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^Euclidis  Megarenfis  mathematici 
clarifsimi  Elementorum  geo* 
metricorum  libri  xv. 


Cum  expolitione Theonis  fn  priores  xm  a Bartholomxo 
Veneto  Latinitate  donata,  Campani  in  omnes,  & 

Hyp fidis  Alexandrini  in  duos  poftremos. 

Hisadictfbfunt  Phaenomena, Catoptrica  & Optica, 
deinde  Protheoria Marini  & Data, 

Poftremtlm  uero.OpufcuIum  de  Leui  Sc  Ponderofo, 
ha  Aenus  non  ui(iim,eiufdem  autoris. 
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JAENSE  AVGVSTO,  ANNO 
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IQH^TNNES  HERtr^fGUSS 
Lc&ori  s.,  d. 

voniah  inhumanum  cft  repugnare  haud  ita  dif- 
ficilia rogantibus  amicis.non  licuit  amplius  editio. 
ncmLatinamhuiusautorisinaliud  tempus  profer 
re : quod  eo  alacrius  fumus  pcrfecuti.ne  aditum  ad 
i omnes  difciplinas  (quod  Plato  teftatur  fien.ncgle- 
«TtaGeometria^Latinetantu  eruditis  pnduderc  uclleuidcamur, 
Collatum  eft  itaque  exemplar  Iacobi  Fabri  Stapulenfis  ducfhi  Pa. 
riirjs  ante  aliquot  annos  cxcufum,ad  fidem  Grpei  exemplaris  4 do 
«Ttifsimo  uiro  Chriftanno  Hcrlino  Mathematicaru  diiciplinarum 
publico  apud  Argentinenies  profefIorc:cui  acceptum  feras  quic. 
quid  hicautad Gnrcum  exemplar, aut  alioqui  dofte  reftitutum 

uideris.  Adierimus  Phxnomena.SpecuIaria.Prothcoriam  Mari- 
ni,& Data,argumentorum  fimilitudincinduA.Quumcp  eo  ipfo 
temporc.quo  opus  abfoIucrctur,Libcllum,(iue  potius  Fragmen 
tum  (fiam  uidetur  effc  mutilus)  mihi  afferret  quidam  deLeui 

8cPonderofb,cumetiamaddidimus:utfiquidhincpofsit 

efle  emolumcnti.boni  confulas:fin  minus.ne  mea  fide 
in  ftudiofos  defiderata,tuo  commodo  alicubi 
uidearnonftuduifle.  Vale. 
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ssEVCLIDIS  MEGA' 


RENSIS  CLARISSIMI  PHILOSOPHI,  MATHEMATICO' 
rum  fadleprincipis,primum  ex  Campano, deinde  exTheoneGraC' 
co  commentatore,interpretc  Bartholomxo  Zambrno  Ve- 
ncto,Gcometricorum  elementorum  liber  primus. 

Ex  Campano, triplex  principiorum  genus. 

Primum,  Diffinitiones. 


extremitates  Tuas  eam  recipiens. 

P unitus, uut  (i gnum.  Unu.  Su- 


Vndus  cft,cuius  pars  non  eft.  z Linea,eft 
longitudo  fine  latitudine;  ; Cuius  quidem 
cxtremitates/untduopundla.  4 Linea  re- 
da.eft  ab  uno  pudo  ad  alium  brcuifTima  ex' 
tenfio,in  extremitates  fuas  eam  recipiens. 

5 Superficies  eft.qux  longitudinem  & lati 
tudinem  tantum  habet:  6 Cuius  quidem 
tcrmini,funt  linex.  7 Superficies  plana, eft 
ab  una  linea  ad  aliam  breuiifima  extcnfio,in 


P» 


8 Angulus  pIanus,eftduarumIinearum'alternuscontadus,quarum 
expando  eft  fuper  fupcrficiem,  applicatio^  non  direda.  9 Quando 
auteangulum  continent  duae  lineae  redx.redilineus  angulus  nomina 
tur.  10  Quando  reda  linea  fuper  redam  fteterit,duo£p  anguli  utrobicp 
fuerint  xquates, eorum  uter (5  redus  erit.lineaqi  linex  fupcrftans,eicui 
fuperftat.perpcndicularisuocatur.  11' Angulus  uero  qui  redo  maior 
jtft.obtufus  dicitur.  12  Angulus  uero  minor  rcdo.acutus  appellatur. 
Angulus  plunus.  RtHiltnrus.  Angulus  obliquus.  * Acutus,  b Obtufus.  Uncupcrpmd.  cRnSiii. 

A ^ V I 


/**#• 


15  Terminusefi.quoduniufcuiufcp  finis  eft.  14  Figura  eft,qux  ter- 
mino ucl terminis  continetur,  ty  Circulus,cft  figura plana,una  qui- 
dem  linea contcnta,qux  circuferentia  nominatur:in  cuius  medio  pun-  ,.fi 
■3*ts  cft.a  quo  omnes  linex  redx  8C  ad  circuferentia  exeutes.Gbi  inuice ' 


i 


W 


t GEOMETR.  ELEMENT.  EVCLIDIS 

funtxqualcs.  16  Fc  hic  quidem  puncftus.ccntrum  circuli  dicitur. 

17  Diameter  circuli.efit  linea  recta,  qux  fuper  cius  centrum  tranfieni, 
extremitatescp  Tuas  circunfcrentif  applians, circulum  in  duo  media  di* 
uidit.  18  Semidrculus,eft  figura  plana  diametro  circuli,&  medictat?  cir 
cunfcrentix  contenta.  19  Portio  drculi,eft  figura  plana.recftalineaSt ' 
parte  circunfercntix  contenta,  (emicirculoquideautmaior  aut  minor. 

Cirru/iK.  Triangulm.  QtudranguUu.  Diameter,  Maior  portio. 


Minor  portio. 


.w  IVU.IMIIIIW.  ui^uiA.  lunijVjUA  i.vna  illicia  vUI  lllllilliui.  01  v_uiarum 

quxdam  trilaterx, qua:  tribus  reiTtis  lineis:  22  Quxdam quadnlaierp. 


QnaMatera.  hUltilatero.  Aeqmlaterm. 


:A  UO 


qucquatuorrcctis  Trilatero. 

.lineis:  23  Quae  da 
multilatcrx,  qux 
pluribus  cp  qua 
tuor  rectis  lineis 
continentur.  24  Figuram  trilaterarum, alia cfhriangulus,habens  tria 
latera  xqualia:  25  AUatrianguIus.duo habens  xqualia  lacera:  26  Alia 
triangulus  trium  inxqualium  laterum.  27  Harum  iterum  alia  eft  or- 
thogonium, unum  fcilicet  retftum  angulum  habens.’ 28  Alia  cftambly 
gonium.aliquemobtufum  angulum  habens.  29  Alia  eft  oxygonium, 
in  qua  tres  anguli  funt  acuti. 

Duum  aqualium  laterum.  Trium  ittoqualim  laterum.  Orthogonii!.  OxygoniiAmblygoniS, 


30  Figurarum  autc  quadrilateraru,alia  eft  quadra  tu,quod  eftxquila 
terumredanguluni:  31  Alia  eft  tetragonus  longus,  qux  eft  figura  re- 
<flangula,(ed  xquiiatera  non  eft:  31  Alta  eft  helmuayn,quxef?  ajqui.. 
latera,(ed  retftangula  non  eft:  33  AliaeftllmiIishelmuayn,quxoppo- 
- QMoiratum.  Tttrogoiuulomgiu.^  Helmtuyn..  Simtlnhelmuayn.  Hcbmurtphe. 


ITtalatera  habet  cqlia  atefj  oppofitos  agulos  cquaf** 
les,ide  tn  necretftis  .igults  necyqs  latcrib.cdtinet. 

Ptjcier 


• LIBER  PRIMVS.  1 

54  Prxtcr  has  autc  omnes, quadrilaterx  figurx,hclmuariphx  nomi 
nantur. 

55  Aquidiftanteslinex  funt,qux  in  eadem  fuperficie  collo  catae  atque 
in  alterutram  partem  protraflx  non  conueniunt,  etiam  fi  in  infinitum 
protrahantur. 

Secundum,  Petitiones. 

t A quolibet  punflo  in  quemlibet  pundu^rectam  lineam  ducere,atq( 
linea  definitam,  in  con- 
tinuu  rcflumqj.quatum 
libet  protrahere,  z Su. 
per  centrum  quodlibet, 
quantumlibct  occupan^ 
do  fpatium.circulu  defir 
gnare.  5 Omnes  reflos 
angulos  fibtjnuiccm  cfie  xquales.  4 Si  linea  refla  fuper  duas  lineas  re 
flas  ceciderit,  duocp  anguli  ex  una  parte  duobus  reflis  angulis  minores 
fuerint,iftas  duas  lineas  in  eandem  parte  procraflas,  proculdubio  con- 
iunflumiri,  5 Duaslincasrcflas.fupcrficicmnullamcondudcre. 

Ternum,  Communes  animi  conceptiones. 

1 Quxuni  & eidem  funtxqualia,&  fibrjnuicem  funtcqualia.  z Et  fi 
aqualibus  xqualiaaddantur.omniaquocp  fient  xqualia.  $ Et  fi  ab  x- 
qualibus  xqualia  auferantur,  qux  relinquuntor  erunt  xqualia.  4 Et 
fi  ab  inaequalibus  aequalia  demas,  quae  relinquuntur  erunt  inxqualia. 

5 Etfi  inxqualibusxqualiaaddasjipfaquocj  fiet  inxqualia.  eSifue 
rint  dux  res  uni  duplices.ipfx  fibrjnuicem  erunt  xquales.  7 Si  fuerint 
dux  res,  quarum  utraq?  unius  eiufdem  {iierit  dimidiu,  utracp  erit  xqua 
lis  alteri.  8 Si  aliqua  res  alicui  fuperponatur,appliceturcpci,ncc excedat 
altera  alteram,  illx  fibrjnuicem  erutxquales.  9 Omne  totum, elima* 
ius fua parte.  - 

Campanvs.  Sciendum  eft  autem,  quod  pnerer  has  comuncs  animi  conceptiones , fuie 
communes  femenrias,  mulrasalias,  qux  numero  funt  incomprchenfibilcs,  prxtermiflr  Eudi- 
des:quarum  hxcefl  una.  Si  dux  quantitates  xqualcs.ad  quamlibet  tertia  eiufdem  generis  com- 
parentur, fimul  erunt ambx illa  terna,  autxque maiorei,aut xque  minores, aut  fimul xquales. 

Item  alia.  Qitantaeft  aliqua  quiritas  ad  quamlibet  aliam  eiufdem  generis,  tantam  e(Te  quam- 
libet tertiam  ad  aliquam  quartam  eiufdem  generis.  In  quantitatibus  continuis  hocuniuerfali- 
ter  ucram  eitiiuc  antecedentes  maiores  fuerintconfcquennbus.fiue  minores  magnitudo  enim 
decrefcirin  infinitum : in  numeris  autem  non  fic.  Sed  IT  fuerit  primusfubmulriplejt  fecundi,erit 
quilibet  tertius  xque  lubmultiplex  alicuius  quasti : quoniam  numerus  arefeitin  infinitum.ficut 
magnitudo  in  infinitum  minuitur. 


t'.-  v .. 
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EVCLIDIS  MEGARENSIS  GRAE' 

Cl  PHILOSOPHI,  BARTOLOMAEO  ZAHBERTO  VE- 

neto  interprete.  T riplex  principiorum  genus. 

Primum,  Diffinitiones. 

Ignum.cft cuius  pars  nulla,  i Linea  uero, 
longitudoillatabilis.  5 Linea: autc limites,, 
funt  ligna.  + Redalinca,eftqup  rxxquali, 
fua  interiacet  ligna,  5 Superficies,  cftqux 
longitudine  latitudinem^;  tantum  habet. 

6 Superficiei cxtrcma.funtlincx.  7 Plana 
fuperficies,eft  que  ex  xquali/uas  interiacet 
lineas.  8 Planus angulus,cftduarii  lincaru 
in  plano  fefe  tangentium  & non  in  diredo 
iaccn  tium.ad  alterutram  inclinatio, 

tmdMSjutpgwm.  Lmtd.  - Su.  per  fi  ei  ts. 


9 Quando  autem  qux  angulu  continent,  redx  Iinex  fuerint,  redili- 
neus  angulus  nuncupatur.  loCum  uero  reda  linea  fuper  redam  conG 
ftes  lineam,  utrobicp  angulos  xquales  adinuicefecerit,  reduscft  utertp 
xqualiuanguloru;xqup  fupcrftatredalinea.pcrpedicularisuocitatur, 
fuperquam  deterit.  11  Obtufusangulus  maior  cit  recto,  u Acutus  ue 
ro,minorcftredo.  15  Terminus c(V,quod  cuiufcp finis cfL 


14  Figura  eft,qux  fub  aliquo,ucl  aliquibus  terminis  comprehendi' 
tur.  15  Circulus,eft  figura  plana  una  linea  d5tenta,qu£  dreuferentia  ap 
pellatur.adqua  ab  unofigno  introrfum  rncdiocxiftctcomnesprodeu 
tes  Iinep.inipfiuscpdrculicircunfercntia  incidetes,adinuiccfuntpqua. 
lcs.  16  Centrum  uero  ipfius  circuli  id  lignum  appellatur.  17  Dimeti- 
ens circuli,  cft  reda  quxdam  linea  per  centrum  ada,& ex  utraque  parte 
incirculi  dreunferentia  terminata, quxcirculu  bifaria  difpcfdt.  18  Se. 
micirculus,cft  figura  qup  fub  dimeticte  & ea  qux  ex  ipfa  circuli  circun- 

fer  entia 


LIBER  PRIMVS.  i 

fcrretia  fublata eft.cotinetur.  i9 Sedio circuli,eft  figura  qux fub rccfla li 
nca  Si  circuli  circufcretiaaut  maioreaut  minorefemicirculocotinetur. 

Circulus.  Triangulus.  Quadrangulus.  Diameter.  Maior  portio. 


Semicirculus. 

10  Redilineaefigurxfunt,quxfub  redis  lineis  continetur.  u Tri 
Iatcrac  figurae  funt.quX  fub  tribus  redis  cotincntur  lineis.  22  Quadri 
latera:  figurae  funt,qux  fub quatuor  comprehenduntur  redis  lineis. 

13  Multilaterx  figura;  funt.qux  fub  plurib.q;  qua  tuor  redis  lineis» 
coprchendutur.  Trilatera.  Quadrilatera.  Mulsilatera.  Aequitatem- 

14  T rilatcraru 


porro  figuraru,  x 
quilatcruefttrian 


AOO  A 


gulum.quod  fub  tribus  xqualibus  lateribus  continetur. 

15  Ifoicclcsaute.efi:  quod  fub  binis  tantum  xqualibus  lateribus  con 
tinetur.  26  Scalenum  uero,  eft  quod  fub  tribus  inxqualibus  lateribus 
continetur.  27  Amplius  trilatcraru  figurarum,  redangulum  trian» 
gulum  eft.quod  redum  angulum  Iiabet.  28  Amblygonium  autem, 
quod  obtufum  angulum  habet.  29  Oxygonium  uero,  quod  tres  ha- 
bet acutos  angulos. 

Duum  aqualium  lateris.  Trium  inaqualiu  laterum.  Orthogoniis.  OxygoniS.  Amblygonium. 


50  Quadrilaterarum  autem  figuraru,quadratum  quidem  eft,quod 
& xquilateru  ac  redangulum  eft.  31  Altera  parte  longius  eft , quod 
redangulum  quidem,  at  xquilatcru  non  eft.  32  Rhombus,eftqux 

xquilatcra/ed  rcdagula  n5  eft.  33  Rhomboidcs  uero  cft.qux  ex  op 
polito  latera  & angulos  habes  xquales,  netpxquilatcra  neqi  rcdagula 
eft.  54  Prxter  hxc  autc.reliquaquadrilatera,  trapezia  appellantur. 

Quadratum.  Tetragonus  longus.  Rhombus.  Rhomboidcs.  Trapezium. 
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6 •EOMETR.  ELEHENT.  EVCIIDIJ 

5*  Parallelp,  redx  lineae  funt.qux  in  eodem  exiftentes  plano.&exu- 
traque  parte  in  infinitum  produdx.in  nulla  parteconcurrunt. 

Secundum,  Poftulata. 

Ab  omni  (igno  in  omne  fignum.rcda  lineam  ducere, 

. . : .n. t j 


a Redam 
Omnicen» 


lineam  terminatam, in  continuum  redumcp  producere.  5 
tro  & intcruallo,  circulu 
deferibere.  4 Omnes  an 
gulos  redos,  adinuicex- 
quales  elTe.  5 Si  in  duas 
rectas  lineas  reda  linea  in 
cidens,  interiores  & in  ea- 
dem parte  angulos  duo 


bus  redis  minores  fcccrit.rcdas  lineas  in  in  (initum  produdas  concur- 
rere nccelTeeftad  eas  partes,  inquibus  anguli  duobus  redis  minores 
exiftunt. 

Tertium,  Communes  Cernenti*. 

t Quae  eidem  xqualia,&:  ad  inuicem  funtxqualia.  1 Dtiixquali- 
bus  xqualia  adijcultur.omniaerut  xqualia.  j Et  IT  ab  aequalibus  xqua 
lia  auferantur, quxrclinquutur,  xqualia  crut.  4 Etiiinxqualibusx- 
qualia  adiugantur.omniaerutinxqualia.  5 Et  fiabinxquahbusxqua 
lia  auferantur.rcliqua  inxqualia  crut.  6 Quxeiufde  duplicia  funt,ad- 
inuicem  funt  xqualia.  7 Etquxeiufdemfuntdimidiu,  xqualia  funt 
adinuiccm.  8 Hc  qux  fibimetipfis  conueniunt,  xqualia  funt  adinui- 
ccm.  9 Totum.cftfua  parte  maius.  10  Dux  redx  linex,*fupcrfici 
em  non  concludunt. 


I 
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S*  EVCLIDIS  MEGARENSIS 


fiEOMETRICA  ELEMENTA, 
EX  CAMPANO. 


Primi  libri  propofuio  primi. 

Riangulum  arquilatcrum,  fupra  datam  (ineam  rccftam 
collocare. 

Eftodara  linea  reda  a b.uolofupmpfam.frinngulfixqunntcrumcon- 
ftiruere:fupcr  alteram  rius  extremitatem, fcilicetin  pundo  a,  ponam  pedem 
circini  immobilem,  & alrerum  pedem  mobilem  extendam  ufep  ad  b:&  deferi 
bam  fecundum  quanrirarem  ipfiuslincxdarx,  per  fecundam  petitionem  cir 
culum  c b d f . Rurfus  alteram  cius  cxtrcmitarem.fdlicctpundum  b fa- 
ciam centrum  :&  per  eandem  petitionem  SC  fecundum 
eiufdem  quantitate,  lineabo  circulum  c a d h.  qui  circuli 
interfecabunt  fcin  duobus  punitis,  qux  finrcd.  Et  alte- 
ram duarufeltionu.ficur  lectionem  d,  continuabo  cum  / 
ambabus  extremitanbus  datx  linex:  protradis  lineis  d a,fl 
d b perprimam  petitionem.  Quia  ergo  a punito  a,  quod 
cft  cenrrfi  circuli  c b d,  prorradx  funt  linex  a d & a b ufep 
ad  cius  circuQferenriam:ipfx  erunt  xquales, per  diffiniti- 
onem drcuU.SimiUrer  quoque, quia  a pundo  b,quod  cft 
centrum  circuli  c a d b,  prorradx  funt  bnex  ba&aduf- 
qucadeniscircunfercnnj. ipfxciunreti.i xquales.  Quia 

ergo  utraque  duarum  linearum  a d,b  d, xqualis  eft  linex  a b.ur  probarum  eft:  ipfx  erunt  rqualet 
Inter  fe,  per  primam  cdmuncm  animi  conceptionem.  Ergo  fuper  datam  redam  lineam,  colloca- 
turnus  triangulum  xquilaterum,  quod  cft  propofirum. 

Campani  additio.  Si  autem  fu  per  eandem  lineam  libearcoilocarercHquasduas  triangulo 
rum  fpedes,  fciliccr  triangulum  duum  rqualium  laterum,  & triangulum  trium  inxqualium  late 
'rum.protrahatur  linea  a b,  in  urranque  partem, ufque  quo  occurret  circunferentifs  amborum  dr 
culorum  fuper  duo  punda  f & h.  Et  polito  centro  in  pundo  a, lineetur  drculus  e h g,  fecundum 
quantitatem  lmexa  h.  Item  poli tocentro  in  pundo  h,  lineetur  circulus^c  fg, fecundum  quanrita 

tem  linex  bf.  Hi  a ure  circuli  interfecabunt  fe  in  duobui  ^ — - • 

punitis, qux  funrTg.  Coniuganrur  igitur  extremitates 
darx  linex  cum  alrera  didarum  fcdionum, per  duas  line 
as  redas,qux  fint  a g,b  g.  Et  quia  lix  linex  a b,&  a f,exe 
unt  a centro  circuli  c d f,  ad  eius  dre u ferentia,  ipfx  erunt 
xquales.  Similiter  quoque  a b & a It, quia  exeunt  accnrro 
arculi  c ad  h.ufqucad  ipli  us  circun  fercnriam  tpfx, erunt  | 

,Mu«teS.Quia  ergo  utraque  duarum  linearum  a f & b h 
xqualis  eft  linex  a b.ipfir  erunt  inter  fexquaIes:ergopo 
lira  a b communi,  erit  b f xqualis  a h.  fcd  b f xqualis  ipli 
b g:quia  ambx  exeunt  i centro  circuli  c fg.ad  eius  dreun 
fercnriam . Similiter  quoq?  a h,cft  xqualis  ipli  a g.&  urra- 
que  earum  eft  maiora  b:cd  quod  utraque  duarum  linea- 
rum bf&ali  maior  cftab.  Quare  fuper  daram  lineam  collocauimus  triangulum  duorfixqua- 
lium  laterum.  Triangulum  etiam  trium  inxqualiii  laterum  fuper  eandem  lineam  collocabimus: 
fi  aliquod  pundum  exiftens  in  circunfcrcnna  alterutrius  duorum  maiorum  rirculorii  quod  non 
fitin  altera  duarum  fcdionum,  &cui  non  obuiet  f Ii  cdm  in  utramliber  partem  produda  fuerit 
in  conrimiu  SC  dircdum.coniunxerimus  per  duas  lineas  redas  cum  ambabus  extremitatibus  da 
rx  linex.  Sit  enim  pundus  K fignarus  in  circun  ferentia  circuli  e f g :8C  non  fi  t in  alrera  fcdionum, 
nec  occurrar  ei  fh.ciim  protraheretur  in  continuum  fifdircdum  cius  ufque  ad  circun  fercnriam: 
prorrahS  ergo  lineas  a K&bK:5f  fecabirlinca  a K :circu ferenti  J circuli  e hg  :fecetergoinpun 
do  !,erir'c^b  K per  i comunem  animi  concepnoncm  xqualis  a l.quia  b K per  diffinitionem  circuli 
cft  xqualisb  g,&  a l xqualis  a g:  quarea  K, cft  maior  b K.  Sed  & b K,cft  maiora  b:rriangulus  er- 
go a b K. cft  tnum  inxqualium  latcrum.Sic  igitur  fuper  datam  Uncam  redam,  omnes  niangula 
rum  fpedes  collocauimus. 
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f GEOMETR.  ELEMENT.  EVCL1DI9 

Euclides  ex  Zamberto.  Problema  i.  Trcpofttio  i. 

Super  data  reda  linea  terminata.triangulumaequilatcrumconflitucre.  . 

THEON  ex  Zdberto.  Sil  data  retia  terminata  linea,- A.  Oportet  fuper  • Ajriangulu  equilatcru 
con/lituerc.  Centro  quide  *,/patio  uero  f, circulus  deferiba- 
turAy-(pcn  poftulatS)  <y  rurfus  ( per  idem ) centro  quide 
f , /patio  uero  A *,alter  circulus  defcrtbatur  « / >.Et(per  i po- 
ftuUtum)d  figno  y,in  quo  fe  circuli  admuiccmfecant, ad  *,A,  j t 
fignacomctianturretie  linee  y *,y  A.Et  quoniam  « fignum, 
centrii  eft  circuli  > A *,  aqualis  eft(per  ij  diffinitionem )*y 
ipft a A.  Rurfus  quonia  A fignum,  centrum  eft  circuli > “ae- 
qualis ejl  A > ipft  A •«  (per  i s diffinitionem).  Atoflcnfa  eft  li- 
nea* r,ipfi*  t aqualis: utraque  igitur  err  ’0"r  Aftpft - A 
eft  aqualis.  Que  autem  eidem  aqualia, crdd  inuicem  funt  * 

equaliaCper  i communem  fcntentum.cr  > « igitur, ipft  > A eft  aqualis. Tres  igitur  lineer  *,«  AyA  r, 
quales  admuicen i funt.  Aequilaterum  igitur  eft  triangulum  « A r,CT  eonftitutum  fuper  data  retia  linee 
terminata  * A,quodfecijfc  oportuit. 

Euclides  ex  Campano.  Propofttiot. 

Dato  pundo.cuilibetlineaeredaepropofitaeacquaredam  j 
lineam  ducere. 

C a m p^nv  t.  Sir  a,punftusdaru5:St  b c, linea  refla  data.uolo  a punito  a, duce 
re  unam  !inc3  xqualem  Iincarbcin  qu  Tcuiup  partem  contingar.  Coniunga ergo 
® punctu  a. cum  altera  extremitate  lincxb  ccurn  qua  noluero:-#  contungj  ipfum 
a, cum  exrremirarcc.pcr  lineam  * c:  fuper  quam  conftiruam  triangulum  xquilatcrum  feaindum 
docti  mu  prxcedcntis.qui  fit  a cd.fiC in  illa  extremitate  lincxdarx 
cumquaconiunxi  punitum  datum, a fcilicct:  in  extremitate c,po 
nam  pede  circini  immobilem, dcfcnbamcp  fuper  ipfum(pcr  j pe 
ritionem)  circulum  feaindum  quantitatem  iplius  datxlinearqui 
fir  circulus  c b.3£  larus  nianguii  xquilateri  quod  opponitur  pun  , 

£to  daro,  fcilicet  larus  d c pron  aliam  per  centrum  circuli  dclcnpti  I 
ufquead  eius  circunferenriam:&  Ut  tota  linea  (Tc  protracta  d c e.  I 
fecundum  cuius  quantitatc,lincabo  circulum, pofiro  centro  in  d:  ' 
qui  lir  circulus  e f.Poftca  protraham  latus  d a ufquead drcwtfe* 
rennam  huius  ultimi  circuli : 3C occurrar  circunferenrix  ipfiusin 
punflo  f.Dico  igirurquodo  f.cftxqualisb  c.nambc,& ccfunt 
aequales : quia  exeunt  a centro  circuli  eb, ad  ciuscircunfcrcnriam. 

Similiter  quoque  d f & d e funr  xquales.*  quia  exeunt  a centro  cir- 
culi  e f,ad  circun ferenriam.  fcd  d a & d c iunr  xquales : quia  funt  latera  nianguii  xquilateri. ergo 
fi  d a & d c dematur  de  d e SC  d f qux  funt  xqualcs:erut  refidua.qux  funr  a f 8C  c e,a  qualia.  Quia 
ergo  urraque  duarum  linearum  a f & c b eft  xqualis  c e : ipfx  per  i communem  animi  conceptio- 
ncm.ad  in  uiccrn  funr  xquales. Quare  a' pun&o  a, pro  traximus  lineam  a f xqualem  bc  .quod  <ik 
propofitum. 

Euclid.  ex  'Zmb.  Vroblenu  x.  Tropo  fit  io  t. 

Ad  datu  fignum, datx  redae  lineae  aequam 
redam  lineam  ponere. 

THEON»  Zctmb.  Sit  datum  ftgnit  *:daUautcrc(la  linea, 

A r oportet  ad  ipfum  a: ipft  6 > retia  linee  equam  retiam  lineam  po 
nere.  Ducatur  enim  ab  • fi gnoftn  A fignum,retia  linea  « A( per  i po- 
fluUtum  )cr  conftttuatur  fuper  ed(pcr  i propofttionc)  triangulum 
equilaterumtfitq;  iBud  a « A,cr  produc  jtur( per : poftulatum)in 
retium  ipfis  a«,a  A linee  ■*  i,A/ cr(pcr  t poftulatum)ccntro  f,ffia 
tio  uero  A r, circulus  deferibaturr  * a.  c r rurfus  (per  idc)eentro  a, 
ffiatio  uero  a ,, circulus  deferibaher » « ».  Quonia  igitur  A fignum, 
centris  eft  circuli  > • 0,  equulis  eft  (per  i ; diffinitionem) A y ipft  A >: 
cr  quonia  a fignum,  centrum  ejl  circuli » « u : aqualis  eft  (per  eandem)  Au  ipfi  A r, quarum  da, i pfiAA 
eft  aqualis  (per  precedntcm:)  reliqua  igitur  « u, relique  A « (per  } communem  fententiam)  eft  aqualis. 

Oftcna 


LIBER  PRIHVS.  ' . , 

Oftenfum  eft  autem,quid  t > ippfi » eftefaalis,ulraq;  igitur  c r * * crfir.ipft  fi  ■ eft  equulis.  Qua  autc 
«dem  equilia,  (per  primam  communem  fententiam)  cr  ad  inuicem  funt  equalia.tylinea  a a igitur, ipft 
fireft  equulis.  A d datum  igitur  [ignum  *,date  relle  linee  fi  r,equa  reda  linea  collocata  cft**,quo’d  te- 
cijje  oportuit.  . 

Puclid.ex  Camp.  Propo/irio  j. 

[Ropofitis  duabus  lineis  inaequalibus,  de  longiori  carum, 
t breuiori  xqualcm  ablcindere. 

Campasvs,  Sintduxlinexab3Ccd,&fita  b minoriuoloexcdabfdnd 

j rcunam, quxfit  xqualisab.  Duco  primo  apiicto  e 

“c,unam  lineam  xqualem  a b/ecundu  quod  docuit  cv  (, 

prxcedens.qux  fit  c c:  pofito  ergo  centro  in  puncto  c,dcfcribaRi  

circulum  fecundum  quantitatem  c.qui  fetabit  lineam  c d:  fitergo  e, 

utfecet eam  in  punflof.enttp linea  c f.xqualislmexc  e.quiaam-  . 
bx exeunt  i centro  eiufdem  circuli  ad  circun ferenti 3,  Sf  quia  utra-  — 
queduarum  liti  earum  ab  &c  feftxqualts  ce,  ipfxptr  i comuttetn 
animi  conceptionem  funt  inter  fe  xqua'es,quod  eft  propofitum. 

Pueli l.  cxZamb.  Problema  j.  Prcpofitio  J. 

1 Duabus  datis  retfiis  lineis  inxqualibus,  a maiori,  minori  xqualem 
reftam  lineam  abfcinderc.  « 

THEON  exTaimberto.  Sint  date  duerelle  linee  inequales* 
quarum  maior  fit*  f -.oportet  ab  ipfa  * fimaicrc,ipft>minoriequalcreflam 
lineam  ab fcindere.  Ponaturiper  fecundam  propoftionem)  ad  /ignum  *, linee 
uero refle  : , aqualis  * d,  C7 cer.tro quidem  *,  interuaUo utro* 

/hiatum)  circulus  deferibatur  *'!.  Ptquonia*pgnum,ccntrume, 
i f, equalis  e/i  * • ipp  *a.A  t linea  >,ip  fi  *deft  equalis:utraq:  igitur  et  * 1 c r>, 
ipft*  a cfl equalis:  quare  cr  linea  * >,ipfi  r eft  aquatis.  Duabus  igitur  datis  re 
Pis  lineis  inequalibus  * d \,abtpfa  * fi  maiore, ipft?  minori  equalis  abfeiffi 
eft  a >,quod  Jacere  oportebat.  t 

tuclilexCamp.  Propoplio  4. 

i Mnium  duorum  triangulorum,quorum  duo  latera  unius 
] duobus  lateribus  alterius  aequalia  fuerint,  duoqj  anguli  co- 
I rum  illis  xquis  lateribus  contenti  aequales  fuerint  alter  alte- 
! ri, latera quocp illorum  reliqua  fefe refpicicntia  xqualia.reli- 
quiueroanguli  unius  reliquis  angulis  alterius  aequales crunt,ac  totus 
triangulus  toti  triangulo  aequalis. 

Campa  nv?.  Sint  duo  trianguli  abc,d  c f,  fi  r<$  latus  a b.arquale  lateri  de,&  Ia  rus  a c,x- 

qnalc  iarcri  d f ,8C  angulus  a, squalis  angulo  d.T unc  dico, quod  l>a lis  b c.cft  aequalis  bafi  c f,6C  an 
gulus  b, «qualis  angulo  e.lrem  angulus  ^aequalis  angub  f,  d 

QC  totus  triangulus  a b c.roti  triangulo  d e f.quod  probatur. 

Superponi  triaqgulu  a b c,  triangulo  d e f,ira  quodangulus 
a.cadat  fuper  angulu  d,er  larus  a b fu  per  larus  d e,&  latus  a c 
fuper  latus  d f.  Paret  autc  per  penultimu  conceprionc.quod 
nec  anguli  nec  latera  fefe  excedent,  ed  quod  angulus  a,  eft 


«•a  /aaeiimea»  ",11111* 

uro*u,(ptrspo-  V J 

utrum  eft  circuli  a J 
q,  igitur  et  * > cr>,  . 


aequalis  angulo  d,St  latera  fuperpofiia  i|S, quibus  fuperpo- 
n unrur,per  hypothefin:  puncta  ergo  b c.cadcthiperpucla  ; 
c f.Siergo  linea  b ccadit  fuper  lineam  e f, patet  propofitum,  j i 
quia  cum  linea  b c fuperpofita  linexc  f,  non  excedat  c3,nec 
excedatur  ab  ea.eft  ei  xqualis  perconucrfionem  penultimx 
conceptionis.  Eadem  rationeetitaugulus  b.xqualis  angulo  e, 8c’  angulus  c xqualis  angulo  f.Si 
autc  linea  b c non  cadit  fuper  lineam  e f,fed  cadittntra  triangulum  ficut  linea  e g f, aut  extra,  ficuc 
linea  e Ii  f,  tunc  dux  Iinex  refleconcluduni  fu  perficiem. quod  eft  contra  ultimam  pernio  nem. 

Euchd. 
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GEOMBTR.  ELEMENt.  EVCLIDIJ 
Euclid.  ex  7.mb.  Theoremi  primum.  Tropofitio  4. 

Si  duo  triangula  duo  latera  duobus  lateribus  aequalia  habuerint  alte- 
rum  alteri,  & angulum  angulo  aequale  fub  aequalibus  redis  lineis  con 
tentum,&  bafin  bafi  aequale  habebut,  & triangulum  triangulo  aequu 
eriqacrcliqui  anguli  reliquis  angulis  aequales  eruntalter  alteri,  fub  qui. 
busxqualia  latera  fubtenduntur. 

T H E O N c»  Zo nb.  Sini  bini  trimguU  * /,i 110  luteri,  uidtlictt  * /,«  >,duobus  Uteri- 

bm.hoc  ejl,  * i,dfequilii  bibentii,  iltrrum  ilteri, feilicct  1 A.ipfi  * kct  • >,ipfi  e/, cg  ungulum 
t • >, mgulo  . equtlem.  Dico  quoderbifis  1 >,bifi  < !,e\i equulistcr trimgulum  * t f,tnin 
gulo  *\  1, equum  erit:  cr  reliqui  mguliretiquis  ungulis  equiles  erunt  liter  alteri,  fub  quibus  eauilie 
luteri  fubtenduntur,  boc  ejl,  • A >,ipfs  / i/;cr  «>  A,  * ' 

ipfi  * l ' ■ Congruente  mnque  triingulo  « /t  > ipft  * « / 
triingulo,  ic  pofito  figno  * fuper  A C7-'^>  redii  linei  fuper 
s congruit  crfigmtmA  figno  *,ex  eo  quii  linei  * A, ipfi  1 * 
ejl  equilis  ( per  hypothefm).  Et  congruite  linei  * 1 ipfi  linee 
* ',ebgrutt  cr  linei  redii  1 y,ipfi  linee  * i:  quoniim  mgulus 
mgulo  A/f/f  equilis  (per  hypotbefin) . At  quoniim  Ii 
nei redii » yfipfiJfejt  equilis(perbypothe/in):fignumigi-  • 
tur  >,  ipfi  figno 'congruit.  R urfus  quoniim  > /ignum  ipft  {fi* 
gno  congruit,  it  fifignuipfi  1 figno  congruir.bafis  igitur  1 >, 
bifi '/congruit.  Si  enim  congruente  t.  ipfi>,cr  } ipfi  t ',bifis  A >,bifnfnoncongruit:due  rei He  linee  fu 
perficiem  c ocludunt,quod(per  1 o cbmunem  fententiimjefi  impo/Ubile. Congruit  ergo  bifn  A yjbifi  •/, 
CT  cie ft  equilis.  Quere  totum  Irimgulum  n Arbori  triingulo  A > f,congruit(per  8 communem  fenten* 
t‘im),cr  ei  ejl  equile.  Et  reliqui  mguli  (per  eundem)  reliquis  ungulis  congruent,  cr  eis  erunt  equiles, 
hoc  ejl  mgulus  * A y^ngulo  * • f,cr  ungulus  *>  A,mgulo  d/<.Cu  igitur  bini  triinguli  duo  ht  eri  duo - 
bus  luteribus  equilii  hibuerint  ilterum  ilteri,  cr  ungulum  mgs 1I0  equis  fub  equilibus  redlis  lineis  con 
tentum : bifm  quoque  bifi  equilem  hibebunt,  cr  trimgulum  triingulo  equum  erit,  cr  reliqui  mguli 
reliquis  mgulis  equiles  ermt  liter  ilteri,  fub  quibus  eqsulii  luteri  fubtenduntur : quod  oportuit  dc* 


Campa  tr 


Eji clid-  ex  Cimp.  Propofitio  f. 

Mnis  trianguli  duum  xqualiu  laterum  angblos,  qui  fuper 
bafinfuntjXqualeselfenccefleeft.  Quodfieius  duo  latera 
direde  protrahantur,  fient  quoij  fub  bafi  duo  anguli  inui- 
cemxquales. 

'■*  5*fJr*3gulus  abc.cutusIarusabfirxqualilareriac.Dicoquodangulus  a bc; 

clt  a qualisanguto  a c b.Quod  fi  protrahantur  a b fl£a  c.ukp  ad  d 8t  c.fict  angulus  d b c arqualis 
angulo  e cb.  quod  fic  probat  ur:  Protractis  a b fle  a c, ponam  per  tertiam  propolinonc, tineam  a d 
aequalem  linear  a c,QC  protraham  tineas cb,fl£d  c.Enntel 
ligam  duos  triangulos  a b e fle  a c d,  quos  probabo  efle 
aequales, fle  adinuicem  a-quilatcros fle stquiangubs.junt 
enim  duola|pra  a b&at,  trianguli  a b c,  xqua  lia  duo- 
bus lateribus, i cfle  ad,  trianguli  a c d.fld  angulus  a,com 

munis  utrjqu^crgo  per  prartfutiim,  bafis  b c,cft arqualis 
baiid  c.dC angulus  e.xqualji  angulo  dtflf  angulus  a b e, 
f qualis  longulo  ^ c d.lremi/itelligpduostnangulosdbc 


* — t»%uli.4.lSulUCU,UUII 

gulusd, angulo  e:  ergo  per  prarmiflara  batis  bafi.  &C  reliqui  anguli  reliquis  angulis  t ergo  angu 
lus  ab  c eft  arqualis  angulo  e c bCEteftrcaindupropofitu.ralket.quddanculi  fub  bali  fune 

rnil.1  |V  inniilup  a A k .A .C. 1_  . L . c 1 . _ ... 


■qujiles; «angulus  d c b, cftxqualis angulo  c b t.  Sed  torus  angulus  a b e, cftirqualis rori 
a c d,  urprobaru  fuitfupr.i:n-go  angulus  abe  refiduus  dKpcr  1 comuncm  animi  conceptione) 
«qualis  angulo  a c b refiduo.quorum  uterque  cftfupraballn. Et  hoc  cftprimu  propoli  rum. 

E ucluL 


5 !<■'.'  JtlBER.  PRIMTS.  *» 

tudhl.  rx  Zamb.  Theorema  ».  Propofitio  f. 

Ifofcdiu  criangulorii qmad  bafin  funt  anguli,adinuice  funt  cquales. 
f;t  productis  aequalibus  roftis  lineis.qui  fub  bafi  funt  anguli,  adinuicS 
aequales  erunt. 

THEON  rx  Zamb.  Sit  triangulum  I fu  feles  m A g, equum  habens  Utus  * fijateri*},v  produean 
tur(per  t pojiuLaujiitnaiipfil  «/,«  ,reds  lines /»*,>'.  Dtto quo  t angulus J A g,angulo*  x Aeft *■ 
qa -.luter  angulus  > /-'.angulo  A>‘.  Capiatur in line*  A /.contingens  fgmmjitq, lUudfv  auferatur 
(per  i propofmonemja  linea  * ■ maiore, tpfi  * i minori  squalis,  fttq;  itla  * >,C  connedantur  h er  » /. 
^onum  -l.ipfl . * A,ipftf>,(unt  squalestdus  igimr/*,«  >,duatiu  * *,  * /Tulit  <511«/«  «Itera  «i 

tcri.cr  communem  angulu  condudut,qui fui  /•  'continetur.  A ’ 

Ba/tt  igitur  / >,  t.e/i  » /-(per  4 propo/itionemjc/?  squalis: er 
tr  ungulum  af^triingulo  *afierit  squale:  cr  reliqui  anguli 
reliqua  ungulis  ulter  alteri  squales  erunt,  fub  qu  b.is  la  tra  a- 
qualiu explicantur: hoc  ejl, ungulus *>!. ungulo  * A •, vanga 
Ius « f>, angulo  <*/Ef  quontu  toti  </,foti  a » eft  squalis, qua 
rum  linea  * fi, lines  * > ejt squaUitreliquu igfturfi  fretigu* > » 

(per  1 commune  fententiam)  ejl  squalis.  Oftenfum  eft  autem, 
tpd/yip/i  /•  eft  squalis.  Durante /;'/.' ,/uaiiH  , Asqua  •> 

Ici  funt  altera  .tltcrncrangulus  At),  angulo  >»/(pcr  4 propo 
/itionem  V/l  *qualis:0-A > bafi > eorum  communis  eft.  Triangulum  igitur  A!>,triungulo  y ferit  equa- 
le : er  reliqui  unguli  reliquis  ungulis  ulter  alteri  squales  erunt,  fub  quibus  squalis  Utera  fubtenduntur 
(pereun  lcmj.  Angulus  igitur [r  >,cnpulo  yfi,v  angulus  /y/angulo  >t‘funt squales.  Quotlta igi- 
tur I01IK  angulus  * A,, toti  ungulo  • >/(ut  o/}r/"um  ejl)squulis  ejfquoru  , A », angulo  A > /e/l  squatum 
liqu-.is  tgieur  angulus « A reliquo  angsslo  * > /(per  j commune  fententiam  )ejl  squalis, cr  ad  bufm  funt 
trianguli  </;.  Oftenfum  eft  auteill.quo langulus:'A},angub  a ,f,rft  squahs.y  fub baft  txiflunt.  ifo- 
fcelium  igitur  triangulorum. qui  ad  bafin  anguli  funt,squalcS  funt  adinuieem.Et  produdis  squalibus  rt 
(lis  llnets, anguli  qui  fub  baft  exijhmt,  squales  erunt  ad:nuicem,quod  demon/lrandum  fuerat. 

Cudid.cx  Camp.  Propo/ifio  6. 

[Juo  anguli  alicuius  trianguli  a-quafcs  furrint,  duoquocj 
j Jatera  cius  illos  angulos  rclpicicnria,  aequalia  erunt. 

Ca  mp*  n v J.  Haseftconuerfa  prxmilTic.quantuad  primam  partcipltu*. 
Sil  enim  rri  igulus  a bc.  cuius  duo  anguli  b 3c'  c funt  xquales. Dico  quod  latus  a 

b.eftxquaV  lateri  a c.  Siriiiniuonfuiitxqualia, 

colabo  u mauniiitcp  a b maius,  quod  refcceiur  ad  xqualitate  a c 
per  jpiopoflrion?,utfuperftuu  lita  d,ad panem a.SC  refeccturin 
puncto  d,  fitlji  d b xqualis  a c.  lurclligo  ergo  duos  triangulos  a c b 
& d b c.quos  probabo  elfe  xquilatcros  xquiSgulos.  Sum  enim 
duo  laiera  d b bi  b c trianguli  d b c.xqualia  duobus  lateribus  a c 
SI  c b trianguli  a c b.fit  angulus  b squalis  angulo  c totali  per  hypo 
ihelimergobalis  dc  eft  xqualis  bafiab, per  4 propofmoncmiSt 
angulus  deb  xqtialis  angulo  a b c.  Sed  angulus  a cb,  eft  atqualts 
angulo  a b c.pct  liypothelimergo angulus  d clj.eft  xqualis  angu-  , | 
lo  a c b.pars  Uide  icct  tori.quod  eft  impoffibile.  ® 

Eucltd.  ex  Z amb.  Theorema  j.  Propofitio  e. 

* Si  triaguli-duoanguliarqualcsadinuiccfuerintjfqualcsqucxy  anga 

losfubtcudctia latera  aequalia adinuicccrut.  M 

THEON  exZawb.  Sit  trianguli!  • A >,  sequi!  habens  angu* 

Ium*  A f, angulo  a >A  Vico  quod  cr  latus  * A,squu  ejl  lateri  ay. 

Si  enim  squale  no  eft  laeus  .<  A ipfijaleri  •*  },alteru  eori  erit  maius 
Sit  maius  * A, et  aufer atur(per  1 propofttione)ab  ipfo  « f, maiore, 
ipfl  *>  minori  linei  squaln:  fttq;illa  A fi, protrahatur  linea  i 
( per  ) po/iuaium).  Iguur  quoniam  latus  A fi  eft  squale  lateri  * >, 
eommunts  uero  hnea  A 0 : eluo  igitur»*/,  / >,latrra  duobus  late- 
ribus • rcr>  / funt  squalu  alterum  alteri,  cr  angalut  <*  A >, 
angulo  • > A (per  hypotbeftn).  tapt  iguur  A y (per  4 propo» 


-« 


% 
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fitionem)baps * A.eft  tqualis-.cr  triangulum  / A r,(pereandemftriangulo  • > A tquum  erit,minusficfi 
licet  materi, quad  eft  tmpofitbile.  Latus  igitur  * A, Uteri « >noneflintquale:tqualcigitw.  Sitriangu- 
li  ergo  duo  unguit  t quales  admuicem  fit  ennt,t  quales  quoque  ungulos  fubtendenlia  Uteru  tqualia  ud  in* 
«icon  erunf.quod  fuerat  o/lendendum. 

Euclid.cxCamp.  Propofitio  7. 


r //«/£ 


I a duobus  pun(ftis  aliquam  lineam  terminantibus.dux  li*  7 
ncxadpun<ftumunumconcurrentcs.exierint,abcifdcpun 
effis  alias  duas  lineas  fingulas  fuis  coterminalibus  squales, 
qux  ad  alium  pun<ftum  concurrant,  in  eandem  partem 
adduci  eftimpofTibile. 

Ca  hpamvs.  Sit  linea  a b,  a cuius  extremitatibus  a 8cb  protrahatur  dus  lines  in  partem 
unam, qus  concutiant  in  eodem  punito, ut  lint  line*  a c j 

& b c,qus  concurrant  in  punclo  c.  Dico  quod  in  eandem 
partem  non  protrahentur  alia;  dus  3b  extremitatibus  lineat 
a b.qusconciirramadalium  puniflii,  ita  quod  illa  qus  egre 
dierur  a punflo  a, (it  squalis  a c,  SC  qua:  egredietur  .i  punflo 
b litfimu!  aqualis  lines  b c:quod(ifucnrpoffibilc,ptotra- 
hanturalisduxlincsin  eandem  partem, qus  concurrStin 
punflo  d,&  (it  a d squalis  lines  a C,8c  (Tmul  linea  b d s- 
qualis  lines  b c.Aut  erco  punctus  d cadet  intra  trianguli! 

a b c.aut  extra:  nam  in  alterum  laterum  nocadct, quia  tunc 

pars  effer  pqualis  fuo  toti.Si  ergo  cadat  cxtrd,aut  altera  linea 
rum  a d ,&  b d fecabit  altera  linearum  a c & b c.aut  neutra 
neutram  .Et  fecet  primo  altoa  alteram,  SC  protrahatur  linea 

cd.Quiacrgotnanguli  aedduolatera  a c&' a dfuntsqualia:erit  angulus  a c d squalis  angu- 
lo a d c(per  r propo (itionem, )Stmiliter  quii  in  triangulo  b c dduolataa  b efit  b d funtsqua 
lia.erunranguli  b c d &'  b d cpereandcsquales.Etquiaangulus  ^ 

b d c eft  maior  angulo  a d c, (equitur  angulum  b c d effit  maiorem  exi1 

anguloacd, partem fcilicettoto.quodeftimpoffibile.Si autem  d ea 

dar extra  triangulum  a b e, Baquddlincsfenonfecenr, protraham 
ltneamd  c,&  producam  b d&bcfubbaliufqueade&f.Etquiali 
nesa  c&adlunt  squales,  eruntangulia  c d &a  de  squales  per  f. 

(imiliterquia  b cSib  dfunt  squales,  erunt  anguli  fubbali.qui  funt  //  v\ 

i d f & ec  d.squales  per  1 partem  eiufdcm.  Quia  ergo  angulus  ec  d f/  \\  ' 

minor effangulo  a cd.fequitur angulum  fd  ceffe minorem angu- 
Io  a d c.quodetrimportibile.Eodem  mododuceturadueriariusad 
inconucniens.  Ii  d punctus  cadat  intra  triangulum  a b c. 


Euclides  est  Zamberto.  Theorema  4.  Propofitioj. 

Super  cadcmredla  lincaduabus  cifdem retfiis lineis  alix dux  rtflx  7 
linex  xquales  altera  alteri  non  confli  tuetur,  ad  aliud  atep  aliud  fignum 
ad  cafdcm  partes,cofdem  fines  primis  retffis  lineis  pofifidcntes. 

, THEON  exZamh.  si  enim  eft  pofiibiie/upcrcadrmnda  linea  *A,duahus  redis  lineis  *>,>*, 
alit  di st  redi  linet « 4,  / s,tquales  ulter t tltcri  conftituanlur  ad 
aliud  atque  aliud  fignum,  hoc  ejl  > <y  -J,ad  eafdcm  partes  fi  ilicet  > * 
tofidemfines,boceft  * fi,pofiidcntes:uttqU4hsfit?*,ipli‘t abun- 
dem finem  habens, hoc  ejl*  cr>  A,ipfi  A f , eundem  finem  habens, 
hoc  eft  f, comedatur  r Mpet  1 poftulatum).  Quoniam  igitur  * r 
tqualis  eft  ipfi  * d,  tqualis  erit  quoq;  angulus  • > d, angulo  i 

nor  igitur  eft  angulus  * r *, angulo  t/  y multo  minor  igitur  eft  angit 
Ius  A ■>*  angulo  A 01  >.  Rurfus  quonid  A >,ipfi  A A eft  tqualis,  tquus 
eft  igitur  c r angulus  A > J, angulo  r*  A.  Oftcnfum  eft  autequod  ad- 
modum rnin or, quod  impoflibile.  Super  igitur  cade  refla  linea, dua* 
bus  ei  fidem  redis  lineis  alit  dut  redt  linet  tquales  altera  alteri,non  conftiluentur  ad  aliud  atque  aliud 
fignum.ad  cafidem  partes,eofidem  fines  redis  primis  lineis  poftidentts.quod  demonfirajje  oportuit. 

Eliciti 


LIBER  PRIMVS.  *t 

Euclij.  ex  Camp.  Propofuio  t. 

Mnium  duorum  triangulorum,  quorum  duo  latera  unitis 
duobus  lateribus  alterius  fuerint  aequalia^afisqj  unius  bafi 
alterius  aequalis,  duos  angulos  aequis  lateribus  contentos, 
aequales  eflcncceflecft. 

C*  « panvs. Sint  duo  nrianguli  a b c,d  ef.fitipacxqualisdf,&b  exqualise  f,&a  bxqua- 
lis  de.  Dico  ergo  quod  angulus  ceft  f r ( g \ 

«qualis  angulo  f,&  angulus  a, an-  ' 

gulo  d,  8C  angui  us  b, angulo  e.  Su- 
perpona  bafin  a b.bafi  d e,qux  cum 
finrxquales, neutra  exccdic  alteram 
perconuerlTonem  pcnulrimx  con- 
ceptionis. Aut  ergo  punctus  c cadet 
fuper  punctu  f:  aut  non  Si  (Tc,tunc 
quia  angulus  c fuperpofitus  eft  an- 
gulo f ,8C  neu  ter  excedit  alterum,  eo 
quod  a c fuper  d ffltb  c fuper  c f cadunr.ipfi  funt  xquales  per  eandem  conceprionem.Similirer 
argue  reliquos  angulos  e(1e  xquales.Si  autem  pun&us  c non  cadat  fuper  f cadat  fuper  quemli- 
bet  alium  qui  fit  punctus  g,  quia  c g cftxqualts  b c.imd  eadem:  item qj  quia  d g cftxqualts  a c 
erit  d g x qualis  d ftSC  c g xquatis  c f,quod  cft  impoffibilc  p«r  prxceden  rem. 

EucUd.exXmb.  Theorema  $.  Propofitios. 

Sibinatriangula.duolatcraduobus  lateribus  alterum  alteri xqualia 
habuerint, Si  bafin quocp  bafi  xqualem:angulum  quoque  angulo  fub 
aequalibus  rccfiis  lineis  contentum,xqualem  habebunt. 

THEO NcxZamb.  Sintbusa tnigula * </, duo latera*?,^ duobus lateribus d >,X  {.aqua- 

lia hebentia  alterum  alteri  Jtoc  efi*(  ipfi  d « CT  * r ipfi  * /'.habeant^  bafin  (}  bafi  • { aquale.  Dico  quod 
anguini  C m y : angulo  • / / c/l 
aqudis -Congruite  enim  trian  - 
gulo  « t j-ip fi  trugulo  a i/.cr 
pofito  quidem  I figno,  fuper  < 
fignum,et  redi  linea  fi  > fuper 
‘{.congruit  quoque fignir  ipfi 

ipfr^f:  Congruite  utro  6 cipfi 
‘I: congruunt  quoque  cr  <’«,«> 
ipfis  < i, a f.Sienimbafis  fi  > 
bafi  > / congruit  ,at  ( «,*  r late- 
ra, lateribut  < non  congruent, fei  di  fierent, ficut  > »,»  Kconftituentur  fuper  eadem  reda  linea  duabus 

tifdem  redit  lineis  ali/e  dux  reda  linea  aquales  altera  alteri,  ad  aliud  cr  aliud  fignum,  ad  eafdem  partes 
tofdemq;  fines  po fidentes.  Non  eondituuntur  autem  (per  7 propofitionem. ) Non  igitur  congruite  bafi 
<>baft>  {,non  congruunt  quoque  cr^“,‘  >,latera.tpfis  > *,*  ! latenbus, congruunt  igitur.  Quare  ey 
angulus  fi  « ryOiguloi  J{congruct:crcidem  aqualis  erit.  Si  bina  igitur  triangula  duo  Utera  duobut  la- 
teribus alterum  alteri  xqualia  habuerint , bafiny  bafi  aqualem : angulum  quoque  angulo  fub  aqudibu* 
redis  lineis  contentum,aqualem  habebunt,quod  erat  o&cnicndum. 

Euclid.ex  Camp.  Vropofitio  9.  b 

1 Atum  angulum, per  xqualia  lecare. 

■j  Campanv?.  Sit  datus  angulus,  quem  oportet 
] diuidere: angulus  a b c.  Lineas ipfum  continentes, 

I qux  funt  a b & b c, ponam  xquales.per  j propofitio 

] nem,&  producam  lme3  a cfuper quam conftituam 

triangulum  xquilarerum  a d c per  i propofitionem  ,&  protraham 
lineam  b d.Dico  quod  ipfa  diuidit  datum  angulum  per  xqualia.In- 
tclligo  duos  triangulos  a b d 8C  c b d.duo  latera  a b & b d trianguli 
abdfuntxqualiaduobuslarcribuscb&bdtriangulic  b d:5fbafiS( 
adbafic  d.crgo  per  praecedentem  angulusa  b d cft xqualis angulo 

b 
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b c d, quod  oportebat  cificere. 

Euclid.ex  Zamb.  Problema  4.  Propofitio  9. 

Datum  angulum  redilincum.bifartamfecare. 

THEON  ex Zamberto.  Sit  datus  retlilineus  angulm  f»  >■  Opor- 
tet ipfum  bifariam  fccarc.  Sufcipiatur  fuper  linea  * A contingens  fi' 
gnum.fitq;  Ulud  A.gya I inea  *>(per  > propofitioncm)aufiratur  * >:ip/i 
tr  a aquelitcr  per  1 pofluiarum  connctlatwr  tinca  > -.confUtuatur  % 

(per  1 propofitione)fuper  * i,triangulumxqtiilaterii,fitq;  illud*! 

C r conncHatur(per  primum  populatum)  linea  t [.  Duo  quii  angulus 
A a ydlmea  a ! bifaria  fccatur.  Qj  mia  *Aefi  aqualis  ipft ■*  ommtis 
liero  .x fibina  igitur  * *,*/ duabus  '*,»!,  funi  altera  alteri  aquales.  At 
tofis  Zfjbafi  • /(p  1 propofitione  )cft  aqualssiangulus  igitur  * *{,angu 
lo  '(per  s propofitione  )efi  aqualis.  Datua  igitur  angulm  reddineut 
quifubCa  r, bifariam  fetius  eh  a retia  linea  » {jfttifcctffc  oportuit. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  10. 

Ropoflta  retfta  linea, eam  perxqualiadiuidere. 

Cahpamvs.  Sitpropoliijlmci  quam  oportet  diui- 
Jcicpet  xqualialmca  a b/uptriplamconiliruamman 
gulum  xquiiaterii  a bc.&'  angulum  cdiutdoperxqua- 
ia  IVcundum  doctrinam  prxccdtntis , per  Itncamcd. 

Dito  quod  linea  c d,diuidit  datam  lineam  a b perxqu  dia.  Intelligo 
enim  duos  triangulos,acd&bcd,8t  argumentor  (Tcduo  latera  a c SC 
tdrnanguli  ac  d.funtxqualiaJuobus  lateribus  b cStc  d trianguli  b 4 
c d.Si  angulus  c unius  angulo  c alteri us.ergoCper  4)ba(Ts  a d,bali  b d: 
quod  cft  propo  litum. 

Euclid.cxZamb.  Problema  t.  Propofitio  10. 

• Datam  redam  lineam  tcrminatam.bifariam  fecare, 

THEONnt  Zamb.  Sit  data  retia  linea  terminata  * t,  oportet  linea 
< A bifariam  fecare.  CofiituiturC per  1 propofitione)  fuper  ea,lriangulu 


\j.  s +- 


'(*’(  . . 

aquiUtcrii  * A >.Et(per  9 propofilioncm)fccetur  angitlas  * > t fctj 
ireflalineay  *.  Dicoquod  linea  retia  A,bi foriam  fccatur  in  figno  *. 

Quom.t  enimlpcr  1 propofitione }«  a ipfi  efet)  aqualis,  communis  uc- 
ri  y*:dua  igitur  •«  .»,>■  /.duabus  (>  j xfunt  aquales  altera  alteri,  cr  an 
gulus  S angulo  f > * aquus  efi.bafis  igitur  • *,(per  4.  propofitione) 
d A eft  aqualis.  Data  igitur  retia  linea  terminata  a e, biferum  feda  efi  in  figno  x.quod  ficiendu  fuerat. 
E uclid-ex  Camp.  Propofitio  ■ 1. 

I Ata  linea  reda , a pundo  in  ea  fignato  perpendicularem 
extrahere  , duobus  quidem  angulis  aequalibus  ac  redis 
| utrinquefubnixam. 

1 C^m  tanvs.  Sirdaralincaa  b,in  qua  (Tr  datus  punftusc.i  quo  oportet  per- 
' pendicularemexrrahcre.  Faciam  ergo  per  j propoli 
donem, lineam  b c a-^ualem  lineja  c.8t  fuper  totam  a b confhruo  rri- 
angulumxqmlarerua  b d.&  protraho  lineam  cd.de  qua  dico  quod 
iplaeft  perpendicularis  fuper  lineam  a b.Inrelligo  duos  triangulos  a 
c d&b  c d.dSf  quia  duo  late- a a c&c  d.rrianguli  a c dfuntxqualia 
duobus  lateribus  c b S£  c d.rrianguli  c b d,&  balis  a d bafi  b d:erit  per 
8 propofirionem  angulus  a e d a qualis  angulo  b c d.  quare  uterque  ^ { 
eorum  erit  reftus,  per  diffinitionem  anguli  recti : & linea  c b perpen- 
dit ularis  fuper  lineam  a b.per  diifinirionem  Une*  perpcndicularis.quod  eft  propo  Urum . 

E uctid.  ex  Zmb.  Problema  6.  Propofitio  i » . 

Data  reda  linca.a  figno  in  ea  dato  reda  linea  ad  agulos  redos  excitare. 

THEON  ex  Zamb.  Sit  data  retia  linea  * A: datum  ueri  in  ea  fignum  fit  >.  Oportet  abipfo  figno  >, 
ipfius  retia  linea  « A:ad  angulos  retlos  retiam  linea  excitare.  Sufcipiatur  in  ipfa  " > contingens  fignum, 
fk%  iUud  X;c r ponatur  ipfi  x >(perj  propofittonc)aqiulis  lineat  ',cr  fuper  * >,(Jcr  i propofitione ) 

confiruiu 


angulu 

bifaria: 
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eoflrtiaturtrianguIX  squilatcru  fd  ser  eonnedatur  linea  fy.  Dico  q dats  rtde  lines  *t,a  iaUut  ipfa 
figno  quod  eft  y^dredos  angulos,f>  reda  Unca  excitatur.  Quonia  cmm'>  squalis  eft  ipp>  yomunit , 
luro  Unca  yf.ius  igitur  i f, duabus  '>CT>  faltcraaltcri 

fmtsqualcsttt  baps  dflp  1 propoptione)bap  '/e/1  squalis. 

Angulus  igitur  A /.angulo » >jvp  8 propcfutor.ccft  squalis, 
er  funt  * utrobiq;.  Cumauti  reda  lines  fuper  reda  linea  con 


c%r*. 


_ ' _ _ , upspi 

pftens,  it  utrobtq,  angulos  adinuicemsciuakspceTit.uterq,  / I \ 'up.p{ 

squalii! angulorum  redus  eft  (per  10  diffinitione.)  Igitur  an  * 11 

gultu  if  f,cr  angulus  f'  'funtrtdi.Datsigitur  redslints  - 7 

* dato  in  ea  figno  r,ad  redos  angulos  reda  linea  yf excitata  eft, quod  ftcilji  oportuit . 

Duchi. ex  Camp.  Propofttio  1 1. 

HPunflo  extra  fignato , ad  dStam  Uncam  indefinitae  quantita- 

tisjperpendicularcm  deducere 
Cam  pa  n vs.  Sita,  punftus  (ignarus  extra  lineam  b c,a  quoad  i pfam  oportet 
deducere  perpendicularem  Prorraharti  ergo  lineam  b 
cin  utranq?  partem, quantum  libuerit:&  fuper  puftum  a.defcnbam 
circulum  b c.fic ut  fecet lineam  datam inpun&is  b c,&  protraham 
lineas  a b &i  a c,&  diuidam  angulum  b a c per  arqualia, per  lineam  a 
d(per9propofitionem)  Dico  quod  a d eft  perpendicularis  fuper  li- 
neam b c.Intelligo  duos  triangulos,*  b d Sk  a c d,&  quia  duo  latera 
ab  &ad, trianguli  a b d, funt  arqualia  duobus  lateribus  a c&a  d tri- 
anguli a c d,&  angulus  b a d xqualss  angulo  c a d.erit  per  4 propo- 
fitionembalisb  dxqualisbafid  c,& angulus  ad  b aequalis  angulo 
a d c:quare  uterq;  eorum  reftus,8f  linea  a d perpendicularis  luper  li- 
neam b c,per  diffinitionem  anguli  rerti  & lineae  perpendicularis.quod  eft  propohtum. 

Euclid.ex  Zamb.  P roblema  % Vropofitio  iz. 

Superdatam  reftam  lineam  infinitiva  dato  figno  quod  in  ca  non  eft, 

perpendicularem  redlam  lineam  deducere. 

THEON«Z mb.  Sit data refla linea infiniujitf iUa * fi,datumuer6fignumjuodineanon 
e&Jit  % Oportet  fuper  datam  reflam  Unem  infirutm  * dato  figno  y quod  in  ea  non  cjt,perpendicu' 

larem  reflam  lineam  ducere.  Sufcipiatur  enim  in  altera  parte  ipfius  « / refla  linet  contingens  fiffiujitp 

iUud  centro  quidem  >yinteruaBo  uero  > S/per  3 pojlulatum) circulus  de - 

fer  ibat  ur » / •.Seccturqj(per  10  propofitionem)'  1 bi f oriam  yin  figno  J,cr 
conneflatur(per  1 poflulatum)rcfl*line*y  *>>*>> ‘.Dico  quod  fuper  da* 
tam  re  flam  lineam  infinitam  * fy*  dato  figno  quod  in  ea  non  ej},uidclicet>y 
perpendicularis  ydu  fla  eft  refla  linea  y QgMU  ■ * ipfi  * * tqualisycom 

mumsuero*  y:dut  igitur  " W yyduabus^^>funtaUera  alteri  tquales,  \ / I \ j 

CTbafisy  »,bafi  r\( per  10  diffinitionem)eft  aqualis.  Angulus  igitur  > y/  [ \ / . 

angulo  * * y(per  8 propofitionem)eft aqualis Juntq;* Utrobiq.  Cum  refla  * i p tfrfw 

linea  fuper  reflam  confiftens  lineam,  angulos  *utrobiq;adinuicem  aquales  A \Qifu6 
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ficcrit.utcrq;  squalium  angulorum  redus  eritlpcr  io  diffinitionem)  cr  fu- 
perflans  reda  linea  perpendicularis  uocitatur. Super  datam  igitur  redam  lineam  inpnitaiH  • ‘,a  dato  fi- 
gno > quod  in  ea  non  efl, perpendicularis  duda  efls  >, quod peiffe  oportuit. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  i s. 

Mnis  recftac  linef  fuper  rcdamlineam  ftantis , duo  utrobitp 
anouli.aut  funt  refli.aut  duobus  rccftis  aequales. 

, d»  «r  a n v -.Sit  utlinraa  b.fuptrfttt  line*  c d,qu*fi  nierit  fuper  eam  perpeti 
, - - t dicularis.  faciet  duos  angulos  reflos  percouerfione 

diftinitionis  Ime*  perpendicularis.  Si  autem  non  fueritfuper  eam 
perpendicularis,  d punflo  bducacurb  e perpendicularis  fuper  cd 
per  .i.mintip  duo  anguli  e b e & e b d refti  pereonuerlionem  dift* 

diifinmoms.Quia  ergo  duo  anguli  dbafltabead  equitur  angu- 
lo d b e.ipftcum  angulo  c b e.eriit  rquales  duobus  reftis:  quare  tres 
anguli, quifuntdb  a,a  be,8fcb  e,funr*quales duobus re«is,fed  . 
angulus  c b a eft  aqualis  duobus angulisc  bc& eba,crgo  duoan- 


st 
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guli  cbaSiabdlune  xquales  duobus  re^is.quod  eft  propofiru.Ex  quo  pjref  toiu  (pariS  quod 
in  qualibet  Uipcrhae  plana  punchim  quod  libet  urcutui  ji.quatuor  reftu  angulis  eflexqualc. 

EucI idax  Xamb.  Theorema  6.  Propofitio  ij. 

Cum  reda  linea  fuper  redam  confidens  lineam  angulos  fecerit,  aut 
duos  rcdos.aut  duobus  redis  xquales  efficiet. 

THEON  ex  Tamb.  Refla  enim  linei  quadam  (,fuprr  redam  lineam  > A confi flent, angulo  t effi 
ciaty(»cr»A/.V>icoqubd-  A»ej»  A 'anguh,aut  duoredi  funt , aut  duobutredis  aquales. Quod  fi 
angulus  y A »,rfl  aqualis  ungulo  » (d,iam  duo  redi  funt.  tofi  non  cxcitcturCpcr  1 1 propofitionem )i  di- 
to figno  . Unet  y d angulos  redos  linea  A anguli  igitur  'A  \( /, 

(per  io  diffinitionem  )funt  redi.  At  quonia  angulus  y ( •,  duobus y f », 


« A < angulis  ejl  aqualis, communis  ponatur  angulus  > A -t;igitur  angu- 
li y ( Iribus  angulis, hoc  ejl  y (*,»  ( V l.J,funl , 


I, funt  aquales.  Rurfus 

quoniam  angulus  A A ■«  duobus  angulis  a (1,1  (a  efl  aqualis, communis 
ponatur  angulus  »Ay.  Igitur  anguli  A A »,»  A y, tribus  angulis  A A y A 
«,*  A y funt  aquales.  oftenfum  ejl  autem  quod  anguli  > A>,'  A A.ei/iem 
tribus  funt  aqualcr.qua  autem  eidem  funt  aqualia,  (per  i communem 
fcntentiamjo- fibi inuicc funt aqualiatanguli igitur r ( v^A, Angulis” 

A ( (yfunt  aquales.  At  angui: y A «,« A A funt  duo  redi,ey  anguli  igitur  A (»,»  A y, duobus  redis  funt 
aquales.  Cim  igitur  reda  linea  fuper  redam  confiftens  lineam,  angulos  fecerit, aut  duos  rcdos,aut  duo- 
bus redis  aquales  effieiettquod  dcmonSra/Je  oportuit. 

Euclid.exCamp.  Propofitio  14. 

1 1 duae  lineae  a pundo  uniuslinex  in  diuerfas  partes  exierint, 
I duosep  circa  fe  angulos  rcdos.aut  duobus  redis  a quales  fe- 
ccrint,illxduplinexfibidirede  coniudac  funt,  & linea  una. 

» Ca  MPANvs.Siturapuntftablincxa  b.exeant  dux  linex  in  oppofiras  partes, 
quxlinr  bc&bd,8C  faciant  duos  angulos  qui  (Tnt  cb  a &dba, xquales  duobus  rellis-runcdi- 
co  quod  dua- Ime-cc  b & d b funt  libi  muiccm  direfteconiunftar  & linea  una.Hxc  eftqualiton- 
uerfa  prioris. Quod  (i  non  fuerint  linea  una, tunc  protrahatur  c b in  continuu  & direflum.qux 
quia  non  eft  linea  una  cum  d b.tranfibir  fuper  eam  ut  b e, aut  fub  ea  ut  b 
f.Quia  ergo  fuper  lineam  reiiam  quxeftcbe.cadirlincaa  b, erunt  an- 
guli cba^eba  xquales  duobus  rc&is  per  prxccdentc:&  quia  omnes 
refti  funt  adinuiccm  xquales  per  j petitione, anguli  quotpc  b a & d b a 
funt  xquales  duobus  angulis  rc&is  per  hyporhcfm,  erunt  duo  anguli  c 
b a & e b a xquales  duobus  angulis  c b a SC  d b a ergo  dempto  (omma- 
nianguloc  b a.critanguluscbaxqualisangulod  b a,  pars  rori,  quod 
e:Timpof$ibi!e.Similirerlinea  c bprorrafta, probabis  angulud  b aelfc 
xqualcm  angulo  f b a, fi  forre  dicerer  aduerfarius  lineam  cb  protraefiam  cadere  infra  b d. 

Euclid.ex  Zmb.  Theorema  7.  Propofitio  14. 

Si  ad  aliqua  redam  lineam  atep  ad  eius  fignum  dux  redae  lineae  non 
ad  cafdcm  partes  dudx,*utrobiq)  duobus  redis  angulos  xquales  fece 
rinr./pfx  indiredum  redx  Iinex  adinuiccm  erunt. 

THEONnt  7.  amb.  Ad  aliquam  enim  redam  linea  ■>  ffignumq;  in  ea  A,dua  reda  linea  (y^t  a non 
ad  eafdem  partes  duda,u  utrobiq ; angulos  »(},»(/  duobus  redis  aquos  efficiant.  D ico  quod  ipfi  y f, 
reda  linea  f A in  diredum  e fi  eon/lituta.  Si  enim  ipfi  > ( reda  linea  A /non  efl 


f' 


in  diredum, fit  ipfi  • (reda  linea  ( • in  diredu  conftitiita.  Quoniam  igitur  re- 
da linea  a f fuper  redam  luteam y ( - detit, anguli  igitur  •»  ly,»  A 'duobus  re- 
dis  fuit  aquales  (per  is  propofitionc.)  At  anguli  a A s et  a (d,ducbus  redis 
funt  aqualestanguli  ergo  y t*,*('jmgulisy  A ■>,«  A a funt  aquales  Commu- 
nis auferatur  angulus»  ( y, reliquus  igitur  angulus « A >, reliquo  angulo»  (/ 
efl  aqualis, minor  maiori, quod  efl  impofiibile.  Linea  igitur  A > ipfi  A y in  dire 
dum  minime  r/i.  Similiter  quon-  cficdemut.qubd  nec  aliqua  prater  linea  A A.  y te 

In  diredum  igitur  efl  ipfi  y f, lutea  AS. Si  ad  aliquam  igitur  redam  lineam, ad 
figmtmif  eius  duareda  linea  non  ad  ea  flem  partes  duda,utrobia  angulos  duobus  redis  aquales  jece- 
rint pn  diredum  ipfa  reda  linea  fubijnuiccm  eruntiquod  demonftrafjc  oportuit. 

Euclides 


•J 


•f 


1« 
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puclid.tr  Cump.  Propofuio  iU 

iMniu  duaru  linearu  feinuice  fecantiu,  omnes  anguli  contri 
fc  pofiti  funt  aequales.  Vnde  manifcftueft,cu  duae  lineae  re* 
(flx  fe  inuicc  fecant,  quatuor  qui  fiunt  angulos,quacuorre- 
—Jdiiseflexquales.  c»mpa«vs. Sim 

duxlmc*  a b SC  c d,feinuicem  fetantes  in  punfto  e.  Dico 
quod  angulus  d ebeft  «qualis  angulo  a ec,&  angulus  b e c 
eft  «qualis  angulo  a e d.Eruntenim(pertt)duoanguliae 
c & c cb  «quales  duobus  reftis  iremqi  duo  anguli  c e b « d « 
b «quales  duobus  rcckis.per  eandem.quareduo  primi  iunt 
«quales  duobus  polbremis,  eo  quBdomnes  reftriumadin- 
uicem  (qualesfper  4 petitionem)  dempto  ergo  comunian- 
gulo  qui  eft  c eb, erit  angulus  a e c «qualis  angulo  d e b.  Eodem  modo  probablrur, angulum  ceB 
efte  «qualem  angulo  a c d, quod  eft  propofitum.  Pucltd.ex  Z mb.  T keoremut.  Propofitio  tf. 

Si  duf  recftf  linep  feadinuiccfeCuerint.agulos  ' 
qui  circa  uertice  funtyquos  adinuice  efficiet. 

T H E O N e*  Z tmb.  Dux rtHx linex  « * c r>  *Je  udmuicefc- 
eentinfgno  ‘.  Dico  quod  ungulut  « • >,xquulueflungulo  * 1 A. 

Quoniam  enim  redu  linea»  'fuperredlum  /ineam  > /Jtctitjnm. 
les  efficient  >*«©•*'  ''.igitur  unguli  r « >,*  • djuobut  rediit  funt 
xquutesfper  1 tpropofUionc.)RurfutquoniumrcdlulineuZifU'  _ 
per  reditu  lineu  « *fletit,ungulot  efficient » ■ > d. igitur  ungi-  \ 

A,duobut  rediit  funt  xquuUlipcr  eundem 1 3 propo/ittone. ) Oflenfum  nutem  eft, quod  unguli 
. ,uduobt u rediit  funt  xquulet  tunguli  igitur  >•'»,«>  S,ungulit  * > V 1 d,funt  xquulet.  CbmumtuU 
ferutur  * ’ ‘t.reUquiu  igitur  ungulut ' ■ reliquo  ungulo  ' < A, e/1  xquulit.  Similiterq;  oHcnddurquodcf 
unguli  -Junt  xquulet.  Si  dux  igitur  redtx  Unexfe  udinuicemfecuerint.ungulos  qui  circu  ucrtid 

unt,udinuiee  xquulet  efficient, quod  oportuit  demonfiruffe.  ( tuclid-exCump.  Propofuio  ,6. 

Iquodlibetlateru  triaguli  direde  pro  traha  t.faciet  angulu  ex» 
trinfecu  utrocp  agulo  triaguli  fibiintrifecus  oppofito  maiore. 
Canpakv  s.Sit  ut  trianguli  a b c.latus  a b protrahatur  ufqr  ad  d.dico  quod  an» 
..  ....1.. . <(  b c,  maior  eft  utrotp  duorum  anguloru  intrinfecoru  libioppofirorurn.qul 

funtbac&b  ca.Diuidam  enimCperio  propolinonf)Unei  < b per  «qualia  in  punfloc.Sf  pro» 
trahi  a c ufm  ad  f, ita  ut  e f fiat  «qualis  a e, & prouahi  lineam  f b.Intelligo  duos  triangulos.ee  i 
&bef,&  quia  duo  lateraa  e&ectniguli  a ecfunt«qualia  duobus 
lateribus  fe  & e b tnanguli  f eb.Si  angulus  e unius  eft  «qualis  an- 
gulo e altcnus  per  prxmiflant.quia  funt  anguli  contra  fc  politi , erit 
(per  4 propoiTnonc)  angulus  ec  a, {qualis  angulo  eb  f.et  ideo  ailgu 
lus  e b d, maior  erit  angulo  b c a.Similiterquocp  probabitur  quodl) 
eft  maior  angulo  c 3 b.Nam  diuida  a b per  «qualia  in  punftog/per 
10  propoli  tionf)&  protrahi  lineam  gh,«qualc  line«cg(per  3 pro- 
pofitionc)poftea  protrahi  h b K,criitqt  duorli  trianguloru  qui  funt 
agc&bgh.duo  latera  agfifgc  primi.aqualia  duobus  lateribus  b 
g K b h fecundi, & angulus  g unius, angulo  galterius(perir)ergo  4 
(per  4)angulus  gca.eft  «qualis  angulo  gb  h,quare(peris)&angU 
loKbd.Etquiaangulusc  bdeft  maior  angulo  Kbd,eritetii  maior  angulob  a c quod  eft  pro- 
politu. ' Eucbd.ex  Zumb.  T beoremuf.  Propoftto  iS. 

Omnis  triaguli  uno  latere  produiflo.exterior  j 
angulus  utrocp  interiore  et  ex  oppofito  maior» 

eft.  THEONc*  Zumb.  Sit  triungulu  * A r,c r produc  utur 
ipfiut  lutut  anum  (fila  lUui  * > ) ufquc  « f.  Dico  quod  exterior 
ungulut » > *,muior  eft  utroq;  interiore  cr  ex  oppofito  conUituto, 
hoc  e/1  J^ulo  > A « er  A *y.Secetur lineu  « > bifuriXp  iopropo- 
/>.  • -v .•  c _ .a . i;—, x o .r»* . mnilul  tturin 


ftione)in (igno <,cr protrjdlu lineu 6 'Cp  ipofiululujextcduturin^ 
fign u f.coQoc efiir i ipftf<p  1 propofliionc)xquulii lineu >!,cr eonetiuturfp  1 pofluUtu)  >.CT 
iUtur(per  1 pofluUu~t)Uneu  » rufo  inr.Quoniu  igitur  • > xquulit  eft  ipfi  • ' CT  1'ipfi  ‘i.  ** 'g'  *>• 
O-  • i,duubut  c < C r ‘/funt  xquulet  ulter*  ulten.O • ungulut  * 'Cpcr  s i propoptume, ungulo  /« r e/1  xqu* 
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Us,circ4  uerHtemim.ntfts  igitur  4 propo/monr)r/)  eqiu &,er  trijngulu*  4 '.trimgu. 

Io/'  > r/f  eqiulr.et  reliqui  anguli  reliquis  ungulis  ulter  ultcri  fune  uq uulesjub  q ubus  rquuliu  latera  fut 
tenditur.  A ngulm igitur  jS « ' ungulo • > /e/i  aqualis.  At  angulus 'r  d, angulo  <>{ maior  ejl tmuior  igitur 
eft  angulus  « > d, angulo  A * «.  Similiter  quoq-  ft fecelur  bifaria  linea  a > ojledttur  et  angulus  ay,h vct/l 
• y Jtmnor  angulo  £ y.  Omnis  igitur  tnaguli  uno  latere  produdo, exterior  angulus  utroq;  interiore  CT 
exoppofito  maior  ejl: quod  jittral  ojlendendum.  Euchd.  ex  Camp.  ~ “ 

"I  Mnis  tnaguli  duo cjlibct  anguli, duobus  re 
I dis  fu nt  minores. c a «p.  Sii  triangulus  a b c.dico 

J quod  duo  quilibet  «'anguli  .duobus  icitis  funt  minores, 
j protraharm  en;m  unii  lar*  cius, ui  bc.ufip  ad  d.entq,  p pro- 
dente,angui*  cextrinfec*.  maior  a & maior  b.fedc  exrrinfec*<  ii  citimn- 
feco.eft  (qualis  duob*  rectis  p it, «go  anguli  b dic  in  trinled,  (i  uc  anguli  a & 

& c mrhnfed.funr  minores  duobus  icitis.  Similiter  fi  protrahatur  latus  b "“* 
approbabitur  quod  duoanguii  a & b lunt  minores  duobus  rcfhs.quod  rft  propoiTtum. 

EuchJ.ex  'Zamb.  Theorema  10.  Propofitio  17. 

Omnis  tri.lguliduoaguli  duob. redis  funtminores, omnifaria fumpd. 

T H E O N ex  Zdb.  Sit  tridgulu  * 'y.dico  q, ipftut  * (y  tridguli  duo  anguli, 
duob.  reftts  ommfaru  fumpti  ,junt  minores.  Producatur  enim  (pipo  Rulaiu) 

A ‘n  Ef  tjuomJ  tnaguli  *Ay(p  praecedente  )cx  tenor  ungulus  q e ft* 
y S, maior  ejl  ungulo  * A > ,tnteriore  c r ex  iduer fo  comums  admittitur  an;u 
lus  *y  A.  Anguli  igitur  • > S,*  > A,angulis  * A y, A y • funt  maiores ,fed anguli 
m y /,*  y ( ( per  1 f p^opofitionem)  duobus  reftts  funt  aequales: anguli  igi  4 
tur*  A >, A > «,duobusrt  ftn  funt  minores.  Similiter  quoq;  ojlendemus  quod 
anguli  A * y,  a y A,  duobus  reftts  funt  minores, & ettm  anguli  * y A,*  < y.  Omnis  igitur  trianguli  duo 
anguli  duobus  reftts  funt  minor  es,  quemodccumq;  aJfumpti:quod  demon&raffe  oportuit. 

Eucltd.  ex  Camp.  Propofitio  16. 

i Mnis  trianguli  logiuslatus.maioriangulo  oppoGtumeft. 

Ca mpa svs.Su  utin rriaguloabc,angulusa firmaioran- 
gu!o  c.dico  quod  btusc  b.maius  eritlarere  a b.  Si  enim  fit 
I xqua!e,crit(pcr  Oangulus  a aqualis  angulo  c.quod  eft  con 
I rra  liypothefin.Si  autem  a b fit  maius, relccetur  ad  aequalita- 
tem a b,(per  j >fiicp  d b xquale  c b.erir ergo(per  r)angulus  d c b.cqualis  an- 
gulo b dc,fccfbiiccft  maior  angulo  b a c(per  iftjergo  b c d, eft  maior  bac, 
quare  multo  fonius  maior  angulo  a cb, pars  loro, quod  crt  impolsibiie. 

Eucltd. ex  Zamb.  Theorema  1*.  Propofitio  18. 

Omnis  trlaguli  maius  !atus,maiori  angulo  fubreditur.  1 

T H E O N rx  Zdb.  Sit  enim  trianguli t * A y,habcs  latus  * ; ,maius  latere  * (.  Dico  q cr  angulus  "fiy, 
angulo  Ay«  maior  ejl.  Quonid  ■*  y maius  ejl  * /, ponatur  ipfi *f(pt  prepo 
fitione)*quahs  linea  ^^yconeftaturCp  i pojhilatu)linea  A S.Etqucnu 
tnaguli  fiSy  angulus  exterior  *A  ((p  1 6 propofitionc  )maior  ejl  interiore 
C T oppofito  angulo  A y f squalis  aut  e eft(  p j propofit.  )angulus  * * A angu 
lo  * A y,  quonid  latus  •»  f ipfi  •*  -4  ejl  aequale, maior  ejl  igitur  angulus  an 

gulo  a y f, multo  maior  ejl  igitur  angulus  •«  angulo  *y(.  Omnis  igitur  iri 
anguli  maius  latus , maiori  jubtenditur  angulo:  quod  oportuit  dcmonflraffe. 

Euclid. ex  Camp.  Propofitio  19. 

Mnis  tri.iguli maior  angulus,  logiori  lateri  oppofituseft. 

CavipanvS.  Sirutin  triangulo  a bc.latusbcfir  maius  latere  ab,  dico  quod 
I mgulusa.erir maior anguloc.  Hfceficouerfaprfcevlenns. 

1 Si  enim  litarqualis.runcCper  tf)lamsa  b eft  arqu  tle  breri  b c, 

I quod  e(l  corra  hyporliefin.Si  aure  c fir  maior, Hic  per  prxee- 
* dete  latus  a b eft  maius  latere  b c.quod  eftcStra  hyporhefin: 
quare altruiturpropofiru.  Euclid. ex  Zamb.  Theorema  tx  Propofitio  19.  

Omnis  trianguli  fub  maiorem  angulum,maiiis  lacus  luoundicur* 

T H E O N ex  Z ab.  Ut  triangulu  a f y, maiore  habes  angulu  * A > angulo  Ay*  + 

Dico  q,  latus*  y maius  ejl  latere  a A.Siauteno,auttfl  aequale  latus*  y lateri*  A, 
aut  eo  nunus^rquale  quidc  minime  ejl  latus  * yjpfi  * *: aqualis  ndo ■ e(fet( p $ pro 
pofitionc)angulus  * A angulo  ■*  y f,noeftau!e:latus  igitur  *y, lateri  •*  fi  minime 
ejl  aquale.  At  latus  * ? fatere  * C minus  non  ejitna  angulus  * fi  y, angulo  *yfi  mi' 
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nor  efjet,at  none/klttus  igitur  « y Ulrre  « f minui  minime  cH.Maius  igifurr/!  Uhu  * >,Uttn  « Comn* 


igitur  trianguli  maior  angulus  d maiore  Utere  fubtenduurtquod  icmon/iraffe  oportuit. 


Euctid.cxCamp.  Propo/itio  io. 

•Mnis  triiiguli  diio  quilibet  latera  (i- 
inul  i uncfla,  reliquo  iunt  longiora. 


C»  «pamvs.  Sitmagulusa  bc, dico  quod  duo 
^.areraabfifac.funtlongioralatereb  c. Protraha- 
tur linea  b a ultp  ad  d.ua  ut  a d lit  aqualis  a c ,fiC  protraliatur  c d. 
(Fetjptopolitionc)ent  angulus  ac  d, aqualis  angulo  d, quare 
angulusb  cdeftmaiorangulod,etgo(pcriS)latusbd,eftma-  c 
tus  latere  b c.fedb  d.etla-qualea  b fiCa  c.quareb  a&acfimul 
tuncta.funt  maiora  bc.  Euelid-ex  Zamb.  Theorema  ij. 


Propo/itio  20. 

Omnis-triaguli  duo  latera.reliquo  funt  maiora  quomodocucp  afsupta. 

THEONet  Zamb -Sit  triangula  «(y.  Aio  ipftus  «(>  tridguli  bina  latera,reliquo  e/je  maiora  quo« 
tnodocunq,  fujcepta.hoc ejt 4 yjpfofiy cr*4:4  y,ipfo«y CriAyty* 
ipfo  « S.Producatur  nanq;(pcr  i p oflutatu/  «ad  //ignu.rt  ponaturfper 
i propo/itione)ipft « y equilis « d.conncflaturq; J y ■ Quonid igitur  a « 

Ip/l  «ye/l  aquale,  angulus  igitur  «dy(pers  propofitione/angulo  «r/tfl 
aqualis.  Sed  angulus  4 y d, angulo  « ' d maior  cfltigitur  angulus  4 y S,angu 
toaSy  maior  r/f.  E t quomd  triangulu  efldy  t, maior  e habens  anguli ! «y* 
angulo  « d y,atO;  maiore  anguli!  maius  latus /iibt indit ( per  1 8 propo/itio - 
ne)ergo  d 4 ipjo  4 y maius  ejl.  Aequale  aute  esi  - 4 ip/is  * 4,  * :■  tmaiora  igi 
tur  funt  latera  f«cr«  y, latere  4 y , aquale  aute  eri  A - ipfi  a y tmaiora  igi - 
turfunt  latera  («,«  r.ipfo  4 y.  Similiter  uerb  dcmoflrabimus  quodetia  latera  « 4 c r 4 y,ipfo  y «funt  ma- 
iora. Sed  4 V «,ipfo  « (.  Omnis  igitur  trianguli  bina  latera, reliquo  maiora  funt, quoque  modo  a/fumpta, 
quod dcmonftrafjc oportuit.  Euclid.cxCamp.  Propo/itio  it. 

Idcduobuspundis  terminalibus  unius  lateris  triagulidui 
linei  exeuntes,  intra  triangulu  ipfum  ad  pundum  unum 
coueniant,  eidem  duabus  quidem  reliquis  trianguli  lineis 
breuiores  erunt, & maiorem  angulum  continebunt. 

Campa  k vs.Sir  utin  triigulo  a b c,ab  extremitatibus  lateris  b c concurrar 
duxlineatb  d SC cd.ad  punfU  d,intra  triangulu  a b c.Dico  quod  ipfx  linex 
b dfitcdfimuliiictx,  funt  breuiores  duabus  lineis  a bfit a c fimul  iundtis.SC 
quod  angulus  d eft  maior  angulo. i. Protrahi  enim  b d.ulquequo  ici  et  latus 
pii  CIO  e.erutljjfper  20  propolmone)  b a & a e fimuliiifix.matorcsb  e. 


ergoba8c-ac,fiinrm.iiorc5bcSi’ec.At  uerodeSf  cciimuliufix.per  cande 
fuiitmuioresdc.quarebcSt  ce  funt  in  iiores  b d &'  d c,  fit  quia  b a fit  ac  funt 
maiores  b efit  ec.ut  probatu  eft  prius, eriit  multo  fortius  b a fit  a c maiores  b 
dfifidc.quod  eftt  propolitu.At  quonia  angulusb  dccft  maior  angulo  dee 
(periS  piopofinonejfic  angulus  d ec  eft  maior  angulo  c a b(pere3dem)erit 
angulus  b d c multo  fortius  maior  angulo  ba  c.quod  eft  t propofitum. 

Euclid.ex  Xamb.  Theorema  14.  Prcpo/itiois. 


Si  trianguli  a limitibus  unius  lateris  binpredi  linei  introrfum  cofti- 
tuantur,quicon(lituuntur,rcliquis  trianguli  binis  lateribus  minores 
quidem  crunt,maiorcm  uerb  angulum  continebunt. 

THEON  er  Zamb.  Trianguli  enim  «defuper  latere  t y,d  termina  ipfius t y.due 
re H*  linee  interius  con/lituatur  (f  cr  > d.  Dico  quod  fdg-r  d,T eliquii  tridguli  lateri - 
busf*er«rfunt  minores,angulu  uerd  4 A ' maiore, ipfo  «(r  comprehendunt.  Produc  a 
tur  enim  tperi  poftulatit/linca  ( A ad  >.  Et  (per  2 o propofitione)quonid  omnis  trianguli 
binalatrrartliquo  funt maiora:trianguli,«  t ‘(per  to propofitionc/duo  latera  »4  cr*» 


ipfo  4 1 funt  maiora.Cbmunis  ponatur  linea  ■ yjinee  igitur  4 « c T«  'JineK  4 1 CT  • yfunt  maiores.  R «r- 
fus  quomd 'per  eande)irianguli  y > A bina  latera  yieyd  ipfo  a yfunt  maiora,comunis  ponatur  A l ,li* 
ner  igitur  y<CT'  f, lineis  ydeydf.  funt  maiores.  Sed  oftenfum  e/l  quod  4 * c r«  r, funt  maiores  tpfts  < • 
cr  y.lbgc  igitur  maiores  funt  A «et  «y  linee, ip/is  (A  cr  A.Rur/i«  quonidlpi  6 propefit. ) omnis  trii 
guli  exterior  angulus  interiore  et  oppo/ito  maior  eii, tridguli  ergo  y d vgu/w  A*y  exterior jmaior  e/l. 

t 4 


X 


^ i. 
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"•gulo  > . f, quare  cr  trianguli  • I >, angulus  > . fi  merior, maior  efl  angulo  fi  -r.  Scdoflenfiunefl  quot 
ait$uh<  (/},< o qsufub  > « f,«fl  nutor  longe  igitur  maior  rjl  angulus  <f  y, angulo  (my.Si  trianguli  ergo 
a limitibus  uniut  lateris  bino  reflo  lineo  introrfu m confUtuantur , quaeonflituentur , reliquis  trianguli 
duobus  lateribus  minores  quidem  erunt, maiorem  uero  angulum  eontinebunt,quod  ojlendere  oportuit . 
Euclid.ex  7Mb.  Propofitio  u. 

Ropofi  ris  tribus  lineis  rcflis.quaru  dug  quaelibet  fimul  iun- 
cflae  reliqua  fint  16giores.de  tribus  alrjs  lineis  illis  aequalibus 
triangulu cofhtucrc,  «.Sint tres bnncrellz propoGrz.a.b.c, 

- - * SC  fintquxlibet  dux  fimul  iunfoe 

longiores  retiqua.-alirer  enim  ex  illis , tribus  datis 
arqualibus,  triangulus  non  portet  cofhrut  (per  xo 
propofinonem)Ciim  ergo  ex  illis  tribus  pr^dtllis 
uolo  confriruere  triangulum , fumo  linet  rectam 
qux  fit  d e, cui  non  pono  a parte  e determinatum 
finem.de  qua  fumo(per  j propofirione  jd  f xqua- 
lem  a,&f  gxqualemb,#  ghxqualemc.fadtocp  4 
punffo  f centro,  defcribo  fecundum  quantirarem 
linexfd,circuludK,ircmcpfaltog  centro,  deleri-  ^ 
bo fecundum quanriratem linex g h,circulu Kh,  c 

auicirculiintcrfecabunrfeinduobuspun&is.quorumunum  fit  Kralioqitin  fcqueretur,  unam 
imarum  linearum  effc  (qualem  alrjs  duabus  iunlli$,aur  maiorem eis.quod  eft  contrarium  po- 
firioni.  Duco  ergo  lineam  K f &K  g.critcprriangulusK  f g, confuturus  ex  tnbus  lineis  xqualu 
bus  daris  lineisa.b.c.funtenim  f d di.  f K xquales,  quoniam  funt  i centro  ad  cn  cunfarnrii,  qua- 
re fK,ertxqualis  a.Siinilirerq?  gh  6C  g K funt  xquales,  quia  exeunti  centro  ad  circumferentiam, 
quare  g K,eft  rqualis  c,&  quia  g f fumpta  fuit  xqualis  b.paret  propofirum  maniferte. 
tuclilexZamb.  Problema  8.  Propofitio  n. 

E^tribus  redis  Iincis,qux  funt  tnbus  daris  redis  lineis  arquafeSjtrian 
gulu  c5ftruere.Oportet  aute  duas  lineas  reliqua  cfle  maiores  quomo- 
docucpaiTumptas^quonuomnis  triaguli  bina  latera  quomodocucp  at 
fumpta,reliquO  funt  maiora.  THE  O NexZxm.Sint  datt  tresredx  lincte  *S,.\qiU' 
rum  dut  reliqua  fint  nuior  et  quomodocunq • ajfumptt, 
hoc  efl  •»,  tyipfa  >,cr  *,  rjpfian  4,cr  (,',ip[a  «:  oportet 
id  ex  tribui  lineis  redis, ipfis  *,£,?  rqualibui,trungulu 


• ' 1 — y c* 7 • — j rcr 

tua  » o.  Et  centro  quidi  ,',ff  scio  ucro  ’ /(p  I pojlulatii ) 

circulus  defer tba tur  ■'  « Krurfus  citro  quidc  >,fpacio  ue- 
ro * >(pcr  idi)circulus  def cribatur  * * \CT  cone  flantur 
(p « pollulatumpfcr  K «.  Dico  q,  ex  tribus  reflis  lineis 
aqualibus  ipfts  •,fi,y,triangulu  «/« conflit  ut  ii  efl.  Quo 

nidenim  ffignu,centri  efl  circuli  f « *,aquaht  eft(p  ij  

diffinittoiii)/-*  ipfif*. Sed  *,ip fi  fi  efl  aqualis, r / igitur' per  communi  fentcntid)efl  ipji  * aqualis. 
Kurfus  quonii  ■ fignum.centriieflcircuU  » « aqualis  efl(per  eandem  diffinitioni > « ipfi-  /,fed  > tpfi 
•>eff  aqualis, ty  « « igitur(per  t communi  fententiafipfi  > efl  aqualis.  Af  / » ipfi  fi  efl  aqualis (p  hypo- 
thefin  /res  igitur  refla  linea  »/,/«,•  u, ipfis  tribui •.fi.yfint  aquales.  Ex  tribus  igitur  reflis  lineis, hoc 
efl  «4/»,»  *,qua  tribus  datis  reflis  lineis  Jyoc  eft,*,fi,yjunt  aquales, trianguli  « /.  conflrufluefl,quod 
ficifle  oportuit.  Eudid.exCamp.  Propofitio  »j. 

Ata  redla  Iinea,fupcr  terminij  cius 
uilibet  angulo  propofitoxquum 
angulum  defignarc.  c*  « p.Sit  data li- 

nea  f e.qux  cft  in  fuperiori  figura,&  fint  lincj  b, 
a.corinenres  angulii  datum, cui  fubrenda  bafin  c.  Sup  pun<ff u 
flineje  f.iubere  facere  (quale  angutu  angul/'i^,r/*  -f 

adiugo  f d (qualem  linc(  ex  te  fumo  f t 


— • — » luvikiiun  uanu  %.  ^uuvku 

f line(  c f.iubere  facere  (quale  angulu  angulo  dato.  Ad  linei  e f 
adiugo  fd  (qualem  iine(a,&  ex  t e fumo  f g (quale  b.fiC  exge 
fumo  g h rqualc  c,&  fuper  puncU  f g defcribo  duos  circulos  d K 6C  K Infecundum  quanti- 


utem 


»1 
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mtm  dirarum  linearum  f d Si  gh.mterfecantcsfeinpunflobficurdtxuitpnecedcni.duftislp 
Imo;  K rdi  K g.erunt  «qualia  duo  latera  K f 8i  f g irianguli  K g duobuslateribusa  Si  b mangu- 
|,  a b c,Si  batis  g K aqualis  bafi  c:ergo(prr  8)angulus  Kfg, «qualis  em  angulo  contento  fub  a * 
b:quod  eft  propofitum.  . 

Eutlid.ex  Zamb.  Problema  9.  Propofitio  si. 

Ad  datam  rctfram  Imcam,  ad  datumqs  in  ca  fignum,  dato  angulo  re* 
Ctilmeo  aequalem  angulum  retftilineum  conftituere. 

T H E O N ex  Zamb.  Sit  data  refla  linea  « fdatumq;  in  ea  fignum  fu  -tdattu  autem  angulus  rrfliii* 
neiK,/?!  y * «.  oportet  ad  datam  redam  lineam  - f.ad  datum*  in  ea  > , 

fignum  ',dato  angulo  redilineo  * ‘ >, aqualem  angulu  redilmum 
collocare  Sint  in  utrifq,  lincit &''cr ' -,conimgtiafigna,fmtq; 
ilia  / scrconneflatuKper  1 poftulatum)*  •.& ex  tribus  redis  k' 
neis  -,qua  tribus  datis  redis  lineis, hoc  efl  y ',J  V ',funt 

aquales, (per  pracedentem jtriangulum  coftruaturjitq;  iHud  - / ». 

Ita  «t  line  a <•  a aquilis  fit «/,(?''  ipfi  ■ ’»cr  infuper  * ■ ipft{<-& 
quoniam  dux  linea  f er ' ' duabus  lineis, hoc  cft  f a er  * 'fu  ut 
aquales  altera  alteri, cr  bafis  at  i(perhypothe/iit)balif',angulut  . 

igitur  /fi,angulof‘  »(per  8 propofitionem)eft  aqualis.  Addatam  / 

igitur  redam  laneam  - (.addatum^  in  ea  fignum -dato  angulo  redllineo  7 > ‘,*quallt  angulu  redlla- 
nem  f* « coQocatui  cft:quod  feciffc  oportuit . 

Euchd.cxCmp.  ^ Propofitio  i 4.  ^ 

1 Mnium  duorum  trianguloru.quoru  duo  latera  unius  duo 
bus  lateribus  alterius  fuerint xqualia.fi fuerit anguloru  fub 
illis  aequis  lateribus  contentoru  alter  altero  maior,bafis  quo* 
queeiufdem.bafi  alterius  maior  erit. 

C A » p * K c S.Sint  duo  trianguli  a b c,Si  ed  f.fintip 
duo  latera  a b SI  a c, «qualia  duobus  lateribus  d r Si  d 
ftfld  unumquodque  fuo  correlatiuo , dextrum  fcilicer, 
dextro,  fiiuftrumlpfiniftro,  fitqr  angulus  a,  matoran- 
gulo  d dato.  Dico  quod  bafis  b c,maior  erit  bafi  c f.Fa 
ciani  eiiirn  iuxta  doctrinam  prxcedcntis  angulum  e d 
g «qualem  angulo  a,  eritip  angulus  e d f, pars  anguli  e 
d g,8i  ponam  d gxqualcm  a c,protraItam  e g.quse  aut 
tranfibitfupra  e f.utfcccr  lineam  d f.autfupcr  e f,ur 
fit  fecum  linea  una, aut  infra.  Tranfeat  ergo  b 

primo  fupra  Er  quia  a b Si  a c latera  triangu  A 

li  a b c furit  «qualia  e d,Si  d glateribus  tnan  / \ 

culte  d,  g, Si  angulus  a angulo  dtotali.crir  / / \ 

<per4propofitionc)balis  b c «qualis  bafi  / fl—AS 
et  Atucrdquiad  gSid  ffuntxqualcsfna  \ / 

s aqueeftxqualisac)crit(perjpropofitio 
nem)angulusdfgtqualiSangulodgf,quaV^  N/  hl  « 
red fg, maior erirfge, ergo  efginulto for-  _ 

nus  maior  cft  eodem  f g c:crgo.(peri8pro- 

polirionrm  larus  e g maius  eft  lateret  f,  quare  Si  b c maior  cft  e f quod  eft  propofitu.Si  uero  e g 
tranfeat  fupere  f Si  (it  fecum  linea  una, tunc  e f erit  pars  egiper  ultimam  ergo  concepuonem  pa- 
tet propolitum.  Si  uerd  e gtT.Mileannfra  e f.proiralianturdualmcidf Si  dg.qurfunt  «qua- 
les, ut  probatum  eft, ulquc  ad  KSiad  liftTciitqi  per  fecundi  partem  r propofmonis  fub  bafi  f g, 
angutiKfgSi  fghxqualesiquare  an  guluscfg  maior  critnnguIofgrcrgofperiSpropofirio- 
nein)latus  c g matuseft  latere  e f, quare  b c maior  eft  e f quod  cft  s propofitum.  Iftud  ultimum 
membrum  pofler etiam  probari  ( per  n propoiTtionem)  per  ipfam  enim  erunr  in  difpofmone 
tertia  dux  linex  d g Si  c^.maiorc-duabus  lineis  d fSi  f e,8i  quia  d g eft  «qualis  d f,  pro- 
pter hoc  quod  ambxfunt  >qualesac,eritegmaioref,quare  Sibe  maior  e f.quodcft  propofi- 
tum. Melius  tamen  eft  dcmonftrare  pi  ion  modo, ut  in  omni  difpoliriouc  arguatur  per  quintam, 
Euclid.ex  Zamb.  7'  ' ibrMema  ij.  Propofitio »4. 

(.  Si  bina  triangula , duo  latera  duobus  lateribus  a:qualia  habuerint 

alterum 


\ 
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alterum  alteri,angulum  uero  angulo  maiorem  fub  aequis  rctflis  lineis 
contentum.bafin  quoqibafi  maiorem  habebunt. 

T H E O N cx  Zoili.  Sint  binu  triangula  » A y.A  i{,duo  laterujioe  eft .« A,* duobus  luteribus.hoe 

A *,A  f^quuliu  habentia.altcru  alteri, hoc  eft  Utut  * ( Uteri  A «(cr  Utut  *>  luteri  A {ungulus  uero  qui 
fub  A.  >yin gulo  >/{efto  mior.  Dico  quod  cr  bufu  A y.buft . {muior  eft.  Quonuemm  ungulus  Auyma 
ior  ejt  angulo  • Sf,coQocctur(pcr : j propofilioncjaJ  reda  linea  J • ,ad  Jjtuq-  in  ea  fignu  stdjto  angulo 
A * > equus  angulus*  A, .Et  ponatur  altcrutri.hoc  eji  linee  a y ueV/, equulis  ipfa  A..CJ  ebneaaturlpct 
1 poliulatu)-  I cr!-.  Quoma  igitur ..  /.  equulis  eft  ipfiA,>a-*  „ 

> ipfi  A *, bine  linet  (*  et  *>  duabus  lineis  • A cr  A.  funt  equu- 
lei altera  alteri, crangulus  Au y(p  i}  propofttione)ungolo  < Au 
eft  equalir.bafis igitur  A > (per  4 propofttione)ba[i  > • el) equu 
Iis.  Kurfus  quoniu  equulis  eft  A , ipft  A {ungulus  igitur  Au  {.un- 
gulo A{f  cjt  equulis.  Angulus  igitur  A {. .angulo  < * {muior  eft ■ 
longe  muior  igitur  et  ungulus  < {■, angulo . «/.  A t quoniu  trian- 
gulum eft  < { • hubens  ungulum  • { » maiorem  ungulo ' • {.mu-  1 — 

iorem  autem  angulum  (per  ispropofttionem)  latus  mu,uifub,enditmuiusig,tureftlutu< . . lutere  . { 
A“l‘*le*utem  eftlutus . -Meri  Aytlatus  igitur  A y,maius  eft  lutere  *{.Si  bina  igitur  triangula  duo  latere 
duobus  lateribus  equuhu  habuerint, cr  quefeqmtur  rehquu  ut  in  prope fitione, quod  oftfdere  oportuit. 

Euclid.ex  Cump.  Vropofttio  1 s. 

Mnium  duorum  trianguloru,quoru  duo  latera  unius  duo  >1 
bus  lateribus  alterius  fuerinta-qualia,bafis  uero  unius  bafi 
11,  alterius  fuerit  maior,  erit  quocp  angulus  trianguli  maioris 
balis  iliis  equis  lateribus  c6tcntus,angulo  alterius  ferefpiciente  maior. 

Campanvs.  Smtduomanguli  a b c.d  e ffintcpduo 
larrn  a b&a  c primi, zqualiaduobus  lateribus d c&d  ffe-  u d 

cundi.unumquodqjfuocorrelariuoifitqi  bafis  b c, maior bail 
* fdico  quod  angulus  a, maior  erit  angulo  d.Hrc  eft  conii  cr- 
fa  prxcedenris.  Aequalis  quidc  non  erit.  Sic  enim  clTet  (per  4) 
batis,  b c xqualis  bafieftquod  eft  contra  hyporheltn.Sed  nec 
minor, qui.i  iicelTel  d muir:  Stila  per  praecedentem  bafis  c f 
eritmaiorbafibc,quod#contrariumpo(moni,quare  maior 


erit.Sicip  propofirumalfruitui 

Euelid.ee  Xumb.  Theorema  1 t. 


Euelid.ex  Zamb.  Theorema  1 t.  Frcpoftiio  if.  & r * tf 

Si  duo  triangula  duo  latera  duobus  lateribusalteru  alteri  aequalia  ba 
buerint ,bafin  uero  bafi  maiore,  angulum  quoqi  fub  aequalibus  retflis 

lineis  contcntum,anguIo  maiorem  habebunt. 

I ~u£?,Vj£  Zif:Sln‘Jr”rLmJ'‘‘‘‘A>  A.A  \ {duo  luteri, hoc  et  uA,cru>,  duobus  lateribus. 

Si  uute  non, aut  ei  eft  equilis ,uut  eo  minor.  Aequalis  uutem  • A 

non  eft  angulus  t.  y.angulo . / {fiemm  equulis  effet,bafts 
quocp  h(per  4 propojitione)bafi  •{effctequalisiitndeft; 
angulus  igitur  A « >, ungulo  • A / equulis  minime  eft.  Ne® 
etiu  minor  eft  ungulus  i u- eo  qui  fub*  A {na  A bufis  y,baft 

sfminor  efjet:ut  no  eft-.minor  igitur  non  eft  ungulus  A « y, 

eo  qtsi  fub  > A { otcnfum  uute  eft  quod  neq;  eqiubs:maior  j, 
igitur  eft  ungulus  A « y, ungulo . A { si  binu  igitur  triungu- 
U,duo  luteru  duobus  luteribus,  cr  que  fequuntur  reliquu.ut  theoremate:quod  oftendere  oportuit. 

B iirju  Euelid-  ex  Cump.  Fropofuio  at. 

Mnium  duorum  triangulorum,quorum  duo  anguli  unius  at 
duobusangulis  alterius  &C  uterque  le  rcfpicien  ti  xquales  fue 
rint, latus  quoque  unius  lateri  alterius  xquale,  fuerit®  latus 

illud 
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illud  autinterduos  angulos  arquales.aut  uni  eorum  oppofitum.erunc 
quoqp  duo  unius  reliqua  latera  duobus  reliquis  alterius  trianguli  lateri 
bus,unumquodcp  (e refpicientiacqualia,anguluscp  reliquus  unius  aiv 
gulo  reliquo  alterius  arqualis. 

Campahvi.  Sint  duo  trianguli  a bc.d  e f,  fittpangulusb,xquaIisangu!oe,&ang|i|u* 
t xqualis  angulo  f.fitifl  latus  b c xquale  lateri  c f.autaltrrum  duorum  laterum  a b&a  c,xqda- 
lealreri  duorum  laterum  d e & d f.ira  quod  a b fit  xqualc  d t.auta  c.df.  Dico  quod  reliqua^duo 
latera  oniiis.  eruntxqualia  reliquis  duobus  lateribus  alterius,  fit  reliquus  angulus  reliquo  angu 
lo  xqualis  angulus  uidriiccta, angulo  d.  Ponam  ergo  primo  ut  latus  b c.fuper  qnod  lacent  an. 
culi  b c fu  xquale  lateri  e f.fuper  quodiacenranguli  e,f,qui  polinluntxqualesanguiisb  c. 
Turic  dico  quod  larus  a b eftxquale  lateri  d e.&Iatus  a clareri  d f,8c’ angulus  a angulo  d.  Si 
enim  latus  a b non  fit  xquale  lateri  d e.alterumemmaiusifitergo  maius  d e,quo*i  efecaboad 
xqualitatem  a b.fitip  g e xqnalea  b.Producam  lineam  g f.entlp  per  4 propofiuonem  angulus 
c f e xqualis  angulo  a c b, quare  angulo  d f e.pars  roti.quod  eft  impofsibilc.Ent  ergo  d e.irqua 
lea  b.ergotper  4)d  fxqualea  c,&  angulus  d pquatis  an- 
gulo a : quod  eft  primum  membrum  diuifioms  propoii- 
tx.  Sintrurfus  ut  piius,  duo  anguli  b 8i  c.xqualcs 
duobus angubseSttritij latusa  b quodopponituran- 
gulo  c, xquale  lateri  d ecquod  opponitur  angulo  f.cui  po 
fitus  eft  xqualisangulus  c.Dico.qudd  latus  b c erit  xqua 
le lateri  e f.8:  larus  ac  lateri  d f,SC  angulus  a angulo  d.  Si 
enim  latus  e f non  fueritxquale lateri  b c.ent  alterum  , 

maius:fit ergo ef,maius:ponatur ita qtegpqualebc,pro-  g „ * . 

ducam  lineam  d gierirSp  per  + ppopofirioncm  angulus  d g e, xqualis  angulo  a c b: quare  & angu 

lod  f eextrinfecus  uidelicet.mtrinfeco.quodcftimpoffibilcperKSpropoImonem.Eiitcrgoc  f 

cualrb  c ergoper4propolitionem,latus  d f xoualelateri  a e,&  angulus  d totalis  angulo  at 
quod  eft  fecundum  membrum  diuifionis  propofitx. Quare  totum  mamfefte  patet. 

EticliJ.r*  Zumb.  Theorema  17.  Fropofit.o  16. 


Sibina  triagula  duos  angulos  duobus  angulis  alterum  alteri  cqua- 
“ les  habuerint,  unumqt  latus  unilatcri  aequale,  aut  quod  aequis  adiacet 
angulis , aut  quod  ab  uno  aequalium  angulorum  fubtenditur , reliqua 
quotp latera  reliquis  lateribus  pqualia  alterum  alteri, & reliquum  angu 
* lum  reliquo  angulo  aequalem  habebunt. 

THEON  fit  Zmb  ■ Sint  bin u triangula  • > [iduat  ungulos, boc  eft,  a ( > C ■>  * equulei 

bubentia  duobusung»ln,hoc  efi/‘[cr  ‘/a^fterum  uUeri,boe  eft  ungulum-  0 regulo  ‘»>/>Cr 
lum  f>  * ungulo  <[/,unumj;  lutus  uni  Uteri  equuicrprimii  id  quod  equit  educer  anguhs.hoc  eft  Utut 
(>  Utrri  •[.  Aio  quod  cr  reliqua  latera  reliquis  Ulenbm  equaliu  habebuntiallerum  altiTi.hoc  eft  Utut  • 
1 Ultri  a,;cr  Utut « r, Uteri  * fter  reliqui  ungulum  reliquo  ungulo  equulem.hoc  rft  f - > ipfi' ■ * ‘J-  S> 
enim  ■«  f ipfi  d . eft  non  equulis, eurum  ulter u maior  eftirfto  mutor  * f,cr  * e ottoeetur  (per  3 propol.tteu- 
nem)  ipfi  d < equulis  lineu  • f.cr  conneautur  • y Quoniam  igitur  • f equulis  eft  ipfi/  ',cr'>  ‘Pft'!: 

due  igitur  linee  •( cr  H hiuubui  S 'Cftdteru  dttn  fiunt  eque*  , y 

letter  ungulus  * f>,ungulo  / •[equus  eftibifis  igitur . >(per  4 pro- 
pofitionem)bufi  / {eft  equulis, crtriungulum  • • A triangulo/  < / 
ttquum  e&:crreli<iui  anguli  reliqui*  angulis  erunt  £<jualei,[ub  qui * 
bus  equulu  latera  fubtenduntur.equalit  igitur  eft  ungulus  ■ >Mt- 
a 1 gulo  /[s.Sti  ungultlt  d/.  ipfi  A r-fupponitur  equulis:  ungulus  igt' 
t,ir > i(per  primum  commune/entcntium)angiilo eft  equulis 
minor  nuion  quod ejl  impofiibtle.  Inequuhs  igitur  non  rft  * A, ipfi  > r > { 

/•.equulis  igitur.  Eft  ante  cr  f ',ipfi  > f equulis: due  tam  • P-o"  ‘ r>  . 

diuinn  / iCT'  i fient  altera  alteri  e quales  :cr  ungulus  quifub  « ( i, angulo  qui  fub/  1 f eft  equulis. Ttufis 
igitur  ‘ >(p  4 propoftttone)bufi /[eft  equulmcrreliquus  ungulus  <*  r.reliquo angu lo • /[ eft  equulis. 


nSUupo* 

natur, fit. 
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Rur/itt  fint  ad  ungulos  equos  latera  fublenfu^equuliu,ffntq;  • fi  er*  Dico  rurfiu  quod  reliqua  Ue 
ter  i reliquis  luteribus  equalu  erunt, hoc  ejl  litus  * > Uteri  A l,cr Utuf  fi  > Uteri  fi/ter  infuper  reliquat 
ungulus  fi*  > reliquo  ungulo  > fi/ equulis  erit.  Si  enim  fi  > ipff  < ! equule  non  ejl,  ulterii  eorum  Udius  erit: 
fit  igitur(fipofiibtlc  ejl  )muiut  lutus  fiy.cr  ponutur(per  j propofitionefipfi  < /equulis  linet  fi  fi:  cr  <on- 
ne(lutur(pcr  i pojluiatii)*  fi.Et  quoniam  equulis  ejl  fi  fi  ipfi  'f,cr*  fiipfiA  <:due  igitur  » 'ejfi  >, dua- 
bus fi  > cr  • ffunt  equslts  ulter  i ulteri,ty  ungulos  equos  continent • B ufit  igitur  • fi,  (pe  r 4 propojitio- 
nem)bufi  fi ! ejl  equuli:: et  triangulis  * fi  >, triangulo  fi'!ed  equule: 

CT reliqui  unguli  reliquis  ingulis  funt  equulei  ,[ub  quibus  equulid 
fubtcnJuntur  luter u: ungulus  igitur  ■ fi  *, ungulo  . /fi  ejl  equulis.  Sei 
ungulus  > / A,ungulo  fi  > * ejl  equulis.  Angulus  igitur  fi  t <, ungulo  ( 

> « efl  aqualis:  trianguli  igitur  *fi>  ungulus  exterior  fi  fi  *,inreriori 
ungulo  fi  cfl  equulis  cr  oppofito-.quoiiper  1 6 propofitienem) 

ejl  impofiibilmLutusigitur  >/,ipfi  fi  r ineqiule  non  eft,equule  igi- 1 
tur.Zff  uuie  a fi,ipfi  J . equuUs:iue  igitur  ■»  fi  cr  fi  >, duabus  fi  • cr 
•/funt  equules  ulter  u altcri.cr  ungulos  equos  continent.  Bufis  igi- 
tur « >(prr4  propofitionem  }bufi  fi  /ejl  aquahsicr  triangulum  m C >,triungu!o  fi  ‘/ejl  equulae?  reli- 
quus  angulus  fi  • >, reliquo  ungulo  > «"/f/l  eqiuhs.  Slduo  igitur  triangula  duos  ungulos  duobus  ungulis, 
Cr  que  fcquuntur  r eliqua, ut  in  throremute, quod  oHendcre  oportebat. 

Euclii.exCump.  Propofitio  17. 

Irctfia  linea  fuper  duas  lineas  recias  ceciderit.duoscp angu- 
los coakernos  fibi  inuicem  aequales  fecerit,  illae  dux  linea: 
erunt  xquidiftantcs. 

C » m p a n v s.Sit  ut  linea  a b cadat  fuper  duu  lineaj  c d,e  f,&  fecer lineam  c d in 

punftog,8C lineam  e finpuiftoh  fitcpnngulusdghxqua- 
lisanguloc  hgdico  quod  linex  c d&e  f.funtxquidiftan- 
tcs.Si  enim  non.cocurrantautad  partem  c,  c, fuper  puftum 
It.aut  ad  panem  d.f.fuper  piiftum  l:&  qualitercuncp  fuerit, 
accidet  impofsibile per  \6.  uidelicer  angulum  cxtiinfecum,  ^ 
cffexqualem  intrinfeco&C  oppo(ito:nam  unusdiciorum^^ 
angulorum  coaliernoru.quipofiiifuntxquales.eritexrrin 
fecus , & reliquus  inrrinfecus&  oppo  litus.  Qpia  igitur  im> 
poffibile  efr  eas  cocurrere.in  alterutram  partem  prorraltas, 
ipfx  per  ultimam  diffinitionem  erunt  xquidiftanrcs , quod 
eftpropofirum. 

Biclid.  ex  nSmb.  T beorem » 8.  Propofitio  17. 

Si  inbinas  reifias lineas  retftaincidcs  linea,alternacim  angulos  aequos 
adinuiccm  fccerit,parallelx  adinuicem  ipfaerctflx  linex  erunt. 

T H E O N ex  Zumberto.ln  binus  enim  redas  lineus « fi&  A reda  incidens  linet  • Z,alternatim  ungu- 
los "fer  '/fi  equules  adinuicem  efficiat, dico  quod  parallelus  ejl  u (,ipfi  } 
a. Si  autem  non/produde  con  currunt  aut  ui  partes  fi,fi  aut  ad  * yprodu- 
euntur  igitur  cr  concurrunt  ui  partes  fi,Ajn  ftgno  • ,ji  ejl  pofiibile.  Trian- 
guli ergo  « >f,angujjn  * i /exterior, equulis  ejl  angulo  >/  « interiori  cr  op - 
p3fito:quOii(pePi6propoptionem)epimpojiibilc.]gitura  fi  err  Apro- 
dude,ai  partes  fi,  fi,  minime  cocurrunt:fimilitcr  quoque  oflendetw,qudff 
neque  ad  partes « >.  Que  autem  in  nulla  parte  concurrunt, parallela  funt 
(aer  ultimum  diffinitionem.)  Parallelus  igitur  ejl « fi,  ipfi  r fi.  si  in  binus 
igitur  redas  lineus  cr  quefequuntur  reliqua, ut  in  tbcoremute,quoi  erat  offendendum. 

E uchd.ex  Camp.  Propofitio  aB. 

j I linea  rccla  duabus  lineis  reflis  fuperuenerit,fueritcp  angu* 

I lus  cius  intrinlecus  angulo  extrinfcco  fibi oppolito  aequa' 
lis, aut  duo  anguli  intrinleci  ex  una  parte  duobusangulis 
I recflis  aequales, illxduae linex  xquidiftantcs  erunt. 

Campa  nvc.  Sit  ut  Unca  a b/ecct  duasUncai  c d & c f, in  puncti,  g 8<h:fitip  onga- 


LIBER  PRIMVS. 


Ius  gextrinfeciis.xqualisangulolriiitrinfeco  ex  eadem  parte  fumpro, aut  duo  anguli  g&liin- 
trinfed  ex  eadem  parte  fumpri.fintxquales  duobus  angulis  rcilis. Dico  quod  duxlincx  td  S 
e f lunr  xquidiftites.  Sit  ergo  primo  angulus  d ga.xquabs  an 

gulo  fHg*ritquoq?pa  15  propofirionem  angulus  cgh.xqua  c «J 

lt 5 eide  angulo  f g hiquarc  per  pnrmifl*ani,c  d & e f.iuntscqut  \ 

drtUres.  Sint lurfusduoangulidgh  & fhg, xquales duobus  e f 

4rcflis:& quia  per  npropofitioncduo anguli dgh&cgh  funt 
limilitcr  xquales  duobus  rcwlis.cm  angulus  c g h aequalis  an- 


18 
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gulo  f hg, quare  per  pnrmtffara  cd&  cf, erunt  xquidiitanres.quod  eftpropofirum. 

Euclid.cx  Xmb.  Tbtorenu  19.  Propofitio  18. 

3i  111  binas  redas  lincas.retffa  incides  linea  exteriore  angulii  interiori 
& oppofito  ad  eafde  partes  aequale  fccet%aut  interiores  & ad  eafdcin 
partes  duob.retftis  aequales  .parallelae  erutadinuiceipfac  redae  lineae. 

THEONt*  Zamb.  In  binas  enim  redas  linea t « A er  > «'.rrflj  linea  incidens  > /,  angulum  exterio - 
rem  > • f , angulo  interiori  ‘Idcr  oppofito.Aqualem  efficiat, aut  interiores  er  ad  eafdem  partes, boe  eft 
#»  /,«  l dtduobusredis  Aquales -Dico quod paralleluseffa  A,ipfi  > A. 

Quoniam  angulus  '•/•(per  hypothefm)AqualiS  eff  angulo  <>S,  cr  an- 
gulus" A(per  i s)Aqualts  eft  angulo  * • dangulus  igitur  * • f Aquabs  eft 
angulo « Id, et  funt  alterni, (per  17  propofiuonem)  parallelus  eji  igitur 
« A ipfi > d. Rurfus qusmiS anguli A 0«er*  } d(per  hypolbefinjduobus 
redis  funt  Aquales, er  anguli .« » » cr  A » Cptr  1 j propofittonem)duo - 
busredis  frnt  Aqualestanguliergp  « ater  A • >, angulis  A’ t>  cr  ‘*d 
funt  Aquales.  Communis  auferatur  angulus  A • (.reliquus  igitur  *•/,  reliquo 


_ I fefl  Aqualis,  cr  funt  at 

terni.  Parallelus  igitur  eff  “A, ipfi  y d.  si  reda  igitur  Unca  in  duat  incidens , cr  quAfcquunturreliqua, 
quod  offendendum  fuerat. 

Euclid-exCamp.  Propofitio  19. 

I duabus  lineis  cquidiftannbus  linea  fuperucncrit,  duo  an 
guli  coalternif  quales  erunt,  anguluscpextrinlccus  angulo 

intrinfeco  fibi  oppofito  gqualis,  itemq;  duo  anguli  intrinfe 

cicxaltcrutra  parte  conftituti  duobus  redis  a ligulis  aequales. 

Campam  v s.Sint  dux  linea:  3 b Sc  c d xquidiftantcs : fu  per  quas  radat  linea  e f.fecans  eas  in 
punfrisg&h.dicoquddangulig&luoaiterni  funt  xquales , & quod  angulus  gcxmnfccus 
eft  xqualis  angulo  intrinfeco  (ibi  oppofito  ex  eadem  parte  fumpto . Se  quod  anguli  g&'  h intrin 
feci  ex  eadem  parte  fumpri  funt  xquales  duobusrefiis.Er  lixc  eftconuerfa  duarum  procedenti- 
um. Primum  fic  paret.  Si  emmangulusb  g h noneftxquatisangulochg,altercorumenrma- 
ior , (it  ergo  maior  angulus  c Ii  g,&  quia  duo  angulic  h g&  g Ii  d funr  xquales  duobus  rectis,  cr 
gopertr  piopofitionem  erunt  duo  anguli  bghSc  dhgminores  duobus  regiis,  ergo  per  quar- 
tam petitione, dux  linexa  b SC  c d fi  proiraliaimir.cocurrcnt  in  patteb  & d.ad  puncium  alique. 


W 


ut  ad  K:  no  ergo  funt  xquidiftantes  per  ultima  diffinitionem, 
quod  eft  cotra  hypotliclin , SC  iji  hoc  eft  impofsibile,eriit  duo 
anguli coaltcrnt  bglifltchgxquales.quodeftprimupropo 
(ituin.Exlioc  patet  fecundum.  Eft  enim  per  if  propofirionem 
angulus  b g Ii  xqualis angulo  a g e.ergoangulusa  g e, erit 
xqualis  anguloclig.cxrrinfccus.utdelicetinrrinfeco.quod  eft 
fecundum  propofitum.Ex  hoc  rurfus  patet  territi.  Sunt  enim 
per  u propofirionem  duo  anguliag  eSag  hacquales  duo- 
bus reftis.ergo  duo  anguli  a g h Se  c h g, erunt  erum  xquales  duobus  reflis, qui  funtduo  in- 
tria  feci  ex  eadem  parte  fumpti,quod  eft  j propo  litum. 

Euclid.  ex  Zamb.  Theorema  10.  Propofitio  19. 

In  parallelos  rciftas  lineas  refla  incidens  linca,et  alternarim  angulos 
ad  inuiccm  xquales,&  exteriore  intcriori&f  oppofito  8i  ad  eafde  par- 
tes cquale,  & interiores  ad  eafde  partes  duobus  retTris  pquales  efficit. 

T HEO  N ex  'Zamb.  ]n  parallelos  enim  redas  lineas  * Acr>  d,rcda  incidat  linea  > /.  Dico  quod 
cr  alternos  angulos  « « •>  c r * idAquos  efficit,ej  exteriorem  angulu  < • A interiori  & oppofito  eyai 

C 
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tafle partes, hoc eft ipfi *>J aquale,  cr interiore! rt ti eafde partes, hoc eft  A* ><y r»t  duobus redk 
aquales.  Si  mim  aqualis  non  eft  « » # ipfi  > * A, alter  forum  muior  tft.  Sit  maior  ■>•/.  Qjonii  igirur*  • * 
maior  eft  ipfo  • 0/, comtum  ponitur  angulus  * * ^lunguii  ago  * • >ggl i • o, maiores  funt  ip/ii  AaAsy 
CT’ AU. Sed  anguli*  * *c T*  * A(per  11  propofitionem, duobus  v , 

redis  funt  aqualts,anguU  igitur  A • > cr  * * 3 duobus  redis  funt  _ \ • j 

minores-.qua  tutem  i minonbue  duobm  redis  producuntur  in  infi  \ 

«uum.toocurruntfprr  i poflulatum-)Rcda  igitur  line*  * 7 >■  \ *♦ 

y/finmfinitum  produda,concurrunt:nonconcurrut  autem.quo  \ 

itum  paralleli,ptr  hypotbt fin-  A ngidiw  igirur  ■>  • A,angulo  if/ in  * 

aqualis  non  ejkaqualis  igitur -Sed  tngulue  * » A^ngulo  > • A(pcr  1 5 propofitionem  )tfi  aquahs,angU' 
lus igitur  • » t'per  1 communem  fententiam)angulo  • A S eft  aqualis, communis  ponetur  A » /,anguU 
%,  Aer  A’1  igitur,  ungulis  t • A 1 d funt  aquales. Sedanguh * *Acr  A e lf, duobus  redis  funt  aqua 

Ut  (per  ■ j propofitionem  tnguli  A • A er  * 3 d, duobus  redit  funt  aquales.  In  parallelos  igitur  redae 

lineus  er  que  jequuntur  reliqua, quod  oflen  dat  oportebat. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitiofo. 

J3  [fuerint  dux  Unctum  xquidiflantes.exdem  fibi  inuicem 
3 diftantes  erunt. 


Cam^M\'5.  Si  nr  dux  linex  a b & c d,  quarum  urraq:  xquidifter  linor  e f. 
Dico  illas  doas.uidclicrr  a b c d,e(Tc  xquidiftanres.  Hoc  aurem  eft  umuerfali- 
rer  ucrum.fiur  duxhnexa  b & c dlinrin  una  fupcrficiccum  linea  e f.fiuc  notu 
hic  tamen  non  inrelligtrur.nifi  fecundum  quod  omnes  funt  in 
fuperficie  una, fecundum  enim  quod  funt  in  diuerfis  fupcrBcie 
bus, probatur  in  9 undecimi  Ubri, quod  funi  xquidiitires.Sinr 
igirur  omnes  in  fuperfiue  una  pronalum  aurem  lineam  g h, 
fecanrem  lineas  a b.e  f ,&  c d,in  punltif  K.I.m . Mt  quia  a b xqui 
diftar  e f, erit  angulus  b K I aqualis  angulo  e 1 K per  primam  par 
tem  prxcedtcis,  cum  illi  finr  coalrerncar quia  a b xquidiftat  e f, 
erit angu lus  K le  exrnnfecusxquaUsanguioImcinrrinfeco, 
per  fecudam  parte  pnrcedentis.ergo  angulus  b K l.eft  xqualts 

angulo  C m I, qui  cu  fint  coalternijCrutCper  »7)lincx  a b & c d xquidiftantes.quod  eft  propofiru. 
Euclii.  ex  Z*tmb.  Theorema  2 1.  P ropofitio  31. 

Qup  eidem  re<ftx  linex  paralleli,8f  ad  inuicem  funt  paralleli. 

THEON»  Z amb.  Sint*  ter  > f,i pfi > /paralleli, dico  quod*  A, ipfi  y * eft  parallelus.  Incidat 
enim  in  eas  reda  lineas  • A*, c r quoniam  in  parallelos  redas  lineas 
*Aer'  tredalinea*  t aincidittequalts  efi  igitur  angulus*  * a ipfi 

* * ! (per  19  propofitionem.)  Rurfusquonum in  parallelos  reduc 

lineas  > [ cr  > d reda  linea  » * incidit  ( pa  eandem  ) aqualis  eft  ' . ^ 

• ‘[fipfi'* •‘■patuit auttm quod*  •>  ipf\e  o [eft  aqualis,  cr quod 

• * * tft  aqualis » ![,*  * * igitur,ipfi  • » deft  equahs ,et  funt  alterni, 
parallelus  igilur  tft  m A ipfi  r a .quod  ofttndendum  erat. 

Eucltd.  ex  Camp.  Propofitio  j 1. 

Pucflo  extra  linea  da  tOjIineppropofitppquidiffantediicere. 

Ca  kpamvi.  Punfhis  extra  lineam  datus  inrelligirur  cum  linea  utrinq?  pro- 
tracfla.peripfum  non  rranfir. Sit  ergo  punftus 
a.darus  extra  linea  b c.abeodcpumfto  a, i quo 
oportet  protrahere  lineam  vquidiftantc  ipfi  b c, 
protraho  lineam  a d linejb  c fuperfkmrem  qualitercunrp  conrin  ^ \ C 

gar,&  fuper  pun^um  a,  qui  eft  extremitas  line»  ad,  coftituo  an  . 
gulum  ea  d,perdo<flrinam xj propofirionis.xqualem angulo  ' 
b d alibi coaUerno.cnr^a cxquidiftans  bc  per  17 propoli rion em :quod eft propofirum. 

Euelid.  ex  Z mb.  Problema  t o.  Propofitio  j 1 . 

Per  datum  (ignum.datxreflx  linex  parallelu  retftam  linea  ducere. 

THEON  ex  Zamb.  Sit  quidem  datum  fignum  *, data  utro  1 

redalineafit  A >.  Oportet  iam  per  datum  fignum*  ipfi  A > reda 
linea, parallelum  redam  lineam  ducere.  Sufcipiatur  in  ipfa  A r, 

contingens 
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toniingeni  ftgnum.fttq;  illud  d,<yconneflatur(per  i poflulatum)*  S,creohflituatur(per  >,  propofitio 
ntm)ad  datum  reflas  linum  « ',ad  dutumq;  in  u fignum  *M»  angulo  * / >, aquulis  angulus  ' *',&• 
pnduejturf  per  1 4 propofitionc)in  rcflum  ipfitts * 1 , linea  * /.Ei  , , 

quoniam  in  reflas  lineas*  rcr  * /,reiS«  linea  incidens  « alternos 
angulos  1 cr  ^ > aquales  ad  inuicem  frcit,paraUelus  cfl  igitur 

« /ip/I  S>(pcr:7  propojitionc. ) Per  datu  ergo  fignu  *,duta  refla  __ 

Unet  * > parallelus  refla  linea  « « / dufla  e]l,quod  fecijje  oportuit.  r r > 

Euclii.cx  Camp.  Propoftioji. 

Mnis  trianguli  angulus  extrinfccus,  duobus  intrinfecis  li- 
bi oppolitis  eft  xqualis . Omnes  autem  tres  angulos  eius, 
duobus  rcvftis  angulis  aequos  eflenecefleeft. 

Campanvs.  Sir  triangulus  a b c, cuius 
Urus  b c protrahatur  ufqj  ad  d, dico  quod  angulus  eextrinfe- 
cus.ert  xqualis  duobus  angulis  a & b in rrin fecis  fibi  oppofiris 
firau!iun(ftis:8f  quod  rres  anguli  trianguli  a b cfimuliundi, 
funt  xquales  duobus  redis.  A pundo  c protraham  c f .cquidi- 
ftantem  a b, fecundum  dodrinam  pnrcedenris,  erirtp  angulus 
f c a arqualis  angulo  a, quia  funr  coalrerni  perprimam  parrem 
*5> propofirionis,& angulus  f c dexrrinfecus.xqualis angulo 
binmnfeco  per  fecundam  partem  ciufdem,  qtfare  torus  a c d 
exrrinfccus,  eft  xqualis  duobus  angulis  a & b intrinfecis  fibi 
oppolitis, quod  cft  primum.  Er  quia  duo  anguli  a c b&  a cd  funt  xquales  duobus  redis  perit 
propofitionem,erunr  tres  anguli  a,b,fl£  c intrinfcci  arquales  duobus  redis , quod  eft  fecundum 
propofitum. 

Campani  additio.  Ex  hac  nutem  parer,  qudd  omnis  figurar  polygonia:  omnes  anguli  fi- 
mul  fumpri  tot  redis  angulis  funt  arquales,quorus  eft  numerus  quo  d prima  deftirerir,  duplica- 
tus. Verbi  gratia,  polygoniarum  figurarum, cft  triangula  prima,  quia  fi  cfiet  duarum  linearum, 
cum  figura  fit  daufio  linearum , runc 
dux  linei  redx  includerem  fuperficie, 
quod  eft  impofTibile  per  ultimam  petiti 
oncm.Quadrilarera.fecuilda:  pentago- 
na,terna.  Similiter  aurem  quxlibcrrota 
erit  in  ordine, quotus  erit  numerus  late- 
rum aurangulorum  eius,  dempto  bina 
rio.  Dico  ergo  qudd  niangulx(quxcft 
prima)omncs  anguli  funt  arquales  duo 
bus  redis : quadrilarer((qu(  cft  fcciida) 
erunt  xquales  quatuor  redis:  SC  penra- 
gonx  (qua:  eft  rcrriajcrun  t xquales  fex 
redis.  Hoc  autc  mani  fertum  eft.quonif 
cum  qujliber  talis  figura  fit  in  totrrian- 
gulos  rcfolubilis, quota  ipfa  fuerit  apri 
ma,dudisredislincts,aquouisangulorum  eius  ad  omnes  angulos  oppofitos,fintip  omnes 
anguli  omnis  rriangub  duobus  redis  xquale  , erunt  omnis  larerane  figunr  omnes  anguli 
bis  tot  regiis  xquales , quota  ipfa  fuerit  a prima,  quod  eft  propofitum.  Su  enim  exempli  gra- 
na pentagonus  a b ede, a cuius  angulo  a,  duc5  lineas  ad  angulose  d,ipfioppo(iros,  ait  torus 
pcnragonus  refolutus  in  tres  rriagulos  a b c,a  c d,&  a d c,quoru  cum  cuiuslibet  fmr  anguli  (qua 
les  duobus  rectis, erunt  pentagoni  anguli  xquales  fex  redis,  quod  eft  duplum  eius  numeri  quo 
a prima  dirtar.fiucduplum  numeri  angulor H aut  laterum  cius.inde  dempto  binario.  PofTumus 
quoq;  8C.  fic  idem  proponere, dicentes  qudd  omnis  figunr  polygonixomnes  anguli  pariter  ac- 
cepri  funt  tot  redis  angulis  xquales, quantus  eft  numerus  quem  eius  anguli  duplicar,  inde  dem 
pris  quatuor  :pundo  enim  quouis  intra  figura  fignaro,&  ab  eo  ad  fingulos  angulos  lineis  pro- 
traftis, erit  ipfa  figura  in  tot  triangulos  refolura  quoti  fuerint  eius  anguli:  ideoip  omnes  anguli 
omnium  illorum  triangulorum  pariter  accepti, tot  redis  angulis  eunt  xquales,  quantus  cft  nu- 
merus quem  duplicant  anguli  propofitx  figurx.Ciim  iraqr  fmr  omnes  anguli  triangulorum, in 
quos  ipfa  refolura  eft.pundum  medium  circunftanrcs,quatuor  redis  (quales  per  t;  propofirio- 
ncin,manifcrtumconftatpropofirum.  Similiter  quoqj  paier, qudd  omnis  figurc  polygoniae 
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guW  ac  fecundi.  At  quia  ipfi  anguli  a d b 8td  a c funtcoalttmi, 
erunt  line*  bdKai  aequidifiantes,  per  uicelimam  reprimam.  Er 
quia  prius  probatum  eil  ipfas  e ile  {quales, paret  propofitum  uttunqj. 

Euelid.exZamb.  Theorema  ij.  Propofitio  ji. 

Aquas  & parallelos  ad  eafdem  partes,re<flx  lineae  coniungentes, 
& ipiaexquales  parallela;  funr. 

T H E O N ex  Zamb.  Sint  aquales  rede  linee  ty  paraflcli,*  A ty 
>/,tytpf«  coimgint  ii  cafic  partes, reda  linee  •«  y cyA  '.dico  quid 
•yey  A'  .aquales  ty  paralleli  fiunt.  Comeditur  enim  ( per  primum 
podulatum )Ay. Qi pntam parallelus  Sfl a A ipfi  y /,ty  in  eas  incidit  A 
),  alterni  anguli  ■«  *>cy > ' adinuicem fiunt  aquales, 'per  uiscjiinam 
nonam  propofitionem  Et  quoniam  aqualis  efl*  A ipfi  y '.communis  au  j. 

temAy.due igitur  * Aey  Ay,duabus  A y (y  y ' fiunt equatcs.cr  angu- 
lus* A >, angulo  A y eeft  aqualis. Bafis  igitur  t a.  (per  quartam  propofitior.em)  bafi  * r eft  e qualis,  cy 
triangulum  a A -.trianguloCci  quod  fub )Ay  '.aquum  ejl,ty  reliqui  anguli  reliquis  angulis  fiunt  equo* 
les  alter  alteri,fiub  quibus  aqualia  latera  fubtenduntur.  Angulus  igitur  * y A.aqualst  efiei  qui  fub  yA  ', 
er  angulus  1 a y ,ei  qui  fub  A 'y . Et  quoniam  in  duas  redat  lineas  <tyey( «<, reda  linea  incidit  A y.al 
ternos  angulos.hoc  ejt  *y  A cyy  A'  aquales  adinuicemefficiens-.parajlalusigiturejl  a e ipfi  A //per 
vtcefimam  ftphmjm  propofitionem.  ) O/lenfum  autem  efl.quodcy  ei  aqualis  efi.  Aequales  igitur  ty 
parallelos  a I eafdem  partes  comungentei  linee  rei le,  ty  ipfe  aquales  ty  paraUelifunt,quod  oportuit 
dsmor.jlTafc. 

EuclidexCamp.  Propofitio  j4. 

Mnis  (uperficics  xquidiltantibus  contenta  lateribas, 
I lineas  atqueangulos  ex  aduerfo  collocatos  habet  gqua 
j les.diametrodiuidcfj^eam  per  medium. 

| Cam  r»>iv<.Sitfupcrfcic«bcdarquidiftanriu  • , 

iaterum.ira  qudd  linea  au  xquidiftet  c d,&  a c ipfi  * 

- - •)  b d.Di  to  duas  lineas  ibSi  d,uem  duas  lineas  a c 

&b  d eifc  irquates:  Imiliter  dico  angulum  a e(Te  xqualcm  angulo  d,8C 
angulum  b anguloc.Prortaliam  diametrum  a d,qu*  riiam  diuidetfu- 
pernerem  illam  per  mcdium.Cum  abdt  cd  iintxquidiilantcs.eruntan 
gu  ibaddte  d a.qui  funt coalterm, aequales  per  uieeiTmam  nonam.  At 
quia  ctil  a c & b d funtxquidiftates.crunt  anguli  c a d & d b a.qui  funt 

coaltcrmxquales,  per  eandem.Intelligo  enim  duos  triangulos  a dbSC 

d a c & quia  duo  anguli  a Si  d trianguli  a d b ,funr  aequales  duo- 
bus anguis  d at  a a trianguli  da  c,  8t  latus  a d fuper  quod  iacent  ilii  anguli  in  urroque 
triangulo  eft  commune,  erit  per  uicefimam  fextam  propofitionem  latus  a b aequale  lateri 
t d J latus  a c lateri  b d ,&  angulus  b angulo  c.Er  quia  angulum  a totalem  patet  elfie  rqua- 
km  angulo  J totali, per  fecundam  communem  animi  conceptionem,  totum  propofitum  cum 

eorrelano  liquet.  - . 

Euelidex  Zamb.  Theorema  z+.  Propofitio  jq.. 

Parallelograminorum+locorum  latera  qua?  ex  oppofito,&  anguli, 
xquilia  Cunt  adinuicem,&  dimetiens  eabifariam  fccat. 

T H E O N ex  Zamberto. Sit  paraUclogrammus locus *y' (.dimetiens*  illi 
ut  A > efio.  Dico  quod  peraOelogrami  *y' (latera  <y  anguli  ex  oppo  fito.ai  inui  * 
cem  fiunt  aquaha.crillul  A r dimetiens  bifariam  fccat.  Quoniam  enim  parallelus 
eS  sfiplh  ',<y  m eas  incidit  reda  linea  (y  (per  i9  propofitionem  jaltemi  an- 
gu  f,-  , f.<y(y  J .fiunt  admuicem  e quales.  R urfius  quoniam  parallelus  ejl  * y 

ipllaJI  ,zy  ineat  incitir  reda  linea  (>, anguli  altcrni.boc  efta  y <ty>  >'  e' 

miles  fiunt  almu.cem  Bina  igitur  triangula  fiunt  • A y <y  (y  '.duos  angulos 
qui  fu  b < i y ty  » > a, duobus  angulis  ( A 'et  y(t  equalts  habentia  alterum  altcn 
CTAium  x t u uni  Ixtrn  r ]uxle  i.i  xngulos  £tfiun9fT  commune  eorum  fi  >,c TTC* 

Itqua  latera.igUur  per  >7  propofiitionem)reliqus  lateribus  e qualia  erunt  alter 
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nwi  ittiriyCT  reliquus  angulus  reliquo  angulo  aqualis : latui  igitur  ‘fitfl  aquale  lateri  y J,cr*yipjl 
fiS,CT  angulm  fi  •*  y angulo  fiSye/t  aquatu.  Et  quoniam  angulm  *fi>  aquatu  ejl  angulo  fi  y S,  ejaty 
gu'tu  > tus  ei  qut  fub*yfi  :totm  igitur  angulm  * fi  s, toti  angulo  * y s(pcr 
x ebmunem fententiam)eft  aquaUs.C^lenjumefl autem, qubdangulmfi * y „ 
angulo  ySfiejl  aqualis.  Paralletogrammoru  igitur  slocoru  anguli  eylate 
ra  cx  op~oftto}a  itnuicem  furit  aqualia.  Dico  etiam, quod  dimetiens  ea  bi 
furiam  ftcat.  Quoniam  enim  *fixquum  ejlipfi y s,  crfiyeommunis  ejl, 
dux  igitur  m f.  cr  fi  f, duabus  fiycry^funt  altera  alteri  aqualeiiey  angu 
lus*  fi  y angulo  tySell  xqualilibafli  igitur  a >(per  4 propolluor, c.  baji  ^ % 
fi  Seji  aqualis,  y trianguli!  *fif  triangulo  fiySejl  aquale.  Dimetiens  igi 
tur A 1 , bifariam fe< at paraUelogrammum  'fiyS;  quoderat ofiendendum. 

Euclid.  ex  C amp.  Propo/itio  jf. 

Mncs  fuperficies  fquidiftatiumlatcrulupcrunabafmateji-,* 
in  eildcmalternislmeisconftitm«r  .fqualcsrfte  probatur. 

CaupanvS.  Sintdup  linexab&cdxquidiftantes  .inter  quas  fiat  a cfc  fu 
perficies f quidirtannum  laieru  fuper  bafin  c e,&  fuper  eidem  balin ,&  inter 
dem  lineas  fiar^lia  fuperficies  gc  h e.fimilirer  fquidiftinum  laterum:  dico  duas 
pr(diiia>  fuperficies.c.fe  arquales  Quod  lic  probatur.  Aut  enim  linea  c g fccabit  linei  a b in  ali- 
quo punftoiin  ex  a f, aut  in  punfto  f,  aut  in  aliquo  punlloli-  , , 

nex  b t Secct  ergo  primo  m aliquo  punv  io  linex  a f,ur  in  pri  JL. 
wa  liguratione  apparer . Er  quia  urracp  duai  u linearum  a fSC 
g h eti  xquaiis  linex  c c per  pi  xcedenrem.una  earum  erit  f qua 
lis  alrercdempra  ergo  linea  fgcommuni.i  emanebit  a g f qua- 
lis f h.Er  quia  per  prxccden  rem  irerum  crt  a c (qualis  f e,&'  an- 
gulushfe angulo  gac  per  fecundam  partem  29, uideiicctcx-  ^ 
tnnfecus  mtrinreco.erit  per  4, triangulus  ac  gpqua lis  tnangu 
lo  feli.  Ergo  u regulan  figura  quadnlatcra.quxcftgc  f e, addi 
ta  urnqj , erit  fuperficies  ac  f e xquaiis  fuperftcieigc  h e,  quod 
crt  propofitu.  Secei  fecundo  inodo  linea  c g lineam  a b in  pun 
flo  f.urin  fecunda  figuratione  apparer,  erutip  fimiliargumen 
tanone  priori.duo  trianguli  a c f & f c h.jquales.quare  urrobi-  c 
que  addito  triangulo  fc  e,parer  propofi  tum.  Secer  terno  mo- 
do linea  c g Irneam  a b inter  duo  piifta  f,  b , ut  in  tertia  figura- 
tioncapparer,lecabit<plineam  fe.firutin  puinflo  K,&  quia  fi- 
mi 1 argumentatione  priori, linea  a fert  xquaiis  linep  gh,falla 
communi  linea  gf.erit  Ii  g(qua’is  f li,&'  rrianguluta  gc.pqua 
lis  triangulo  feli.  Addito  ergo  urri  iue  triangulo  c ke,  &'  detra  r 
60  ab  utrotp  mangulo  f 1»  g,  enr  fuperficies  a c f e xquaiis  fuperficiei  g c h e , quod  ert  oppofitfi. 

Euclid.  ex  Zeimb.  T bi  orema  15.  Tropofuio  3 $. 

Parallclogramma  in  eadem  bafi  & in  eifdc  parallelis  exiftcntia,adin  jj 
uicem  funt  aequalia. 

THEONn  Z amb.  Sint  paraBelogramma  afiy.fi  ty[,in  ei- 
iem  bafi  enitentia,  boc  efl  fi  y.yineifdern  parallelis  hoc  efl , *l<y(y 
Dico  quod  paraUelogrammum  •(yS^qslalttfl  paratlelogrammO'(y/. 

Qaoiiii  entm  parallelogrammu  cftafiy  S,  aqualis  tftaS.  ipfi  ( > ( per  34 
propofitioncm,)  cr  1 d propterea etiam  >/ ip/t  :y  if  aqualis : quare 
ipli  'i ejl  t qualis, <y  communis  S ■ : tota  igitur  •*  •,  toti  S/e)l  aqualis.  At 
u Opfi  u y e /I  xqualss,dux  igitur  > * fi, duabus  1^(7  *y  funt  altera  al 

teri  aquales, cr  anguius 'Sy,  angulo  •uie/l  xqualis.extcrior interiori.  Eaps  igitur  < fi,  (per  qturtim 
propejitionem)  bafi  f>efl  aqua  lis, cr  triangulum  * • fi.triangulo/Sy  efl  aquale.  Commune  auferatur 
triangulum  s • •, reliquum  Igitur  trapezium  afir  SJrapezio  > 'yft ft  aquale . Comur.e  autem  ponatur 
triangulum  ‘ fi  y.tolum  igitur  parallelogrammu  a fi  y S.toti  parallelogrammo  ’ fiy/eji  aquale.  Paralie • 
rtogramma  igitur  cr  quafequuntur  reliqua.quod  oflendcre  oportuit. 

Euclid.  ex  Camp.  Propofitio  jtf. 

Mniaparallclogramainbafibus  xqualibus  at^incifdem  ** 
| lineis  conffituta,  aequalia  cflenccelTe  cft. 
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C a m f a » vs.  Parallclognmmu.dicifur fuperficies  f quidiftanriu  ^ 
lateru.Sinr  duf  fupcrfidcS  a b c d &C  e fg  h,£quidiftnnnu  larcru  con-  — 
ftirurj  inrcrduas  lineas  xquidiftatcs  qu$  funr  a f fiC  c h,&  fuper  jqua 
les  bafes  quf  funt  c d 8C  gh.dico  eas  effc  fquales;nam  prorraha  duas 
lineas  c c&  d f,crttq?  per  u , fuper  ficresc  d cf,  {quidiftatium  laterum, 
propter  hoc  quod  c f eft  xqualis  SC  xqui  diftas  c d.nam  un  aqj  eat  um 
eft  xqualis  gli. Quia  ergo  per  prxmilfam  utraqj  duarum  fuperficie- 

L . J fi;  .(.I,  .A  ,,iilirrnn*riiriVi  A r f infV^riinr  (ihi  i nui- 
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rum  a b c d 8£  c f g h eft  xqualis  fupcrficici  c d e f,ipfx  erunt  (ibi  i nui-  C 
cem  xqualcs,quod  cft  propolitum. 

BuliJ.  ex  Ztmi.  Tbeortmeat.  Propoptio  ji. 

it  Parallelograinma  in  aequalibus  bafibus  Si  in  eifdem  parallelis  exi» 
ftentia.adinuiccmfuntacqualia.  * * * * 

THEONa Zamb.  Sint parulltlogramma *fiydg>tfafi "I  ^ - 

equahbus  bapbus  conftitula.hoc  eft  fi  y er  /»,  cr  in  eifdem  paralle- 
lis,hoc  eft  * > er  fi  *.  Dico  quod  parallelogrammum  *fiyd  eft  equa 
leparaUelogrdmo  '[•  fi.Conedantur  enim  <s . er  > •'.  Quoniam  equa  / 
lis  eft  fi  y ipft!*  ,ftd  ! 1 equahs  eftipft'»,  er  Abigitur  ipfi‘  * eft  J- 
equahs: funt  autem  paralleli, cr  comungunt  tasfi'Wy  /teatulet  au  .... 

lem  er paraHelos,coniungcntcs  linee,equales  er paralleli funt(per  33  propoptione. ) Igitur  > fi  CTy 
squales  cr  paralleli  puit.  Parallelogrammum  igitur  cft<fiy  >,CJ  eft  equule  parallelogramo  ufiyd;  ba> 
pn  enim  eundem  hubet,hoc  eft  fi  y,ej  in  eifdem  eft  paraOeULpoc  eftfycr^ac  Pcr  bste  c,‘jm 'J’  \‘P'* 

« fi  y fi  eft  equule.  Quare  puruUelogrummum  » fi  yd  paratlmMrammo'  fafieft  equule.  Parallelogramd 
igitur  cr  que  fequunturreUquu  ut  tbecremute:quod  eut  oftendendum. 

Euchd.ex  Cump.  Propoptio  37- 

Equales  funr  fibicundfi  trianguli,  qui  fuper  eandem  baiin, 
atep  inter  duas  lineas  aequidiftantcs  funteonftituri. 

J campanvIi  Sintduotrianguliabc &d  /r  > h 

jbc.eonftituti  fuper  bafinbc.intcrduas  lineas  " ° 

' a e St  b f.quxfinrxquidiftantes,  dico  eos  effe 
aequales.  Prorraha  enim  cgxquidiftantcab.Sf  ch  xquidtftl 
led  b pcr  j i.cruicp  duc  fupcrficiesa  b c g St  d b c h jquales  per 
jc.Et  quia  dicti  trianguli  funr  earfi  dimidia  per  corrclariu  14 
propofirionis,  ipil  er  iit  {quales  pcr  comunt  fcicnriaqupcft, : 
quorum  tora  funrxqualia  & dimidia,  ficip  patetpropofitii.  ® 

HudiJ.  cxZamb.  Theoremu  17.  Propoptio  17. 

n Triangula  in  eadem  bafi  8 C in  eifdem  parallelis  conflituta,adinuice 

fune  aequalia.  • * * * 

THEON  ex  2 umb.  Sint  triangula  * fi  y&d fi  ',in  e udem  ba 
p fi',  er  in  eifdem  parallelis  • d cr  fi  > coftituta.Dico  quod  triangu- 
lum •<  fi  y,rft  equule  triangulo  d fi  y.ProdueaturCper  j poftulatu > d 
ex  utraq;parte,in  < er/,crp er  f,ipfiy*(per  3 s propofitione)excite 
tur  parallelus  fi<,crper  ,,ipp  fi  Aper  eandem)paraBelut  excitetur 
a/.Parallelogrdma  igitur  funt « #>•  * cr  * fi>!,C  parallclogrammu 
• 4 > «,  (per  js  propoptione)equale  eft  ipp  * fi  rfparatlelogrammo: 
in  eadem  enim  funt  baftfiy.crtn  eifdem  parallelis  fi  >cr>/-At  parallelogrammi  > fi  y *,triangulu  ‘fi* 
dimidium  efteper  3 4 propoptione)  nam  • fi  dimetiens, iUud  bifarium  feeat , paraUelogrami  ucrb  dfiyf 
(per  eandem ) triangulum  * fi'  dimidium  eft , nam  fi  y dimetiens  illud  bifariam  fecaP.at  que  e qualium 
fint  dimidium,adinuicem  funt  equalia(perfeptimam  communem  fententiam)  triangulum  igitur  -fiy, 
triangulo  Jt  fi  y eft  equule  ■ J riangula  igitur  cr  que  fequuntur  reliqua  ,ut  in  theoremate:  quod  eral 
oftendendum. 

1 Euchd.  ex  Camp.  Propoptio  3 1. 

I duo  trianguli  fuper  bafes  aequales  atep  inter  duas  lineas  aequi 
— diftantes  ceciderint.aequales  coseife  ncccfleeft. 

C a h p * n v s.  Sint  duo  triiguli  ab  c & d c f.coftiruu  fup  bafes  b c & c f xquales, er  inter  lincal 
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a g & b h {quidi (lires, dico  eos  elfc arquales.  Protraham  enime  K 
«quidiftantem  ab.&fl  {quidiftantc e d.crunrip  du{  fuperficies a b 
e K Kde  fxquales  (per  j6)& quia  didi  trianguli fumearum  dimi 
dia  percorrclanum  14  propoli  nonis,  ip  Ii  eruntxquales  perante- 
diiftam  communem  (emendam. 

EudiicxZamb.  Theorema  is  Propoplio  jg.  M / I/ 

Triangula  in  xqualibus  bafibus  & in  cifdcm  paraMis  confliruta 
ad  inuicem  funtarqualia.  * il 

T H E O N ex  Zamb.  Smf  trianguli*  ArCT  '{tin  equa* 
ubufbafibuteonftilutajioc cflAycr  'Aeri/t  tifdtm paraUclis,hoc  _ 
tjl  Afer  * /.  D ico  quddtriangulum  * ( y, equum  eji  triangulo  a 1/,  V 
Produeaturenim  per  fecundum  potluUtum;  ■>  Ajtx  utraqe  parte  ' 
pcrfypliyiptr  j 1 propofttionem)paraUdM  excitetur 

* *.CT  perfipp  / . paralkliu  excitetur  p(per  eundem)  ParaBelty 
grmmumigiture^creAyucrd.fD.  At  Paratldogrammum  * A 
>-(per,  6,  equum  ejltpft  / ,f»  paraBelogrammo,in  equaUbus  e. 
tumfunt  bufibu t.hoe  e/i  fr  cr  • Ac rin  eifdem  parallelis, boc  eft  ff 
C r ’ 9 -A/  parallclogrammi  • te  *(per}4  propoptionem)trian- 
ifum'r''mefetMclK‘renimdtmetiens,iaud  bifariam  fecatter  tria ngulum/.f  ,par*H,lmytnmm-a 

mid meJ‘ate^ (per r/nJmj’r'4m-d‘mellgk^  ',iDudfccat bifmim. Aequalium ueriea que  funt  di- 
mtdtum,fibi  inuicem  funt  equalu,(per  7^™muntm  fcntcntiam.)Triangulum  igitur  * f triangulo  ^ 

• / e«  equale.  Triangula  igitur  tnequaltbui  baftbMvin  cifdcm  paraBths ctmftitutajlbi inuicem  funt 

equaha. quodoportuit  dcmonftraffc.  Eudid.exCamp.  Prcpofitio 

j.  Miles  duo  trianguli  arquales.fi  in  cande  bafin  & cx  eadem 
I partececiderint.intcr  duas  lineas  xquidifhmtes  erunt. 

* C A M i>  * N V j.  Sint  duo  trianguli  a b c & d b c, condituri  fuper  bafin  b cex  una 
Ijeaaemqi  parte,  (innp  xqualesidico  ros  eifeinter  lineas  (quidiftanres.  Et  h«  eft  co 

autintra.  Tranfeatpnmd  fupr.i,&(Tta  e,  producam  bd.ufquequofe 
eet  lineam  a em  pundo  e,&  protraham  lineam  e c.Etquia  triangulus 
e b ccft  xqualis  triangulo  a b c per  )7,8C  triangulus  d b c politus  cftx- 
quahs n tangulo  a b c,erit  migulus  d b c xqualis  niagulo  e b c.pars  to 

n,quodej|impofsibilc.Non igitur pertranfibit linea qu(apui;io  a du 

aturfquidiftanter  b c.fuprad.Tranfcarcrgo  infraAfita  f, fetans li- 
1,/fK ,.r!1FUnC?0  f\Pro'ral,a™  c,go linea fc,& quia  (per  ,7)  mangu 
lus  f b 1 eft  .1  qua  Iis  mangulo  a b c.ipfc  edam  erir  «rquabs  rriangulo  d b 

c, pars  ron.quod  cftimpoisibiJc.Quiaergoapunfto  a,cquidiftansbc 
noruranlit  nifi  per punftum  d,paret  propofirum. 

- j%a  '.adcl,rioEx  hac  aurem  & prirmifla,  nota  quod  fi  aliqua  linea 
reda  duoahcu.usrnangul,  later,  per  xquafeceruel  fauerit.ipfa  Witter,” 

r5’?!1  Proba,urS‘""-1ngulus  a b c, cuius  duo  latera  quf  funt 

a b & b c,fecet  linea  d e per  xqualia.a  b quidem  in  pundo  d,&'  b c in  pudo  e 
dico  quod  linea  de  eft  xquidiftans  a c.Protraham  enim  in  quadnlatero  a c e 

d. diametros  a e & d c.  Dudaip  pcrjtapundoeipfiab  xquidiftantc.cn  t per 
fna,',inSI1rllS  *c  d ^ual‘s  'rlanSul°  d « b,  propter  id  quod  linea  a d bafisF ni 

anguUaedpoliaeftxquabsbnexd  b baiimangulideb.Rurfns  quiadu 
fb  1 pundo  d per  si 1 ipli  b c xquidiftite.per  eande  triangulus  c ed  erit  xqua 
lis  odem  triangulo  d cb, propter  id  quod  Irnea  c e poftta  eft  {qualis  linee  e b 
eadf  bafm  “'d|^*^ua],s'['agulo<:rd  Q.“'a  ergo ipfi  funt  coftmiti  fupe^ 

eadi  bafin, uidehcct  linea  eil,&  er  eadf  parte, ip(icrr.rper  hic  i9  inter  lineas 
«rdql»mq^X^bri”U‘dton,1,nt£  a ‘ ^‘«xlq-^-P-opofiru 

Euchd.ex  Zamb.  Theorema  a9.  Propoptio ,9. 

eifdcm  fun  U 3 :CqUalia  in  cadcm  bafi  & ad  ea^cm  partes  conftituta  ,in  ,, 
m parallelis.  theon 


4> 
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tIBER  PRIMVS. 

THE  O HexTjmb.Sint  bina  triangula  *f->  crj'  > t.eoftiluta  in  eade 
iuf,  (,,0-id  eafdcm  partes, dico  quod  cr  in  cifdem  funt  paraUclts.  Comte 
datur*  at.  Dico  quid* a ipfl  fj  c/1  parallelus.  Si  autem  non,excitetur(per 
1 1 propofitionem)per* fignum.ipft f-  > reda  linea parallelus  ■<  • ,er eon- 
rodatur  i , . Triangulum  igitur  > C,(perj7  propojitionan)aqualc  eli  tri 
aigiilo  •*  (?:in  eadem  ttum  fun!  bafi  <>  tn  eifdemq,  parallelis * ■ er  £ p.At  A 
triangulum  igitur'  f y.ipfl  trugulo  * !>ejt  aquale  per  bypoebefm . Trian  1 

■gulum  igitur  y triangulo  > £ , eft  aquale.maius,  uidelicet  minori  quod  eft  impoj iibileiparallelus  igi- 
tur minime  eft  *<ipfi  ( >. Similiter q;  oflendemus,quod  nulla  alia  praler  a SiparaBelus  igitur  eft*/ ipfl  $ 
}.  Triangula  igitur  aqualia,  cr  qua  fcquuntur  reliqua , qu  od  trat  oftendendum. 

E uclid.ac  Camp.  Vropofitio  40. 

Iduo  trianguli  arqualcs  fuper  aequales  bales  unius  eiuk 
I demcp  linee  ex  eadem  partefuerintconftituri,eos  inter  du 
' as  lineas  aequidiftantes  nccelTe  eft  contineri. 

CturtKvs.  Sinrduotrianguliabc.de 
i^fxquales  coniti  turi  fuper  duas  bafes.qux  funt 
b c &C  e f,cx  eade  parreidi.o  cos  eifeinter  duas  lineas  jquidiMteS, 

«C  h(C  eft  conuetla  jg.  Et  probatur  per  ipfam.ficut  prpcedens  per 
S7*  A puncto  a, ducatur  linea  xquidiitans  linea:  b f,qux  fi  traniie 
rit  per  punitum  d,patctpropofitum:finaulcm,pertr3featfupra 
uta  g,&producatured  ufqjadipfumg,utfireg,3Cducarur!i- 
nca  g f.  Erit  perjg  triangulus  a b c.xqualis  triangulo*  c f,qua 
re  &:  triangulus  de  fentarqualis  tnanguloge  f, pars  toti, quod 
eft  imroiibilcrnon ergo ttanfibitfupra.Tranfearergoinfra.fccertp lineam  dein  punfloh,8fdu 
catur  linea  f Ii,  erit  per  3 S triangulus  h e f.xqualis  mangulo  a b c,  quare  3C  triangulo  d e f,  pars  to- 
ri, quod  eft  impoftibile.  Quia  ergo  non  tranfibit.nifi  perpunctum  d.paierpropofirum. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  30.  Vropofitio  40. 

Triangula  sequalia  in  equalibus  bafibus  exiftentia,8<:  ad  eafdem  par 
tesconftituta.in  eifdcrnfuntparallelis. 

THBO  Nex  Zamb.  Sint  triangula  aqualia  *fs>CT>A  ',‘n  aqualibus  bafi 
hus  confnrutajioc  ejlty  er>  SCr  ad  eafdem  paries  *.  Dicoquod  cr  in  e ifdetn 
funi  parallelis.  Cmneftatter(perprimmpojmatm)*A.Dico  quod**' ip/i- < 
eft  parallelus.  Siaulem  non.exctteturfpcr  s • propofitionem)per  * ipfl  A,  paral 
lelus  * /,c r connedatur  /'.  Triangulum  igitur  1 fi  > , triangulo  .v  / ’ eft  aquale: 

(per  } 8)  in  aqualibus  enim  funt  baftbus  condituta  fi,  et,'  ,cr  in  cifdem  paral 
lehs  fi 1 cr  - /,  fed  triangulum  * fi  >, triangulo  at,,  eft  aquale.  Triangulum  igi  | 
turdy,  ,aqimm  eft  triangulo  f,,, maius  minori, quod  rft  impoftibilciparallelot 
igitur  minime  eft*!  ip  fl  fi '.  Similiter  j;  ostendemus  quod  nuBa  prater  * «* , Parallelus  igitur  eft  * * ipfl 
A >,quoi ofteniere oportebat. 

Eutlid.  ex  Camp.  Vropofitio  4 1 . 

I parallelogrammu  trianguluscpin  eadembafi  atep  in  cifdem 
alternis  lineis  fuerint  condituta,  parallelogrammum  triaiv 
gulo  duplum  elTe  conucniet. 

C c m t>  * n v s.Sir  paratlelogram-  * c e 

mii  a b c d,&  triagulus  c b d fuper  balin  b d,&  in 
rcr  lineas  a e et  b d,qu{  fint  p quidi Itites  Dico  pa 
rallelogrrmu.duplueife  trilgulo.  Protraham 
parailelogramo  diametru  a d.erit  rri.iguluS a b 
d, dimidia  parailelogrami  per correlanfi  14,  & 
qx  rriagulusebdeft  (qualis  triJguloa  b dper 

j7,  paret  rriangulii  e b d,eiTedimidiu  parailelogrami  a b c d,quod  eft  propofttii. Similiter  quoqt 
poreit  probari, qudd  fi  parallelogrammu  triangulusqr  in  (qualibus  bafibusaitp  inter  lineas  (- 
quidi  ftites  fuerint  conftituta,parallelogramu  duplu  erit  triigulo.  Qpod  ideo  no  poluit  Eudi- 

det 


r 
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gnguloyt Aquare CT  trianguli  *f*,angulut  >*  fiextrrior, maior e/l  angulo  fi  «y.SedolUnfumeflquoi 
OJigulM  C/yyto  qui  fub>i  cteji  maior.longc  igitur  maior  rfl  angulus  (S  >, angulo  f->.  Si  trianguli  ergo 
« Linitibus  unius  lateris  bitt£  rcftt  line t m trorfum  conflituantur  , quae  conjlituentvr , reliquis  trianguli 
duobus  lateribus  minores  quidem  erunt, maiorem  uero  angulum  continebunt, quod  o/lendcre  oportmt. 

E udid.ex  Zamb.  P ropofitio  xx. 

j Ropofiris  tribus  lineis  rc<f}is,quaru  du£  quaelibet  fimul  iuiv 
liflae  reliqua  firulogiores,dc  tribus  alrjs  lineis  illis  aequalibus 
j triangulu coftitucre.  Cahpakv s.Sinr tres Une*reft* propofitar,a,b,c, 

J&finrquxlibet  dui  fimul  iunftx 

longiores  rciiqua.atirer  enim  ex  illis , tribus  datis 
«qualibus,  triangulus  non  portet  colhrut  (per  xo 
propofmonem)Ciim  ergo  ex  tllis  tribus  pr(diftis 
uolo  conftirueremangulum , fumo  lineJ reftam 
quar  rtt  d c.cui  non  pono  a parte  c determinatum 
finem.de  qua  fumoCper  j propofirionc)d  farqua- 
lem  a,&f  g «qualem  b,&  gh  «qualem  c.faftocy  4 . 
pun&o  f centro,  deferibo  fecundum  quantiratem 
Iinearfd,circuludK,irem<pfaftog  centro,  deferi-  & 
bo  fecundum  quantiratem  lineae  g h.circulu  K h,  c 
quicirculiinterfecabunt  fein  duobus  pun<fts,  quorum  unum  fit  K:alioqttin  fequeretur,  unam 
dictarum  linearum  effe  (qualem  altjs  duabus  iunftis,aur  maiorem  eis, quod  eft  connarium  po- 
unoni.  Duco  ergo  lineam  K f &K  g.critep  triangulus  K f g.confnturus  ex  tribus  lineis  «quali» 
bus  daris  lineis  a,  b.c.funt  enim  fd&  fK  «quales, quoniam  funt  4 centro  ad  circunferentil,  qua» 
re  fK,eft  «qualis  a.Simitirerip  gh  6C  g K funt  «quales, quia  exeunt  a centro  ad  circumferendam, 
quare  g K.eft  aequalis  c,&  quia  g f fumpta  fuit  «qualis  b, pater  propofirum  mani  fefte. 

Euclid.exZamb.  Problema  8.  Propofitio  xx. 

Ex  tribus  replis  lineis, quae  funt  tribus  daris  rectis  lineis  xquale$,trian 
gulii  coftruere.Oportet  aute  duas  lineas  reliqua  eflic  maiores  quomo- 
docucp  afTumptas,quonia  omnis  triiiguli  bina  latera  quomodocucy  aC 
fumpta.reliquo  funt  maiora,  theo  NcxZan.  Sint  data  tres  refla  linea 

rum  dua  reliqua  fintmuiorefquomodocunip  afjumpta, 
boc  eft  *,  t,ipr*  >,cr  rjpftm  A,cr  (,',ip[a  ‘-.oportet 
14  ex  tribue  lineis  reflis,ipfis  ‘,A,y  ecqualibus, triangulis 
1 0 Aruere.  Proponatur  refla  linea  finita  qui  di  ex  parte  d 
infinita  uero  ex  parte  i,  ponatur  j;  ( per)  propofitione) 
ipfi  “aqualis  linead/fpfi  uero  Ajincaf‘,ipfi  uero  >Ji- 
nea  » ■>.  Et  centro  quidi  ,',f\>aeio  uero  / d(pj  poftulatu)  [ 
circulus  iefcnbatur  A . \rurfies  citro  quidi  eacio  ue-  r 
to  « 0(pcr  idc)circulus  def nribatur  ^ « »,cr  cone  flantur  \ 

(p  1 po/lulatumj</cr  « ♦.  Dico  q,  ex  Iribus  refles  lineis 
aquali  bus  ipfis  *,A,>,triangulis  «/« conflit  utu  efl.  Quo 

ma  enim  'fignS, centri  eft  circuli  i * \aquahs  efi(p  ij  

diffinit  ionc)f  a ipfi  {..Sed., ipfi  fd  eft  aqualis, ty  . { igitur,  per  communi fententid)eft  ipfi  a aqualie. 
Rurfus  quonii  'fignum, centri  eft  Circuit » « I, ecqualis  efl(per  eandem  diffinitioni )•  - ipfi . /fed > ipfi 
• >eft  aqualis, ey-“  igitur  (per  i communi  fententuftpfi  > eft  ecquales.  Af  / ‘ipfi  A eft  aqualis;  p hypo' 
tbefinp-es  igitur  refla  linea  '/,/«,*  -, ipfis  Iribus  • ,A,>,fient  aquales.  Ex  tribus  igitur  reflis  linetsjeoe 
WW/  *>*  ".flisee  tribus  datis  refltslintls,boccft,*,A,s  Junt  aqualcsArungulu*f‘Conftr»dueft, quod 
frei/fe  oportuit.  Eucltd.ex  Camp.  Propofitio  n. 

| Ata  rctfla  linea, fuper  terminu  eius  ''  ^ ^ 

Cuilibet  angulo  propofito  aequum 


angulum delignare.  c* «p.SitdataU- 

nea  f e.quiccft  in  fuperiori  fTgm  a,&  ftntlinc(  b 


a,corinenresanguludatum,cui  fubrenda  baiin  c.  Suppumftu  ^ 
flinecc  f.iubere  facere  (quale  angui  ii  angulo  dato.  Ad  linei  ef  , 

adiugo  fd  (qualem  line(a,&  ex  fe  fumo  f g (quale  b,dfexg  e “ 1 

fumo  g h «quale  c fuper  punfU  f fiC  g dcfcribo  duos  circulos  d K OC  K h.fecundum  quanti- 


tatem 


»1 
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tarcm  duarum  linearum  f d Si  gh,inierfecamesfetnpunflokfl<iitdocuitpr«cedenf,duflii^| 
linei;  K t K K g, erunt  qualia  duo  latera  KfSt  fg  trianguli  K g duobus  lateribus  a & b triangu- 
li ab  c.&baiisgK  xquaits  bafi  c:crgo(pcr  8)angulus  Ktg, «qualis  erit  angulo  contento  fub  a « 
b;ouovi  crtpropolirum.  • 

Euclid.ex  Zmb.  P roblcm  9.  Propojitio  *j. 

Ad  datam  mftam  lineam,  ad  datumqt  in  ca  fignum,  dato  angulo  re* 

ctilineo  aequalem  angulum  raftilineum  conflirucre. 

T H E O Nex  Z-rmi.  Sit  data  refla  linea  • f, datum  c);  in  ea  lignum  fit  *:ditiu  autem  anguiut  reflili- 
neiH,/? tf  ' «.Oportetaddafamreflam/meama  !'Jaddatuitnj;inra 
jignum  ',dato  angulo  refl/iiitro  a » ", aqualem  angtt/u  refliltnnm 
collocire.Sint  in  utrify  lineis  O'r/0~'  «.contingi  tia  /ignjfintij; 

OU  / >,cr  conneflaturiper  i pcflulatumy  ex  tribus  rcihs  It' 

tuis  •U’,‘‘,q»4tribmdeiure(hs  linat JlottA  y v 'fint 

aquaici , (per  procedentem  Jtrungulum  cb;irujtur,fitq,  illud  * /«• 

Ita  ut  linea  e a aqualis  /it  «/,©■«'  # * »,CT  i"/«pcr  «*  • ip/i/'-E» 
quonum  duo  linee  ^ y cr  ' t duabus  lintii.boc  eft  { * &•'  ‘funt 
aquales  altera  alteri.crba/lt  «t  •(perhypolbefinj  boflf «.atlgulus 

i2iturZ^.,angulo/««(perSp«ipo/itiontm^aqualis.Addatam 

igitur  reflam  jinram  •«  Sad  datumj;  in  ea/igrtum  a dat*  angulo  rtOUinto  t > t,  aqualis  angulus  reflili' 
neus/a  « collocatus  edtquod  ftciljc  oportuit. 

Euclid.ex  Camp.  Vrcpoftio  14.  . 

Mnium  duorum  trianguloru.quoru  duo  latera  unius  duo 
bus  lateribus  alterius  fuerint arqualia.fi fuerit anguloru  fub 

illis  aequis  lateribus  contentoru  alter  altero  maior,bafisquoe 

queeiufdem.bafi  alterius  maior  erit. 

CM*t«ANcS.Simduotriangu(iabc,Slcdf,fintip  c ^ 

duo  latera  a b 51  a c.xqualia  duobus  lateribus  d e & d 
f:8t  unumquodque  fuo  corrclatiuo , dextrum  fcilicet, 
dextro,  finiftrumcpfiniftio,  tiecp  angulus  a,  maior  an- 
gulo  d dato.  Dico  quod  balis  b c,maioreritbafie  f.Fa 
ciam  enim  iuxra  doflrrnam  prxcedentis  angulum  e d 
gxqualcmanguloa.eritipanguluse  d f.parsangulie 
d g,8t  ponam  d g squalem  a s protraham  e g,qux  aut 
tranfibitfupraet.utfecerlineam  d f.anl fuper  e f,ut 
fit  fecum  linea  una. aut  infra.  Tranfeat  ergo  b 

primo  fupra  Et  quia  a b & a c latera  triangu  A 

Ii  a b c funt  a qualia  e d.dt  d g lateribus  trtan  //  \ 

culte  d g.St  angulus  a angulo  d totali,  erit  / / \ 

(per4propofitione)bafis  b c xquahsbali 
et  Atucrdquiad  g8Cd  fiuntxqualesfna 
B .aque  eft  «qualis  a c)erit(per  spropolitio 
nem)angulus  d f g squalis  angulo  d g f.qua  / 
re  d f g.maior  erit  f g e.  ergo  c t g multo  tor- 
tius maior  eft  eodem  f g e;ergo(per  >8  pro- 

pofitionem  latus  e g maius  eft  Utere  e f,  quare  & b c maior  eft  e fquod  eft  propofitii.Si  ucro  e g 
tranfeat  fuperefSt  fit  fecum  linea una,  tunc  e ferit  parsegper  ultimam  ergo  conceptionem  pa- 
tet propofitum.  Si  uerd  eg  tr.mfeat  infra  c f, protrahantur  dux  hnex  d fSC  d g.quxfunt  xqua- 
Ics.ut  probatum  cft.ufque  ad  K St  ad  Infientin  per  fecundi  partem  s propofmonis  fub  bafi  f g, 
anguli  K f gSt  fgh  xqualesiquare  anguhisetg  maioreritangulof  ge;ergo(per  ispropofino- 
nem)latus  c g maiuseft  latere  e f, quare  b c maior  eft  e ftquodcd  s propofitum. Iftud  ultimum 
membrum  poflet etiam  probari  ( per  n propofmonem)  per  ipfam  enim  erunt  in  difpofinone 
tertia  dux  hnex  d g St  elt>,  maiore- duabus  lineis  d fSt  f e, Si  quia  d g eft  «qualis  d f,  pro- 
pter hoc  quod  ambx  funt  rquales  a c, erit  e g maior  e f,quare&  b c maior  e f,  quoaeft  propofi- 
tum. Melius  tamen  eft  demonftrare  pnort  modo.ut  in  ommdifpofinonearguatur  per  quintam, 
Euclid.ex  Zamb.  7'  ‘Pnilema  ij.  Ptopofttio  14. 

P Si  bina  triangula , duo  latera  duobus  lateribus  aqualia  habuerint 

alterum 


f/ 
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alterum  altcri,angulum  ucro  angulo  maiorem  fub  aequis  rc&islineit 
contcntum.bafm  quoqi  bafi  maiorem  habebunt. 

T H E O N ex  Z amb.  Sint  bina triangula  * A y,At  /,duo la terajyoe  ejl  * V . , duobm  lattribus,hoe 
tfl  * -,A/, aqualia  habentia,alteru  alteri, hoc  eft  Utut « 'Uteri Utut  * y Uteri  * /angulus  ucro  qui 
fub  Au  y^tngulo  'A/ejlo  mtior.  Dico  quod  ©■  bifu  Ay,bajt</  mior  cjl.  Quonu  enim  ungulus  Aaynu 
ior  cjl  angulo  • ■>  f,coBocetur(per : j propofitionc)ad  reda  linei  A >,ad  datuip  m ea  fignu  -Udato  angulo 
A*r  aquus  angulus  * A,. Et  ponatur  alterutri, hoc  ejl  linee  *>ucl  A /f  aqualis  i pft  A *:  ej  conedaturlpet 

> 1(7/'.  Qaonli  igitur  • A aqualis  eftipftJi,(y* 

> ‘pfi  A ’,bin e linea  ?*et*y  duabus  lineis  'Scr/,funt  aqua- 

les altera  alteri,sy angulus  A*y(p  st  propofnlone)angulo  • A, 
ejl  aqualis-.baps  igitur  A >(prr4  propoptioni)bap i • ei}  aqua 
lis.  Kurfus  quonia i aqualis  ejl  A . ipfi  r /-.angulus  igitur  A •!, an- 
gulo A/y  t It  aqualis.  Angulus  igitur  A /-, angulo  • . /maior  ejl: 
longe  maior  igttur  c8  angulus  >/>, angulo  --/.At  quonia  trian- 
gulum e/h/r  habens  angulum  * / -maiorem angulo  • r/,ma-  — y ^ 

iorem  autem  angulum  (per  iSpropojitionem)  latus  maius  fubtendittmaius  igitur  ejl  latus  • . latere  ,f 
Aequale  autem  ejl  latus » •, lateri  A y datus  i git  ur  A > ,maius  ejl  latere »/.  Sibina  igitur  triangula  duo  latera 
duobus  lateribus  aqualsa  habuerint, sy  quafequutur  reliqua  ut  in  propcfitione.quod  ojledere  oportuit. 

Euclid.ex  Camp.  _ Propoptiois. 

Mnium  duorum  tria nguloru,quoru  duo  latera  unius  duo  >i 
bus  lateribus  alterius  fuerint  xqualia,bafis  uero  unius  bafi 
.i-  ..  alterius  fuerit  maior,  erit  quotp  angulus  trianguli  maioris 

baiis  illis  equis  lateribus  cotcntus,angulo  alterius  fcrefpicientc  maior. 

Caxpanvs.  Sintduo trianguli  a b c.d  e filmipduo  r 

latera  a b8fa  c primi, xqualiaduobuslateribusd  c&d  ffe.  d 

eundi,  unumquodq;  luocorrelariuoifitcp  baiis  b c, maior  balt 
e fdico  quod  angulus  a.maior  erirangulo  d.Harc  efteonuer- 
fa  praecedentis.  Aequalis  quidc  non  erit.  Sic  enim  elTet  (per  4) 

baiis, b c aequalis  baliefiquodtftcontrahypotheiin.Sed  nec 

minor.quia  liceflet  d m^>r:  8C  ita  per  pnrcedentcm  baiis  e f, 
erit  maior  bafi  b c,quod  m contrarium  politioni, quare  maior 

crit.Sicip  propolirumaffruirui.  

Euclid.ex  Zamb.  Theoretnaig.  Propoptioif.  b re.  7f 

Siduotrianguladuolateraduobuslateribusalterualterixqualiaha 

bucrint,bafin  uero  bafi  maiore , angulum  quoqi  fub  aequalibus  rccflis 
lineis  conrcntum,angulo  maiorem  habebunr. 

THE  O N ex  Zamb  Sint  duo  triangula  AyA,A,/Juo  laterajyoc  ril  « A,<r  . y,  duobus  lateribus , 

him'“  * r^oet.ipfi  A >,cr  *y  ipfi  * /:bafis  auti  A y,bafi  - / 

maior  effo-.dico  quod  angulus  A * y, maior  eft  angulo  < A f. 

Si  auti  non, aut  ei  ejl  aqualis, aut  eo  minor.  Aequalis  autem  “ * 

non  ejl  angulus  ( - ,,angulo . / /-.ftenim  aqualis  ejfet, baftt 
quoq;  Cy(per  4 propofnione)bap  < /effit  aqualistatnocft: 
angulus  igitur  A « y, angulo  > A / aqualis  minime  eS.  Ne® 
rtia  minor  e/1  angulus  A * e eo  qui  fub  > A /.na  A bajis  y,baji 
•/minor  ejjet:at  no  e/hminor  igitur  non  ejl  angulus  A • y, 
eo  qui  fub  * A /toRcnfum  auti  ejl  quod  ne  q;  aqualis:maior  p 
igitur  ejl  angulus  A * y, angulo  > A /.si  bina  igitur  triangu- 
la,duo  latera  duobus  lateribus,  cr  quafequuntur  reliqua.ut  theoremate  -.quod  ojlcndcrc  oportuit. 

Euclid.ex  Camp.  Propofttio  ii. 

Mnium  duorum  triangulorum, quorum  duo  anguli  unius  ■< 
duobusangulisaltcrius  utcrqucfercfpicienti  xqualcsfue 
rint.latus  quoque  unius  lateri  alterius  aequale,  fueritqt  latus 

illud 
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fllud  aut  interduos  angulos  xquales.aut  uni  eorum  oppofitum,erunt 
quoffl  duo  unius  reliqua  latera  duobus  reliquis  alterius  trianguli  lateri 
bu8,unumquodqj  fc  refpicienti  xqualia.anguluscp  reliquus  unius  an, 
gulo  reliquo  alterius  xqualis. 

c » » P * « V*.  Sint  duo  trianguli  a b c.d  c f,  fitqj  angulusb, xqualis  angulo  c K angjiUis 
txouilis  angulo  f,  fitin  latusb  c aquale  lateri  c f.autalterumduorumlareruma  b&a  c.aqth- 
Llbmduotum  laterum  d e St  d f.tta  quod  ab  fi.  aquale  d e, aura  c.d  f.  D.co  quod  reUquaduo 
arera  unuu  eruntaqualta  reliqui»  duobus  la.enbus  alterius.  BC  reliquus  angulus  reliquo  angu 
lo  xqualis  angulus  uldeiiceta,angulo  d.Ponam  ergo  primo  ut  latus  b c, fuper  quod  tatent  an- 
Bubt  c fit  aquale  lateri  e f,  fuper  quod  iacentanguH  e.  f qu.  pofmfunraqualesangults  b e 
Tunetbco  ^dd  latus  a b efr  xquale  lateri  d e, «latus  a elater,  d f,«  angulus  aangulo  d.Si 
emmlatrnab  non  fi.  xquale  later,  d e.alterum  erit  maiuitfit  ergo  matus  d e, quo»  tefecaboad 
Lmnh.aema  b fi.qt  g e xqualea  b.Producam  l.neam  g f.eririj  per  + propofi.tonem  angulu» 
cf  e Mualo  angulo a fb.quare  & angulo  d fe.pars  ton.quod  «ft  unpofob.le.En.  ergo  d e.xqua 
leabergolper  4)d  f xqualea  c.St  angulus  d (qualis  an-  /' 

culo  a : quod  eft  primum  membrum  d.utfioms  propofi- 
w Sint  rurfus  ut  prius,  duo  anguli  b & c.  xquale* 
duobus  angulis  e&bfi.q.  latus  a b quod  oppomturan- 
culo  c.xquale  later,  d c quod  opponitur  angulo  f.cm  po 
fitus  eft  xqttalisanguluse.Dieo.quod  latus  b e en  xqua 
le  lateri  e f.St  latus  a c larert  d f,8t  angulus  a angulo  d.  Si 
enim  latus  e f non  fueritxqualelaten  b c , ent  alterum 

angu'“s  d an£ul°  3 c b:quare&  angu 

Uv?feexminfe«is  uideUeetJntrinfeeo.quod  eft  tmpolTibtle  per  .tfpropofinonem.Erir  ergo  c£ 
!e  u i a 1 cb 'ce  rRO pe  r^  4F  ro  pofirionem.larits  d f xoualelateri  a e.«  angulus  d rotalts  angulo  a. 
quod  eft  faundum  membrum  dtuifionis  propoGtx.Qjure  ro.um  man.fefte  patet. 

Euelidcx  Zatub.  Tbeoremu  17.  Propofitie  1 S. 

Sibina  triagula  duos  angulos  duobus  angulis  alterum  alteri  e-qua- 
les  habuerint, unumqp  latus  unilateri  xquale,  aut  quod  xquis  ad.acet 
anoulis , aut  quod  ab  uno  xqualiu  m angulorum  (obtenditur , reliqua 
quotp latera  reliquis  lateribus  fqualia  alterum  alteri,&  reliquum  ang 
lum  reliquo  angulo  xqualcm  habebunt. 

T H E 0 N ex  Zmt.  Sint  bine tria iph *'>S'  /Iduor ungulos, he< eft, s (>c r't* 

q utm  I/.  Aio  qLd  cr  reliq «a  Heru reliquis  luteribus  equiiu  baWw^r^ittn.^U^ 

seU-c-  «!— s#- sx'  •*" 

iJJiiurlinci-fcrfiMdb^  wr<A*t*nfi**r* 
letter  angui  us  * t>,enguIo  > 'f equus  eft-.bufis  igfMT  * >(pcr  4 pro» 
pofitioncmjbufi  d feft  equulis, sytrUngfiltm  > • fitrs*sgub'<f 
J, aum  eft:  er  reffqut  unguli  reliquis  ungulis  erunt  equit!  ,/ub  qui- 
tu, aqualia  lutere  fukenjuntur:  equulis  igitur  e/i  ungulus  -y^n- 
pulo  d fi.  Sed  angulus  //« 1 p/t  A f *fuppomtur  equisssunmlm  sg>- 
turAr  ‘(.per primum commune  [cillentium )ungulo Ayr  eft  eqiuUs 
r_i»  mtnuulis  ioitur  non  elt  • tjpH 


fur  fi  ? M{ptf  PrimJmcommu  ^ I ' ° a 1 . /> 

mnor  nuiori:quod  e/i  impofiibile.  Inequihs  Igitur  non  eft  u f,lpll  A 
t '.equulis  igitur.  Eft  tute  CT  f r,ipft'fequuhs:due  tam  .Aer  >>, 

. . . .•r....si.~.*tirri*-niin  rrenoulusauilub*  * >,anj 


uUeruelterieqMJaicr  angulus  quifub  9‘W 

ipiur*  y(S  4 propofinonc)bufi  t /eft  equius  reliquus  ungulus  ^ >,rsitque>angulo . Jfeft  equaln. 
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Kurfus  fintad  angulos  equos  latera  fubtcnfa^equaliajintq;  • £&*'.  Dico  rurfut  quoi  reliqua  Ia' 
terareliquis  lateribus  aqualuerunt, hoc  ejllatus  * ylateri-t  /,cr  latus  £ > Uteri  fj:cr  tnfu per  reliquus 
ungulus  £*  reliquo  angulo  > // equulis  erit. Si  enim  £ > ip/j  • / equule  non  eji,  ulterii  eorum  muiuf  erit: 
fit  igitur(fipofibileefl  'maius  lutus  £ y.cr  ponaturCper ; propofitionc)ipfi i /equulis  linea  £0;cr  co«- 
neflatur(per  i pofiulatu)’  >.  Et  quoniam  equulis  ejt  £ •>  ip/t  >/,  cr  * A ip/t  * 'idue  igitur  * fer  £ *,dua- 
bus  r i cr  i ffunt  equulei  altera  alteri,v  ungulos  equos  continent ■ Bajis  igitur  * £,(per  4 propofitio* 
nemjbafi  efl  equulistet  triungulii  * A triangulo  A/cft  equule: 
erreliqui  anguli  retiquis  ungulis  funt  aquales  ,fub  quibus  aqualis  * * 

fubtenjitntur  latera: ungulus  igitur  ff>  a, ungulo  . !f  ejl  equulis.  Sed 
ungulus  • fa,anguIo  4 > ■>  c/J  aqualis.  Angulus  igitur  £ ! ungulo  ( 

> «tfl  equulis: trianguli  igitur  •«  £y  ungulus  exterior  £ 0 *, interiori 
angulo  fi  > « esi  equulis  cr  oppofito:  quod  prr  1 fi  propofitionem) 
efl  impofiibilmLatusigitur  ‘/,ipji  £ tine  quale  non  ejl,  equule  igi-  [_ 
tur.ufl  autc  tjp/i  f < aqualis:dua  igitur  * £ cr  £ >,duabus  f • cr  £ 
s/funt  aquales  altera  alteri, cr  angulos  equos  continent.  Bafts  igi - 
fur*  >(per  4 prcpofitionem)ba[i  * {ejl  aqualis:  cr  triangulum  • ( y,  triangulo  / i/c/f  equule  :<?  reli- 
quus angulus  £ • y,  reliquo  ungulos  'f  efl  aqualis.  Si  duo  igitur  triangula  duos  angulos  duobus  angulis, 

Cr  qua  fequuntur  reliqua, ut  in  theoremate, quod  oHendcre  oportebat. 

Euclid.exCamp.  Propofitio  17. 

II  rc<fta  linea  fuper  duas  lineas  redas  ccciderit,duoscpangu-  »7 
los  coaltemos  fibi  inuicem  aequales  fecerit,  illae  dux  linea: 
erunt  xquidiftantcs. 

C a m p a u v s.Sit  ut  linea  a b cadat  fuper  duas  Uncat  c d,e  (,Sl  fecer  Uncam  c d in 

puncrog.fli  lineam  e f in  pu&>h:fit<]| angulus dgh  xqua- 

litanguloehgidicoquddUnexc  d&e  l.iunixquidiftan-  */ 

ics.Sicmmnon.cbaiiraiuauiadpartcmc.c.fuperpuftum  / 

k,aut  ad  partem  d.f.fupcrpu&umh&qualitercum;  fuerit,  _ _/  . 

accidet  impofsibilc  per  'fi.  uiddicet  angulum  cxninfecum,  * 

eflexqualem  inrrinf«o& oppofitoinam  unusdiilorum^Jt,  / j\ 

angulorum  coaUtrnorii.quipofin  (untxqualej.erir  exrrin  ^ 

fecus,  Sf  reliquus  inmnfecus  SC  oppofirus.  Qpia  igitur  im-  * y p 

polTibileeiteas  cocurrere.in  alterutram  partem  protradfcu,  / 

iplx  per  ulrimam  diffinitionem  erunt  xquidiftantes,  quod  h / 

tft  propoli  tum.  ' 

Euclid.exzSmb.  Theoremata.  Propofitio  17. 

Si  inbinas  redaslincas  reda  incides  linca,alrernatim  angulos  xquos  »7 
adinuiccm  fecerit,parallelx  adinuicem  ipfx  redx  linex  erunt. 

T H E O N ex  Z omberto.  In  binae  enim  reflas  lineas  « £,y  * refla  incidens  linea  • f,altcmatim  angu- 
los •' fer 'ff  aquales  adinuicem  efficiat  Jieo  quod  parallelus  efl  * (,ipfi  y / 

J.  Si  autem  non.projufta  eon  currunt  aut  ad  partes  £,faut  ad*y:produ-  '/  ^ - 

eantur  igitur  er  concurrant  ad  partes  A ,Jjin  figno  ‘Jieft  poflibile.  Trian-  / 

guli  ergo  » 1 i’,anguUts  * > 'extcrior,equaIis  ejl  angulo  >/  * interiori  cr  op-  ' / p.  - 

poftto:quod( perdet propo/ilioncm)ellimpofitbtle. igitur*  A &r  <*pro-  / ae 

dufla,ad  partes  A,  /,  minime  cbcurrunt-.fmditer  quoque  oflendetur,quojl  / A 

neque  ad  partes  * >.  Qua  autem  in  nuBa  parte  concurrunt,porallcla  funt 

(aer  ultunam  diffinitionem. ) Parallelus  igitur  efl  * A,  ipfi  e /.  si  in  binas  / * 

igitur  reflat  lineas  cr  qua  fequuntur  reliqua,ut  in  theoremate, quod  erat  oflendcndum. 

Puelidex  Camp.  Propofitio  iS. 

Ilinca  reda  duabus  lineis  redis  fupcruenerit/ueritqiangU'  >» 
lus  cius  inrrinfecusangulo  extrinfcco  fibioppofitoxqua' 
lis  ,aut  duo  anguli  intnnfeci  ex  una  parte  duobusangulis 
redis  xquales.illxdux  linex  xquidiftantes  erunt. 

Campa  nvs.  Sit  ut  Unca  a b.fccct  duas  Uncat  c d Si  c f.  in  punctio  g 8C  h : fitep  angu- 
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lus  g exrrinlccus, xqualis  angulo  h inrrinfcco  ex  eadem  parre  fumpro.aur  duo  anguli  g & h in- 
trin  feci  ex  eadem  parre  fumpri.finr  xquales  duobus  angulis  re&is.Dico  quod  dux  linex  e d dC 
e ffunr  xquidiftares.  Sir  ergo  primo  angulus  dga.xqualis  an  \ A 

gulo  fligreiitquoq; per  i;  propoftrionem  angulus  c gh.xqua  c d 

lis  eide  angulo  fgh:quareperprxmi(Tam,cd&ef,uinrsrqui  \ 

diftjrcs.Sim!urfusduoangulidgh&fhg,xqua!csduobus  g — »»  \ f 

reflisi&quiapernpropolmoncditoangulidgli&cglifunt  * n. 

(imilfrrrxqualesduobusrcftis.cnranguluscghxqualis  an-  k ^ 

gulo  f hg.quareper  prxmilTam  cd&  cf, erunt  xquidirtan res, quod  eft  propofirum. 

E uclid.cx  Z mb.  T heorem  i P ropofitio  1 8. 

v>i  ia  binas  redas  lincas,refla  incides  linea  exteriore  angulu  interiori 
& oppofito  ad  eafde  partes  aequale  fcccrifcaut  interiores  & ad  cafdcm 
partes  duob.reflis  xqualcs.parallclxcrutadinuiccipfxrcflxlinex. 

THHONfx  Zamb . In  binas  enim  redas  lineas  * A cr>  A, reda  linea  incidens  • 4 angulum  exterio- 
rem ' ’ f,  angulo  interiori  • • A cr  oppoftto,aqualem  efficiat, aut  interiores  er  ad  eafdem  partes, hoc  cfl 

4*  < y,duobus  redis  xquales.  Diro  quod  parallelus  ejla  fi,ipfi  > A. 

Qaonijm  angulus  '-A(pcr  bypotkc futi  aqualis  ejl  angulo  '*S,cran-  \' 

gulut ' ’i(pcr  i f)aqualis  ejl  angulo  a • ftangulus  igitur  * » t aqualis  r/i  \ * 

angulo  funtallirni,(ptr  17 propoftionan ) paraUclutejUgitur  \ * 

‘ A ip/irS.Ritrfusquonia anguli*  *A(perhypothc/in)duobut  \ , 

rrflts funt aquales, ty anguli *tt!>& A (per  ispropofitioncm)luo-  r \ \ 

busredss  funt  aqualestanguli  ergo  * •!  cr  A » c, angulis  A"  O ey  , i’  A A 

funt  a.ptales. Communis  auferatur  angulus  A • t: reliquus  igitur*  » f,  reliquo  -t  Arff  aqualis,cr  funt  al 
terni.  Parallelus  igitur  ejl  * A,ipft  yA.  Si  refla  igitur  lutea  th  duas  incidens , c r qua  [cquunturreliqua, 
quod  offendendum  fuerat. 

Euclid.exCamp.  Propofitio  ig. 

I duabus  lincisequidiftantibus  linea  fuperucnerit,  duo  an 
gulicoalternijquales  erunt,  anguluscpextrinfccus  angulo 

intrinfeco  fibi  oppofito  c qualis,  itemep  duo  anguli  intrinfe 

ci  exalterutra  parte  conft itu ti  duobus  redis  angulis  xquales. 

Campam  vsSmtdux  linexab  3Cc  d xquidiftantes  : fuper  quas  cadat  Unca  cf,  fecans  cas  in 
punitis  g fit  h , dico  quod  anguli  g & h coaUcrni  funt  xquales , & quod  angulus  gcxrrtnfecus 
cft  xqualis  angulo  intrin  fcco  fibi  oppofito  ex  eadem  parte  fumpto , 8C  quod  anguli  g&  h intrin 
feci  ex  eadem  parte  fumpti  funt  xquales  duobus  reltis.  Et  hxccftconuerfa  duarum  prf cedenti- 
um.Primum  fic  patct.Si  enim  angulus  b g h non  eft  xqualis  anguloe  h g,alter  eorum  em  ma- 
ior ,fit  ergo  maior  angulus  c h g, & quia  duo  anguli  c h g dC  g h d funt  xquales  duobus  reftis,  er 
go  per  ij  piopolirionem  erunt  duo  anguli  bgh  acdlig  minores  duobus  reliis,  ergo  per  quar- 
tam petitione, dux  linexa  b ac  c d fi  protrahantur, cocurrent  in  parte  b & d,ad  punitum  aliqu?, 
ut  ad  k:  no  ergo  funt  xquidiftantes  per  ultima  diifinitionem, 
quod  eft  coma  hypotliefin , 8C  ^a  hoc  eft  impofsibile.crfic  duo 
anguli coalterm  bghStchgxqualcs.quodcftprimupropo  - 
fituin.Gxhoc  parctfccundum.Eftenimpcricpropofitionem 
angulus  bglt  xqualis  angulo  a g e.ergoangulusa  g e, erit 
aequalis  angulo  ch  g.exrrinfecus,utdelicetintrinfeco,quodeft  f 
fecundum  propofitum.Ex  hoc  rurfus  patet  tertiii.  Surttenim 
per  u propofitionem  duo  anguli  a g e3C  a g h, xquales  duo- 
bus rectis.ergoduoanguli  agh&ch  g, erunt  etiam  xquales  duobus  celtis, qui  funtduo  in- 
tr  infeci  cx  eadem  parte  fumpti,qitod  eft  j propofitum. 

Euclid.  ex  Zamb.  Theorema  10.  Propoftio  19. 

In  parallelos  reflas  lineas  refla  incidens  linea.et  alternarim  angulos 
ad  inuiccm  xquales, & exteriore  interiori&  oppofito  &C ad  eafde  par- 
tes cquale,  & interiores  S C ad  eafde  partes  duobus  reflispquales  efficit. 

T HEO  N ex  Zamb.  In  parallelos  enim  redas  lineat*  Acr>  A,rtda  incidat  linea • /.Dico  quod 
cr  alternos  angulos  • » A cr  • A A aquos  efficit, cr  exteriorem  anguli!  1 « A Meriori  c/  oppofito  cr  ad 


fttf 
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tafde  partes, hoc  eft  ipfi. 'A  aquale,c'  interiores  et  ai  eafie  partes, hoc  eft  A •*&.»*  Mus  redk 
aquales.  Si  enim  aqualis  non  eji « » > ipfi  ■ • A, alter  eorum  maior  eft.Sit  maior  • at.  CXgonia  igitur»  • » 
maior  eft  ipfo  * > «'.comwiif  ponatur  angulus  * • >: anguli  ergo  « • >cr  A • t; maiores  [untipftsAeOfy 
CT  eoa.Sei  anguli « « -'er * • A(per  n propofittonem jduobua  t 

redis  funt  aquales  anguli  igitur  A « A ey  . * > duobus  redis  funt  _ • , 

minores  :qur  autem  a minoribus  duobus  redis  producuntur  in  mji  * \ ' 1 1 

mtum.c oncurrunt per  i poflulatum- ) Reda  igitur  linea  • A cr  7 > a 

> d,in  infinitum  produda,concurrunt:non  concurri  autem,quo 
niam  paralleli, per  hypolhefin.  Angulus  igitur  a • O,angulo  tO/in 
aqualis  non  efttaqualia  igitur.Sed  angulus  - » >,angulo  • • A(per  i > propofirionem)eft  aqualis, angu- 
Ius  igitur  « » A(per  i communem  fententiam)angulo  . •>  ^ eft  aqualu.communis  ponatur  A • >, anguli 
I . A eyAw!  igitur, angulis  A.Oey.tdfunt  aquales.  Sed  anguli A ty  A . 0, duobus  redis  funt  aqua 
Ut  (per  ii  propofmoncm)ey  anguli  A.z<y.»  J, duobus  redis  funt  aquales.  In  parallelos  igitur  redaa 
lineas  cr  qua  fequuntur  reliqua, quod  oflen  iere  oportebat. 

Euelid.ex  Camp.  Propofitio  jo. 

I fuerint duxlincj; uni  «rquidiftantes,ea:dem  fibi  inuicem 
f diftantes  erunt. 

Cianuri  Smr duxlinerab&cd.quarumutracparquidiftef  linexef. 
Dico  illas  duas,uidclicet  a b 8c'c  d.efle  xquidiftanres.  Hoc  autem  eft  umuerfali- 
reruerum.fiueduxlinexa  bfiic  dfintin una fuperficiccum  linea  cf.fiue noni 
nic tamen  non  inrelligirur.nifi  fecundum  quddomnes  funtin 
fuperficie  una, fecundum  enim  quod  funtin  diuerfts  fuperficie 
bus, probatur  in  9 undecimi  tibri.qudd  funtxquidiftSrcs.Sint 
igitur  omnes  in  fuperficie  unaiprotraham  autem  lineam  gh, 
fecantem  lineas  a b,e  f,fl£  c d,in  punctos  K,l,m.  Et  quia  a b xqui 
diftat  e f.erir  angulus  b K I (qualis  angulo  elKperpnmampar 
tem  prarcedtfis,  cum  illi  fint  coaltetni:at  quia  a b xquidiftat  e f, 
crirangutusK  le  extrinfecusxqualisangulolmcintrinfeco, 
per  feciidam  parte  prxcedcmis.crgo  angulus  b K l.eft  xqualis 
angulo  lm  l.qui  cO  fint  coalterni,erur(per  i7)linex  a b K c d xquidiftan  tesiquod  eft  propofiril. 

Euelid.ex  Zamb.  Tbeoreman.  Propofitio  ji. 

Qup  eidem  re<ftar  lineae  paralleli,&  ad  inuicem  funt  paralleli. 

T H E O N ex  Zamb.  Sint  a Acri  /,ipfi  • f paralleli, dico  quod  a A, ipfi  1 * eft  paraUelm.  Incidat 
enim  in  eat  refla  lineas  * •>  *,cr  quoniam  in  parallelos  reflat  lineat 
0 * CT  • f, re  fla  linea  incidit:  aqualis  eft  igitur  angulus  * •*  ipfi 

• * / (Pn  l9  propoptionem .)  Kwrfus  quoniam  in  parallelos  reflas 
lineas  • / cr  > * refla  linea  * * incidit  ( per  eandem ) aqualis  eft  * 

9 Jf»lpP  patuit  autem  quod  « * * ipfi  • J feft  aquula quod 
9 * * *ft  ‘futis  igitur  yipft  •*' eft  aqualis  ,et  funt  alterni, 

parallelus  igitur  eft  * fi  ipfi  y *. quod  oftendendum  erat . 

. E uctid.  ex  Camp.  Propofitio  ji. 

Pudlo  extra  linea  dato.Iinep propofitpp quidiflanteducere. 

Campakv*.  Pun^us extra linram darus  inrdligirur  cum  linea urrinmpro- 
rra^a,periprum  non  rranfir.Str  ergo  pun^us 
a,darus  exrra  linea  b c,ab  eode  pun^o  a, i quo 
oporrer  prorrahere  lineam  arquidiftanre  ipfi  b c,  \ 
protraho  lineam  a dlinc(bcfuperftanreni  quaUrercuncpconrin  \ C 

gar,&  fuper  punctum  a, qui  eft  extremitas  linear  a d.coftituo  an  a \ v 

gulum  ea  d,per do^rinam « propofTrion^arqualetn angulo  ® ^ ■ 1 c 

b d anbicoalrerno.crit^aerquidiftans  bc  periypropofirioncnicquodcftpropofiruin. 

Euelid.ex  Zamb.  Problema  10.  Propofitio  ji. 

Per  datum  fignum.dat*  refla:  lineae  parallelu  redtam  linea  ducere. 

T H E O N ex  Zamb.  Sit  quidem  datum  fignum  «, data  u eri 
reda  linea  fit  A >.  Oportet  tam  per  datum  fignum  * ipfi  A r reda 
linea, parallelum  redam  lineam  duccre.Sufcipiatur  in  ipfa  A t,  , 

contingent 


z 
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«mtingmi  figumfi/k  illud  /,crconncflutur(pcr 1 poflulutum)ud,ercetillituutur(ptri3propof!tio 

nem)ud  ditum  reflmlineum  •»  'M  dutumq-  in  eu  fignum  *,dulo  ungulo  *Sr, equulis  ungulus  * 

(mdueuturiper  14.  propo/ttionir)in  rcflum  ipfiui  * lineu  * f.Et  , 

quomum  in  reflui  lineus  f r er'  [jrcflu  lineu  incidens  *S,dtcmoi 

ungulos  > .t  / cr  • * > equulei  ud  inuicem  fecit, puruUclui  cfl  igitur  y 

< /ip/J  t >(per  17  propofuione.  )P  er  dstu  ergo  fignu  *,dute  re  fle 

Unce  i > puruUclui  reflu  lineu  > • /dufluejl.quodffeifje  oportuit.  r r > 

Euclid.exCunp.  Propo/itiojt. 

Mnis  trianguliangulus  extrinfccus , duobus  intrinfecis  (1- 
bi  oppofitis  cftarqualis  .Omnes  autem  tres  angulos  eius, 
duobus  rciftis  angulis  aequos  efleneceflTeeft. 

Cahpakvj.  Sit  triangulus  a b c, cuius 
latus  b c prorraharuruty  ad  d,dico  quod  angulus  cextrinfc- 
cus.cft  xqualis  duobus  angulis  a & b intrinfecis  libi  oppoliris 
fimuliun<fiis:8f  quod  rrcs  anguli  trianguli  a b c (imuiiumfb, 
funr  xquales  duobus  reftis.  A punita  c protraham  c f xquidi- 
ftantcm  a b, fecundum  doftrinam  pnrcedcnris,  critqj  angulus 
f c a squalis  angulo  a.quia  funt  coalrerni  per  primam  partem 
25)  propoiirionis,& angulus  f c dexrrinfecus.xqualisangulo 
bintnnfecoper  fecundam  panem  ciufdem,  quare  torus  a c d 
exrrinfecus.cft  arqualis  duobus  angulis  a &C  b intrinfecis  fibi 
oppolins, quod  eft  primum.  Et  quia  duo  anguli  a c b & a cd  funr  arquales  duobus  re^Hs  perit 
propolinoncm, erunt  tres  anguli  a,b,df  c inrrinfeci  arquales  duobus  reftis , quod  eft  fecundum 
propofirum. 

Campaki  addirio.  Ex  hacaurcm  pater, quod  omnis  figunr  polygoni*  omnesanguli  fi- 
mul  fumpri  tot  rcffcs  angulis  funt  *quales,quotus  eft  numerus  quo  i prima  dcftirerir,  duplica- 
tus. Verbi  gratia,  polygoniarum  figurarum.eft  triangula  prima,  quia  fi  effet  duarum  linearum, 
cum  figura  fit  daufio  linearum , tunc 
dux  Ime*  reftx  includere»  r fu  perfide, 
quod  eft  impofTibile  per  ultimam  petid 

0 nem . Qiiadrila  tet  a , fec  u rtda : pen  tago- 
na, tertia.  Similiter  autem  quxlibcttota 
erit  in  ordine, quotus  erit  numerus  late- 
rum aurangulorum  eius , dempto  bina 
rio.  Dico  ergo  quod  niangul*(qu*eft 
prima)omncs  anguli  funt  arquales  duo 
bus  rc.tis : quadriLirer((quf  eft  fcciida) 
erunt  xquales  quatuor  replis:  & penta- 
gona: (qua:  eft  terna )crun  t a quales  fex 
re&is.  Hoc  autc  mani  fcftumeft.quonif 
cum  qu(liber  talis  figura  fit  in  tot  trian- 
gulos rcfolubilis.quora  ipfa  fuerit  a pri 
ma.du&is  re£bs  lineis,  a quouis  angulorum  eius  ad  omnes  angulos  oppofiros,(Tnrfy  omnes 
anguli  omnis  rrianguli  duobus  reflis  xquale  , erunt  omnis  larcrat*  figunr  omnes  anguli 
bis  iot  rec  tis  arquales , quota  ipfa  fuerit  a prima,  quod  eft  propofTrum.  Sit  enim  exempli  gra- 
na, pen  ragon  usa  b cde,a  cuius  angulo  a,  duca  lineas  ad  angulose  d,ipfioppofiros,erirrorus 
penragonus  refolutus  in  rres  rriagulos  a b c,a  c d,&  a d e.quoru  cum  cuiuslibet  finr  anguli  (qua 
les  duobus  rcois.erunt  pentagoni  anguli  *quales  fex  re&is,  quod  eft  duplum  eius  numeri  quo 

1 prima  dirtar,  fiue  duplum  numeri  angulorii  aut  laterum  cius, inde  dem  pro  binario.  PofTumus 
quoc^  &:  fu  idem  proponere, dicentes  quod  omnis  figur*  polygoni* omnes  anguli  pariter  ac- 
cepti funt  tot  reclis  angulis  xquales, quantus  eft  numerus  quem  eius  anguli  duplicat,  inde  dem 
pds  quaruor  rpunlto  enim  quouis  intra  figura  fignaro,&  ab  eo  ad  fingulos  angulos  lineis  pro- 
tratfis.erit  ipfa  figura  in  tot  triangulos  refoiura  quod  fuerint  eius  anguli : ideoq?  omnes  anguli 
omnium  illorum  triangulorum  pariter  accepd,tor  replis  angulis  eunt  xquales,  quantus  eft  nu- 
merus quem  duplicant  anguli  propofirxfigurx.Ctimiraq?  ilnt  omnes  anguli  triangulorum, in 
quos  ipla  refoiura  eft.punclum  medium  circunftanrcs,quatuor  refds  (quales  per  »?  propofirio- 
nerq.manifcftumcouftatpropofirura.  SimilirerquoqjpateT.quddomnisfigurc  polygoni* 
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gu'o  dic  fecundi.  At  quia  Ipli  anguli  adb  Sld  a c funtcoalrtrni, 
erum  linea*  bdSat  atquidt  flantes,  per  uicelimam  reprimam.  Et 
quia  prius  probatum  cft  ip  fas  cfTe  (quales, parti  propofitum  utrunep. 

Euclid.ex  Z-tmi.  Theorema  sj.  Propoptit  jj. 

iSLquas  & parallelos  ad  eafdem  partes,reftae  lineae  coniuiigentes, 
&ipiiva’quales&  parallelae  fune 


THEONexZjiubi  Sint  aquales  refia  linea crparallrlt,*  4 CT 
> Acr  ip/s r eoiungant  ai  eafJepjrtes,refie  line a a y cr*5  •','iico  quod 
*yc rsa, aquales  cr  paralleli  [une.  Connefiatur  enim  ( per  primum 
poilu!atum)fi>. Qgoniam  parallelus  ejl*  r ipp  y a, cr  meat  incidit  £ 

>, alterni  anguli'  4>crf / /adinuicemfunt  aquales,(pcruicc)imam 
nonani  propofnionem.Zt  quoniam  aqualis  ejl .» * ip/i  > /, communii  au 
tem  'hylae igitur  aSeydy, duabus  &ycy/ funt  aquales, cr  angu- 
lus * b >, angulo  A y a eft  aqualis. Bafit  igitur  &<s(pcr  quartam  prepofitionem)  b.;fi  a r eft  aqualis, cr 
triangulum  a 4 ',triangulo(ei  quod  fub)l  y S, equum  rfl.cr  reliqui  anguli  reliquis  angulis  fimt  aqua- 
les alter  alteri,[ub  quibus  equaha  latera  [attenduntur.  Angulus  igitur  • y r, aqualis  e /i  ri  qui  fub  stS, 

Cr  angulus  t*y  ,rl  qui  fub  AS  y . Et  quoniam  in  dttaa  reSas  lineas  a y cr  ( J, re  fla  linea  incidit  t y,al 
ternos  angulos.hoc  eft  « > 4 cr>  S A aquales  ai inuieem effictenstparallelul igitur  ejl  • • ipfi  4 J /per 
tuetpnsam  feptmam  propofttlonrm.  ) O ftcnfum  autem  cft , quod  cr  ei  aqualis  rfl.  Aequales  igitur  ey 
parallelos  a I eafdem  partes  eoniungentes  linee  refia,  cr  ipfe  aquales  cr  paralleli [unt, quod  oportuit 
dcmonftrafte. 

Euclidex  Camp.  Propofttio  14. 

Mnis  (uperficies  arquidillantibus  contenta  lateribus, 
lineas  atque  angulos  ex  aduerfo  collocatos  habet  gqua 
les.diameiro  diuidcn^cam  per  medium. 

Ca  m I*  ANV=. Sit fuperjcicra  b t d arquidiftanriii 
laterum, ita  quod  linea  a d arqutdiftet  c d,8t  a c ipli 
b d Dico  duas  lineasa  b8tcd,item  duas  lineas  ac 
&b  d eife  aquales:  imtlirer  dico  angulum  a elfeiqiialem  angulo  d,8t 
anguium  b anguloc. Protraham  diametrum  a d.quar  xtiam  diuidet  fu- 
perticictn  illam  per  medium. Cum  a b dc  c d lint  irqutdi Ita n tcs.erunr  an 
guibadStc  d a, qui  funt  coalternl.irqualcs  per  uicelimam  nonam.  Ar 
quia  cui  a c8<  bd  funt  iquldlftitcs, erunt. mguh  ca  d & d ba.quifunt 

coalterm  aquales,  per  eandem. Inrelhgo  enim  duos  triangulos  a d b fit 
d a c.dt  quia  duo  anguli  a 81  d trianguli  a d b ,funt  aequales  duo- 
bus angu  is  d at  a a trianguli  d a c , 3t  latus  a d fuper  quod  iacent  illi  anguli  in  urroque 
triangulo  elt  commune,  erit  per  uicelimam  fextam  propofirionem  larus  a b irquale  lateri 
c d ,dt  latus  a c lateri  b d ,8t  angulus  b angulo  c.Er  quia  angulum  a rotalem  parer  elfe  rq lin- 
iem ’ai,j,u:o  J rotali, per  fecundam  communem  animi  conceptionem,  rorum  propofitum  cum 
corrclario  liquet. 

Euclid  ex  Zamb.  Theorema  14.  Propo/itio  14. 
Parallclogrammorurtnlocorum  latera  quae  ex  oppo(ito,8£  anguli,  xa?!*V 
aequalia  funt  adinuicem,&  dimetiens  eabifariam  fecar. 

T H E O N ex  Zamberto.Sit  paralletogrammM  locus  [ dimetienti  illi 

ut  4 > e/io.  Dico  quod  paraOelogrami  *y',( latera  cr  anguli  ex  oppopto.ad  imi 
ccm  funt  aqualia, ey  illa  1 4 y dimetiens  bifariam  fccat.  Quoniam  enim  parallelus 
et}  'fi  ipli  > /,C r m eat  incidit  reda  linea  (y  (per  19  propoptionem)altcmitn- 
guli  a(tey(yd,  funt  alimicem  a juales.  R urfus  quoniam  parallelus  ejl  « y 
ipli  a a ,ty  ineas  incidi'  refia  linea  ( y .anguli  alterni, hoe  ejl « y (<yy  (d  a' 
quiles  funt  alimicem  Bina  igitur  triangula  funt  • 4 y sy  ( y ',duos  angulos 
qw  fub  e(yty*y  fi,duobus  angulis  / ety  ( aequales  habentia  alterum  alteri 

C r*v*>n  Mititfriitjiulcact&ziibf  £quostcr  commune  eorum  Tre» 

liqua  latera.  Igitur  per  i-j  propojiitionemjreliquis  lateribus  aqualia  erunt  alte - 
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rum  ulteri,cr  reliquus  ungulut  reliquo  ungulo  equulis : Utut  igitur  * fi  eft  equule  luteri  y fi,crm>ipfl 
fifi,C T ungulut  fi*y  ungulo  fifi>  e)t  equulis.  Et  i juonium  ungulut  *fi>  equulis  ejl  ungulo  fiy  fi,  eruis* 
gu'u<  > fifieiqut  fub  * yf.toun  igitur  ungulut  * /t  e, toti  ungulo  uyfi(per 
i commem  (ementum  )efl  equulis. Q/lcnjum  ejl  nutem, quod  ungulus#  ■<>  . 
ungulo  y fi  fit jl  equulis.  Purullelogrummoru  igitur tlocoru  unguli  cr lute 
tu  ex  oppofito,udtnuuem  funt  equultu.  Dico  ellum, quod  dimetiens  eu  bi 
furtum  fetut.  Quoniam  emm  “ fi  equum  eft  ipfi y fi , cr  fi  y communis  eft, 
due  igitur  * fi  &■  fi  y, duabus  fiyecry  fi  funt  ulter u ultert  equulei :CT  ungu 
lus  -fiy  ungulo  fi  y fi  eft equulisibufts  igitur uy(per  4 propoftlione)  buft  ^ , 
fi  /ejl  equulis,  cr  triangulo  -‘fiy  tr  ungulo  fiy  fi  ejl  equule.  Dimetiens  igi 
tur  fi), bifariam fecut parallclogrummum ! fiy  fi : quod erut ojlen dendua. 

Eucltd.  ex  C ump.  Propcfitio  jj. 

Mnes  fuperficies  fquidiftatiumlatcrulupcr  una  ba(Tnat<j-(# 
m ciidcm alternis  lineis conftitutae  ,f quales  rflcprdbatur. 

Campanvs,  Sintdu(linexab&cd  xquidiftantcs, inter quasfiaracfcfu 
perficies (quidtftannum  lateru  fuper  bafin  c e,&  fuper  eidem  balin,&  inrer  eaf 
dem  lineas  fiat  ^lia  fuperficies  gc  h c.limiliter  (quidiftattum  laterum:  dito  duaf 
prjdiitos  fu  perficies, c. Te  xquaies  Quod  licprobatiir.Aut  enim  linea  cgfecabu  Unca  a bin  ali* 
quo  punc  tolinex a f,aur  in  punito  f.aurin  aliquo  punito  li>  , , 

nex  b t.  Secet  ergo  primo  in  aliquo  punito  imex  a f, ut  in  pri  " 

nu  figuratione  apparer . Er  quia  utracp  du.nu  linearum  a f & 
g h eir  xquaiis  linea-  c e per  pi  xtcdcnrem.una  earum  erit  f qua 
lis  alrcrcdempra  ergo  linea  fgcommuni.i emanebit  a g (qua- 
lis  f h.  Er  quia  per  prxccdemem  iterum  eft  a c (qualis  t e,&'  an-  —— 
gulusli  fe angulo gac  per  fecundam  partem  19, uidelicct ex-  ® 
trinfecusinrrinfeco.eTit  per  4,  triangulus  ac  gfqualisttiangu 
lo  f e h.  Ergo  11  regulari  figura  quadrilatcra.qux  eft  gc  f c.addi 
ta  urnqj . enr  fuperficies  ac  fexqualis  fuper  fici  ei  gc  h e,  quod 
eft  propofiru.  Secet  fecundo  modo  linea  c g lineam  a b in  pun 
Itof.unn  fecundafigurarioncapparer.crurqtfimiliargumen 
tanone  priori, duo  trianguli  a c f & f c h, (quales, quare  urrobi- 
que  addito  triangulo  fce.parerpropofuum.  Secet  terno  mo-  t 
do  linea  c g lineam  a b inter  duo  pulla  f,  b , ut  in  terna  figuia- 
noncapparcr.iecabttqj  lineam  fe.firutin  punito  K,&  quia  fi- 
mi 1 argumenrationc  priori, linea  a feft  xqualis  lmt(  gli.ialta 
communi  linea  gf.erir  Ii  g(qua  is  fli,&  triangulus  a gc,(qua  ^ 

Iis  triangulo  feli.  Addito  ergo  utri  tue  triangulo  ckt.8C  derra  r 
Do  ab  urrotp  triangulo  fi;  g,  enr  fuperficies  a c fexqualis  fuperficiei gc  h e,  quod  eft  oppofitfi. 

Eucl t<J.  ex  Xamb.  Theorema  25.  Propofitio  jj. 

Paralie logram ma iu caJcm  bafi  & in cifdc parallelis  exiften tia.adin  » 
uiceni  funt  aequalia.  * 

THEON  exZamb.  Sintparallelogramma*fyfi<yi(y[,inea- 
dem  buft  exiftentia,  hoc  efl  fi  ),ty  inetfdem  puruUelis  hoc  ejl , */  Cr  ' y- 
Dico  quod  puruBrlogrummum  > ^ y fi,eqitalc  ejl  purullelcgrummo  < (yl. 

Q»°nu  enim  parallehgrammti  eft  u fiy  fi, equulis  eftxfiipft  (y  ( per  j4 

propo/itioncm,)  cr  id  proptereu  etium  > [ipfi  :y  ijl  equuhs.quure  cr  ■'  fi 

tph  'tcft  equulis, cr  communis  fi':  tota  igitur  ■> loti  fi /ejl  equulis.  At  b n 
•(ipfi  fi  y ejl  equuhs,due  igit  ur  i « cr  * f ,duubus  {fi  cr  fi  y funt  ulter  u ul 

ten  equules.CT  ungulus  [fi  y,  ungulo  > * fi  eft  equulis,exterior  interiori.  Bu/is  igitur  i fi,  (per  quartum 
propoluioncm)  buft[y  eft  equuhs,cr  triangulum  • • fi,triungulo[fiy  eft  equule.  Commune  auferatur 
triangulum  fi  • '.reliquum  igitur  trapezium  ufir  fijrapezio  • * y [eft  equule . C omune  autem  ponatur 
triangulum -fi yiotum  igitur  puruBelogrummu  • fiy  fi, toti paratlelogrammo  > fi yfeft  equule. PuruBc- 
i./ogrjmnw  igitur  cr  quefequuntur  retiqua,quodoftendere  oportuit. 

Eucltd.  ex  C ump.  Propofitlo  j 6, 

Mniaparallclogramainbafibus  aequalibus  atqi in eiTdem  »* 
lineis  conditu  ta.aequalia  efle  nccelTe  eft. 
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Camfauvs.  Parallelognmmii, dicitur  fuperfideSfquiJifanrin  ^ 
latcru.Sinr  dup  fuperhcics  abcdSi  e f g h,  jquidiitannu  la  ter  ii  con- 
ftitutj  inter  duas  Uncas  xquidiftatcs  que  funra  f&c  h,K  fuper  equa 
les  bafes  qu{  funted  SC  gh,dtco  eas  elfe  jqualestnam  protrahi  duas 
lineas  ceSt  d f.eritcp  per  ;;,fuperiiciesc  d c f,  pquidiftitium  laterum, 
propter  hoc  quod  e f eft  arqualis  Si  xquidiftis  c d.nam  utracp  catum 
eft  xqualts  g li.Quia  ergo  per  prtrmiifam  titracp  duarum  fuperficie- 
rum  a b c d Si  e f g h eft  xqualis  i 'upcrhcici  ede  f.ipfx  erunt  fibi  inui-  C 
ccm  aequales,  quod  efl  propoli  tum. 

Eac/id.  ex  Zamb.  Thcormdii.  Propofitio  >6. 

jts  Parallclogramma  in  aequalibus  bafibus  5c in  eifdem  parallelis  exi- 
ftcntia.adinuiccm  funt  aequalia.  * * ■ * 

THEON  exZ amb.  Sin: paralklogrammi uAydeT'?' A 'f  ~ 

equilibus  bafibus  conftituta.hoc  eft  A y cr  /»,  cr  in  eifdem  paraUe- 
lis, hoc  eft  * a cr  f-  Dico  quod  p.:r.:!U[cgr.:mmum  * A >d  eft  equi 
le  piriSclogrimo  > /•  i.  Coneflintur  enim  A > cr  > >■  Quoniam  equi 
lis  cfl  A r ipft  {•  ,fed  f • equilis  eft ipft < 0 , cj  £ , igitur  ipft * > eft  * 
equilis: funt  autem  pirilleli,cr  coniungunt  eas  A'CT  y (tequiles  au  ‘ 

tem  cr pinHelos,eoniungentcs  linee, equilcs  cr  paralleli  funt(per s;  prepofnione. ) Igtfnr <AC r> * 
aequales  ej~  paralleli  funt  .Pir  lUelogrnninum  igitur  eft>  fi  y e,ty  efl  equile  par  ollelogrjmo  -» A?-’:  bl- 
fin  enim  eindem  hibet,boc  eftA>,c rin  eifdem  eft  pir  lUelis  Jioc  eft  (,o->i.icperhocctUmfa  rjpft 
t/Sy>efl  equile.  Quire  piriUctogrimmum  ‘Ayd pinllBgrimmo . /»  » eft  equile.  PariUclogriml 
igitur  CT  que  fequuntur  reliqui  ut  theoremite:quod  erit  ojtendendum. 

E uclid.exCimp.  Propofitio  s7- 

3 Equalcs  funt  fibi  cuncti  trianguli.qui  fuper  eandem  bafin, 
{iatep  inter  duas  lineas  aequidiftantesfuntconftituti. 

]|  campa  nvs.  Sinr  duo  trianguli  a bc  &d  fr  \ U e 

Jbc.conftituri  fuper  bafin  bc.inrcr  duas  lineas  **  O " 

a e & b f.quar  fint  xquidiftanres,  dico  eos  effe 
«quales.  Prorraha  enim  c g xquidiftantc  a b,&  < h arquidiftS 
tc  d b per  ji,eru(<£  du(  fuperftciesa  b c g & d b c h (quales  per 
jj.Et  quia  dufb  rrianguli  funr  earii  dimidia  per  corrclartu  34 
propofirionis,  ipfierur  (quales  per  comunc  fdenria  qu(eft, 
quorum  rora  funr  xqualia  & dimidia,  fictp  pater  propofiru.  » 

Euclid.  ex  7-smb.  Theorema  27.  Propofitio  yj» 

1 7 T riangula  in  eadem  bafi  & in  eifdem  parallelis  conftituta,adinuice 

funt  aequalia.  , a b l 

THEON  ex  Z imb.  Sint  triingull  * .4  , cr  * t*  v»  e-tdem  bt 
P A',CT  in  eifdem  pir  lUelis « der  coftduti.  Dico  quod  triangu- 

lum r /S  y,eft  equile  triangulo  d $>■  Producitur  (per  i poftulatu)*  d 
ex  utriq;pirte,in  • cr’,crpcr  s,ipp  y(per  j i propoftlione)excite 
tur parallelus  A',CTper y,ipfs  A d(per  eandem)piratletiu  excitetur 
n/.Pirillelogrima  igitur  funt  >Ayc r *A>t,W  paraUelogrammu 
<A>‘,  (per  s c propofttione)equale  eft  ipft  ->  £ y /paraBelogrammo:  r 

in  eidem  enimfuntbap  A>,crin  eifdem  parallelis  A >CT'/-At  parallclogrimmi  r A r *, trianguli  ‘Ah 
dimidium  eft  (per  s 4 propofttionc ) nam  * A dimetiens,  iUud  bifariam  fecit , paraVelogrami  uerbdjsyf 
(per  eandem  ) triangulum  d A'  dimidium  eft , nam  A > dimetiens  iUud  bifariam  fecattat  que  e qualium 
funt  dimtdium,adinuicem  funt  equalia(perfeptimamcommunemfententiam)  triangulum  igitur ‘A>, 
triangulo  «t/t,  eft  equile  ■ Triangula  igitur  ejque  fequuntur  reliqui, ut  in  theoremate:  quod  erat 
eft  cudendum. 

ni  Euclid-exCamp.  Propofitio  j8. 

I duo  trianguli  fuper  bafes  aequales  atep  inter  duas  lineas  aequi 
difiantes  ceciderint,aequales  cosefic  necclTc  eft. 

Campakvs.  Sint  duo  triiguli  ab  c & d c f/oftitun  fup  bafes  b c SC  e f xquales.et  inter  linea» 


4« 
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THEOSflt  Zamb.Sinl  bina  tn  jugula  o’*  y A.cojlituta  iit  tali 

baii  ( y,  0-a  Inflem  portet, dica  quod  a- in  eifdemfunt  parallelis.Conne 
flatur  a 4.  Dico  quod  a 'i  ipfi  i” y eft  parallelus  Si  autem  non,cx<  itetur' per 
1 1 propofuionem  pera  fignum,!pfl  A y refla  linee  parallelus  •«  • ,<y  cott- 
inflatur < y . Triangulum  igitur  < ( y(per  37  propojitionem)equale  eft  tri 
atigulo  » Cytin  eadem  enim  funt  bafi  ■ y in  eifdemq;  parallelis  * > cr  A y.  At  g 
triangulum  igitur f ( y,ipp  t riagulo  * 0 eft  aquale  per  hypothefm . Trian 
. gulum  igitur  dfy, triangulo  i A y eft  aquale, matus,  uideheet  minori  quod  e[i  impofitbtlciparalleiusigi- 
tur  minime  e/1  a ‘ipfi  < y.  Similiter  ij;  oftendemui,quod  nulla  aha  prater  • d:  parallelus  igitur  ejl  ad  ip/i  A 
y. Triangula  igitur  aqualia,  cr  qua  feqtutntur  reliqua,  qu  od  erat  o/lendendum. 

EncliJ.cc  Camp.  Tropofitio  40. 

Iduo  trianguli  arquales  fuper  xquales  bafes  unius  eiuf/ 
demep  linee  ex  eadem  partefucrint  conftituri,eos  interdii 
as  lineas  acquidiftanccs  nccclTc  eft  contineri. 

Caufanvs.  Sini  duo  triangulia  b c,d  e 
fxqualcsconftitutifupcrduas  bafcs.qu*  fune 
b c 8f  e f,cx  cade  parte;di;o  eos  effit  inter  duas  lineas  jquidi Itites, 
ac  h(c  eft  conuctia  jg.  Et  probatur  per  ipfam.lkut  pr f (edens  per 
57.  A punfio  a. ducatur  linea  xquidiltans  line*  b f.qux  fi  traniie 

rit  per  punflum  d, patet  propoli  tumdin  autem, pcrtrdfcatfupra 
uta  g,&pioducaturcd  uftpadipfumg.urlireg.Si  ducatur  li- 
nea g f.  Erit  perjg  triangulus  a b c, aqualis  triangulo^  c f,qua 
icCa  triangulus  d e ferit  aequalis  trianguloge  f, pars  toti, quod 
eft  im  :o(fbilc:non  ergo  tranfibitfupra.Tranfeat  ergo  infra, fecetip  lineam  dcinpunfloh.Kdu 
catur  linea  f h.erit  per ; 9 triangulus  h ef, squalis  triangulo  a b e.quareSt  triangulo  d e f,  pars  to- 
ti,quod  eft  impoftibilc . Qjiia  ergo  non  tranfibir.nili  per  punclum  d,paretpropo(irum. 

Euchd  ex  Zamb.  Theorema  30.  Tropofitio  40. 

Triangula  xqualia  in  equalibus  bafibuscxiftentiaJ&  ad  cafdem  par 

tfsconlbtuta,  in  eifdem  funtparallelis. 

THBO  Ne*  Zamb.Sint triangula aqualiaaAycrr 4 yn equalibus bafi 
bus con Cmuta, hoc  eji  A>  c ~y  scr  ad eafdem  partes  a.Dico quod  cr  in  eiflcm 
funt  parallelis.  Conneflaturlper  primum  poftulatum)*'.Dico  quod**  ipfi  >> 
ejl  parallelus.  Si  autem  non,excitetur(per  1 1 propofitionem/per  a ipfi  A e par al 
lelus  * ',e?  comedatur  ['.Triangulumigitur  * A y,  triangulo  y /•  ejl  aquale: 

(per  33)  in  equalibus  enim  funt  bajibus  conslituta  A y et  y 1 ,cr  in  eifdem  paral 
lehs  A ' <y  ■>  f,fed triangulum  </ty, triangulo  Jy*eft  equile.  Triangulumigi  J- 
turdyi , equum  ejl  triangulo  / > 1,1 naius  minori, quod  eitimpofiibileiparaHelus 
igitur  minime  eft  •<  / ipfi  A n Similiter q;  oilendemus  quod  nuUa  preter  a 4 . Parallelus  igitur  eft  t 
A 1, quod  oftendcTC  oportebat. 

Euclid.  ex  Camp.  Tropofitio  41. 

I parallelogrammu  triangulusqpin  eadem  bafi  atepin  eifdem 
alternis  lineis  fuerint  conftituta,  paralldogrammum  triaiv 
;ulo  duplum  efie  conueniet. 

» M p A N V s.  Sit  parallelogram- 
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mfi  a b c d,&  triagulus  e b d fuper  bafin  b d.flf  in 
ter  lineas  a e et  b d,qu(  fint  (quidiftates  Dico  pa 
rallelogrlmu.dupluelfe  magulo . Protraham 
parallelogrimo  diametrii  a d,erit  rriigulusa  b 
d, dimidia  parallelogr.lmi  percorTelariii|4, 8C 
qi  rriigulusebdeft (qualis rriiguloa  b dper 

J7,  patet  rriangulu  e b d.cflc  dimidiu  parallelogrlmi  a b c d.quod  eft  propofitu.Similtter  quoq» 
poteft  probari, qudd  fi  parallelogrammu  rrianguluslpin  (qualibus  bafibusattp  inter  lineas  (- 
quidiftates  fuerintconftituta.parallelogrSmudupluerit  tnagulo.  Qpodidco  no  poluit  Eucli- 
des 
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ab  8fc  d,(it^r6ngKh.Eriirotuparallclograminuab  c ddiui 
fum  in quaruor  parallelogramma, quorum  duo.fcilicet  eck  UQC  4 
g K b f dicuntur  cofilfere  circa  c b,co  quod  diameter  rran  fit  per 
medium  eorum.&idco  funrdrca  diametrum:reliqua  duo.friii- 
cet.a  e g K St  K Ii  f d, dicuntur  fupplcmcnra.Hxc  duo  fupplemen 
ta  dicutur  effe  (qualia:  fune  enim  duo  rrianguli  a b c QC  d c b,f  qua 
les  per  correi . j 4 propoli  nonis:  fimiliter  quocp  duo  rriSguh  g K b c 
& f K b.funr  (quales  per  idem  correlahu:a(  duo  trianguli  c e K SC 
Khc, fimiliter  funt  «quales  pcridemcorrelariu  . Demptis  igirur 
duobus  mSgulis  bfK&Kcede  totali  rriangulo  a b c,ac  duobus  c 
triangulis  refiquis  bK&Kc  h de  totali  triangulo  reliquo  c db, 
p runr  per  j communem  animi  conceptionem  refidua,qu(  funt  duo  ditfa  fupplementa, «qualia: 
quod  eft  propofi  tum. 

E uclilex  Zmb.  Thcorem  j z . Propofitio  4 j. 

4»  Omnis  parallelogrammi  eorum  quae  circa  dimetientem  luntparak 
lelogrammorumfupplementa.fibi  inuicem  funt  aequalia. 

T H E O N « Zmb -Si!  ptrMogretmmm  t At  d.dimchcn  i 
Utro  Multifit « >,circt  utro  « t ptrtttelogrtmnu  > 9 cr  » /Jupplc 
menuuerofintA.  cr»»'.  Dico  quodfupple mentum  ( .jtepulc 
tfl  fupplemento  » At.  Q uonitm  enim  ptrtll  elogrtmmumefi.Arr 
dimetiens  uero  UHut  ejt  a t,tritng ttlum  * A liper  14.  prope fiti' 
onem)equum  eft  trungulo  « * t.  Kurfus  quonitm  pariHetogrim- 
mumefl***f , dimetiens  uero  iBiut  eji  * «, tritngulum  igitur  . . « 

(per etndem)dtquum  eflmtngulo  . > «,*  per  hoc  etitm  tritngu- 
•fr,rquum  eft  t ningulo  « • t.  AI  quoniam  tritngulum  . * * trian 
pilo  rO  n eft  rqutle.cr  tritngulu  «/?  triangulo  « » ttflxquale, 

triangula  igitur  .,  > « cr  « « >,tritngulu « / « cr  "ftfunt  repulit: eft  tutem  totum  tritngulum  t A >,toti 
triangulo  rqutletrtliquum  igitur  fupplementil  A « (per  j comunem  fcntetiim)rehquo  fupplemen 

to  . A eft  equule.  Qmnu  pecraUebgrtmm  ergotcr  quod  [equitur  rcliquum.quod  oportuit  demonftrtjje. 

Euelid.  ex  Ctmp.  Propofitio  44. 

j Ropofita  linea recfla.fuper eam  fuperficiem  scqufdiftanriu 
laterum, cuius  angulus  fitangulo  adfignato  arqualis,ipfa 
_ uerofupcrficies  triangulo  aflignato  aequalis  dcfignarc. 

CaMwanvs.  Dcfignarc fuperficiem «qui 
diftannum  laterum  fuper  lineam  aliquam.eft 
lineam  ipiam  facere  latus  unum  ipfius  fuper- 
ficiei.Sirergodaraliiica  a b,& datus  angulus 
ct9C  datus  rrianguius  d e f.Super  linea  a b uolo 
dcfignarc  fuperficiem  unam  «quidiftanrium 
laterum, ita  quod  linea  a b fit  unii  ex  lateribus 
cius,  cuius  utertp  duoru  angulorum  ex  aduer- 
fo pofitoru  fir «qualis  angulo  c,  & ipfa  toralis 
fupcrfiriesfit(qualisrriigulo  d e f.Diffcrtau 
te  harc  a 42. quia  hic  darur  latus  unius  fuperfi- 
ciei  deferibedf .fdlicet linea  a b.ibiaute  nullu. 

Ciim  ergolioc  uoluero  facere,  adiungo  linei 
a g linea:  a b fecundu  reltirudinc.quam  pono 
r quale  lineae  c f bafi  triaguli  dati/uper  quam 

conftiruo.triangulum  unum.dato  rriangulo  «qualem, & eidem  «quilarerum,  quod  hoc  modo 
jfacio.Conftiruo  angulu  a K g «quale  angulo  e,&  angulu  g a K «quale angulo  f.per  quia 

ga  pofira  fuerat  «qualis  c f.enr  per  16  triangulus  ga  K aqualis  SC  «quilarerus  rriangulo  c f d.  Di 
uidam  ergo  ga  per  «qualia  in  puta  h,&  protraham  Kh,&  producam  a puncto  KUneamKn 
«quidiltan  tc  line*  gb.en  per  *8  triangulus  a h K.jqualis  rriangulo  g h k.  T une  fuper  punitu 
line*  g a faciam  angulum  g a I per  zj  «qualem  angulo  c daro,&  complebo  fuper  balin  a h,&  in 
ter  lineas  g b 3C  m n «quidiftarcs,fuperficie  «quidiliannu  lateru  m 1 h a.qu*  per  41  dupla  erit  ad 
triangulum  h K a : «qualis  igitur  totali  triangulo  K g a,  quare  8C  triangulo  d c f propofi  to. 

Protraham 


LIBER  SECVNDVS.  4? 

angulus > 3 *tft aqualis, angulus  igitur 3 *f, angulo . 3 * aqualis. Communis ponatur ungulat « a»,«p 
guH ergo/* >cr*s ‘, angulis *3><y>3pfunt  aquales. Sed anguli f*3(y.  3.  (per  19  propofitionc ) 
d-iobusreflisfuntaquales:anguliigitur  *3*  cr  b.duobmeflis  funt  aquales.  Ai  eliqua  igitur  redi 

linei  » •ffpcr  1 4 propofttione)ad  aliquodq;  in  ei  ftgnu  3, bina  refla  linee  *3  cr  3 * no  in  eifdc  parti' 
but  exiftentes ,*  utrobiq;  angulos  binis  redis  ecquales  efpcietes.  In  reflu  igitur  eft*  3 ipft*  3.  At  quonii  j 
in  parallelos  * *cr/«  reda  Itnea  incidit  3 «, alterni  anguli  * ■>•©■•>  '/(per  13  propofttione)ftbi  minee 
funt  aquales.Cotmms  ponatur  agulus  3*\  Anguli  ergo  u 3 » cr  ^ *\i igni»  ■>  »/cr  •>  « a funt  aquales. 
Sed  aguli  M3*et0i  sjpcr  eande)duob.reflis  funt 

aquales,  in  redii  eft  igitur  linia  { *,  lutee  ".At  * * -*  ’ 

quonii  « / ipji  3*  (peri  a,)aqualu  ejl  cr  paraUc 
tus.cr  ipft  3 * ipfa  n igitur  (per  ■ cbmune  /i ente 
tii)f  • ipft  u aqualis  eft  crparalcluslpcr  jo 
propofitionc.)  Sed  eas  coiungut  refla  linea  * n 
crfnjinea  igitur  * m c r f*(qua  per  n propofi 
tionc)aquoles  cr  paralleli  funt:  parallelogrdmu  ' e •*  * * 

igitur  eft  'f*M.Et  quoniam  (per  ^triangulum 

« fi/paraUdogrammo  i 3 eft  equalc,ey  triangulis  d fi  > paraSelogrammo  » u,totum  igitur  *fi>  /refli- 
lineum, toti  •!>■*  paralldogrammo  ejl  aquale.  Dato  igitur  re flilineo  *ty  /,aquum  paratelogramum 
conftitutum  eft  * /a  *ftn  angulo /*m  ipji ‘dato  aquali, quod  ftcijji  oportuit. 

EucliJ.  ex  Camp.  Propofttio  4 s. 

| X datalinca^quadratum  defcribere. 

I Campanvs.  Sit  data  linea  a b,ex  qua  uolo  quadratum  defcribere.  A pun 
flis  a 8C  b lineat  1 b educo,  per  u,  lineas  ac&bd  perpendiculares  ad  IrncJa  b,qu{ 
erunt  xquidiftantes,  per  ultimi  parte  18, 8C  pono  urramipcarii. 
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eidem  a b per  s atqualcm,8f  pronabo  linea  c d.erittp  ipfa  atqualis 
&xquidiftanslinexa  b,  per  n. Et  quia  uterque  duorum  angulorii  a b eftre- 
ftus.erit  uterque  duorum  cSCd  reftus  per  ultim  jm  partem  19. ergo  per  diffini, 
tionem  quadra  ti,a  b cd  eft  quadratum, quod  eft  propofitum. 

Idem  aliter  oftendere.  Sit  ac  perpendicularis  fuper  lineam  a b perii, & firei 
«qualis  ut  prius, SC  i puncto  c per  ji  ducatur  c d jquidiftans  a b,8£ ponatur  {qualis  ei, & ducatur 
linea  d b,qux  per  ss  erit  squalis  St.  xquidiftans  a c,i\'  omnes  anguli, refti, per  ultima  partem  ij  > 
quare  per  diffinitionem  quadrati  habemus  propofitum. 

v Buclid.  ex  Z amb.  Problema  14.  Propofttio  4 6. 

Ex  data  redla  linea  quadratum  defcribere. 

T H E O N ex  Z amb.  Sit  data  refla  linea  « fi, oportet  ex*  fi  refla  linea  quadratum  defcribere.  Ex 
citetur(per  1 1 propofttionem)ipfi,rtflc  linea  * fi,i  dotopgno  *,ad  angulos  reflos 
*,,ty  ponatur  (per  j propofitione)ipfi  *fiequalis  **■  Et  (peris  propofitionc) 
perftgnum  -',ip/t  * fi  parallelus  excitetur  a *,cr(pereandcm)pcrpgnuin  fi,ipft  * a 
excitetur  parallelus  /5  n pirallclogrdmumigtur  ejl  ipfum  */  > fi,  aqualis  igitur  eft 
*y  ipft  * >,cr  * a ipji  fi  >.  Sed  « t ipft  « * eft  aqualis-.quatuor  igitur  fi  *,*  &■ 

s fi.ftbi  inuicem  funt  aqualcstaqmlatcru  igitur  ejl  * .a  > fi  parallctogrammum.Dico 
etiam  quod  er  reflangulu  eft.  Quonia  enim  in  parallelos « fi  cr  ^ refla  linea  inci 
dit « a, anguli  igitur  fi*a  &■  * J'.(per*9  propofitionc)duobusrcflisfuntaqua' 
les : angulus  aute  fi  * / eft  reflus,angulm  igitur  • * • eft  etiam  reflus,parallelogram- 
morum  * locorum  autem  latera  cr  anguli  ex  oppofito.fibi  inuieefuntaqualia  (per  14  propofitionem)  . 

Ex  oppofito  igitur  ambo  cr  « fi'  cr  fi'  * anguli: funt  refli.  Reflangulu  igitur  eft*  fi'  a.ojlcnfum  autem  « * 
eft,  quod  cr  aquilaterum.  Quadratum  igitur  eft,  atque  ex  data  refla 
linea  * fi  defcnptum.quod  facere  oportebat. 

Euclid.ex  Camp-  Propofttio  4«. 

N omni  triangulo  redangulo,qua ' 
dratu  quod  a latere  redo  angulo  op 
polito  in  femetipfo  ducflo  deferibit, 

K£c£ii!l  atquu  eft  duobus  quadra  tis.qua:  ex 
duobus  reliquis  lateribus  confcribuntur. 
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Ca  mpanvs.  Sit  triangulus  a bc, cuius  angulus  a fii  reffus.Dico  quod  quadrarum  lateris 
b c.xquum  r ft  quadrato  lateris  a b & quadrato  lateris  a c fimul  fumptis. Quadrabo  ergo  hfc  tria 
latera/ecundu  doftrini  pr;rcedenris,fitl$  quadratu  b c.fupcrfkies  b c d e, fle  quadratu  b a,  fu  per- 
ficies b fga,6C  quadratum  a c,fuperficics  a c h K.  Ab  angulo  a relto.duca  ad  bafin  d e bafin  ma- 
ximi quadrari. tres  lineas, frilicer  a l arquidiftantem  urriqj  lateri  b d fle  c e, quae  fecet  b c in  pun&o 
m .fle  hyporhenufas  a d fle  a e.Iremcp  a duobus  reliquis  angulis  rrtanguli.qui  funr  b fle  c , ducam 
ad  duos  angulos  duorum  quadratorum  minoru.duas  lineas  fc  inter fecantes  intra  ipfum  trian- 
gulum .qua:  funt  b K fle  c f.Er  quia  urertp  duorum  angulorum  b a c fle  b a g,eft  reltus.pcr  14  erit 
gc  linea  una:eadcm  ratione  enr  b h, linea  una.quia  uterque  duorum  angulorum  cabflecaheft 
retfhis.Quia  ergo  fuper  bafin  b f .fle  inter  duas  lineas  «quidiftantes.quf  funr  c g fle  b f.confbtuta 
funr.parallelogrammu  b fgafle  tnangulob  fc,  erit  per  41  parallclogrammumb  fg  a, duplum 
triangulo  b f c,  fed  triangulus  bfceft  «rquahs  triangulo  bad  per  4, quia  fb  fle  b c latera  pruni 
funr  xqualiaa  b fle  b d lateribus  poftremi,  fle  angulus  b primi  eft  aequalis  angulo  b poftremi,  eo 
quod  urei\p conftat  ex  angulo  refto  fle  angulo  a b c communrergo  parallclogrammum  b f ga, 
eft  duplum  ad  mangulum  a b d . Sed  parallelogrammum  b d I m eft  duplum  ad  eundem  trian- 
gulum per  4t,quia  conftiruu  funt  fuper  eandem  bafin, fcilicet  b d,  fle  inter  lineas  arquidiftantcs 
qua:  funr  b d fle  a l:ergo  per  communem  fcienriam  quadratum  a b f g , fle  parallelogrammu  b d I 
tn  funr  aequalia,  quia  eorum  dimidia,  uidclicet  pnrdtfti  trianguli  funt  aqualia.  Eodem  modo 
& per  eafdem  propofitiones  mediantibus  triangulis  K b c fle  a e c, probabimus  quadratuac  h K 
cfTeaequaleparallelogrammocelm : quare  paret  propofirum. 

Euclid.cxZmb.  Theorema  jj  Propofitio  47. 

In  recflagulis  triangulis  quadratum  quod  a latere  retflum  angulum  47 
fubtendente  fit.  aequum  eft  quadrans  quae  fiunt  ex  lateribus  recfluan- 
gulum  continentibus. 

T flE  O N cx  Zamb.  Sit triangulum  rcdagsslum  * f >,rcduin 
habens  qui  fub  A «>  anguhtm.Dico  quodquadratum  quod  fit  ex  (r, 
equum  efl  quadratis que  fiunt  ex  A • ey  k y . Dcfcribatur  enim  (per 
+S)cxA  >,<]i tadratumAA>  >,c T (per  undem)  exA*cr*',  quadre 
U • ({•  cr  * ' • * . Et  per  *,ipftt  O cr  y (per  3 1 propofitionc  )pe 
rallelus  excitetur  * \ey  comedantstr(per  > poftulatu)*  ■/cr>(.Et 
quoniam  anguli  A * y cr  f*  * funt  redii,  ai  ai  iquam  igitur  redam  li- 
neam A «,  ai  datum  q. • in  ea  fignum  ",  due  r ede  linee -r  cr*  e non 
1 in  eafdem  parte  t proicde,angulot  * utrobique  duobus  redit  equos 

‘ efficiunt  ( per  14  propofttionem  ) in  redum  igitur  eft  « - ipft « ». 

Acperboc  eyAxipfi  * A eft  in  redum.  EI  quoniam  angulus  At  A y 

equaln  efl  angulo /f«,  redus  enim  uterque  efl,  communis  ponatur  angulus  eett ; totus  igitur  A A e, 
toti  / A > efl  equulis . EI  quoniam  due  • t er  (A  duabus  a!ctA  >funt  altera  alteri  eqttales , cr  angu- 
lus r A a angulo  ! A , efl  equahs , bafis  igitur  • Abafif>(pere  propofttionem ) efl  equulis, cr  triangu- 
lum uA/  triangulo  f A > efl  e quale.  Trianguli  uero  « A A (per  4 1 ; parallelogrammum  A a duplum  efltbe 
pm  enim  habet  cande, hoc  eft  A A, in  eifdemq;  efl  parallelis, hoc  efl  A A(y  * ».  Et  trianguli  quoq;/Ay(per 
eandem  Quadratum  » A duplum  efl,bafm  namq;  eandem  habet  Jtoc  eflAft&in  eifdem  efl  parallelssjtoc 
cflfAcr  -yque  autem  equalium  dupla  funt  (per  6 communem  fententiam  ) adinuiccm  funt  equaUa: 
parallelogrammum  igitur  t » equum  eft  quadrato  • f Similuerq;  ft  connedantur  ( per  1 poflulatum)  • > 
cr  A a,oftendetur  parallelogrammum  > ‘■yt  quale  effe  quadrato  A >.  Totum  igitur  quadrati!  A * 't,  duo 
bus  • A cr  A > quadratis  equum  efl.  Et  quadratum  A *'t, eft  def criptis  cx  ( y.at  quadrata  •( cr  * •, funt 
ieferipta  «<"*©•“'.  Quadratum  igitur  quod  ex  A r latere, equum  eft  quadratis  que  ftut  ex  lateribus 
f*cr*  >.ln  redanguhs  igitur  trianguhs,quadratum  quod  ex  redum  angulumfubtcndente  latere fit,cr 
quefcqmmtur  reliqua  ut  in  theorematrquod  erat  oftendendum. 

Euclid.cx  Camp.  Propoftlio  47. 

I quod  ab  unotriangulilatere  in  fcipfum  dutfto  produci* 
tur.arquum  fuerit  duobus  quadratis  qux  a duobus  reti* 
quis  lateribus  deferibuntur .redus  eft  angulus.cui  latus 
illud  opponitur. 

C « mi-»  n vs.  Ltntamin  fnpfam  duccrr.fft  eiu5  quidraru  dcfcribac.  Sit  triangulus  jbc, 
fitipquidratum  lateris  t c.arquatr  quadratis  duorum  laterum  a b&bcfimu!  iunflis, dicoangti 
*um  b tui  latus  a c opponitur, «fle  rcilum.Et  h«  cflconucrfa  prioris.  A pun  60  cxtialio  lineam 

bdperu 
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b d per  ii  perpendicularem  fuper  lineam  b c,quam  pono  aequale  i b, 

IL  produco  lineam  d e, erit  per  prf  cedcntem.quadraru  d c.xqualc  duo 
bus  quadratis  duarum  Uncarum  d b SC  b c:&  quia  b d pofira  cft  zqua 
ltsba.erut  per  communcfcientiam, qujcft Uncarum  xqualium  [qua 
lia  eiTe  quadrata, quadrata  duarum  Uncarum  a b St  b d rquaUa:  qua- 
propter erit  quadratum  d c,arqua!c  quadraro  a c-.ergo  per  aUam  com- 
munem fdentiamqu[cft  coucrfa  prioris, fcilicet  lineas, quarum  qua-  ^ 
drata  fum xqualia eile xquales.erttdc  squalis  a equareper  «.angu- 
lus b,  trianguli  ab  e,  cft  rcblus:  quod  eft  propoli  tum. 

Euc/tJ.  ex  Zumb.  Theorema  j+.  Propofitio  48. 

41  Si  trianguli  quod  ab  uno  laterum  quadratu,? quale  fuerit  eis  qug  ex 
reliquis  criaguli  lateribus,  quadratis : angulus  cSprehefus  fub  reliquis 
trianguli  duobus  lateribus,re«flus  erit. 

T H E O N ex  Z umb.  Triaguli  nunq;  «4  >,quod  ex  lino  U 
tire  4 > quudrutum, equum  fit  eis  que  ex  f «,*  > luteribus,  quadra 
itis.  Dico  quod  ungulus  4 * j.reflw  efl.  Excitetur  enim  (per  1 1 pro 
pofitionem)ab  * jignojpfi  « > refle  linee  ad  ungulos  re  flos*  '.Et 
(per  s propofitionc )ponutur  ipfi  u Aeqiulis  *<,,<y(per  t poflula 
ti!)cbncflutur  A r.  Et  quoniu  equulis  eft  A.  ipfi  m (,quudrutu  quod 
ex  A i,equum  eft  quudreto  quodexut-Cemmunc  upponutur  que 
irutum  quod  ex  *>,quudrata  igitur  que  ex  A « cr*  >,equulu  fiunt 
eis  que  ex  A*  cr*>  quudrutss.  At  (per  precedctem)quudrutis  que 
ex  A * cr  * y,  equum  eft  quudrutum  quod  ex  A y,  Reflui  enim  eft  ungulus  A,  Quadretis  autem  ei  «4 
CT*y(per  hypothefin ) equum  eft  quudrutum  quod  ex  4 > ,num  id  receptum  eft.  Qnudrutu  igitur  quod 
ex  A y,equism  eft  quudreto  quod  ex  4 y.  Qgure  lutus  A yftuteri  4 y eft  equule : cr  quoniam  * A , ipfi .«  4 
eft  equule,eommunis  autem  ■*  y,due  igitur  A * cr  * y.duabu S f-*ey*y  fiunt  equules,  ty  bufisAy,  bafi 
It y equlis -Angulus  igitur  A ungulo  A *>(per  g propofitlontm)eft equulis.  M angulul  A « >,  reflui 
ejl.reflus  igitur  eft  & angulus  t * y.Si  trianguli  ergo  quod  ab  uno  luterum  quedratum,equum  fuerit  eH 
que  i reliquis  trianguli  duobus  luteribus  quadretis, ungulus  comprchenfusfub  reliquis  duobus  triang M 
Ii  luteribus  jrtflus  eritrqvoi  erat  cfttndcndum. 

CAMPANI  addirio. 

Propoli  cis  quibufcunq»  quadratis,  alteri  illorum  gnomonem  reli- 
quoxqualem  dcfcribcrc. 

. Proponamurergoduoquadraia , (cilicet  abfitcd, 

& fit  propofitum  produccrcgnomonem  circa  quadra 
tum  a b, «qualem  c d quadraro . Protrahatur  iraqj  unu 
larus  quadrati  a h ad  xqualitarem  unius  Uteris  quadra 
ticd  in  continuum&dirc^um.&T  fit fc, ira  quod  fefit 
«quale  uni  laterum  quadrari  c d,&  cx  educam  lineam 
tetfam  ad  a:fit  ergo  triangulus  orthogonius,  quia  f cft 
angulus  reiflus.  Nebatur  ergo  fic  argumentum, fecun 
dum  pen ultimam  primi:quadratu  e a eft  tantu,  quan- 
tum quadratum  e quadratum  fa.fed  quadrarum  ef  eft  «quale  quadraro  c d , 8C  quadrarum 
f a eft  xquale  quadrato  a b:ergo  quadrarum  a e,  eft  «quale  quadrans  a b SC  c d.  Irem  e f a,  cft  tria  n 
gulus.ergo  c f & fa  latera, fu  nr  longiora  a e Latere, fecundum  xo  primi,  fed  fa  eft  xquale  f b ratio 
ne  quadratur*,  crgocf&fbfunr  longiora  a e:  ergo  illa  rotalis  linea,  fcilicet  e b,  eft  maior  a e^ 
refecetur  ergo  b e ad  «qualitatem  a e,  ad  pun&um  c,  ita  quod  b c fit  «quale  a c.ergo  quadratum 
b c eft  «quale  quadraro  a e:  fed  quadratum  a e Cur  prius  probarum  fuit)  eft  arqualc  quadraris  a b 
& c d,crgo  quadrarum  b c cft  «quale  eifdem.Sed  quadratu  b c addit  fupra  quadrarum  a b,  gne- 
• tnonem  illum  quem  uidc$,crgo  gnomo  ille, eft  quadrato  c d xqualis.quod  erat  probandum. 
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$*EVCLIDIS  MEGARENSIS 

GRAECI  PHILOSOPHI,  GEOMETRICORVM 

ckmcntorum>Libcr fecundus . 

Euclides  nCamptmo. 

Mne  parallclogrammum  repagulum,  fub 
duabus  lineis  angulum  redumambietibus 

dicitur  contineri. 

C a m ? a n v <.  Parallclogrammum ,eft fuperfkies  «qui 
diffanrium laterum.  Parallclogrammum refongulum, cft 
fn  perficies  f quidiftanrium  laterum  habens  omnes  angulos 
rc^ios,&  producitur  ex  uno  duorum  laterum  eius  ambicn~ 
tium  unum  ex  fuis  angulis.du&o  in  reliquum , & ideo  fub 
illis  dicitur  contineri. 

Omnis  parallclogrami  fpatrj.ea  quidem 
qux  diameter  recatper  medium  parallelo^ 
gramma.circa  eandem  diametrum  confidere  dicuntur.  Eoruueropa 
rallclogrammorum  qux  circa  eandem  diametrum  confidunt,  quodli 
bet  una  cum  fupplementis  duobus,gnomo  nominatur. 

Campanvi,  Qux  parallelogramma  dicuntur  confiftercdr 
ca  dumerruml&  qux  funi  fupplcmcta , expolitum  eft  fupra  in  de 
fnonftrarionc4t  primi.  Sitenim  parallelogrammua  bed, cuius 
diaincrr  um a d diuidant  duxe f.g h,dulbr  linex  xquidiftan  ter  Ia 
tcribusoppofinsdifhparallclogrammi.fccares  fe  fuper  diametr u 
ad.mpunfloK,  erit  ipfum  parallelogrammu  diuifum  in  4 paral 
ldograma.Er  unumquodqjduorfi  parallelogrammoru  qux  fune 
a ge  K 8C  K f h d.qux  diameter  fecat  per  medi u.dicirur  coli fteredr 
ea  diametru. Reliqua  duo  qux  diameter  non  fecat, dicurur  fupplc 
menta:quxduo  lupplemera.cum  urrocp  di&orii  parallelogramo 
rum  confiftenritT  drea  diamerrii,  c#mponut  figuram  quandii.qui 
gnomoappellarur.cui  dceftadcomplemctum  paral lelogram mi ( c ^ 0 

parallclogrammum  unum  reliquum  circa  diametrum  confiftens,  quod  IT addatur,  fupra  diamc 
trum  toralis  compofui  confiftcr.eriup  ITmile  totali.  Vnde  parallclogrammum  addito  gnomone 
quamuiscrefcar.minime  omen  alteratur, quemadmodum  dixit  Anftordcs  in  Prxdicamcntis. 

E uclid.tx  Zmb.  FarMogrammum  rcftangulum. 

Mne  parallclogrammum  rcdangulum , fub  duabus  re. 
dum  angulum  comprehendentibus  > redis  lineis  dici' 
tur  contineri. 

Quid  gnomon. 

Omnis  parallelogrammi  * loci  eorum,qux  circa  dimetietem  illius 
fu  n t paralielogrammorum,unumquod<$  cum  binis  fuppIcmctis,gno 
mon  uocctur. 

E uelii  n Cmp.  Tropo fitio « . 

I fuerint  duj  linep.quaru  una  in  quotlibet  partes  diuidatur,  , 
illud  quodexdudualterius  in  alteram  fict,xquii  erit  ijsquf 

rx  dudu linex  indiuifx  in  unamquancp  partem  linex  parti' 

culaum  diujfx  rcdangula  producentur. 

Campaav».  Lineam  in  aliam  lineam  ducere.eft  fupra  terminos  unius  earum  duas  lineat 
orthogonalirer  alii  aequales  erigere, 8£  fuperfkiem  xquidiftantium  laterum  r cc langulam  com- 
plerc,qux  fub  iliis  duabus  Uncis  per  diffinitionem  dicitur  contineri.  Sint  dux  linex  a b 6C  c.qua 
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rum  una  fcilicet  a b,in  quotlibcr  partes  diuidarur  quat  finta  d & d e SC  eb : dico  quod  illud  quod 
fitcxduftucin  totum  a b,  equum  eft  illis  paraUelogrammis  rc£languiisfimuliunflts,quat  liiit 
cxcinadS£inde8£incb.  Superpunflaa,b,crigam  lineas  af&  bg,j  fc  ■-  £ 

perpendiculares  fuper  lineam  a b, quarum  utraip  fi  t aqualis  linea- c,  <~ 

& complebo  refUgulam  fuperficiem  a f b g,  dufca  linea  fg, qua  per 
diffinitionem  producitur  ex  c in  ab, & fub  illis  dicitur  contineri.  Pro 
traham  quocp  per  )t  primi  d puncllS  d £K  e.lincas  d li  &'  e k (quidlliS- 
tes  lareribusaf  6i  b g.eritip  utracp  earum  (qualis  c per  14  pnmi.quo 
niam  utraqj  earum  eft  aqualis  atpcr  diffinitionem  igitur  reflangu- 
lu  a d f h producitur  ex  c in  a d.&  fub  illis  dicitur  connneri,  & teftan 
gulum  d h e K,ex  c in  d e,8f  reflangulum  e K b g,  ex  c in  eb.  Et  quia 

S hac  rec  langula  limul  lumfia  funt  aqualia  totali  reftigulo  a f b g,  pa 
tetucrum  eliepropofitum.  Euclid.exZamb.  Theorema  1.  Propofitio  t.  r 

x Sifuerintbinxrcdglineg.feccturqripfarualterainquotcuqt  fegme  &cf)tnt>efinf -fi-t-) 
ta.rcdangulu  coprchenfum  fub  duabus  redis  lincis.xquu  eft  eis  quae  • t 

ab  infeda&  quolibet  fegmentoredangulis  comprehenduntur. 

THEON  ex  Zamb.  Sint  bina  refla  Uner  « er « yfeceturcj;  earu  _ f ( f 
altera  fi  > utcunq;,int  fcilicet.o ■ • /ignis.  Dico  quid redangulum  copre 
henfum  fub  « cr  4 y equum  eft  rcdangulo  comprehen  fofub  a et 
ti  quod  fub  a ey*',cr  etiam  ci  quod  fub  a cr ' y.Excitetur  naq;(pcr  1 1 
propofitionem  primi )ex  fi, ipfi  fi  >ad  angulos  rea  os  fi  f:ponatur  quoque 
(per  , primiftpfi  a aqualis  ‘r.crper*  ipfi  fiy(per;i  primi)parallelut 
excitetur  r a, et  (per  cande )pcr * • yftpfi  fi  * excitentur  paralleli 
> t>.  Acquu  eft  ia  < 0 ipfis  fi*,A \ty . :*,cr  < t ei  quod  fub  « cr  fi  y : copre 

beditur  enim  fUb  r fi  et  f y,aqualia  auteeftfi*  ipfi  a.  Ati  a ei  quod  ex  a et  

ti*:coprcheditur  naq;  fub  a fi  cr  fi  A, aqualis  au  te  eft  fi’  ipfi  a.  At  fi  «,ri  quod  cxaeyfiU  ccprcheditvf 
nano;fub  yficr  fi  A, aqualis  autem  eft  fi  y ipfi *.  At  (xciquodfub  .grA '.equaUsnanq;  Aj,hoceftfi 
» ipfi  a.  Et  in  fuper  {militer  • < eiquod  fub  a d ' y,quod  igitur  fub  a et  fi  y copreheditur.aquu  eft  ei  quod 
fub  a cr  fi  A,cy  ei  quod  fub  a ey/i,cr  ei  in  fuper  quodfub  • cr ' >■  Si  fuerint  ergo  bie  reda  linee  jecc* 
turq:  earualtera.Q-  quafequiitur  reliquatquod  erat  oftededu.  Eucl.exCamp.  Vropofi. 

lil  fuerit  linea  in  partes  diuifa.illudquod  ex  ductu  totius  Iinef  in 
ireipfam  fit.equu  erit  ijs  quf  ex  dudu  ciufde  in  oes  fuas  partes. 
ll|  Cxmpanvs'  Sitlineaabdiuifa  inac&cd&dbdico 
quoamua  quod  fit  cx  dultu  totius  abtnfcquodfiraebf,  {quucftij*  ",  . - 

qux  fiurex  ipfa  tota  in  unaqu5cp  ditftarii  partiu,  quod  palam  parebit, 
duftscg  et  d h (quidilWter  a c et  b f.  Alitcr.Sumatur  k{  qualis  a b.rritcp 
pcrprjmiifamquod  fitexdufluk  in  totii  a b,(quu  ei  quod  fit  cx  duflu 
K in  omnes  partes  a b.  Et  quia  cx  K in  a b rantfi  fit  quatii  cx  a b in  fe.flf 
ex  K in  omnes  partesa  b quantu  ex  a b in  omnes  partes  eiufdc.proptcr 
id  quod  K & a b funt  xqualesipater  ucrum  eile  propofitum. 

Euchd.ex2.amb.  Theorema  1.  Propofitio  1.  _ . 

s Si  reda  linea  fecctur  utcucp.qug  fub  tota  & quolibet  fegmentoru  re. 
dangula  coprehenduntur,  aequalia  funt  ei  quod  ex  toto  eft  quadrato. 

THEON  cxZamb.  Reda  cnins  linea  a (fecctur  utcuq-  infigno  >.  Di 

eo  quod  redangulit  coprchenfum  fub  a fi  ctf>, cum  rcdagulocomprehcfo  * 1 » 

fubfiacra  y, equum  eft  quadrato  quod  ex  a fi.  Defcribatur  enim  (per  46 
primi  fex  a fi, quadratum  < * ' fi,excitelurq;(pcr  j ■ primOpcr  y,utrif  cr 

,/cr  fi<  parallelus  y f, aquum  eft  igitur  a up fis  a fcr>', 'ft  autem  a, ex 

• (quadratum.Etaffub  fi  * cr “>  redangulum  contentum,  comprehendi 
tu  r enim  fub  2 a cr  « r, aqualis  autem  eft  a/ ipfi  a (.Et  >' ei  quod  fub  a fi, 
fi  y aqualis  enim  eft  ('ipfi ‘fi.  Quod  igitur  fub  fi  a cr  a y cum  eo  quod  fub 
.fieri  ',aqau  eft  quadrato  quod  ex  a fi.  St  reda  igitur  tinea,ct  qua  fequu 
tur  reliqua  ut  in  theoremate:  quod  oftedere  oportuit.  Euclid.  ex  Camp.  Propofitio  j. 

* C*  lfueritlineainduas  partes  diuifa.illud  quod  fitt  ex  dudu  totius  in 
M alterutrampartcm^xquumcritijsquaecx  dudu  eiufdcm  partis  in 
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feipfam  & alterius  in  alteram. 

Sii  lina  a b diuifa  in  a c & b c,dico  quod  il- 
lud quod  fu  cx  tota  a b in  cius  parte  a c , xquum  cft  quadrato 
ciufdcm  a c partis, et  ei  quod  fit  ex  cade  partea  c in  b (.Fiat  qua 
«Iratu  line*  a c quod  fit  a c d f,  Si  perficiatur  fuper  fides  abde, 
patebitqt  propofitu.  Aliter.  Sumatur  g pqualis  a c.Et  quia  b a 
in  a c tantu  cft  quatii  ac  in  a b.ctecoucrfoA'  a cin  a b.itcetin 
cbSiin  feipfam  quantu  gin  eafdf.at  gin  tota  a b quantu  in  a . 

e 8f  in  c b per  prima  huius,  pater  propofitu,  fctlicet  quod  tantu  erit  a c in  a b, quantum  in  fc  K ia 
c b.  Quare  econucrfoa  b in  a c quantum  a c in  fe  X in  c b.Quod  uolumus  demonftrarc. 

Eueitd.ex  7,-tmb.  Theorenu/.  Propofitio  s. 

Si  recfla  linea  fccetur  utcuncp.rctflangulu  fub  tota  & uno  fegmento- 
rum  coprchenfum.aequum  eft  ei  quod  fub  fegmentis  comprehcditur 
re<fbmgulo,&  ei  quod  ex  prxdiiflo  fegmento  fit  quadrato. 

THEONes  Xmb.  Refla  enim  linea  « /s,  fecetur  ufcumj  in  pgno  r. 

Vico  quod  re ifangulu  comprebefum  fub*  A CA  r.equu  eft  reddgulo  co m 
prehenfo  fub  *>ey>  A, cum  quedreto  quod  ex  A f.  Dcfcribulur  enim  ( per 
4 6 prmtjex  A >,qiudritum f,et extedatw.  «< in!,  (per  i poftuUtu. ) 

Et  per  *,tetriq;  >*ey!'(pern  primi )piriBelui  excitetur  a /.  Aequum  ii 
eft-'  sip/is  cr>  ',eft 4« ' redhngulft  comprchenfum  fub*AcrA>,co 

prebiduur  etenim  fub  a <<y  f>,rt  equuli!  eft  A « ip/i  A >.  ES  * * eft  quod  fub 
«>er>  f, equilis  enim  eft  ipft  > fit  * A quifritu  eft  quod  fit  ex  > P,Re 

dtingulit  igitur  contentu  fub  ■ X CT  S >,  equum  eft  reilingulo  cbprehenfo 
fub  " rex  > Acum  qtuirito  quod  exAr.St  refla  igitur  linea  f eeetur  c r que  fequutur  relique  ut  in  tbeo 
remite,quoddemojlriffeoportmt.  Euclii.  ex  Cemp.  Propofitio  4. 

I fuerit  linea  in  duas  partes  diuife, illud  quod  cx  duftu  tonus  in 
feipfam  fit,  jquu  eftrjs  qup  ex  dudu  utriuftj  partis  in  feipfam 
8c  alterius  in  alterabis:ex  hoc  manifcftu  eft,quod  in  orni  qua 
dratoduffuperficies  quas  diameter  fccat per  mediu,funt3bgquadratp. 

C a m p a n v s.  Sit  linea  a b diuifa  in  a c Si  b c.dico  quod  qua-  ~ 
dracu  tortus  a b,xquu  eft  duob. quadraris  duaru  linearu  a c & b ) 
c & duplo  eius  quod  fit  ex  durtu  unius  ear u in  alteri.  Dcfcribi 
quadratu  alrerius  parriu,fit(p  c d b e, quadratu  linea;  c b , cui  ad- 
jungam gnomefecundudu&udireoiuu  linea;  alrerius,  fcilicet 
a c.quc  facia  hoc  modo.  In  quadrato  defcnpro  protraham  dia- 
metrum b d,8i  a punfto  a educam  perpcdicularc  fuper  lineam 
a b,qux  lita  K,  qua  a K 6C  diametru  b d, produci  ufqucquo  per 
pcnulnma  petitione  concurrat  in  punito  f.Si  £ pulto  fprodu 
clfhxqutdiftantclinexab,quam  fh  & b e,  produci  ulcpquo 
concurrant  in  pulto  g,8i  produci  c d ufqt  ad  h,8i  e d uftp  ad  K.Er  quia  duo  latera  d e Si  e b, friati 
guli  d cb  funt  x qualia,  erunt  per  f primi, duo  anguli  e d b & e b d aequales, & quia  angulus  e eft 
reltus.erir  per  jx  primi  urertp  eoru  medietas  rclti,  eade  ratione  urertp  duoru  angulor  u c d b Sic 
b d,erir  medietas  reltuQjiare  per  fecunda  parte  19  primi, et  1?  ei  ufde.crir  unufquifcp  quatuor  an 
gu  loru  qui  funt  h f d 8i  h d f & K f d 8i  K d f, medietas  reltiiergo  per  6 primi.f  gSi  g b funt  f qu? 
les.fimiliter  quocp  fa  Si  a b.pari  ratione  f h Si  h d.itcmcp  f K & K d, quare  urratp  duaru  fuperficie 
ruabgfSiKdh  f,eft  quadrata. Et  quia  totale  quadratu  a b fg  quod  eft  quadratu  linef  a b.con- 
ftat  ex  duobus  quadraris  qup  cofiftun  tcirca  diametru  qup  funt  quadrata  duaru  linearu  a c Si  cb, 
& ex  duobus  fupplemcris  quoru  unuquodtp  producitur  ex  a cin  bc,  patet  propofitu  noftrii.  AU 
rer.Sit  linea  a b.ut  prius  diuifa  in  ac  Si  c b.erirtp  p 1 huius, quod  fit  ex  tora  a b in  fc,xquu  ei  quod 
fit  ex  ipfa  in  a c 8C  c b.fed  cx  ipfa  in  a c tantu  ht  quantu  ex  a c in  fe  & cx  a c in  b c.per  3 nuius.lt cip 
cx  ipfa  a b tora  in  b c tantu  fit  quanrii  ex  c b in  fe  6C  ex  c b in  a c per  cand  e,  ergo  quod  fit  ex  tora  x 
b in  fc.xquu  eft  ei  quod  fit  ex  a cin  fc  SC  in  c b,&  cx  c b in  fe  & in  a c.quod  eft  propofitu.  Sed  hac 
uia  non  parer  corrrelarium.fTcur  uia  prxcedcnti  patet, unde  prima  eft  aurori  magis  confona. 

E uclid.  cx  Tetmb.  Theorenu  4.  Propofitio  4. 

Si  reifla  linea  fccet  utcucp.qdratu  quod  fit  cx  tota,xquu  cft  quadratis 
quf  fiutex  fegmetis,Si  ei  quod  bis  fub  fegmetis  coprehedit  rccflagulo. 
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T H E O N nc  Zimb.  Refla  enim  linea  • A,ficetur  utcuq;  in  figno  y.  Dici  quid  quadr atu-  A.aquu 
,fi  quadratis  qua  fiunt  efl-yc ry  A.cybtsfub  -ytyyA  contento  reflagulo.  Defcribatur  enim(per  46 
prmi)ex  - (, quadratu  -A>  A, c r conneflatur  l',cr  (persi  primi)per  y.utrif*  -Aer  A'  parallelus  ex- 
citetur r f.difrefcens  diametris  A* in -figno,(ptreandem)per-,utriff  -(et  Ax 
parallelus  excitetur  A *■  Et  quonia  paraUelits  efi  y / ipfi  -A.cj  in  eas  incidit  (A 
(peris  cri  9 primi  )igu!us  exterior  y ■ A aqualis  efi  interiori  e roppofito  -A  A. 

Sed  angulus  -A  A,  ei  qui  fub-.eA(pers  primi)eft  aqualis, quonia  latus  A -.lateri 
• A efi  aquale.  Igitur  angulus  y « l, angulo  • A>eft  aqualistqiurcfper  6 primifia- 
tus  A r, lateri  y • efi  aquale.  Sed  'A  ipfi  •-efi  aquale,  ©>  • ipfi-  fligitur » « ipfi  - 
A efi  aqualeicquilateris  igitur  efi  y » - C Dico  etid  q,  refldgulit, quonia  paraUelits 
tfi  > * ipfi  A J ,C rin  eat  incidit  linea  * A, anguli  igitur  - A > cr  » y A (pe r 1 9 primi') 
iuob.  re  Ais  funt  a quales  jugulus  aut  * (y  re  Aut  cjhreflus  igitur  efi  et  angulus  A - 


f 

/ f 

id  quodfub  - > (T  r A,aquahs  na*  efi  « > ipfi  y A, igitur  • '(per  4)  primi  }aquu  efi  ei  quodfub -ytfyA. 
Igitur  cr**C7*  '/aqualia  funt  ei  quod  bis  efi  fub  -y  cr  yA.  Q&draU  aut  > /cr>«,/i«il  ex  ->CT>  A. 
Quatuor  enimaffita,r’ct’  ',funt  eis  aqualia  qua  fiutex-yetyA  quadratis, et  ei  quod  fit  bis  fub»,  et  A 
y reflagulo.  Sed  ■>/,>  y,CT  * 'Jitnt  totis- A,  A,quod  efi  quadratu  quod  ex  “A.  Quadratu  igitur  quod  fit 

tx  - A.aquu  efi  eis  qua  fiunt  ex  • y,CT  y A quadratis, cr  ei  quod  bis  fub  -ytyyA  coprehcnditur  reflan - 


angulus  - A A ei  qui  fub  • A A,(per  j primi. ) Et  quonia  omnis  tridguli  tres  anguli  duobus  re  flis  funt  aqua 
Ut(per  3 1 prinu)  trianguli  - A Atres  anguli  • A A, S A*,  cr  A*  A,  duobus  reflil  funi  aqtules(per  eundi) 
Reflus  aut  efi  angulus  A -A,  reliqui  ergo  anguli  -Ad,ey-AA,  uni  reflo  funt  atmales,  crfunt  aquales 
alter  alteri  jterq-,  igitur  - Ad  ty- A A.dimidiu  tfi  refli.  Angulus  aut  Ay  ejreflm  efi, aquus  enim  efi  ei  qui 
exoppofito  ad  -(per  19  primi  jRetiquus  igitur  angplus  y • A.dimidiu  efi  refli.  Angulus  igitur  y • A,ang» 
lo  y A-  efi  aqualis, quare  cr  latus  A y, aquate  efi  ipfijy  >,fed  A yipfi  * « efiajuale.sy  y ipfi  A -efi  aqua ■ 


qua  ex 
nim 


>Cr>A  fiunt  quadratis-Et  quonia  aquu  efi 


imefiey  ipfiy  A.CT ' * igitur  aquu  efi  ei  auodfitfub  - yaryhigftur  - * et  < -.funt  aqualia  ei  quod  bis 
fitfub-ycryA.  Sutautiy-cr^  l.aquaiia  eis  qua fiilt  ex-y  cry  Aquadratit.  Igitur  y -^l,- 


r»CT* 


funt  aqualia  eis  qua  ex  - y cr  y A,cy  ei  quod  bis  fit  fub  - y cr  y Atfed  y *>CT  * ',totu  funt  -'qua- 

dratu quod  fit  ex  -A.  Quadratu  igitur  quod  fit  ex-  A,aquu  efi  quadratis  quafiiit  ex-yrty  f.,vei  rt- 
flangitlo  auod  bis  comprehenditur  fub -ycr  A ytquodofitnderc  oportuit. 

' C O R R ELAR1VH.  Exhocmanifefiuefl,quodinquadratis*areisparaHelogrdmaquaeircX 
dimetiente,  quadrata  funt.  ' Euclid.  ex  Camp  Propofitiof. 

I linea  refla  per  duo  aequalia  duocp  inaequalia  lecetur.quod 
fub  inpqualibus  totius  fedhonis  rec^angulucotincturaico 
quadrato  quod  ab  caquae  inter  utrafep  eft  fetftiones  deferibt 
tur,  aequum  eft  ei  quadrato  quod  a dimidio  totius  Ifnex  in 

fe duefio  deferibitur.  c*»p.  Sn linea a b diuifa per iqualii in pSflo prr 

inxGualiainpunflod,  dicoquidratu  c b,  cffcxqualcci  quod  fit « ad 
in dfdt quadraro cd.  Dcfinbam quadratum  c b.quodfitcbfc.inquo 
protraham  diametru  e b.St  ducam  d gxquidiftantc  b f.quj  f«er  diamc- 
rru  c b in  p ficto  h , 8t  .i  p ficto  h cducii  xquidiftantc  iincf  ab.qupfirhk 


iccanslinctbfin  puifto  m,&  linea  ce  in  puefto  l,4t  prorralia  a k,  (quidi 
ftamee e Eriiip percorrclariuprfmifix.urracp duaru  fuperficieru  I g&C  d 
m,quadrara,&  per  41  primi.duo  fupplcmenra  e h&hf.pqualia.Erj 

...  • - - 


V f 


addito 
grimo 
quicircunfiat 
orato  c ^quod  cft  pcopofitutn. 
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f.etquiaa  1 eft  (quale  cm  per^o  ptimi.erit  a hpqualc  gnomoni 

nftat  quadrato  lg,ergo  addito  umiy  quadrato  1 g mt  a h cum  quadrato  I g tquaie  qua- 

quod  cft  ptopoiltum.  . 
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Euclid.  cx  Zamb.  Theorema ».  Prepoptiof.  ~ 

Si  refla  linea  fecctur  in  aequalia  SCnon  xqualia,  rcflangulu  cortlpre- 
henfum  fub  inxqualibus  Tegmentis  totius,  una  cu  quadrato  eius  quae 
media  eft  feflionum.xquum  cft  ei  quod  a dimidia  (it  quadrato. 

THEON  exZamb.  Rrflu  enim  linea  queii  ■>  A fecctur  quidem  in  equalidin  >,  cr  in  non  equa- 
lia  in  A.  Dieo  quod  rcdangulu  comprchetifum  fub  • A cr  * t uni  cum  quadrato  quod  cx  > A,equu  cft  e i 
quod  fit  ex 'A  quadrato.  Defcribatur  enim  (per  46  primi)  m a 4 

cx > t,quadratu  >'/A, c r(fer primii poftulatufionncdatur  r 
4 ’,crCf XCJ'  primi)pcr  A,  utrifq ; cr  r’  CT  Af paralie lutex  j 
citetur  Jl  .'fccant  fl  < in  putido  9,<x  mrfut(pcr  e ande)per  9, " 
utrifq;  «4  cr > f parallelus txcttclur * n equulis ipft • 4:  cr 
turfusCper  eandem)per  *, utrifq;  > * cr  A n parallelus  excite 
tur  t «.  Er  quonia' per  41  primi  )fupplcmentu > 9 equwm  cft 
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equ4c.Scd>uipfiu*eliequxlc,quoniiuyipfi>Aeftequ4-  * * 

Us.ey**  igitur  tpfi  A (eft  equule.  Commune  ponetur  > A, toti  igitur*  9 ip fit  d xeyAfeft  e quale.  Sede 
9 e quii  eft  ci  quod  fubaAgg/f,  equulis  enim  eft  4 0 ipft  / A,gg[A  neftn  */ gnomon.  Cnomo  igitur  0 
r f .equahs  eft  ei  quod  fub  * A A Commune  ponatur  » -,quod  equi  cft  ciquod  fit  fub  > Vignomo  igi 
tur  u ri  cy  » ‘,funt  equeliu  redaguto  comprehcfo  fub  aAgyA  A,crei  quod  fit  ex  > A quudreto  (per  3 6 
primi.)Sed  gnomon  ne  / cr  » »,  totu  funt  quadratu  ' »//  quod  eft  ex  A}.  Redungulu  igitur  conprebe» 
fum  fubuAgg  A A una  cum  quadrato  quod  cx  'A  fit,equu  eft  ei  quadrato  quod  fit  ex,  A.  Si  refla  igitur 
Unca  cr  que  fcquuntur  reliqua,  ut  in  tbeorematetquod  oportuit  demonftrajfe. 

Euclid.  ex  Camp.  Tropofttio  e, 

I refla  linea  in  duo  xqualia  diuidat,  alia  uero  ei  linea  in  lon 
gii  addat,  quod  ex  duflu  totius  ia  copofitx.ineiiqux  iam 
adiefla  eft,  cu  eo  quod  cx  duflu  dimidix  in  feipfam,xquu 
cftci  quadratoquod  abeaqux  coftatcx  adiefla 8f  dimidiain  leiplam 

dufla  dcfcribitur.  C>nmiv>.  Sit  linea  a bdiuila  per  xqualia  in  pDfta 

c,  ciip  addatur  linea  bd:  dico  quod  quadratu  cd, quod  fir  c d f fT  P 

« f, «quale  eft  ci  quod  fi t ex  tota  a d in  b d & quadraro  c b.Pro  — q — — 

ducam  in  quadraro  prjdilta  c d,  diamcrrii  d e,SC  duc  J lineam 
bg  xquidiftanrem  df,  quxfeccrdiametrii  de  in  puncto  h,d 
quo  It,  produci  xquidtft  irem  linex  a b,  quxfit  Ii  K, fetans  d f 
in  punita  m,&  c e in  pulta  l,&  produci  a K,  xquidiftanrem  j 
<1,  emipperjtfprimi.a  l.xqualcc  h Archerirxqualeli  f,pcr  i 
41  primi, quare  a l,cftxqualeli  f.  Ergo  addito  c m utrobiq?,  *T 
«rita  mxqualc  rori  gnomoni  circunftanri  lg,quarelg  addito 
urrobiqt.crir  a m cu  l g.xqualc  toti  quadrato  d c.Erquiaurracp  duaru  fupcrficicrii  lg&bmcft 
quadrata  percoiTd.  4 huius:  pater  propofitu.  EucLexZjmb.  T beor.  6.  P rop.6. 

Si  refla  linea  bifaria  fecctur, adrjciaturcp  d aliqua  refla  linea  in  reflum,  « 
reflangulu  cSprchenfum  fub  tota  cum  appofita  & appofita,  una  cum 
quadrato  quod  fit  a dimidia,  xquueft  ei  quod  fitexcSiunfla  exdiroi- 
dia  & appofita,  tanquam  ex  una  delcripto  quadrato. 

THEON  ex  Zam  Rrflu  f nim  linea  * A fecctur  bifariam  in  pgno  >,ap ponat  urij;  ci  aliqua  reda  Ii 
nea  in  redii  A ■*.  Dico  quod  reddgulu  comprchenfum  fub  * A cy  A 
4,  uni  cu  quadrato  quod  fit  ex  A},  e quii  eft  ei  quod  filex  A j qua- 
drato. Defcribaturipcr  4«  primi)  ex>A  quadratu  > > /«',cr  (per 
1 poftulatufioncdatur  A »,  er(po"ji  primi)per  ffignu,utriq;  ea 
ru'>iyA/,p trallelus excitetur  A >,fccant A' in piido •>,cr  per 
eande )per  9 fignu,  umij  tpfaru  « A (y , /, parallelus  excitetur  « n 
ey*infuper(p  -r  ciicjpcr  .,ulriq;  earu  rueyA  n, parallelus  excite 
tur**.  Qj/rtia igitur(per }6 primi)equalis cft  * > ipft > A,equu 
eft  a » ipfi  > >.  Se  I ( per  , 4 priim>  > equum  eft  ipft  9/,  igitur  c T 

• » ipft  }f(per  eandem)  eft  equale, commune  apponatur  ' K totum  igitur  u /•  gnomoni  rl‘cftequa!d 
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Sed  «ac/!  id  quod  fit  fub  « / CT  y fi,equohs  enim  eft  i»  ipfi  <*fc 
Cr  gnomon  igitur  r f i,equihs  eft  redingulo  coprchenfo (ub  «<t 
fy  i t.  Commune  opponitur  c *,  quod  equu  eft  quidnto  quod 
fit  cxy  fi. Rcdinguli!  igitur  coprchcnfumfub  * * e?  fi  fi, uni  eu  eo 
quod  ex  fi  > quidntoyequum  eft  ipfi  e /r  gnomoni, cr  ipfi  > *,  fed 
gnomo r{>cr*  •,totu funt y •?/ quidntu, quod fit  ex  y fi. Redi 
gulum  igitur  coprebatfum  fub  uH  (yJI  fi,unicum  quidrito,quod 
ex  fi  y,equi!  efi  qui.lnio  quod  ex  y fi.  Si  redi  igitur  linu,cr  que 
nfequutur  reliqui:  quod  ojledcrc  oportuit. 

Bulid.exCimp.  Propofitio  7. 

[ linea  in  duas  partes  diuidatur,quod  fit  ex  ducftu  totius 
in  feipfam,cum  eo  quod  eft  ex  ducftu  alteriuspartis  in  fe 
ipfam.acquum  eft  eis  qux  ex  ducftu  totius  linea:  in  ean- 
dem  partem  bis,  8/  ex  ducatu  alterius  partis  in  fcipfatn. 

CampamvS.  Sit  linea  a b diuifa  in  duas  partes  inpufioc, 
dico  quod  quadratum  totius  a b cum  quadrato  b c.xquii  eft 
ci  quod  fit  ex  a b in  b c bis  cum  quadrato  a c.  Defcribatur  qua 
drarum  totitis.quod  fit  a b d e.SC  ducatur  diameter  b d,8£  c f 
tequidiftans,  b e fccans  diametrum  in  punifto  g ,BC  ducatur  K 
gli  scquidiftans  a b.Et  quia  quadratu  a e cum  quadrato  ch  tan 
( tumfunr.qnatum  quadratum  K f cum  duabus  fupcrficicbus 
a h dCc  e : patet  propolim. 

Ruelid.exZimb.  Theoremij.  Propofitioj. 

7 Si  recfla  linea  feceturutcuncp,& quod  ex  to 

ta  & quodex  uno  fegmentoru  utracj  fiut  quadrata,£cqualia  funt.rcdlait 
gulo  comprehenfo  bis  fubtota  8/dicflo  fegmeto,&  ci  quod  a reliquo 
fegmento  fit  quadrato.  * 1 

T H E O N er  Z ib.  R edi  enim  linei  « t,fecetur  utcuq;  infigito  y,di 
eo  q,  qmdriti  ex  « fi  er  fi  y,equt  funt  redigulo  cotento  bis  fub  “ fi  et  fi 
y,etetquodfitex  .r  y quidnto.  Defcnbitur  enim' per  4.6  primi )cx  * fi  I 
quidritii*i'  fi,dcfcribiturij;'figuri.quoni,i(pcr4;  primi)equi! efi  « * 
ipfi  * scomime  opponitur  y [:totu  enim  e/, toti  y 1 eft  equile.  Igitur  \’et 
y dupli!  eft  ipfi  ut  «ftfed  ■*fety  funt « < a gnomo,  et  y [quidnti!,  ef  « » 
a igitur  gnomon  et  yf  duplu  eft  ipfius  «/.Er  uutc  ipfitu  *{duplu,ctii  id 
quod  bis  fub  * fi  et  fi  y fit,  equulis  enim  eft  fi  [ipfi  fi  y,ergo  « .<  a gnomo, et 
quidnti!  yfiequt!  eft  redigulo  coteto  bis  fub  «fiet  fi  y, comme  ipponi 
tur  * •, quod  eft  quidntu  ex  « y:  gnomon  igitur  * a a.CT  fi  » cr  » * quidnti,equilii  funt  CT  ei  quod  bh 
fub  * fi  cr  fi  y redingulo  continetur, cr  ei  quod  ex  * y fit  quidnto.  Sed « » n gnomo, cr  quidnti  fi’ er 
* t,totu  funtfi*fi'CT  >f,que  funt  ex  * fi  cr  f,  y quidni  i:  quidnti  igitur  ex ‘f,  fi  y,equiliu  funt  redsn 
gulo  bis  fub  i ficr  fi  y coprehenfo,cu  eo  quod  fit  ex  ty  quidnto.  Si  redd  igitur  linci,cr  quefequuntur 
reliquo  ut  in  theoremite:quod  dcmonftnjje  oportuit.  Euclid.cxdmp.  PropofitioS. 

■I  linea  in  duas  partes  diuidatur,ciqs  in  longu  aequalis  uni  di- 
uiden  tiu  adiugatur,  quod  ex  ducftu  totiu  s iam  copo  fi  tae  in 


f / 

s 

eJtiFfl  felP^am  f>et,xquu  ericiis  qug ex  ducftu  prioris  lincf  in  ea  ad- 
iecftam  qua  ter,  8/  ei  quod  ex  ducftu  alte 
rius  diuidentis  in  feipfam. 

CampanvS.  Sit  a b diuifa  iu  p fi  fio  c,qua!t  rercfiqi  cotingar.cui 
addatur  b d jrqualis  cb.dico  quod  quadratu  totius  a dquodfita  d 
ef.efta-qualceiquodfitex  ab  in  b d quater  cii  quadrato  ac.  Hoc 
aure  parcbit.duna  diametro  d e.SC  lineis  cg  b h rquidtftantibus 
linea-  d f,8C  fetantibus  diametru  in  punifiis  K I,  per  qusrpunfta  du 
eJtur  p q K r,8C  m I n o.arquidiftates  a d.Erit  enim  per  corrcl.4  hu- 
ius,unaqua:®  fuperficierii  r g,n  q& b m,quadrata.Etquia  c b pofi- 

taeft 
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a cfl  squalis  b d.rrit  urraqj  fupcrlkimu  c 1 tC  1 p,  quadra  ra.Erunrcp  quamor  quadrata  diuidcnib 
quadratu  c p,squalia,&  quia  torus  gnomo  dnunftans  quadrato  r g,cft  per  j6  8t  41  quadruplu* 
n quod  ex  a b in  b d.quia  quadruplus  qd  fupcrficicm  a hpatet  propo  litum. 

■Euclid.  ex  2amb.  Theoremil.  P ropofitio  t. 

Si  reda  linea  fecec  u teuep,  rcdangulu  coprchefum  quater  fub  tota  & t 
uno  fegmetoru  eu  eo  quod  ex  reliquo  fegmeto  eft  quadrato,  xquu  eft 
ri  quod  fitex  tota  etprfdido  fegmeto  tanqt  ab  unadeferipto  quadrato. 

T H E O N ex  2amb.  Redi  enim  linei  quedi  * fi  fece-  * V *■ 

tltr  utcunq ; in  figno  f,  dico  quid  qiut  er  fub  * f,  cr fi  r r opre- 
bcnfitm  redi ngulii, uni  cu  eo  quod  ex  * a quidrito, equit  eft 
eft  ei  quodfitex  * fiet  fi  r.tmqui  ib  uni  deferipto  quidrito. 

Producitur  enim(per  6 ftcudi)in  redi  linei  ipfi  tfi  redi  li- 
nei a *,tt  poitur ipfi , fi  equiti  fi  Aperi  primi)Et(per  4 S 
prnm)rx'  / dcfcnbttur  quidritii « • ! *,et  defcribitur  dupli 
figura  Quonii  igitur  equilif  eft  > fi  ipfi  fi  *,fed  > f ipfi  • *,eft 
equilis,  CT  fi  Aper  j 4 primifipfi  « e eft  equilis, et » « igitur 
ipfi  ee  eft  equilis,  et  perinde  *f  ipfi/  'eft  equilis.  Et  quonii 
equilis  eft  fi  r ipfi  fi  A cr  * * ipfi  * 1, equit  eft  igitur  r«ipfi* 

*,ty  ’ t ‘pfi  f 'S  (prr  > 6 Prm!- ) Std(per  41  primi)  > « ipfi /e 
eft  equalefupplementi  enim  funlpiriBelogrimi 
igitur  ipfi  et  r/l  equile.  Igitur  * />cr/  rjibunuicefunt  eqtuliuipfi  quiluor  igitur  quadrupli-  | 

eitifunt  ip fius  r «.  Rurfus  quonii  equilis  eft  r fi  ipfi  fi  *,fed  fi  u quidl  ipfi  fi  *,boc  eft  ipfi  >•  eft  equilis: 


V 

O- 


r figitur, boc  eft  •.ipfi'*  eft  equths.et  r- iguur  ipfi  eu  eft  equilis.  Et  quorui  equilis  tft  > « ipfi  • « 
efipfir’.  equum eftueipfi u*,cr*u ipfirftfed u* ipfi* t(per 4 1 primi )eft equalefupplementi 
tnim  funt  pintlelogrimie  ver  « . igitur  ipfi rf  (per  41  etufiejeft  equile.  Quituor  igitur  « •,*  »,»  s, 
Cr/4  fibi  inuieifunt  equiliitquituor  igitur  quidrupliciti  funt  ipfi  ut  1 «.  Ojlenfum  iule  eft  quid  qui - 
tuor  re,  e *,’t,cr/ e ipfius  > « quidrupliciti:  odo  igitur  que  gnomone  * t»  ccpledutwr,quaitruplicitd 
funt  ipfius  « «•  Et  quomi  e e eft  quod  fub  e fi  cr  fi  *, equilis  enun  eft  h ipfi  fi*  quod  igitur  quater  eft 
fub  « fi  cr  fi*,  quidruplicitit  eft  ipfius  * » : ojlenfum  eft  iu  te  quid  ipfius  1 * quidniplicitu,eft  gnomon 
ere.  Igitur  id  quod  quater  eft  fub  e fi  cr  fi  *,  gnomoni  ere  equu  eft.  Comune  apponitur  /0,  quod  equi 
tft  quidrito  quod  ex  e r.  Red  tngulu  igitur  quiter  fubeficrfi*  comprehenfum,cu  quadrato  quod  ex  •» 
y,  equit  eft  gnomoni ' » ► c r (ri  quod  eft ) l>.  Sed  t r .gnomon  c T /‘'.totum  funt  • > //  quidratu,quod  eft 
ex  e *:quod  igitur  quiter  fub  eficrfi*,unicueoqiiod  fitex*>,equiefleiquodfitcx  * * quidrito: 
aequalis  autc  eft  fi*  ipfi  fi>.  Redagulii  igitur  comprehenfum  quiter  fub  « fi  crfiyjuni  cum  eo  quod  fit 
ex  *r  quadrato,  equum  eft  ei  quod  fit  ex  • *,boc  eftei  quod  ex  *fi  cr  fi  > tmquam  ab  uni  deferiptum  eft 
quidrito  Si  redi  igitur  linei, cr  que  fequuntur  reliqua: quod  erit  oflendendum. 

Euclid.  ex  Cimp.  Propofitio  9. 

1 1 linea  in  duo  aequalia  duocp  inaequalia  diuiditur.quacfuint 
I cx  ductu  utriuRf  inaequalium  fcdionu  in  ieipfam  pariter  ac 
cepta.  duplu  funt  utrifqt  pariter  acccptis.qujquidc  ex  dimi 
dia.eacpqux  utricp  fedioni  intcriacct  quadratis.dcfcribu  t. 

Cahp.  Sit  linea  a b diuifa  per  xqualia  in  c,fl£  per  inarqualia  in  d.Dieo  quod  quadratu  a d 8C 
quadratu  d b fimul  iunfta, dupla  funt  quadraro  a c 6C  quadra 
ro  c d fimul  iunftis.Super  linea  a b, erigo  linea  c c.pcrpendicu 
lare  & srquale  urritp  ear  u lincaru  a c & c b,  & produco  e a & e 
b,ent<p  per  ;x  primi, urerqtanguloru  a & b,&  uterc^ anguloru 
partiali  u qui  funt  ad  c.medietas  re^ii.totuscp  e.retfius.  Bt  pro- 
duco d f.xquidiftatcc  c,dC  perpcdiculare  fuper  linea  a b.cnrcp 
utcrip  anguloru  d,re^us,&  agulus  d f b, medietas  rc^h  per __ 
primi.fiuc  1 parre  19 primi. Quarepcr 6 primi  d f fid  dblunt 
afqualia.Apuntflo  f duco  f g,  xquidiftantc  ab.eritippcrxpartcxpprimi^perjidufdc.urercp 
anguloru  g.reftu s,&  angulus ctgperjx medietas rcifii.quareper 6 eiufde, latera  eg  &gf,funt 
xqualia.  Er  quia  pcrpenulrimameiufdem,  quadrarum  e feftxquale  quadrato  eg/fif  quadrato 
g f.ipfum  erit  duplum  ad  quadrarum  g f,  quare  ad  quadrarum  cd.  Item  quia  per  eandem  qua- 
dratum e a eftrqualc  quadraro  a c & quadraro  c e,  ipfum  erit  duplum  ad  quadrarum  a c:  SC 
quia  quadratum  a feftxquale  quadrato  e f 6C  a c per  eandem, ipfum  erit  duplum  ad  quadra- 
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tuma  c 8Cad quadratum  c d.Sedquadratuaf,eftiteru*quaIepereandemquadratoad8£qua 
drato  d f.ergo  quadratum  d 8i  quadratum  d f, dupla  funt  ad  quadratum  a c 81  ad  quadratum  c d. 
Ec  quia  quadratum  d f cft  aquale  quadrato  db,  erunt  quadrata  duarum  linearum  ad  61  db.du- 
pla  quadraris  duarulinearu  qua  fune  ac&cd.quodeftpropolttum. 

Euclid.  ex  Zamb.  T heorema?.  Propcptiog. 

, Si  rctftalinea  fecetur  in  aequalia  &C  non  aequalia.quae  ab  inaequalibus 
totius  fegmetis  fiunt  quadrata,  dupla  funt  eius  quod  a dimidia  St  cius 
quod  ab  ea  quae  media  cft  fetftionu  fit,  quadratoru. 

^ THEON  ex  Z amb.  Refla  enim  Irnea  quadam  * /s.feeetur  in  aqualia  in  pgno  /.cr  in  non  equa' 
lia  in  a.  Diro  quii  quadrat  a e*  « d cr ' * , dupla  funt  eorum  que  ex  - , cr  > d funt  quadratorum.  Exci' 
tetur  enim(pcr  1 1 pnmt)ex>pgno  ippus  * t,addgulos  reflt»  > >,cr  poiutnr (per , primv,eoulis  utnq; 
ipfarum  *;crf  t,cr(p<r  ■ pojhlatumyoncflantur  « ' er  ■ A Et  (per  j t primi)ptr  d ipp • >,paraUe- 
lut  excitetur  * /,c rCper  edndem)per  {ipp  * f, parallelus  excitetur  / ■, cr  (per . poftulatujconncflatur 
. /. Et quoniam equdhs eft.  > ipp  aqualis  eft  (per  s p rimi)angulus ' « e angti/o - . «.  Et  quonu reflu* 
eft  ungulus  qui  ad  >,  reliqui  igitur  anguli  •aecr*'ft  umreflc/imt 
aquales:  uter  q;  igitur  eorum  quifub  * • / cr ' a '.  «fli  dimidius  eH 
Ob  ii  quoq;  crtttfif$  ip/orum  ’/!/cr>'  P, reflt  ditoidim  eft. Totus 
igitur  < > 4,  reflut  e/l.  Et  quoniam  quifub  « ' 1 reflt  dimidius  cft, 

reflut  autcqulfub*  f{,  aqualis  enim  interiori  eft  oppofttoCpertp 

primijkoc  ejfipfi  • / reliquat  igitur  qui  fub ' a[jrtfli  dimiUmeft. 

• Aequus  igitur  cft  (per  6 comune  fentetii)quifub  • '/>  ei  quifub'/ •:  ► J.  * „ "#  ■ 

quare(per  6 primi)et  lutus  > ..lateri/,  eft  aquale.  Kurfus  quomu  ugului  qiu  ad  t.reflt  dtmtdtut  c/t.rcaM 
uute  ejt  qui  fub{d-.i,aqualis  enim  rurfus  eft  interiori  cr  oppofito  ipp  > / 4(per  ij  primi  (reliquus  igitur 
qui  fuf>  redii  dimidius  eft.  Aequalis  igitur  eft  angu/ut  quiadf.ippd{  d.  Quare(ptr  6primijO-  U' 

tus  d {.luteri  d /s  eft  equule.  EJquonia  umequatis  e/l  ipp  >',CT  aquum  e/l  quod  ex  « > ei  quod  ex  ryqud' 
irutu  igitur  que  /untex/*rcr/; , eius  funt  dupla  quod  eft  ex*/.  At(per  4? primi)  eis  qua  /itn  ex  * / 
cr  / '.aquum  e/l  quod  «x-*/it  quudrutum:  ungulus  enim  quii iit  * / ',refli«e/l.  Igitur  quod  ex  * '/tt.rtua 
quod  e/l  ex  * duplum  eft.  Kurfus  quoniam  equulis  eft  • ■ ip/i  ■ /.aquum  eft  id  quod  ex ' «,et  quod  ex  » /. 
quadrata  igitur  qua/itnt  ex  • > cr  '{idupla  funt  quadrati  quod  ex  • /.  Q uadrutis  autem  que  fiunt  ex  • », 
cr  -/.aquum  e/l  »d  quodex  'fper  47  primi)quadratum  igitur  quod  ex  • {.duplum  eft  eius  quod  ex  -{. 
Aequalis  autenitk  ' / ipfi /Viigitur  quod  ex  ' /duplum  eft  eius  quodex  / d . Eft  autem  cr  id  quod 
ex*  t.duplumems  quod ftttfrr.  Quadratu  iguur.qua  ex  » • CT  > 4 quadratorum  V‘*fiunt 
ex  * ' cr  / . dupla  funt.  V»u  tem  qua  fiunt  ex  * i cr  > /,  aquum  r/1  id  quod  ex  » {fit  qua- 
dratum  X per  47  primi. ) Reflut  enim  eft  angulus  qui  fub  * • /.  Qt/adratum  tgtturex 
qua  ex  » <■  cr  / a punt .duplum  efl.  Ei  autem  quod  pt  ex  * /,  aqua/ia  /unt  ea  qua  punt  ex  y cr  ■ { 
(per  47  primi)  reflut  enim  eft  angu/ut  qui  ad  u.  Ea  igitur  qua  cx  * 'cr  d {.dupla  funt  eor  11  qt ia  cx  * / 
erepunt  quadratorii.  Aequalis  auteeft  a/ip/i  ' i, quadratu  igitur  queex-'crJ  P/iunt.dupla/unt 

eorum  qua  ex  */cr  / d punt, quadrator». Si  refla  igitur  linea  feceturm  partes  aquales  crinayles, 

qua  abinaqualibus  totius  fegment  is  ftut  quadrata, dupla  funt  "tfnodex  dimidia^  ex  medio  /agmen 
torum  fit  .quadratorum:  quod  oportuit  deptonftrarc.  - 

Euelid.  et  Cunip.  _ rropqffttoio. 

llineainduofqualia  diuidatur.cicp  in  longum  alia  addatur, 
quadratum  quod  deferibitura  tota  cum  addita  quadra- 
tu quod  ab  ea  quae  addita  eft  utraqt  quadrata  pariter  accc- 

pta,ei  quadrato  quod  adimidia^iqt  quod  ab  ca  producitur 

qua:  ex  dimidia  adietftaqj  c5fiftit,utrifcp  qua  ^ 

dratis  pariter  acceptis  dupla  efte  neccffe  cft. 

C A M P * k V s.  Sit  linea  a b diuifa  per  xqualia  in  c.Si  ad- 
dita (ibilinea  b d,  dico  qudd  duo  quadrata  duarii  linearum 
a c & b d, pariter  accepta, dupla  funt  duobus  quadratisdua- 
rum  lincar  um  a c 8C  c d,pariter  acceptis . Erigo  c e perpendicu 
lare fuper  linea  ab.&arqualcurricplincarua  c&cb.&pCTfi 

do  triangulum  a e b.dulta  lineis  at  8C  eb.eritqi  ut  in  prar-  ^ 

miflautaque  angulorum  a SC  b,  OC  uwrquc  eorum,  qui  funt  ad  c, medietas  refti  PCTJXfP”^ 
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totusip  e eft  reftus.  A pun&o c, produco  c f.xqualem  & xquidiftantem c d,&  produco fdftfeb, 
quo  ui  que  concurrit  in  puncto  g,  &’  produco  Unci  a g.Eritip  per  ultimi  parte  19  primi, angulus 
c e f,  refius.fed  angulus  c e b.cft  medietas  redii, ago  angulus  b e f.eft  Umiliter  medietas  rcdti.ftt 
quia  per»  primi, t d eft  xquidiftas  c e,  erit  per  jq.  eiufde, angulus  frcdlus,  ergo  per»  eiufde, erit 
angulus  e gf  medietas  refii:irem  per  cande.angulus  dbg 
(imiliter  medietas  redii, propter  id  quod  angulus  b d g efl  re 
dius, ergo  per  «eiufdem,  duo  latera  ef  Si  fg  funtatquaUa, 
item  duo  latera  d b & d g funt  arqualta.  Ergo  per  pcnulnma 
ctufdem, quadratum  e g, duplum  eft  ad  quadrarum  e frqua-  ^ 
re  ad  quadrarum  c d.Ircmtp  per  eandem, quadratum  a e,du- 
plum  eft  ad  quadratum  a c.  Et  quia  quadratum  a g eft  per 
eandem  arqualequadrarisa  e & cg.  It  militer  quoque  BC  qua 
dratis  a d SC  d g,at  quia  quadratum  d gcft  aquale  quadrato  b d, erunt  duo  quadrata  duaru  linea 
rum  a d & b d pania  accepta, dupla  duobus  quadratis  duarum  linearu  a c & c d parita  acceptis, 
quod  eft  propotscu.  Harcaute  Bt  omnes  prxmiflar.ueritate  habent  in  numeris  licutfid  in  lineis. 

Euclid. ex Zamb.  Tfceorema  io.  Propofitio  io. 

Si  reda  linea  fccetur  bifariam.apponatur  autem  d quarpiam  reda  li  " 
nca  in  redum.quod  ex  tota  cum  appolita  & quod  ex  appofita  utraque 
quadrata,  dupla  funteiusquod  ex  dimidia &dus  quodexadiaccntc 
dimidia  &adiunda,tanquam  exuna  deferiptorum  quadratorum. 

T H E O N ex  Zamb.  Refla  enim  quodam  /mea  « t.ficctur  bifariam  in  y^ppenaturfa  ri  quo- 
piant  refla  lina  in  reflant/ A.  Dico  quod  quadrata  quo  ex  « «t  er  A f.dupla  funt  quadrator  ii  quo fiunt 
ex  • ><J>  't.ExciteturCpa  1 1 primOnjiu/u ai  tpfo  > ftgno.ipfi  « A At  ai  angulos  r edos  y '.crpona- 
WrCperj  prinu)oqualis  utrij,-  i pfaru  «r  c ry  A,ct(pcr  • po  . 

teram ) c onneflanrar  > « cr  > A.  Et  ( per  r primi ) per  ■, 
ipfi  « A parallelus  excitetur  ‘AC  <7  per  eandem ) per  «i, 
ipfi  > • parallelus  excitetur  * /■  Ef  quoniam  in  parallelos  re- 
fias  lineas  y > cr  d/,  refla  quodam  linea  incidit  • /,  anguli  igi 
rar  > i/cr  '/A, (per  19  pnmi)duobus  redis  funt  aquales.  An 
guliigitur  f>fi  cr'f ‘'Juobus  reda  funt  minores,(per  ean- 
dem. ) Quo  cutia  minoribus  duobus  redis  producuntur(per 
jpo)lulatH)coincidunt:lgitur  > fi  cr/ A produdo  ad  partes  d 
A coincidunt,  producantur,  cr  coinciiant  in  *,cr(pa  1 pofiulatum)cfimdalur  • ».Ef  quoniam  aqua- 
lis tftay  ipfi  > t,  angulus  quoque  * < > angu/o  >«  > e/i  aqualis  (per  s primi)cr  reflue  e/?  qui  ad  >, dimidius 
ago  rcdt.ejl  uterq;  quifub<*rcr‘'r.Et  propterea  utcrq-  elidquifub  >'fi  &'fi  > ,refli  dimidius  eft: 
redm  igitur  eft  qui  fuba.fi.  Et  quoniam  angulus  't>  redi  dimidius  efl,c r(per  1 j primi)angulm  igitur 
A fi  * refli  dimioius  eft.  Angulusautem  fi  A »,refli«  eft  .aqualis  enim  eft  ei  qutfub  Ay  interni  enim:r eli- 
quiis igitur  angulus  A • fi,redi  dimidius  eft.  Igitur  (per  6 communem  fententiam  primi)angulut  A » >,refU 
dimidius ejl. Igitur(per  6 communem  [enteutiam primi )anguUu  Aafi.ci quifubAfiweft  aqualis.  Q ua- 
re(per  s primi)cr  latus  fi  AJUteri . A a quum  eft.  Rurfus  quoniam  angulus  > */,  redi  dimidius  efl.redus 
aute  qui  ad  foquahs  enimiper  1 4 primi )ex  oppofito  ei  qui « A reliquus  igitur  agulus/ < >,redi  dimidi 
us  ejl.  Angulus  igitur* -/,angulo/>  • eft  aqualis.Qgarc(pcr  6 primi)cr  latus /'jatcrif  • eft  aquale.Et 
quonia  aqualis  eft  > r ipfi  y «,  quadratu  quoq;  quod  ex  . > ,ei  quod  ejl  ex  y » quadrato , oquum  eft.  qua- 
drata  igitur  funt  ex  r > cr  r *,  dupla  funt  eius  quod  fit  ex  a y, quadrati.  Eis  aute  quofiut  ex.ycry*(per 
47  quo  primi)aquu  eft  id  quod  ex  > «.  Quadratu  igitur  quod  ex  < a.duplu  eft  eius  quod  fit  ex  a y.  Rurfus 
quoniam  aqualis  eft  ./ipfi  </,  quadratu  quod  fit  ex  -/.a  quii  efl  ei  quod  fit  ex  ./quadratoiquadrata  igfttir 
quo  ex  a/c r '/ fiunt,  eius  quod  fit  ex  < /.dupla  funt.  Eis  aute  qiia  fiunt  ex  < /cr  ’ jTper  47  primi)  oqufi 
eft  id quadratum  quod  fit  ex  < *:id  igitur  quod  fit  ex ' •, duplum  efl  eius  quod  fit  ex  >/.  Aequalis  autem  eft 
•/ipfi  y u;id  igirar  quod  fit  ex  < », duplum  eft  eius  quod fit  ex  > A.  patuit  autem  quod  cr  id  quod  fit  ex  • a, 
duplum  efl  eius  quod  fit  ex  * 7.  Quadrata  igitur  quo  fiunt  ex  « • cr  • *, eorum  quo  fiunt  cx*rc-yAqua 
dratorum,dupla  funt.  Quadratis  autem  quo  fiunt  ex  « « c T.y,  oquum  efl  id  quod  fit  ex  ••  quadratu! per 
47  primi  )Qgadratum  igitur  quod  fit  ex  a •, eorum  quo  fiuntexaycryA.duplumeft.Ei  autem  quod  fit 
ex  a aequalia  funt  quadrata  quo  fiunt  ex  • A cr  A •.  Quadrata  igitur  quo  fiut  ex  • A cr  A dupla  funt 
eorum  quo  ex  « > cr  > a fiunl.quadratorumioquahs  autem  eft  A . ipfi  A A.  Quadrata  igitur  quo  fiunt 
ex  a A cr  A f, dupla  funt  eorum  quo  fiunt  cxaycryA  quadratarii.  Si  refla  igitur  Unca  fee et ur  bifariam, 

Cr  quofequuntur  reliqua  ul  in  theoremate, quod  ojlendcre  oportebat. 

Euclides 


LIBER  SECVNDVS. 

Euelii.ex  Camp.  Propofitio  u. 

Atam  lineam  fic  lecare.ut  quod  fub  tota  & una  portione  re 
I ctangulmp  cotinctur.xquuniGtci  quod  fit  ex  reliqua  ietfiio 
___  I nequadratum. 

Camhanvs.  Sit  linea  data  a b,quatn  uolumus  fic 
<fiuidcrc:ut  quod  ex  tora  ex!  una  cius  portione  produci- 
tur, .equum  fit  quadrato  alterius . Deferibo  quadratum 
tplius  a b.quod  fit  a b e d.  Latus  b d diuido  per  xqualia 
in  e, Si  produco  a c:5C  e b produco  uftpad  fiira  quod  e f 
iitxqualtsa  c.Et  exb  fportioccxriinicca.dcfcrtbo  qua 
dratumquod  ex  latere  a b rcfccar  portionem  aequalem 
b f,quxfirbh:& quadrarum  dcfcnptuin  fitb  fh  g.Dico 
quod  a b fic  eft  diutfa  in  pun^o  h , quod  illud  quod  fit 
ex  tora  a b in  eius  porrionem  h a, eft  xqualc  quadraro  h 
b.  Produco  g li  ufquc  ad  k,qu£  erit  squidiftans  a e. Quia 
ergo  linea  d b diuifa  eft  per  xqualia  in  c,&f  eft  fibi  addita  linea  b f,erir  per  6 huius, quod  fir  ex  d i 
in  b feti  quadrato  e b.xquale  quadraro  e f:  quare  & quadrato  e a:quarc  per  penulrima  primi, qua 
draris  duarum  linearum  e b b a. Ergo  dempto  ab  utnfcp  quadraro  linex  e b,crit  quod  fit  ex  d f 
in  b f,&'  ipfum  eft  fupcrficieS  d g, aquale  quadraro  linexa  b.Ergo  dempro  ab  umfep  parallelogrS 
mo  h d, erit  quadratum  Ii  f xqualc  parallclogrammo  h e.  Et  quia  quadrarum  Ii  f eft  quadraram  U 
nex  h b,&  parallclogrammum  h e producitur  ex  e a, qux  eft  xqualis  a b,in  a h,  patet  faftum  cfle 
propofitum.^f  Ad  hoc  autem  facicndu  in  numeris,  non  labores:  quia  impoftibile  eft  numerum 
iicdiuidi,ut  hic  undecima  proponit, ficur  fcics,fexri  26  te  docente. 

Euclid.ex  Zamb.  Problema  1.  propofitio  1 1. 

11  Datam  redam  lineam  fccarc,  ut  quod  fub  tota  &C  altero  fegtnento 
comprchenfumrcCtangulu,  aequum  Iit  ei  quod  fit  ex  reliquo  tegmen- 
to quadrato. 

THEONk Zamb.  Sit data  reda tinea  *':oportct  autem ipfam * f>  fec  are  ,ut  quod  , j 
fub  tota  er  altero  figmento  comprehoifum  rcdangulum,  equum  fit  ei  quod fit  ex  reti- 
quo  fcgmcnto.quadrato.  Defcribatiur(pe r 46  primi)ex  a fi, quadratum  ■‘fir  S, er  fece- 
tuiiper  IO  primi)  u ?btfariam,in<Jigno,o"  conneflatur  ! 1.  Et  extendatur 
(per  x po/tulatum)  y«,in  /,cr  ponatur(p  j primi  )ipfi  fi  <,equalri  -/.Et(f>cr 
4.6  primi)cx*fdefcribatitrquaJratit/r  a er  extendatur  (per  xpofiulatu) 

» *.  Dico  ijuoi  * fi,fecatur  in  ■',!<(  quod  ex*  fi,trfi  t,comprcbcnfumrc' 

(langulum,equum  fu  ei  quod  fit  ex  u f, quadrato.  Quoniam  enim  re. Ia  linea 
* > fala  eft  bi  fariam  in  'fadiatcl  autem  ei  *{pgitur(pcr  6 fecundi  )rtflangulu 
eomprebcnfum  fub y f,  cr f *,un.i  cum  eo  quod  fit  ex*  '.quadrato,  equit  ejl 
nquolfitex  '/quadrato.equahs  aute  eft ' j.ipft  • ?:re(langulum  igitur  com-  ~ ’ 

' prehenfumfub  yf,<y/*,und  cum  eo  quod  fit  ex  > * quadrato, equum  eft  ei  quod  fit  ex  < fi  quadrato.  Sei 
et  quod  fit  ex 1 fequalia  funt(per  Exprimi  )ca  que  fiunt  ex  fi  *,<y*  ',quadrata:re(lutenimeftangu* 
liu  qui  ad*.  Quod  igitur  eft  fub  y [,cr{*,eumeo  quod  fit  ex*', equum  eft  eis  que  fiunt  ex  fi  *,ej*  *. 
Commune  aufiratur  td  quod  ex  > ',reliquumigilurredangulumccmpnhcnfumfub  y /,C t!  •'■equum 
ejl  et  quod  fit  ex  * fquadrato.  Et  id  quUcquod  fitfuby[,cr{*,cft  tpfum  / * lequalts  enim  eft  /«ap/lA. 
Id  autem  quod  filex*  fi, eft  ipfum  * a.  igitur  f*  equum  eft  ipfi  * Commune  aufiratur  * -,  reliquum  igi 
tur/ojpfi  / /,eft  equale.  Eft  autem",  id  quod  fub*  fi,cr  t Aqualis  enim  eft  * fi,ipft  £ «*.  A t {■',  id  eft 
quod  ex*  o.Kedangulum  igitur  comprehoifum  fub  • ( cr r *,equum  eft  ei  quod  fit  ex  0 *, quadrato. 
Data  igitur  reda  linea*  f,in  \dijfeda  eft,ut  redangulum  fub  • fi.tyfi  > eomprehenfum,equumfitei 
quod  ex  *0  fit  quadrato: quod  ficijfe  oportuit. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  1 ». 

SNhis  triangulis  qui  obtufum habent  angulu,  tanto  ea  quf 
jobtufumfubtcnditangulum  , ambobus  reliquis  lateribus 


n.  | qux  obtufum  cotinent  angulum  amplius  potcft.quantum 
aZsZdJ  eft  quod  continetur  bis  fub  uno  eorum.atqj  ea  qux  ei  dire- 


«fte  iuncfta  ad  obtufum  angulu.  a perpendiculari  extradeprehenditur. 


„ GEOMETR.'  ELEMEHT.  EVCtIDIS 

Caufahvs.  Sit  triangulus  a b c.cuius  angulus a fit reflus.Dico  quod  quadratum  latcril 
bc  xquum  cft  quadrato  lateris  a b Si  quadrate .lateris  a e fimul  futnptif.C^a<faboBgoh|C^ 

L^feundu  doftrina  pr««denns^.tlj  fluadratu  b c,fup»rfioo  b e d e.K  quadiatu  b a fupCT- 

fici«  b fga.Si quadratum  a c.fuperficies  ae  h K.  Ab  angulo  a reflo  duca  ad  bafin  de  bafinma 
ximi  qua®  rances  lineas, (cilicer  a I rquidiftantem  utnqi  laten  b d Si  e e qua  fe«bcin  punflo 
m Si  Itypochenufas  a d Si  a e.lremip  a duobus  rebquis  angulis  manguli.qui  funrbSi  c , ducam 
adduos  angulos  duorum  quadratorum  m.noru.duas  lineas  fc'n,"'"an'^n'nS 
gulum  qua  funt  b K Si  c f.Et  quia  uterq»  duorum  angulorum  b a c Si  b a g,eft  r^.^‘4  «*« 

|c  linea  una  eadem  ranone  em  b h, linea  una, quia  utaque duorum  angulSrumcab&caheft 
Feflus  Quia  erro  fuper  bafin  b f ,8i  inter  duas  lineas  *quidiftantes,qu{  Iunt  c g Si  b f.conftinita 
funt.pamllelogrammu  b f ga  Si  mangulo  b fe , eiit  per  4.  parallelogrammum ^S^upUral 
triangulo  b f c?fird  mangulus  b fceft  aqualis  triangulo  bad  per  4,  quia  fb  8l  b ic 
fum  f qual.a  a b Si  b d laienbus  poftremi.  Si  angulus  b pnmi  cft  aqual.s  angi^bpoftremi  ro 
quod  uter, p conftat  ex  angulo  reflo  Si  angulo  a b c communrergo  para  lelogmmmum  I » f ga, 
d»  duplum  ad  triangulum  a b d . Sed  paralletogrammumb  d Im  cft  duplum  ad  eundantrimu 

gulum  per  4.,quia  conftiluti  funt  fuper  eandem  bafin, fciUcet  b d Si  inter  lineas  aquidrtan»» 
luafunt  b d Si  a Urgo  Per  communem  fciennam  quadra.um  ab  f g.  St  pmalldcyammubdl 
m funtxqualia, quia  eorum  dimidia, uidclicet  pradtfll  inangul.  funt  aqualia  bode™  modo 
8i  per  eafdcm  propofniones  mediannbus  triangulis  K b c 8i  a e c, probabimus  quadratu  a ( h K 
clfc  aequale  parallelogrammo  celmtquarepatei  propofitum. 

Eudld.exZamb.  Theorema » Propofttio  47. 

In  reculis  triangulis  quadratum  quod  a latere  reiftum  angulum  47 
fubtendente  fit,  xquum  eft  quadratis  quae  fiunt  exlateribus  retfuan* 
gulum  continentibus. 

° TftEOS  ex  Zamb.  Sit  triangulum  retiagulum  * retium 
babensquifubF*>  angulum.  Diro  quod  quadratum  quod  fit  ex  f r , 

Squum  eft  quadrat  it  qua  fiuntexA*  gr*f.  Defcnbatwr  enim  ( per 
4«}  ex  A >,qualratumF’S>  >,<3-  (per  eandem’)  ex  d • er  * quadri 
ta  • (f  » cr  a r . ) . Ef  per  a.ipfis  < * cr  f (per  s 1 propofitionc)pa 
raUelus  excitetur  a \crconnetiantur(per  1 poftutaiu)'  -<  cr>/.Et , 
quoniam  anguli  A*>  cr  funt  retii,  ad  aliquam  igitur  retiamli- 

ncamA*,addatumq;ineafignum*,duxrctixlinex*  r cr*  «no» 

W.C-.  in  eafdcm  partes  pmetia, angulos  * utrobique  duobus  retiis  equos 
tfficmnt  (per  14  propofttionem  ) in  retium  igitur  eft  a r ipfi  * ». 

Ac  per  hoc  cr  A*  ipft  eft  in  retium.  Et  quoniam  angulus A r . 

squalis  eft  angulo/ f*,  retiusenimuterque  eft,  communis  ponatur  angulus  • •> : totuugiturs  U*, 

toti /A  V eft  aqualis  . Et  quoniam  dua-f.crtJ  duabus  A/cr  A > funt  altera  alteri  aquales , c r angu- 
Ius  /A  - angulo/ A > eft  aqualis , bafts  igitur  *'bafif,  (per  4 propofttionem)  eft  aqualis  <y  triangu- 
lum * A / triangulo  / A * eft  aquale.  Trianguli  uero  * A / (per  41 ) parallelogrammum  A » duplum  eft 1*4 
fttm  enim  habeleandi.hoc  cftA  /.»  eifdemq,  eft  parallel,s.boe  eft  A/cr  - *.  Et  triangull^/AyipeT 
eandem  quadratum . A duplum  eft.baftn  narnq;  eandem  habet  M x eft  A /,ej  us  etfdcm  eft  paraHrlts,hoc 
eft /A  cr-yqua  autem  aqualium  dupla  funt  (per  6 communem  fententtam  ) adtnuuemlmtaquaUa: 
parallelogrammum  igitur  f s a quum  eft  quadrato  . f.  Similiter#  ft  connetiantur  ( per  . poftulatum)-  > 

CT  F rjen  letur  parallelogrammum  , r,aqualeefje  quadrato  0 Totum  igitur  quadratu  duo 

busaAcr*}  quadratis  aquum  eft. Et  quadratum  A*<>,eft  dcfcnptu  ex  (y.at  quadrata-  < Oy>  r, fiunt 
defenpta  ex  f * cr  * '■  Quadratum  igitur  quod  ex  A r latere,aquum  eft  quadratis  quaputex  lateribus 
(.  cr*  y.tnretianguhs  igitur  trianguhs.quadratum  quod  ex  retium  angulumfubtcndcntc  latere  ftt.CT 
quafequuntur  reliqua  ut  in  theorematequod  erat  oftrndcndum. 

’ Euclid.ex  Camp.  Propofttio  47. 

1 1 quod  ab  uno  trianguli  latere  in  fcipfumdufto  produci*  47 
{ tur.xquum  fuerit  duobus  quadratis  qux  a duobus  reli* 

J quis  lateribus  defcribuntur.reiftus  eft  angulus, cui  latus 
illud  opponitur. 

C A M I-  A N V s.  Lineam  in  feipfam  ducere.eft  eius  quadratu  deferibere.  Sit  triangulus  a b c, 
fitm  quadratum  lateris  a c,*quale  quadratis  duorum  laterum  a b Si  b e fimul  lunftis, dico  angu 
lura  b cui  latus  a c opponitur.elfc  rcflum.Et  lute  cft  conucrfa  prioris.  A punflo  extraho  fineara 


-v: 


UBER  PRIMVS: 

bdpcru  perpendicularem  fuper  lineam  bc,quam  pono  xqualcab, 
tl  produco  lineam  d e, erit  ptr  pr  {Ccdcnrem.quadratu  d c, xquale  duo 
bus  quadrans  duarum  Uncarum  d b Si  b c:S£  quia  b d polita  eft  aequa 
Iis  b a.crut  per  commune  fcientiam.qu  j cft  Uncarum  xqualium  (qua 
lia  cfle  quadrata, quadrata  duarum  linearum  a b St  b d xquaUa:  qua- 
propter erit  quadratum  d c.xquale  quadrato  a e.  ergo  per  aUam  com- 
munem fcicntiam  qujeftcouerfa  prioris ,fct licet  lineas, quarum  qua- 1 
drata  fuut  xquaUa  eiTe  xqualcs.cnt  d e aequalis  a cquare  per  8. angu- 
lus b,  trianguli  a b {.eft  recius  quod  efi propolitum. 

Euchd.  ex  Ztmb.  Theorema  i+.  Propefitio  4». 

41  Si  trianguli  quod  ab  uno  laterum  quadratu,cquale  fuerit  eis  qug  ex 
reliquis  triaguli  lateribus,  quadratis : angulus  coprehefus  fub  reliquis 
trianguli  duobus  lateribus.retftus  erit. 

T H E O N ex  Ztmb.  Trianguli  nanq;  «A  t,quod  ex  mola 
fere  A t quadratum,  equum  fit  eis  que  ex  A *,*  t latrfibus,  quadre 
1 tis.  Dico  quod  angulus  A « >, reflue  rft.  Excitetur  enimlpert  1 pro 
pofitionem)ab  u fignojpfi « t relit  linee  ad  angulos  re  flos*  i.  Et 
(per  j propofitione)ponatur  ipfi  * A emulis  * «^erCpcr  1 poflula 
tu)coneflatur  * r.  Et  quonia  e qualis  eft  S*  ipfi  * t. .quadratu  quod 
ex  * a, equum  efl  quadrato  quod  ex  * A.  Commone  apponatur  qua 
iratum  quod  ex  • t,quadrata  igitur  que  ex  A *cr*  >,equalia  funt 
tis  que  ex  A *ey*t  quadratis.  At  (per  precaditem)quadratis  que 
ex  e • cr  * t,  equum  efl  quadratum  quod  exit.  Reflui  enim  efl  angulus  e*y.  Quadratis  autem  et*  A 
er  « t ( per  bypothefln ) equum  efl  quadratum  quod  ex  At, nam  id  receptum  efl.  Quadratu  igitur  quod 
ex' t,  equum  eft  quadrato  quod  ex  At-  Qjare  latus  i >,lrferi  At  efl  equale : cr  quoniam  * * , ipfi  * A 
efl  equa lr, communis  autem  * ,,dn* igitur  /*&’  t, duabus  A*&*tf“nt  equales,  cr  bafisiy,  bafl 
A t equulis.  Angulus  ig/tur  f*t  angulo  A • t(per  I propofiiionem)eft  equatis.  At  angulus  i*t,  reflui 
tfl-.reflus  igitur  efl  efl"  angulus  A *t-Si  trianguli  ergo  quod  ab  uno  laterum  quadratum,equum  fuerit  eU 
que  i reliquis  trianguli  duobus  lateribus  quadratis  angulus  comprchcnfusfub  reliquis  duobus  triang» 
Ii  lateribus  se  flui  erit.quod  erat  ofltndendum. 

CAMPANI  additio. 

Propofitis  quibufcunqj  quadratis,  alteri  illorum  gnomonem  reli» 
quoxqualcm  dcfcribcrc. 

Proponantur  ergo  duo  quadrata , fdlicer  a b SC  c d, 

& fit  propofitum  produccrcgnomonem  circa  quadra 
tum  .1  b,xqualem  c d quadrato . Protrahatur  ita cj>  unu 
lanis  quadrati  a b ad  xqualitarem  unius  lateris  quadra 
ticd  in  connnuum&direftumA'  fit  fc, ira  quod  fc  fit 
rqualeuni  laterum  quadrari  cd,&'  ex  educam  lineam 
ie&amada:firergo  rriangulus  orthogonius,  quia  feft 
angulus  reftus.  Neftarur  ergo  fic  argumentum, fecun 
dum  penultimam  primiiquadraru  e a cft  ranrfi,  quan- 
tum quadrarum  e f & quadratum  f a,fed  quadrarum  e f eft  xquale  quadraro  c dy8C  quadrarum 
f a cft  xquale  quadraro  a brergo  quadratum  a e, eft  xquale  quadraris  a b SC  c d . Irem  e f a, eft  trian 
gulus.ergo  e f & f a latera, funt  longiora  a c larere.fecuridum  20  primi,  fed  f a eft  xquale  f b ratio 
ne  quadrarurx,  crgOcf&fb  funt  longiora  a e. «ergo  illa  toralis  linea,  fcilicct  cb,  eft  maior  a e^ 
refecerur  ergo  b e ad  xqualitarem  a e,  ad  punlium  c,  ita  quod  b c (it  xquale  a r.crgo  quadrarum 
b c eft  xquale  quadraro  a c fed  quadrarum  a e Cur  pri us  probatu m fuit)  eft  arqualc  quadraris  a b 
& c d.crgo  quadrarum  b c cft  xquale  cifdem.Sed  quadratu  b c addit  Cupra  quadrarum  a b,  gno- 
monem illum  quem  uidcs,ergo  gnomo  ille, cft  quadrato  c d xqualis:  quod  erat  probandum. 


LIBRI  PRIMI  FINIS. 
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$*EVCLIDIS  MEGARENSIS 

GRAECI  PHILOSOPHI,  GEOMETRICORVM 

elementorum > Liber  fecundus, 

Euclides  ex  Conpmo. 

Mne  parallclogrammum  repagulum,  fub 
duabus  lineis  angulum  redumambictibus 
dicitur  contineri. 

Campakv*.  Paralie logrammum.eft fupcrficiet equi 
diftanriumlarerum.  Parallclogrammum  triangulum,  cft 
fn  perficies  jquidiftamium  laterum  habens  omnes  angulos 
rectos, &l  producitur  ex  uno  duorum  laterum  eius  ambien- 
tium unum  ex  fuis  angulis, duio  in  reliquum , ii  ideo  fub 
illis  dicitur  contineri. 

Omnis  parallclogrami  fpatij,ea  quidem 
quae  diameter  fecatper  medium  parallelo' 
gramma.circa  eandem  diametrum  confidere  dicuntur.  Eoru  ueropa 
ralleiogrammorum  quae  circa  eandem  diametrum  confidunt,  quodli 
bet  una  cum  fupplementis  duobus.gnomo  nominatur. 

Ca MPANvt,  Quxparallelogramma  dicuntur  confiftcrecir 
ca  diamcrrum  ,&  qux  funt  fupplcmcta , expolitum  cft  fupra  in  de 
monih-arioncq.;  primi.  Sircnim  parallclogrammua  bed, cuius 
diaincnumaddiuidant  duxcf.ghjduftxlincx  xquidiftanrerla 
tenbus  oppofiris  dich  parallclogrammufccares  fe  fuper diametru 
a d, in  puncto  K,  erit  ipfum  parallelogTammudiuifumin  4paral 
lclogrl  ma.  Er  un  umquodq?  duoru  parallclogrammoru  qux  funt 
agcK&Kfh  d,  qux  diameter  fetat  per  mediu,  dicitur  cofiftererir 
ca  diametru. Reliqua  duo  qux  diameter  non  fecar.dic  uror  fupplc 
menta: qux  duo  fupplcmcta, cum  utrocp  ciitfloru  parallclogramo 
rum lonfiftentiu  circa  diametru,  c^mponur  figuram  quanda.qui 

gnomo  appellatur, cui  dccftad  complemctum  parallelogrammi,  c ^ 0 

parallclogrammum  unum  reliquum  circa  diamcrrum  confiftens.quod  (i  addatur , fupra  diame 
rrum  toralis  compotiri  confuter, emqj  fimile  torali.  Vnde  parallclogrammum  addito  gnomone 
quamuis  crefcar.minime  tamen  alteratur, quemadmodum  dixit  Ariftotdcs  in  PrxdicamcntiS. 

Euclid-c * Z amb.  P arallclogrmmmre^angulum. 

Mne  parallclogrammum  rcdangulum,  fub  duabus  rc- 
dum  angulum  comprehendentibus  > redis  lineis  dici- 
tur  contineri. 

Quid  gnomon. 

Omnis  parallelogrammi  * loci  eorum  .quae  circa  dimetictem  illius 
funt  parallelogrammorum.unumquodqs  cum  binis  fupplcmcris,gno 
mon  uocctur. 

Uuclid.  ex  Cdmp.  Propofitio  t. 

I fuerint  dug  linef.quaru  una  in  quotlibet partes  diuidatur,  , 
illud  quod  ex  dudu  alterius  in  alteram  fiet,aequu  critijs  qug 
exdudulinexindiuifac  in  unamquantj  partem  linea:  pani- 
cula emi  diuifae  rcdangula  producentur. 

Campanv'.  Li  neam  in  aliam  lin  tam  d licere, eff  fupra  rtrminos  unius  tarum  duas  lineis 
onhogonalirer alq  aequales erigere, & fuperfkiem  arquidiftanhum laterum  rcflanguUmcom- 
plcrc.qux  fub  illis  duabus  lineis  per  diffinitionem  dicitur  condncri.  Sim  du*  lineae  ab&c.qna 
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rum  una  (cilicet  a b,in  quotlibrr  partes  diuidarur  qux  f nta  d & d e St  eb : dico  quod  illud  quod 
fit  ex  dudhi  c in  rorum  a b,  equum  eft  illis  parallelogrammis  rcftanguUs  ftmul  tunfhs.qux  luit 
excinadStindeKineb.Superpunflaa, b, erigam  lineasaf&bg^-  K W f 
perpendiculares  fuper  lineam  a b.quarum  utrarp  (it  xqualts  lincx  c,  1 

& complebo  reiidgulam  fuperficiem  a fb  g,  dudia  linea  f g.qux  per 
diflininonem  producitur  cx  cin  ab, SI  fub  illis  dicitur  contineri.  Pro 
traham  quotp  per  ;t  primi  d punctis  d S£  c.ltncas  d h SC  c k jquidifta- 
tes  lateribus  a f 8t  b g.critqj  utratp  rarum  (qualis  c per  14  primi, quo 
niam  utraqi  earum  eft  aqualis  af  per  diffinitionem  igitur  reftangu- 
lua  d fh  producitur  ex  cin  a d,3t  fub  illis  dicitur  contineri,  & tecian 
gulum  d h c K,ex  c in  d e,&  rcdlangulum  eKbg.excineb.  Et  quia 
S nxc  rectangula  iimul  iundla  funt  zqualia  torali  rcdlagulo  a ( b g,  pa 
teruerumellcpropofitum.  Euclid.ex Zamb.  Theorema  t.  Propofltio  1. 

, • Si  fuerint  binx  recftg  Imep.feceturcp  ipfaru  altera  in  quo  tcuqt  fegme 
ta.rcdtangulii  coprchenfum  fub  duabus  recftis  linris.xquu  eft  eis  quae 
ab  infecfta  SC  quolibet  fegmento  retflangulis  comprehenduntur. 

THEONeaZamb.  Sint  bine  reda  linea  « cr  fiyfeceturcp  carie  _ p 

altera  fi  > utcunq;,in-'  fcilicct,cr ' /ignis.  Dico  quodredangiilumcopre  3 


-i 


benfum  fub  * erit  > aquum  eft  "(tantulo  comprehenfofuh  a et  fi  /,c r 
ei  qu od  fub‘cr^',cr  etiam  ei  quod  fub  « er 1 a.  Excitetur  naq;(per  1 1 
propofitionem  primi)ex  fi, ipft  fi  ><d  angulos  redos  fi  f:  ponatur  quoque 
(per  3 primi)  ipft aqualis  (>,<ypcr<ipflfi>(persi  primi)paraUehu 
excitetur  e ",et  (per  eandcjperet  > y,ipfi  fi  • excitentur  paralleli '*,<  x, 

1 f.  Aequi  I fi  ii  ipftt  A «,«*  »,er  • *,cr  ei  quod  fub  * c r fi. - : copre 

beditur  emmflbrAetf y,equahs  auteeftfir  ipft  «.  At  f « ei  quod  ex  • et  

fpltcoprebeditw  ndq:  fub  r Aer  fi  r1, aqualis  aule  efl  A • ipft *.  A t fi  ‘,ei  quod  ex ‘er  A a ccprehedituT 
nana-  fubyfieyfi  d, aqualis  autem  efl  fi  > ipft  «.  At  **  ei  quod  fub ‘CTJ '-aqualis  nanep;  A*,hcceftA 

• ipft *.  Et  infuper  fimiliter  > t eiquod  fub  * er ' r,q  uod  igitur  fub  • et  A > eoprebeditur,aquu  eft  ei  quod 

fub  ‘ cr  A d,cr  et quod  fub  * cr  d SCT  ei  tnfuper  quod  fub  • er 1 >.  Si  fuerint  ergo  bia  reda  linea  jece . 
turq;  earu  altera,cr  quafequitur  reliqua:  quod  erat  oflededu.  tucl.ex  Camp.  Propof.i. 

[ fucritiinea  in  partes  diuifa.illudquod  ex  ductu  totiuslinep  in 
feipfam  fir.equu  erit  tis  qup  ex  dutftu  ciufde  in  oes  fuas  partes. 

CxmpxhvS.  Sit  linea  ab  diutia  inac&cd&dbdico  f e 

quoaiuujquodfirexduiflutoriusabinfequodfitacbf,  fquucftrjs  C O 

qux  fiiitcx  ipfa  tota  in  uniquitp  diftaru  parti u,  quod  paldm  patebit, 
dufbseg  et  d h (quidiftatcr  a c et  b f.  Aliter.Sumatur  kjqualis  ab.eritrp 
per  pi(mi  fiam  quod  fit  ex  dufluk  intorta  b.cquii  ei  quod  fir  cx  duflu 
Kin  omnes  partes  ab.  Et  quia  cx  Kin  ab  tanrii  fit  quitu  cx  ab  in  fe,& 
ex  K in  omnes  parresa  b quantu  ex  a b in  omnes  partes  etufdc, propter 
id  quod  K & a b funt  xqualcSipater  uerum  efie  propofitum. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  x.  Propofltio  x.  , 

% Sirecfta  linea  fecetur  utcuqj.qug  fub  tota  Si  quolibet  fegmentoru  re» 
«Sangula  cSprehenduntur.  aeaualia  funt  ei  quod  ex  toto  eft  quadrato. 

THEON  ex  Zamb.  Reda  emm  linea  * fecetur  utcuq-  in  figno  >.  Di 
eo  quod  redangulu  coprekenfum  fub  * fi  et  ( y.cum  redagulo  comprehefo 
fub  fi ‘er*  r, equum  eft  quadrato  quod  ex  •«  fi.  Dcfcribatur  enim  (per  46 
primi  fex  « A, quadratum  * * ' fi,exeiteturq ; ( per  j 1 primi)per  >,utriq;  cr 
a der  fi'  parallelus  yfaquum  eft  igitur  *-ipfis*fcrr',eft  autem  * > ex 

• ( quadratum.  Et ‘{fub  fi*cr‘>  redangulum  contentum,  comprehendi 
tur  enim  fub /‘CT  * r, aqualis  autem  eft‘dipfl‘fEt><ei  quod  fur  •’  fi, 

Ay  aqualis  enim  eft  C • ipfi  • A.  Quod  igitur  fub  fi‘<y«>cumeo  quod  fub 
•A  er  fi equa  eft  quadrato  quod  ex .«  fi.  Si  reda  igitur  linca,et  qua  fcquil 
tur  reliqua  ut  m tbeoremate.quod  oftidere  oportuit.  Euclid.ex  Camp.  Propofltio  j. 

* C*  i fuerit  linea  in  duas  partes  diuifa.illud  quod  fiet  ex  ductu  totius  in 

O alterutram  partem. atquum  erit  ijs  quae  ex  du<fiu  eiufdem  partis  in 

d » 
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feipfam  & alterius  in  alteram. 

C * m r a N v s.  Sit  lina  a b diuifi  in  a c & b c.dica  quod  il- 
lud quod  fircx  tota  ab  in  tius  parte  a c , srquum  cfi  quadrato 
ciufdem  a c partis, et  ei  quod  fircx  «dc  partea  c in  b c.Fiat  qua 
dratu  lineat  a c quod  fit  a c d f,  & perficiatur  fupcrficics  abde, 
patcbitqtpropofitu.  Aliter.  Sumaturgpqualisac.Etquiaba 
in  a c tantu  eft  quitu  a cin  a b,etecoucrfo,&  a cin  ab.icc  et  in 
cbSCin  feipramquantuginafdc.atgintotaabquantiiina  . 

c fitincb  per  primi  huius, patet  propolitu,  fcilicetquddtamuerita  cin  ab,  quantum  in  feK  ia 
C b.  Quare  ctonuerlo  a b in  a c quantum  a cin  fe  SC  in  c b.  Quod  uolumus  demon  lirare. 

Euelid-ex  Zmb.  Theorenu  i.  Propofitio/. 

Si  retfta  Ii nca  fecetur  utcunqt.rccftangulu  fub  tota  & uno  fegmen to- 
rum coprchenfuirijXqimm  eft  ei  quod  fub  Tegmentis  compreheditur 
re<5langulo,&  ei  quod  ex  prcdicfto  Tegmento  fit  quadrato. 

THEONea  Zumft.  Reflt  enim  linei  "A,  fecetur  utaUf  in  pffio  y. 

Dico  quod  refltngulu  comprebefum  fub*  f c TA  y, e quii  eft  rtdiguio  eo  m 
prehenfo  fub  « y cr  y A, cum  qtuirito  quod  ex  A y.  Defcribttur  enim  ( per 
4 6 prmi)ex  A >,qutdrutum  y J ■ •l',er  exteictur,  d in/,  (per  i poftuUtu. ) 

Et  per  *,utriq;  yAcr  i'(pcr  J i primi )ptrjllcluc  excitetur  * /.  Aequum  ii 
eft  * t,ip fu  r>  ',eftq;*  > refktngulu  comprehenfum  fub  *Acr  A y,co 

prebeditur  etenim  fub  * r cr  />,ef  equilis  eft  A > ip/t  A).  EI  «<*  e/1  quodfub 
«>CT>  ‘,equcUs  enim  eft  Ayipfi  y f,at  d £ quidratu  eft  quod  fit  ex  y A,Re 
Atngulu  igitur  contenlS  fub  * A er  A y,  equum  eft  reSingulo  coprebenfo 
fub  • y er  r A cum  quidnto  quod  ex  A y.  St  redi  igitur  linet  fecetur  er  que  fequutur  reliqui  ut  in  tbeo 
renute, quod demolhrtffe oportuit.  Euelid.  exCmp.  Propofitio  4. 

1 1 fuerit  linea  in  duas  partes  diuifa,illud  quod  cxducflu  totius  in 
TripTam  fit,equu  eft  ps  qup  ex  dudu  utriufqi  partis  in  TeipTam 
& alterius  in  altera  bis:ex  hoc  maniTcftueft.quod  in  01  ni  qua 
dratoduf  Tupcrficies  quas  diameter  Tccat  per  mediu.Tuntabfquadratf. 

Campanv?.  Sit  linea  a bdiuifa  in  a c&b  c.dico  quod  qua-  f 
dratu  totius  a b.xquii  eft  duob. quadraris  duaru  lineari»  a c & b i 
c & duplo  cius  quod  fit  cx  ductu  unius  cani  in  alteri.  DcfcribS 
quadratu  alterius  parriu.flttp  c d b e.quadratu  linea:  c b , cui  ad- 
iungamgnomefecundudu&u  dircftiuu  linea:  alterius,  fcilicet 
a c.quc  faci  a hoc  modo.  In  quadraro  defcripro  protraham  dia- 
metrum  b d,fl£  a punfto  a e ducam  perpcdicularc  fuper  lineam 
r b.qux  Ii  t a K.  qua  a K 8C  diam  emi  b d.produca  ufquequo  per 


\ b 

\ 

e 

\ 

pcnulrima  petitione  concurrit  in  pun&of,#  a pulta  fprodu 
ci fh xquidiftantc lincar ab, quam fh&bc, produci  ulqjquo  . 

concurram  in  pulto  g,&  produca  c d u ftp  ad  h,&  e d u fip  ad  K.Er  quia  duo  latera  d e &T  e b, friati 


guli  d cb  funt  xqualia,erunr  per  f primi, duo  anguli  e d b SC  e b d xquales,&  quia  angulus  e eft 
relhif.erir per  jz primi utcrcpeoru medietas rcl)i,c%dc ratione urertp  duoru anguloru  cdb&'c 
b d.erit  medietas  rcfU.Qj.iare  per  fecunda  pane  19  primi, er  eiufde.crit  unufqutfcp  quatuoran 
guloru  qui  funt  h f d & h d f & K f d & K d f,  medietas  reltrergo  per  6 primi, f g & g b funt  (qu^ 
lcs.fTmilirer  quoq?  fa  6C  a b.pari  ratione  f h dC  h d.itcmcp  f K 6C  K d.quare  urraqj  duaru  fu  perfide 
rtiabgf&Kdh  f,eft  quadrata.  Er  quia  rotale  quadratu  a b fg  quod  eft  quadratu  Iinef  a b,  con- 
fiat ex  duobus  quadraris  qu;  cofiftun  rcirca  diametru  quf  funt  quadrata  duaru  lincarti  a c OC  c b, 
&f  ex  duobus  fupplemcris  quoru  unuquodtp  producitur  ex  a c in  b c,parer  propofiru  noftru.  Ali 
rer.Sir  linea  a b,  u t prius  diuifa  in  a c dC  c b.eririp  p 1 huius, quod  fit  ex  tota  a b in  fe.xquu  ei  quod 
fit  ex  ipfa  in  a cSC  c b.fed  cx  ipfa  in  a c tantu  fit  quanru  ex  a c in  feK  cx  a c in  b c.per  j huius.Irelp 
cx  ipfa  a b tota  in  b c tantu  fit  quanru  cx  c b in  fe  & ex  c b in  a c per  cande,  ergo  quod  fit  ex  rora  s 
b in  fe.xqu  u eft  ei  quod  fit  ex  a c in  fc  SC  in  c b,&  ex  c b in  fe  & in  a c.quod  eft  propofitu.  Sed  hac 
uia  non  paret  conrrelarium.ficut  uia  prxccdenti  patet, unde  prinia  eftautori  magis  confona. 

E uclid.  ex  ZdtmB.  Theorema  4,  Propofitio  4. 

Si  r«fta  linea  Tccet  utcu<p,qdratu  quod  fit  cx  tota.xquu  eft  quadratis 
quf  fiu  t cx  Tegmetis.SC  ri  quod  bis  fub  Tcgmctis  coprehedit  retflagulo. 

THEON 
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THEOHf*  Zmb.  Reda  enim  lined  * t,fcectmr  utcuq,  in  pono  y.  Dica  quid  quadratu*  A, equi! 


re.  ~-  r /r-  .utriff  - 

paradeliisexcitetur  a «.Ei  quonii  paraOelut  eft  y/ ipfi  « c r & mi  mcidir  f -< 
(per  i8CTi?  primi  )i%u!us  exterior  ,•  Aequatu  eft  interiori  cr  oppofito  *JA. 
Sei  ungulus  »■**,  ei  qui  fub ‘A  ■>(per  j primi)eft  equahs,quoma  latus  A ‘.lateri 
.yteft  equile.  Igitur  ungulus  > * (,  ungulo  -Arefi  equalis:quare(per  6 primi)U- 
tus  4 y.lateri  r » cfl  equule.  Sei  e 4 ipp  *«c/i  equile, z?y  * ipPj « frigitur . « ipp  « 
4 (/I  equule:  equitet  eru  igitur  eft  y “fi  Dico  etii  q recljgulii.quor.u  parallelus 
tjl  > • ipfi  4 >,erin  r 4»  inciiit  linei  - 4,unga/i  igitur  « 4 , cr  ' > 4 (pm?  primi) 
duob. redis  funt  equites  angulus  aut‘(y  redus  eft-.redm  igitur  eft  et  angulus  4 « 


■ 

/ r 

>.  Quare(per  1+  primi)et  ex  oppofito  anguli  >>  >cr*«  4/"««*  «Si-  Rn Higulu 

igitur  eji  > « f.O/ie/u  aut  eft  q et  equilateru.qiudrilu  igitur  eft, 'ftq  ex  < ',ac  p hoc  etii »f  quadratu eft, 

deflex*  ‘.hoc  efl  * ,.  Quadrata  em m */ety  ‘fit  ex  lineis  my  et  • 4.  E»  quonii  ‘ • equil  eft  ipp  • ',rftq  « • 


ii  quod  fub ‘y  <5 ■ r /s.equalis  niq 4 eft’,  ipp,  f, igitur “(per  ops  pnmiyquil  eft  ei  quoifub  ‘ytryA. 

Igitur  CT  * * CT'  'Squilla  funt  ei  quod  his  eft  fub  *,  c r >4.  QMeirate  <£r  4/cr  > «/«iit « * r er  > 4. 
Qijj/uor  enim  « £4  • ei » '.funi  eis  equilia  que  fiiit  ex ‘y  et  y A quadratis, et  ei  quod  fit  bis  fub ‘,  et 4 

( rtaigulo.  Sei  H#  «,«  >,cr  * '/uni lotia  “A  > frquoi  eft  quadratu  quod  ex ‘A.  Quadratu  igftur  quod  fit 
ex  ‘ fraquu  eft  eis  que  fiunt  ex‘y,CTyA  quadratis,  cr  ei  quod  bis  fub ‘xcr>  A ciprehendttur  redan- 
gulo.  Si  reda  igitur  linea  fecetur  utcunq;  quadrati!  quod  fit  ex  tota,  equi!  eft  eis  queexfediombm  fiunt 
quadritis.crei  quod  bis  chprehendttur  fub  fedionibm  redangulosquod  demonftraffi  oportuit. 

5 A L I T E R ideoftedere.  Dico  q,  quadratu  « A, equu  eft  eis  que  fiiit  ex  « > et  «•  4 quadratis  ei  quod  bis 
fub‘  y et y 4 copreheditur  redagulo.  In  eadr  enim  ieferiptione,  quonii  equile  eft ‘A  ipfi  « Aequalis  ed 
'angulus  ‘A*  ei  qui  fub  • a A,  (per  j primi. ) Et  quonii  omnis  triiguli  tres  anguli  duobus  redis  funt  equa 
les(per}t  primi)  trianguli  *A*trcs  anguli  «44,/4«,  cr  A • a,  duobus  redis  funt  equalesCper  eanii) 

Re  Am  ait  efl  angulus  A ‘ /,  reliqui  ergo  anguli  ‘AA,cr“>A,uni  redo  funt  equies,  ej  funt  equalet 
alter  altmjiterq;  igftw*A'e?‘*  Aydimdiii  eft  redi.  Aitgulat  aut  A y »/«?«  eft,equuscmmeftei  qui 
ex  oppofito  ad  ‘(per  >9  primi  )Reliquus  igitur  ang/ilus  , • A, dimidii!  eft  redi. Angulus  igitur  , • A,angu 
b y A-  eft  equilis, quare  cr  latus  4 y,equale  eft  ipfi  y ‘,{ed  Aylpfi”  eft  equile, cr  y • tpfi  A ■ • eft  equa- 
le.  Aequilateru  igitur  eft  y ‘.habet  autem  cr  anguli!  y A ‘,redi!:quadratu  eft  igitur  > «,  cr  eft  ex  Ay,  cr 
ob  id  etii  * f quadratu  eft,cr  equu  eft  ei  quod  ex  ‘y.igitur  y cr*!,funt  quadrata,cr  etpialia  funt  eit 
que  ex‘>cr>Afiunt  quadratis-Et  quonii  equu  eft  “ ipfi  ••,eftq;“ ‘id  quod  fub ‘ycry  4:  equalise- 
rumeftry  ipfi  yA,CT”  igitur  equu  efi  ei  quod  fit  fub ‘rcry  A.igitur  * . et  > ’,funt  equilia  ei  quod  bis 
fit  fub  ‘y  cr  y 4.  sit  autc  y « cr  4 £ equilia  cisquefiutexay  <?yA  quadratis.  Igitur  y «,.>£*  ',cr  » >, 
funt  equilia  eis  que  ex‘y&y  4,c r « quod  bisfitfub‘ycry  A:fed  y ‘,er  * '.totufunt  ‘ > qua- 

dratu quod  fit  ex  ‘A.  Quadratu  igitur  quod  fit  ex  • 4,<r  quii  eft  quadratis  qua  fiiit  ex‘yety  A.crei  re- 
dangulo auod  bis  comprehenditur  fub‘ycr  A,:quod ojlendere oportuit.  _ , 

' c O RR  ELAR1VH.  Ex  hoc  manifefiUeft,  quod  in  quidritis*ards  piratldogrimi  que  circe 
imdicntc.qiiadriufunt.  Eudid.  exCamp  P ropofitiof. 

I linea  re<fia  per  duo  aequalia  duocp  inaequalia  (ccctur.quod 
fub  inpqualibus  totius  feflionis  rcdtangulucotineturcuco 
quadrato  quod  ab  ca  quae  inter  utrafep  eft  fetftiones  deferibi 
tur,  aequum  eft  ei  quadrato  quod  a dimidio  totius  lfnex  in 

fe  duifto  deferibitur.  Cami-.  Sit  linea  a b diutia  per  xqualia  in  pOcfio  t,&  F" 


inrqualia  in  pun^od,  dico  quadratu  c b,  efTc  rquale  ei  quod  fitrx  ad 
in  d;3£  quadraro  c d.  Defcribam  quadrarum  c b,quodfitcbfe,inquo 
protraham  diametru  cb,&  ducam  d garquidiftanre  b f,quf  fcccr  dutme- 
rrucbin pu^)o  h , SC .i  pu^ioh educa tcquidiftanreUne^  ab,  qu{ iit hk 
(ecans  linea  b f in  puito  m,&  Unca  c c in  piiclo  l,5c  protralrl  a k,  pquidi 
ftantc  c c.Eritip  percorrelariuprfmtflir.utraip  duaru  fuperficierii  I g SC  d 
m,quadrara,&  per  41  primi, duo  fuppiementa  e h8ihf.tqualia.ETgo 
addito  quadraro  d m.umip  erit  parallelogrimu  c m fquale  parallelo  - ^ f 

griinod  f.etqniaa  lefttqualecm  p«_j«  primi, erit  a hfqualcgnomont 
quicircunRat  quadrato  Ig.ergo  addito  utriiy  quadrato  lgicrit  ah  cum  quadrato  gtq 
dratoctquodeftpropofitum,  ^ 
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Euclid.  cx  Zamb.  Theorema  f.  Prcpofttio  f. 

Si  rccfla  linea  fccctur  in  aequalia  & non  xqualia,  rcflangulu  corti  pre- 
henfum  fub  inaequalibus  fegmentis  totius,  una  cu  quadrato  eius  quae 
inedia  eft  fedionum.xquum  cflci  quod  a dimidia  fit  quadrato. 

THEON  exZamb.  Reda entm linea queda * fi  [ccctur quidem in equahsin >, crimen equa- 
lia  in  •>.  Diro  quod  rtdangulii  comprehaifum  fub  * 4 ,y  4 fi  una  cum  quadrato  quodtxr  J,equu  ejici 
quod  fit  ex 'fi  quadrato.  Defcribatur  enim  (per  46  primi)  M , 4 t 

tx > fi, quadratu  >'ffi, crCpcrprimu pofluUt ii, conii' flatur r 
fi  SCTCpf r 3 1 primi; per  ■*,  utrifq;  cr  r > CT  fifparaBelut  ex . 
citetur  A *,fecans  fi  > in  pundo  o,cr  rurful(per  eunde  )pcr  0,1 
utrifq;  a fi  <y '/parollelul  excitetur  •/‘tqualisipfi*  fi:  crl 
rurjusi  per  eandem  )per  a, utrifq;  >>e r fi  4 parallelus  excite 
tu  r •«  -.Er  quonialper  41  primi  )fupplementu  > 0 equum  r/l 


f \ 

v y 

/s 

/ 


fupplemcto  0 fico  mune  ponatur  J a:totu  igitur  > 4,toti  Afcfi 
squale.  Sedo  a ipfi  **efl  squale, quoma  * > ipfi  > fi  eft  equa - 
hs,cr  a a igitur  tpfiA/cft  squale.  Commune  ponatur  > 0,101«  igitur  a 0 ipfi s Js.gr  4 {eft  squale  .Sei* 
* squuejl  eiquod fub  a J(y/ fi,  squalis  enim  ejl  Afiipfi  Jfi,erfA\cft4*f gnomon.  Gnomo  igitur /• 
r f. squalis  e/t  ei  quod  fub  *4gr  4 fi.  Commune  ponatur  a *,quod  equit  ejl  ei  quod  fit  fub  >J:gnomo  igi 
tur a,  fer  - ■ ,funtsqualia  redagulo  comprehefo  fub*  A e?  * fi.cei  quod  fit  ex  y*  quadrato(pcr 
primi. )Scd gnomon  *rfcr  » »,  totufunt  quadratu  r sf/ quod  eft  ex  fir.  Rtdangulii  igitur  compreheu 
fum  fub  a 4 ty/ fi  una  cum  quadrato  quod  ex  '4  fit, equi  eft  ei  quadrato  quod  fit  ex,  fi.  Si  reda  igitur 
linea  & que  fequuntur  reliqua,  ut  in  tbeoremateiquod  oportuit  dcmonftrajjc. 

Eucltd.  ex  Camp.  Tropofilio  6, 

I rc<fla  linea  in  duo  xqualia  diuidat,  alia  ueroci  linea  in  lon 
gii  addat,  quod  ex  dudu  totius  ia  copofitx.in ea qux  iam 
adicifta  eft,  cuco  quod  ex  dudu  dimidia;  in  feipfam,xquu 
eft  ei  quadratoquod  ab  ea  qux  coftatex  adicda& dimidia  in  fcipfatn 
dudadcfcnbitur.  Camf*nv<.  Sit  linea  a b diuifaper  irqualia in p U f>o 


c,  eicp  addarur  linea  b d:  dico  quod  quadratu  c d.quod  fir  c d 
c f.xquale  eft  ei  quod  fir  ex  tora  a d in  b d & quadraro  c b.  Pro 
ducam  in  quadraro  prjdifloed,  diamerru  d e,SC  duca  lineam 
b g arquidiftanrem  df,  qux  fecer  diamerru  de  in  punito  h.d 
quo  h,  produc.»  xquidiftarem  linea:  a b,  qua:  fir  Ii  K.fecans  d f 
in  pun&o  m,&  c c in  pfi/io  l,&  produc;!  a K,  arquidiftanrem 
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ent  a manuale  rori  gnomoni  circunftanri  lg,quarclg  addito 
urrobitp.eur  a m cu  I g,xquale  rori  quadrato  d c.Erquiaurracp  duaru  fuperficieru  lg&bmeft 
quadrata percorrel. 4 huius: patet propofitu.  EuciexZjmb.  T beor. 6.  Prop.d. 

Si  reda  linea  bifaria  fccetur,adqciatur<p  ei  aliqua  reda  linea  inrrdum, 
redangulucdprchenfum  fub  tota  cum  appofita&appofita,  uni  cum 
quadrato  quod  fit  a dimidia,  xquu  eft  ei  quodficexcoiunda  cx  dimi- 
dia & appofita,  tanquam  cx  una  deferipto  quadrato. 

THEON  n Z-int.  Rrdi  enim  linea  * fi  fecetur  bifariam  in  figno  >,apponaturq;  ri  aliqua  reda  fi 
n ea  in  redii  fi  *.  Dico  quod  redagulii  comprchcnfum  fub  a 4 cr  / 
t,una  cu  quadrato  quod  filex  fi?,  equi!,  eft  ei  quod  fit  ex  A qua- 
drato. Defcribatur(per  46  primi)  ex  r A quadratu  r'/J, cr  (per 
■ poftulatu/onedilur  4 >,  er  (per  11  primQper  fi/ignu,utriq:  ea 
ru<rcr  A/, piraltelus excitetur  fi  y,[ccansfi<inpudob,<r  per 
eande)per  0 ligni,  utriq j ipfaru  * 4 er  \f, parallelus  excitetur  a 4 
0'tnfuprr(p  r eaJc.per  *,utriq;  carit  rxeyA  4, parallelus  excite 
tura*.  Qig mia igitwr(per  16 primi )equalts eft  *>tpfl>(, equit 
efiau  ipfi  y 0,  Sed  (per  i4pruni)>  0 equum  r/f  ipfi  *»/,  igitur  c r 

« » ipfi  -V(per  eandem ;tfl  squale, commune  apponatur  ' r:  totum  igitur  a ^gmomeni  rf'tj } squalet 
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Sed  • ueftidquodfttfub*dcrAA,equaliscnimcfUMipft  •>>:  t y 

& gnomon  igitur  rf',equahsc{lrcdangulocoprchenfofub  «a 
cr  A A.  Commune  opponatur  t •,  quod  equit  eft  quadrato  quod 
fit  ex  t A.Ke  dangulii  igitur  coprebenfum  fub  « * c r*  fi, mi  cie  eo 
quod  ex  A'  quadrato, equum  eft  ipp  rf  • gnomoni,  cr  ipp  » fei 
gnomS  /■/'  cr  » >,totufunt  /•/«*  quadrat  it,quod jit  ex  > Redi 
gu/um  igitur  coprehenfum  fub “A  @-J!  fi, mi  cum  quadrato, quod 
ex  A r, equit  eft  quadrato  quod  ex  y *.  Si  reda  igitur  linea,  equae 

iifcquutur  reliqua:  quod  oftidere  oportuit. 

Euclid  exCamp.  Vropofttio  7. 

[ linea  in  duas  partes  diuidatur.quod  fit  ex  dutftu  totius 
in  feipfam,cum  eoquodcftexdutftu  alteriuspartis  infe 
ipfam.aequum  eft  eis  quae  ex  dutftu  totius  linea:  in  can- 
dem  partem  bis,&ex  ducftu  alterius  partis  in  fcipfam. 

CjupamvS.  Sit  linea  a bdiuila  in  duas  partc$  in  pudloc, 
dico  quod  quadratum  totius  a b cum  quadrato  b c.icquu  eft 
ei  quod  fit  ex  a b in  b c bis  cum  quadrato  a c.  Dcfcribatur  qua 
dratum  totitls.quod  fit  a b d e,S C ducatur  diameter  bd.STcf 
atquidiftans,  b e fetans  diametrum  in  pumilo  g,K  ducatur  K 
g Ii  arquidiftans  a b.  Et  quia  quadratu  accumquadratochtan 
t tumfunr,  quitum  quadratum  Kfcumduabusfupcrficicbus 
ihdt  ce:  patet  propofitii. 

Euclid.exZamb.  Theorema  7.  Vropofttio  7. 
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7 Si  retfta  linea  fccetur  utcuncp.&i  quod  ex  to  , 

ta  8 i quodex  uno  fegmentoru  utratp  fiut  quadrata,axjualia  funt.retftan 
gulo  comprehenfo  bis  fub  tota  &ditflo  fegmeto,&  ci  quod  a reliquo 
fegmento  fit  quadrato.  • 7 

T HE  O Ner  Tab.  Rei Ha  enim  tinea  « fi.fccctur  utcua  in  pgno  >,di 
eo  q,  quadrata  cx  uA&A  >, equa  funt  reddgulo  cotentobkfub  'A  et  A 
y,eteiquodptex  *r  quadrato.  Defcnbaturcnim(per4.r< primi)ex  *A  t 
quadrati  a a . A,defcribaturq;'pgura.quonid(per4i  primi)equu  eft** 
ipp  » <,comune  apponatur  > fitotu  enim  a f, toti  7 1 eft  aquale.  Igitur  *fet 
7 1,  dupli!  eft  ipftut  *[:fed  uf et  > 1 funt « * *'  gnomo,et  > {quadratu,  et « * 

/•igitur  gnomon  et  tfduplit  eft  ipftut  af.vflautc  ipftut  *fiduplu,ctia  id 
quod  bis  fub  a fiet  er  pt,equalis  enim  eft  fi/ ipp  e >,ergo  « a /• gnomo,et 
quadratii  » equit  eft  reddgulo  cotefo  bis  fub  •»  A et  A r, comme  appona 
tur  * n,quod  eft  quadratu  ex  « >:gnomon  igitur  «aujcy  e*  c**  quadrata, aqualia  funt  cr  ei  quod  bis 
fub ‘Aer  A)  redangulo  continetur,  cr  ei  quod  ex  a 7 fit  quadrato.  Scd**n  gnomo,cr  quadrata  A * cr 
* •jtotu  funt  A«*'C r rf, que  funt  cxaAcrAy  quadrata-.quadrata  igitur  ex  a e,  fi  y,equaliafmt  redan 
ga/o  bis  fub  « fi  cr  > > eoprehenfo,cii  eo  quod  pt  exi}  quadrato.  Si  reda  igitur  linea,crque  fcquuntur 
reliqua  ut  in  theoremate-.quoddemonftrafje  oportuit.  Euclid.ex  Camp.  VropoptioS. 

I linea  in  duas  partes  diuidatur,cicp  in  longu  aequalis  uni  di- 
uidentiu  adiugatur,quodexdu<ftu  totius  iam  copofitae in 


feipfam  fiet,arquu  erit  i) s quj  ex  dutftu  prioris  lincp  in  ea  ad- 
ietftam  quatcr,&ei quod  exdudu  alte 

rius  diuiden  tis  in  feipfam. 

Csmpauvs.  Sit  a b diuifa  iu  pfifto  c.qualitercuipcotingat.cui 
addatur  bdwqualis  cb.dico quod  quadratu  roriusadquodfita  d 
ef.eft  xaualcet  quod  fit  cx  a b in  bdquatcrcii  quadrato  ac.  Hoc 
autc  patebit, du«a diametro de,&  lineis  cg&!  b h xquidiftanribus 
linex  d f,&i  fetantibus  diametru  in  punftis  K I,  per  quxpunfta  du 
cjturp  q K r,&!  m i n o.atquidiftatesa  d.Eritcmm  per  corrd.4  hu- 
ius.unaquxa  fuperfideru  r g,n  q&b  m, quadrata. Et  quia  c b pofi- 
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ta  eft  aqualis  b d.erir  utrarp  fuperficieru  c 1 & 1 p, quadrata. Erunrcp  quatuor  quadrata  diuidcntU 
quadratu  c p, aqualia,#  quia  totus  gnomo  drcunftans  quadraro  rg,eft  per  j6  « 41  quadruplo» 

« quod  cx  ab  in  bd.quia  quadruplus  qdfuperfiriem  a hparetpropofmun. 

■Euclid.  ex  Zamb.  Tbeoremai.  Propofitio  t. 

Si  rctfla  linea  fecec  utcu<p,  rccfiangulu  coprehefum  quater  fub  tota  & « 
uno  fegmetoru  cu  co  quod  ex  reliquQ  fegmcto  eft  quadrato,  scquueft 
ei  quod  fit  ex  totaetprpcMo  fegmcto  tanqj  ab  unadefcripto  quadrato. 

THEONn  Zamb.  Refla  enim  linea  que  di * A ftee-  * ■ • 

fur  ufrttmj;  in  ftgno  >,  dico  quod  quater  fub  * f,  er  A , coprt- 
benfum  rtfi-mgulu.uni  cu  eo  quod  ex  * , quadrato, equu  eft 
tft ei  quod fit  ex*  A et  A ,,tanque ab  un.l  deferipto  quadrato. 

Producatur  enim(per  6 feciidi)in  refla  linea  ipji  *A  reda  li- 
neaAa,ctpoaturipfi , f,  equalis  6 A(pcr  3 pnmi)Et(per  4 6 
primi)ex'  d deferibatur  quadratu  * < deferibatur  dupla 

figura  Quoutj igitur  equahs  rft,/  ipft A fi,ftd ,( ipft", eft 
equalit,  C r fi  ‘'■(per  3 4 primifipft « e efl  equalis, et » . igitur 
ipft  ' fi  eft  equalu.et  perinde  *,  ipfi/  > eft  equalis. Et  quonii 
equalis  eft  A a ipft  a J,  er  » « ipft  « r,equu  eft  igitur  , 'ipfi* 
d,er  • / ipft/ 1 (per  3 6 primi. ) Sed(per  43  primi ) , « ipft / e 
tft  equalc.fupplemcnta  enim  funtparalklogrami  > >,  cr  « 4, 
igituripfi  ,,  efl  equule.  Igitur  «,a  «,» r.tpy  fijibiinuiceftuit  equaliaiipfa  quatuor  igitur  quadrupli*  » 
eatafunt  ipfius  y.Rurfu  quoma  equalis  eft  yAtpfh  uSed  i d quide  ipft  A ',hoc  eft  ipft  , . eft  equalis- 

Aigitur.hoc  tft.. ipfi. .^equalistet, -igitur  ipft  tft  equalis.Etquomi  equalis  eft, .ipfi'* 

C " r ipft  r • , equum  tft  * » ipft  "'.cr  * ■*  ipft,f,fedu  * ipft  » x(pcr  4 , pnmi),ft  equalr.fupplmenU 
tnimfuniparaUrlogramtfi  »:cr  « . igitur  ,pft,f(per  4 j eiufdixftequatc.  Quatuor  igitur  *',**,.  a, 
tft  f,  fib‘  inuuefunt  equahatquatuor  igitur  quadruplicata  funt  ipftut . ..  oflcnfum  aute  efl  quod  qua- 
tuor,  «,«  er /fi  ipftut  >'  quadrupUcataiado  igitur  que  gnomone  ' r , ecpleautur, quadruplicate 

funt  ipftut  - '.Et  quoma'  . eft  quod  fub  . A cr  * d,  equahs  enim  eft  A.  ipfi  A d quodiptur  qMer  tft 
fub  * A cr  A d,  quadruplicatu  eft  ipftut  « . : oftenfum  eft  aute  quod  ipftut  a « quadruplicatu,eft , gnomon 
fir  fi.  Igitundquodquater  eftfub  a a er  Ad.gnomoni  r . . equu  eft.  Comune  fpponatur  /0,  Ltdequu 
tjl  quadrato  quod  ex*,.  KetlangulZ  igitur  quater  fub  . A er  Ad  comprchenfum.eu  quadrato  quod  ex* 
y,equu  eft  gnomoni  * . ► <y  (et  quod  eft ) ff.Std  - .gnomon  cr /Ajotumfunt  * > fdquadratZ.quod  eft 
tx.d-.quodigetur  quater  fub  ' A cr  A donatico  quod  fit  ex  *>,equ5cft  ci  quod  filex  * d quadrato: 
equilis  aute  eft  Ad  ipft  A,.  Rr  fiagulu  igitur  comprehenfum  quala  fub  *A  e?  A y, una  cum  ro  quod  fit 
tx  *,  quadrato, equum  eft  ei  quod  fit  cx*d,bocejleiquodcx -A  erty  tanquam  ab  una  deferiptum  eft 
quadrato  Si  reda  igitur  linea, cr  quefequuntur  reliqua: quod  erat  oftendendum. 

Euclid.  ex  Camp.  Propofttio  9. 

. ^ linea  in  duo  aequalia  duocp  inaequalia  diuiditur.quac  fiunt 
i ex  ducflu  utriulif  inaequalium  fccfhonu  in  ieipfam  pariter  ac  * 

| ccPta.duplu  funt  utrifep  pariter  acccptis.qup  quide  ex  dimi 
dia  ,cacp  qux  utricp  fctflioni  intcriacet  quadratis.defcribuc. 

10  c d (tmul  iundlis. Super  Linei  a b, erigo  linei  e e.perpcndicu 
lare  # aquale  umtp  earft  lincaru  ac  &cb,  &' produco  e a s:  c 

b.erirrpperriprimi.uterqrangulorua&b.&urercpanguloru  x _ 

paltialiu  qui  lunr  ad  e.medietas  refti.rorusip  e.reftus.Erpro-  * 

duco  d f.trquidiftitec  e,&  perpfdiculare  fuper  linei  a b.critm 
urertp anguloru d.reflus,# agulus  dfb,medietasred4i perii 
prltnt.liueiparrc  19 primi.  Qtiareper 6 primi  d f # dblunr  ^ 

»qua  ta.Apundlo  f duco  fg.arquidiftanreab.eritipperiparte  29  primi  &per.ieiufdc  ureren 
«uua  u EtnmaUr,&:  mrdieraSredKquareper 6 eiufde.lawa  eq&gffum 

c clufdc™’  ^“adrarum  e feft  aquale  quadraro  eg,  «quadrato 

i-  ium  e a^lT  ir  ^ Suadratum  g f-  ^«ad  quadrarum  c d.  Irem  quia  per  eandem  qua- 
o^ct.adL  a j * qua**»  c e.ipfumerirduplumad  quadratum  a c:& 

quia  quadrarum  a f eft  «quale  quadrato  e f # a e per  eandem, tpfum  erit  duplum  ad  quadra- 
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tum?  c & ad  quadraram  c d. Sed  quadratu  a f.eftiterurqualepcrcandem  quadraro  ad®  qua 
drato  d f eruo  quadratum  d S:  quadratum  d f.dupla  funt  ad  quadratum  a c 8t  ad  quadratum  e d. 
Et  quia  quadratum  d f eft  arquile  quadrato  d b, erunt  quadrata  duaium  linearum  a d St  d b,du- 
pla  quadratis  duaru  lineatu  qu*  funt  a c 8C  cd.quodeft  ptopofitum. 

Euclid.exZutmb.  T heoremu9.  Proportio  9. 

Si  refla  linea  fecetur  in  aequalia  & non  acqualia,quae  ab  inxqualibtis 
totius  fegmetis  fiunt  quadrata,  dupla  funt  eius  quod  a dimidia  & cius 
quod  ab  ea  qux  media  eft  feflionu  fit,  quadratoru. 

^ THEON  exZrmb.  Refla  enim  linet  quedum  * Ajtettur  in  eqiulie  in  figno  y,er  in  non  «piis 
Iu  in  *.  Vico  quod  quudrutu  ex  * a cr  d fi,duplu  funi  eorum  que  ex  • > cr  > ••funi  quudrutorum.  Exci - 
tetur  enim(per  1 1 prum)cx  y pgno  ipfius  • A.ud  ignior  reflor  >',CT  ponetur  ( per  1 primi) equulis  utrij; 
ipfurum  -yeryA.tr  (per . poftuUlumycontOenter  * ' cr  > (.Et (peri’  prim)per  eipftsy .purutlc. 
Iim  exoretur  a /,cr(per eindem)per  [ipft  * A.puruUetus  excitetur [-.cr  (per . poftuUtujeomedutur 
•[.Et  quonirn  equulis  eftey  ipft  y t, equulis  eft  (per  s primi  jugulus ungulo  '**.  Et  quoiuu  reflu* 
eft  ungulus  qui  ud  >,  reliqui  igitur  unguli  > « e cr  « > f,  uni  reflo  funt 
equulesiuterq;  igitur  eorum  quifub  ->y  ©•  > •»  e,  refli  dimidius  en. 

Ob id quoq;  crutfrq- ipforum 'AyC ry>  A.redi  dimidius e/i.Totur 
igitur  « > A, reflui e/l.  E tquonium  quifub  » * / refli  dimidius  eft, 
reUus  uute  qui  fub*  t [,  equulis  enim  interiori  eft  oppo/tto(per  19 

primi)hoc  effipft  'yA,  reliquus  igitur  quifub  1 - [.rclUdmiiiuteft.  4^ » 

• Aequus  igitur  eft  (per  6 comuncjcntetiu)quifub  » >/,  et  quifub'  / »:  ► J * 

emureiper  6 primi  )et  lutus  > -.luteri/ . eft  equule.  Rurfus  quomi  ugulut  qtu  ud  A, refli  dimidius  ftt,reflut 
uute  ejt  qmfub/u-A,equulis  enim  rurfus  eft  interiori  cr  oppofito  ipft  > y A(per  19  primi  .reliquus  igitur 
quifub  A //,  refli  dimidius  eft.  AequullS  igitur  eft  ungulus  qui  ud  A ipft  *{!••  Q uurelper  6 prim)ej  tu- 

tus' [.luteri  JAeftequule.Etquoniu*spequulis  eft  ipft  >',ey  equum  eft  quod  ex  •>  et  quod  ex  r':quu- 

drutu  igitur  que  funt  ex  > «rcr  * > .eiusfunt  duple  quod  eft  ex  «y.  At(per  Vjnm)  «1 

Cr  r '.equum  eft  quoduX'-  fit  quudrutum: ungulus  enim  quifub  - y 'jeflmeft.  Igitur 

quod  eft  ex  e r, duplum  eft-  Rurfus  quonium  equulis  eft '-ipft  • [.equum  eft  id  quod  ex  <-,ei  quod ex  [. 

quudrutu  igitur  que  funt  ex-' er '! iduplufunt  quudruti  quod  ex -f.  Quudrutisuutcm  que 

Cr  * [.equum  cftulquod  ex  > iTper  47  primi)quudrutum  igitur  quod  ex « [,  duplum  eft  eius  quod  ex  [. 

AequuUs  uuteuUjlT/ ipft  TU:  igitur  quod  cx  ' [duplum  eft  e, us  quod  ex  y a . E/t  ^emiyld  quod 

ex  -s.duplumZs  quodfitkfry.  Quudrutu  igitur.que  ex  - ' cr  • A «Jiudratonmi  «* “■ 

ex  « > er  y ii,  dupli  funt.  wkiutcm  que  funt  ex  - 'cr  ' f,  equumeft  1 d gModex  /fi  qu 

drutum  ( per  47  primi. ) Reflue  enim  eft  ungulus  qui  fub  - > [ Quudrutum  >- 

que  ex  u r cr  > a fiunt.duplUm  eft.  Eiuutem  quod  fit  ex  - [,  equultu  funt  eu  que  fiunt  ex  ■-  cr  [ 

(per  47  primi)  redus  enim  eft  ungulusqui  ud  a.  Eu  igitur  que  ex  * ' Cr  X [.duplu  funt  eoru 

Cr  > a fiunt  quudrutoru.  Aequulis  uutc  eft  a/ip/i  a A, quudrutu  igitwr  que  ex*  Ser* 

eorum  ouxex«>cr>a  fiunt.quudrutorft . Si  refli  igitur  lineu  fecetur  m purtrs  equulei  er  inequulec, 

que  ub  inequulibus  totius  fegmentis  fiut  quudrutu.dupLt  funt  ees^fitodex  dimidia, cr  ex  me.  10  figmen 

torum  fit. quudr  uterum:  quod  oportuit  demonftrure. 

Euclid.exCump.  _ Propqflnoio. 

llineainduofqualiadiuidatur.eiqiinlonguni  alia  addatur, 
quadratum  quoddefcribituratotacum  additn,&:  quadra- 
tu quod  ab  ea  quae  addita  eft  utracf  quadrata  paritcraccc- 
11 1 1 pta,ei  quadrato  quod  adimidia^qt  quod  ab  ea  producitur 

quae  ex  dimidia  adieftaq?  c6fiftit,utrifqi  qua 
dratis  pariter  acceptis  dupla  c(Tc  nccelTe  eft. 

C A M P A N V 5.  Sit  linea  a b diuifa  per  aqualia  in  c,X  ad- 
dita fibi  linea  b d,  dico  quod  duo  quadrata  cinarii  linearum  ^ . 
a c & b d.pariter accepta, dupla  funt  duobus  quadratis  dira- 
rum linearum  a c SI  c d,patitet  acceptis.  Erigo  c e perpendicu 
larefupcr linei  ab.&xqiralcutriiplinearua  c8Ccb,«£perfi 
eio  triangulum  a e b.duftis  lineis  aeSteb.eritqi  utinprae-  «. 

raiflautcrquc  angulorum  a H b,8Cuterque  eorum,  qui  funt  ad  e.medietas  refli 


< 
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Atam  lineam  ficlccarc^ut  quod  fub  tota  & una  portione  re 
tfangulum  cotinctur,arquum  Gcci  quod  ficcx  reliqua  fcdio 
ne  quadratum. 

Camha  nvs.  Sitlincadataab.qunmuolumusfic 
diuidcvc:utquodexroni  6i  una  cius  portione  produci- 
tur.xquum  fit  quadraro  alterius . Dcfcribo  quadratum 
«piius  a b.quod  fu  a b c d.  Latus  b d diuido  per  xqualia 
in  «A  produco  a c.SC  e b produco  ufcjj ad  hira  quod  e f 
iit  xqu.ilis  a c.Et  cx  b t' pomdeextrinfcca,  dcfcribo  qua 
drarum‘quod  cx  latere  a brcfccat  portionem  xqualcm 
b f,qusc  fit  bh  A quadrarum  dclcnprum  fit  b fh  g.  Dico 
quod  a b iic  cftdiuifa  in  puncto  h , quod  illud  quod  iit 
cx  tora  a b in  cius  portionem  h a, eft  aequale  quadrato  h 
b. Produco  g h ufquc  ad  k,qu£  crtr  {quidiftans  a c.Quia 
ergo  linea  d b diuifa  eft  per  xqualia  in  c A'  eft  fibi  addita  linea  b f.crir  per  6 huius,  quod  fit  ex  d f 
in  b f eu  quadrato  c b.xqualc  quadrato  e f:quare  &.  quadrato  e a:quare  per  penulrima  primi, qua 
draris  duarum  linearum  e b & b a.  Ergo  dempto  ab  utnfcp  quadrato  linex  c b.erit  quod  fir  ex  d f 
in  b f A ipfum  eft  fu  perficies  d g,  (quale  quadraro  linex  a b.Ergo  dempto  ab  umfcp  parallelogrf 
«no  h d.erit  quadrarum  li  f aequale  para  tlclogrammo  h c.  Er  quia  quadrarum  h f eft  quadraram  U 
nex  h b A parallclogrammum  U c producitur  ex  c a, qua-  eft  xqualis  a b,in  a h,  patet  fa&um  etTe 
propoli  tum.  ^ Ad  hoc  aurem  facicndu  in  numeris,  non  labores:  quia  impoisibtle  eft  numerum 
iicdiuidt,urhic  undecima  proponit,ficurfcie5,fexri2tf  re  docente. 

Euchd.cx  Zamb.  Problema  i.  Propoptio  i «. 

Datam  redam  lineam  fecarc , ut  quod  fub  tota  &i  altero  fegmento 
comprehenfum  redangulu,  aequum  litciquod  fit  cx  reliquo  fegmen- 
to quadrato. 

THEONtt  2amb.  Sit  data  reda  linei  * (oportet  autem  ipfam  *f.feexre,ut  quod  . ^ 

fub  toti  cr  altero  fegmento  comprehenfum  redangulum,  «equum  fit  ei  quod fit  ex  mi - 

quo  fegmenro.quadrato.  Defcnbatur\per  4 6 primi)ex  * fi, quadratum  *fiy  d,C rfece* 

111  r(per  10  primi)*  y bifariam, in ',figno,crconncdatur  ( >.  Et  extenditur 
(per  t poftulatum)  y *,iii/,cr  ponatur(p  j primi)ipfifi',equalis  'f.Et(pcr 
46  prtmi)ex  *fdeftribatur  quadratu/e  *t,e?<xtendittur  (per  1 poftulatit) 

» -\in  «.  Dico  quod*  fifecatur  in  •',«  t quod  ex  * fi.cr  f-  f, comprehenfum  re' 
dangulum  .equum  fit  ei  quod  fittx  * *, quadrato.  Quoniam  enim  redalinea 
« y ft  (ii  eft  bifariam  in  '.aJtaecl  iutem  ei  *{figimr(pcr  6 fecundi)redangulii 
comprehenfum  fub  y /,  v ! «,  uni  eum  eo  quod  fit  ex  * '.quadrato,  «equit  eft 
dquodfitex'!quadrato,equaUsaute eft<f,ipfi  ‘(redangulum  igitur  com-  * r 

prehenfiim  fub  y !,&!•, uni  cum  to  quod  fit  ex 1 * quadrato,  equum  eft  ei  quod fit  ex ' fi  quadrato.  Sei 
et  quod  fit  ex  > fequalia  funt(pcr  47  primi  )ea  que  jiunt  cx  fi  «,CT  - ',quadrala:rcdus  entm  eft  angu* 
Itu  qui  ad  *.  Quod  igitur  eft  fub  y l,ej[*,eum  eo  quod fit  ex*  <, equum  eft  eis  que  fiunt  ex  fi  *,v* 
Commune  auferatur  id  quod  ex  * '.reliquum  igitur  redangulum  comprehenfum  fub  y !,v!  «tequunt 
eft  et  quod  filex  * fquabrato.Et  U quidc  quod  fit  fub  yf,cr/*,efttpfum!':equahs  enim  cft[*,ipfU«. 
Id  autem  quod  fit  ex  * fi.eftipfum  * u.  Igitur  /«  equum  eft  ipfi  * *.  Commune  auferatur  * *,  reliquum  igi 
tur/oftp/i  t e, eft  equale.  Eft  autem  > ',id  quod  fub  * fi  ,er  <f, equulis  enim  eft  • fi.ipfi  fi*.M  !l,ideft 
quod  ex  * o.  Ke&xngulum  igitur  comprehenfum  fub  * ( cr  ( t, equum  eft  et  quod  jit  ex*  *,  quadrato. 
Data  igitur  reda  linea*  fin  ‘.diffeda  eft, ut  redangulum  fub*  fi,eyfi  ’ comprthcnfum,equum  fit  ei 
quod  ex**  fit  quadrato:  quod  ftctjfe  oportuit. 

Euchd.cx  Camp.  Propofitio  1 1. 

jN  his  triangulis  qui  obtufumhabentangulu,  tanto  ea  qug 
jiobtufumfubtendit  angulum  , ambobus  reliquis  lateribus 
( qux  obtufum  cotinent  angulum  amplius  potef^quantum 
^ eft  quod  continetur  bis  fub  uno  eorum.atcp  ea  qux  ei  dire- 
fle  iunda  ad  obtufum  angulu,  a perpendiculari extradeprehenditur. 
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Gahpakvs  Sit  triangulus  a b c, habens  angulum  a, obtutum.  A punfto  c,  ducatur  linea  per 
oe  ndicularis  ad  lineam  b a qua:  nccellano  «det  ex  ira  triangulum  a b cal.oqm  angulus  obtutu* 
£"«, reftoper  .6  primuli, ergocd perpc&ularf* fupetUneama b produilam 
uliu  ad  d.Dico  quod  quadraturo  larcris  b c quod  fubitndiiur  angulo 
obTulo, tanto  maius  eft  duobus  quadratis  duarum  linearum  a b & a c 
ambicnnbusiplum  angulum  obtufum.quantum  cftillud  quod  fit» 

b a in  adbis.CPoiennaemm  linei.refpettu  quadran  fui  eft,  unde  tan  b 

tum  dicitur  polfe  linea  quilibet, quantum  in  le  duf  ia  producit.)  Erit 
enim  per*  huius.quadrai  um  b d.arquale  duobus  quadrans  duarum  linearum  baSfad.&du- 
nln  «us  ouod  iit  ex  b a m a d.Et  quia  quadratum  b c per  penuliimam  pnmi  eft  xquale  quadrato 
b d rqufdmmd * ipfum  eri,  aquale  quadrans  tnum  lineatu  b a, a d,  K d c,&d„Flo  eius  quod 
fit  ex  b a in  a d.Sed  per  eandem,  quadratum  a c.eft  arquale  quadratis  a d £K  d c . ergo  quadratum 
bc  eft  iquale  quadrans  duarum  Unearum  b a SC  c a:&:  dup.o  eius, quod  fit»  b a in  a d.  Qpareb 
c «nto  ampiius  poteft  duabus  lineis  b a, a c.quanium  eft  duplum  eius  quod  fit  ex  b a in  a d . Iatn 
enim  diximus  quod  tantum  diatur  polfe  bnra  quilibet , quantum  in  Ic dufta , producit : quod 

eftpiopoluuni.  ^ Theorema  11.  Fropofitio  i>. 

In  obtufi  angulis  tnangulis.quod  ab  obtufumangulum  lubtenden 
tclacerc  fit  quadratum,  maius  eft  eis  quae  fiunt  ab  obtufumangulum 
comprehendentibus  lateribus , quadratis,  comprchenfo  bis  fub  uno 
eorum  qui  funt  circa  obtufum  angulum, in  quod  protratftum  cadit 
perpendicularis.^  afiumptocxtrinlecus  fub  perpendiculari  ad  obtu- 
fum angulum. 

THEON»  Tamb.  Sit  obtufi  ungui  i triangulum  a f >,cbtujum  habent 
mulum  f- * >,CT  ducatur  ex  hfigno.m  > *,pro<kaam(pcr i i primi  )pcrpendi- 
cularii  f d.  Diro  quod  quadratum  quod  ex*  >,mam  eft  eis  qua  fiunt  ex js  «,CT 
« ,,quadralisbn /ui>*,CT* /,comprehcnforeaangulo  Quoniam  enim  refla 
linea , /1*  eft  uteunu  in  - Jigno:tgitur(per  4.fecudi;quodfit  ex  > d eejuum 

tfteisquafiuntexra,cr.,aujuadratis,crbisfub  > *cr*d  eomprekenfore- 

JlanQiilo.Commur.e  ponatur  id  quo i ex  d U.Zaigitur  quafmttcx  ' ',tr'  *,*- 

iquxfnntell<p.r/;u«rx,-1C7^.(7^.^*a(l<>crbft^>*CT'<',rO'  * 

torebenfo  rcflanouh.SeJ  eis  qua  funt  ex  > J CT*  ftaquum  eftid  quod  ex  >!,fper  47  primi  )rc(hu 
» . . * I / ....  IV  » J rrr  J £ (tsrr  r.iiuicm  fCUUm  rli  iJ  nuftei  fit  (X  * A. 
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maim  efl  bil  fub  > ,.,cr  - ',f  omprebenfo  reflangulo.  In  amblygom/s  i igitur  triangulis, ouod  ab  obtufi*. 
anoulum  'fubtendente  Utere  fit  quadratum,maiut  eft, e. 7 qua  fequuntur  reliquaequod  ojlendere  oportuit. 
**  1 EusUexCamp.  Propoftho 

Mnis  oxygonrj  tanto  ca  quxacutum  refpicit  angulum  am- 
bobus lateribus  angulum  acutum  continentibus  m inus  po 
tcft:  quantum  eft  quod  bis  continetur  fub  uno  eorum, cui 
perpendicularis  intra  fupcrftat.caqj  fui parte  qux  perpendi 

culari  anguloqj  acuto  interiacet. 

C»M  »M‘.  Quod  hic  proponitur  de  latere  fubtenfo  alicui  an- 
cnloacuto  in  mangulooxygonioiueriratem  habet  de  latere  fubten 
tocuilibctanguloacuto  m omni  triangulo,  fiuet  at orthogonius.U 
ue  amblvgonius, fiueoxygomus.  Snergo  intnanguloabc.qui- 
ainm  mangulus  fuem.angulus  c acutusiqui  h fuerit  oxygonms.du 
catur  perpendicularis  ab  quouis  angulorum  anci  b,  ad  quamuis  ba 
iin  b c ucl  3 c : quia  ciim  Ac  fuerit , lemper  cadet  perpendicularis  in- 
tra rriangulum . Si  auiem  fit  amblygonius  aut  orthogonius,  ab 
angulo  obtufo  uel  refto  ducatur  perpendicularis  ad  latus  oppo-  _ 
firum.ouammanifeftucftcadereinnra  rriangulum.EMit fimpliciter  u 
dic2.ciiia  in  omni  tnigulo  fiat  duo  acuti  anguli, neccflario  erit  alter 

rcu- 
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• reliquorum  «figulorum  qui  funt  a Si  b,  acutus.  Ducam  igitur  perpendicularem, ad  lineam  illam 
que  duobus  acutis  intetiacct.Sir  ergo  ut  trianguli  a b oangulus  b etiam  iit  acutus : ducam  ergo 
ad  b e, perpendicularem  qu«fitad,qu«(utdiftum  eft)cadet  inna  triangulum. Dico  itatp  quod 
quadratum  lateris  a b quod  lubtcndirur  angulo  acuto  c,  tanto  minus  cft  duobus  quadratis  dua- 
rum linearum  ac  dic  b, quantum  duplum  erus  quod  fit  ex  b cind  c.Vel  dico  quod  quadratum 
a c quod  etiam  fubtendttur  angulo  b quem  polium  us  acurum(quicquid  fuerit  de  angulo  a)tan- 
’ io  minus  eft  duobus  quadrans  duarum  linearum  a b,  & b c, quantum  eff  duplum  eius  quod  fit 
excbinbd.Eritenimpe^huius,  quadratu  bc  cu  quadrato  dc,  arquale  ei  quod  fit  ex  b cind  £ 
bis,&'  quadrato  alterius  partis  fcilicetbd.quarc  addito  utrirp  quadrato  a d.ent  quadratu  b c cum 
quadratis  duarum  linearum  a d fiC  d c.arquale  quadrans  duarum  linearu  a d Si  d b,6C  duplo  cius 
quod  itrex  c b in  c d.Ar  quia  per  penulnmam  primi,quadratum  a c eft  «quale  quadrans  duarum 
hncarum  a d Si  d ciertt  quadrarum  b c cum  quadrato  a c, «quale  quadrans  duarum  linearum  a d 
Si  b d,ac  duplo  eius  quod  fit  ex  b c in  c d.Sed  per  eandem  penuldma  primi,  quadratu  a b,«quum 
cft  quadrans  duarum  linearum  a d&b  d:ergo  quadratum  b c cum  quadrato  a c,  «quum  eft  qua 
draro  a b : & duplo  cius  quod  fit  ex  b c in  c d : quare  tanto  minus  poteft  a b duobus  latenbus  b c 
Si  a ciquanrum  eft  duplum  eius  quod  fit  ex  b c in  c d,quod  eft  propofitum . Simili  modo  proba- 
bis, latus  ac  quod  fubtendttur  angulo  b acuto,  polle  tSto  minus  duobus  lateribus  ab  Si  b ciquan 
tum  eft  duplum  eius  quod  fit  ex  c b in  bd.  q Notandu  autem  per  hanc  Si  praecedentem  Si  penul 
timam  primi, quod  cognitis  lateribus  omnis  trianguli , cognofeitur  area  ipfius.  Si  auxi  liantibus 
tabulis  dc  chorda  & arcu, cognofeitur  omnis  cius  angulus. 


»* 


EucUi.exZmb.  Theorema  r».  Propofitio  i». 

In  oxygontjs  triangulis,  quod  ex  acutum  angulum  fub  tendente  fit 
quadratum,  minus  eli  eis  quae  exacutum  angulum  comprehendenti- 
bus lateribus  fiunt  quadratis  icomprehenfo  bisfub  unoeorum  quas 
funt  circa  acutum  angulu,in  quod  perpendicularis  cadit,  Sdfumpto  in 
tus  fub  perpendiculari  ad  acutum  angulum. 

T H E O N ex  Xmb.  Sil  oxygonium  triingulum  *Ay,  icutum  hi' 
btns  ingulum  qui  ii  jS.erfpcr  ■ t primi)duutur  ab'  ftgno,  in  f >,  per* 
pendieuUrit  « /.  Dico  quod  quintum  ex  * >,minMtfl  quintis  que 
fiunt  ex  y comprehenfobisrcflingtdofubyy.tyA/.QijOtui 

enim  refla  linei  A y dijftiU  eft  uteunq;  in  /,igitur(per  7 feetatdi)  quadre 
ta  que  ex * A.cr  f /,equlii  funt  bts  fub  y A.rj  A /.comprehtnfo  rrflan* 
gulo,crtiquod  filex  y /quinto.  Commune  apponatur  quintum, 
quod  ex/ *.  Igitur  qudnti  que  ex  y A.c r A *,(per  7 fecundi) 

equbifunlreihngulocomprehtnfobufuby  A.ejA/.ejitS  que  fiunt 
ex«  /,ty/  *, quadrant.  Sed  rn  que  fiunt  exi  /,etr  / '.equum  eft  ii  quod  fit  ex  ■ f .ingulus  enim  qut 
ii  i, rei lut  eft.  Eis  nutem  que  fiunt  ex*  /,&■/  y,equu  m eftid  quod  ex  * r,(per  47  prtmr;ea  gitur  que 
fiunt  ex  y A.c r A *, equiti  funt  ei  quod  fit  ex*  y.CT  ei  quod  bii  fit  fub  y A.CT  d Qifare  folum  quod  fit 
er  * yjninm  eft  tu  que  fiunt  ex  y A.crA  *, quintis:  eo  quod  cft  bis  fub  yA.tr  A /,comprehcnfo  tciUn 
g ulo.  In  oxygonijs  igitur  trungtiis.cr  que  fequuntur  reUquaquod  oftendere  oportebit. 

Eu clid.ex  C imp.  Propofitio  »4. 

Ato  trigono, aequum  quadratum  deferibere. 

Campa  n vf.  Sir  datus  trigonus 
jlaicui  nos  nolumus  arquum  quadra* 

| tum  defcribcre.Defignabo  fu  perfici? 

J xquidiftjnum  laterum  & rcftorurn 
■ angulorum  xqualem  trigono dato, 
fecundum  qnod  docet  4 a pnmi : fuip  fu  perficies  illa 
bed  ecuius  fi  latera  fuennrxqualiaj tabemus  quod 
qu$  nmusjpfa  enim  erir  quadrata  per  diffinitionem. 

Si  autem  larera  fint  inxqualia,runc  adiugam  minus 
ipforum  larerum  maiori, lecundu  relhtudinemifirip 
linea  c f,xquahs  minori  duorum  Iarcrum.quod  eft  c 
«.adiun&a  maiori  quod  eft  b c, fecundum  re&itudinem.Totam  b fdiuidam  pcrxqualia.in  pun- 
?lo  g fac  to  gccntro.fuper  lineam  b f fecundum  quantirarem  line*  g b dcfcnbam  lemicircu* 
Ium  bh,  placui  cc  produum.ufquequo  fccctcircunfercnaam  in  punito  h.Dico  quod  quadra* 
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tum  llnerelt, eft  aquale  trigono  daro.Producam  lineam  gli.Et  quia  lincabf  di  ulla  cft  per  aqua 
lia  in  g,&  per  inaqualia  in  cient  per  s huius, quod  fit  ex  dudu  b e in  e feure  quadrato  e g,  aquale 
quadrato  gf, quare  SC  quadraro  g h, quare  p er  penultimam  primi,  SC  duobus  quadraiis  duarum 
linearum  gc  SC  e h.Ergo  dempto  urnnqur  quadrato  e g,enr  quod  fit  ex  b e in  e f.quod  eft  aqua, 
le  fuperficiet  b e, eo  quod  e f cil  aquale  quadraro  linea  e il,  quare  quadratum  linea  e h,eft  aquale 
trigono  a,quod  cft  propolirum. 

Campani  additio.  Ut  nota  quod  per  hocinuenirur  latus  tetragonicum  cuiuslibet  alrcrx 
parte  longioris , SC 
(impliciter  omnis  fi 
gurarcciis  linetsco 
tenta  : quacunque 
fuerit,  quoniam  om 
nem  figuram  talem 
in  triangulos  rcfol- 

ucmusSCcuiuslibet  illorum  rrianguloruinueniemus  tetragonicum  latus  fecundum  do&rinam 
iftius,&  inuememus  per  pcnulnmam  pnmi.lineam  unam, qua  pofsit  in  omnia  latera  te  nugoni 
ea inuema.  Verbi  grana.uolo inucnirc latus  temagonicum  rcCtilinea  figura  irregularis  a bc  d e 
f.Refoluo  eam  in  nes  niangulos  qui  funta  b f,8C  e d t,SC  f cc.Inuenio  quoque  fecundum  doltri 
nam  iftiusitria latera  terragonica iftorum mum  ttiangulorum.qua funt  gh,h  k,&  k I:  & erigo 
h k,perpendiculanter  fuper  gh.Sf  producog  k.eritip  per  pcnulnmam  primi,quadratum  g k,a- 
quale  quadratis  duarum  linearum  g h,  SC  Ii  k : SC  lertium  larus  k I,  erigo  perpendit  ularitei  fuger 
lineam  gk,&  produco  lineam  g l.eritip per  penultimam  primi,  gl  latus  retragomeum  lotius  fi- 
gura redi  Irnea  propofira. 

Euckd.tx  Zamb.  Problema  s.  Propofiuio  14. 

Datorciftilineo.xquum  quadratum  conftituerc. 

THEONnt  Zamb.  Sit  dattrtn  redilineum*,oportet  ei  rcdtlineo  equum  quadratum  conjlituerc 
conjliluatur  ( per  4 s primi ) ipfi «,  reditineo : equum 
paraBelogrammum  red  angulum A' Si  equal is  e/1  f 
ipfi  fidum  iam  e/1  problema : confiituitur  enim  ipfi 

-.redi  lineo,  equum  quadratu  A *.  Si  nutem  non.ipfarum 
i*  S cr  ’ d,  ulter  j maior  ejl.  Sit  maior  f >,  cr  producatur 
in  /,er  portatur  tpfi  'd.eqi ults  > 4 (per  t primi, )er 
(per  1 o primi )fecetur  A fi  bifaria  in  ».Et  centro  quidem 
n.ffatio  uero  aut • f.aut  • f.fimicirculut  definiatur  A 
o/.cr  (per  t poftulatum)  producatur  d ifin  o.ty  (per  1 
pojlulatum)connedatur  r Quoniam  igitur  refla  linea 
/ A,  fida  ejl  in  aqualia  in  »,cr  in  inrqualia  in  •, igitur  (per/ fecundi ) redangulum  comprehenfum  fub 
A SCT  * ficum  quadrato  quod  fit  ex  > •.equum  e/1  et  quod  ex  •/.quadrato.  Aequalis  autem  ejl  • fiipftr 
Stredangulii  igitur  comprehenfum  fub  $ ',ej  '/.(per  s ficundi)cum  eo  quod  exrejit  quadrato, equum 
e/1  ei  quod  jit  ex  • A.ei  autem  quod  fit  ex  • o.equalia  funt  ea  que  ex  A ',ej  • ‘.fiunt  quadratis , (per  47 
primi. ) Quod  igitur  fi:  fub  A »,©•  > fi  cum  eo  quod  fit  ex  » i : equum  ejl  eis  que  jiunt  ex  0 1 , cr  • 1, 
commune  auferatur  quadratum  quod  ex ' airdiquum  igitur  redangulum  comprehenfum  fub  A > fi 

equi  ejl  ei  quod  fit  ex  ‘ 0,  quadrato.  Sed  id  auadfub  ( i,c r ‘/ ejl,  quod  ipfum  < Aqualis  enim  efhfiipjt 
» rt.parallchgrummum  igitur  td, equum  e/l  ei  quod  fit  ex  A g quadrato . Sed  f -t,  equum  ejl  ipfi  ■•.redtli- 
neo:  cr  * igitur  redilin eum  equum  ejl  quadrato  defer ipto  ex‘>.  D ato  igitur  reddmeo  « , equum  qua- 
dratum conjhtutum  ejl  fub>  o,defcnptum:quod  ficijfc  oportuit. 
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mentorum > Liber  tertius . 

E*  Ctmptno.  Diffinitiones. 

Vorumdiametri  funtxquales , iplos  circulos  aequales 
elTc.  Maiores  autem.quorum  maiores.  Et  minorcs.quo 
rumminores.  a Circulum  linea  contingercdiciturrquae 
cum  circulum  tangat,in  utranqi  partem  eietfta  circulum 
non  fecat,  5 Circulifcfecontingcrcdicuntur,quifetan 


gcntcs,feinuiccm  non  fecant. 

Circuli  squales  • luior.  M inor. 

eeee 


linet  circulum  contingent. 


Circuli  fe  contingntet. 

4 Rcclae lineae incircylo  xqualiter  diftare dicuntur  4 centro , cum  a 
centroadipfasduiftxpcrpendiculares,  fuerint  xquales.  5 Plusuero 
diftare  a centro  dicitur,fn  quam  perpendicularis  longiorcadit.  6 Re. 
tftalineaportioncmcirfulicontincnsjchorda nominatur.  7 Portio ue 
rocircunfcrentiae.arius  nuncupatur,  s Angulus  autem  portionis  di. 
citur.qui  a chorda  & arcu  continetur.  9 Supra  arcum  angulus  cdn  fi. 
ftcre  dicitur,qui  a quolibet  punifto  arcus  ad  chorde  terminos  duabus 

rciftis  lineis  1«  circulo  rede  linee.  Ang  portionis.  Arcus.  Angulus  fupertreu  confrient. 

exeuntibus 
continetur. 


Cbord-L 

to  Se<ftor  circuli,  cft  figura  quae  fub  duabus  a centro  ducflis  lineis, & 
fub  arcu  quiab  cis  comprehenditur,continetur.  11  Angulus  autem 
quiabeislineisambitur,fupracentrumconfifterc  dicitur.  11  Similes 
circulorum  portiones  dicuntur,inquibus  qui  fupra  arcum  confiftunt 
anguli.fibi  inuicein  funtarquales.  1$  Arcus  quoque  fimiles  funt,qut 
aequos  angulos  pracdhftomodo  fufeipiunt. 

Sedor  circuli.  Angulus  frper  centrum  confrient.  Similes  circuli  portiones  c T limites  treut. 
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ExZmberte.  Diffinitiones. 

Equales  circuli  funt.quorum  dimetientes  funt  f quales, 
ucl  quorum  qux  ex  centris  funt  aequales,  i Reda  linei 
circulum  tangere  dicitur,  qux  circulum  tangens  & cie- 
da,circulum  non  fecat.  5 Circuli  fefe  tangere  adinui. 
ccm  dicuntur,  qui  fefe  inuice  tangentes, fe  non  inuicem 

Circuli  eqiules.  tineo  circulum  tagmi.  Circuli  fe  Ungentes. 

■ ©e  ~o  00 

4 In  circulo  aequaliter  diftare  a centro  redx  linex  dicuntur,  cum  i cen 
tro  in  eas  perpendiculares  dudx  funt  aequales . Magis  autem  difiarc 
dicitur,  in  quam  maior  perpendicularis  cadit.  5 Segmentum  cir- 
• culi,  eft  figura  comprehcnfa  fub  reda  linca,& circuli  circunfcrcntia. 

6 Segmenti  angulus  eft,  qui  fub  reifia  linea  8f  circuli  circunfirentia 
comprehenditur.  7 In  fegmentoautem  angulus  cft,  cum  in  drcunfe- 
rentia  fegmenti  fumituraliquod  fignum , 8C  ab  eo  in  redi  a:  linea-  fines 
quae  bafis  eft  fegmenti  redx  lineae  coni  unguntur,  angulus  qui  conti- 
netur,fub  coniundis  redis  lineis  cft. 


Urcant. 


8 Cum  ucro  comprehendentes  angulum  reftae lineae, aliquam  fufd- 
piunt  circunfercntiam,in  illa  angulus  eftc  dicitur.  9 Sedor  autem  dr- 
culi,eftcumad  centrum  circuli  fteterit  angulus, comprehela  figura  fub 
angulum  comprehendentibus  redis  Iincis,&  affumpra  fub  ciscircun- 
ferentia.  10  Similia  fegmenta  circuli,  funt  qux  angulos  aequosfufei- 
piuntruclin  quibus  anguli  fibi  inuicem  funt xquales. 


0 0 


Euclid.ex  Cemp.  Propoffiio  i. 

Hrculi propofiti.centruminuenire.  Vndc  manifeftum  eft 
; quod  duabus  rectis  lineis  in  eodem  circulo  apud  circunfe 

j rentiamterminatis.neutra  illarum  alieram  per  xqualiaor 
j thogonaliterfccatrnifi  ipfa  fuper  centrum  rranfierit. 

Camcahv*.  Sir  circulus  propoli  tus  a bc, cuius  uolumus  centrum  inurnire.  Duco  in  iplodr 
culo  lineam  a c.qualireicunquc  contingar,  quam  diutdo  per  srqualia  in  pun&o  d,d  quo  duco 
perpendicularem  ad  lineam  a c,  quam  applico  circunferenrixcx  urraque  parte:  linque  ed  b, 
quam  rurfus  diuido  per  srqualia  in  punito  f,  quem  dico  elfc  centrum  circuli . Si  enim  non  eft, 
erit  autem  alibi  aut  in  linea  c b,  aut  extra . In  linea  c b , non . Si  enim  luerit  in  ea  ui  in  pun- 


LIBER  TERTI  VS. 

Cio  g.erit  1 inea  e f maior  linra  e g.pars  uidelicet  toto, quod  eft  im 
pOifibite.Quod  fi  fuerit  extra  linea  c b,ur  in  piidto  h, ducatur  li- 
ne; It  a,h  d,li  c.Et  quia  latera  h d,er  d a truguli  It  d a 1'unt  aqualia 
latcrib"  h d SC  d c trtagu.t  h d c ,&  bafis  h a bali  Ii  c,ent(p  8 pruni) 
angui" a d llarqualtsangulocdll, quare utertpreft",&  qutaan- 
gul"  a d b fuit  etti  rectus, erit  a d h {qualis  a d b(per  j petitionem) 
primi, pars  uidcltcct toti, quod efitmpofiibile.  Non  eftergocen- 
tru  dati  cuculi  alicubi,  quam  in  puncto  f.quod  e it  propolitum. 

EucluLex  Zmb.  Problema  i.  Propofitio  i. 

Daticirculi,ccntrum  inucnire. 

T H E O N ex  Zii.  Sit  datus  circulus  * ' > , oportet  ipfitu  circuli  • 

( >,cetrii  inucnire.  Ex  citetur  in  eo  lineet  quadi  refla  utcHq.,fitq;  *(.Et 
(p  io  primi)  fecetur  biferum  ■',&■(  p 1 1 ciufdejab  ipjo  A.ipfi  * A, exci- 
tetur A y id  angulos  rc(los,ct(pcr  pojlulatii  fccundu)cxtcdatur  in  • ,fecc - 
tunffper  io  pruni)?  -.bifarii  in /.Dico  quod /.centrum  eft  circuli*  A?. 
Xonenimjcdfipofiibilccftjit',cr(p  i poftulatu)coitnedatur  **,«  A,* 

/.  E tquonid  aqualis  cft * 'Apii  A A, contutus  autcA -.dux  igitur  * A.et  A », 
duabus-  A.ejJ  f,fur,t  aquales  altera  alteri,et(p  15  diffinitione  primi.ba 
fis  • *,bafl  » -,ed  a qualis  :ex  centro  enim  igitur ( p 8 primi,. angulus  -An, 
angulo  t Ac. cft  aqualis.  Cii  aute  reda  linea  fup  rcdacbftftens  linei, utro- 
biq;  angulos  aquos  adiniuic  fecerit,  eoru  angulori!  uterq;  (pio  primi  dif- 
fimnone)rediis  erit.  Angulus  igitur  ( A -/edus  eftiat  angulus  / A e, no  re- 
(lus  eft.  A ngulus  igitur  (A  A.igulo  A A • (p  4 poftulatu  /aqualis,  maior  mi  , 

nori,quodcft  impofiibile.  Igitur  «no  eft  centris  circuli  *(?.l imtlller  oflen 
demus,  qubdnuftu  altui  pr ater  'Igitur  /.centris  eft  circuli*  A ?,qisod  fecifie  oportuit. 

CORREL.  Hmr  ejt  mamjeftu  quod  fi  in  circulo  reda  linea  aliqua  aliqua  reda  lineam  bifarii.CTXel 
angulos  redosdtffiefcit  in  diffecience  eft  centrum  c&culi.  Euclid  ex  Camp.  Propofitio  ». 

BS^^VpcrcirculicircunfcrcntiSduobuspundisfignatis.lineam 
ra^^vt^reclamducfiam  ab  altero  ad  alteru  circulu  fccare  neceffeeft, 

Campana  s.Sir  ut  in  circun  ferentia  circuli  ab, 
cuius  ccnrrum  fit  c,  (iguata  funt  duo  punfla,  qu*  c 

fcr“"Tri"¥^  funra  & b.  Dico  quod  linea  refla  coniugens  un3 
cum  alrcro.fecabtr circulu. Alioqui  cadercxrra  circulu, fitqj  a c b,li 
neareftafi  potfibile  eft.Produc5  lineas  c a Si  c b.erurcp  (per  jpri- 
rm)anguluscab& cbaarqualcsiprorrahS  irem  lineae  e,quxfe~ 
ccicircfiferctiaminpudtod.erir^Cperitf  primi)angulusa  ccma  < 
ior  angulo  c b c, quare  maior  5gulo  c a c, quare  per  (per  1 8 eiufde) 

Intus  a c, maius  larere  c e,&  quia  eft  aequalis  c a.critcd.maiorce, 
pars  roro, quod  eft  unpoifibilc.  Quia  ergo  linea  coiungft  duo  pu 
fla  a b,no  rrafibitexrra  circulu, fecabir  ipfum:  quod  eft  propofirfi. 

Euclid.cxZamb.  Tbcorem*  i.  Propofitio  i. 

Si  in  circuli  circuferetia  duo  fuerint  figna  utciicp 
fumpta.ea  (igna  concdcs  recta  linea  intra  ipfum 
circulum  cadit.  THEO  N ex  Zib.Sit  circulus  *(?,iy  in  cius  circufi 
rentia  fint  utcuq;  bina  figna  < fi  Dico  quod  reda  linea  applicata  ex*  in  ( intra 
ipfum  circulum  * A > .cadit.  Non  en tm.fcd  fi pofiibile  eji, cadat  extra  *‘(.E t 
contingat  fiuc  accipiatur  centrum  circuli, /ttq;  illud  (per  praecdentem)  A, 
crfptr  1 poftulatum)conncdaturA  «,A  A, gj  extendatur  A /,ad  '.  Quoniam 
igitur  aqualis  eft  (peris  dtffinttione)primi,A  *,ipft  A (,  aqualis  eft  angulus  A • 

•.angulo  A f i.Et  quoniam  trianguli  A a i,unum  latus  producitur  * • (.igitur 
( per  1 d primi)angu!us  A I (.angulo  A * -.motor  cft.  Aequalis  autem  cil  angulus 
A.,  -,n  quifub  A A Maior  igitur  eft  angulos  A i (.angulo  A (--.maiori  autem 
angulo, maius  Latus  fubtcndtlur  (per  sg  primi,)  maior  igitur  eft  A (.quam 
A '•  Aequalis  autem  eft  (per  ij  diffinitionem  primi)  A 7,  quam  A /.maior 
igitur  eft  A f.quimA  i, minor  maiore,  quod  eft  impofiibile.  Reda  igitur  extenfa  linea  ex  *,  in  A, 

• * 
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extra  ipj um  e inulti  non  eiiit.  Similiter  etia  dcmonftrabimu  quod  neq;  in  ipram  circunfercntie  inlri  igi- 
tar.Sim  circuli  circujerctla  igitur,  et  que  [equitur  relique  ut  in  tbcoremateiquod  it  m oftraffe  oportuit. 
EuchdcxCamp.  Tropofitio j. 

I lineam  intra  circulum  pnrtcr  centrum  colloeatam  alia  a * 
centro  uentens  per  xqua  fccet.orthogonalittr  fuper  eamin 
fiftere:  & fi  in  cani  orthogonalitcr  ftetcrit.eam  per  xqualia 
diuidcremcccffe  eft. 

C vMfHhv}.  Sir  ur  lineam  a b collocaram  intra  circulum  a b, 
cuius  ccnrrum  firc, linea  cd  ucniens  a centro, diuidar  pcrxoua- 
lia . Dico  quod  diuidir  eam  orthogonalirer,  &'  ccon  uerfo.uideli  - 
cer  (1 diuidir  e.im  orthogonalitcr,  diuidir  eam  per  xquaita.Produ 
cam  lineas  c a & c b,&  pona  primo  quod  diuidat  eam  per  xqua- 
Iia, erunr ergo  duo  larera  c d&da.rriangulic  d a:xqualia  duo- 
bus lateribus  c d,&  d b.rrianguli  c d b A bafis  c a ba(i  c b:ergo 
(per  i primi)anguius  d unius.eft  xqualis  angulo  d alrerius:urer 
que  igirur  eft  re^us. Quare  c d.eft  perpcdicularis  fuper  a b.quod 
eit  propolitum.  Ponam  iterum  quod  cdfir  perpendicularis  fu-  * 
pera  b.&oftendam  quddipfrdiuidirab  perxqualiaterirenim 
propter lianc  pofitionem,urerqueanguIorum  qui  luntad  d.re- 
&u*:qu.ireunu$  xqualisalreri  Atquia(per  j)prinuaugu'usc  a d.cftxquaMs  angulo  c b d, Stll- 
tus  c a xquale  lateri  c b.Cper  16  primi)  ent  linea  a d.xqualis  linea*  d b.quod  cft  propoli rum. 

EudiJ.cx  Zjmb.  TheorcntJ  *.  Tropofitio  |. 

Si  mdrctforefta  linea  quxdampcrcentrumcxtcnfa,quandam  non  * 
p*rtentrum  rxtcnfam  retfam lineam  bifariam  fccueri^ad  angulos  re- 
closipfam  fccabit.Ec  fi  ad  angulos  rctftos  ipfam  fccucrit,  bifaria  quotj 
ipfam  (ccabit. 

T H E O N rx  Zamb . Sit  circulut « A >,cr  in  eo  refla  que Jam  Enet  per 
centrum  extenfa  > d,rcflam  lineem  quadam  non  extenfam  per  centrum  a (, 
b.  ferum  fecet  in  pgno  /.  Dico  quii  cr  ei  angulo  t reflo;  eam  [ecet.Conttn 
g et  [me  eceipietur  centrum  circuli  * A ',(prr  primem  terti/ )piq;  iHuj  ,cr 
(per  i po  iuUtum)conncflatur  • »,cr  * t.  Et  quoniam  equehs  cjt « fftppf \ 
communii  autem / ‘,due  igitur  > /,cr/«,ifuii’i«  'f,CTt  ffmit  e quales.  Et 
baps>  *,bap  i ftperis  diffinitionem  primi )ejl  equilis.  Ig.fur  pt  r S pri- 
mi/angulus  « / •, angulo  equalit.  Cum  autem  refla  linea  [uper  reflam 

Uncam  eonJijlentyUtrobiq;  angulo  i pbiinuieem  equos  pe  eris,  'per  io  d;fp 
nicioneru  primi  ) uterque  ipforum  angulorum  reflue  erit,  uterqui  igitur  eo- 
rumquifuntfuba  [ <,cy(  frrefluee A Igitur  t A,  que  per  centrum  fetans,  f. 

ipfam  • f,non  per  centrum  extenfam  bifariam, & ad  angulos  re  flos  fccat. 

Sed  fecet  r d, ipfam  ■>  e,ad  angulos  re  flos.  Aio  quod  et  bifarie  ipfam  fecit,  boc  eft  quod  f quatis  eft  « fjpfi 
f.Bficm  nana;  dffoptss  ey  confiruflts,quonam  equitis  eft<  *,ip!i i /,(pcr  i;  diffinitionem  primi,) 
equahse/1  aiigulueia/enguloii/.EIangulula  / <, reflus:  equilis  ejl  (per quartum pofulalum,)ingu!o 
re  flo  qut  eft  ub  Ais.  Duo  igitur  triangula  funt  > « /,©■  > ff,duos  anguos  duobus  angulis  aquales  habena 
tia , crunum  latus  uni  lateri  equale  < /,  fr  ilicei  quod  (perii  primi, ) commune  ipfis  eft  fubtendent 
unum  equahum  angulorum  , & reliqua  igitur  Utera  reliquH  lateribus  habibum  equilia  : equa - 
Is  igitur  eft  • lipft ! A.  Si  refla  igitur  linea , <3-  que  fequunlur  reliqui  ut  in  theoremate , quod  demon- 
ftraffeopt  nuit. 

Euclid.ex  Camp.  Tropofitio  4. 

1 intra  circulum  duarlincarfeinuicem  ficcnr,&.'  fuper  ccmrii  + 
non  tranfcant.non  pcrarqualiacas  fccari  ncccftc  cft. 

CimphNvs.  Sit  ur  in  circulo  a b c d.  cuius  centrum  fit  e . dux  linex  a 
c,&  b d,  fecenrlein  pun<fto  f,8t  utraqtieearum  uelnlrern  non  tranfiear  per  cen- 
trum. Dito  quod  ipfc  non  diuidunt  fefe  per  xqualia ; ita  quod  utraque  per  xqualiadioidarur  ab 

utxaquc 


a 
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urraque.Qudd  fi  fuerit  hoc  poffibile,ponarur:&  lir  primo, ut  neu- 
tra rranfeat  per  centrum.  A cenito  e producam  Irneam  e f.critcpper 
primam  partem  prxmiffx,  unufquifquc  quatuor  angulorum  qui 
funra  fe.efc.b  f e c fd,reftus,quodeftimpoiribile,ficcnimre- 
dius  enet  minor  rcdlo.  Sit  igitur  ut  altera  earum  tranieat  per  cen- 
trum,adhuc  dico  quod  non  diuidunr  lefc  per  aqua  ita.  Quod  ii  lic, 
tunc  per  primam  partem  prxmilfx , cum  b d dutiia  a centro  dim- 
etar ac  perxqualia.diuidcreamortltogonalircr  quareeuama  cdi- 
uidetbdorrhogonalirer.  Erquiadiuiditac  ipfamb  dpcrxqualia 
ut  ponit  aduerfatius  :ipfa  tranlibit  per  centrum,  per  corrclarium 
primx  li&ius : quare  ambx  iranfeunt  per  centrum, quod  cft  contra 
hypotliefin. 

Euclid.ex  Xmb.  Theorema  j.  Propoptio  4. 

Si  in  circulo  binx  recix  linex  fefeinuicem  fccuerintnon  per  centrum 
extenfx,fc(einuicem  bifariim  non  fecabunt. 

THEONnt  Z amb.  Sit  circulus  *fy  ^,cr  in  eo  binx  reda  line a * 

>,CT  fefeinuicem fecent in  ,nonpcrcentrucxtenfi$.Dico  quodfcbi* 
furum  non  fccant.  Si  enim  rjl  popibUe,pfe  inuice  fecet  bifurujtu  ut  * » 
aquula  pt  ipp  '>,&•'  ipp » fumatur  centrum  circuli « fi  y ^,fttq;  iU 
lui  ( per  primam  tertij ) /,cr  C per  primum  populatum  ) conncdutur/ «. 

Quoniam  igitur  reda  linea  qua  lum  per  centrum  extcnfa  { ^redam  ali - 
quam  lineum  non  per  cerrum  extenfum  •*  >, bifarium  frcat,<y  ud  dngulot 
redos  ipfamjper  * tertij )fecat.  Igitur  anguini /» 'jcdMcjl  R urfui  quo - 
niam  reda  linea  quadam / » redam  quadam  lineam  non  per  centrum  ex- 
tenfam  fi  /,etiam  bifariam  fecat:cr(pcr  j tertij )ad  angulos  redos  eumfe 

eat.  Angulus  igitur /i^reduirp:  patuit  aute  quod  angulus/ ** ,rcdusej }.  Angulus  igitur  f**(per  quar* 
tum  populatum)  angulo  / * Cteft  aquulis , minor  maiori  V quod  cfl  impopibile.  Reda  igitur  linea  * ^ 
CT  fefe  inuieem  bifarium  minime  fccant.  Si  in  circulo  /gif«r,cr  quxfequuntur  reliqua , quod  demoti' 
ftralje  oportuit. 

Euclid.ex  Camp.  Propoptio  u 

! Irculorum  fc  inuieem  fecantium,  centra  diucrfacflc. 

Cauta  nv«.  Sinr  duo  circuli  a c b,a  d b.fecamcsfe 
| ftiper  duopunftaa  &'b  Duo  quod  eorum  funtdiuerfa 
l centra. Si  enim  haberent  idem  centrum , ipfum  effet  per 

[J  diffinitionem  ,tn  portione  utrique  circulo  communi, 

fittp  ihud  c.tiC  ducantur  linex  ea  Ut  e tc.crunrtp  per  diffinitionem  circu- 
li duxhnexc  a ef  xquales.ltcmip  percandcm  diffinitionem  dux  li- 
nex c a & e c,  xquales.quare  e f eft  * qualis  e c,cum  utraq;  earu  iit  «qua- 
lis c a,pars  uidclicer  rori,  quod  cft  impoffibile. 

Euclid.ex  Zumb.  Theorema  4.  P ropoptio  5. 

Si  bini  circuli  fefe  inuincem  fecucrmt,noneriteO' 
rum  idem  centrum. 

THEONrt  Zumb.  Duo inqum circuli **>,& ' f '.fifciimi' 
cem  fecent  in  pgms  y ey  fi.  Dico  quod  eorum  non  cP  idem  centrum.  Si 
enim  pcfiibite:c flo *9 ej  (per  primum  podulatum)connefiatur  % ',cr 
ducatur  cunque.  Et  quoniam  ',pgnum,centrum  tft  circuli*  fy, 

aqualis  ej}  % ^ ipp  t f,(pcr  1 5 diffinitionem  primi. ) R urfui  quoniam  • 
pgnum,eetrum  ell  circuli  y fi  *,aquulii  eji(per  eandem  diffinitionem) 

* 'jipfi ' •.oflenpm  efl aut(m,qu6d  - ;,ip/i  * /,e/l  aqualis : <y  'figitur 
ip/i  * v/f  aquulis, miner  ma: ori  quod  ejl  impopibile  Igitur  * pgnum , 
centrum  non  ed  circulorum  * * y,  CT  > * •.  Si  duo  igitur  circuli: C7  re-  ^ 

liqua  qua  fequunturquod  dcmonjtrjrc  oportebat. 

Eucltd.ex  Camp . Propoptio  6. 

Irculoru  fefecontingentiu.no  idefn  cerrum  f(Tenecc(7ccrt'. 

CamvanvS.  Siiu  duo  circuli  a b & a c,conungen(cf  fc  in  punfio  a. 

• Dko 


*• 


GEOMETR.  ELEMENT.  EVCLTDIf 


Dicoqudd  eorum  funrdiuerfa  centra.  Si  enim  habuerint  idem  cen- 
trum , erir  per  diffinitionem, inter  minorem  eorum  ciim  mino»  pofu 
tus  hierit  intra  maiorcm.fTtcpipfum  d,&  ducantur  linet  d a&d  b c, 
criripCper  diffiniriQnc  circuli, urraque  duaru  linearu ) d b QC  d c, sequa 
lisad,  quod eft  impoflibile.  q De  circulis  aurem  fe  contingentibus 
extra, quorum  fcilicet  unus  eft  extra  alrerum.numfeftum  eft  per  diffi  | 
nirionem  cenrri.quod  ipfi  non  habent  idem  centrum. 

Euclii.cxZmb.  Thcortnuf.  ?ropo(itio6. 

Si  duo  circuli  fcadinuicem  tetigcrint,eorum  non 
eft  idem  centrum. 

THEONn  Zun».  Duo  enim  circuli  m(y,tyr/  'Jefi  inuiem 
tangunt  in  > ftgno.  Dico  quod  eorum  noneSidem  centrum.  Sinum 
pofiibile,fitj’,cr(perprimum  poHulatujconnedatur  fy,C  ducatur 
uteunq: /> t. Quoniamigitur/fignum,cetrum ei} circuli « / >,*qua 
Iu  e]}  (per  15  pruni  diffinitione)? >ip fi / (.  Rurfutquonia  (fignum. 


centrum  eff  circuli  y/c^qiulit  efi'},ipjif',(ptr  eundem  diffinitio- 
nem- )Patuit  autem  quod ? yjpfi  / f,eff  uqualu.l^itur  ? 'ffpfi/  b,efl 
ttqi talis, minor  maiori,quode/l  impofiibile.  igitur /fignu,non  efi  cen 
trum  orbiti  * t >,ey  > S *.St  bini  igitur  circuli  fi  adinuice  tetigerint , 

Cquxfiquuntur  reliqua  ut  in  theoremate , quod  er  ut  offendendum. 

Euclid.ex  Camp.  Propefitio  7. 

|I  in  diametro  circulipuntftusprxter  centrum  fignetur, 
, &C  ab  eoadcircunferentiam  lineae  plurimae  ducltur,qug 
| fu  per  centrum  tranfierit.omnium  eritlongilsima.Qug 
luero  diametru  perficiet,  omnium  erit  breuiflima.Qux 

g autem  centro  proxima.cxteris  longiores. Quanto  uero 

a centro  ronotiores.tantobrcuiorcs  cfle  conueniet.  Duas  quocp  aequi- 
diftarue  s linex  breuiflunx  collateralcsixqualcs  eiTe  necelle  eft. 


Campahvs.  Sit  ut  in  diametroa  f, circuli  abe, cuius 
centru  fithtfir lignatus  punflus  Kpnrter  centrum,  d quo 
ducanturplurimxlincxquxfunt  K a,K  b,Kc,Kd,Kc,K 
f,K  g.adcircunferentii.&tranfeataK  per  ccnrriiltSC kf 
fit  complementu  diametri.fitqi  ut  K cK  K gxquidiftftK 
fihoceftdicerc.utanguluse  K f.fitxqualis angulo  fKg. 

Dico  quod  K a,cft  omnium  longi  lTima:&  K fiomniubre 
uiftima.  Altx  uero  tanto  longiores,quanto centro propin 
quiores, ut  K b, eft  longior  Kc:&  Kc,eftlogiorKd:8CKd, 
longior  K e.Et  K e & K g.funt  xquales.Qtiia  enim  in  tri- 
angulo b K h.duo  latera  b li  & It  k(per  to  primi)funtma- 
iora latere  b k,& ipfafuntxqualia hnef  akerira  limator 
b k,SC  eadem  ratione.maior  omnibus  altis,  & hoc  eft  pri- 
mum. Item  quia  in  triangulo  eh  k, duo  laterali  k&ke 
per  cande  funt  maiora  latere  h e, quod  eft  xquale  lincj  h fi 
ipfa  erunt  maiora  linea  Ii  fi  ergo  dempta  communi  linea,  qux  eft  h k.-remancbit  k e maior  kfiea- 
dem  ratione, quxltbetaliarum  eritmaioripfa,6t  hoc  eft  fecunda.  Itcmqi  quia  duo  latera  b hSC 
h k,  trianguli  b h k funt  xqualta  duobus  lateribus  c h fic'  h k, trianguli  c hk,&angulus  blt  keft 
maior  angulo  c h kteritper  uicefimam  quartam  primi, baftsb  kmaiorbafi  kcteadem  ratione, k c. 
maior  em  k d,&  k d, maior  k etSi  hoc  eft  terrium.  Qitod  fi  duxlinexk  g & k e non  funt 
xquales, erit  altera  maior.fitipkg.dc  qua  fumant  khxqualcm  kctfii  producam  h l.quouftpfecet 
circunfcrentiamin  punflo  m.  Et  quia  pcrhypothefinangulusgkfeftxqualis  angulo  fk  cttrit 
(per  dcctmamtertiam  primi ) angulus  I k h xqualis  angulo  e k h,& duo  latera  I k di  k h.tnan  gu- 
bi  k g.funt  xqualta  duobus  lateribus  e k8ik  h, trianguli  ek  Itergo  (per  4)primi,ba’fis  h l.eft 
«tqualii  bafi  h e:SC  quuhmcft  xqualis  It  c,cnthm  xqualis  h 1, quod  cit  impofiibile.  Sunt  ergo 

duc 
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duc  linarii  g X k e.xqualeSiquod  tft  noflrunyiropofiium  quartum. 

Euehd.ex  Zamb.  Theorema  6.  Tropofitio  7. 

Si  in  diametro  circuli  aliquod  fumatur  lignum  quod  minime  circuli 
centrum  fit,  ab  cotp  fignoin  circulum  quxdam  reclx  linex  procidant: 
maxima  erit  in  qua  centrum.minima  uero  reliqua : aliarum  ucro  fem- 
per  propinquior  ei  qux  per  centrum  exccnditur,remotiqrc  maior  cfr, 
Duxautemfolinn  rcifixlincxxqualcs,ab  eodem  fignoin circulumca 
dunt  ad  utrafep  partes  minimx. 

THEON»  Zamb.  Sit  circulus  «*>  d.eimjk  dimetiens  fit  * fficr  in #>  * /,fufcipiatur  pgnu  adi' 
quodjitq;  illud  !,quod  ippus  circuli  centri!  non  jit.  Centri!  autem  circuli JitCpcr  primam  terti/)  i.Et  «k 
ipfo/,m  ipfum  m(y  /,circulum  procidant  queda  refla  linea  f (j  0 

Dico  quid/  maxima  cjhminima  ucro  / /jliaru  autem /f, 
quam  fc, maior  effio-  [>,quam!’.C  otmedaturf  per  primum  po- 
ltulatum)'’,X',cr’  ‘.Et quoniam(per »0 primi)omnis trianguli 
duo  latera  reliquo  funt  maior  a- igitur  > fi  cr  > :\reliquo  / ffunt  ma  /\N. 
iora.  Aequalis  autem  ejl  a yp/i  "(per  1 $ diffinitione  primi)  jgi-  1 Vs. 
tur  l ',cr  ’ Upft  a /funt  aquales -maior  igitur  ejl*  },quam  | j.  \\ 

Ritrfus  quoniam  aqualis  ejl  fi « ip/i  > 1 (prr  ■ 5 diffinitionem  p ri- 
mi)  communis  autem  f',dua  igitur  f<o'f,duabusx  >,er  ‘/>f»n  t 
aquales.  Sei  nngiilw  * • /.«ignio  > > f, maior  ed-.baps  igitur  fi  /, 

(per  14  primi )baji  ; / maior  ejl:  c r ob  id  x /.maior  «7  qu.imfr. 

Rwpi  quonia  > /.cr/VpA 1 '(p1’1  xoprimi)funtmaiorcs,aqua 
lis  autc  r/l(p  1}  diffinitione  primi)' » ip/i  t «'.igifnr  '/Cr/ yp/i  • 

/,funt  maiores, ccmmumsaujiratur'/, reliqua  igitur  i/,rcliqua y,maicrcft. Maxima  iguur  ejl/ *,mini 

ma  utro!  d, maior  cil  autem!  fi,quam  fx,o!>,quam  {•tdico  Iliam  quod  a jigno/,dita  tantum  reda  li- 
nea aquales  ,in  ipfum  circulum  *(>  S, cadunt  ad  utrufei  partes  ip/lus/Z,minima.Cojlituaturenim(per 

* j primijad  datam  redam  lineant  >f,ad  dalumj;  in  eapgnum  ',ei  qui  jub » > f, angulo  aqualis  angulus  /< 
».ey(per  primum  pojluIatum)conncdatur/ ■>.  Quoniam  igitur  aqualis  eji(per  15  diffinitionem  primi) 

• ',ipji ' ft, communis  autem  > /,dua igitur  • <,cr</, duabus  < ',Ox/,funt  aquales,cr(per  S primi  )angu 

lus . •/, angulos  /%  /, ed  aqualis.  lgitur(per  4 primi)baps/’,bap f^eft  aqualis.  Dico  in/iiprr  quodipli 
f •, alia  nutta  aqualis.cadit  in  ipfum  circulum  a pgnof.Si  enim  poffibile,cadat ! a.Zt  quoniam /«,ip/i/ *, 
ejl  aqualis, fed /f,ipfi !*,eft  aqualisiigiturf  *,ipp!d,cjl  aqualis -Qua  igitur  propinquior  ed  ei  qua  per 
centrum  extenditur.remouon  ei}  aqualis,  quod  per  prius  oftenfum  e jl  impoffibile.  Vel  etiam  pe,  (per 
primum  pojliilatum)connedatur  ‘ «,cr  quoniam  (per  1 j diffinitionem  primi)aqualis  r/1  • '.ip/i  • «.rem- 
munis  autem />,cr  6a/i(  -/.ba/i/*  ejl  aqualis:igitur(per  8 primi  janguius  < • f,angulo  a 1 /,r/i  aqualis. 
Sed  angulus  » > f,eiquifubt  < /,ed  aqualis.  ]gitur(per  primam  communem  fcntcntiam)angulust  • /,ri 
qni/iit « • /,«  ejl  aqualis,  minor  maiori: quod  ejl  impoffibile.  Igitur  ab  ipfo  / figno,  nnfla  alia  raifo  in 
ipfum  circulum  ip/i  * l,equahs:una  igitur  fola.  Si  in  demetiente  igitur  circuli, o qua  fcquutur  reliqua 
ut intheorematr.quoi erat ojlendendum.  Euclid.exCamp.  Propoptio  8- 

1 1 extra  circulu  m pumfio  fignato.ab  eo  ad  circunferentiam  li» 
nex  plurimx  ducantur  circulu  fccando  iquc.fupcr  centrum 
tranficrit, omnium  erit  longillima. Centro  autcin  propin. 
I quioreSjCXteris  remotioribus  longiores.  Lincaru  ueropar^ 
tialium  ad  circunferentiam  extrinfccus  applicatarum.ea quidem  qux 
diametro  in  diretflum  adiacet.omniumcft  minima. Ei^  propinquio* 
rcs.reinotioribus  breuiores.  Dux  ucro  qux  linex  breuifiimx  utrinqi 
xque  propinquant,xquales  fun  t. 

Sitiit  .i  pun/loa.affignato  exrra  circulum  bed, cuius  centrum  (itn.ducjrurplu 
rimx  lmcx  ad  cucun  fcrcnriam, ftcandocirculum, quxfinra  knb.aJic.agd.&afc.Dicoqudd* 
b tranlienspbr  centrum, omnium  critlongiiTima. Et  quod  a c.tftmaiora  d,Si  a d.maior  a c.Er 
quod  ak.eftor.miumbrcuinlmacxninrccaruai.Et  quod  ab.eft  minor  a g.fle  a g,minora  f.Et 
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dico  quod  fi  dotatura  l.ira  quod  ipfa  Si  a h xqtpliicrdiftentab  a k.lioecft  quod  angulus  kah 
fitxqualis  angulo  la  k.ipfxcrunt  rrqualcs.  Producam  enim  accntro  n, lineas  n c,nd,Q  c,n  f,n 
g,n  Ii,  cruntep  per  >o  primi.duo  latera  a n & n c,rrian- 
gulia  n e, maiora  a ciSiquiaipfa  funtxqualia  linere  a 
b.crit  a b.maior  a e, eadem  ratione  erit  maior  omnibus 
alus.quod  di  primum.  Etquia  duo  latera  a n8in  e, 
trianguli  a n e funtxqualia  duobus  lateribus  a n Si  n 
d.trianguli  a n d,8i  angulusa  n e eft  maior  angulo  a n 
d.erit  per  14  primi, balis  a e maior  bati  a d:Si  eadem  ra 
tionccrit  a d, maior  a e, quod  eft  Iccundum.  Itemqt 
quia  in  triangulo  a n li.duo  latera  a h 8i  n Ii  iirnr  maio 
ra  a n per  ro  primi.Si  Ii  n eft  aequalis  n k,erit  per  com- 
munem fcicnnam.a  h maior  a kieadem  ratione  qujli- 
betextrinfccus  applicataru, maior  crita  It, quod  eft  ter 
tium.  Item  quia  per  >1  primi.duar  line;  a Ii  Si  h n funt 
minores  duabus  Uncis  a g Si  g n,Si  Ii  n eft  aequalis  gn, 
entper communem fcennam, a gmaiora  hieademta 
«ioneerit  a f.maior  a g.quod  eft  quartum.  Quod  it 

alnon  fitxqualisa  li.ciim  ipixfintrrqualitcrdtftan- 
tes ab  a k.eritaltera  maior, fieqj  a I.  Ponam  ergo  a m 
tequalem  a li,8i  producam  n o m.Quia  ergoduo  late- 
ra m aSia  n, trianguli  man  funra-qualiaduobus  late  ^ 

nbuslia.Sia  n.mangukli  a n.Siangulusm  an  eft  xqualis  angulo  h an,rritper4primi,bafis 
mnxqualisbafin  h.Siquian  oeftzqualisn  li.cntn  oxquabsn  m,  pars  uidelicet  toti,  quod  eft 
impombile.Si  hoc  eft  quintum. 

EucInJ.rx  Zumh.  Theorema  7.  TropofttioS. 

Si  extra  circuli!  fufeipiatur  aliquod  fignum.ab  cocp  figno  ad  circulum 
deducantur  redx  lineae  aliqux,quarum  quidem  una  per  centru  exten- 
datur, reliquae  uero  utcunqt.in  conucxa  circunfcrentia  cadentium  re- 
darum lincaru.maxima  eft  qux  per  ccntru  duda  cft-.aliarum  aure  fem- 
pereiqupper  centrum  tranfitpropinquior,rcmotiore  maior  eft.In  cur 
uam  uero  circunfcrentiam  cadentium  redarum  linearum  minima  eft, 
qupinter  fignum &C  dimetientem  iacctrminimpuero 
propinquior/emper  remotiore  minor eft.Dux  au- 
tem tantum  redae  linex, abeo  figno  caduntxqua- 
Icsin  ipfum  circulum.adutrafquc  partes  minimx. 

T H E O N ex  Zmb.  Sit  circulus  » • cr  extra 
ipfum  •(  >,fufcipiatur  fignum  A,<yab eodem  ducantur 
ntle  Unce  olique  in  ipfum  circulufintq;  A «,A 'SU*  >: 
fit  autem  A *,per  centrum  extenfa.  Dico  quii  in  » >/>  co- 
nexum circun fer  entia  cadentium  retiarum  linearum  mari 
macft  ,que  per  centnimtranfit,boc  eft  -<  *:minimautro, 
que  intirA  fignum,  cr  diametrum  « iacet  maior  utro 
e/i  A > quam  A !,  cr  A quam  Air- Cade  tium  uero  retiarum 
linearum  in  tua  a eurum  cireunftrentiam  femperipfiA 
minime  propinquior,  remotiore  minor  eft, boc  eft  A « 
uam  A »,cr  A » quam  A!.  Sufcipiatur(per  primam  tertij) 
centrum  circuli  * l>,fttj;  itludu,cr(per  1 poftulatu)coi t- 
neflanturu  >,  y /,u  y,y  t,y  *.Et  quoni*m(per  it 

diffinitionem  primi )equahs  eft  *y,ipj i % /‘.communis  ap' 
ponatur  y «'.Igitur  - A,ipfis  - y c y A,cftequalis,fci 
• * C r*  A,ipfa  1 A (per  10  primi ) funtmaiores:ty  • A, 
igitur , maior  eft  quam»  A.  Kurfus  quoniam  (fer  1 j diffinitionem  primi ) equulis  efty  iftpfip  f,com - 
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M unii  opponatur /.  Igitur  'u,et  -Aiipfisf ««,cr  - effiunt  equulei, et  Jgitfm  qfuh-  angulo  qui  fui 
/m  U^nuLor  tji. Igitur  (p  14  primi  )bufis'  «'.Mi  /«t.m  Jior  cJl.Stm 1 liter  quoq; 
ofiedemiu,quodf^,muioreltquim  > d-AUxima  fitide  igitur  efi  ' -,muioruu  * 
ticjlJ’  quum  ri/.c r^Aquum  «MEI  quomd(p  so  primi).- *,et  * «yiutf  mo 
iores  quum.-  J,eqiulis  atttcefi(p  is  diffinitione  primi).-  e,ipfi-  *,rclique 
Igitur  « J,qudm  reliquo  • /,muior eji.quurc  ■ n, minor  eji  quum  *«*.£»  J«o' 
tua  tridguh  - » «<,w  uno  luteri-  jfdue  rede  linee  intror 
fum  con/liluerut-  «,cr  * ^,igttur(p  1 1 primi)- « cr  “«*, 
ip/ttu  »-cr»  Jjitntminores.quuru-  equulis  eft  ipfi - 

r, reliquo  igitur  X *,minorcfi  quum  reliquo  «*  KSimilUer 
id  oJtendcnus,quodcrXi,,minoreJl  quum  Xr, minimo  igi 
lur  eil  * •tipfo  uero  x -,qudm  X A \juum  x tjmnat 

rft.  Dico  etid  quod  dux  lontu  equulcsi  ligno  xjn  ipfum 
circuli  cudmtied  utru  q;  portes  ipfius  x •.mirum*  C o/K- 
tuoturlp i} primi) udredum lineo  - <*,0‘  udfignuinei 
-, ungulo  « - X,equulis  ungulus  X - ',CT  (per  1 pojlulutu) 
coneftutur  X *,Er  quoniu(per  1 ! diffinitione  primi )equo 
lis  eft  - A,ipfi  - «.coittums  uutc-  x, dux  igitur-  *,cr- 
X,duubm  t -,<y  - ‘Syfunuquoles  ulter 0 ulteri-e?  ungu- 
lus *-X(ptri,  pruni)  ungulo  A - X,eft  equuHs.]gitur(p 
4 primijbujh  x ■>,bufi  x A,eft  equulis.  D ico  io  quod  rede 
linee  x A,  dii, 1 equulis  non  cudit  in  ipfum  circuli. i figno 
X.  Si  enim  poffibUe:codot,ty  fit X,.  Quoniam  igitur  ipfig t *,X',eft  equulis, fed  ipft  X-,X  *,ell  equulis: 
tr^A,igiiur(p  1 commune  fenteniio)ipfi  X v/}  equulis:  propinquior  igitur  ipft  «t  •minimx-.rmotiari 
eft  equulis.quod  id  oftefum  eft  impofiibite.  Veletidulitcr.Conedutur(per  1 populatum)  • «.Quoniam 
(per  1 s diffinitionem  primi)equuhs  eft  « -yipfi - r, communis  autem  - x,ry  bofis  X *,b.:fl  0 r,e\t  equulis 
(per  hypotbefin)iguur(pcr  3 pnmi)ongulus  « -J,un gulod-  ,, eft  aquulis.  Sed  ungulus  qui  fub-  - /, 
eiquifub  A - r,ejlequulis,cquifub  A-X,e iquifubr  - A, eft  equulis, minor  felhcet  muion,quod ejl 
impofibilc.  Igitur  plures  duab. redis  lineis, xquoles  in  circulum  ■<  A >,ubipfo  A figno  ad  utrafq;  partes 
ipfius  «*  t, minime  non  cudunt.  Si  extra  circulum  igitur  fufeipiaturfignum,  C4que  fcquutur  reliquo  ut 
w ibeoremjiciquodoj tendere  oportuit. 

Euchdex  Cump.  Propojitiog.  , 

I intra  circulum  puncflo  (ignaro , ab  co  plures  quam  dux  liJ 
nex  ducftxad  circunfercntiam,  fuerint  xquales.punrftum 
ill  ud.centt  um  circuli  cfle  nccefTc  eft. 

Coli  nvs. Siluri  puelo  a.fignato  intra  circulum 

b c d .dufta:  (i n t tre!  line*  a b.a  c,a d.acl  circunfcrtnti  jiquaspono  eifc 
xquaies.  Dico  puntW  a.  eife  centru  circuli.ProducS  cmm  duas  Imcas 
cbSCdcidtdiuida  utrancp  caru  per  aequalia, c b quidcinpiiftoe.SJd  , 
cin  pueiof.  Er  produca  ea  & fa.quas  applico  circu ferenti* e*  unaq:  j 
parte, eririp  per  8 primi  ulercy  anguloru  qui  funtad  e , aequalis  alteri:  I 
igilurperdiffinitioncanguUre^ti,ma(penrreflus.SimiIiter  quoque) 
per  eandcutcrqi  anguloru  qui  funtad  f.reflusiergo  perconelarium 
prim*huius,quia  a ediuidic  c b per  *qualia  K orthogonaliter.ipfa 
tranfirper  centrum:(Tmliiterquoqi  a ftranfn  per  centrum, quia  diui-  — 

dicd  c per  aequalia  St  ortliogonaltier.quarea  eft  cenrrumiquod  eft  propoittum. 

Euclid.ex  Zumb.  Theorema  S-  Propofitio  9. 

Si  in  circulo  fufeipiatur  (ignum  aliquod.&  ab  eo  figno  ad  circulum  ca 
dant  plures  quam  dux  redx  linef  xquales:fufceptu  fignum.  centrum 
ipfius  cftcirculi. 

THEON»  Zstmb.  Sit  circulut  * fi  intrj  ipfum:fignu  fit  ab  ipfo  /,in  ipfum  *y  circulum , 

cedat  plures  quum  due rede  linee  equales,hoc  efi  * «,«*  A,*  >.  Aio  quod' fignum, ccntritcft  circuli  • 
Ar.Ccniungontur  enim  (per  primum  pojluUtum)*  (,  eyA  f,feccturq;(p,r  10  primi)btf artam  mfignis 
• crf videlicet  • fper.tc rA  >,per  /,cr comunde  > «<,cr/ «< (per  x pojlulotum)extenduntur utrobiq, 
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in  **,&•>  *, ligna.  Quoniam  igitur eqitahs  efl  • \,ipfi > f, communit  urro « •*,<# uo  igitur  latera  • • or  ■ /, 
duobut  Ulcnbiu  A >,C T • dfunt  equalia.crCp  hypoibefinflufil  d*,bafi  df.,ejl  equila.  Angulus  igitur  • 

• A, angulo  A > A, efl  equilis  (per  spwm.jutercp  igitur  anguloru  * 'd.ej 

# * A, re  flui efl.  Igitur  • *,ipjam  * I, bifaria  fecat.cr  ad  angulos  redos(p  , 

Cerly).  E/  quonla  fi  in  circulo  reda  Unca  queJarcflam  Unci  quandibifa - , 
rii cr ed angulo s rtcScrc fccct, (per corr dani p rima  tertijfin fccitc  cjlccl 
tri  circuUugttur  in  * «,  (per  i di  correlaniyd  centri  ipfius  circuli  «#>,[■ 

Ac  per  boc  cui  in  l\eft  centri  circuli « Ay.ej  n«fl«  aliud  habent  ccmmiA 
ik*«,ct  oa.rede  Ime*  prrtrr  A.fignum.  Igitur  A fignum,ccntrm  c/l  cir  ' 
cula  •«  / a-  Si  inire  circulum  igitur  fumatur  fignum  aliquod,  a ftgno  autem 
ad  circulum  incidant  pluret  quam  due  refle  hner  uqualaiajjumptum  fi- 
gnurt, centrum  efl  circuliiquod  oftendere  oportebat. 

A LITER  idiop.endere.  Intra cinulu  enim  * t gfufeipiatur  figni 
•'.er  ab  ipfo  A.in  circuli  cadant  pluret  quam  bin  erede  linee  equalcs/ 

*,A  A, et  a Dico  quod  affumpti  figni  a centri  cjl  circuli  * <V  No  enim: 
fcdfi poflibile  efl: jit  ,,c r connexa  a >,extedatur  in /» ,/igna . Igitur j a, di  [ 
meticni  efl  ipfius « * t, circuli.  Quonta  igitur  circuli « A >,in  dimctictef’,  *• 
effumpti  c8  (igni  a, quod  ipliut  circuli  centri  no  cjl,  maxima  quideejl  A \ 

*,(p <r  7 terti))  maior  eute  cjl  a gjpfa  a f . cr  a (flpft  a a.  Sed  cr  equilis 

(per  hypolheftn)  quod  cjl  impofiibile.  Igitur  > ,non  efl  centrum  circuli  a A ^ 

).  Similiter  oflendemus quod  aliu.1  nullum  preter  a,  Igiiur  a fignum, centrum  efl  circuli « Ay. 

Eucltdex  Camp.  Prcpofitio  io. 

I circulus  circulum  fccet,  in  duobus  cantum  locis  fccare  ne- 
cc(Te  efl. 

Campanv  s.Sint.fi  porfibile  cft.duo  circuli, 
j:  fccjnres  fc  in  pluribus  quam  in  duobus  locis, 
i fupcrmapultaabc.producalincasa  b & a c, 
quas  diuida  p aqualia  in  pultis  d & c.flC  produc  a i pullo  e,li- 
1**3  e fperpen  dic  u lare,  lupcr  linei  a c,9C  a punito  d.linexd  f, 
perpendiculari?  fuper  lineam  a b,&  fecenrfedux  line*  e f,d  f, 
in  punito  f.eritty  per  correlariu  primar  huius, punitum  ^cen- 
trum circuli  uniulip:  quod  ei \ i m poflibile,  per  $ huius. 

Euclid.exZmb.  T htorrnd  9.  Propojitio  10. 

Circulus  circulum  in  pluribus  duobus  fignis  non  fecat, 

THEONrr  Zamb.  Si  enim  pofiiblle.circulul 

* circuli  A ijfln  phtr.bm  fignis  qium  duobus  fc- 
cet , boc  efl  in  ( * ,rt  t (.Cr  coni  ude  I ,/f.blfaniip 
to  primi)  fecitur  in*  njignts.  Et  (p  nprimi,)ab 
ipfil  * r.ipfil  A*  cr  * >,ad agulos  reflos excitate • 

>,crx*  -.cxlcdaturin  «,c rf>,figna.  Quonia  igi- 
tur in  circulo  * ( '.reda  Unca  queda  '.reda  lineam 
quadi  d > bifarii  cr  ad  angulos  nidos  fecat  (p  j ter 
tij)  in  ipfa  igiiur  * r, centri  efl  circuli  • (>.  Rurfut 
quonii  in  co  di  circulo  * A > .reda  linea'/,b oc  eflu, 

• redi  linei  quan  di  l *, bifarii  cr  ad  angulos  rcdosjp , tertif)  fecet-.igitur  in  ipfa  e /citri  cjl  circuli . 
i e(p  candi.)  Oflenfum  aui  cjl  quod  crin*>Pt  circa  nulli  aliud  concurrit  nde  Unce  * > cr  'fdnui- 
ccm.nili  circa ».  igitur  >, centri  cjl  circuli  * A > Similiter  quoo ; oflen  ■ 

demui  quod  <y  circuli  A I fcentri  efl  ipfum  '.Duorum  igitur  circu-  * 

lorum /r/c adinuicem  fetantium  • ( >,cr  A . /.idem  efl  ccntrum-.quoi 
(per  f tcnij)e(limpof!:bilc.  Circulus  igitur.circulum  in  pluribus  duo 
biu  fignis  non  fecatiquod erat  ofltndtndum. 

ALITER  idc oicndcn.Qrculus  enimrurfiu  * f r,circuliA  ef, 
fccct  in  plwibus  quim  in  duobus  fignis, hoc  efl  inA/.cr!  '.CTiper  , 
terti) )fufcipiatu- centri  circuli  * (>,fitq;  illud  *.Et  connedatur  * (, 

» •»  tta/.dgonia  igiiur  intra  circuli  d ‘j.fufcipitur  figni  quodda  *, 
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inipfumcp  «•  * /circulum  pluree  duabus  aquales  reda  incidunt  line*  * A,»  «,er«  /figitur  (per  9 tertij) 
« fignum,  centrum  efl  circuli  A •/.  At  circuli  * A r.centru  efl  ipfum  *.  Duorum  enim  eirculorufcfc  inuicc 
fecantiu  idem  efl  centrum  *.quod(pers  tertij)  c/l  impofiibile.  Circuitu  igitur  circulum  in  plmbut  quam 
duobut  fignts  non  fccatiquod  fuerat  ojlendendum- 

Euclid.exCamp.  Propofitio  11. 

1 1 circulus  circulum  conringat.lineaqj  per  centra  eorum  tran- 
feat.ad  puntftum  contatfhis  eorum  applicari  necefle  eft. 

C»  u v a n vS.  Si  enim  Unca  rranfiens  per  cetra 

duorum dreutorue  c&dcfcfccontingcnhuintr;! 

ucl  extra , non  uadir  ad  locum  contalius , fecetctrcunfercntiam 
utriufiy,fitlp  a per  primam  huius, ccntru  circuli  c d,  Si  b centrum 
circuli  c c,  Seducatur  linea  tecta  a b c d,  fccanscircunferentiam 
utriufqi.Si  ducatui  linea;  .i  puncto  e, qui  Iu  locus  cotatfhts.ad  cen 
tra.qux  ITutea.e  b,eiuntt$incotaS)uintcriori,peraoprimi,dux 
linexeb  Sib  a, longiores  c a,  quare  longiores  a d : eft  enim  a, 
centrum  circuli  e d,  St  quoniam  b c elixqualisc  b, quoniam  b 
eft  centrum  circuU  c c.erirca  longior  a d, quod  efl  impofTibilc. 

Incontaflu  uero  exteriori  erunt  dux  line*  a e St  e b, longiores  a 
b, quare  a d St  cb, maius  erunt  quam  totaa  b:quod  eft  fatfum. 

Buchd.ex  lamb.  Theorema  10.  Propofitio  ti. 

Si  bini  circuli  feintrorfum  adinuice  tetigerint!' 
fufeipianturep eorum  centra.rctfla  linea  coniun. 
gens  eorum  centra  & cie<fla,in  contacfhim  circu. 
lorum, cadit. 

T H E O N ex  Z mb.  Bini  inquam  circuU  *t->,ey«*  < .fefe  adinuice  tangant  introrfum  in  figno  *, 
fufeipiaturq  (per  primam  tcrtij)centru  circuli « A yjitq;  illuif, circuli  aute  * A <,fit ».  Dico  quod  reda 
linea  duda  ex!Jn  «,cr  eieda  in  ipfum  *,fignu  cadit.  No  enim.fed  fi  pofiibilcefi, cadat  ficut/*  l»,rjcb 
nedatur  */ey  « *.  Qgonid  igitur  **,c r 'Ifipfa!  *J>oc  eflipfa / -(per  n primi )funt  maiores  .comunis 
auferatur  * 1, reliqua  igitur  * •, maior  efi  quam  reliqua  * Aequalis  aute  eft  A «fipfi*  «(per  ifi 
ni  pruni }cr  * A,tp/a « figitur  maior  eft, minor  maiore,quodjeft  impofiibile. 

Reda  igitur  linea  dudaex/,in  * fignu.extra  ipfum  « fignucotadus  no  cadit 
in  ipfum  cotadu  igitur.  Si  bini  circuli  igitur  fcfcinuice  introrfum  tetigerint , 
fumantur q;  eorum  centrajrcda  linea  eori i centra  contingens  er  in  eorum  ca 
dit contadum.quoi dcmonjlralfe oportuit.  ADITER  ideodendef  [ •'M  1' 

re.  Sed  iam  cadat  ficut  «fr.cr  extendatur  in  redat  diredum  lineas,?  /-.  in  \ \ j\.  I 

fignum,crconiungdtur«-,cr«(.Qisoniamigitur«r,cr’/maiorfuntipfa  . \ \/  j 

« /,(per  1 o primi  )fcd  «!  aqualis  efttpfi  > /,hoc  e&ipfi/  o.ccmmums  aufrra  \ 
tur/ ■jchqiutgitur  ■>  /.reliqua » maior  eft, hoc  eft  » ••.quam  « >, maiore  V 
ininor,  quod  efl  impofiibile.  Similiter  c r fi  extra  circulu  paruum  fuerit  cen- 
trum maioris  circuli.oflendemus  impofiibile. 

EucUd.exlamb.  Theorema  n.  Propofitio 

Si  duo  circuli  fefe  adinuiccm  exterius  terigerint,ad  centra  eorum  coiv 
iungens  rcdla  linea, per  contatflum  tranlibit . 

T H E O N ex  'lamii  .Duo  enim  drculi*A>,rr*a  > ,/e/e  adin - 
nicem  exterius  tangiit  in  figno  «.  Sumatur ct  (per  1 tertii)  centrum 
circuli * A yJitcfciUudi.o- circuli*  A >fit ‘.Dico  quod  ex/fin*,f 
duda  reda  linea,  p ipfum  «contadu  trafit.  N 0 enim,fed  fi  pofiibi  I 
leefltrSfcatficue/y,cra«.Etcoiungdtur«(*  i.Quonid igitur /\ 
fignii  centri 1 ed  circuU  * A r, aqualis  eft!  «fipfi/  r.  RurfusquoniS 
» fign  um.ccntru  efl  circuU  * A •, aqualis  efl  * ‘fipfi  A «.  oftcnfum 
autem  efl  quod/* Jpfi/ >,cfl  aqualis.  I gftur[*,ej  * ‘fipfis/  >,er«  ^.funt  aquales : quare  tota/ *,ipfit 
/«,&■*  >,  maior  efl,fed  cr  minor(per  10  primi)quod  efl  impofiibile.  Igiturquaab/in  ".ducitur  reda  Ii 
nea,pcr  ipfum  >,cotadum  tranfitM  duo  circuli  igitur  fefe  adinuice  exterius  tetigerint,  ad  cotum  centra 
comungcns  reda  linea  per  contadum  ucniet. 

f » 
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EneUi.exCamp.  Propofitio  ii. 

I circulus  circulum  contingat,  fiuc  intrinfecus.Gue  extrinfe- 
cus,in  uno  tantum  loco  contingere  nccefleeft: 

CampanvS.  Si  enim  fuerit  poffibilc.ut  circulus  circulu  contingat  in  duobui 
locis  intrd  ucl  extra, contingat  circulum  a b c d.circulusa  b c tnttnusinduobuj 
punftis  ab.uel  extenus, circulus  c d f,in  duobus  punrtis  c d.Ciim  crgoduccmul 
lines  refla m ab  a,  ad  b,fi  ipfa  c 

cadat  extra  circulum  a be.tnte  ^ ^ x f,  e 

riorem,  accidet  contrarium  fc- 
cundir  huius.  Quod  fi  ipfa  ca-  a 
dat  intra  ipfum,  ctim  diuiferi- 
mus  iplam  per  xqualia,  & edu 

xcnmus  i putillo  dtuifionts  _ __  

perpendicularem  ad  ipfam.fucritqj  applicata  circun  ferenti  at  ex  utra ty  parte, ipfa  tranftbit  per  cen 
trum  amborum  circulorum, quare  accidet  contrarium  praemiffat.  In  circulo  ucrd  contingente 

exteriusinpunflisc  d, fi  ducamus  lineam  rcffctm  a punfio  c ad  punflumd.ncccfVe  eft  accidere 
contrarium  fecundxhuius.  Quare  utruntytmpoffibile. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  tx.  Propofitio  tj. 

Circuluscirculum  non  tangit  in  pluribus  lignis  uno,etfi  extra,  etG 
Intus  tangat. 

T H E O N e*  Zj.  St  enim  pofiibie.circultu  ■»  A t d,c irculu  i A 
! A, tangat  primi!  intror fum  in pluribm  quam  uno  fignu.hoc  eft  in 
t -,C rfumatur  quidf  centri  ipfiM  circuli*  A>  illud  -.(per 

primam  terti/,  )circuli  aut  e • * /d,/tf  >.  lgitur(per  r i eiufde)reda 
linea  .iuila  ex  -,ui cadit  in  figna  A a, cadat  fient  A » o -f,  Er  quo' 
ruam  ii  centri  ei  circuli * A y A,tquatii(per  ij  diffinitione 

primi )efl  A *,ipfi  * ’■  Maior  igitur  eft  A ’,qudm^  abnuito  nudor  igi 
tur  A Quatit  tu.Rurfm  quoniam  > /igttic,  centri  eff  circuli  • */«*, 

*qnalts  cftlpcr  eandc)A  tjpfi ' d.patuit  nutem  quod  ea  mullo  ina  . 
ior,quod  efl  tmpofitbtletigttur  circuitu  circulum  introrfum  non  tan  / 
git,  in  pluribm  quam  uno  fignis.  Dicoetiam  quod  nec  exierim.  Sir 
enim  eft  pofitbilc-.circulm*  > «, circulu  ■ *>-<,  tangat  exter im  in  \ 
plunbusquamunofignil.uidelicetin*  r. er eoniigaturl per  i po  ' 
ftulatum)*  >.  Quonia  igitur  in  circuferentia  utrorumq;  circuloru 
-f  >-a,cr  >>  » ,fufcepta  funt  duo  contingentia  /igiu  •«  c r r,coiun 
geni  ea  figna  reria  linea,  (per  i ferti/)  intra  utritg;  cadit.  Sed  cadit 
intra  ipfum  circulum  <A>  «f  ,©•  extra  circulum  * r u, quod  abfurdum  eff  Circuitu  igitur  circuli  exteri  ut 
non  tanget  in  pluribm  fignti  quam  uno,offenfum  autem  eff  quid  neq;  introrfum . C irculm  igitur  circuli 
non  tanget  ut  pluribus  /ignis  quim  uno,  et/i  extcriuc,etfi  inierim  tangat:  quod  dcmonffrajfc  oportuit. 
Eueiid.ex  Camp.  Propofitio  tj- 

EcGxlinexin circulo fi fuerint  xquales,cas  a centroarqui- 
diGare,8f  fi  a cetro  arquidiftiterint,  aequales  eiTcnecclTeeft. 
Campmcvs.  Sit  ut  in  circulo  a b cd,  cuius  centrum  ftre.duatlinrxa  d &b  c 
|fint  icquales.dico  quod  ipfic  trqutdlrtant  a centro  ,& econuerfo.  Producantur 
“enim  a centro  e, linee  e f Si  e g,  perpendiculares  ad  a d Si  b c,  eritip  per  x par- 
tem tertia:  huuis.j  d.diuifa  per  arqualta  in  f,& b c in  g.Quia  ergo  duo  late 
raed,&  da  trianguli  e da  funi  xqualia  duobus  lateribus  cc8f  cb  triangu 
lie  cb.fit  bafis  c abaficb,crit(per3primi)angulusdarqualis  angulo  c. 

Et  quta  duo  latera  edSId  f.tnangulie  dffunt  xqualia  duobus  lateribus  i 
ec.Sc'  g c, trianguli  e c ginamd  f.cftxqualtsc  g, eo  quod  tota  a d polita  eft  [ 
xqualis  b c,&  angulus  d eft  xqualis  angulo  c,eritpcr  4 primi, bafis  e f, ! 
xqualis  bafi  e g.  Et  quia  ilhr  fum  perpendiculares,  uenientes  ad  eas  a cen 
tro,  patet  per  quartam  diffinitionem  liuequartam  ptopofitionem  huius, 
ipfas  tequaliter  diftare  d centro.  Aliter  idem.  Quadratum  enim  e d.per 
pcnultimam  primi,  ualet  quadrata  duarum  Uncarum  e f St  f d,4f  quadratum  ec, quadrata  dua- 
rum linearum  qux  funt  e g & c g:8£  quia  quadratum  deeftxquale  quadrato  cc,Si  quadratum  d 

(quadrato 
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f, quadrato  g t,  erit  quadrarum  e f.rquale  quadrato  c g,  quare  e f,eft  aquale  rg.dcfp  paret  idem. 

Sir  ergo  e f, «qualis  e g,quod  eft  eas  a d.fcilicct  & b c,xquali  ter  diftarc  a centro.  Dtco  tunc  quod 
ad.eftarqualisbc.QjiadransenimduaruItncarue  d,&c  cxqualibus.dcmptisrp  quadratis dua 
rum  linearum  e f,&'  e g.iquabbus, remanent  per  pcnulritnam  primi, quadrata  duaru  linearum  f 
d,8C  g c,  quar  per  tertiam  communem  lentennam  neccdeeft  efle  aequalia,  quare  f d , cft  aequa» 
lis  gc, ergo  duplum  f d,quodeft  a d,cft  aequale  duplo  g c, quod  cft  bc.Ethrc  eft  fecunda  parS 
propofm. 

E ucluLex  Z amb.  Tbcormu  i j . Vropofhio  14. 

In  circulo  retfhc  lineae  fu  nt  squalcs,qux  acqu  aliter  diftant  a centro* 
Etquac  arqualiter  diftant  a centro, aequales  adinuiccm  funt. 

THEON  ex  Zamb.  Sit  circulus  * f t d,cr  in  eafint  aquales  reda  linea*  t,cr>  *.  Diro  quoft 
aqualiter  diftant  i centro. Sufcipiatur  enim  (per  ■ ferti/)  centrum  circuli 'Jitifr  idui  <.Et  ab  ipfot 
in  ipjat  * fccr  ? * (pe r duodecimam  primilperpediculares  excitentur  > /,cr  • 

•,cr  eonimgantur(per  pnmum  pojlulatum)*  >,c r*  r.  Quoniam  igitur  (per  s.> 

tertiam  terti/ )reda  linea  quadam  per  centrum  extenfa • redam  lineam  quan  / \ 
dam  non  extenfam  per  centrum  • f,  ad  angulos  rtdos  c r bifariam  iiffefeit,  f \ 

aqualis  eft  igitur*  f,ipfi{  kduplaigiturcft*  ffipfius*  f,cr  ob  id  etiam  > *,  \ \ ~ — »1 

ipfiiur  •,dupUcft.Eteftaqualit*lsjplirA:aqu*Usigitwrcft*ffipfi?’.Et  V ' l 
quoniamaqualiseft*  y p/l • >yx  centro  enim  tn  circunferentiam,  equum  eft  \ / 

quadratum  quod  fit  ex  < r,  ei  quod  jit  ex  * * quadrato.  Sedei  quod  fit  ex*  <,  

quadrato(pcr  47  primi)rqua  funt  ea  qua  fiunt  ex  * f,cr/  >: quadrata  reftus 
enim  eft  angulus  qui  ad  f.  Et  autem  quod  fit  ex  < ',(per  eandem)  aqua  funt  ea  qua  fiunt  ex  • »,er  •>.«> 
dwi  enim  eft  angulus  qui  ad’. Ea  igitur  qua  fiunt  ex  * /,  er  ! >,quadrata,aqualia  funt  eis  qua  fiunt  ex  r 
»,er  • <, quadratis,  quorum  id  quod  fit  ex*  / ,<equum  eft  ei  quod  fit  ex  > •, aqualis  enim  eft  *},ipfi  ? ».  Rc- 
Itquum  igitur  quod  fit  ex  f ',rcliquo  quod  fit  ex > .(per  tertiam  commune  [ententiam)cft  aquale.  Aequa- 
lis igitur  eft  1 fftpfi  • *.  In  circulo  autem  aqualiter  reda  linea  diftare  dicuntur  a centro, quando  a centris 
inipfat  perpendiculares  duda  funt  aquales  (per  diffinitionem  q-tertif)  igitur  * (,cr?  a. aqualiter  di- 
ftant a centro.  Sed  iam  * f,cr>  d,rcdaiinca  aqualiter  diftent  acentro,hoc  eft  aqualis  fit  * ifipfu  ». 
Dico  quod  aqualis  eft  • f.ipfi  r d.  Eifdem  enim  conjhudis,fimiliterollendemus  quod  * f, dupla  ejt  ipfiut 
• ‘,ar>  Opfiut  > ».E/  quoniam  aqualis  eft  * >,  ipfi  - \ex  centro  enim  in  circunferentiam, aquum  eft, 
quadratum  quod  fit  ex*  i,eiquodfitex  r nquadralo.  Sed  ei  quod  fit  ex  * <,quadrato:aquahafunt(pet 
4,  primi  )qua  fiunt  ex  'f,cr  [*,  quadrata.  Ei  autem  quod  fit  ex  r 1,  aqualia  funt(per  eadem  )ea  qua  fiunt 
ex  > »,er  ">.Ea  igitur  qua  fiunt  ex  > [,et{*  quadrata, aqualia  funt  eis  qua fiunt  ex  • ».  er  • y, quadratis. 
QuorumquodfiteX’  ’,eiquod  fit  ex,  f, eft  aquale-.aqualis  emm  eft < f,ipfi  > *.  Reliquum  igitur  quod  fit 
ex  * Kper  > communem  fententiam  )aquum  eft  ei  quod  filex?  •,  aqualis  igitur  eft  * ’,ipft  ? ’.  At  ipfiut 
•f, dupla  eftipfa * f ipfiut  ueri  > >, dupla  eft  ipfa  < r.  Aequalis  igitur  eft  * (, ipfi  7 /.  In  circulo  igitur  re- 
da  linea  funt  aquales , qua  aqualiter  diftant « centrotcr  qua  aqualiter  diftant  a caitrojibi  mulcem  funt 
aqualcstquod  erat  dcmonftrandum. 


Eautid.ex  Camp.  Propofitio  1 4« 


I intra  circulu  plurimae  rerftae  lineae 
ceciderint.diametru  eius  omnium 
longiflima,cicp  propinquiores  rc- 
motiorib.logiores  eiTe  necefteeft.  f 

Cautakvs.  Sit  utin  circulo  3 b r cuius  centrum  ecadant. 
plurimae  linearquarfintab,  a c,a  d.fg.h  k.fitip  a t d, diameter. 
Dicoipfam  e (Te  longi  ifi  ma  m , X alias  tanto  maiores.quanto 
funt  1 p Ii  propinquiores.  Ducantur  enim  a centro  e.Unczad 
extremitates  omnium, qux  (Tnr  eb,e  c,e  f,e  g.e  h,&  e k,erutucp 
per  >0  primi, duo  latera  e f,&'  e g, trianguli  e fg.longiora  f g, 

Si  quta  ipfa  funt  xqualia  a d,  em  a d maior  f g.  Eadem  ratione 
maior  erit  quam  a c.quia  a e Si  ec,  funt  maiora  a c,8C  xqualia' 
a d.ergo  a d maior  cft  a c.Sie  quoqr  eft  maior  h k,8C  maior  ctil 
quam  a b.Qpod  autem  fg  fit  maior  h k,&  a c quam  a b, patet, 
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quia  cum  duo  lareraf  c,&eg,n-ianguli  fcg.lTnrarquaUa  duo- 
bus lateribus ht&ck trianguli h e k ,& angulus f c g, maior 
angulo  Ii  c k.erir  per  24  primi  balis  f g maior  ba(i  h k.  Similiter 
quoqucquiaac,&ec,funr;rqualiaac&  e b.&angulusaec, 
maior  angulo  a c b,cntbafisac,pcrcandcramaiorbafiab,&  c 
fic  cft  propoli  tum. 

*| 

EucliJ.cx  Zjmb.  T beor  mu  14.  Propofitio  if. 

In  circulo,maxima  quidem  cft  dimcties.alia 
rum  autem  femper  propinquior  cctro.remO' 
nore  maior. 

THEONa  Zamb-Sil  circulus  m A y t, dimetiens  liero  iUius  fit 
• -a, centrum  autem  fit  '.Et  propinquior  ipfi  •«  dimetienti  fit  A >. 
remorior  autem  fit! e.  Dico  quod  • a, maxima  efi, maior  autem  A >, 
quam!  e.  Excitetur  (ptr  1 1 pmm)ab centro  in  ipfat  A >,<yf‘,pcT' 
pcndicularet  ■ ■>,©•  • «.  E t quoniam  propinquior  quidem  centro  eji  A 
yjrtmotior autem / «.nuior  efi  (per 4 diffiniuoncfigitur  1’ « ,ipfa  > *.  j 
Ponatur  autemiper  quartam  tertiprqualis  ‘ \ipfi '*,ty  (per  unde-  j 
cimam  primi )per  \ipfi . « ad  re  flos  angulos  excitata  » a, extendatur  • ' 
in Et(per  prtmu  poRulatu)coniungantur  < u,‘  • ,'!,cr<'.Etquo ■ V 
niam  aqualis  efi'  ffipfi'  \aqualu  efi(per  quartam  lertiju  diffini-  ' 
tionem  quartam  eiufdcm)A  rfipfi » ».  Kurfus quoniam  aqualis  efi  « > 
ipfi ' f,C r ' a, ipfi ' erigitur  * d,ipfis  a scr  ■ ’,rfi  aqualis.  Sed  u',c T 
>e,(pcr  10  primi  )ipf<  u r, maior  es  fiint.  Igitur  ■>  a, maior  efi  quam  a 
'.Et  quoniam  dua  a ',cr « ',duahu!',cr ' 'Jiant  aquales  (per  1/  dif 
finitionem  primi ) ex  centro  enim  in  c&cunfirentiam , cr  angulus  qui 

fub .« > ',angulo  quifitk  [ • • .maior  efijtafis  igitur  a t,(per  14  primifi>afi!>,medor  efi.  Sed u 'JpfiAy, 
oilenfa  efi  aqualis, er  A >,igitur,quamf  'jnaiorefi.Maximaigiturc&a  A, dimetiens, maior  autem  ar 
ipfaf'.  In  circulo  igitur  dimetiens  maxima  efi: aliarum  autem  femper  propinquior  centro,remotiorc  m* 
ior  efi:  quod  demonftrajfe  oportuit. 

Euclid.exCamp.  Vropofitio  is. 

' I ab  altero  terminoru  diametri  cuiuslibet  circuli  orthogo^ 
naliter  linea  reda  ducat.extra  circulu  ea  cadere  nccefleeft. 
i Accp  inter  illa  & circulu.aliamlinea  reda  capi  impoflibile 
• eft.  Angulu  autc  ab  illa  & circunfcrentia  contentu.omniu 
acutorum  angulorum  efte  anguftifttmum.  Angulum  uero  intrinfecu  a 
diametro  & circuferentiacontentum.omnium  angulorum  acutorum 
elTeampli(Timumneccfteeft.  Vnde etiam manifeftum  eftjO.mncm li- 

neam rectam  a termino  diametri  cuiuslibet  circuli  orthogonaliterdu- 
dam^circulum  ipfumcontingere. 

Ca  mpa  nvS.  Sit  ut  i termino  a diametri  a c, circuli 
a bc,  cuius  centrum  d,  ducatur  linea  orthogonaliter.dico 
qudd  ipfa  cadit  exrra  circulum, et  quod  inter  lineam  illam 
& circii  fcrenrri.n ulla  alia  recta  linea  inrercipirur,&  qudd 
anguius  quem  ipfa  &circunfcrenriaconnncr,eft  minor 
omni  angulo  recrilinco.qui  uidelicer  a duob*  replis  lineis 
continetur,#  qudd  angulus  contenrus  a diametro  8C  cir- 
cunferentia,  cft  maior  omni  angulo  rdhlineo  acuto.  Si 
enim  linea  dutfla  ab  a.ortliogonalirer  fuper  a c lineam. po 
reft  cadere  intra  circulum, fitilla  linea  a b,#  ducatur  linea 
d b.eririj? per  s primi, angulus  d a b, aequalis  angulo  d b a, 
f & quia 
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K qui*  angulus  d a b.eft  reflus  per  hypodtcfin , habebit  niangulus  a b d , duos  angulos  reflos, 
quodeftimpofstbtle  per  ja  primi.  Cadet  ergo  extra, lirqt  ac, quod  fi  inter  Ipfam  & circunfcrcntiJ 
poteft  linea  refla  imtrcipi,fitilla  a f.ad  quam  ducatur  perpendicularis  d g-&'  quia  angulus  d ga, 
eft  reflus, erit  per  18  Frimi  linea  ad, longior  linea  d g, quod  eft  impofsibile : quare  inter  ipfam.Sf 
dreunferentiam , nulla  linea  refla  intercipietur.  Propter  quod  patet.quod  angulus  contentu» 
ab  a c.fii  circunferemia.qui  dicitur  angulus  contingentia-,  eft  minor  omni  angulo  a duobus  re- 
dbs  lineis  contento.  Si  enim  aliquis  refhlincus  angulus  clfet  angulo  connngcnnxxqualis , aut 
eo  minorctlm  omnis  talis  pofsit  per  a-qualta  diuidi  fecundum  doflrinam  9 primi  .inter  lineam 
a e,8c  circunferenriam, pollet  linea  refla  intercipi, quod  monftrautmus  elfe  non  polfe.  Per  quod 
patet  angulum  contentum  a diametro  Sf  circunferentia , omnium  acutorum  redblineorum  elfe 
maiore, quia  non  differt  a reflo, mfi  in  angulo  conringentif  quem  monftrauimus  elfe  minorem 
omni  refltlineo.  Correlarium  patet  per  primam  partem  . Ciim  enim  linea  a e , in  utranque 
partem  defla  non  fecet  circulum,  8C  tangat  ipfumin  puncto  a,  tpiacA  contingens  per  diffi- 
nitionem, 


Campasi  oiiUto.  Ex  lioc  notandum,  quod  non  ualet  illa 
argumetario.hoctranfitatmnonad  matus  8c'  per  omnia  media-, 
ergo  periequale.Ncc  illa.  Contingit  repenrc  maius  hoc,&  minus 
eodcmiergo  contingit  reperire  xquale.lioc  autem  fic  patct.Stt  cir- 
culus a b.fuper  centrum  c, cuius  diameter  a c b,  SC  ducatur  ab  eius  ; 
termino  a,  linea  a d orthogonalitcr , crttq-  contingens  circuli!  per  | 
correlari um  huius . Defcnbatur  iterum  fuper  p tinctum  a fecun-  | 
dum  quantitatem  diametri  a b, circulus  b c d,  Sf  imaginetur  linea 
a b,  moueri  fuper  punflum  a, per  circunferenriam  arcus  b cd,  ita 
quodpunflumb  numeret  omnia  punfla  arcus  b c d , quoufque 
perueniar  ad  lineam  a d.fif  cooperiat  ipfam . Et  quia  angulus  b a 
d,e(lreflus:eritut  non  (it  fumerealiquemangulumacutumcui 
rqualem  non  tecerit  linea  ab.cum  diametro  a cb, minoris  circuh.quia  tranlTuit  ad  angulum  re- 
ftum , dinumerans  litum  omnium  angulorum  acutorum,  quorum  manifeftii  eft  quofdam  elfe 
minores  angulo  femicirculi, contento  a femicircunferentia  ab,  O,  diametro  a c b,8i  angulum  re- 
flummanilcftumeftelfe  maiorem  eodem. Dico  quod  nullus  in  tranfitu  ab  acutis  minoribus 
adreflum  maiorem  intermediusifuit  ei  aequa lis.Si  enim  fuerit  aliquis,  fit  ut  illum  fecerit  linea  a 
b.ciimpunflusb.ftiitinpunfloe.arciisbe  d.QuiaergoanguIuseabeftarqualis  angulo femi- 
circuti  prxdiflo, angulus  autem  femicirculi  eft  amplifsimus  ominum  acutoru  per  ulnmam  par- 
tem huius, erit  angulus  ea  b, amplifsimus  omnium  acutorum. Di- 
uidarurergo  angulus  ea  d,  ficut  propofnitg  primi, per  arqualia.du r_ 
fla  linea  af.eritlpfpcr  9 conceptionem)anguIus  f ab, amplior  an- 
gulo e a b.quarc  erit  aliquid, amplius  amplusimo  quod  eft  impof- 1 
fibile.  Vel  fic.Cum  angulus  ea  b.fif  aequalis  angulo  femicirculi  fi- 1 
cut  ponitur, at  angulus  femicirculi  cum  angulo  contingentur  eft 
aequatis  uni  reflo.fimtliter  quoque  angulus  ea  b cum  angulo  c a d 
eft  xquahs  uni  reflo.etit  angulus  e a d, xquahs  angulo  connngen- 
tix:SC  quia  angulus  contingentia:  eft  anguftifsimus  omnium  acutorqm  per  1 partem  huius : erit 
fimiliter  angulus  ea  d,ei  aqualis, angumfsimus  omnium  acutorum, fed  angulus  ea  f ,eft  eo  an- 
gulhor  per  conceprionemxrit  ergo  aliquid  anguftius  an  gulbfsimo  t quod  eft  Impofsibile . Nort 
ergo  erit  angulus  reflilineus, xqualis  angulo  femicirculi  Et  quia  rranfitur  i minori  ad  maius, 8£ 
non  per  xquale.  item  quia  eft  reperire  minorem  eo  & maiorem : paretinftanria  contra  utranque 
argumentationem  prxdiclam.  Vndeperinteiempiionemad  illud  eft refpondendum.  Pof- 
fet  probari  qucid  angulus  contingentix  eft  diuifibilis  fecundum  lineam  reflam.ut  conftat  per  fl 
gurationem  hic  a latere  politam. Certum eltquddangulusqui  caufaturexcontafluduorum 
circulorum  uel  fphacrarum, eft  angulus  contingentix : 8 C talis  diuidatur  per  lineam  eg,  quia  hic 
habetur  triangulus  h g k,  cuius  bafil  h k,  diuidatur  per  xqualia  in  punflo  e:8f  protrahatur 
uerfus  g , contafium : SC  arguitur  per  quartam  primi , deinde  per  uicefimamfextam  huius,  OC 
patet  propoli  tum. 


Euclide*  Ztmb.  Tbcortm  ij.  Fropoplio  t S. 

t*  Quaeadiamerri  circuli  extremitate  ad  angulos  redos  ducitur, extra 

ipfum  circulum  cadit,&  in  locum  inter  ipfam  retftam  lineam  & circun- 
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fercnttam,alterare<fla  linea  non  cadet.&femicirculi  angufus.cmnf  an 
gulo  acuto  re<flilineo  maior  eft.rcliquus  autem  minor. 

THEONot  'Zamb.  Sit  circulat  * A y -.circa  centrum  d>a-  dimetientem  «A.  Dico  quod  qua  ex* 
ipfi * A, ad angulos  re  flos  ducitur, extra  ipfum  circulum  cadit.  Non  entm,fed  fi  pofiibilc  e ft,ca- 
dat interiut ficut y «,cr comungatur dy.Et quoniam aqualis tftd*,ipfid'(pcrts diffinitio ■ [ , 
non  primi )tx  centro  enim  in  circunjirentiam,aqualis  eft  c r angu 
lusday,  angulo  *yd.  Angulut  autem  d * y.rcflus  cjl:  re  Hui  igitur 
eft  c T qui  fiub  a y d.  Anguli  igitur  qui  fu  bd*y,cr*y  d, duobus  re- 
flis  fiunt  aquales, quodiper  17  prtmtleft  impofiibilc.  igitur  ah*  fi 
gnOyipfi  * A, ad  angulos  reflos  dufla,  intra  ipfum  circulum  non  ca- 
dit. Similiter  qitoq;  ojlcndcmus,  quod  neq;  in  ipfiam  circunfir  entia , 
extra  igitur  cadit  ficut*'.  D ico  quod  in  locum  inter*  <,  reflam  li- 
neam, cr  yA*,  circunfircntiamialia  refla  linea  non  cadit . Si  enim 
po fiibilc  cjl, cadat  ficut /*,cr  excitetur  (per  11  primi)  ab  J figno, 
in  ipfiam/*, perpendicularis  -tr.Et  quoniam  rcfliu  cjl  angulut  * « 
d,  minor  reflo  autem  quifub  da  r, maior  igitur  eft  a /,quam  d *. 

Aequalis  autem  eft  d*  ipfi  d t>,ex  centro  emm  in  circunjcrentiam,mxior(per  1 y primifigitur  eft  d >fip- 
fa  d ., minor  maiore, quod  eft  impofiibile.  In  locum  igitur  inter  reflam  lineam  cr  circunftrenttam,  altera 
refla  linea  non  cadet.  Dico  quod  & femicirculi  angulut  contentut  fiub*  Ajrefla  linea  crr>*,  circunfi- 
rentia,omni  angulo  acuto  reflilinco  maior  eft.  Reliquus  OUtcm  contentus  fiub  y » •,circunfirentia  cr**, 
refla  linea , omni  acuto  angulo  refliltneo  minor  eft . St  enim  aliquis  eft  angulut  reflilineut  maior  eo  qui 
fiub  A *, refla  linea  cryl  *,circunferentia  continetur,minor  uero  eo  qui  fubyO  *,circunferentia  cr*', 
refla  linea  contineturfin  locum  inter  y <*,  circunftrentiam  cr*',  reflam  lineam  refla  linea  cadet,  qua 
efficiet  maiorem  quidem  angulum  contentum  fiub  reflit  lineis, eo  qui  fiub  A *, refla  linea  cry>  *,ct’nun- 
ftrentia  continetur,mmorem  autem  eo  qui  fiub  y > *,circunftrcntia  cr  * 1 ,refla  linea  continetur,non  ca- 
dit autem.  Igitur  per  preoftenfiam  poftibilitatem  angulo  contento  fiub  t * refla  linea,v  yA*,cir  eunti 
rentia, angulut  acutus  fiub  reflit  lineis  contentus  maior  non  eft,  ne  q;  etiam  minor  contento  fiub  yi*,cir- 
cunfirentia  cr  * <,refla  linea. 

CORRELAR1VM.  Hitte  manififlum  eft , quod  a diametri  circuli  extremitate  ad  angulos  re- 
flo tdu  flat  ipfum  circulum  tangit  ,c T quod  refla  linea  circulum  in  uno  figno  tantum  tangit,  quoniam 
oftenfium  eft(per  itcrttj)  quod  qua  in  duobus  itu  fignis  incidit , intra  ipfum  cadit : quod  dcmotiftralfic 
oportuit.  ^ 

Ettclid.  ex  Camp.  Vrcpofitio » 6. 

Dato  puntfto,  ad  datum  circulum  lineam  contingentem 
ducere. 

C a m p » n v 5.  Sit  circulus  datus  a b, cuius  centrum  c.punftusqj  datus  d,  uolo 
ergo  a punfto  d, ducere  lineam  contingentem  circulum  a b.  Produco  lineam  d 
c, feritem  dreunferentiam  circuli  a b,in  puncto  a.iiipcr  quam  deferibo  circulum 
0 e,  fecundum  quantitatem  linex  d c, concentrico  circulo  a b,i3c  i pun- 
dto  a, produco  lineam  a e, perpendicularem  ad  lineam  d c.qup  fecet  cir 
cun ferendam  circuli  d e,  in  puntfio  e.  SC  produco  lineam  e c.fecanrem 
circunferentiam  circuli  ab  m pun  fio  b . Deinde  produco  lineam  d b, 
quxerit  contingens  circulum  a b.Quia  enim  duo  Utera  a c 81  c e.trian 
guli  a c e fun  t xqualia  duobus  Ureribus  b c & c d trianguli  bcd,&  an- 
gulus c eft  communis  utncp.crit  per  4 primi  angulus  eae,  xqualis  an 
gulo  d b c, angulus  autem  e a c,  eft  retftus , quare  angulus  d b c,  eft  re- 
ccus.Percorrelarium  ergo  prxccdentif  erit  linea  db,  contingens  circu 
lumabiquodcft  propofitum. 

Euclid.cxZamb.  Problema  1.  Propofitio  17. 

A dato  fiqno.dato  circulo  contingentem  rectam  lineam  ducere.  xy 

T H E O N eat  Z db.  Sit  quidem  datum  fignu  *,datus  autem  circulus  fit  A y d.oportct  iam  d dato  figno  *, 
dato  circulo  A yd.comingentc  reflam  lineam  ducere. SuficipUturcnim(pcr  1 tertipemtrum  circuli,fitq;  < 

illud  ',cr  coniungatur(pcri  poftulatu)*  d '.Et  centro  quidem  'ffiatio  ucrb  c *(prr  3 poftulatu)circulut 
deficribatur  * /♦,©•  ab  ipfio  d, ipfi , *,ad angulos  reflos  excitetur  d /(  p tt  primi )cr  cbiunganturfper  t 
poftulatu)  • (f,cr  « A.  Dico  ij  ab  * figno, circulo  A y d, contingens  dufla  cjl*  A.  Quonid  enim  'fignum, 

centrum 
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ctntrm  efl  circulorum  fy/,er  •/•.aqualis  eli  > *,ipp  >/,er  > 'jpfii 
dexccntroenimineireunfemitum  Duc  igitur  * \cr  ‘f, duabus  >/, 
en  /,funt  aquales, cr  angulum  communem  hebent  qui  ad  ':befn  igi- 
tur //(per  4 primftbup * f-.cjl  aqualis,  er  triangulum  * > f,trttngulo 
I A «,r/i  Jtqu.de, eT  reliqui  unguli  reliquis  ungulis:  equulis  igitur  e fi  un- 
gulus ' /{.angulo  ■ A *, redas  ejl  tutem  qui  fub  * ( /.redlus  igitur  efl  er 
qui  fub  cd*,cr  eft'  fi.ex  centro.  Que  tutem  ex  ditmetri  circuli  extre- 
mitute  td  ungulos  reOos  ducitur  jpfum  t ungit  cinulumtpcr  correLtriit 
1 6 tertij  jlgttur  u fcjpfum  circulum  A > /.tangit.  A duto  igitur  figno*, 
dtto circulo  A y / , contingens redit lincu iudu eji  * A, quod  jecijje 
oportuit.  EuclidcxCump,  Propofmo  17.  

1 1 circulum  linea  rccla  contingar.a  contatflu  ucro  ad  cen 
trum  linea  retfta  ducatur,  neceflc  cft  eam  fuper lineam 
contingentem  cfte  perpendicularem. 

Campanvs.  Sir  linea  a b, contingens  circu- 
lum c e, cuius  ccnrrum  fit  d,  in  pun&o  c,  qui  iun- 
gatur  cum  ccnrro  per  lineam  c d . Dico  hanceffe 


perpenclicularem  lupor  lineam  contingentem. Si  enim  non  cft  perpen- 
dicularis a3  ipfam.fit  ergo  d f perpendicularis  ad  candcm,qu;r  fccctcir- 
cuntercnnam  circuli  in  puncto  e.eritq?  urerq;  angulorum  qui  funtad  f: 
reftus  igitur  per  tS  primi, linea  c d.eft  maior  linea  d f,quod  cft  impofsi- 
bilc.Conftar  itatp  d c cfTe  perpedicularem  fuper  a b:quod  cft  propoiitu. 

Euclid.  cx  Z mb.  Thcorem x » 6.  Propofitio  t 3. 

Si  circulum  tetigeritaliqua  recfla  linea.a  centro  autem  in  contatSum 
dufta  fu  erit  aliqua  rcifta  linea.ipfa  duifta.pcrpedicularis  erit  c5tingenti. 

THEON  cxZumb.  Circuluenim  "f>,tungut redt  linet  quedum d 
',in  / figno,cr  fumuturiper  i terti f)eentrum  circuli  * A yjitq;  illud/.  Etub 
/,in  y,duettur(per  primum  pcjlulatum)  /y.  Dico  quodfy.pcrpendteularis 
e/1  in  * i .Si  enim  non,excitetur(p  i £ pnm)eb{  in  ipfum  d appendit  ultris 
/ «.  Quantum  igitur  ungulus  [• :jrcduseji, ungulus  igitur  qui  jub  « y f. ',eft 
acutus,  mtior  igitur  ejl  ungulus/e  y,ungulo/y  »,j fubmuiori  uutiungulofp 
1 9 primi jmuius  lutus  fubtenditur, mtior  igitur  ejl/y,quum/e.  Aequalis  tu 
f em  ejl  fy, ipfi, 'fex  centro  enim  in  circunfcrennd:  mtior  igitur  ejl  /A,q /«, 
mirior  nutor  e, quod  eflimpofiibilc.  I giturf-,ipp  / . non  efl  perpendicula- 
r is. Similiter  quoq;  oflendemus.quod  nuttu  alit  preter } y.  Igitur  fy,perpen  ~ 
dialioris  efl  ipfi  A Si  cireulum  igitur  tetigerit  aliqua  redit  linea,  cr  quefe 
quuntur  rchquuiquod demonjlrtffe oportuit.  Euclid. ex Cump.  Propofitio  tg. 

t lcircu!ulineare<f?a  contingar.&acontaduincirculum 
| linea  quxdaorthogonaliterducatur.incadcm  centrum 
' efTeneccflccft. 

Campanvs.  Sit  ut  prius  lincaab  cominocttscircu-cc  c b 
J lu,n  i c i"  puncto  c,3C  i contactu  clueatur  linea  intra  circu  s**  y A. 
«i  Ium  cc, perpendicularis  ad  lineam  a b.  Dico  quod  cerrum  / \ \ 

t c e . Hax  cii  conucr Ta  prioris . Si  enim  non  fuerit  centrum  ( \ £ I 

in  lineae  e,  (Ttalibi  «bicuncp  contingat,  (ircp  d.  producatur  de,  erifquedc,  per' 
prztniifam  perpendicularis  ad  linei  a b.qttod  eftimpolsibile.ctimec.poITtalii  ' 
perpendicularis  ad  iplam.  Euclid.  ex  ‘Zamb.  Theorema  17.  Propofitio  19. 

Si  circulum  tetigerit  aliqua  recfla  linca.acontacftu  autem  ipfi  tangeti 
adangulos  rectos  rccfta  linea  quxda  cxcitetur,in  excitata 
erit  centrum  circuli. 

T H E O N ex  Zamb.Circulu  enim  < A r,tungat  redla  linea  quedt  / <,in pgno  y , 

C ab  ipfo  y,ipfi  />(p  it  primi  )cxalctur  ad  angulos  redlos  y *.  Dico  q,  in  ipfa  y a, 
efl  centrum  circuli.  Non  enim  ,fedft  popibile  ejl.fnfejipcr  1 poftulttii)coniunga 
tur  y !■  Qijonu  igitur  cire  ulu • A y,  redla  linea  quadi  d 1 tigit.d  citro  tuti  in  c ota  _ 

HuiitdU  ejlfyigtturlp  1 3 ppcndtculanQcfl  ipft  A Redlits  igitur  eftigulus  fy  •,  ~ 


circuli  cft  in  lineae 
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at  angulus  * ) ',redus  eft, aqualis  igitur  tjl  angulus  f > «,ri  quifub  ■«  > i,minor  maiori, quod  eft  impoftibi 
U.  Igitur  /.centrum  circuli  'firnoneft.  Similiter  quoque  ojlendcmus.quod  nec  alibi  prtter  quam  in -r. 

Si  circulum  igitur  aliqua  redi  linei  tetigerit,  i contadu  autem  ipfi  t angeli  ad  anguloi  nilos  reda  linea 
excitetur, in  excitati  erit  centrum  circulitquod  demonftrajfc  oportuit. 

Euclid.exCamp.  Propofitio  1 9. 

I intra  circulum  angulus  fupra centrum  confiftat.alius  ,, 
uero  angulus  fupra  rircunferentiam  cofiftcns  eandem 
balin  habeat, tntcriorfupcriori  duplus  erit, 

Campanvi.  Sir  ut  in  circulo  a b e, cuius  centrum  d,  fiat  angulus  a d 
e, fupra  centrum, &:  angulus  a b e fuper  arcun ferentia m.fitqt  urriuftp  angu 
li  eadem  bafis  qux  Iit  arcus  a e.  Dico  angulum  a d e, duplum  e(Te  ad  augulu 
a b e.  Quod  ne  probatur.  Aut  enim  dux  Iinexa  b QC  e b, includunt  duas  lineas  a d & d e, aut  alte- 
ra earum  Iit  linea  unacum  altera  reliquarum , aut  L 
etiam  altera  primarum  fecat  alteram  poftrcmaru.  r* 

Sirrrgoprimdurincludanreasutinprima  figura  / / \ 
tione  apparer , 8C  producatur  linea  b d e,  eritep  per  f /.  ^ 
ji  pnmi,  angulus  a d eextrinfecus , xqualis  duo-  r 
bus  1 ntrin  fecis , qui  funt  b a d & a b d,  anguli . Et*N^ 
quia  ipIT  funt  xquales  per  quinta  riufdem , erit  angulus  a d e.duplus  ad  angulu  a b d.  Simili  quo 
que  modo  erit  angulus  ede,  duplus  ad  angulum  d b e,  quare  totus  angulus  a d e.duplus  erit  ad 
totum  angulum  a b e, quod  eft  propofirum.  Quod  fi  altera  duarum  linearum  a b 8C  b a, fuerit  li 
nea  unacum  alrera  duarum  quxfunt  ad  &:  bd,  ut  in  fecunda  figuratione  apparer,  per  cafdem 
per  quas  prius  & (Tmili  modo  liquet  propofirum.  Quod  (i  alrera  duarum  linearum  primarum 
fecct  alteram  duarum  poftrcmaru, ut  in  tertia  figuratione apparer,ubi  linea  a b fecat  lineam  d c, 
producatur  linea  b d e.  Erit  per  eafdem  quas  a principio  afTumpiTmus  & limiti  modo  e d a, du- 
plus ad  angulum  d b a,&  torus  angulus  e d e.duplus  ad  totum  angulum  d b c,  quare  angulus  a 
dc,duplus  eft  ad  angulum  ab  c.quod  eft  propofitum. 

Eu clid.  ex  Zamb.  T heorenu  1 8.  Propofitio  * o. 

In  drculo  angulus  qui  ad  centrum,  duplus  eft  cius  qui  ad  tircunfo  n> 
rcntiam.quando  anguli  eandem  circunfcrentiam  habuerint. 

THEON  er  Zamb.  Sit  circulus  * fiy,ey  ad  eius  centrum  fit  angulus  >'r,ad  circunfircntiam  ut- 
ri  ungulus  ( * r.hibcant  sutem  eandem  bafin,circunfrrentiam  fi >.  Di 
co  quod  duplus  eft  angulus  fi  > r,anguli  fi  * r.Duda  enim  a '(per  fe- 
cundum  poftulatum)  extendatur  in  1 Quoniam  enim  aqualis  eft  * i, 
ipfi 'fi,  ex  centro  enim  in  circtmfirentiam,*qualis  eft  angulus  > a fi, 
ei  qui  fub  ‘fi  a.  Anguli  igitur  > « fi.cr  • fi  a (per  > primi ) cius  qui  eft 
fub<*  (. ,dubli  funt:  aqualis  autem  eft  qui  fub  ( '{(per ; i etufdem  )eit 
quifub>*‘cr<f*.  Angulus  igitur  fi  > /,ipfius  • • < .duplus  eft.  Et  per- 
inde angulus ! ' t, eius  qui  fub  < * >(per  eandem)  duplus  eft.  Totus  igi- 
tur fi ' r, totus  qui  fub  fi  a >,eft  anguli, duplus  eft.  Rurfits  conftituatur, 

C r fit  alter  angulus  fifi>,cr  ducatur(per  i poftulatumy extenda- 
tur qj  (per  > poftulatumftn  Similiter  quoq;  odendemus  quod  duplus 

eft  . ■ r figulus  eius  qui  fub 'fi  ,,eft  anguli.  Quorum  quifub . . fi.dupluseft  eius  qui  fub ‘fi  fi.  Reliquus 
igitur  qui  fub  fi  ‘ >,eiusquieftfub  fi  / >,  duplus  eft . In  circulo  igitur  angulus  qui  ad  centrum, duplus  eft 
eius  qui  ad  circunferentiam,quando  eandem  circunfrrentiam  bafin  habuerint  ipfi  anguli : quod  oportuit 
dcmonftrajfc. 

Eiiclid.ex  Camp.  Propofitio  10. 

I in  una  drculi  portione,  anguli  fu* 
pcrarcum  conii  ftant,anguIos  quof 
libet  icquales  efle  neceflc  eft. 

Campa  kvs.  Sit  ut  in  portione  a d b.circuli  a 
b c, cuius  centrum  fit  f.conffftanrquotlibctangu 
li  fuper  arcum  a d b,qui  funt  e d c.  Dico  eos  efle 
xquales.  Protrahatur  enim  chorda  a b,&  ab  eius 
extremitatibus  ducantur  in  centrum  linex  a f,  &b  f,  eritep  per  prae- 
mittam angulus  f conftftens  fupra  centrum, ad  unumquenque eo- 
rum 
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tum  duplus, quare ipfi  iun t arquales : quod eft  propoffram. 

Eiuhd.cx  Zumb.  Tbttnm  '9-  Propoptio  u. 

lii  circulo,  qui  in  eodem  fegmento  funt  anguli, Cibi  muicern  funt 
arquales. 

THEON  exZmb.  Sint  in  fegmento  f-  •<  ■ S, circuli  •>  £ > Singuli  qui 
e r A * /. Dico  quod  unguli  <•  /,CT  f* * ^Jibi  inuicem  funt  squales. 

Sufcipiatur  enim( perprimam  tertij)centrum circuli  *fiyJ9  ptq;  dlud  /.B 
ducantur  per  primum  pojiulatum)  fi  /,MEt  quon  am  angulus  fif<9rftad 
centrum, angulus  autem  qui  fub  fi  * *,ad circur.frretiam ,cr  eandem  habent  l 
bapncircunferentiam  fi  y*9  angulus  igitur  fi/  J (per  prscedentem)duplus 
eji  eius  qui  fub  fi*  ^,cr  per  hoc  angulus  fi  f duplus  eft  etiam  eius  qut  fub 
*»/.  Aequalis  igitur  efl(  per  communem  fententum  dicentem  qux  ciufiem 
funt  dimidium, admuiccm  funt  squalia)jmgulus  fi  * A angulo  £'**.  In  arcu - 
lo  igitur, qui  in  eodem  fegmento  funt  anguli, Jibi  imucemfunt  squales  .quod  dcmonflrajfc  oportuit. 
Eucltd.ex  Camp.  Propoptio»». 

1 intra  circulum  quadrilatcru  ddcribatur.quoflibeteius 
duos  angulos  ex  aduerfo  collocacos.duobus  ntftis  angu* 
lis  aequos  efle  necefle  eft. 

Campanv*.  Sit quadnlatcrum ab cd, in feriptum 
1 circulo  a b c d . Dico  quoftp  cius  duos  angulos  oppofi 
ros.eiTc «quales  duobu  re-flis.Protrahanrui  in  quadrilatrro , diametri 
a c.b  d.critcp  per  prxmifiam.angulus  c b d «qualis  angulo  c a d , & an  - 
gulus  a b d «qualis  angulo  a c d,  quare  rorus  a b c,  «qualis  ci  it  duobus 
angulis  qui  funt  a c d & c a d.Et  quia  ipfi  cu  angulo  a d c fune  «quales 
duobus  reilis  per  3 x primi, erutfic  anguli  b totaiis.fifd  roralis,  «quales 
duobus  rectis  :quod  ert  propofitum.  Similiter  quoiy  probabo  angulos 
a & c totales, eiTe  aquales  duobus  rectis. 

Puclid.exZamb.  Theorema  xo.  Propoptio  n. 

In  circulis  quadrilaterorum  cxiltcntiu,anguli  qui  cx  oppo(ito,duo* 
bus  revftis  funt  aequales. 

THEOHn  Zimb.  Sit  circului  *(y  *,<&  in  to  jLudriijterum  pt « 
dyS.  Dico  quod  unguli'  qui  ex  oppopto.duobut  redit  funt  xqiulef.  C oniun 
gantur(per  primum  pojiulatum >* y,  CT  t*  • Quoniam  igitur  ( per  j x pri • 
mt)omnis  trianguli  tres  anguli  duobus redis  funt  squales.trianguh  igitur  * ( 
y , tres  anguli  y « fi9«  fi  y , er  fi  > • , duobus  redis  funt  squales . An* 
gulus  autem  >•  fi,  angulo  fi  ^ y eft  squalis  ( per  x 1 terti/  ) in  eodem 
enim  funt  fegmento  fi**ty.  Angulus  uero  x r £(  per  eandem)angulo  * * fijut 
eodem  enim  funt  fegmento  * / y fi.  Totus  igitur  qui  fub  **y,eis  qui  fub  fi* 
y,cr  •'>£  eft  squahs,commurus  apponatur  angulus  * fi  y.  Anguli  igitur  qui  fub  * fi  y,fi  « y,& 
eis  qui  funt  fub  •*  (y,w  y,  funt  squales  :fed  qui  fub  * fi  y9(  » * y fi9  duobus  redis  funt  squa» 

les . Anguli  igitur  <*  fi  y,rj- « / y,  duobus  redis  funt  squales . Similiter  tam  oftendemus , quod  etiam 
anguli  fi*A9t3-ty  fi, duobus  redis  funt  squales . In  circulis  igitur  quadrilaterorum  exijlentium  anguli 
ex  oppopto, duobus  redis  funt  squales  :quod  demonPrare  oportebat. 

Euclid.  ex  Camp.  Propoptio  t». 

Vas  fimilcs  circuli  portiones  inaequales.  Cupra  unarciftam 
lineam  afsignatam.cx  eadem  parte  cadere  impofsibile  eft. 

C a m »•  a n v s.  Sit  refta  linea  a b,fupcr  qua  fiar  portio  circuli.a  c b.  Dico  quod 
fiiper eandem  lineam  cx  eadem  parte  non  etaha  pornoquxlitfimilis  huic,& 
I ea.maior  aut  minor  Quod  fi  fuerit  potabile,  fiat  ergo  portio  ad  b,  maior  ea, 
quxcnm  fit  fimilisci,  ftar  ergo  angulus  a c b in  portione  mmori,&  angulus  a d b in  maiori. 
Erff  ergour  line«  a d,&  d b, includant  lineas  a c & c b.  ut  in  figuranonc  prima  appaier. 
Aut  altera  primaru.una  fiat  cum  altera  pofiremarum.urin  fecunda.  Aut  ut  altera  fecer  alteram, 
ut  111  tmia.Qubd  fi  fuerit  primo  modo, erit  per  uiccfimamprimi  primi, angulus  c maior  angulo 

d.non 


N 
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d,non  ergo  portiones  fimiles  per  diffinirionc.Qjiod  fi  fecundo  modo, erit  adhuc  angulus  c,«ni- 
ior  angulo  d ,per  derimafexram  primi : non  igitur  erunt  portiones  fimiles.  Si  autem  tertio  mo« 
do.firur  linea  bd, 
fecet  lineam  a e tSC 
fecerarcunferen- 
liam  portionis  mi 

nons  in  puflo  e, 

SC  ducatur  linea  e ^ b b 

a. Emcp  per  eandem  decimamfextam  primi.angulus  a e b.confi  flens  in  portionea  e b,  maior  an 

gulo  d,quarc  nullo  modo  funr  portiones  fimiles.  Simili  quoque  modo  probabis, auod  fu  per 
eandem  lineam  non  fiet  portio  fimilis  pornom  a c b,  minor  ea:pofiro  c,  in  loco  d,  & d in  loco  c, 
in  figura  cum  omnibus  prxdi&is : erit  enim  per  prxmiflas  SC  per  21  pi  imi,  SC  per  16  eiufdcm  SC 
pnrmi  flo  modo, angui  us  d omnium  figuration  um, maior  angulo  c,  quare  portiones  non  erunt 
fimiles.  Et  nota.qudd  licet  proponatur  fuper  lineam  unam  non  pofle  fieri  portiones  fimiles 

inarquales  ex  eadem  parte:uerum  eft  tamen , quod  netp  ex  di  uerfis  partibus  .Qpodliber  probare; 
minore  quxefl  ex  una  parte, fuperpofira  maiori  quxefl  ex  altera . Neccflecnim  en t per (omm^ 
ncmfcicnnam.ipfam  a maiori  excedi, non  ergo  funt  fimiles  per  hanc  xx.  ^ .-/* 

tudid.cxZmb.  Theorema  tt.  Propofitio  xj. 

Super  eadem  reda  linea , duo  fegmenta  circulorum  fimilia,  & inx-  »» 
qualia, non  conditucnturadcafdcm  partes. 

T H E O N ex  Zumb.  Si  tnim  pofiibilr, fuper  rudem  redu  linei  • 
t,duo  circulorum  fegmentu  fimihu  (zrinequuliuconftituunturudcuf- 
dempurtes « > f,cr>/  ^er ducuturfper  primum poftulutum)*  ' 
er  coniungunturCpcr  i poflulutum)>  i cM  C Qitofium  igitur fegntets 
tum « yfi limite eft fegmento*  / fjhmUuq; circu'crum fegmenu fuit 
queequulesunguloifufcipiunt,(perdiffinitioncmiotcrtij  ) ungulus 
igitur  *y  fi,  ungulo*/ fi, eft equulis, exterior interioritquod (perit 
primi)  eft  impofiibilcSupereulem  igitur  redu  lineu,duo  circulorum 
fegmentu  ftmiliu  cr  inequuliu  non  eonflituentur  ud  ufdcm  pertestquod  oportuit  demonfirufii. 

— Euelid-ex  Cump.  Propofitio  j,. 

1 circuloru  fimiles  portiones  fupraluieas  xquas  fuerint,ip. 
fas  portiones  xquas  ciTc oportet. 

C a m p a s v «.  Sinr  dux  linex  a b & c d xquales, fuper  quas  funt  dux  portio 

nes  circuloru  a c b,  c f d,  qux  funt  fimiles.Dico  quod  ipfx  funt  xquales . Si  enim 

non  funt  xquales,  altera  earum  fuperpofita  alreri,  exce- 
det maior  minorem . Sed  linea  a b,  non  excedet  lineam  c 

b. nec  excedetur  ab  ca:cdm  fint  xquales . Quare  accidet 
contrarium  prxmiifx,  quod  cftimpolsibile.  Erit  enim  a 
b&cd  linea  una. 

EucliJ.exZamh.  Theorema  2*.  Propofitio  24. 

Super  xqualibus  redis  lineis  fimilia  circulorum  fegmenta  conditu, 
ta.fibi  inuiccm  funtxqualia. 

THEON  txZumb.  Super equultbus.inquum, redis lineis *fi,cr>/,p- 
miliu  circulorum  fegmentu  * > fi,CT  > / /.conftituuntur  .Dico  quod  equum  e jl 
figmentum  * > fi, figmento  > /■<  Congruente  nunq;  fegmento  « 1 fi,ipfi  >/ /,feg- 
mento, cr  pofito  figno  *,fuper ligno  y, redu  uero  lineu  * fi.ipfirede  linee  y e 
congruente,  cr  fi  fignum  congrue I ipfi  / figno,quonium  equulis  eft*fi,ipfi>/. 

Congruente  uutem  ■>  fi, redu  Une u ipfi  y /, congruit * i f , figmentum  ipfi  « f*.  Si 
enim  * fi,rcdu  lineu  ipfi  > / congruit,fegmentum  uutem  * * fi, ipfi  y /<rf,no n eon 
gruit, fid  differt  ficut  > « /, circulus  uuh  m circulum  f per  uiccfimam  tertij  ) non 
ficut  in  pluribus  fignis  duobus.  Sed  y » /,ipfumyf/,in  pluribus  quum  duobus  fi 
gnis,hoc  eft  y * /,  ficut, quod(per  eundem yfl  impofiibile.  Non  igitur,congruente  * fi, redu  lineu  ipfi  > 

S,  non  congruit  quoque  cr  figmentum  « * fi,  fegmento  y t /.  Congruit  igitur  cr  ei  efl  equule . Super 
equulibus  igitur  redis  linas  fimiliu  circulorum  ftgmenlu  conjlitutu  ,fibi  inuiccm  funt  equuliu : quod 
crut  demonjlrundum. 


es 


Euclid. 
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Euclid.n  Camp.  Eropofitio  14. 

Ati  femicirculi,  fiuc  femicirculo  maioris  fiue  minoris  por> 
tioniSjCirculnm  perficere. 

campakvs.  Intentio  per  hanc  conclufioncm,  eft  cx  omni  arcu  dato, fiu* 
ex  omni  circuli  portione  data,  circulum  perficere . Sit  ergo  a b quilibet  arcus : os 
quo  uolo  perfi- 
cere circulum . Protraham  in  co 
duas  lineas  qualirercump  con- 
nngar,quxfintac,&  b d:quas 
diuidam  per  xqualia,  a c qui- 
dem in  punita  e,&  b d in  pulto  , 

f.Etprotrahamegperpcndicu-  b 

larem  ad  ac,&  f h perpendicularem  ad  b d:qux fecem  fein  punito  k.Eririp  per correlarium  pri- 
mx  huius, centrum  circuli  in  urracp  linearum  e g SC  f h. Quare  centrum  eft  punitam  k.  Si  autem 
egnon fccetfli,fedfintlincauna,qucmadmodumerirfidux linex  ac &b d fintxquidiftantes: 
tunc  ipfa  applicabitur  circunferenrix  dari  arcus  ex  urracp  parte, ipfa  igitur  diuifa  per  medium  in 
punito  k,  erir  ibi  cennu  circuli  per  idem  correllarium. 

Aequidi  flantes  aurem  non  crun  r e g & f h,quia  cum  in 
urracp  fiteerrum  circuli  per  dictum  corrcllarium.eflenr 
eiufdem  circuli  duo  cenrra.Sic  poreft  de  omni  arcu.fiue 
de  omni  portione  communiter  demon  lirari,  qualiter 
inde  circulus  perficiatur.  Quia  tamen  audior  uiderur 
hanccondufionem  uariare  fecundum  diuerfas  fpecies 
arcuum,  omniu  portio  nu  enumerando  fpecics:demon 
ftrabimus  diuifim  per  fpedes.qualiter  ex  omni  portione  data  circulus  perficiatur.Sitergo  primi 
a b porrio  dara.fcmicirculus.crircp  per  diffinitionem  femicirculi,  linea  .a  b diameter.ea  igitur  diui 
fa  per  medium  in  punito  c.erir  c cerrum  circuli.  Sir  rurfus  portio  a c b femicirculo  maior, cuiuS 
chorda  fit  a b,  quam  diuido  per  xqualia  in  punito  d,  a quo  duco  d c perpendicularem  ad  ipfam, 
qux  rran  fibit  per  centrum.pcr  correlarium  primx  huius:#  protraho  lineam  a c.  Er  quia  linea  a 
b eft  minor  diametro, cum  lira  c b portio  maior  femicirculo, erit  a d minor  femidiametro,  fed  d c 
eft  maior  femidiamcrro,ergo  d c eft  maior  quam  a d ergo  per  19  primi  angulus  e a d eft  maior  an 
gulo  a c d.Fiar  itacp  per  zj  primi, angulus  c a e xqualis  angulo  a c diprodudla  linea  a e qux  fecec 
lineam  cdin  puncloe,erit<p  per  6 primi,  linea  ae  xqualis  linere  oproducatur  igitur  linea  cb, 
crircp  per  4 primi  .linea  e b xqualis  lineae  a e.quare  tres  linex  e a.e  b,c  c funt  xquales,  ergo  per  6 
huius  e eft  centrum  circuli.  Sit  iterum  a c b portio  minor  fcmicirciilo:cuius  chorda  fit  a c.quam 
diuido  per  (qualia  in  punita  d,a  quo  produco  lineam  ede  perpendicularem  ad  lineam  a b.qup 
fecctrircun ferendam  in  punitae: hanc  manifellum  eft  tranfire  per  centrum  per  correlarium 
primx  huius.  Produco  iterum  lineam  ac,  etirip  angulus  a cd  maior  angulo  c ad.  Si  clt  xqualis, 
erir  a c b femicirculus:#  fi  minor.erit  maior  femicirculo:pofirum  ell  autem  quod  fit  minor.  Pro 
duco  igitur  lineam  a e.qux  cum  linea  ac  faciat  angulum  xqualcm  angulo  c,&fecer  lineam  cf 
in  punita  e:SC  manifeftu  eft  quod  punitum  e,cadar  extra  daram  porrionem,#  produco  lineam 
c b.&C  quia  angulus  a rotalis  eft  xqualis  angulo  c , erir  per  6 primi, linea  e a xqualis  linex  ec , # 
quia  per  4 primi, linea  e b eft  xqualis  lincxer.rrit  per  9 huius  punitam  e.ccntr um  circulhqua  - 
reparer  propofirum, fecundum  omnes  fpeeiespartionum  circuli. 


f 


Euclid.cxXmb.  P roblemdj.  Propofltioif . 

ms  Ciraili  Tegmento  dato, dcfcribcrc  circulum  cuiuscft  Tegmentum. 

THEON  ex  Zamb.  Sit  datum  figmentum  circuli *(  j g 

Oportet  iamfcgmenti*  A r,  circulum  ruitit  ejl  fegmentit  — N 

dcfcribcrc.  S ecctur  enim  (per  io  primi ) ■ >, bifariam  in  A.  , * \ 

Ext  itetur  j;  (per  1 1 etuflcm ) afigno  A,ipfi  * >tad  angulos 
refiot  £ contungetur  ( per  primum  poftuljtum  )*A.  , • A y 

Angului  igitur  • A A, ungulo  A m/  comparatui,  aut  eo  ejl 

metor, eut  ei  equjllt, euteamtnor.Sltpriui  metor, /zrconftituutHrCper  11  eiuflem}adipfem  '*,rc(lem 
lineem,  e J fignumq;  in  ea  •,ipfi  angulo  • A A,  equalil  angului  A « >.Ef  extendatur ; per  i poftuLttiini)f  /, 
in  >.Ef  eonlungatur  ( per  i pofiulatum )t  >, quonam  igitur  angului  ■«  A >,equehi  ejl  angulo  A « •, equalil 
igitur  cfi(pcr  6 primiqrede  linea  > A,ipfl . • . Et  quoniam  equalii  ejl  a A,  ippAe,  commu-us  autem  A i. 
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due  igitur  **,c TJ  sdtttbut  > 4cr  * ',funt  equulei  altera  alteri.tt  angulua  • * • ( p er  4 poftulatum) 
angulo  > * • eft  equalu,reflui  enim  ultri]- . ei  bafit  igitur  ■»  > ( per  4 primi ) bap  > >,  r/|  equaltt .Sei  a 
• tpft  C ',oftenfa  equalit  eft.  Igitur .«  yp/i  > ' c/i  equalit.  Tret  iguur  * y f,cr  > *-,/» ii  tnuicemfunt  equi 
lei.  Centro  igitur  ',ft>atio  auem(per  j pojlulatum )aut  • <,aut  • £,aut  • ,, circulat  it  d 

fariptut  per  reliqua  figna  uemet  cr  itfcriptM  nui.  Ctrc  ult  igitur  figmento  dato, cor- 
calat  drfcnplut  cft,cr  manift/lum  eft,quod  fegmentum  * < j ,mirm  e/l  femicreulo, 
quoniam',  centrum  extra  ipfum  coiit.  Similiter  quoque  ojlendcmut,  O"  ft  angu-  F 

lM*d*,equtlit  fuerit  angulo  Fui.  Si  * jl,  e quali  exi/trnte  utri],  ipftrum  fy,cr 
Cyfiti  igitur  a *,a  A,(y  a >Jibi  inuieem  funi  equalet.Et  erit  ipjum  centrii  -Vom  * » > 

p leti  circuli,tpfitm  erit  quoque  femicirculua  » h.  Si  autem  » < s, minor  litent  i « a,conflitucmut(per 
>1  primt)add*  redam  Uncam, ey  ad  fignum  m ea  ', angulo  ■'  p -,equalem  intra  * fi  1 fegmentum.  Srg. 
menti  centrum  c alet  fuper  * d, ut  t,ey  ent,uidclicet  fegptcntii  • d >,maiutfemicirculo.  Dato  igitur  fcg- 
mento.iefcnbitur  cireulua  cuiui  ejl  fegmentumiquod  ficijje  oportuit. 

Euclii.ex  Camp.  Propofitio  ij. 

I in  aequis  circulis  fcu  fuper  ccntra,lcu  luper  circunferetias, 
xquales  anguli  confiftant,  fuper  xquos  arcus  eos  cadere 
ncccfle  eft.  • ■ 

Campa  nvs.  Sintduodr 

cuii  squales  a b c. cuius  ccnrrum  d,5 i c f g,  cuius 
centrum  Ii,  SC  fiant  fupra  centra  eoru, duo angu 
li  a d c 5C  e h g,  qui  ponatur  squales . Duo  duos 
arcus  a bc,&cfg,e(1c  squales. l>ro trahatur  duae 
lines  a c SC  e g,&  fiant  duo  anguli  in  circufcren- 
rps  ipforum.cofiftcntcs  fupra  prsdiclos arcus, 
qui finrangulusabc& angulus  efg.  Qjiiaer-  ' 
tli  Cun 


go  arcuit  funt  xquales, erum  per  diffinitionem 
xqualium  drculorii  femidiametri  xquales, & quia  duo  anguli  d 8t  h funt  xquales  per  4 primi, H 
nea  ac  xqualis  linexe  g.8t  per  19  huius, er  11  angulus  b.pqualisangulo  f,cdm  d angulus  fit  xqua 
lis  angulo  h.  Ergo  per  diffinitionem  finulium  portionum  dux  portiones  a bcSt  efg,  funt  fimi- 
les:&  quia  ipfx  lunt  fuper  lineas  a c & e g xquales, lpfxerunt  xquales  per  ij  huius , quare  arcus 
abc&e  fg.funt  xquales  . Quod  fi  angulib&fqul  funt  in  circunfcrentia,  ponantur  xquales. 
erunt  per  difiinmonem  portiones  fimile!,&  anguli  d 8f  h xquales,  per  19  huius.  Et  quia  circuli 
funt  xquales  per  poti  tionem, erunt  per  4primi,duxlinex  a c & egxquales,  quare  ut  prius,  por 
tiones  xquales  per  11  huius,  cdm  fint  fimilcS.K  fuper  xquales  lineas, igitur  & arcus  xquales: 
quod  eft  propoli  rum, 

Euclii.ex  Zamb.  Theorema  ij.  Propofitio  ai. 

In  squalibus  circulis  xquales  anguli.in  xqualibus  circunferenrijs  in 
fiftunt , fiuefiad  centra,  (lucii  ad  circunfercnnasconliftunt. 

THEO  UexZsmb.  Sint  equalet  circuli,*  * >,cr  ' • /,  cr  in  en  fint  anguli  equalet  -ai  centra  qui 
icm,qutfubAt>,cr 1 Of,ad  circunfirential  autem,  a y 

qui  fub  af.  Dico  quod  circunfirentia  6 « 

>, e qualis  eft  circunfirentie  > x f Coniungantur(pcr 

primum  poftulatum)d>,cr'f.  Et  quoniam  circuli  • . /-  \ 1 . , , 

Cr  &■  .a  \ f,  funt  equalet, etiam  que  ex  centrii,  funt  ( / ) \ /y/\\  I 

equalet!  per  primam  diffinitionem  tertij)  Due  igi-  \[/  q / 

turAe,ey  » r,iuabut ' -',cr  /,funt  equalet.Et  an  ^ ^ r y*  J 

gulut  qui  ad  »,  angulo  qm  ad-' ejl  equaln.Et  quonta  » 

angui  ut  qui  ad  - , equaltt  e/l  angulo  qui  ai  et, fegmentum  igitur  d «sfpcr  14  tertij)  fimile  eft  fegruento  t 
C i’,crfunt  in  equalibut  rediit  lineit  f,  >,er  '/.Super  equahbut  autem  redit  hneufper  14  candcm)fimi- 
lia  circulorumfegmenta  exiftentia,inuicem  funt  equalia.  Segmentum  igitur  d .« >,equate  eft  ipfi 1 Cffeg 
mento.  Eft  autem  totut  circulat « f >, equaltt  toti  circulo  J • /.  Reliqua  igitur  f«  > circunferentia  ( per 
i communem  fententiam)relique  > »/, circunfirentie  eft  equaltt.  In  equahbut  igitur  circulu  equalet  an 
guh  in  equalibut  cireunftrentijt  infiftmtjiue  fi  ai  circunftrcntiat,fiue  fi  ai  centra  confiflanttquoi  de- 
monftrafje  oportuit. 


E uclii. 


LIBER  TERTIVJ. 


w 


Euclide*  Camp.  Tropofitio  ti. 

j linxquis  circulis  xqui  fumantur  arcus , infra  illos,  fot- 
J matos  angulos  qui  fupra  centra  eoru,  feu  fupra  circutl» 
1 ferendas  conditu  antur,xquos  efle  ncceffe  eft. 

1 CAMPASvc.Sinturpriusduocir-  ^ 

! culi  aequales  ab  c, cuius  centrum  d.SC  e f 
ra^nvasjqS  g cuius  centrum  h;finrqj  duo  ircus  a b 
C SC  t f g aquales : fiantiji  fuperiplbsarcus.duoanguliin 
r cetroqui  fintdSth:dutlisad,cd,eh,gh . Itemiplupcreof- 
dem  arcus  fianrduoalii  anguli  in  circunferemia , qui  (inrb  <s 
Stfiduthslineisab.cb.ef St  gf.DicoduosanguIosdSth, 
ad  inuicemelfe  aquales : itemqi  duos  b & f,  adinuiccm  effraqualeS.Eteft  hac  conuerfa  prioris. 
Si  enim  non  funr  d St  h anguli  ad  inuicem  aqualestfir  ergo  h maior,  a quo  abfcindarur  angulus 
k h g.qui  iit  aqualis  angulo  d.eritip  per  primulam, arcus  k e f g, aqualis  arcui  a b c.Sed  duo  ar- 
cus a b e St  e f g potiri, lunr aquales: accidet  ergo  pariem  cfle  aqualem  ron  quod  eft  impofsibile. 
Quare  anguli  d St  h rotales,  fu  tu  aquales.  Simili  quoqt  modo  probabis  angulos  b St  f.efte  aqua 
lesruel  fi  mauis, probato  qudd  anguli  d St  h fint  aquales : fequitur  b 8t  f elfe  aquales  per  19  liu- 
ius.St  ceonuerfo. 

Euelid.  e*  Zamb.  Theorema  i».  Propofttioit.  Conuerfa  procedentis. 

, t In  xqualibus  circulis  anguli  qui  xqualibus  circunferenriis  infiftunr, 

fibi  inuiccm  (unt  xqualesifiue  fi  ad  centra,fiu«  fi  ad  circunferentias  fue- 
rint conftituti. 

T H E O N ex  Z ani.  In  aqualibus  enim  circuli! » ft,er  J>/, fuper  aquatb-  < 

bus  circunftrenlijs  |S  > cr  > {* d centra  > • ■Nanguii  confiftant  A •>c r'tf:ad  ebr- 
eun/hentias  aurem  A « a cr  < *!■  Dico  quod  angulus  (•  , aquali 1 eft  angulo  > 0/: 

Cr  angulus  (*>aquuseft  angulo  < //.  Siquidem  angului  A aquus  eft  angulo  > » 

/:mamft/lum  e/i  quod  angului  etiam  aquui  eft  angulo  1 et  {per  10  terti/.  Si  uc 

ro  non.aher  eorum  maior  eft:pt  maior  angulus  <•■>,&■  eoftituatur  per  i)  primi, 
udrelam  linea  < >,ad  datum  j ; in  ea  pgnum  >:angulo~o/ aquali!  angului  A • «. 

Anguli  autem  aquales  fuper  aqualibus  cireunftrentijs  conftftunt,  per  10  terti/, 
quando  ad  centra  fuerint -.aquatu  igitur  eft  circunferentiaA  ..circunftrentia  ■ /. 

Sed  'f,ipfif.>  eft  a qualis- v A « igitur,  ipfiA>  eft  aqualis : minor  maior  i, quod 
cftimpofiibilc.  Angulus  igitur  f.  • >, angulo  • 0 /inaquatis  non  eft:  aqualis  igitur. 

Et  eft  ip/ius  quidem  anguli  A * ? dum  dius  angulus  qui  ad  *,  per  10  terti/.  Ip/iut 
cutem  ■ ! /dimidius  angulus  qui  ad  * per  eandem . Aequalis  igitur  eft  angulus  qui 
ad  a,  angulo  qui  ad  A:in  aqualibus  igitur  eirculu  anguli  fuper  aqualibus  circunfc 
rentijs  eonftftentei.flbi  mulcem  funt  aqualesftuefiad  centrajiueftad cireunje- 
rentui  fueritis  eonjhtutuquod  demonjlraffe  oportuit. 

E uclU.txCamp.  Propofitio  if. 

1 in  circulis  xqualibusxqux  lineae  arcus  refecent,arcus 
quoque  xquos  cfle : fi  autem  Iinex  inxquales  fuerint, 
arcus  quoque  inxquales,  & a maiore  linea  maiorem 
arcum  , a minore  uerb  minorem  abfeindi  ncceftari- 
_ um  eft. 

"Sint  duo  circuli  aquales  a b C, cuiuS 
eenirum  d,  St  e fgcuiuscenrrum  h:  ficcp  cordaa  e aqualis 
chorda  e g . Dico  duos  arcus  a b c St  e f g.quos  pradiifta 
chorda  ex  pradifhsrirculisrefecant.efle  aquales.  Quod 
fi  chorda  eg  ponatur  maior  chorda  a edico  arcum  e f g ef- 
fe maiorem  arcua  bc.  Primum  quidem  ficprobarur.Du  *c' 
canrur  a cemris  linexad  extremitates  chordarum, quafint 
da,dc,h  c,li  g;St  quia  cuculi  pofitiliuit  fore  aquales,  «alit 

g » 
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hx  femidiimerrl  *qu>les:&  quia  linea  a < polira  eft  xqualis  Iincar  e g.rrir  per  S primi, angulus  4 
■qualis  angulo  Ii  rotale  quare  per  as  huius, erit  arcus  a b e, aqualis  arcui  e f gifidj  paro  primum. 

Secundum  fic.Sit  eg  maior  a cieniip  per  as  primi, angulus  Ii, maior  angulo  d.  Fiat  ergo  angu 
Ius  f Ii  g aqualis  angulo  dieriilp  per  a$  huius,  arcus  f g , aqualis  arcui  a b e.  Qpiarc  arui*  e f g,  eft 
maior  arcu  a b cquod  eft  iecundum  propolirum. 

EucliJ.tr  Zimb.  Tbcoremi  xf.  Propofitio  a». 

In  aequalibus  circulis  xquales  reiftxlincx,  xquales  circunfcrcntias 
«uferunt.maiorem  maiori.minorem  aucrm  minori. 

T H E O N esc  ZjmS.  Sint  equila  circuli  *fi>cr  A' f, er 
in  eis  fint  equulei  re  fle  linee  fi  ter ' {:circunfcrentus  fi  * > cr 
i fi/maiora  auftrcnta.circunfirenriie  cutem  fi  »>  cr ' * /mi- 
nores. Dico  quod  anunjrrrnlu  fi*>  maior, equilis  eft  circini- 
ferenti*  > fi  1 mtiorixircunftrentu  uerd  t>*  minor, equilis  eft 
ctrcunfcrentie . o {minori . Sufcipiintur  enim  circulorum cen- 
trilper  primem  tertijjftntqi « »,cr  coniungcntur  « *,«  • cr 

» /.  Er  quoniem  circuli  funt  equila,  equila  quoq;  funi  que  ex  centris! per  primem  diffinitionem  ter. 
tij)  Due  igitur  fi  « c T « >,ducbut  i » cr » {funt  equila.  Et  bafis  t > (per  hypothefin ) beji  • / eft  equilis: 
ungulus  igitur  ' « >(prrt  pnmQsngulo  mfeft  equilis: equila  cutem  tngult(per  a 6 terti/)in  equili  bus 
circunftrcntlji  infiftwttietlim  quinio  cd  centra  jicennt  conftituti.  Circunfrrentii  igitur  p • >,  equilis 
eft  eireunferevie  * 0{:cil  lutem  totus  circulus  * fif.toti  circulo  fi  > / equilis.  Reliqui  igitur  circunft- 
renui  s i >(prr , communem  [rntentiim)re!ique  drcunftrentie  > A {eft  equilis . In  circulis  equilibus 
igitur  equila  refle  linee,  equila  cacunfcrentiM  auferunt : maturem  maiori,  minorem  lutem  mineri: 
quol  lemonftrifp  oportuit. 

EucliJ.tr  Cemp.  Propofitio  a ». 

Irculorum  xqualium  xquos  arcus,xquas  chordas  habe- 
re neccffc  eft. 

Caupanvj.  Sint  duo  cir 
culi  xouales  a bc.cuius  cerrum 
flrrVWB  d,&f  e l g, cuius  centrum  h:(ircp 
arcus  a b c arqualis  arcui  e f g Dico  quod  chorda 
a c.eft  x qualis  chorde  e g.Er  eft  hxc  conuerla  pri 
mr  parns  prxmiiTx.Ducanrur  linexda,dc,he, 
h g:ei  unrq?  per  16  huius, anguli  d SC  h xquales. 

Quare  per  quartam  primi,  erit  ac,  arqualis  e g,  p % _ 

quod  cftpropofitum.Qiifcunqt  aurem  probar;  ^ ^ 

funt pafsiones  dediuerlTs  circulis  xqualibus, inrelligc mulrd  fornus  uera* effc  de  eodem. 

EucliJ.  ex  Zamb.  Tbrorema  atf.  Propofitio  a,.  Conuerft  precejentis. 

In  aequalibus  circulis,  fub  xqualibus  circunfercnms  xquales  reflx 
linexfubtenduntur. 

THEON  acZimb.  Sim  equila  circuli  ifiysy  A /, 
crin  eis  equila  fumantur  circunftrenlie  f»  > cr  . >{,  coniiut 
ginturij;  fi  >CT'  {refle  Unee.  Dico  quod  eqtuhs  eft  refla  li.  , 
nra  tipfi' f refle  linee.  Sumentur  cnim(  perprimam  tertij)  ' /c  I 
circulorum ccntrr.fintifc * cr  a,cr coniungcntur  \/ 

» Cr  » {.  Et  quoniam  circunfcrentii  fi* > equilis  eft  ipfl  i 0 / r'  * 

tircunferentt* ; equilis  eft  angulus  fi  * > ingulo  ' a {(.per  • • 

dccimim  diffinitionem  terrq)Et  quoniam  circuli ufirtCT*  - { funt  equilestcr  que  ex  centris  mioque 
funt  equileslper  i em  flem  diffinitionem)  Due  igitur  fi-CT*  >, duabus . a cr*/funt  equila, er  «neis- 
loscomprehcJunt  equila.  B cfis  igitur  ( ,(per  4 primi)bifti{eft  equiUs.  In  equilibus  igitur  circulis, 
fub  equ4U9M  ctrcunjrrcntijs  cqiulcs  luu*fubtcnduntur:quod  danonjlrajjc  oportuit. 
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EUtlid.tX  GUlip.  Propofitio  lp. 

Atum  arcum  per  aequalia  diuidere. 

Campamvs.  Sit  datus  arcus  a b c,cuifubtcn  datur  chor 
| da  a e, quae  dluidarur  per  xqualia  in  punfto  d,a  quo  duca- 
I tur  perpendicularis  ad  iplam,quxiitdb:fecansctrcunfe- 
I tentiam  dati  arcus  in  puncto  b.quam  dico  diuidere  datum 
* arcum  per  zqualia.  Ducatur  enim  Iinearb  a,b  c,qux  erunt 
xquales  per  4 primi. Quare  per  primam  panem  17  huius, arcus  a b.ent  x- 
qualis arcui bcquodcft  ptopoiitum. 

Euclid.  ex  Zamb.  Problema  4.  Propofitio  jo. 

Datam  circunfcrenriam.bifariarn  fccare. 

THEON  exYamb.  Sit data circunfirentia  « f 4, oportet iam ipfam clr-  , 

cunfirentiam  bifariam  focare.  Coni  ungitur  •»  ffecelurq/.per  1 o primi ) bi 

foriam  in  > fignot  c r ab  ipfo  >,ipfi  « 4 redite  lineo  (per  1 1 primi)  ad  angulot  re- 
dot  natetur  >A,cj  eontungantur  *AeyA  fi.  Et  quoniam  aqualis  efl » > ipfiy 
f, communis  autem  >AJua  igitur  «acr>  A, duabus  P>cr>J  funt  aquales  :<y 
angulus  * r A(per  4 poftulatum )angulo  (>Acfl  aqualts.redus  enim  uterque  eji.  • 

B a/is  igitur  -a(pcr  4 primi)  bafi  * 4 e jl  aqualis.  Aequales  autem  reda  linea , aquales  dreunferentiai 
auferunt  maiorem  matori,minorem  autem  mmoniper  1 s tertij)Et  utraque  ipfarum  circunfirentiarum 
a A cr  A t, femicirculo  minor  cft:  aqualis  igitur  efl  circunfirentia  « AJpfi  A 4 circunfir entia.  Data  igi- 
tur eireunfirentia, bifariam  fida  efl: quod ficijje  oportuit. 

Euclid.  ex  Camp.  Propofitio  10. 

I mfhlineus  angulus  in  iemicirculo  fupra  arcum  confi- 
ftat.rccfiuscft . Si  ucroiii  portione  femicirculo  minore, 
redo  maior . Si  autem  in  portione  femicirculo  maiore, 
redo  minor . Itcmqt  omnis  portionis  angulus  femicir- 
culo maioris,redo  maior.minoris  uero,rcdo  minor  de 

necelsitate  erit. 

Campa- 
nv?.  Sitincir 
culoabccuius 
cenrrii  d 6t  dia 
meter  a d c,(c-  * 
mi  circulus  a b 
c,in  cuius  femi 

circuli  ciratnfcrentia  fiat  angulus  a b c,  du<5li$  lineis  a b & b c . Dico  illum  angulum  efle  reiftum. 
Protrahatur  ab  ipfo  angulo  in  centrum, linea  b dxritqj  per  s primi, angulus  a b d,  xqualis  angu- 
lo a:&  angulus  d b c, aequalis  angulo  c.Et  quia  angulus  c d b cft  aequalis  duobus  angulis  d b a,8£ 
a per  j 1 primi:iprc  erit  duplus  ad  angulum  d b a.Eadem  ratione  angulus  a d b, duplus  erit  ad  an- 
gulum d b c:ergo  duoanguli  c d b & a d b , dupli  funt  ad  totalem  angulum  a b c : fed  ipfi  funt  x- 
quales  duobus  reiftis  per  tj  primi:  cnr  igitur  angulus  a b c totalis, medietas  duorum  rctfioru,qua 
rerelhisiquod  cft  primum  propofirum. 

1 d k m aliter.  Protrahatur cb  ufqjad  e, erirqtper  ji  primi.angulusabe, xqualis  duobusan- 
gulis  a & c,&  quia  angulus  a cft  xqualis  a b d,&  angulus  c angulo  c b d:erir  angulus  a b e xqua 
lis  rotali  angulo  a b c:ergo  utcrcp  eorum  cft  rctfus  per  diffinitionem.  Secundum  lic  patet . Sit 

in  circulo  a b c cuius  centrum  d.portio  a b c cuius  chorda  a c,maior  femicirculo : & fiat  fuper  ei  us 
circunferentiam  angulus  a b c.ducfus  lineis  b a & b c . Dico  illum  angulum  rife  minorem  rc<fio. 
Producantur  enim  diameter  a d c 8C  linea  c b : critqt  per  primam  partem  huius  b totalis , rcwtus: 
quare  angulus  a b c,erit  minor  reflo  per  9 communem  fcienriam.ciim  fit  pars  cius, ficqt  patet  fe- 
cundum. Tertium  fic.  Sit  nirfus  in  circulo  a becuius  centrum  d,  portioabe  cuius  chorda  a 
c.quf  fit  femicirculo  minor.&J  fiat  fuper  ctus  circunferentiam  angulus  ab  c,dufiis  lineis  b a & 
bc.Dico  hunc  angulum  cfie  maiorem  reflo.  Producantur  enim  diameter  ad  e&  linea  b c.critqf 
perprimam  parrem  huius,angulus  a b c reflus,  quare  angulus  a b c erit  maior  reflo , quod  cft 
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tcrrium  propofirum.  Qpanum  & quintum  fic.Sinrin  circulo  a bcd  cuius  centrum  e,  porri# 
a b e, cuius  chorda  a e maior  fcmtcirculo:&  portio  a d e cuius  eadem  chorda  a e minor  femicircu- 
lo.  Dico  angulum  contentum  ab  arcu  cb  a 8C  chorda  a c.elfe  maiorem  reflo:#  angulum  contcn 
tum  ab  arcu  e d a SC  chorda  a c.efle  mi  norem  reflo.  Producatur  diameter  c e b,&  linea  b a , uftp  ad 
f.erirtp  per  primam  partem  huius.angulus  b a c reflus, quare  per  n primi, angulus  fac.efi  fimi- 
liter  reflus . Quia  igitur  angulus  rcfluseA  pars  primi,  & fecundus  pars  rcftncuidemcr  paret 
urruncp, quare  rota  liquet  harc  pcnramembris  conci utio. 

CAMPANI  additio. 

Ex  iftis  duabus  ultimis  parribus.nora  in  Aanriam  contra  illas  duas  argumerariones : ad  quaf 
tulimus  inftannam  in  i j huius  . Iranfirur  enim  ab  angulo  pornonis  femuinulo  mmons, 
qui  cir  minor  reflo  ( per  ulnmam  partem  huius)ad  angulum  ponionis  femicirculo  maioris  qui 
cft  maior reflo  per  penulnmam  partem  huius, non  tamen  per  «quale.  Cum  enim  omnis  portio 
circuli  fit  aut  femiarculus , aut  maior  femicirculo  aut  minor , fit  autem  tam  angulus  fcmicirculi 
per  fecundam  panem  n.qudm  angulus  portionis  minoris  per  ultimam  partem  huius  minor re7 
Ito, ponionis  uero  maioris  fit  maior  reflo : non  tamen  erit  alicuius  pornonis  angulus,  nec  fim-. 
pbciter  aliquis  contentus  i circunferentia&' linea  refb  , aut  reflus  aut  aqualis  reflo . Qjiod  ut 
danus  pateat: Iit  in  circulo  a b c cuius  centrum  d.  linea  a b cui  non 
fit  determinatus  finis  ex  parreb,  lecans  ex  ipfo  b pornonem  femi- 
circulo  minorem : eruip  per  ultimam  panem  huius , minor  reflo. 

Huius  circuli  fit  diameter  a d c,  & imaginetur  linea  a b.moueri  ad 
partem  c fuper  punclum  a : qu*  quandiu  fuerit  citra  c,  uel  in  ipfo 
c,cooperi ens  diametrum  a d cfaciet  cum  arcu  angulum  minorem 
reilo  In  omni  aurem  punflo  ultra  c,  uelut  in  e: faciet  per  pen  ulti- 
mam panem  huius, angulum  maiorem  reflo. Tranfitur  ergo  a mi 
non  ad  maius.non  per  xquale.Et  ficunn  reflilineis  angulis  eft  re 
perire  maiorem  angulo  fcmicirculi  & minorem, non  tamen  xqua 
lem.ut  demon  Ararum  cA  in  ishuius:fic  in  angulis  ponionis  eA  reperire  maiorem  reflo  & mino 
rem,non  tamen  arqualem.ur  patet  ex  iAa  demon  Aratione. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  »7.  Tropo  fu  io  j 1. 

In  circulo  angulus  qui  in  femicirculo  eft.reftus  dt.qui  autem  in  ma. 
iore  fegmento, minor  redorqui  uero  in  minore  fcgmento.maioreftre 
do . Et  infuper angulus  maioris  fegmenti.redo  quidem  maior  eft : mi- 
noris autem  fegmenti  angulus, minor  eft  redo. 

THEON  ex  Zamb.  Sitcirculus  * fi  y^-.dimetiens  autem  eiuspt  f y,centrum  utro'.  Sumaturq; 
in  femicirculo  fignum  uiciuufjtl^  illud  A creomungantur  fi*,*y,aS  CT  A.  Diro  quod  angulus  ui  A 
• > femicirculo, rc flui  eji.  A ngulus  autem  inafiy  fegmento  maiore  femicirculo, qui  eji  fub  « A y, reflo  mi 
nor  eft.  Angulus  uero  um/>  minore  femicirculo  fegmento.qui  eft  fub*  a y.  reflo  maior  eft.  Coniun- 
gatur  *,,zr  extendatur  fi  * in  /.EI  quoniam  equahs  eft  fi  < ipfi  • -,nt  centro  enim  in  circunferentiam: 
aqualis  eft  angulus  > « ( angulo  > ( « ( per  j prmi)  Rurfus  quoniam  equaht  eft  » < ipp  • y,  aqualis  eft  per 
tandem,angulusqwfub*y,eiquifub  y * ‘.Totus  igitur  angulus  fi*  y duabus  angulis  * fi  y <y*yl  eft 
aqualis.  Angulus  autem  qui  fub  !*  y extra  ipfum  triangulum  * fy:  duobus  angulis  *fy(T  •>  fi  eft  equa 
Iis, per  j : primi  Aequalis  igitur  eft  angulus  ( * y, angulo  fa  y -reflua  igitur  utera  eft.  In  femicirculo  igi 
tur  fi* angulus  qm  fub  f * y,reflu>  eft.  Et  quoniam  trianguli  *fi>  ,duo  anguli  *fiy  CT^*>(  per  i -y 
primi  )duobus  reflis  funi  minores , angulus  autem  ' * > reflua  eft:  angulus  igitur  qui  fub*  fi  y, reflo  minor 
eft, C7  eft  in  fegmento  * (y,  maiore  femicirculo.  Et  quoniam  in  circulo  ineftquadrilaterum  *fiyJ,in  cir 
culis  autem  quadnlateroru  conjtft entium  (per  IX  terti/)anguli  qui  ex  oppofito  duobus  reflis  funt  aqua- 
les: anguli  igitur  * fi  y eT  * Sy,per  tandem  duobus  rtflu  funt  aquales . At  angulus  *fiy  reflo  minor  eft. 
Reliquus  igitur  angulus  **  fi,  maior  eft  reflo.cr  in  fegmento  minore  femicirculo  eft.  Dico  iam  etiam 
quod  angulus  fcgmett  maioris , comprebenfus  fub  * (y  emunjerentia  cr*>  refla  linea,  reflo  maior  eft: 
angulus  autem  minoris  fegmenti  comprebenfus  fub*Jy  rircunfirentta  cr«  > refla  linea, re  flo  eft  minor, 
maniftftumq ; illinc  eft.  Qgonid  enim  angulus  comprebenfus  fub  f*  <y  * > reflis  bneis,reflus  eft:  angulus 
igitur  e oprehenfm  fub  , fi  y arcunfirentia  (T‘r  refla  linea, maior  eft  reflo:quonia  totu  fua  parte  maius 
eftlp  9 comunem  fententid)Rurfus  quoma  angulus coprehenfus  fub  * y et  *f  reflis  lineis, reflui  rft  angu 
Ius  igiturfub  • * refli  linea  et * * r circunftrctia  coprebenfus,reflo  minor  eft.  In  circulo  igitur  angulus  iit 
femicirculo  exiftes , reflas  eft:  qui  uero  in  maiore  fegmetojreflo  eft  minor  :in  minori  tute^eflo  eft  maior. 

- Etinpper 
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E I in  fuper  angulrn  maioris  frgmeti,muor  eft  reflo : minoris  ause  ftgmeli, reflo  minor .quod dtmbftraffe 
cporrmt.  ALI  A offcnfto,qiuid  angulus  qui  fub  Au  yreflweil  (Inorna  ' ' 

angulus  • > y,rnn  qui  fuk  f < duplus  ejt(per  i pnmi)aqiialss  nanq,  eft  duo- 
bus interioribus  ex  oppoptotinteriores  autc(per  s junt  aqualestanguliis  au- 
tem a' fem  qui fub « > > duplus efttangult igitur ■> • (<ya>>ftpftus n ■>  < .du- 
pli fisnt.  Sed  anguli  • • Aty*  ' >, duobus  reflisfunt  aquales.  Angulus  igitur 
qui  fub  Au?  .reflui  eft. quod  erit  demenfirandu.  C O RREL  Hmc 

maniftftum  eft,  quod  fi  1 naguli  angulus  unus,reliquis  duobus  a qualis  jiserit 
nilus  tS:  eo  quod  illi  contiguus!  qui  fcilicet  produflo  latere  extra  triangulis 
pe)esfdem  ejl  aquahs.fcd  quando  i Urobic^  aquales  fuerint ,rtih  funt. 

Euclid.exCamp.  Propofitio  j ■ . 

j I circulum  linea  recfta  conringat.BC  a cotaflu  in  circulu  que^ 
sdam  circulu  fecans  recfta  Iinea,pr:rterccntru  ducatur.quo- 
1 ufqj  duos  angulos  cu  codngetc  facit.duob.  angulis  qui  in  ai 
cernatis  circuli  fuprr  arcus  coli  flue  portionib. aequales  funt. 

Campanvs.  Sirena  linea  a b.conringens circulum  cd  e f, cuius  cen- 
trum g,m  puncto  d:a  quo  d uucarurin  circulu  praeter  centrum,  linea  d f, ' 
fecans  ipiumliantq;  angulus, d c f confidens  fuper  arcum  portionis  def, 
duftis  lineis  c d & c {-.St  angulus  d e f confidens  fuper  arcum  portionis  d c 
f.dufns  lineis  c d 8i  c f.Dico  angulo  c.clTe  aequalem  angulum  b d f-.QC  an- 
gulo e, angulum  a d f.  Ducantur  enim,diametcr  d g h &C  linea  f li:critt$  per 
»7  huius ,d  h, perpendicularis  fuper  a b:&  per  pnmam  panem  ptxmiifar, 
angulusd  fh,reftus.QuareduoanguIia  dli&d  fh.fumxquales  Pofito 
ergo  comuni  angulo  hd  ferit  angulus  a d f, {qualis  duobus  angulis,  qui 
funt  d fh,&  h d fcfed  hi  duo  cum  angulo  h.fttnr  p quales  duobus  reflis,per,jr  primi.ergo  angulus 
a d fcum  angulo  h.rqualcs  duobus  rc&is.Scd  angulus  a d fcum  angulo  b d fixquiualer  duobus 
refHs  per  u primi.ergo  angulus  b d f.eft  xqualis  angulo  h:ergo  & angulo  c,per  io  huius:&  hoc 
eft  primum.  Er  quia  duo  anguli  c & e funr  xquales  duobus  reftis, per  nhuiuJrerir  angulus  e 
«qualis  angulo  a d f quod  eft  fecundum.  Vel  illud  fecundum  fic.  Angulus  ad  fcum  angulo  h 
«ouiualet  duobus  re<f>is,urprarinonrtratumeft:fed  angulus  c cum  angulo  h,«quiualet  duobus 
reC^is ,per  u liuiuS;ergo  angulus  e eft  xqualis  angulo  a d f.quod  eft  propofitum. 

Buclid.exZjntb.  Thcorcnu  28.  Propofitio  jx. 

Si  circulum  tetigcriraliqua  recta  linea,  a contadtu  autem  du<fra  fuerit 
quxJamrc^talinea^circulum  fecans -.anguli  quos  efficit  ad  tangente, 
«rquales  funt  eis  qui  in  alternis  circuli  frgtfienris  confidunt  angulis. 

THEON  er  Zamb.  Circulum  enim  * (>  Ajangai  reflalsnea  quadam*  f 
in  (frgnotcr*  ligno  A.ducatur  refla  linea  quadam  in  circulu  « A y A, tum  fecans , 
fstq;  A u.  Aio  quod  anguli  quos  ,6  A fimul  cum'  { tangente  coficit  angulis  qui  funt 


*■>*  > C > A ■ Et  quoniam  circulum  *A>  A, quadam  refla  linea  tangit  ' fm  fi, fy' 
ex  A contaflu  dufla  eft  ipft  eotingeti  ad  angulos  refloe  A *:in  ipfaA.-i-.incr  centru  eft  circuli  a fy  A (per 
»3  Itrtij. ) Angulus  igitur  uA(  infmicirculo  cxiftens(per  s > tcrtijjreflus  eif.  Reliqui  igitur  anguli  fiu  A 
CT*  lApuu  nilo  funt  aquales.  Angulus  autem  reflue  eft.  Angulus  igitur  qui  fub  * f ‘f,eft  aqualis  est 

qui  funt  fub  ■ * A cr  .r  A A angulis.  Communis  auftratw  angulus  a 7 A Reliquus  igitur  angulus  A r /,  aqua- 
lis eft  angulo  au  A eriftenti  in  alterno  fegmento  circuli  Et  quoniam  in  circulo  quadrtlatcrum  e ft*  At*', 
anguli  cx  oppoftto  duobut  rcflts  funt  aquales  (per  1 1 tcrtipanguh  tg.tur  A .«/er  A p ■ ,rjf  qW  funtftb  C 
mAcjAyA  anguli  funt  aquales.  Quoru  angulus  A « A,ojlifum  eft  quod  aquatu  eft  ipft  A angulo.  Rt- 

Itquus  igitur  angulus  qui  fub  At>,angulo/yA,in  alterno  fegmeto  A - A extftentieft  aquatis.  Si  circulum 
igitur  tetigerit  aliqua  refla  linea,  4 contaflu  autem  in  circulum  dufla  fiierit  aliqua  refla  linea  circulum 
fecans , anguli  quos  effteu  ai  tangentem , i js  qui  in  alternis  circuli  fegm em tscanftjtmt  angulis  aquales: 
quod  erat  itmonjlrandum. 

Euclid.exCamp.  Propofttio  ji . 

. ? * + ~ 
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V per  da  ta  m Iincam.circuli  portione  defcribereicapientcm  ,» 
angulum  dato  angulo  aequalem,  feu  rcdum,feu  maiorem, 
fcu  minorem  redo. 

- — C a m p * n v s.Sit  a b Irnea  dara.Sf  e datus  angu- 

lus. Super  lineam  a b uolo dcfcnbere  unam  circuli  portionem, reci- 
pientem in  circunfcrcnna  rcitilineum  angulum  squalem  angulo 
c.  Si  igitur  fuerit  angulus  c.recffusidiuifa  a b per  medium.de 
feribam  fuper  eam  femicirculum , falhimcp  erit  propofitum, per 
* primam  partem  ;ohuius.  Si  autc  fit  obrutus , ducam  lincamd  a 
cum  linea  b a, continente  (qualem  angulum  angulo  c:&  a pun  - 
fio  a ducam  lineam  a c perpendicularem, fuper  lineam  a d.Et 
fuper  punfium  b faciam  angulum  per  aj  pnmi  arquale  angulo 
e a b, in  quo  obntfus  excedttreflu.dufla  linea  b fufqj  ad  perpe- 
dicularenj  a eieruntqi  per  6 primi  linea:  f a&  f b arqualcs.Faiflo 
itatp  punito  f centro  circuli,  delcribam  fecundum  quantitate  li- 
ne» f acirculuma  It  bierttqj per correlarium ij  llutus Imea ad, 
contingens  circulum : quare  per  pmnilfam, angulus  qui  fit 

in  portione  a hb.eft  aqualis  d a b.quarcfiC  angulo  c,  quod  eft  „ v 

propofitum.  Stautemangulus  c fit  acutus:  producam  lineam  a g,  continentem  cum  linea  ab 
angulum  aequalem  angulo  c.Kapunflo  aducam  a e,  perpendicularem  ad  lineama  g : & fu- 
per punf  Ium  b faciam  angulum  irqualem  angulo  e a b,in  quo  refiusexcedir  acutum  dufh  li- 
nea b f ulqt  ad  perpendicularem  a e.eruntip  per  ts  primi, lineat  fa  & f b a-qualcs.Faftoitamrun- 
ite  f, tenuo  circuli, defcribam  fecundum  quantitatem  linea:  f a.circulum  akbicritip  per  correla- 
rium ij  Inuus, linea  a g connngrns  circulum:  quare  per  prtemifiam, angulus  qui  Iit  m portione  a 
k b.eii  aqualis  angulo  g a b.quare  SC  angulo  e,  quod  cfl  propofitum. 

Euclid.ex  Zamb.  P robi  enti;.  Vropofttio  sj. 

Super  data  reda  linea.defcriberefegmentum  circuli  capiens  anctu, 

Ium  aequalem  dato  angulo  redilineo. 

THEON  exZib, 

Sit  data  refla  linei  * 
fi , datus  uero  inguini 
refUlineusftty.opor 
teliim  fuper  dita  re 
fll  linei  > /.  deferibe 
re  fegmentum  circuli 
fufeipient  ungulum 

equolcm  ipft  angulo  x , 

epuud  ?,Anguhts  igitur  qui  id  >,<tut  efl  ac  utut  utut  reditu,  aut  obtufus.  Sit  primum  icutm,ftcut  in  primt 
de/eriptione,cr  conjlitmtur(pcr  ij  primi)ad  « fi  rcSi  linei, er  in  ei  ftgni  «,ip/ 1 angulo  y equula  angu 
lui’*  •>.  Angulus  igitur  «f » (, acutu  t cfl  ExcitcturQter  1 1 tiufdcpgilur  ipft  aUad  angulos  rcihs  • i ,fece 
turj-(per , o primt)btfarii  •>  f,in  pgnof.Etiftgnofjpft  • (ad  angulos  redos  excitetur  /«(p  u ciufic) 
cr  coneflatur ...  E/  quo  nia  equulis  efl  * lippj< igitur  contuitis  iutc/*:due  • f et  /*, duab.ffiet  /*junt 
equulei, CT  ungulus  qui  fub  •/•(per  4 poftulutii jequulis  e/1  ei  quifub-  /.  B aps  igitur  « .(per  4 ciufic) 
bup  'fi  ep  equulis. Centro  igitur  *, /patio  uero . « (per  j poflulutu)  circulus  defcriptut.uemet  edam  per 
fi,defcribatttr,a-pt  • d‘,<yconneflatur<  fi.  Quoniam  igitur  ab  extremitate  ipput*  ‘diametri,ab»fi- 
gno  ipft  < . ad  angulos  reflor  eH .« /.  igitur i tingit  circulum  a fi . (percorrdani  1 ts  tertii.  )EI  quoniam 
circulu  1 fi  > tingit  quedi  refla  linei *fi,(jab  ‘eontaflu  in  ipfum  circuli  ahiutUeft  refli  linei  que - 
dant  a -ungulus  igitur  f u ((per  ji  eiufie)angulo  « > fexiflenti  in  alterno  circuli  fegmento  efl  equilis 
Sed  angulus  fi  ■<  (,eiqui  efl  id  , angulo  efl  equilis.  Angultu  igitur  qui  ad  yjequalis  eft  ei  qui  fub*  . (efl 
angulo.  Sup  dati  igitur  refla  linea  « fi,fegmentu  circuli  deferipti  eft,p ifcipiens  anguli  * > f equile  dito 
angulo  qm  ady.  Sed  ili  refluspt  angulus  qui  ad  y,  ert  opportuni  ptirurfus  fuper  a ( deferibere  fegmetum 
etrcultfufcipies  anguli  equile  ci  qui  cft  id  y reflo.Cojlituaturen  im  rurfus  idipfm«( refli  linei, ai  fi. 
gniq;m  ea  ...dato  angulo  refUhneo  r equalis  angulus  qfub  fi-fi(p  1,  pnmi)pcut  in  fecida habetur  de - 
feripttone.  Secejur^p , o primi)*  (.bifarii  inf.crcctro/Jfratio  ucrof*  aut ! (-.circulus  deferibatur  « . 

Ut  1 poflulatijTigit  igitur  refla  lutei  * fi  circuli  «>  fitquonii  igulus  j ad  a, reflui  cft  .Et  angulus  (*Jt 

equalit 


/ 
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equilis  cA  ingulo  qui 
ejl  infegmeto  i • Atre- 
dusttenuncripfctjl  > 
qsuin  fcmicirculo  exi 
(lit(per  1 1 tertij.)  Sed 
ungulus  ( « a,a  qui  ud 
y tflugulo  equulis  tfl. 

Defcriptum  ejl  igitur 

iterum  fiper « A,feg-  . . . 

mentum  circuli  • > t,eipiens  ungulum  squalem  ei  qui  ii  teli  ungulo.  Sed  iim  eflo  ungulus  qulud  rob- 
fll/itf, CT  c oftuuetur  ei  iterum  ud  • A roSam  lineam  cr  ad  •'  pgnum:equilis  ungulus  A * d(per  i)  primi) 
flcut  bibet  tertii  defcriptio,ey  ipfi  •>  -*:id  ungulos  redosrper  < i eiuf iem)  excitetur  « ^[ecrtwrq;  rurfus 


• pbtfiriim in  figno  fiper  10  etufdem)cripli' Aid  ungulos  reflo s excitetur/ '(per  s'  eiufdrm)cr  con 
neditur  > /t.  Ex  rurfus  quoniu  equilis  tjt  u/ipfif A,cr  comunis  /»:  dux  igiiur  « /cr/  *,iuubtu  e /cr  /> 
funtequiles:  er  ungulus  f‘(per  4 poflulMum)ungulo  //»  ejl  equ ihstbups  igitur  * •(.per  4 eiufdem) 
biftb  • e$ equiUs.Centro  igitur  >,jputto  tutem  » *(per ; pojlulutum)circulus  de[eriptns,trunpbit  per 
A,trunfcut peut  • A '.£t  quonum  tb  extremitite  •<  • dimetientis, id  ungulos  redos  excititi  eft*u  tigttur 
(per eorrclurium  ti  tertij )•-*  tingit ipfum circulum « '^cru contaiSii - exteditur * A.  Angulus  igitur 
t *a(per  tu  eiu[dm)equilis  ejl  ungulo  *0  (exiflenri  in  ulter  no  fegmento  cireuIi.Sed  ungulus' f-  u /,ei 
quiefttdreft  equulis  .Igitur  ungulus  qui  eft  ini  A A fegmento.equuhs  eji  eiquiejlidt  ungulo.  Super  di- 
tu  igitur  redi  linei  * (.defcriptumeflfegmentum  circuli  * t Aapicnsungulum  equulcmeiquiidieji 
engulotquodpciffe  oportuit.  Eucltd.cxCump.  Propo/ixio  jj. 

n Dato  circulo, dato  angulo  aequum  angulum  capicntem,por 

I tionem  abfeindere. 

Cmrtiiv!.  Sita  b datus  circutus.S;  c datus  angulus:,, 

| uoto  ergo  a circulo  a b.abicindcrcportionc  unam  capien- 
tem ttqualem  angulum  angulo  c.  Produco  lineam  d a e, contingentem 
datum  circulum  |n  puncto  a,a  quo  duco  inctrculu  lineam  ab,  continen- 
tem cum  linea  a e, angulum  arqualemanguloc:erttqtper)i  huius, portio 
ab  exiftens  .i  parte  lineata  d,  recipiens  angulum  aqualem  angulo  c:quod 
eft  pro  politum. 

• Euc/td.exZami.  Problenug.  Vropofitio  j+. 

t4  A dato  circulo.fegmentum  abfeindere  capiens  an, 
gulumxqualcm  dato  angulo retfiiiineo. 

T H E O N ex  Zimb.  E/Io  dutus  circulus « A >:dutuiuero  ungulus  redili- 
net«  qui  ud  -'toportet  iim  ub*Ay  circulo, fegmmumtbfcindere, cupiens  un- 
gulum equule  ei  qui  id  -t  eft  ingulo.  Excitetur  entm( per  1 7 tertiplina  tun 
gens  circulum:  fit  j illi « /,cr  tingit  in  lpgno,  Et  conpituiturCper  1 j primi) 
ipp  > / rede  linee, et  in  ei  figno  Cingulo  qui  ud  4 equilis  ungulus  J(  >.  Qgo 
niim  igitur  circulum  «<V  tingit  quedim  redi  linei  'ftyin  A ,cti  contudu  ■ 

AdufliedA  >:ingulusl^itur/.«)(persi  tertij  )equilis  edungulo  C * >con- 
pHenti  in  ilterno  fegmento.  Sed  ingutus  f(y,eiquieftud  -t  ejl  equilis.  Igitur  ungulus  exiflens  in  h y 
fegmento, equilis  eft  ti  qui  e/i  ud  * ingulo.  Adito  igitur  circulo  > A > fegmentum  ibfcijfum  eft  t * yft- 
piens  ungulum  equulem  dito  ungulo  rtdilineotquodfccijjc  oportuit. 

Euclid.txCimp.  Vropoptio  34. . 

I intra  circulu  duae rctftae  lineae  fefc  inuiccm  fccct.quod  fub 
duabus  partibus  unius  earum  procedic,acquu  cfl  ei  recftan- 
guloquod  fub  duabus  alterius  linear  partibus  continetur. 

! Campas v*.  Sint  duarlinear  a c & b d,fecantes  feincirculo  a bc  d,fu- 
perpunftum  e.  Dico  quod  illud  reltangulum  quod  fit  ex  a e in  e c.xquum 
cft  d quod  fi  rex  b e in  e d.  Aut  enim  ambar  linear  a c & b d tranfibunr  per  centrum  circu- 
li:aur  altera  tantum,  aut  neutra.  Qjiod  fi  ambar  rranfeanr  per  centrum,  erit  e centrum  circuli, 
omnestp  quaruor  linear  arquales  -.quare  liquet  propofiruni.  Qyod  fi  altera  earum  tannim 
tranfit  per  untrum , fit  ilia  b d ,ccntrum<y  circuli  fit  t Aurergo  b d fccabir  a c per  arqualia» 

aut 


I 
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■utperlnaqualia.Sccctergo  ptimo  per 
aqualiaieriity  per  primam  partem  tcr- 
iq  huius,  (trans  eam  orihogonaliirr. 

Ducatur  itaqt  linea  f c erittp  per  ; 1'ccuii 
di, quod fitexbcinc  deu  quadrata efi 
aequate  quadraro  tinep  f dtquare  & qua 
draro  linea:  f t e go  per  penulmnS  pri- 
mi , it  quadrans  duarum  linearum  fe 

fit  e c. Dempto  ergo  unnq  quadrato  e ferit  quod  fit  ex  b eine  d, aquale  quadrarolineae  c:fif 
quia  e ceft  aqualis  xe.pec  +s  primi  patet  propofitum.  Quod  fi  b d tranfiens per  centrum.ie- 

cat  a c per  in  aqualia, a centro  (ducatur  f g perpendicularis  adac.ertrtp  per  fecundam  partem  ter 
ni  huius, a g.aqualisg  c-fitducamr  linea  tc.Eritcp  per  sfecundi,  quod  filex  b eine  deum  qua- 
drato e f(dt  ideo  per  penulnmamprimicum  quadrans  duarum  linearum  fg  fitg  e, propter  id 
quod  angulus  f g e eft  rectus;  aquale  quadrato  linead  f.fic'  ideo  linea  f c,  propter  quod  per  pe- 
nulnmam  primi  dt  quadratis  duarum  linearum  (g  fit  g c.  Dempto  ergo  urrinque  quadrato  linej 
fg, erit  quod  htexbeinedcum  quadrato  lineage, aquale  quadrato  linepgctfcd  per  siecundi, 
quod  fitexa  em  et  cum  quadrato  Imcageeftaquum  ei  quod  firex  gc  quadra  to.  Dempto  igi- 
tur utrinqi  quadrato  linea  g e.eritquodhtexb  eine  d.aqualeeiquodfitcxa  e in  e c.quodcfl 
propofitum.  Quod  fi  neutra  earum  tranfir  per  centrum, 
fiue  altera  diuidat  alteram  per  aqualia  fiueper  mpqualia, 
producam  lineam  g f e h diametrum  circuli  tranieuntem 
per  punctum  (cilionis  earum.  EtITaltcra  diuidatalterara 
per  aqualia, ut  bdipfamae.tuncghdiuiditeriama  e per 
aqu  ilia : ergo  orthogonalitcr  per  tertiam  huius : ergo  per 
fecundum  modum  huius  condufionis,  quod  firex  g ein 
e htaquum  elt  ei  quod  fit  ex  a e in  e ctfit  per  temii  modum 
huius  quod  fit  ex  g eineh.aquumetteiquod  fitexb  eine  dtcrgoquodfitexa  eine  e, aquam 
cfteiquodfitexb  eine  d, quod  eft  propofitum.  Arfineuna  diuidataiteram  per  aquana. 
ent  per  tertium  modum  huius  condufionis,  quod  firex  g ein  e h.aquateumque  eorum  qu* 
fiunt  ex  a e in  e c fit  be  in  cd. Quare  unum  eorum  ern  aquale  alteri,  quod  eft , ropofirum.  * 

Euclid.exZamb.  Theorema  ip.  P ropofltio  jf. 

Si  in  circulo  duar  retfiarlincarfcadinuiccm  fecuerint.retftangulum 
comprchcnfum  fub  Tegmentis  unius,a:quuni  eft  ei  quod  fub  fegmecis  'u 

alterius  comprehenditur  retfiangulo. 

THEON  ex  Z amb.  In  circulo  enim 
*Ay  /:due  rede linee * > ey  A /fefe  inuicem 
fecent  in  ligno  >.  Dico  quod  redangulum  com- 
prehenfum  fub  .«  i cr ' yiequum  e/i  rcdangU'  i 
to comprehenfo fub / > cr ' A-Simim*  rcrAl 
/per  centrum  funt.ut'  centrum  fit  circuli*  jsl 
y /tmeniftjlum  eft  quod  cum  * y r>/  '<T'A\ 
funtequales,  reflangutum  comprehcfum  fub * 

•CT'yt  xquit  cjl  et  quod  compreheditur  fub  * 
i cr ' A redigulo. Sintium  *>,&•  /A,  no  exten 
fe  per  ccntrumtc  fumatur  centru  circuli  * A 
y /tfitet  illud  j (per  primum  tertiflet  ab/in  * r 
cr/ A re. In  linea : ducuntur  ( per  duodeci - 

matis primi ) pcrpetidicularcs  f • cr/ >: cr connedanturf  A, / >.Cr  /'  Et quoniumlptr tertium  tertlf) 
reda  linea  que dam  per  centrum  extcnfa  { «,<jujn  Um  redam  lineum  non  per  centrum  trunfeuntem  * > 
tdungulot  redos  fccat  ictum  bifarium  eum  fecabittequalis  igitur  eft  * * ipft » >.Et  quoniam  reda  linee 
• y dtffcda  eft  in  eqiulia  in  *,in  inequalia  autem  in  '.redanguium  igitur  comprehe nfum  fub  > cr ' > 
una  cum  eo  quod  fit  ex  • '(per  5 fecundi)quadrato,  equum  eft  ei  quod  fit  ex  • y.Commune  apponatur  id 
quod  fitexa/.  Qjqod  fit  igitur  fub  « > c r * runa  cum  iji  que  fiut  ex ' a cr  a /equit  eft  eis  que  fiunt  ex  < • 
o-*  f.  Sed  en  que  fiunt  ex ' «,c r»  /equum  eft  id  quod  fit  ex  f',(per  4.7  pnmt)eis  autem  que  fiunt  ex 
» ’ O"  • f/cquum  eft  id  quodfit  ex  / y (per  eundem.)  Ojoii  igitur  contineturfub  * >,©■  • >,unu  cuni  eo 

quod 
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quod  fit  exf',equB  eft  ei  quod  fit  ex  [y  Ar  qutlis  tutem  e/t  'r.ipftU-  E t centro  enim  in  drcunferetUm. 
Qgod  continetur  igitur  fub  ■>  r er<r.unicumeoquodfitex  '/^quurn  eft  ei  quod  fit  ex/  A-  Btperboe 
quod  continetur  fub  J'.er > Mmitumeoqutdfitex/  ',equwnfteiquodfitex[  I.  Quod  continetur 
igitur  fub  « • cr  > >,uni  cum  eo  quod  fit  ex  / *,  equum  t\ I ei  quod  fit  ex  / 4. Quod  fit  igitur  fub  * > er 
< ) ,unt  cum  coquodfitexf-.equumcftct  quod  continetur  fub  * > er  > 4, uni  cum  eo  quod  fit  ex  / <.Com- 
munetufertturidquodfitex  / '.Reliquum  igirur  redtngulum  ccmprehertfum  fub  •>  'er'  r, equum  tft 
reOtngulocomprehenfofub  er'  4.  Si  in  circulo  igitur  dueredeltneefe  tdimdcem  ptcuemt  ,rt' 
/Ungulum  eomprehefum  fub  fegmentu  unitu,equum  eft  rc/Ungulo  comprebefofub  fegmentn  tlterim, 
quod  demonftru/Je  oportuit- 

E uclid.exCamp.  tropofitio  j{. 

I extra  drculum  puntfhis  fignctur.ab  eo  autem  adcircu 
lum  alialinea  feqans.alia cotingcns,duacre<flac lificc du 
cantunquod  (ub  tota  fecanteatquc  parte  fui  cxtriufcca 
continetur ,xquum  eft  ei  quadrato  quod  ex  contingen 
tc  linea  dcfcribitur. 

C»«p*Nvs.Sita  pumflusftgnatul 
extra  circulum  bc  d, cuius  centrum  e, 

4 quo  ducantur  ad  circulum,  duxre- 
ftx  lineja  b contingens, & a d cfe- 
cans.  Dico  quod  illud  quod  fit  ex  a c 
ind  a.xquum  eft  quadrato  line»  a b. 

Aut  enim  a d c.tranlitpcr  centrum, 
aut  non.  Tranfeat  ergo  primo  per  ccn 
trum.quod  eft  e,&  ducatur  linea  e b, 
qux  per  17  huius,  perpendicularis  ent 
fuper  lineam  a b.Er  quia  linea  d cdiutfaeftper  xqualia  in  punito  e,&  eft  ei  addita  lined  d a,  erit 
per  fexcam  fecundi, quod  fit  ex  c a 6C  a d cum  quadraro  linex  e d,&’  ideo  cum  quadrato  linex  e b, 
aequale  quadrato  linex  e a:£K  ideo  per  penulrimam  primi, (quale  quadraris  duarum  Uncarum  e 
b,8£  b a,  propter  id  quod  angulus  b,eft  rclius.Dempto  ergo  utrinqi  quadraio  e b,erir  quod  fit  ex 
ca.in  a d,xquale  linex  a b: quod  eft  propofirum.  Quod  fi  Unea  a d c non  nanfit  per  centrum, 

fumatur  a f e g.tranfiens  per  centrum, & ducantur  Unexe  d &eh,& fit  eh,  perpendicularis  ad  a 
dc,erifip  per  j huius,  d h.xquaUs  h c.Quia  ergo  linea  d cdiuifa  eft  per  xqualia  in  punito  h.&C 
addita  fibi  linea  a d.erit  per  6 fecundi, quod  fit  ex  c a.ina  d,cum  quadraro  dh:xquale  quadrato 
bnef  a h.Ergo  addito  urrinqr  quadrato  h e erit  quod  fit  ex  c a in  a d,cum  quadratis  duarum  Unca 
rum  d h fic  h c,&  ideo  per  penulrimam  primi  cum  quadrato  d e,propterid  quod  angulus  h,cft 
re.rtus,&  ideo  cum  quadraro  e f, propter  id  quod  e d & e ffunt  4 quales, xqualc  quadratis  dua- 
rum linearum  a h,8C  h e,&  ideo  per  penulrimam  primi  quadraro  hnej  a c.Sed  per  fextam  fecun- 
di.quodfitexg  a, in  af,cum  quadratof  c.xquale  eft  quadrato  linex  a e.Qjiiaergo  uuunqj  eo- 
rum qux  fiunt  ex  c a, in  a d,&  ex  g a m a f.cum  quadraio  linex  f c.eft  xquale  quadrato  linex  a e, 
ipfa  erunt  inter  fc  Xqualia. Dcpto  ergo  urrincp  quadrato  linex  e f, 
erit  quod  fit  ex  ca  in  a d, xquale  ei  quod  fit  ex  g in  a f.Scd  id  quod 
firexga  in  a f.eft  xquale  quadrato  linex  a b.pcr  prxmiiTiim  mo- 
dum huius.  Ergo  quod  fit  ex  c a , in  a d eft  xquale  quadrato  linex 
a b : quod  eft  propo fi  1 um . 

Campam  additio.  Er  ex  hac  nota.quod  punito  extra  circu- 
lum fi gnaro,  fi  ab  ipfo  ad  circulum  quod  liber  fccanrcs  linex  du- 
cantur , redangula  qux  continentur  fub  toris  •&  earum  por- 
tionibus exrrinfecis,adinuicem  funr  xqualia  , quoniam  omnia 
funt  xqualia  quadraro  linex  contingentis.  Nota  etiam  quod 
fi  a quolibet  punito  extra  circulum  lignato  dux  linc{  conrin- 
•'  gentes  ad  circulum  ipfum  ducanrur  , ipfp  erunt  adinuicem  f- 
quales  . Erit  enim  quadratum  urriufque  carum , (quale  ei  quod 
fit  ex  linea  fccanre  ab  ipfo  puncto .dulto  in  circulum  in  parrem 
cius  cxtrinfec .1111.  Hoc  autem  cuiderius  patet  per  pcnulumd  primu 
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Sit  a punfius  (ignarus  cxira  circulum  b c d, cuius  centrum  e,& ab  ipfo  a ducantur  duz  linrc 
a b SC  a d,  contingentes  circulum  in  pundtisb  d.  Dico  ipfas  clTc  aequales.  Producam  enim  lineas 
e a, e b,8C  c d.rrltij  per  17  huius  uterque  angulorum  b tX  d.reftus.  Quate  per  penultimam  pri- 
mi, quadratum  a e, em  aquale  duobus  quadratis  duarum  lutearum  a b&b  e.ftmilircrquocpK 
duobus  duaruma  d&d  e.Quare  quadrata  duarum  lutearum  a b & b e, funt  aqualia  quadrati» 
duarum  a d & d e.  Et  quia  quadrata  duarum  quxlunt  b eSie  dfuntzqualta,  erunt  quadrata 
duarum  qua  1'unt  a b &'  a d.xqualiatergo  eft  a b. aqualis  a diquod  eft  propofitum.  Aliter  etiam. 
Ducatur  lutea  b d,eritcppers  primi, angulus  ebd, aqualis  angulo  e d b,  propter  id  quod  linea 
eb.eft  aqualis  lineae  d.Et  quia  uierqj  duorum  angulorum  b 8t  d dUcftus.mt  per  communem 
fetenti am  angulus  a b d refiduus, aquales  angulo  a d b refiduoipcr  Textam  ergo  primi, eft  lutea  a 
b, aqualis  linea  a d. 

Ertclid  ex  Ztmb.  Theorevu  jo.  PropofltioiS. 

Sicxtra  circulum  fumatur  fignum  aliquod,abeocp  in  circulum  ca 
dant  dux  recta:  lineae,  & earum  altera  circulum  difpefcat,  altera  uero 
tangat,  quod  fub  tota  difpefcente  & extrinfccus  fumpta  inter  fignu  5C 
curuamcircunferentiam  comprehenditur  rctfiangulum,arquumcftri 
qu  od  fit  ex  tangente  quadrato. 

T H E O N ex  Zamfr.  Extra  circuli! igitur  • t 
>,fumitur  fignu  iliquodjit j;  illud  ^crui  ipfo  * 
in  circulum  * fi  >,ca dant  du * reflx  lincte  * > *tet 

* A,fecet  autem  circulu  •»  fi  > ,refla  linea  S y *,CT 

( *,t  angat.  Dico  quod  rcflangulu  comprehenfum 
fub*  *y.*cpuu  eft  et  quod  fit  ex  ( ^quadran- 

to. Refla  linea*  > *,aut  eft  per  centrum  extenfa. 
aut  non.  Sit  primu  extenfa  per  centru , fit q;  ( per  i 
ternf'fycentru  circuli  * fi  >,cr  (otungatur i fi.  An 
gulut  igitur / fi  /jeflui  eft  Et  quonta  refla  linea  * 
y bifariam  diffi  fla  eft  in  adtacetq \ ei  refla  linea  > 

/,quod cottnctur  igitur (ptr  6 fecundi? fub  **ej 

* >,1**14  cum  eo  quod fit  ex  ,'\  ,*quum  eft  ei  quod  fit  ex  /*.  Aequalis  autem  eft  / yjpfi  / fi>ex  centro  enim 

in  circumferentiam.  Quod  continetur  igitur  jub  * *,C T * >9una  cum  eo  quod  fit  ex/  /equum  eft  ei  quod 
fit  ex/  *.  Aequum  autem  eft  id  quod  fit  ex/ *,eis  qu*  fiunt  ex//c r fi  *9(p*r  47  prtmt)reflui  enim  eft 
angulus  qui  eft  fub  /fi  d.  Quod  igitur  continetur  fub  * * >,una  cum  eo  quod  fit  ex  / fi,*quum  eft  eis 

que  fiut  cx/f,cr  fi*. Commune  auferatur  id  quod  fi  t ex/ fi. Reliquu  igitur  quod  fub  **,cr*y9*<pam 
eft  ei  quod  fit  ex  4 /tangente.  Sed  refla  linea  * > *, non  fit  extenfa  per  c entrum  circuli*  fi  y Sitq-(per 

primam  tertij)* centrum  circuli* />,c7*b  ',in*>(per  a primi)perpendicularis  ducatur » /,c reonne* 
flantur  y /*  >,cr»  *9reflut  igitur  eft  angulus  >/*.Et  quoniam  refla  linea  quxdam  per  centrum  extenfa  • 
/t(per  i terti/ )reflam  lineam  quanda  non  e xtenfam  per  centru  *y,ad  angulos  reflos  fecattetiam  bifariam 
eam  feeat.  Igitur  * /9ipft/y,eft  squalis.  Et  quoniam  refla  linea  * y, bifariam  diuiditur  in /figrio^tdiacet  am 
tem  ei  y s,quod  igitur  continetur  fub*  *,cr  * >>una  cum  co  quod  fit  fub/ >>fquum  eft  ei  quod  fit  ex/*9 
( per  6 fecundi. ) C omune  apponatur  quod  fit  ex  / ».  Quod  igitur  continetur  fub*  *9tj * y,und  cum  eis 
qux fiunt  ex  • /CT/SCT  squalta  funt  eis  qu*  fiunt  ex/ *.&/ autcm  qusfirt  cx/*.cr/',*quueft 
id  quod  fit  ex/  * 't(per+7  primi  )angulm  ndq;  qui  eft  fub  \/*,rcfltti  eft. Eis  uero  qu*  fiunt  cXy/yfj/% 

( per  eandem)*quum  eft  id  quod  fit  ex  y'.  Quod  igitur  cotitictur  fub  * T * ynk  eum  eo  quod fit  ex 

• >t*quu  eft  ei  quod fitex**.A  cqualis  autem  eft » y9ipfi ' t9cx  centro  enim  in  circii fir entiam.  Quod igfi- 
tur  continetur  fub  •*  *icr*>iuna  cum  eo  quod  fit  ex*  / *quum  eft  ei  quod  fit  ex  % *.  Ei  auUmquodfitex, 

• ^,Qvr47  primi)*qualiafuntqu* fiunt  ex  * /tj  fi  *:  angulus  enim  qui  fub » f>  *9re  flui  eft.  Qjiod  tgj* 

nr  continetur  fub  •*  *9ey  * yjm 4 cum  eo  quod  fit  ex  * fi>*quum  eft  eis  qu*  fiunt  ex  * fi  Commi - 

ne  auferatur  quod  fit  ex  * f reliquum  igitur  quod  continetur  fub  * * cr  * y,*quum  eft  ei  quodfit  ex  /fi. 
fi  fv*rj  fir  euhan  igitur  fumatur  fignum  aliquod. et  qu * fequuntur  reliqua  :quod  demonflrajjc  oportuit. 

E ucltd.exCamp.  Tropofitio  j6. 

I fuerit  puneftus  extra  circulum  fignatus,a  quo  duc  linep  ad  • 
circunfcr  entiam  ducatur,  a Itera  fecans,altera  circunfcrentip 

applicata,fuerit9  quod  ex  dudlu  totius  fe catis  in  partem  fui 

cxtrinfccam 
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extrinfccu  aequum  ei  quod  ex  du<flu  applicatae  in  {eipfam  fit,  erit  linea 
applicata  ex  neccditace  circulum  contingens. 

Campanvs.  Sit  a p unctus  fignatus  extra  circulu  b c d,  cuius  cenrru  e,  a quo  ducitur  ad  dr 
culum  linea  a b d,  lecans  ipfum  linea  a c, applicata  circunfcrenti*,#  cfto  ut  quod  fit  ex  d a in  a 

b,  fit  squale  quadraro  a c.  Dico  linea  a c,  clTe  co  tingente.  Et  eft  hsc  couerfa  prioris.  Si  enim  no  eft 
conngens.fi  t ergo  cotingens  linea  a f.cri  ttp  per  pncmilfam  quod  fit  ex  d a in  a b,  squale  quadra 
ro  lines  a f.quare  quadratu  linesa  f,eft  squale  quadraro  lines  a^ 

c, ergo  ac  eft  squalis  f,  quod  eft  impoftibilc  per  s huius. Erir  ergo 
a c,  contingens,  quod  eft  propofitii.  Idem  oftenfiuc  probabitur. 

Manear  prior  difpolirio  8C  hyporhcITs . Er  fi  linea  a b d rranfit  per 
centru.ducatur  linea  ce, erir  per  ^fecudi.quod  fit  ex  da  in  a b.cu 
quadraro  c b,  & ideo  cum  quadraro  e c,  squale  quadraro  a e.  Sed 
quod  fit  ex  d a in  a, politum  eft  squale  quadraro  a c:  ergo  quadra 
tum  a c.cum  quadraro  c e,  eft  squale  quadraro  a c : ergo  per  ulti- 
mam primi,  angulus  c eft  reftus.  Ergo  per  correlariu  u hui  us,  li- 
nea a c eft  contingens  circulu, quod  eft  propofitum.  Si  autem  a b d,non  tran  fi»  per  centrum,  du- 
catur a punltoa,linca  rranfiens  per  centrum.  Er  quia  quod  fit  ex  hac  tora  in  eius  partem  cxrrinfc 
cam.cft  squale  ei  quod  fit  ex  d a, in  a b,per  prjmiffanupfum  erit  squale  quadrato  linej  a c, qua- 
re ut  prius  a c,  erir  contingens  circulum. 

Euclid.  ex  Xmb.  Theorema  j * . Vropofuio  j j.  Conuerfa  procedentis. 

Si  extra  circulum  fumatur  fignu  aliquod,  8 C ab  eo  figno  in  circulum 
duxrc<fisc  lineae  ceciderint,  earum  altera  circulum  fecct.altera  uerb 
cadat.  fit  autem  quod  fit  fub  tota  fecante,  8C  extrinfecus  fumpta  inter  fi» 
gnuin  &curuam  circunferentia  xqualc  ei  quod  fit  cx  incidcte.incident 
circulum  tanget. 

THEONcx  7.amb.  E xtra  circulum  igitur  m » >t  fumatur  fignum,fit j itlud  /,  c r ab  ipfo  /,  in 
circulum  incidant  dux  refla  linea  quidem 

circulum  fccct,a-/  AincLiat.  Sit  autem  quod  continetur  fub  « /,(y  A 
y,  xquum  ei  quod  fit  cx  ut.  Diro  quod/  tfipfum  tangit  circulum  •'»>: 
ortilctur  cnim(pcr  17  tertij)  retia  linea  cotingens  circulum  * *>,fitcfc 
iUi/ I.sitj;(per  primam  eiuf dem)! centrum  circuli « /i >,  CT  conneflan 
tur!',!»,cr!/.  Angulus igitur !’ /,rcflus  eft.Et  quoniam  reda  linea  / 

• Jpfum  circulum  * » > tangit, cr  refla  linea  / > *,fccat:quod  continetur 
igitur  fub  • /,  cr  * >,  xquum  cfi  ci  quod fitex />.  Ponitur  autem  quod 
id  quod  continetur  fub  • /,ty  / >,oquu  fiteiquod  fitex/ F-Quodigi- 
tur  fitcx/\  xquum  eft  ei  quod  fitex/».  Aequalis  igitur  eft  / ',ipfi  / K 
Eftautc  cj!', aqualis  ipfi!»,ex  citro  enim  in  circunferentia.  Duriam  , 

/',CT'f>  duabus  /»,&*[,  funt  aquales,  cr  balis  corii comunis  eft! 

/.  Angulus  igitur /'/,(pcr  3 primi )angulo  / » !,cft  aqualis . Rr (Ius  au 
tem  eft  angulus /'fireflus  igitur  eft, & qui  fub/ »f.  E!  fi,  eiefla  dime- 
tiens eft,  qux  autem  ab  extremitate  diametri  circuli  ad  angulos  reflos  du 
citur, circulum  tangit  ( per  1 6 tertij ) Refla  linea  igitur  / », circulum  « » >, tangit.  Similiter  oftendehtr,ft 
centrum  fuper.r  fuerit,  si  extra  circulum  igitur  fumatur  fignu  aliquod,  c r reliqua  qux  fequutur:  quod 
demon ftrajfe  oportuit. 
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Dijjwitiottel. 

Igura  intra  figuram  diciturinfcribi, quando 
ea  quae  infcribitur,  eius  in 
qua  infcrtbicur,  latera  uno 
quocp  Tuorum  anguloru 
ab  interiore  parte  contin- 
git. z Circufcribi  uero  fi- 
gura figurae  perhibetur,  quoties  ea  quidem 
figura  cius  cui  circunfctibitur.omnibus  om 
nes  angulos  contingit. 

Ei  Zmberlo  Diffinitiom. 

Igura  recftilinca  in  figura  reifrilmea  deferibi dicit, quan- 
do unufquifquc  inferiptx  figurpangu 
lus,unumquodqt  latus  cius  in  qua  de 
fcribitur.tangit.  z Figura  autem  Gmili 
i , ter  circa  figuram  deferibi  dicitur.quan. 

dounumquodcp  latus  circufcriptx.unumqucncpan 
gulum  eius  circum  quem  defcribitur.tangit.  5 Figura 
re<flilinea  in  circulo  deferibi  dicitur,quado  unufquifqj 
angulus  inferiptx  circuli  circunferentiam  tangit.  4 Circulus  uero  cir. 
ea  figura  reiflilinea  deferibi  dicitur,  quando  circuli  circuferentia  unum. 

quenep  eius  circum  qua  de-  

fc  ibi  ur,  angulum  tangit. 

5 Circulus  autem  in  figura 
reililinea  deferibi  dicit.qu.I. 
do  circuli  circuferentia  unu  - . 

quoJque  latus  cius,  in  qua  deferibitur,  tangit.  6 Figura  uero  retftili. 
nea  circa  circulum  deferibi  dicitur,  quando  unumquodqi  latus  rircun. 
feriptx circuli  circunferentiam  tangit.  7 Retftalinea  in  circulum  eoa- 
ptari  dicitur,quandoeius  extrema  in  circuli  circunferentiam  cadunt. 

Euclid.nCamp.  Vrepofitio  1 . 

Ntra  datum circulu,  datxlincif  rrftx.quxdiametromi- 
nimemaior  cxiffat.xquam  redam  lineam  coaptare. 

C . m p . k v s.  Sielineadara  ab, ortu- 
Iu5(p  darus  ede,  cuius  diameter  e d,  qua 
I- — u. non  eft  maior  linea  a b,  nolo  inrra  datum 
tirculnm  coaptare  lineam  aqualem  a b,  qua  (i  fuerttaqua- 
Iis  diametro,  condar  propoltrum.  Siautem  minor  ex  diame 
tro  fumatur  d f,  ei  xqualts,  &ruperpunrtum  d,  fecundum 
quantitate  linei  d f,  dclcnbatur  circulus  ef  g,  fetans  datum 
circulum  m punctis  g St  e,  ad  alterum  quorum  ducatur  linea 
a punflo  d.utd  e.uel  d g.eritq;  qualibet  earum  aqualis  lineae 
»b,eo  quod  utraque  carum  cft  aqualis  ltncz  d f,  per  diffini- 

donem 
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*onemcircuIi,quarehabemu*  propolitum. 

Bulid.ex2.-mb.  Problema  t.  Propofitio  t. 

In  datum  circulum.datx  recSx  linex  que  circuli  diametro  maior  non 
eft,xqualemre<ftam  lineam  coaptare. 

THEONc xZtmb.  Efio  datus  circulus  ■ >,,djtj  utro  reda  Hned 
non  mjior  circuli  dimetro,  ejlo  /, oportet  tam  in  datum  circuli  'fiy,  1 - 

ipfi  S,rcfla  linea  aqualem  redam  lineam  coaptare . Excitetur  circuli 

• fiy  dimetiens, fitq;  E,,  si  fi  aqualis  cfl  ipfi  ->,iam  fadum  cfl  id  quod  y ) tj 

proponitur, in  datum  enim  circulum  * fi  y,coaptata  efl  refla  linea  /»>-,  4 t 
aqualis  ipfi  ■*.  Si  autem  non:maior  efl  fi  y,quam  ponatur  (per  i pri-  \ 
mi)ipfi  ■'i, aqualis  > «.E t centro  quidem  y.fpatio  ucroy',(pcn  poflula 
tum)circulut  deferibatur  > «/,er  condiatur  y *.  Quoniam  igitur  cen 
trum  circuli  - * /.efl  fignum  y /per  i ) diffinitionem  pnmi)aqualis  efl  - 

f *fipfiy  >.  Sed  ipfi  S, aqualis  cfHpfit  > >.  Igfturipcr  primam  communem  fentenliam  ej  aqualis  efl  Ip- 
fi * y.  In  datum  circulum  igitur  * fi  y,data  refla  linea  s, aquales  aptata  eft  > *,quo  d oportebat  facere. 
Buiid-ex  C amp.  Propofitio  *. 

| Ntraaflignatumcircu!um,triagulum  triangulo alTignato 
aequi  angulum  collocare. 

I Campanvs.  Sit  alfignatus  trianguliu  ab  c.aflignatusqj  drculus  d e f.Volo 
| intrahunccirculum,  collocare  unum 
__^_==:J  triangulum  xquiangulum  triangulo 
abc.xquiiarrrum  enim  nocftnecelfariu  dTc.fcd  cftpof 
fibile.Pioducogd  h, contingentem  circulum  in  puflo 
d.fupcr  quem  fecio  angulum  It  d f.dufta  linea  d f.squa 
lem  angulo  c,&'  angulum  g d e, d u cta  linea  d c.xqualc 
angulo  b,&  protraho  lineam  ef.erittp  perjt  terni , an- 
gulus c.jqualis  angulo  c.quia  uterque eft  squalis  angu 
Io  It  d fc, quidem, per  politionem, c uerci  per»  tertii  .Ea 
dem  ratione  erit  angulus  f.xqualis  angulo  b;  quare  per 
ji primi ,d tertius, cntxquaiis a,  tertio,  quarehabe- 
nus  propolitum.  , . 

Euclid.ex  Zamb.  Problema  i.  Propofitio  i. 

, In  dato  circulo,  dato  triangulo  xquiangulum  triangulu  deferibere. 

THEONt»  Zamb.  Sit  datus  circulus  * b y.dutum  autem  triangulum*  t /, oportet  iam  in  dato  cir 
eido  ^ fiyjpfi /'/.triangulo  aquiangulum  triangulum  defcnbere.Excitetur  enim' peno  tertq,)redau 
ne  a tangen  t ipfium  circulum  * /t  yjitcp  •*>.<?  tangat  in  «,c T conftituatur  (peni  primi, ) ad  reflat»  li- 
neam' 0,0"  ad  fignum  in  ea  *, angulo  qui  efl fub*'f, aqualis  an 
gulas  o a y,ad  redam  uero  lineam  * ',CT  ad  fignum  in  ea  *,  ei  qui 
ejlfubdf'  angulo,  aqualis  angulus « * 1,  (per  eandem,)  creon-  y 

iungantur  t-  '.Quoniam igitur  circulum  * l y,tangit  quadam  re ■ A 

fla  linea’  *s,et  ab*  contaflu  in  circuli!  ducitur  refla  linea  * y,an  / \ 

gulus  igitur  quiellfubo«y,(pcrtt  tertij,  )aqualis  efl  angulo  qui  [ \ 

in  alterno eftcirculifegmento,*(>.  Sed  angulus  0*>,  ei  qui fub  , [ 

a ,/,efl  aqualis.angulus  igitur  * ( y,  ei  qui  fub*<l  cfl  angulo,  efl 

aqualis.  Et  perboe,angulus  *yA,ei  qui  efl  fub  * fi*, angulo,  efl  a-  «... 

qualis.  Et  reliquus  igitur  angulus  fi  * y, reliquo  * * f,ejl  aqualis.  Aequiangulum  igitur  ejl  trtagulum  * fi  y, 
Ipfi  * I f,triangulo,c  deferiptum  efl  in  dato  circulo*  fiy.In  dato  igitur  circulo, dato  triangulo  aquiangu 
Ium  triangulum  deferiptum  cJl,quod  facere  oportebat. 

Euclid.  ex  Camp.  Propofitio  j. 

IrcaaiTignatum circulum, aflignato  triangulo  triangulum 
xquiangulum  deferibere. 

C»Mt>ANv«.  Sint  ut  prius,a(fignatus  triangulus  ab  cartignarustj!  circulus 
def,  cuius  centrum  g:.circa  hunc  circulum , uolo  deferibere  unum  triangulum 
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GRAECI  PHILOSOPHI,  GEOMETRICO*.  Vil 
elcmtntorum,  Liber  quarttx. 

E*  Campano.  Difjinitionrt. 

Igura  intra  figuram  dicitur  infcribi,  quando 
ca  qua?  infaibitur,  eius  in 
qua  infcribitur,  latera  uno 
quocp  fuorum  anguloru 
ab  interiore  parte  conrin- 

git,  i Circufcribi  uero  fi- — 

gura  figura?  perhibetur,  quoties  ea  quidem 
figura  eius  cui  circunfcnbicur, omnibus  om 
nes  angulos  con ungit. 

Ex  Z umberto  Diffinitiona. 

Igura  retfhlinrain  figura  retftilmea  deicribi  dicit,  quan- 
do  unufquifque  inferipta?  figurpangu 
1 lus.unumquodqdatus  cius  in  qua  dc 
fcribitur.tangit.  2 Figura  autem  fimili 
— — 1 — ter  circa  figuram  defcribi  dicitur,quan- 
dounumquodcp  latus  circiifcripta?,unumquen<pan 
gulum  eius  circum  quem  defcribitur, tangit.  3 Figura 
reAlmea  in  circulo  defcribidicitur,quadounufquii<p 
angulus  inferipta?  circuli  circunfcrentiam  tangit.  4 Circulus  uero  ar- 
ca figura rcflilinca  dcfcnbi  dicitur,  quando  circuli  circufcrcntia  unum 

quenep  eius  circum  qua  de-  

fc  ibi  ur,  angulum  tanoit. 

5 Circulus  autem  in  figura 
rcchlinea  deicribi  dicit.qua- 

do  circuli  circufcrcntia  unu  ^ 

quodque  latuscius  in  qua  defcribitur,tangit.  « Figura  ueri  rctfhU 
dfr,bi  quando  unumquodq,  latus  dreun. 

Terentfamtangit.  7 Retfialinea  in  rirculum  eoa- 
ptar,  dicitur.quandoeius  extremaincirculi  circunfercntiam  cadunt. 

- IM  E«M«C<mp.  P repoftio,. 

. ” datum  circulfi,  data?  linea? re<f'ta?,qua?diametro  mi- 
n.memaior  cxiftat,a?quam  redam  lineam  coaptare. 

^ cdC:rqu“; 

orculunTcoaptare  1^^^^ , fucm 

^r!rr°af  ,'pr0f0firum-  Si*“*"»"inor  aSSS 

nrcaluminpunftiSR&e.ad-.irrriim  . ansa*™m 

..  _ ? 1uorum  ducatur  linea 

d «rum  «qualis  linee 

» b,eo  qudd  utraque  carum  ctt  xquaUs  line»  d (,  pe.  d.ffim- 

rionem 
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«onetncirculi,quare  habemus  pro  politum. 

EucliiexZamb.  ProMoiwt.  Propoptio  t. 

In  datum  circulum.datae  redae  linea:  qug  circuli  diametro  maior  non 
eft,*qualem  redam  lineam  coaptare. 

T H EO  N ex  Zamb.  Efto  datus  circuitu  « < y.data  uero  reda liat* 
aon  nudor  circuli  dimetro,  e/io  '.oportet  um  in  iulum  circuli  * A y,  1 ■ 

ipp',rede  linet  equilcm  retiam  lineum  coaptare . Excitetur  circuli 

• Ay dimetiens, pt<£ f; y.Si 4 ',  equalis efl ipfi e, ion fidum eftid quod  • y ' 

proponitur, in  dotum  enim  circulum  «A  a.eospMfa  eft  reda  linea  4 y,  l * 
equalis  ipp'.  Si  autem  nontmoior  eft  A y,qu.im', ponatur (peripri-  \ 


mtppft  '.equalis  y «.Et  centro  qui  dent  y,fpttio  uerby,(pers  p oflult 

tum)cireulus  deferibatur  » «Aer  conedatur  y «.  Qgonum  igitur  ccn  

trum  circuli  > «/.«/i  pgnum  y /per  u diffinitionem  primi)equalis  cjl  • -« 

> *><pPr'-  Sed  ipp  '.equalis  e/l  ip/i  r >.  lgitur(per  pnmam  communem  [ementum  c r '.equulis  e/l  ip« 
/i  * r.  In  i/afam  circulum  igitur  « 4 rede  linee ',equalis  aptota  eft  r»,quod  oportebat  fuere, 

E ucUd-ex  Cump.  Propoptio  ». 

] Ntra  afTignatum  circulum,  triagulum  triangulo  aflignato 
|l  sequi  angulum  collocare. 

I C»MPANvt.  Sit  altign.itus  triangulus  ab  c.aflignatusip  circulus  d e f.Volo 
| in trahunccirculum,  collocare  unum 
^ J triangulum  atqutangulum  triangulo 

a b c.xquilaterum  enim  no  eftneceffariu  elTe,fed  eftpof 
fibile.Produco  g d It, contingentem  circulum  in  putto 
d,litper  quem  facio  angulum  hd  f.dufta  linea  d f,(  qua 
lem  angulo  c,8C  angulum  g d C.ducta  linea  d e.xquale 
angulo  b,8C  protraho  lineam  c f.eritip  perji  tertii , an- 
gulus e, (qualis  angulo  c.quia  uterqueeft  (qualis  angu 
k>  li  d f c quidem.per  porttionem.e  uero  per  (t  tcrtrj.Ea 
dem  ratione  erit  angulus  f, aequalis  angulo  b:  quare  per 
Si  primi , d tertius , erit  aequalis  a , tertio , quare  habe- 
mus propo  litum. 

Euclid.ex  Zmb.  Problema  t. 


Propoptio  i 


a In  dato  circulo,  dato  triangulo aequiangulum  triangulu  deferibere. 

T H E O N e*  Zmb.  Sit  datus  circulus  * 4 y.dutum  autem  triangulum * i /.oportet  iam  in  dato  dr 
culo  * 4 y,ipl t ' '/.triangulo  equiangulum  triangulum  dcfcribcrt.Excitctur  crumper  17  tertij,)redah 
ne  a tangent  ipfum  circulum  •Ayjkf  > tangat  in  «,c r conftituatur  (per  ij  primi, ) ad  redm  li- 

mam a f.C r el  pgnum  in  ea  *,  angulo  qui  e/l/ui  A A equalis  an 
gulus  d « y.ad  redam  uero  lineam  ••.tyad  pgnum  in  ea  «,  ei  qui 
tflfub'/'  angulo, equalis  angulus  • “ A,  (per  eandem,)  creo  tt- 
iungantur  A r. Quoniam  igitur  circulum  « A y,  tangit  quedam  re- 
tia linea  < a>,et  ab * eontadu  in  circuli!  ducitur  reda  lineae  y,an 
gulus  igitur  quicfl[ubo*y,(pcrtt  tcrtij,)equaUs  ep  angulo  qui 
in  alterno  eft  circuli  figmento,  >(y.  Sed  angulus  >‘y,ei  quifub 
et . /jpfi equalistangulus  igitur  • t y,ei qui  fub'>/  ed angulo,  efl 

equalis.  FJ  pcrboc.anguUi  *yA,ci  qut  cfl  fub  '/..angulo,  eft  e-  _ .... 

qualis.  EI  reliquus  igitur  angulus  A « y, reliquo  ''{.cjl  equalis.  A equiangulum  igitur  efl  triagulum  *ty, 
ipp  A.  Z,triangulo,v  depriptum  efl  in  dato  circulo  « 4 a.In  dato  igitur  circulo,dato  triangulo  eqmangu 
lum  triangulum  depriptum  eft, quod  facere  oportebat. 

Euclid.  ex  Camp.  Propoptios. 

Irca  aflignatum  circulum , aflignato  triangulo  triangulum 
xquiangulum  deferibere. 

Campa sv*.  Smturprius,a(fignawsmangulusabe:a(fignarus(pciraiIuJ 

def,  cuius  centrum  g:.orca  hunc  circulum , uolo  deferibere  unum  triangulum 
• ha 


«*  GEOMETR.  ELEMENT.  EVCLIDIS 

Muiangulum, triangulo  a b c.arquilaterum  enim  non  eft  necel/arium/ed  eft  polTibile.Producam 
balin  b c,in  utranque  partem, ut  fiant  duo  anguli  extrinferi , & a centro  g producam  lineamgd 
adarcunferennam.acconihtuam  angulum  dge.dufla  Unea  g e,*qualemangulo  b,  extern  feco. 
& d g t, dufta linea g f, squalem c extrinfeco:  & a pundbs de  “ K * 

f, producam  in  utram  que  partem  lineas  orthogonalifer,  qu* 
per  correlarium  i ( terti)  erunteontingentes  circulum , quas 
protraham  quoufque  concurrant  in  punctis  h h I.  Necelle  eft 
enim  ipfas  concurrere, uim  enim  utcrq)  angulorum  qui  funt 
ad  d,S£  uterque  eorum  qui  futitad  e, fit  rectus,  fi  intelligatur 
pronahi  li  nea  d e , erun  t duo  anguli  qui  fun  t ad  partem  h mi 
nores  duobus  reiftis,  quare  per  pen  ultimam  petitionem,  in 
partemillam  promet*, concurrent  line*  1 d h,K  eh . Eadem 
ratione  concurrent  duse  line*  h d 1,K  f liciim  uterque  angulo 
ru  qui  fun  tad  f,ITt  etia  reftus.  Quia  ergo  in  quadri lateroh  d e 
gduo  anguli  d & e funtrertherur  duo  anguli  g&  h aquales 
duobus  reftis  t cuiuslibet  enim  quadrilateri  quatuor  anguli 

J^fieth^irnia^uliKli^l^V  ^f"U  nma|^>C!II*ftn^*^U|*^lnC^^C^^  fprotrafts.cocurrent  in  pii&o 
8 & quu  f "8^lu5  h cft  Hual,”nBul°  b ansuloc 

intrtnfeco.em  perj  i pruni,  angulus  K *quahs  angulo  aiquare  habemus  propolitum. 

Euclid.exZamb.  Problema).  Propofitio). 

d ^'irJa  ^atum  arcuIunia  datomangulOjarquiangulum  triangulum  , 

THEONet Xmb.  Sit  datus  circulus,  fi  y, datum  au 
tem  triangulum  fit  A.  f,oport  et  circa  . fi  y,  circulum fipfiaf. 

/.trtangu/o  aquiangulum  triangulum  defcriberc.  Extendatur 
•/,ex utraq; parte, in  .fi,figna.Etfumatur(per  i tertij.cetru 
circuli  * fi  >:fitj;  illud  ..  Et  ducetur  utcunque  reda  Unca  . fi. 

Et  confiituatur(per  r t primi,  )ai  . fi,redi  lineam, ad  fignui; 
in  ea  angulo  qui  efifub^-.,  aqualis  angulus  fi..,  angulo  • y 

autem  d;  fi, aqualis  angulus  fi-,.  Et  per  figna  .l',(pcn7 
tertipexcitentur  reda  Unea  tangentes  circuli  « js  *,  /tnfi  » 

* :/V  «V>>.  Et  quoniam  reda  Unea  s e, et  e \t angunt 

circulum  . (>, in  figetis  . fi  y,cr  a centro  -,in  . fi  y, figna con 

imdafunt  ..,.t,cr.} , anguli  igitur  qui  funt  adfigna.fi  y.redifunt.  Et  quoniam  quadrilateri.,.  fi  .. 
quatuor  anguli  quatuor  redas  funt  aquales, crquonii  quadrilateri  « » fi-,ln  duo  triangula  diuiditur,quo 
rum  anguli  ...cr.fi., duo  redifunf.reliqui  igitur  anguli  ..fer.,  fi, duobus  redis  funt  aquales  An 
gi ,U autem *..,cr A.f  (per  „ primi,)  duobus  redis  funt  aquales . Anguli  igitur  ..fi,  cr-.f anguli 
‘3»*s.<l">rum4ngulM. -^anguloA..^aqualis:reliqumisMrants^,i^ 
uquo  angulo  ^yfieftafuUs.  Simliter  quoque  ofiendetur.quod  craugulus * e ., angulo  //.jfiasmrikt 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio +. 

I Ntra  datum  triangulum,circulum  defcribere. 

1 C'2~"u*V.o  ^ *^8nJtus  m»ngulus  a b c.  Volo  inm  ipfum , circulum  de- 
J fcribere.Hst  eft  qualiconuerfa  fecundae.  Diuido  enim  duos  eius  angulosa  &b 

J *lu'dfm.du^  linea  jd,  b uero  dudia  linea  b d,  qu*  concurrent  in 

. j . h (1  f _ j . /i, j to  d*a  qu®  ducam  perpendiculares  ad  tria  larcra  ipfius  manguli  :d  c quidem 
adab.df.adbc.&dgadac.  Et  quia  duorum  triangulorum  ea  d , & g a d,  angulus  a unius , eft 

squali» 
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equilis  angulo  i alrerius.Sl  uterque  anguloru  e 8C  g.refius, 
li  Unis  a d, commune  erit  per  16  primi,  linea  de  «qualis  li- 
ne* d g. Eadem  ratione  crim  duorum  triangulorum  c b d , tt 
fb  d, angulus  b unius, fu «quahsangulob alterius, & uterqs 
angulorum  e BC  f reftus, latus  quoque  d b commune, ent  per 
eandem, Unca  e d (qualis  Une(  d f, quare  tres  linep  d e,d  f,d  g, 
funt  «quales . Polito  ergo  centro  in  d , defcnptus  circulus  fe- 
cundum quanntatem  unius  carum.tranfibit  perjtertii  per 
reliquarum  duarum  extremitates.  Et  quia  percorrelarium  is 
tcrtii,unaqu(<p  linearum  a b.b  c,c  a,  erit cotingens circulumi 
patet  perfefium  eiTepropofitum.  0 

Euchd.ex  Zamb.  Problema  4..  Propofitio  4. 

In  dato  criangulo.circulum  deferibere. 

THEON  ex  Zamb.  Sit  datum  triangulum  •«  s >,oportct  iam  in  triangulo  *f>  circulum  deferi' 
iere.  Secentur(per  9 p rimi,)anguli  * f,y,tT  •>  A, bifariam, per  redas  lineat  AA,ejyA,epae  concurrit 
udinuicem  in  /igne  -*■  Excitentur ^(per  11  primi)ab  ipfo  Ajn  ipfat  * A,Ay,cr  y *, redas  lineat  perpen» 
diculares  quoniam  e qualis  e/l  angulus  * ts  A,  angulo  y t A,cr 

angulus .« > A, redas  aqualis  ejl  angulo  ji ! A, redo  iduo  iam  triangula  funt  > t /, 

{/,  A, duos  angulos  duobus  angulis  habentia  aquales , er  unum  latus  uni  lateri 
aquale  f Ajcilicet  quod  commune  ip/ir  e/l  aqualium  anguloru  fubtendens, unii 
cr  reliqua  igitur  latcra( per  16  primi )reliquis  lateribus  aqualia  habebunt,  a- 
qualis  igitur  ejl  * ',ipfi  Af,c r per  hoc  etiam  A ’,ipftAf,efl  aqualis,  quare  cr 
»1  qip/t  A ,,eji  aqualis  :tr  es  igitur  A<,Af,tyA  .Jjbi  inuicemfunt  aquales  (per 
1 communem  fententiam. ) Centro  igitur  Ajfatio  uero  aut  A \aut  Af,aut  A e,  v 

circulus  defcnptus, per  reliqua  figna  tranfibit,o • tanget  redas  lineas  «/,*>, 

It  y •, quoniam  anguli  ad  > f", figna  extflentes.redifunt.  si  enim  eas  fecat,erit  ab  extremitate  diametri  eir 
culi  ad  angulos  redos  excitata,in  circulum  cadens: quod  ejfe  impoftibile,  patuit  (per  16  tertij.  ) Circulus 
igitur  defc  riptus  centro  Affatio  uero  aut  A 1,  aut  Af,aut  A r, redas  lineas  aA,/sy,CTya,non  fecat,  tan- 
g tt  igitur  eoa  per  correlarium  eiuftem,  cr  erit  circulus  deferiptus  in  triangulo  afy.ln  dato  triangulo  igi 
turaAy,  circulus  defcnptus  ejl  ‘fr, quod  facere  oportebat. 

Euclidex  Camp.  Propofitio  f. 

llrcamgonuafTignacum.fiucflludfitonhooonium.fiueam 
I bIygonium,fiucoxygonium, circulum  deferibere. 

| Campauvs.  Sittrigonusarttgnatusabc.Volocircaipfum.defcriberecircu- 
S lum.  Hac  eft  quafi  conuerfa  terti*.  Diuido  duo  eius  latera  a b & a c,  per  «qualia  a 
b , quidem  in  punito  d & ac , in  puncto  c , i quibus  punctis  produco  perpendi- 
culares ad  lineas  a b BC  a c.quas  protraho  quoufque  concurrant  in  punfto  f,  fintqt  d f,  8c'  e f,  con- 
current enim.quoniam  cum  uterqueangulorum  d BC  e,fit  reftus, (iintelligatur  protralti  linea  d e, 
fient  duo  anguli  ad  partem  in  quam  prorrahu- 
tur.minores  duobus  refiis , quare  concurrent 
per  penultimam  petitionem, igitur  a puncto  f, 
qui  eft  punflus  concurfus.quem  dico  eifc  cen- 
trum circuli  qufliti,  protraho  lineas  ad  (Tngulos 
qu*  funt  fa.fb,  f c . Et  quia  in  trianguloa  d f, 
duo  latera  a d8l  d f,  funt  «qualia  duobus  lateri 

bus  b d 8£  d f,trianguli  b d f,ct  angulus  d unius  

angulo  d alterius, quia  utercp  reftus : erit  per  4. 

primi  fa,«qualis  fb.Eadem  ratione  erit  f a, «qualis  fc, comparatis  lateribus  angulis  duorum  ml 
gulorum  a c f BC  ce  fiergo  per  9 tertu.pun&um  f.erit  centrum  circuli  qu*fiti . Haecft  untuerfaltS 
demonftratio  ad  omnes  fpecies  trigoni.  Qiiia  tamen  auflor  uidetur  uelle  medium  uariaredimn 

guendo  inter  orthogonium, amblygonium  Sfoxygontum , de  quolibet  eorum  figtllatimeftde- 

monftrandum. Sitergo  trigonus  propolitusorthogonius.lirijl  angulus  a rectus. Latus  bca.refpi 

ciens  hunc  angulum  reftum, diuido  per  «qualia  in  f,a  quo  punflo  quem  dico  effit  censum  etreu 
li,ad  medium  punctum  utnufqucduorum  reliquorum  laterum, qui  fitd,duco  lineam  f d.fctquta 
linea  f d.diuidit  duo  latera  a b BC  b c trianguli  a b c per  «qualia  ipfa  ent  «quidiftans  terno  utdeli- 
cet  line*  a c.lioc  enim  dcraonftratum  cft,fupra  S9  primLEt  quu  angulus  a politus  eft  rectus,  ens 

h > 
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per  fecundam  plltem  Si  per  tertiam  19  primi, uterque  angulorum  qui  funtadd.reftns.  Duratur 
igitur  linea  a.eritcp  per  4 pnmi.linea  a f xqualu  line*  b f,  comparatis  adinuiccm  lateribus  & an 
gulis  triangu  oruma  d t.h  d t.Etquia  linea  b feli 
squalis  lineare  r, erunt  tres  lincxb  f,a  f.cf.adtn-  A 

uicem  aquales, quare  per  9 terti), erit  f , centru  cir 
culi  quxliti.  Sit  rurfus  trigonus  a b,  amblygo- 
nius.firip  angulus  a obrulus.  La rus  b c refpi ciens 
hunc  anguum  obtulum , diuido  per  xqualu  in 
puncto  h,  a quo  ad  media  puncta  duorum  reli- 
quorum laterum , qux  lunr  d e , duco  lineas  h 

ddf  hc,  erirqtdhxquidtftansac,  & e Ii  xqutdi-  _ _ 

lians  a b.proptcr  id  quod  dcmonftratum  eft  fiipra  J9  primi, uidclicct  quod  linea  fetans  duo  late- 
ra alicuius  trianguli  per  xqualia  terno  eft  xquidiftans.quare  per  fecundam  partem  29  primi , erit 
Utcrqueduorum  angulorum  b d h & c eh.xqualis  angulo  a, ST  ideo  uterque  oblufus.Duitis  igi- 
tur perpendicularibus  d f,ad  lineama  b,&  ef  ad  lineam  ac.quoufqueconcutrant  in  pufio  f.que 
dico  elfe  centrum  circuli(m.inifellum  ellemm  eas  concurrne.proptcrcaufam  prius  diftam  ) feca 
bit  utraque  earum, lineam  b c quxrrfpicit  obiunim.SC  concurrent  catta  mangulum  a b c . Igitur 
a punito  f qui  eti  punitus  concui  fus  earum,  produco  lineas  f a.fb.fc,  qux  per  4 primi  bis  alium 
ptam  crunrxqualrs, comparatis  pnmo  laienbus&  angulis  duorum  triangulorum  a d f,b  df, de- 
inde alionim  duorumacf.cet  quare  per  9 lmi|,telicciimim  circuli  quxlin.  Elio  iterum  ut  tri- 
gonusa  b c.licoxygonius.  Diutiis  omnibus  eius  lateiibus  per  xqualia,  uidelicct  latere  a b,in  puti 
<lod,8i  latere  ac  in  puncto  c, Sibe  in  punito  h,  pronabo  lincasdc.dh.&eh,  rniqidh  xquidi- 
ftansac.&ebipliab.propreridquoddrmcnftrarum  eflfuper  rngefimamnonam primt , quare 
per  fecundam  partem  29  primi,  uterque  angulorum  b d h,c  eh.ent  xqualisangulo  a.fii  ideo  acu- 
tus.Duitis  igirur  perpendicularibus  d fad  Uneam  a b,  & e f ad  lineam  a c.mamfcllum  eft  cascon 
currere  111  na  triangulum  ab c.fitejr  punilulconcurfus  f.quem  dicoefle  centrum  circuli , produco 
enim  uncas  fa.f  b.fcqux  per  4 prtmi  bis  alfumpra  ut  prius,  erunt  xqualesiquare  per  9 tertii  erit 
f.centrum  circuli  quxliti. 

GORRELARIVM.  Perprxdiita parer.quddlT triangulus fuerirorthogonius.rentruaff 
culi  circuiribendicaderin  medio  lateris, quod  opponitur  angulo  reito.  Si  fueritamblygonius, 

centrum  cadet  extra  triangulum.Siautrm  fuerit  oxygonius, cadet  intra  triangulum.  ’ 


Euclid.ex  Zsmb. 


Problems  f. 


Propofttio  f. 


Circa  datum  triangulum, circulum  dclcriberc. 

THEONearZimi.  Sit  ditum  trisr.gulum  « Ay.oportet  ism  circi  fatum  tribulum*/;  >,  c*»-  1 
lumdefcnbcre.  Scccmur  enim(.per  1 o primi)-  A,cr« greff/ linee  bifsrism.in  * c r './ignit,  crsbipftt 

* •„ /ignit,  tpftt  *A,cr  «>,fper  1 1 primi )sd  snguloi  reiloe  excitentur  A /,er  </.  Concurrunt  sutem.aut  in 
trr  ipfum  tnsngulum  *i',sutinipfs  refla  linea  A >,  awt  extra  reflant  Unem  C r.  Concurrunt  igitur  pr i* 
mumimrsipfum  trisn- 

* gulum, in 'figno : comte 
Otmurj,  (per  1 po/luU 
tit{Aj',crfa.)El(pto 
nism  tquilit  eft  * /jp/i 

* f, communit  suti  d/, 

C ad  sngulot  reflus ,ba 
fit  igitur  *f,(per  4 pri 
mijbsfift,  ellequslit. 

Similiter  is  oftendemus 

qudietum,',tpft-f,cl}equslit:qusrefA,ipftfy,eflequslii.Tret  igitur  [*Jt,cr!  >,ftbiinuicmfunt 
equulei.  Cetro igitur/ ,/pstto u ero  sutf-AM/A^mly.eireulut  deferiptm.trsftbit perrehqusftons-nr 
erit  circuitu  defert  ptut  cires  triangulum  • A r.deferibstur  ism  ftcut -A,.  Sed  refla- linee *!,&'!,  coit 
curra-it  ftper  A y, redis  lines  in  figno  /,/ieiit  fecunda  hsbet  deferiptio,  cr  conncilstur  « rSimiliter  quoque 
0.  tendemus  quod j /ignum,  centrum  eft  circuli  deferipti  cires  « A y, triangulum.  Sed  ism  Jt/. cr  'freOe  Ii 
nte, concurrunt  extrs  ipfum  trungulum  - f yjnftgno  /.  Kurfufteut  hsbet  tertis  deferiptio , conltingan- 

tUn’f,Jffrr'>'rcae  '"";er  1U0ni*mTurfu<  'fl  * * A, communit  autem  cr  sd  ungulos 

reflor  r/,bsftt  igitur  «Afper  4 pnmi  jmft  A f.eft  equulis.  Similiter  quoq;  oftendemus,  quod  cr  > frpft* 
feftequshs.Centro  rurfus  igitur  {,/fstto  ucrb  *Ut/«,sut/<,sut/>,cinulutdtfinptut'trsn/ibit  per  reli 

qus  ftgtu 
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qua pgiu.cr  eritdefcriptus circa « /s  y,triangulum,dcferibatur  ficui « fi  y. Circa  ditum  igitur  trianguli 
lefcnptus  circuitu  cfl.quod  fuere  oportebit. 

C0RRELAR1VM.  Et  minifrjhtm  cft  quod  quando  introrfum  trianguli, caiit  centrum  circuli 
ongulut  A * ',txijlens  in  i tutiore  circuli  fcgmcntoscflo  minor  cft.  Quando  lutem  in  A >, reflem  tincam  jn 
femicirculo  extftens  ongulut,redut  eft.  Qgtndo  uero  extu  ipfam  A y, redam  lineim  centrum  cidtt,  ongu- 
lutu  y,exiflent  in  minore  circulifegmento.re  flo  miior  eft.  Qtjare  et  quinio  minor  reflo  fuerit  diem  tn 
gulae,  introrfum  ipfiu  trianguli  concurrunt  *!,<r  > l,reda  linee.  Quando  autem  redusjuptr  a y-  Q»i- 
do  Uero  maior  redo, extra  ipfam  A ytquod  fteiffebportuit. 

E UclitL  ex  C imp.  Vropoptio  6. 

1 Ntra  datum  circulum.quadratum  deferibere. 

jj  Campanvs.  Sir  darus  circulus  a b cd,  cuius  ccntru  c uolo  intra  ipfum  deferi- 
bere quadrarum.Protralio  in  ipfoduas  diametros  a c & b d,  fccantes  fe  orthogo- 

,J  nalirer  fupra  centrum  e.quarum  extremitates  comugo,  pro  ^ 

T _jp.fl  rratfiis  linei»  a b,bc,cd,&  d a.quas  dico  continere  quadratu 

quxlimm.ipfx  enim  erunt  arquales  adinuicem  per  4 primi  ter  affumptam, 
propter  id  quod  quaruor  linexea.e  b,e  c,6C  e d.funt  xquales,  & quaruor  an 
guli  qui  funt  ad  e,rc&i:fed  unufquitq}  quaruor  angulorum  a b c 6c  d,  eft  re- 
(ftus  perprimam  partem  jo  tertn.proprer  id  quod  quilibet  eorum  eft  m fc- 
micirculo  :critigirurabcd  quadratum  p«r  diffinitionem . Quod  cft  pro- 
pofintm. 

Euclid.exXamb.  VrobUma  6,  Vropofttio  6. 

1 In  dato  circulo.quadratum  deferibere. 

THEONn  Ximb.  Sit  datu  circulat  *A>  S, oportet  ietm  in  circulo  * At*  quadratum  deferibere . 
Excitentur  enim  ipfiu  circuli  * A t *,diametri  ad  angulos  redos  adinuicem  Jint *>c?t*,C r comun- 
gantur  *A,A  y,y  *,zr*\ Et  quoniam  aqualis  eft  A •,ip/i  >*,(  per  diffinitionem 
15  primi)centrum  enim  eft  >, communis  autem  <y  ad  angulos  refloj  • «,  bifis  igi 
tu  r « fi,(pcr  4 primi  jbaft  * * eft  aqualis : er  per  hoc  etiam  utraq;  ipfirum  fi  >, 
er  y *, utrique  ipfarum  * A Cf  * * eft  aqualistaquilatcrum  igitur  eft  quadrilate 
rum  * fy  *.  Dico  quod  etiam  rcClangulum  quoniam  enim  reda  linea  A •'Jimetics  t 
eft  circuli  *■>  *:[emicirculus  igitur  cft  ingulutrcdus  igitur  eft  angulus  < i*(per 
ji  tertipty  per  hoc  etiam  unufquifq;  angulorum  contjntorumfub  *fiy,Ay*: 
cr  y * a,redus  eft.  Redangulum  igitur  eft  quadrilateru  •«  fi  y *,oftcnfum  luteeft 
juoder  aquilatcru:quadratumigttureft(per  so  diffinitionem  primi  )<y  defers-  1 

p tum  in  circulo  a fi  y*:quodfcctffe  oportuit. 

Euclid.  ex  Catnp.  tropoptio  i. 

[ Irca  propofitum  circulum.quadratum  deferibere. 

J Cshpanvs.  Sit  propofirus  circulus  a b c d, cuius  ccntru  p uolo  circa  ipfum, 
| deferibere  quadratii.Protralio  in  ipfoduas  diametros  ac&  b d,  fccantes  feortho- 
f gonaliterfuperccnrrume.a  quarum  extremitanbusducoin  utraqj  partem  lineas 
[1  orthogonaliier.quoufqt  qua' liber  earum  concurrar  cum  duabus  lateribus  r bntqr 
punita  concurfus  caru  fg  h k,cvitqi  per  corrclarium  is  tertq.utenj  angolorii  qui 

funradunumqucqrquaruorpuflorfiabcd.rcetusrquiacrgo  in  — 

quadri  lateto  a f b c tres  anguli  a b & e funt  refli.erit  quartus  angu 
lus  qui  cft  f,re<fhts:habet  enim  quodlibet  quadrilarcrum, quaruor 
angulos  arquales  quatuor  reftis.ut  dcmonftratum  eft  fupra  ]>  pri 
mi.  Eadem  ratione  quilibet  anguloru  g h & K.crit  reftusrcrgo  per 
fecudi  parte  j3primiduilittcarfg&  Kh.itcipdupf  K8C  gh.funt 
aequidiftanres.ergoper  !4  primi  f K eft  arqualis  gh,8£  f g.lpfi  K h. 

Et  quia  per  eandem  f K eft  {qualis  b d,  & f gipfi  a erat  uero  b d cft 
trqualis  a crerunt  quatuor  line*  fk,& gli,  8f  f g St  K Ii,  arquales  . 

Sed  quatuor  anguli  fg  Khfunt  reffcrut  probatu  eft  prius.ergo  f 
gkh, cft  quadratum  pcrdiffinitionemrquodcft  propofitum. 

Euclid.ex  Zamb.  Problema  7. 

Circa  datum  circulum.quadratum  deferibere.  ^ 

THEONrt  Zamb.  Sit  datut  circulus  * Oportet  im  circa  ipfum  circtduqud&fd 

tum  deferibere . Excitentur  ipfiut  circuli»  ArA  du*  diametri  ad  angulos  re  flos  adinuicem , fint $ VCT 
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Propo/itio  7. 
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* «•: er perflgiu »,#, ry,exatitur(per 1 7 tertihrefl* linee tmgfttf circuli . n , /ffi, , 5. r, 

*/-CU‘omi‘gumrrea4luuar-,ip{mciraJu.>,^aptmligno-,crab^ftromi^m.<!mt^ 

temunptmniU  linee . *.<ng*/i  /gimr  pi/hr  ad  .,/inf  ir&(prr.8  tertij)crob  ii  dm  intuli  «i  U 
? > ''./'5«»/»'«  Elquonii  engulut  ■»  ■ Veflw  ejl,et  tngulut  qtufub  '£■, quoti  reflui  'llpirMet 

V «r  'It  • '.ipA-nfp 1 8 primi, )crob  ii  quo >,ipfif-,penU'lm  efl.  Simluvqwx,.  u olUiemm. 
q*oiQ-Uriqucip[irum'f,o-*",tpli(xS,pirjntlMell:parillclogrSmiip- 

turfunt  ■ /,•  r,.  «,j7,er  (.-.equilu  igitur  e/l  ■f,ipfi*-,cr  - >,ipf< /« (prr  J+  • r~ ^ t 

primi.  )Et  quonim equulis  eft  • r,ipfi l /,fei*  >, utrique ip furum  » » et/*,ejl  ' 

dquilu.o-  * J,umfque ipfirum  '/,cr  »,e/l  equulistutuque  igitur  ipfirum  c 
•/»  CT  J ",ejl  equula, equihterum  igitur  fi}-' 

f r^i4.<itAuf m ^ «Mi i a.  “ n 


qtmdnleteru.Dicoquodcrreflengulii.Qiionuenimpjrellelogrummu^t-A  V J 

* S cr  engulut  • > f, reflui  eft. reflui  igitur  ejl  cr  quifub  • » /s,e/l  angului,(per  ' * 

t+primi)ftmliter  quoq;  ofteiemm  quod  cr  qui  udo.  f^ngull  conji/lu,  rtfli  ' 

fmt.  Reflengulum  igitur  'ft,ipfum(.  > . quudriUterum.demonftretum  ueri  quod  cr  emUerum  me 


Euclid.cx  Camp. 


Propofitio  9. 


Irca  aflignatum  quadratum , circulum  defcribcrc. 

Campanvi.  Sirquadmtu  a bcd.  Volo  circa  ipfum, circulum  HeftribtTt.Hrt 

tftqualicoucrfa7.Protnihoinipfoduasdiara«rosa<&bd,r«at«feinpu;to 

*,quc  duo  efie  ccbS  attuli. Cii  enim  linef  a d,et a b.fint  jquales.crur  per ; primi 

anguli 


H, 


o «ero  aut  • *,  aut « 4, 
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anguli  a d b,fi£  a b d, aequales:  &C  quia  angulus  totalis  eft  reflus : erit  (per  $% 
primi)  uteripeorum  medietas  re&i.  fimiliquotp  modo  probabitur  quemli 
bet  partialium  angulorum  a prardi&is  diametris  & lateribus  quadrati  pro- 
polid  contentorum, efie  medietatem  re&i.Quia  igitur  angulus  e a d.eft  ar- 
quatis angulo  e da,erit per  6 primi, linea  c a, xqualis  lineare  d. Eadem  ratio 
necrireaxqualiseb  & c c, xqualis  e d,quare?quiaquaruor  Imexea.eb.c 
c,c  d,funt  xqualcs,erit  per  p terti) , e centrum  circuli  quxfiri , quod  eft  pto- 
pofitum.  9 

Euclid.cx  Zamb.  Problema  9.  Propofitio  9.  c 

Circa  datum  quadra tum^circulum  deferibere. 

THE  O Ner  Zjmf>«Sif  Altum  quadratum  ‘fi>  oportet  i*  circi  rfi>/  quadratum , circulum 
deferibere.  Coniunde  rede  Uner  •■>,<?■*  A,fefe  inuicem  fccent  in ‘.Et  quoniam  rqualis  eft/u  ipl i « A, 
communis  autem  » >,iue  igitur  **,&  * r, duabus  A *,e»  * >,funt  aquales, alter  a alteri,  eybafts  * y,(ptr 
4 primtjbafi  a >,eft  equilis:  angulus  igitur  * * >,(per  8 primijei  qui  fub  far  eft  ^ 

angulo  equilis  eft.  Angulus  igitur  / a f., bifariam  diuifus  cft,per  Uncam  ■«  >.  Simi 
Uter  iam  oftendemus  quod  er  unufquifq;  angulorum  qui  funlfubafiy,(y/,ry' 

* •.bifariam  diuifus  eft  per  ‘y,erA  fi.redas  Uncas . Et  quoniam  angulus  *•  fi, 
equilis  eft  angulo  • fi  >,& anguli  / « fi,angulus  > •»  fi,dimidium  eft,cr  anguli « fi 
y, dimidium  eft  angulus  > fi  •■.angulus  igitur  > • fi, angulo  ‘fi  a,  eft  equilis , quare 
(per  £ primi, )cr  latus » *,lateri  • fi,eftequalc -Similiter  iam  oftendemus  quod  ey 
utraq;  ipfarum  * « cr  i fi,redarum  linearumjttriq • ipfarum  * »,c r > /,ejt  equi' 
tis. Qgatuor igitur ‘ f,‘ >,cr  ‘ ''rfibi inuicem funtequales. Centro igttur‘,fpatiok.  - 

aut  < >,aut  < s, circulus  dejcriptus,tranfibit  per  reliqua  ftgna , cr  erit  defcnptus  circa  * fy  S, quadratu  dt 
feribatur  ficsit  * A y /.Circa  datum  igitur  quadralum,circulut  defcnptus  cft:quodfeciffe  oportuit. 

Eue lid.  ex  Camp.  Propofitio  i o. 

1 Vum  aequalium  laterum  triangulum  defignare.cuius  uter- 
1 que  duorum  angulorum, quos  bafis  obtinet,rcliquodu- 
|,plusexiftat. 

I Campanvs.  Intentio  eft  deferibere  unutrian 

- ■ gulum  duum  xqualiu  laterum  & terti)  inxqualis, 

cuius  utcrep  anguloru  qui  fuperlatus  quod  eft  reliquis  inequale,exi 
ftunt  ad  terriu , duplus  exiftat.  Ad  hoc  aurem  faciendum  fumatur  li 
nea  quxlibct  qu{  fita  b.qux  diuidarur  fecundum  quod  docet  u fc- 
cundi,in  pulta  c.ira  quod  illud  quod  fit  ex  a b,in  b c fit  xquale  qua  l 
drato  a c.  Fa&ocp  punita  a centro, fecundu  ipfius  auanriratc  deferi 
batur  circulus  bde.intra  que  per  prima  huius  coaptetur  linea  bd, 
rqualis  lipex  a c,&  producantur  dux  linex  d a,d  c.  Dico  niangulu 
ab  d.  effit  qualis  proponitur.  Circun  feribatur  circulus  qui  fit  dea, 
per  h huius: mJguio  d c a.Quia  ergo  linea  d b.eft  xqualis  linexa  c, 
erit  quod  fitex  a b,in  bc.xqualc  quadraro  linex  bd,  quare  per  ulti  w 

mi  terti)  bd  linea, eft  contingens  circulum  dea, & per  ji  eiufdem,  , 

angulus  c d b.eft  f qualis  angulo  c a d.Pofiro  ergo  communi  angulo  c d a.erit  torus  angulus  b d a, 
xqualis  duobus  angulis  ca  d,c  d a.fed  per  j»  primi.angulusb  c d, eft  xqualis  eifdem.quia  exmnfe 
cus  ad  iplos,ergo  b d a.eft  xqualis  angulo  b c d-.SC  quia  angulus  a d b.eft  {qualis  angulo  a bd.per 
s primi, eo  quod  latera  a b & a d funt  xqualia:erit  angulus  b c d.xqualis  angulo  c b d , ergo  per  6 
primi.lineacd.eft  xqualis  linex  bd, quare  & linere  a,  ergo  per  f 
prim  i, angulus  c a d.eft  {qualis  angulo  c d a. Quia  ergo  urerqt  a n 
gulorum  c d b,&  c d a,eft  rqualis  angulo  c a d.crit  totus  angulus 
b da, duplus  ad  angulum  da  b,&  iaef»  angulus  a bd.fibi  xqua- 
Us, duplus  eft  etiam  ad  angulum  b a d.quod  eft  propofitum. 

Campani  additio.  Forfan  dicet  aduerfarius  circulu  d c a.circu- 
(cripturrigonopartiali.fecarecirculubde  in  aliquo  pulta  arcus 
bd:ira  quod  fimul  fecabit  linea  b d.unde  ipfa  no  erit  drculo  appli 
cata  ficur  in  demoftrarione  fupponirur, fed  ipfum  fecSs.Sit  ergo  fi 
po(Tibileeft,ur  ponit  aduerfarius, & i pulta  b.ducatur  ad  ipfum 
rirciilu  minore, cStingcs  b f,&  ducatur  linex  fa,fd,eritcpp  penul 
timi  terti),  quod  fitex  a b, in  bc, {quale  quadrato,bf,  ergob^J^ 
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«qualis  b d,quare  per , primi.angulus  b f d.eft  «qualis  angulo  b d f,&  quia  par ..  tertii  anr.,1». 
b f a cd  «qualis  angulo  a d f.erir  angulus  b d f maior  angulo  a d f, quod  eft  imMff^iIc  • crimlnfr 
AUw  pofliunoi  illud  refellere,  SC  o#(iKlcreqiidSlkt^or  cS^bbuUo^^S 
lnwJJ!kd.Forfan  *nim  diceret  quod  fecarcteam, non  fecando  arcum  db  mainnt  m 
cub.Si  eium  poffibilc  eft  quddftcet  eam.fir  hoc  in  pumfto  h.efitip  quod  fit  ex  a b in  b c «qualcd 
quod  fit  ex  d b,in  b h . Monftrarumeftcnim  fupra  prnultinum  terttj  quod  fi  ab  aliquo  punflo 
tx‘*^  clr‘u  um  iigfato.quotlibctlinra-  Iccantcsad  circulum  ducantur,  qu«rubtons  afcaruni 
pontonibus  exrrinfecistonnnenrur  ,x-  ^ a carunt 

qBalia  funt  adin  unem : SC  quia  quod  fit 
( ** ab, in bc.eft  «quale  quadrato  bd, 

quod  eft  impolsibile.pcr  z fecundi, qua- 
‘ reconftat  propofirutn.  Ernoraquod 

▼ minorcirculus  neceflario  fccabir  maio- 

jt  rem,6£  abfemder  ab  eo  arcum  unum  ar- 

* Jk»alcarcuibd,&  maior  abfeindet  (Tmi- 

*"cr  ab  c«icm  unum  arcum  aqualem 

arcui  dc.  Quod  fic  probatur.  Si  enim  mi  - — — 

nor  non  fetat  maiorem, confingit  ergo  ipfum  ta  punflo  d.  Et  quia  per  u tettii  circulorum  & 

r““»" En •«  • cnt.cn^mTnoZ>crtabT« 

a d.ptopter  hoc  quod  in  ea  crt  centrum  maioris,  & punitus  contactus  eruo 
Ius  a c d.efiredius, quare  dc  angulus  a d b.cft  reltus.fimilircr  3C  an-  8 F“‘  n g 

gulus ab  d , fibi «qualis , eft  rcftusiquod  eit  imp ofsibileper  tt  pri-  l 

mi.  Secct  ergo  ip  fum  in  punctis  ed,dico  arcum  e d maioris  efiit 

«qualem  arcui  db,&  arcum  ed  minoris  efle  «qualem  arcui  d c.Pro 
duco  lineas  d e,  ce.  Si  ea.eritcj  per  nrrent) , unufquifque  quaruor 
angulorum  qui  funt  d e c . c «a,d  a c,  & a d t,*qUalis  alq.propter  id 
quod  duo  arcus  d e, & c a, funt  «quales  per  ..  eiufdcm . quaretota- 
bs  angulus  a e g.duplus  eftad  angulum  b a d,&  ideo  «qualis  urriq, 
angulorum  a b d Si  a d b.  Et  quia  angulus  a e d eft  «qualis  angulo 
a d e,  per, pnm.  propter  id  quod  a e dC  ad,  funt  «quales,  acnitro 

enim  ad  arcumferennam.eruntduo  anguli  e d, trianguli  a ed  equa  ■— 

les  duobus  angulisd  & b, trianguli  a d biergo  per,,  primi,  reliquus  angulus  a unius  eft  «quali. 

rei, quo  angulo  a alterius. Ergo  per  a,rcntt,arcus  e d,maioris,eftfqualtsarcuid™&pCTcandem 
«cused.mmons.eftaqualuarcutdc.&hoceftquodpropofuimi  * P ' 


Euctid.ex  Zamb. 


Problema  io.  Vropof.tio  io. 


Ifofcclrs  triangulum  conftitucre.habcnsunumquenqjcorum  qui  ad 
bafin  funt  angulorum  duplum  reliqui.  ** 

TBEONex  W.  Ponatur  quedamrcflaUnea*  A Jecclurct  (per 
ii  fccun  i)m > ftgno.utfub  *t,ey  A>. comprchcnfum reflangulum  equum 
’l'far  V 1'udr*°’Cc''*r°  ‘Jfratioucri  . f.fprr , poftulatum) 

ic^'hl‘rr  APP,,cr,“r?i  <«  circulum  A a >,ipfi  « >,  reae  linet  , ‘ 

que  diametro  ipliut  A A '.maior  non  eft  circuli  /i  a ,,  equilis  refla  linea  . a,  / 

(per  , quarn.tcr  conucflmctur * a,cr  a .Jefenbaturq, (per  t quamyirca 
• « r » triangulum , circulm  ">a/.Et quoniam  continetur  fub  « . , cr  A l 
reflangulum  equum  eft  ei  quod  fit  ex  * y quadrato, id  enim  receptu  eft:  aqua 

'S''Ur  ecm"rt“r  Cr.>,  equum  epei 

quodfit -at /.Et  quomamextracirculum.rtt , fufeipiturftgnum  aliquod 
A,  CT  ab  tpfo  A in  corculum  *>A,\  ceciderunt  due  re  fle  linee A , «,  * a 

cr,d1u°d‘°'>t‘neturfub.f.,cA>,  equum  eft  ei  quod  fit  ex 

autem/  cnT /7  1 j ’ circulum  ' r a /.Quoniam  igitur  A rt, tangit  in  a figno,  ab  ipfo 

X?re;fir™!;f,  > • ‘PfaUi  i*tmt  'M*"'  cflfl^inaltZ 

communi,  IhL  ’ *>•  Quoniam  igitur equalis  cftangului  A angulo  a«> 

TTL ET  mgfa(>  %T°,U’  ^AOlguhttAA.eepulL  cft  ducbucqmftb  yA. , J 

(ff  . , prtmi(  angulus  igitur  Ad.,  tquui  eft  angulo  At  A.  Sed  angulus  A A.,  flqui  fub  >AA, 

per 
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(fer  f primi  )cft  equalis,  quoniam  Utiu  * «t(per  ij  diffinitionem  primi)  Utri  xfitff  equit,  quart  ar 
angulus  fi  fix(per  t comunemfcientia)angulo  fi)*  e]t  equalis.  Trti  igitur  anguli  fifix./fixtyfi^/, 
fibi  inuic!  funt  equales. Et quoniam  equalis  eji  angulus  .angulo  fifi-t.equaleeficr  latus  fi  rjti tri 

A}.  Sed  A fi.ipf i > • tjl  equilis  per  bypathefin.cr  « > figitur  ipfi  > Seji  eqiuhs.  Quare  cr  ungulus  > * • 


qui  ejtjuo  y * singuli  aupiui  cji.  aequius  aure  eji  anguius  &y  s,umq;  ipjoru  jup  p * angmv 

ru.  Et  uterq;  igitur  eoru  qui funt  fub  fi  •*  *,cr  A-*  *,  anguloru.etut  qui  ejtfub  u a fi, duplus  eji.  l/ofcrics 
igitur  triangulum  conjHtutum  eji*  (e,  habens  unumquenque  eorum  qui  ad  bajin  * fi  funt  anguloru,  du 
plicemrckquitquodttcifc  oportuit. 

EucliJ.  exCamp.  Propofitio  n. 

Ntra  datum  circulum,  xquilatcrum  atque  aequiangulum 
pentagonum  defcribcre. 

Camhahvs.  Sit  datus  circulus  a bc.uolo  intra  ipfitm  defcribcre  pentago- 
na m unum  xquilarcrum  atque xquiangulum.  Defigno  mangulu  unum  qua- 
lem pratmi  Ifa  proponit,  qui  fi  r x,  cui  alium  xquiangulum  inn  a datum  cuculum 
deferibo  (Tcut  docet  a Iiuius,  qui  fit  a bc.fittp  uterque  angulorum 
abe  8c  a c b,  duplus  ad  angulum  cab.  Vtrufiquc  eorum  diuido  per  - , 

xqualia.du&islineis  b e,  8icd,erunr<pper>(temi,  quinquearcus,  A ‘ 
in  quos  quinque  pundh  a d bce,  dtuidur  circulum,  adinuice  xqua-  /2\ 

les, propter  id  quod  quinque  anguli  qui  in  dicios  arcus  cadunr,  funt  L \ 

adinuice  xquales.  Continuaris  igiturillis  quinque  punftis  per  li- 
neas reflas  qux  funt  a d.d  b,b  c,  c e, St  ea.erir  peragonus  a d b c ein- 
feriptus  daio  circulo,  qualis  proponitur. Eri  enim  xquilaterus.pcr  is  tertii,  c ii  quinqi  arctis, quo- 
rum eius  quinque  latera  fum.chordxlint  adinuice  xquales. Et  ctia  xquiangulus  per  x6  emfdeni, 
eo  quod  quinque  arcus  d a e,a  e c,  e c b,c  b d,8C  b d a,in  quos  angub  ipfius  pentagoni  cadur,  funt 
adinuicem  atquales.Sicip  condat  propofitum. 

Eae lid-cx  Zamb.  Problema  n.  Propofitio  it. 

In  dato  circulo  pentagonum  arqujlateru  & xquiangulu  defcribcre. 

. T H E O N ex  Zamb.  Sit  datus  circulus  xfiyA  ',„p ortct  iam  iauh*  circulo, pentagonum  equi » 
later ucrequiangulit  defcribcre.  Sumatur  (per  14.) 
triangulum  ifofceles,fitq;  illud  /*  ■>,  duplum  habens 
unumquenque  eorum  qui  funt  ad  * d anguloru,  reli- 
qui,hoc  eji  eius  qui  eji  ad,’.  Et  defcribatur(pcr  x quar 
ti)  in  circulo  ■«<>  a.,  triangulo  equiangulum 
triangulum  a,  OI.ua  ut  angulo  qui  ad  !, angui ik  qui 
fub  r a S.fiat  equalis.cr  uterque  eorum  quifub  *,-< 
cr  r fi  .r,  funt  angulorum,  utrique  eorum  angulorum 
qui  ai  »,©•*  fiat  equalis.cr  uterque  igitur  torum 
qui  funt  fuh  • y fi,  cr  ' * •,  eius  qui  ejifub  >xfi,  du - 
plus  efl.  Secetur(per  9 primi )uterque  eorum  q uifuit 

fub  a >.  /,cr  r * a, angulorum  .bifariam  per-., fi  fi, redas  lineas, cr  coniungantur  x fi.fi  >,yfi,fi’,cr>*- 
Qgoniam  igitur  uterque  angulorit  qui  funt  fub  *y*,cTr  **jm  qui  fub  y‘d,eff  anguli  duplus eff,CT 
diffidi  funt  bifariam  per  redas  lineas  r «,c r * <, quinque  igitur  anguli  qui  funt  fub  fi  «>,*  r •»'  r '•>  f> 
C ? f,  A*,  fibi  inuice  funt  equales.  Sed  anguli  equales,in  equalibus  circunfrrentifs  eonfifiunKper  16  ter- 
tipquinque  igitur  circunferentie  xt.fi  >,>/,-<  .,©•  > ‘,fibi  imucemfmt  equales.  Sed  equalibus  Circuit- 
ferentijsfpcr  19  eiufdem)equales  rede  linee  fubienduntur:quinq;  igitur  rede  Unce  "fi,  fir.r/,  ’>C 7 
• x.fibi  inuicem  fiunt  equales:  equilaterii  igitur  eji  pentagonu  ■>/!>'’>•  Dico  iam  quod  cr  equiangulum. 
Quoniam  enim  cireunftrentia  x fi.circunjtrcntie  '>,cft  equahs.comunis  apponatur  fiy  * : tota  igitur 
cireun ferentia -fi,  fi.toti circunferentie  ifirteff equalis.cr  eonfi/lit quidem  fuper  xfiyfi  arculeren 
« ia,  angultu  xsd,  a- fuper  sdy  fi,  circunfcr  entia,  confiffit  angulus  fi  • ■:  cr  angulus  igitur  qui  /ub  e • «, 
cuifiib  xid.eli  angulo,  e qualis  efl,  crobid  unufquifquc  torum  qui  fiunt  fub  *tr,cr  t>  ,C r r S 

tuoulorum,  unicuique  eorum  qui  funt  fub  fi  -<,©•* ,/,  angulorum  efi  equalis.  Acquiangulum  ignur 

e/i  pentagonum  xfi>*  yofienfum  autem  tfi  quod  cr  equilaterum.  1 n dato  circulo  igitur  pentagona  eqtu 
latcritcr  equiangulum  deferiptum  efl : quod  facere  oportebat. 
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Zuclii  ex  Cmp.  Propofitio  . ». 

i Irca  propofitum  circulum,  pcntagonum  arquflatmim  »>i» 
I xquiangulum  dcfignare.  ^ 

C * M P A n V r.  Sit  propo  litus  circulus  a b c,  cuius  centrum  f . Volo  circa  infui. 

- — 

ufqueconcurrantinpunAs  gh  Klm.eruntcphx ImexcontUigemes 

i;  tcrri].  Er  ad  irta  purina  concurfus, ducam  a centro  lineas  f e fh  fK  fi  fm  rr  Jr”Bni 

eft  fuper  petiuinmam  terfi.  quddfi  ab  aliqw  puVfto  emf^  um 

hd  ipfi  h b.&fic  de  exteris.  At  quoniam  quinque  arcus  m quos  quinque  pumila  a^h,7 
diuidunrcirculu,  funradinuicem  «quales.erutpna6tertn.quin.  S ^ P a d b ‘ 
que  anguli  a f d,d  f b.b  f c.  c f e.  e f a.co  fidentes  fuper  hos  arcus  in 

cenrro  t.libunuicemxquales.  Sunt  autem  duo  laieiaae.&  fa  x- 

qualia  duobus  lateribus  dg&fd,  trianguli  fgd,  SC  latusg  ficom- 
mune  c,go  per  s pnmi,  duo  anguli  eorii  qui  funtad  f,  itetnbtduo 
angu  i qui  funt  a g.funtad  inuicem  xquales : eadem  rationeduo 
anguli  qui  funtad  f,  m triangulis  d f li,&  Ii  fb,  irem  in  duo  qui 
funtad  h.funtadin  icem xquales. Similiter quoq;  linguli  trium 
reUquorutn  anguiorum  qui  funt  b fc,  c fe.efa:  & linguli  triu  qui 
lunt  M m.  diuidantur  per  xqualia,  primi  quidem  per  lineam  f K. 
fecundi  per  Illicam  f I, terti)  uero  per  linea  f m Et  quia  hi  tres  an- 
Euliquifuntbfc  cfr  ,f,  ij. 


uucua.ex  xamo.  Problema  1».  Propofilio 

c,rcu^um»  pentagonum  xquilatcrQ  8rarquiangulum 

“*>*',  oportet  iam  circa -t^i.circul^pmtagcmum 
rtgnx  Um  ^cri^crc‘  MtWgtntur  deferipti  ( per  i 1 cjturti)  pentagoni  angulorum 

ZIL  ' "fP"P'«'*«em>  *,*>,> 'S  SCT  ■ circunfi.  . * * 

rcatwfmt aquales, cr per  . ,,  '>,cxcitat*fim(pcr,7tcrti»ipL  , 

e^u/umtangentereAe/inex, . V,-  S * *.cr  V..  SumJurL  S Nv 

7 (ptr  Prmtm  ,rrti))  V «‘dantur  r, a r /f  V> 

. l L f r VtO» circulum  ipfim  ' / 

* z‘“'ntro  >> «W*** 

t Ai  !T  Prr.  icc™moa*'“m '«'/)  />.  focr  * c,  pnpendicuU. 

^ofi,reaM,g,,urefiutcrqMcorumquiai>fi,ntanguU Vum.ltpcr 

Et  quoniam  anguine  qui  , 

!>  "»red«t  ecquod  fit  igitur  ex/‘,aquum  c fi  e fi  cis  qua  fiunt  ex /c  rrc  !nrr«u  J r r 
ptimam  primi)  c r per  hoc,  cie  etiam  qua  fiunt  ex  f f It 

e.  ,*  W «r  f.  iy%zi£st: 

duas 
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due  igitur  A «,cr  f •, duabus  yfcr  [ « funt  squales. Etbafisi  *,ba/iy*efl  squalis.  A ngulus igitur  f /• 
{per  a primQangulo  x f r cfl  squalis:  cr  angulus  A « jTprr  4 primijangulo  /*>.  Duplus  igitur  r/l  ungit' 
lusCf  y,nui  qmfub  x f ycji  anguli. cr angulus  t *>, eius  qut  eft fubf  * y.Etobid  tam  <y  angulus  y/s, 
eius  qui  eft  fub  y /a  duplus  eft:c r angulus  A x >,01«  qui  fub  /x  >.  nr  quoniam  circunjrrentia  A squalis  ejl 
circunferentis  y e’, squalis  efliptr  17  tertij )angulus  * [ y angulo  > /*:&  angulus  quidem  A />,nm  qui 
eft  fub  *f>  duplus  eft:cr  qui  fui  afy,etus  qui  fub  » fyiangulus  igitur  • / y. angulo  a { yeji  squalis. Duo 
igitur  iam  triangula  funt /a  y cr/  x a:  duos  angulos  duobus  angulis  squales  habentia, cr  unum  latus  uni 
lateri  squale(pcnt  prinufcr  eorum  commune/ y.fcilicet  quod  commune  ipfts  e/t:cr  reliqua  igitur  la* 
tera, reliquis  lateribus  squaha  habebunt, cr  reliquum  angulum  reliquo  angulo.  A equa  Iis  igitur  ejl  X > re. 
3alineaipfiy\cr  angulus  /« >, angulo  /x  >.  Ef  quoma  squalis  ejl « r ip]i  y Kdupla  igu  wr  eft  x x ipfm 
•y-cr  per  hoc  etiam  ojlcndetur,quoJ  ■>  x.ipfiiu  t*  cupla  cfl.Et  quoniam  oflenfum  cfl, quod  i xipfixy 
eft  squalis, er  « x r pfiul « > dupla  eft,CT  > * Ipfius  fix;ig;rur  0 x ipfi  X I.  ejl  squatis. Similiter  iam  ojiendc' 
lur.qub.l  urtaqusq;  tpfarum  r a,y  n,ejn  *,unicuiq;  ipfarum  ■>  «cr«  ' ejl  squatis  :squilatrrum  igitur 
ttl  prntagonum  > » » » *.  Aio  etiam  quid  et  squiangulum.  quoniam  squalis  e/i angulus/  m y angulo . x , 
crojienjum  ejl  ipftus  quidem  anguli, 'a  y duplum  eum  efte  quieftfub  > * *,f  ius  autem  qui  eji  fub  'x  y du' 
pium  eum  effe  qui  ejl  iub  < x a- angulus  igitur  qui  eflfub  > « x, angulo  qui  eft  fub  « x /t  eft  squalis  Simili-» 
ter  lamojlendetur  eti.m  quodunulquifij;  eorum  qui  funt  fub  ‘t  > ’,&■*  • njO’  * * *,umcutq;  eorum  qui 
funt  fub  t x > ,cr  xxm  ejl  squ-ilh.  Qumq.  igitur  anguli  qui  funt  fub  * A « >,«  * n >,&  n 'fjlbi 

inuicrm  funt  squales.  Hequiangulum  igitur  efl  prntagonum  iA«x  noftenfum  autem  ejl  quod  cr  aqul' 
Uterum: cr  dejinptum  ejt  circa  circulum  *(r*>:quod frctjjc  oportuit . 


E uclid.exCamp. 


Propofitio  1 j. 


Ntraxquilatcrum  atep  arqufangulum  pentagonum  afligna 
i,  tum, circulum  deferibere. 

CampanvJ.  Sir alTi  gnatus  penragonus 

! xquilaterus  arcpxquiangulus  (quia  de  alijsnon 
1 eftnecc.iarium,hocrtipoiTibile}a  b c d e.  Volo  ei 
inferibere  circulum.  Hac  eft  quafi  conuerfa  n.  Duos  cius  pro- 
pinquos angulos  qui  funr  a & c.diuido  per  xqualiardulhs  lineis 
af&ct.doncc  concurr  ntinpun&o  fmrraipfum  peragonum, 
quem  dico centrii  ede  circuli.  Concurrent  enim  propter  id  quod 
dimidium  rotalis  anguli  a 6i  fimilircr  rotalis  anguli  c, minus  eft 
angulo  re&o.  Sieiiun  intra  pentagonum  non  concurrent,  aut 
extra  ipfum  pentagonum, autin  latere  penragoni , aut  in  eius  an 
gulo  qui  urricp  angulorum  diuerforum  opponitur.  Concurrant  ergo  primo  extra  m punito  fi 
toC  ducarur  linea  b t.  Et  quia  duo  latei  a c a & a ff  trianguli  e a f funt  xqua  lia  duobus  lateribus  b a 
6C  a f trianguli  b a f,  &'  angulus  a unius  angulo  a alterius,  erit  per  4 primi,  bafis  e fxqualis  baft  f 
bA'  quia  angulus  a partialis  eft  arqualis  angulo  e partiali, propter  id  quod  a totalis  e tota  1 r erit 
per  6 primi  ia  arqualis  f e:  quare  f a eft  arqualis  f b.ergo  per  6 primi, duo  anguli  b tota  is  & a par» 
tsalis,funr arqualcs.Qjiare a partialis  cftxqualis  uel  maiora  rora!i,quod eftimpoflibile.Concur- 
ranrergoin  puncto  f fuper  latusb  eerirtp  arguendo  per  prxmilTasAprxmi  flo  modo  angulus 
a paruaiis, xqua  lis  angulo  a torali , quod  eft  impoitibile.  Quod  fi  forfiran  concurrant  in  angulo 
c:ertr  per  cafdem  & eodem  modoc  b arqualis  c a A ideo  adhuc  ur  prius  angulus  a parrialis.xqua- 
lis  angulo  a totali.  Quod  quia  cite  non  poteft:fir  ergo  pun&usconiurius  qui  eft  f, intra  pen- 

tagonum : i quo  duco  quincp  perpendiculares  adcius  quincp 
latera  qux  finr  f g,f  li.f  k,f  I,f  m:  ai  ad  duos  eius  angulos  pro- 
pinquos altrinletus  angulis  per  arqpaliadiuifis,  qui  funt b& 
diduco  lineas  fb.fd.Er  quia  duo  anguli  a & m .trianguli  a f m 
futirar^ua  es  duobus  angulis  a 6Cg  trianguli  afg ,&  larus  a f 
communcicrir  per  16  primi,  f m arqualis  f g.Per  eandem  quo- 
que probabis  f Ixqualcm  f m.fumpns  duobus  triangulis  e f 
m &le  f I.Quia  iterum  duo  latera  a f&labrnanguliafbfunc 
xqualia  duobus  lateribus  a i 6C  a e trianguli  a f e,&'  angulus  a 
unius  angulo  a alterius:  erit  per  quartam  primi,  angulus  b 
pamilis, arqualis  angulo  e partialiA  quia  b toralis  aqualis  eit 
e rotali,  SC  e toralis diuifus  eft  per  xqualta,erireriam  b rotalis 
duuius  per  xqua  lia.  Eodem  modo  probabis  d totalem  diui- 

i 
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fum  per  *quaIia,Fropter*qualicatemd  partialis  St  a parrialisifumptis  triangulis  ea  f 4f  ed  t 
Quia  ergo  duo  anguli  g 8i  b trianguli  g f b funi  «quales  duobus  angulis  h fle  b trianguli  h f b,fld 
latus  f b commune.erit  per  16  primi,  f b «qualis  fg.  Eodem  modo  probabis  fk.xqualem  f lifuou 
ptis  triangulis  1 fd,k  f d.Qiioniam  igitur  quincp  line*  f g,f  h,fk,fl,8i  f m funt  aquales,  erit  f.ccn 
trum  circuli  per  9 tertij.  Quem  circulum  defcribcmus  fecundum  qualitatem  unius  earum.8c  ran 
get  omnia  latera  petagoni.proptcr  aquali  ratem  linearumiflt  nullum  eorum  fccabir.pcr  primam 
partem  i;  rcrti|  duip  confiat  propofitum. 

E uclilex  Zamk.  Problema  ij.  Prcpofitio  tj. 

In  dato  pentagono  xquilatcro  8C  xquiangulo, circulum  defcribcrc. 

T H E O N ex  Zamb.  Sit  datum  pentagonum  aquilaterum  cr 
aqmangulum  ■ fiyA<:oportetiaminpentagonoifi>^>,circulum 
deferibere.  Secctur(per  9 primi)uter&  eorum  qui  funtfub  h*<T 
a * > angulorum  bsfarUm,per  rcdaclineM  > {er/J.&ab/figno 
in  quo  concurrunt  ad  inuirrm  ipfa  reda  linet  > [ej  A /coniw 
gantur  refla  linet  f (J  «,cr  /'.  Et  quoniam  aqualis  efttyipfi'  J, 
communii  aut em  y/duaiamlyCTy  /.duabus  'ytTy  /funt  tqut 
Iasia  angulus  fi  y /.angulo  * y /eft  aqualis-.baps  igitur  fi  /(per  4 
p rimi)bafi  A/ed  aqualis:  CT  triangulum  fy/trungulo  * > /aqua - 
Ic  :c T reliqui  anguli  reliquit  anguhf  funt  equulei: fub  quibut  aqua- 
lia  latera  [obtenduntur.  Aequalis  igitur  eft  angulus  y f /.angulo  / d 
[ Et  quoniam  angulus  y d sriiM  qui  fub  yA/eft  anguli.duplus  eft: 
tqualn  autem  e/l  angulur  y d > ei  qui  fub  « (y  eft  angulo, cr  angulus  y d /angulo  y ( /angui  ut  igitur  y fi  m 
anguli  yfi/duplus  etbaqualit  igitur  ejl  angulus  •>  fi /angulo  / fiy . Angulus  igitur  « fi  >, bifariam  dimfut 
e/l  per  fi  /redam  lineam.  Similiter  quo  j-  offendetur  quod  <y  uterque  eorum  qui  funt  fub  fia*  a*. Aon- 
gulcrum, bifariam  diui/uc  eft  per  utranque  redarum  linearum /«  cr/ ‘.Excitmtur(per-ii  primi' ab  /fi- 
gno  in  a f/ >ty  d,A  .,er . « reflat  linea t perpendiculare!  / •,[  IJ*J',ty/  n.  Et  quoniam  aqualis  eft  an- 
gulus h /angulo -y/.eft  autem  angulus/  • , redus  ^ngulo/ < j reflo  tqualis : duo  iam  funt  triangula /* 
y ey  f • y duos  angulos  duobus  angulis  aquales  habentia  alterum  alteri,  cr  unum  latus  uni  lateri  a quum 
commune  enim  eorum  / yfubtenfum  fub  uno  aqualium  angulorumicr  reliqua  igitur  laterareliquis  late- 
ribus! per  1 6 primi  )aqualia  habebunt: aquatu  igitur  eft  perpendicularis  / t>:ipfi /-  perpendiculari  Simi 
liter  quoque  oftendetur,quoi  a unaquaque  ip forum  /»,/*  C r / >, unicuique  ipfarum  /-'cr/  « eft  aqua 
hs  Quinque  igitur  reda  linea/  *(/o,/«u,»,er/  u,fbijnuiccmfunt  aquales  Centro  igitur /Ipatio  uero 
aut/- aut/o  aut/- aut/»  aut/a,circulus  defcriptus:per  reliqua  quoque  ueniet  flgna.Et  tanget  redas  Ii 
neat  a r,fi  y,y  A,  A i,cy  1 *(per  corretarium  i6trrtij;quoniamanguliquiftintad’,»,*,\u,pgnarc(K 
funt.  Si  enim  non  tanget  eas,  fedfecabiticontinget  quod  a diametri  circuli  extremitate  ad  angulos  reflo* 
duda  intra  ipfum  circulum  cadet:  quod  effe  tmpofiibilc  oftenfum  eft  (fer  16  tertij ■)  Igitur  centro  /, 
fpatia ucrd  uno  ipfcrum  -,  0, »,  »,/■, /ignoram  Jefcriptus  circulus,  rcdoalineoa  « (,fi  y,y  d,/., er  > « 
mmimcfrcabititangetigitur  easCper  corretarium  1 6 terlij)dcfcribalur  ficui-  fiaUf.ln  dato  igitur  pen- 
tagono aquilatero  a aquiangulo ,c irculus  deferiptm  eft-.quod  facere  oportebat. 

Euclid-exCamp.  Propofitio  14. 


1 Irca  datum  pentagonum  quod  iit  tcquilaterum  atep  arqui- 
| angulum.circulum  deferibere. 

CampanvS.  Sit  ut  prius, datus  pentago- 
I nus.xquilarerusaupfquiigulusCquiadealqs 

_ I nocftnecelTarnihoceffepolfibileJabcdruo 

lo  circa  ipsii  deferibere  circulu.  H*c  eft  quafi  coucrfa  1 a.  Duos 
eius  propinquos  angulos,  qui  lunta  St  e.diuido  prrxqua- 
lia.duftis  lineis  a f8t  f e quoufip  concurrant  inna  iplum  pen 
tagonum  in  puncto  ficoncurrent  enim  St  intra  pentagonum, 
ut  probatum  eft  in  prxmilla.  Et  a puncto  concurfus  ,duco 
ad  reliquos  angulos , lineas  qu*  finr  f h,  f c,f  d : St  quia  duo 
latera  a f Si  a b trianguli  a f b funt  «qualia  duobus  lateribus 
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t(SC  a e trianguli  lft,8C  angulus  a unius  angulo  a alteri us:frit  per  4 primi, f a aequalis  f e,  SC  an 
gulus  b partialis  angulo  e partiali. Et  quia  b totalis  cltarqualis  a totali, & e totalis  diuiftiscft  per 
zqualiavritfimilitCTb totalis  diuilus  prrxqualia. Hocquotp  modo  probabis uuunqi angulo- 
rum e SC  d.diuifum  tfft  per  rqualia.di  quinqi  lineas  f a,fb,fc,f  d,f  c.clfc  aequales;  quate  per  j ter 
tq  entcenrrum  circuli.  Sictp  patet  propoftium. 

Ekclii.cx  Zamb.  Problema  14.  Propofitio  14. 

Circa  datum  pentagonum  scquilaterum  &C  acquiangulum.circulum 
deferibere. 

THEONrr Z amberto.  Sit  iulum  pentagonum  equilaterum  er 
equiangulum*  (,>■*  i.oportet  iam  circa  pentagonum  * A r S t,  circulum 
itfcnbcrc.  Secetur  iam(per  9 primi)utcrq;  eorum  qui  funt  fub  < t at  er> 

* > ungulorum  bifarium. per  utrancp  ipfarum  >!  er  J/.Et*!figno in  quo 
t oncurrmt  ipfe  rede  lincx,ai  ftgna  £>*,‘,conimgantur  rede linee!  h 
l aer  t ‘.Similiter  preccicnti  oftendctur.quod  er  unufquifip  eorum  qui 
funi  fub  y A * > er  •« 1 * angulorum , bifariam  fccatur  per  unamquanq; 

ipfanmf  /(,/■>, er/ 1 redarum  linearum.  Et  quoniam  equulis  ejl  angulus 
ffot  angulo  > / qty  anguli  '>  J iimiiium  eft  angulus  / > Atanguli  autem 
t at  1 iimiiii  eft  angulus  >*{■.£ T angulus  ( >■/ igitur  angulo !*  > eft  equa 
Ut.  ogare  er  latus /r, lateri ! ■*  eft  equale-Similiter  iam  oftenietur,quoi  er  unaqueq;  ipfarum  ! Aj 
qutrin.  ipfarum  t >cr!  ^ eft  equulis.  Quinque  igitur  rede  linee!  «,/  Ajyj^er!  'Jibif  nucem  funt 
equulei.  Centro  igitur /,cr /patio  aut/ * aut  !Aaut!>  aut  //t  aut!  '.circulus  Jefcriptusiuemet  per  rtli- 

n:  figna,o- ieferiptus  erit  circa  rA>J.  pentagonum.quoi  equi  laterum  er  equiangulum  eft . Dcfcri' 
ur.crfit  “At*  ‘-Circa  iatum  igitur  pentagonum  quoi  ejt  equiangulum  cr  *quilatcrum,ciriuluS 
ieferiptus  efttquoi  facere  oportebat. 


Euclti.  ex  Camp. 


Propofitio  ij. 


Ntra  propofitum  circulum.hcx  agonum  acquilaterum  atep 
acquiangulum  deferibere. 

Ex  hoc  ita <5  manifeftum  ecquod  latus  hexagoni.f  quu 
eft  dimidio  diametri  circuli  cui  inferibitur. 

Campakvj.  Sit  propofttus  circulus  a b c d:cuius  centrum 

c. uolo  libi  in  Icribcre  hexagonum  f quilatcrum  atque  f quian- 
gulum.  Produco  diametrum  a e c,&  fecundum  quantitatem 
(emidiamern  e c,fa<fioccnn opun^io  c.defcribo  circulum  e b 

d, fccanrem  priorem  in  duobus  puntfis  b,d:a  quibus  produco 
duos  diametros  in  circulo  primo, quifint  b cg.de  f. Trium 
ergo  diametrorum  extremitates  coniungo  fex  lineis  qua:  funt 
a f,f  b,b  c,c  d.d  gtSC  ga:quas  dico  connnere  hexagonum  qup- 
fitum.  Erit  enim  ut  dcmonftrat  prima  primi,  uterque  triangu- 
lorum bec,c  e d, icquilareTus.quarc&arquiagulus  per*  eiuf- 
dem :ergo  per  32  primi, duo  anguli  b ec  & c e d,cum  uno  aequa 
Ii  uni  corii, funr  arquales  duobus  redlis : propter  id  quod  quif- 
que  colu  eft  tertia  duorum  r edorum : fedipiipcr  ij  eiufdem, 
cum  angulo  d e g,  funt arquales  duobus  re^is:ergo  angulus 
d e g,eft  arqualis  urricp  eor  um.  quare  per  tf  eiufdem, fex  anguli  qui  funt  ad  e.funradmuicc  aequa- 
lesrergo  per  ij  temi.arcus  in  quos  cadunt, funt  aquales : quare  & eorum  chorda:  per  28  eiufdem, 
qux  funt  latera  ipfius  hexagoni.  Aequilaterusigirur  eft.  Sed  & arquiangulus  per  26  terri),  pro- 
pter id  quod  fex  arcus  in  quos  angularia  punfa  hexagoni  diuidunt  circulum : bini  8C  bini  fum- 
prifunradtnuiccm  arquales, ut  arcusa  f b.arcuif  b cdC  ideo  angulus  f.quiconfiftirinpnmo.cft 
«qualis  angulo  b qui  conftftit  in  fecundo,idem  in  caceris, quare conftar  propofitum. 

Corrclarium  ex  hoc  pater, quod  dimidium  diametri  SC  latus  hexagoni/unt  latera  eiufdem  tri- 
anguli arquila(cri,ut  c c & c b c d. 

ii 


J 
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C a m p a ut  additio.  Er  nora  quod  non  proponitur  circa  propofirum  circulum  hexagonum 
xquilarerum&arquiangulumdelTgnare.  Nec  intra  ralcm hexagonum  aut  circa  ralem circulum 
deferibere  quemadmodum  fecit  de  man gulo. quadraro, & pentagonomon  quia  non  fit  ncctlTa- 
rium  hocefTepoffibile:  fed  quia  hxc  ma  per  eadem  prxeepra  fiunt  in  pentagono  xquilatero& 
xquiangulo,  8C  in  omni  figura  xquilatera  arqj  arquiangula  quxcuncp  fuerir.  Vnde  quamcunque 
figuram  xquilarcram  6C  xquiangulam  fcimus  cu  culo  inlcnbere:  eandem  circulo , extra  & circu- 
lum (ibi  intra  SC  extra , qfdem  medtjs,  per  quxhoc  in  pentagono  fecimus,  defcnbemus.  Nora 
etiam  quod  omnis  figura  xquilatera  circulo  infcnpta  aut  circunfcripra  eft  etiam  nectlfaridxqui- 
angula  de  infcnpta  pater  per  17  QC  26  rertn  fumptis  arcubus  circuli  qmbus  lama  inferipne  figu- 
rxchordx  funr , binis  & binis.  In  hos  enim  arcus, ipfius  figurv  anguli  cadunt.  Decircumfcripra 
autem  duftis  a circuli  ccnrro  lineis  ad  omnes  eius  angulos , & ad  loca  contaftus,  facile  probabis, 
fi  plene  inrelie&x  demon  irrationi  1 i huius  diligens  inrelle&us  accefTerit:crit  enim,  ut  omnes  ip- 
fius  figurx  angulos,  linear  a centro  uenienrcs  per  xqualia  diuidant:  fumpnsitaq?  quibuslibet 
duobus  eius  proximis  lateribus  cum  linea  ad  angulum  ab  cis  contentum, 8C  cum  duobus  ad  eo- 
rum extremitates  a centro  uenienhbus : duos  triangulos  ab  eis  contentos , xquiangulo*  adinui- 
cem  per  4 primi  effit  probabis.  Siclp  faciendo  deomnibus, patebit  eos  effit  xquiangulos  per  hanc 
communem  fcicntiarn, quorum  dimidia  funt  xqualia,  tota  quo 9 effit  aqualia. 

Pudid-ex  Zamb.  Problema  t$,  Propoptio  1$. 

In  dato  circulo  , hexagonum  xquilaterum  & xquiangulum  de- 
feribere. 

T H E O N or  Zam.  Sit  fatui  circulus ‘tr*' / -.oportet  im  in 
fato  circulo  /hexagoni!  aquilatcru  aquiangulih;  dcfcnbt 
re.  Excitetnr  ipfius*  A y A < f circuli  dimetieai,firq.  illud*  •>.  Su- 
maturq;(pemmi/)ccntrumcirculi:/itq;illul  -*,o-ccntro  ',ft>a-  f 
tio  utro  f » (per , poftulatum)circului  deferlbatur  y < *>’:cr  coniun 
da  reda ' * C ry  extendatur  in  i,/,figna,et  connedantur  * f>,A  y. 
t *,*  V [,!*■  D.ro  quod  > A?  / . /hexagonum aquilaterum eft  cr 
aquiangulum.  Quoniam  cmm  « fignum,centrum  cjl  circuli  * AyA' 

/aqualis  cftfper  diffinitionem  < ; primi).  < ipfi  • /. Rurfus  quoniam 
* ) ignum, centrum  eft  circuli y * > aqualis  cfl(pcr  cati icm)t,  ipfi 
f Sed  "ipfi  k * ojlenfum  eft  quod  cjl  aqualis  tgitur  • >,ipfi  * eft 
aqualis 'pir  i communem  fimtemiam.)  Acquilaterum  igitur  tftfA 
triangulum.ettrrs  igitureuuanguli.s  • A.fcUicel,’  J<crA'  ',ftbi- 
inuicem  funt  aquales.  Qgonua  per  s primi)tfofceliii  triangulorS  f 

anguli  qui  ad  bafin  fibifnuicemfunt  aquales , er  trianguli  trei  anguli  duobut  redis  funt  aquales  (per  , x 
pnmi)angului  igitur  >■', duorum  refloru  tertii  eft.  Similiter  quoque  ofte  demus, quod  cr  angulus  et 
duori  redoru  tertium  eft.  Et  quonia  reda  lineae  • fuper'  (ftanUper  t j primi)  lulrobique  angulos  > » f 
CT>*  A iuobusrtdis  aquos  ejficir.cr  reliquus  igitur  angulus  y * f,tertiueftduoruredorum:anguliigi. 
tur cr  > " t/lbqnuicem  funt  aquales.  Quare  anguli  qui  ai  uerticem,koc  eftjt  »«,«»/  c r / • v 
eiufdem  > * * >ey  > * sfant  aquales  (per  ts  primi.  )Sex  igitur  anguli  > » • y,y  • «,«  . .cr/ 

» S libijnuicem  funt  aquales.  Aequales  autem  anguli , fuper  aqualibus  circunfircntijs  confiflunt(per  x s 
tertil.)Scx  igitur circunfercntia  > f/ y,r*,*  v/.C t!  * .libijnuicem  funt  aquales.  Atfub  aqualibus  ctr 
canftrtntijt  aquales  reda  linea  fubtendunturfper  19  eiufdem. ) Sex  igitur  reda  linea  * t,A  >,<  A 

cr  i*>fibijnuicem  fuut  aquales:aquitaterum  igitur  eft  * (f/  i/hexagonum.  Aio  quoque  quod  ct  aqui- 

angulum.  Qgoniam  enim  circunferenha  *f  aqualis  eft  circunferentia 1 communis  apponatur  Circuit * 
ferentia  Tota  igitur /a  f y /.toti^yfu  eft  aqualis.  Et  fuper  ctrcunfcremiaf  * h J,conftftit  an* 

gulus{ > e<: fuper  autem  'jyt*  circunferentia, confiftu  angulus  • fi  >.  Aequalis  igitur  eft  angulus  * i*, an- 
gulo a I !.  Similiter  quoque  oftendetur  quod  cr  reliqui  anguli  ipfius  « * > X 1 /hexagoni,  hoc  cft.unufquif- 
que  eorum  qui  funt  fub  [“(,•*  > '•.CT  > ',uniemquc  eorum  qut  funt  fub. angulorum, 

funt  aquales.  Aequiangulum  igitur  eft  hexagonum  a (y  a . /.  oftenfum  autem  eft  quid  cr  aqAilatenun> 
cr  deferiptum  eft  in  circulo  « Ay  * >/.  In  dato  circulo  igitur  afiyd 1 . : hexagonum  aquilaterum  cr  aequi 
angulum  defert  pium  cft:quod  facere  oportebat. 


CORREI.  A 


LIBER  Q_VARTVJ. 

C0RRELAR1VM.  H inc  manife&um  eft  quid  hexagoni 

totus  ci  qui  cft  ex  centro  circuli  eft  aqualctcr  fi  pcrfigna  «, 
circulum  Ungentes  ducamus  redas  lineastdefcribetur  circa  circulum, 
hexagonum  equilaterum  er  xquiangfUum  confequenter  ex  praiidis 
in  pentagono.  Et  infuper  per  ea  qua  j militer  in  pentagono  didafunt, 
in  dato  hexagono  circulum  defcribemus  & eircunfcnbcmustquod  fa- 
cere oportebat. 

tuclid.exCamp.  tropo fitio  1 1. 


»o* 


« 


Ncra  datum  circulum,quindtcago 
num  acquilatcrum  atcp  acquiangulum  dcfignare. 

Deinde  circa  quemlibet  circulum  alTignatum^qui  deca- 
nm  gonum  xquilaterum  atcp  arquiangulum , atcp  intra  datum 
quindecago  num,circulum  defaibere. 


C a m r a r.  v 9.  Sir  datus  circulus  a b cuolo  fibi  inferibere  quindecagonum  xquilaterum  & 
arquiangulum, deinde  etiam  circunfcnbere.atcp  intra  talem  quindccagonum  propoli  tum, circu- 
lum dcfcnbcrc.  Non  proponit  aurem  circa  talem 
quindccagonum,  circulum  defaibere : quia  hoc  faris 
dat  intelligcre  per  alia  qua:  proponit.  In  dato  circulo 
luxta  doctrinam  fecundx  huius , protraho  larus  rri- 
anguli  xquilateri.quod  lit  a c,&  iuxta  dolhmam  u 
huius  latus  pentagoni  xquilareri  atque  xquianguli, 
quod  fit  a b.Et  quia  arcus  a c,eft  roriusdreun feren- 
tur rerria, cuius  arcus  a b eft  quinta,  erit  fuperduum 
inter  eos  quod  eft  arcus  b c.duxterrix  arcus  a b.ucl 
dux  quinrxarcusa  c,fiuedux quin txdecimx totius 
circun  feren nx.  Nam  in  omni  toto  excedit  tertia  quin 
tam  in  duabus  terrijs  ipfius  quintx,  uel  in  duabus 
quintis  ipfius  renix,fiuein  duabus  quintifdccimis 
tonus.  Hoc  enim  pater  in  quinta  SC  tertia  primi  numeri  habentis  quintam  & tertiam  qui  eft  t(. 
eius  enim  tertia  qux  eft  y.excedir  eius  quintam  queeft  \ in  duabus  unitanbus  qux  funr  dux  tcr- 
tixiplius  ternarii  qui  eft  quin  ta.uel  dux  quintx  ipfius  quinarq  qui  eft  tertia,  fi  ue  duxquint(de- 
cimx  ipfius  iy  qui  eft  totum. Diuifo  igitur  arcu  b c per  xqualia  in  d, pater  urrump  duorum  arcu- 
um c d,&  d b.eilc  tertiam  arcus  a b.uel  quintam  arcus  a c,fiue  quinramdecimam  totius  circunfe- 
renrix.Subtenfisigirurets  chordis  c d,&  d b.coaptatiscp  continue  intra  datum  circulum  fibi 
squalibus  per  primam  huius , complebitur  figura  propofita.  Cftera  uero  duo  qu;  proponit 
cum  tertio  quod  dat  intelligcre , uidelicer  quindccagonum  drculo  circunfcnbere.ac  circulum 
quindecagono  inferibere , ac  etiam  circunfaibere : ex  duodecima , decimatcrria  8t  dcdmaquarta 
huius  plene  intellegis  facile  perficies. 


Campani  additio.  Er  nota  quod  quamcuncp  figuram  xquilareram  circulo  (cimus  inicri- 

bere:duplo  plunum  laterum  circulo  fcimus  inferibere  8C  drcunfcnberc , & ipfi  circulum.  Diuifis 
enim  artubus, quibus  latera  eius  qup  fdrur  infcnbi  fubtcnduntur.per  (qualia , & i punitis  me- 
dias ad  extremitates  laterum  ipfius  figurp  duitis  lineis , fiet  intra  circulum  figura  duplo  plurium 
latcru  qu;  erit  xquilarera  per  z8  tertii  :crgo  & xquiangula.Hoc  enim  demonltratu  cft.fupra  ty  hu 
ius,  quod  omnis  figura  f quilarera  drculo  inferipra  eft  eriJ  xquiagula.  Et  quia  hac  circulo  fcimus 
infcnbere,fdemu$cxreratriaperduodecimam,dccimarertiam&'  decimamquartam  huius. Quia 
igitur  fcimus  inferibere  triangulum  xquilaterum, friemus  per  hoc  & hexagonum,  & per  ho  ago 
num,dodecagonurn,ac  pcf  dodccagouum  figuram  uigintiquaruor  laterum , & fic in  infinirum 
duplando.  Et  licet  per  triangulum  polfit.ut  diximus,  infcnbi  hexagonus  rpofuir  tamen  huius 
propriam  dcmonftrationem.ex  qua  fequirur  poti  (fimum  perurile.Etfimihterquia  fcimus  8C  ifl- 
fcnbere  quadrarum,  friemus  per  hoc  inferibere  omnem  figuram.cuius  laterum  numeius  eft  pa* 
rircrparperpenragonumquotp  friemus  decagonumfif  figuram  iolarerum:fictp continue  du- 
plando. Idem  quoqrmrellige  de  quindecagono, per  ipfum  enim  frientur  figurp  jo  & 6o,&  om- 
nium continue  duplarorum  laterum.  Cartcrarum  autem  figurarum,  dc  quibus  ifta  non  docet* 

i t 
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ud  qu(  per  ha.t  non  habenturiditfkills  cft  fcientia  & parum  utilis, ut  fune  heptagona.ennagon», 
liendecagona.  Quod  fi  Tuemus  triangulum  duum  aqualium  laterum  defignarc,  cuius  uterque 
angulorum  ad  bafin  triplus  effer  ad  rdsquum.fciremus  heptagonum,  ut  Cupra  pentagonum  cir- 
culo infcrtberetqudd  fi  uteTtp  quadruplus  eifet  ad  reliquum, furemus  nonagon  um  & fi  quinru- 
plus.hcndccagonum.Idcmtptn  eneris  figuris  imparium  laterum,  pofito  utrotp  angulorum  ad 
balin  multiplici  ad  reliquum , per  cum  numerum  qui  cft  medietas  maximi  paris  fub  impari  nu- 
mero laterum  ipfius  figura;  contenti. 


Euc/id.  ex  Zamb. 


Problema  1 6.  Propofilio  xg. 


In  dato  circulo,  quindccagonum  xquilaterum  SC  xquiangulum 
defcribcrc. 

T H E O N est Zamb.  Sif  datutcireulut  « $ y Jtoportctianin*  HydcirculoapiinliJceigomiM 
aquilatcrum  cr  aquiangulum dcfcribcre.Defiribatur  iri  circulo  . / > d, trianguli  equilatert  latui « y, 
pentagoni  itero  equllaleri  Utut  •»  f,  in  arcu  a >.  Qualium  igitur  efl  circulut  a Cy  a, aqualium  figmento- 
rum qumdecimttalium  quidem  circun/rrentia  df  y, tertium  erijlent  ipfmt  circuli, erit  quinq;.  Circunji- 
r entia  autem  * A,exij}eni  quintum  circuli, erit  trium : reliqui 
igitur  A y, duorum  aqualium.  Sccetur(per  jo  tertif)6y,bifa - 
riam in  •:utraqi  igitur  ipfirum  i ',cr  < y.eircunferentiarum, 
quintumdecimutn  erit  ipfiut  * (•  y Circuit.  Si  igitur  coniun- 
gentes  redat  linrat  4 y, ip fit  xquales  in  continuum  re- 

flas lineat(pcr  ■ q:sjrti)coaptemus  incirculum  ' £y -'terit  in 
eo  deferiptum  qumtidecagonum  aqiulatlrum  cr  tequi angu- 
lum : quod  facere  oportebat.  Similiter  autem  ut  i n pentagono, 
fi  per  circuli  diuiftonem,  tangentes  circulum  ducemuttdeferi' 
betur  circa  circulum, quintidccagonum  aquilaterum  e?  aqui 
angulum : cr  per  oHcnftonem  fimiliier  in  pentagonis,  eri» 
dato  quintidecagono  aquila  tero  cr  aquiangulo , circulum 
defcnbemut  & circmfcribemut. 


■ i 
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elementorum > Liber  quintus. 


EMcliltxCjmptno.  ^ . Diffinitiones. 

Ars,  eft  quantitas  quantitatis  minor  maio- 
ris,cum  minor  maiorem  numerat. 

Campamv?.  Parf.quandocp  fumitur proprie :GC haec 
eft  qua:  aliquoties  fum  pia,  fuum  totum  pnecifeconftituit,fl 
ne diminurioneuel  augmento  :&dicirur  fuum  totum  nu- 
merare per  illum  numerum , fecundum  quem  fumitur  ad 
ipfTustotiusc5ftitunonem:ralemaurempartem,quammul 
ttplicatiuam  ditimus.hic  diffinit.  Quandoqt  fumitur  com- 
muniter i&hxceft  quflibet  quantitas  minor,  qu^  quotici- * 
cuncp  fumpta.fuo  toto  minus  aut  maius  conftiruir,  quam 
aggregatiuam  dicimus:  eo  quod  cum  alia  quantitate  diucr- 
fa  totum  fuum  conftiruar.per  feautem  quoiicfcunqj  fumpta  fu  erit,  non  producar. 

Multiplex,cft  maior  minoris , quando  eam  minormetitur. 

CampamvJ.  Pars,  rclatiue  dicitur  ad  totum,  & in  iftis  duobus  extremis , con  ITftir  eorum 
adinuicem  relatio:#  ideo  diffiniro  minori  extremo, diffinit  hic  maius:uoc*t  autem  ipfiim,  muld 
plex:propter  hoc  quod  minusaliquories  fumprum,ipfumconftiruat:  erunt  igitur  rclatiucditta 
adinuicem, pars  &'  multiplex.Nam  omnis  pars/ubmulnplex:  ut  patet  per  cius  diffinitionem. 

Proportio,  eft  habitucto-duarum  quantae  cuntp  fini  eiufdem  gene- 
ris quantitatum,  certa  alterius  ad  alteram  habitudo. 

Campanv?.  Proportio,  eft  habitudo  duaru  rerum  eiufdem  geticris  adinuicem, in  eo  qudtf 
earum  altera  maior  aui  minor  eft  reliqua  uel  (Tbi  «qualis . Non  enim  folum  in  quantitatibus  re- 
pentur proportio.fed  in  ponderibus.potentijs  8C  fonis.In  ponderibus  quidem  & potenrijs.uult 
Plato  in  Timaro  cffepropornonemrubi  elementoru  numerum  oftcndir.In  fOnis  autem  effe  pro-  ptdto. 
portionem, liquet  ex  mufTca.Nam(utuultBocrius  in  quarto)fi  quilibet  neruus  in  duasinarqua-  Bo  ctiuu 
les  partes  diuidatur.ent  ipfarum  partiunt  fuorumrp  fonorum,  eadem  coucrfo  modo  proportio. 

Sed  in  quibufcuntp  proportio  repentur, ea  parricipant  naturam  proprietaremqt  quanti tatismon 
enim  repentur  in  aliquibus  rebus  duabus,  mf?  in  eo  quod  earum  una  eft  reliqua  maior,  aut  mi- 
nor,aut  ei  «qualis.  Quantitatis  autem  proprium , eft  fecundum  ipfam  «quate  uel  ih«qualc  di 
ct,ut  uult  Ariftotelcsin  PrardicamenriS:  unde  liquet  proporhonem  primdin  quantitate  reperiri,  Afi^ofelel 
St  per  ipfam  in  omnibus  alijstnec  effe  in  aliquibus  rebus  proportionem,  cui  fimilis  non  fir  Ili  ali 
quibus  quanmaribus:propter  quod  bene  dixit  Euclides.propOrtionem  fimplicircr  effe  in  quan- 
titate, ctimeam  diffimuirper  habitudinem  duarum  quantiratum  eiufdem  generis  adinuicem. 

Cuius  diffinirionis  intelleflus  eft, quod  proportio  eft  habitudo  duarum  quanriratu  adin  uicem, 
qu«  arrenditur  in  eo  quod  una  earum  eft  maior  aut  minor  aha , uel  sequalis  ei : per  quod  paret 
quod  oportet  eas  efTceiufdc  genens,  ut  duos  numeros,  aut  duas  lineas,  autduasfupcrfkics,  aut 
duocorpora.aut  duo  loca.aurduo  tempora. Non  enim  poteftdid  in  ea.maior  aut  minor fuperfi 
cic.aut  corpore, ncctempus, loco;fcd  linea,linea,3(  fuperfkics.fuperfuic.Solaenim  uniuoca.co-  ^ 

parabilia  iunt.  Quod  aurem  dicit,cerra  habitudo,  non  ffc  inrclligas  quafT  nota  uel  fdra , fed 
quafidetcrminata:utfirfenfus,Proporrio  eft  determinata  habitudo  duarum  quanrirarum:ira,in 
juam,  determinata,  quod  h«c  & non  alia.  Non  enim  eft  nccefTarium,  ut  omnis  habitudo 
luarum  quanntarum  fit fcita  a nobis , nec  etiam  a natura . Nam  proportio  quardam  eft  difcrc- 
torum,  ut  numerorum  : qu«dam  autem  continuorum . In  numeris  au  rem,  mi  nor:  eft  parf 
aut  partes  maioris,  ut  demonftratur  in  feptimo : quare  GC  in  cis  omnibus  eft  habitudo  certa 


2’ 

di 


a 


,54  GEOMETR.  ELEMBNT.  EVCLIDIf 

di  nota . Ar  ucrd  in  continuis,  eft  proportio  nugis  larga : cft  enim  in  ea,  ubi  minor  quantfaf 
cft,  pars  aut  partes  maioris : Si  talium  omnium, mediantibus  numeris  cft  proportio  nota.qup  Si 
rationalisdicirur.Dicunruriyomncstales  quantitates,  cdmunicanre$,quia  eas  una  & eadem  ne 
cedario  meritur.unde  Si  omnes  numeri  funt  cornu  meares-,  omnes  enim  ipfbs  merirur  umtas.Eft 
enam.ubi  minor  non  eft  pars  aut  parres  maioris : Si  in  ratibus  non  eft  nota  proportio  nec  nobis 
nec  naturx.Diciturtp hxc proporno irrationalis, Si  hx  quannrates,ineommunicantes : unde  fit 
ut  quxcunq;  portio  repentur  in  numeris , reperiatur  in  omni  genere  continuorum,  ut  in  lineis, 
fuperficiebus, corporibus  9C  temporibus: non  aurem  e conuerfo : infinite  enim  funt  pi  oporno- 
nes  in  continuis  repcrtxtquas  numerorum  natura  non  fuftiner.Sed  quxcunqj  proporno  repeti 
rurin  unogenereconrinuorum.eadem  reperiturin  omnibus alqs . Nam  qualirercunq?  fc  habet 
aliqua  linea  ad  quamlibctaliam:ftc  fe  habet  quxhber  fuperficies  ad  aliquam  aliam,  Si  quodhbet 
corpus  ad  aliquod  aliud, fniiiliter  Si  tempus:  fed  non  fi c,quilibet numerus  ad  aliquem  alium,  un 
demagis  eft  larga  proportio  in  continuis, quam  in  difereris . Ex  quo  manifeftum  eft  proporrio- 
nem  geometricam  efle  maioris  abftrafuoms , quam  proportionem  arithmeticam : omnis  enim 
proportio  circa  quam  arithmetica  uerfarur.ranonalis  eft:  geo  me  tria  ucro, rationales  Si  irrariona 
Lcs  xquila  teras  con  fiderat. 

-t  Proponionalitas.eft  (Tmilitudo  proportionum, 

Caupamvs.  Vr  fi  dicamus  quod  que  eft  pro-  4 e 

portio  a ad  b,  ea  eft  enamc  ad  d:  proportio  que  eft  1 r 

intcra&b.fimiliseftilliquxeftinterc&d.Hxcau  \,  T , 4 , x 

tem  fimilitudoque  exiftis  proportionibus  rcful- 
tat,  didrur  proportionalius. 


* Quantitates  autem  qux  dicuntur  continuam  Habere  proportiomu 
litatcm/unt  quarum  aeque  multiplicia  aut  xqua  funt,aut  xque  (ibi  (L 
ne  intemiptione  addunt  aut  minuunt. 


Campanv*.  Suppofita  diuifioneproporrionalitatis  per  continuam  Si  difconrinuam.diffj 
tiit  membra  diuidenria,&  primo  continuam. Immo  (ut  uerius  dium  ) ftippofita  diuifione  pro- 
portionalium per  conrinue  proportionalia  &inconrinuc:diffinit  non  conrinuam  proportiona- 
liorem nec  conrinuam.fcd  continue  proportionalia  & incontinue : diffinitio  autem  continuae 
proportionalioris  St  incontinue, fatis  paret  per  diffinitionem  conti 

nucproportionalium&inconrinue.  Continua  aurem  propor-  ^ ^ f 1 ■ • 

tionaliras,eftcdmquotlibetquanriratumeiufdemgeneris,inqua  * * * •*'  * ■* 
proportione  prima  antecedit  fecundam, in  eadem  qu(libcr  aliarum  € — p-  * 

antecedit  proximo  confequentcm:  ut  cum  dicimus,  ficurfe  habet  a 4—— 

ad  d,ira b ad  c.Si  c ad  d:eritcp  quxhber  earum , antecedens  Si  confe- 
quens : excepta  prima  qux  cft  folum  antecedens , ultima  qux  eft 

tantum  confequcns.Et  in  hac  quidem  proporrionalirate  necefie  eft  Omnes  quantitates  efie  eiuft- 
dem  generis  propter  continuationem  proportionum,  eo  quod  non  fit  proportio  inter  quanti  ta 
tes  qux  runrgencrumdiuerforum:&  hxc  erit  ad  minus  in  tribus  terminis  conditura.  Incon- 

rinua aurem proporrionaliras.eft  ciim  quaruor  quantitatum  fiuc  omnes  fuerinteiufdem  gene- 
ris, fiue  dux  prime  unius,  Si  dux  poftremx  alterius,  in  qua  ^ f [ . | 

propoHione.prima  antecedit  fecundam.in  eidem  tertia  ante  1 ^ 

cc  jit  quarnnvurciim  dicimus,  ficutfehabcra  ad  b,  irae  add:  P 

eririp  earum  quxliber,  aut  tantum  antecedens  aut  rantu  con-  ^ 4.  1 1 ^ J 

fequensmec  eft  neceffcurfint  omnes  quatuoreiufdcm  gene-  * 1 1 1 

ris,ficiit erat  in  proportionalitate continua: eo  quodeonfe- 

quens  prime  proportionis  non  cotinuatur  antecedenti  fccundx, fed  pofsibilceft  utfTnteiufdem 
generis  :Si  pofsibile  cft,  ut  fintdiucrforum.  Sicut  enim  contingit  lineam  reperirt  duplam  ad  li- 
neam,aut  triplamnra  fuperficiem  ad  fuperficicm,  Si  corpus  ad  corpus.  Si  tempus  ad  tempus,  8C 
numeru  ad  humeru.  Vifo  quid  fit  connnua  proportionaliras,&  quidinconttnua.explanemu# 
diffinitione  corinue  proportionalia  prjmifTam.QuiriraTcsCinquiOproporrioalescStinue, fujit 
quarii  xque  multiplicia  aut  fibi  funt  (qualia,aut  (que  fibi  fine  interruptione  addut aut  minuur, 

uerbi 
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tUtbl  gratia . Sinr  tres  quantitates  eiufdem  generis  a,b,c t ad 

quas  fumantur  d,c,fixquemultiplkia,urficutd  cft  mulriplex  *-  i * , 

ada.itae  fit  multiplex  ad  b,&  f ad  ccrunrtp  omnes  in  eodem  fr  , , , 

genere: multiplicia  enim  SC  fubmulriplicia.m  eodem  funrge-  - P 

nere: fu qj  ut  d,c,f, aut  finr  «qualia  adinuiccm,  aut  fimiiiter  fe  c ' ' ' 1 

habeant  in  addendo  aut  minucndo:ira  quod  ficut  d addit  fuper  e aut  minuit  ab  ipfo , ira  e addat 
fuperf aut mmuat ab ipfo. Cum  hxc, inquam,  mulnpliaa  licfcliabuerincerunt tres  quantitates 
a,b,c, continue  proportionales. Multiplicia  autem  non  mrelligas  fimiiiter  ftc  fe habere  in  adden- 
do aut  minuendo, quantum  ad  quiritarem  excctlus,  fed  quantum  ad  proponionemialucrenim 
diffinitio  elfct  falfa . Nam  quarumlibet  quantitatum  eiufdem  generis  «quis  fe  different ns  exce- 
dentium,xquemulnplia  accepta  «quis  etiam  differentes  fe  excedunt.  Vnde  fimiiiter  (e  habent 
in  addendo  & minuendo  quantum  ad  quantitatem  cxcelbis : nec  rame  priores  quantitates  lunt 
continue  proportionales, immo  minorum  cft  femper  maior  proportio . Hoc  autem  ideo  eucnir, 
quoniam  earum  multiplicia  non  fimiiiter  fc  excedunt  , quantum  ad  propornonem , fed  folum 
quantum  ad  quanrirarem  excefTus : cft  enim  SC  ibi  in  minoribus  multiplic<bu$  maior  proportio: 
ueibi  gratia. Sumantur  tres  numeri  «quis  differenths  feexcedentes.tn  medietate  uidelicet  anth- 
merica,ur,z,j,4:  horum  trium  omnes  arque  multiplices  «qua  lirer  fecxcedunr.dupli  quidem  bi- 
nario,mpli  ternario, & fic  de  carterts:non  ramen  funt  z,j,4  continui  propornona'ia : immo  mi- 
norum eft  maior  proporno:eftcnim  iptoru  proportio  fefquialrrra,&  maiorum  lefquircrtia.quu 
ergo  inter  cos  non  cft  fimilitudo  proportion  um,  n onThr  inter  eos  ptopoi  rtonahra$:&  ideo  nccp 
continua  neq?  inconnnua. Patet  ergo  fimiJirudtncm  illam  addiuoms  aut  diminurionis.nou  intel 
ligf  quantum  ad  quantitatem  excefTus, fed  quantum  ad  propomonenvcrit  inup  lenius  diffinitio 
nis  prxmtfT(. Continue  propomonalia,funr  quorum  omnia  multiplicia  xqiiaUa,funtconrinu£ 
proportionalia . Sed  noluit  ipfam  diriinitionem  proponere  fub  hac  forma : quia  tunc  diffiniret 
idem  pei  idem.apertx  tamen  rei  eft  iftud  cum  fua  diffinitione  conuertibile.Tres  autem  quantita- 
tes a,b,c,oportet  efTe eiufdem  gcneris-.ad  hoc  ui  earum  multiplicia  fibiinuicem  «qualia  finr , aut 
fimiiiter  fe  habeant  in  addendo  aut  minuendo.Si  enim  a & b efTenr  diueiforum  generum  ciTcnt 
etiam  d SC  e ip  larum  a & b mulriplicia, eorundem  diucrforum  generum, propter  hoc  quod  mul- 
tiplicia SC  fubmultipiicia  eiufdem  funt  generisiquare  d non  effer  «qualis  e : ncc  ea  maior  aut  im- 
nonnam  quantitates  diucrforum  generum, non  funr  adinuiccm  comparabiles. 

Quantitatrsquf  dicunturelTefecundum  proportionem  unam,pri 
ma  ad  fecundam  SC  tertia  ad  quartam,  funt  quarum  prima:  & tertiae 
multiplices  xquales,  multiplicibus  fecundae,  & quarta-  xqualibus 
fuerint  fimiles,  uel  additione,  uel  diminutione,  ucl  xqualuate  eodem 
ordine  fumptx. 

C a u p a n v s.  Pofita  fuperius  diffinitione  quantitatum  r 
continue  proporrionaluinrhic ponit diffinirionem  incomi  ‘ 1 

nue  propornonaliunv&eftqudd  quarumlibet  4 quannta-  * v- » 

tum  quarum  primx  SC  rerri«  «que  multiplicia  fumpia  fue-  ^ — — ■ i ^ > - t 

rinr.iremtpfecfidx&quartxxquemultiplicia.fuenrtpmul  T • 

riplex  primx , fic  fe  habens  ad  multiplex  fecundx  quantum  '*  ** 

adaddirionem  aut  diminurioncaurxqualirarem,  ficurmul 

riplex  tertix  ad  multiplex  quarT«:erir  proportio  primx  earum  ad  fecuadam,fu:tir  rerrixad  quar- 
tam.ucrbi  gratia . Sint  4 quantitates  a,b,c,d.fumanturip  ad  pnm  J SC  ad  tertiam  qux  funt  a SC  a 
«que  multiplicia  urpotc  dupla  qux  finr  c SC  f.  Itemip  ad  fecunda  & quartam  qux  funt  b SC  diu- 
rnantur alia  xque  multiplicia  uepote  tripla,  quxfintg&hrfirqt  ut  hxc  4 mulriplicia  fiefumpra 

comparata  adinuiccm  fecundum  ordinem  primarii  4quantiratum:iia  uidelicer,quod  r compa- 
retur ad  g,&  f ad  h,non  aurem  e ad  f aut  g ad  h:  finr  fimilia  m additione,  diminutione  SC  «quali- 
tate: uidelicet  quod  fi  caddirluprag&  fimiiiter  f addat  fuprah,autfieminuirag.&  f fimiiitei* 
minuat  ab  h:aut  fi  e eft  «qualis  g,SC  fimilirer  f fir  xquaiis  h.runc  propornoa  ad  b eft  ficur  c ad  d:ff 
mtiirudo  aurem  in  addendo  aut  dtminuendo.inrclligarur  hic  ficur  in  diffinitione  continue  pro -* 
portionalium, uidelicet  non  quantum  ad  quantitatem  excefTus, fed  quantum  ad  proportionem. 
Quod  autem  dicit  eodem  ordine  lumprp,inrclligatur  ficur  ex pofirum  cft:  uidelicet  ur  multiplicia 
non  referantur  admuicem  fecundum  ordinem  carum  quantitatum, quibus  «que  multiplicia  af. 
fuinunrur.ut  multiplex  primx  non  referatur  ad  multiplex  rertix.aur  multiplex  fecundx  ad  mul 
riplex  quarrx.fed  referatur fecundu  primum  ordinem  ipfarum  4 quannrarfi.uidelicet multiplex 
primx  ad  multiplex  fecundx, SC  multiplex  rerripad  multiplex  quarrp.Erir  itaq;  fenfus  ifnus  diffi 
nitionis.Incocinucpropornonales/unrquaruor  quantitates,  SC  proportio  primxad  fecundam 
cft  ficuctcrrixad  quarum : cum  fumpris  xqucmulupliobusad  prunam  SC  tertiam,  ittiwp  «que 

. multipli- 
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multiplicibus  ad  fecundam  & quartam  erit  proportio  multiplicis  primrad  multiplex  f«undtr, 
ficui  multiplicis  tertia  ad  multiplex  quarta.  Sed  non  diifiniuit  fub  hac  forma, propter  caufam 
pradtflamdicet  a parte  rei  idem  Iit . Non  e Ii  autem  ncccffarium,  ut  qua  tuor  quantitates  a,b,c,d 
(inteiufdem  generis, eo  quod  b non  continuaturinproportionccumcifedpoffuittelfeduapri. 
mx  unius  genens, dua  iequetes  altetius.Pcr  quod  patet  quod  neceife  eft  referri  multiplex  pri 
mxad  multiplex  fecunda, 5:  multiplex  tertia  ad  multiplexquartxinon  autem  multiplex  pnmx 
ad  multiplex  tertia,  aut  multiplex  fecundaad  multiplex  quarraiquia  non  femper  funt  eiufdem 
generis  mnltiplcx  prima  & tertia, nec  multiplex  fecunda  8i  quarta : fuit  autem  neceife  Tumere 
aque  multiplices  ad  primam  Si  tertiam, item qt  aque  multiplices  ad  fecundam  SC  quartam, &’  no 
atque  multiplices  ad  primam  tC  fecundam, SC  item  non  (que  ad  rertiam  SC  quartam iquta  nili  per 
multiplicium  fumpnonem  continuentur  termini  prima  proportionis  cum  terminis  fecunda, 
non  erit  per  quid  (it  proportio  a ad  b,ficutc  ad  d. 

7 Quantitates  quarum  proportio  eft  una , proportionales  nomi- 
nantur. 

Campanvs.  Poftquam  diifiniuit  quantitates  continue  proportionales  & incontinue:di£- 
finit  quantitates  proportionales  limpliciter.fif  patet  diffinitio. 

% Cum  fuerint  primx  8f  tertixxque  multiplices , itemep  fecundae  8i 
quartaracquemultiplices.addetq)  multiplex  primae  fuper  multiplicem 
fecundx,  non  addet  autem  multiplex  tertia:  fuper  multiplicem  quar- 
tx , dicetur  prima  maioris  proportionis  ad  fecundam,  quam  tcrtiaad 
quartam. 

Campanvs.  Diffinitis  quantita- 
tibus proportionalibus , diffinit  quantita- 
tes improportionalcs  . Sunt  autem  im- 
proportionalcs,  inter  quas  non  eft  fimili- 
tudo  proportionum , quod  contingit  du- 
pliciter , aut  quia  maior  eft  proportio  pri- 
mx ad  fecundam  quam  tcrtiaad  quartam: 
aut  quia  minor:  & ideo  eius  funt  dux  fpe- 
tics.  Prima, quido  maior  eft  proportio  pri 
mi  ad  fccundum.quam  rertij  ad  quartum: 
dC  dicitur  hoc, maior  improportionalitas. 

Secunda  uero,  quando  minor  eft  propor 
tio  primi  ad  fccundu,quam  terti)  ad  quar- 
tum^ dicitur  minor  improportionalitas: 
diifinit  ergo  eas  inter  quas  eft  maior  pro- 
portio pnmx  ad  fecundam  qi#m  rertixad 
quartam : qux  eft  maior  improportionali- 
tas : diffinitionem  aurem  carum  inter  quas 
eft  minor  proporrio  pnmx  ad  fecundam 
quam  terrix ad  quarram , non  ponit , quia 
ipfa  patet  ex  alia . Cum  igitur  fuerint  qua- 
tuor  quanrirates  ad  quarum  primam  & ter 
tiam  fumpra  Hntxque  multiplicia, & adfe 
eundam  & quarram  xque  multiplicia 
multiplicia  primx  & fccundx  relata  adin- 
uicem  non  fc  habebunt  fimilirer  multiplici 
bus  ternx  & quarrj  relatis  adinuiccm  in  ad 
ditione, diminunone  SC  (qualitare:illx  qua 
tuorquanritares  erunt  improporrionales. 

Quod  (i  ita  fuerit  quod  multiplex  primx 
fit  xqualc  multiplici  fccundx,  multiplex  ue 
rotertix  fit  minus  mulripiici  quartx:aut 
qudd  multiplex  primx  fit  maius  multipli- 
ci fecudx,&  limilitcr  multiplex  tertix  mul- 
tiplici 


\6 

,18 

i i i 

l|8 

3 

9 

1 1 1 

1 

»|4 

4 

16 

1 1 1 

|l6 

'*4 

1 

1 

1 

1 

| 

1 

18 

Il6 

L 

.8 

l lj» 

> 

8 

i 

s 

1» 

«S 

2 

»13 

4'4 

2 

4 

k 

5 

I*1 

! 

io 

,tfL 

2.0 

1 1 1 

jio 

1*4 

1 

‘If 

* 

7 

1 

3 

4 

4| 

| 

u 

I 

\9 

K 

1 

1 1 

1 

M 

«4 

1 

4 

‘1  ® ! 3 

7 

1 

l |6|4 

5 

1 

l«8| 

»y 

i 

LIBER  OVINTV^ 


ity 


riplid  quartx:  ueruntamcn  plus  excedit  quantum  ad  proportionem  non  quantum  ad  quanri- 
tarem  cxcclfus  multiplex  prima:  multiplex  fecundx , qu.im  multiplex  terriar  multiplex  quartx: 
aut  quod  multiplex  prima:  fit  minus  multiplici  fecundae,#  fimiliter  multiplex  rcrrixmulriplid 
quartx , uerunramen  minus  minuir  quantum  ad  proportionem  non  quantum  ad  quantitatem 
excelfus , multiplex  primx  multiplici  fecundx , quam  multiplex  tertia:  a multiplici  quarte : erit 
quolibet  iftorum  quatuor  modoru  maior  proporno  primx  ad  fccundam.quam  ternxad  quar- 
tam. Quatuor  autem  modis  iftis  oppolitis  erit  minor  proportio  primx  ad  fecundam , qu.im  tcr- 
riz  ad  quartam. Exempla  autem  iftorum  omnium  euidenter  fumentur  ex  numeris.  Additio  er- 
go illa  multiplicis  primx  fuper  multiplex  fccundxjtOn  aurem  multiplicis  tertix  fuper  multiplex 
quartx.de  qua  loquitur  auctor  in  difiinittone.latitudinem  habet  ad  iftos  quatuor  modos  prxdi 
Aos,& tpfos coprehendit. Vnde fenlus  illius  dilfinirionis  eft  cum  fumpns  fic multiplicibus pri- 
mxad  multiplex  fecundx, quam  multiplicis  tertix  ad  multiplex  quartx.crit  maior  proporno  pri 
mxad  fecundam  quam  ternxad  quartam, non  diffini- 
uir  autem  fub  hac  forma,  propter  communcip  caufam 
prius  duflam.  Vel  po  (fumus  dicere,  quod  addirio  multi  ** 
plicis  primx  fuper  mulnplcx  fecundx, 6C  non  mulripli- 
cis  tertix  fuper  multiplex  quartr.de  qua  loquitur  in  pr$ 
miifa  diffinitione  maioris  improporrionalitaris , pro- 
prie acapitur prout uerba  diffinitionis  fonant:&  non 

fe  extendit  nili  ad  fecundum  quatuor  prodictorum  mo  , . 

dorum : licet  reuera  quolibet  illorum  quatuor  modorii  * 

fit  maior  proportio  primx  ad  fecundam  qu.im  tertix  ad  « » ■■  ■« 

quartam : unde  fenlus  illius diifinirionis cfr.cum  fum- 
pris  fic  multiplicibus,  ut  proponit,  fi  multiplici  pri- 
mx exiftcnrc  maiori  multiplici  fccundx.non  fit  necclfariutn  quod  multiplex  tertix  fit  ma- 
ius multiplici  quartx:  tunc  erit  maior  proportio  primx  ad  fecundam  quam  tertix  ad  quariam: 
propter  hoc  autem  non  pofuir  reliquos  tres  additionis  modos  in  prxdiCiadifTiuitione.quiaiftc 
eftiilis  omnibus  magis  planus,  & ad  di  Ciam  diffinitionem  fufficicns . Nufquam  enim  eft  maior 
proportio  primx  quatuor  quantitatum  ad  fecundam  quam  tertix  ad  quartam : quin  con- 
tingar aliqua  xque  multiplicia  ad  primam  8C  tertiam  reperiri:qux  cum  relata  fuerint  ad  ali- 
qua xque  multiplicia  fecundx  6C  quartx, inuenierur  multiplex  primx  addere  fuper  multiplex  (e 
cundr.non  aurem  multiplex  tertix  fuper  multiplex  quartx.  Nec  ufquam  connngit  hoc  repeti- 
te, quin  fit  maior  proporno  primx  ad  fecundam  quam  tertix  ad  quartam,  ut  dcmonftrabimus 
infra  fupra  decimam  huius.  Potiunt  aurem  effc  hx  quantitates  improporrionalcs  diucrforura 
generum, licui  & quantitates incontinue  proportionalcs.fiinrraeasfucrir  inconrinua  impro- 
portionali  tas.ut  fi  dicarur  maior  eft  proportio  a ad  b,quam  c ad  d.  Si  autem  fuerit  conrin  ua  im- 
proportionaliras, erunt  omnes  eiufdem  'generis  necctiario  licurfunt  in  continua  proporrionali- 
tate.ut  fi  dicatur  maior  eft, dicatur  maior  eft  proportio  a ad  b.quam  b a d c. 


Eft  autem  proportionalitas , ad  minus  inter  tres  terminos  con- 
ftituta. 

CampakvI.  Poftquam auClor diffiniuit proportionem, proportionaliratem.SC quantitates 
proportionales:#  improporrionales.oftendit  quis  fit  minimus  numerus  terminoru, inter  quos 
proportionalitas  poreft  confiftere:  maximum  aurem  non  ponit,  quia  illum  non  conringir  fu- 
mere : poreft  enim  proportio  quxiibet  continuari  in  terminis  infinitis  , fiuc  fuerit  rariona- 
lis  proportio  fiuc  irrationalis . Ad  proportionaliratem  aurem  exiguntur  ad  minus  duxpro- 
porriones  fimiles.eo  quod  proportionaliras  fi r fimilirudo  proportionum.  Quxiibet  autem  pro 
portio  habet  antecedens  # confequens:ergo  quxiibet  proportionalitas  habciad  minus  duo  an 
recedentia  # duoconfequenria : hoc  cft,impofsibile  fieri  in  paucioribus  quam  rubus  terminis» 
in  quibus  medius  eorum  anrecedcns  eft  # confequcns , & ideo  proportionalitas  critconnnua: 
quare  in  tribus  terminis  ad  minus  erit  continua  proporrionalitas  conftitura . Inconrinua  au- 
tem non  erit  in  paucioribus  quam  in  quaruor,  eo  quod  in  ipfa  quilibet  terminus  eft  tantum  an- 
tecedens aut  tantum  confequens : idem  inreliigc  de  minori  numero  terminorum  improporrio- 
naliratis . Si  enim  fuerit  continua,  erit  ad  minus  inter  tres  terminos . Si  incontinua,  ad  minus 
inter  quatuor. 


si 


to* 
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Si  fuerint  tres  quantitates  continue  proportionales , dicetur  pro- 
portio  primae  ad  tcrtiam.proportioprimx  ad  fecundam  duplicata. 

.cam  panvI.  Diffinit  proportionem  qux  cft  intfr  extremos  terminos  continu*  pro- 
portionalitaris  in  tribus  terminis  comfitune  , gl  dicit  quod  fi  fuerit  proportio  primi  ad  fe- 
cundum , ficut  fecundi  ad  tertium : eritproporno  primi  ad  tertium  ficut  primi  ad  fecundum  du. 
plicata.iioc  eft.ex  duabus  talibus  compofita:fiue(quod  idem  eft)  erit  proportio  primiad  tertium 
ficut  primi  ad  fecundum  duplicaia,  hoc  eft, in  fe  inulnplicata:unbi  grana  in  numeris.  Sint  tres 
numeri  continue  proportionales,  fintcy  tonnnuc  dupli, ur  ^^pro- 
portio auteni  primi  ad  tertium  erit  ficut  proporno  primi  ad  fecudum  * a— _ 

in  femultipIicata:proponioautcm  primi  ad  feciidum  eft  duplaidupla 
ueroinfe  multiplicata,  producit  quadruplam:  unde  proportio  extre-  * 1 1 

morum  eft  quadrupla, uidelicctduplumduplhucl  fecundum  pnorem  a »—  . ■ 

expolitionem, proportio  extremorum  eif  ficut  proportio  primi  ad  fe- 
cundum duplicata.quia  quadrupla  confiat  ex  duabus  duplis. 

Cum  fuerint  quatuor  quantitates  continueproporrionalcs.propor 
tioprimxad  quartam , dicetur  proportio  primae  ad  fecundam  tripli- 
cara. 

Campa  nv«.  Diffinit  proportionem  quxeft  inter  extremos  eo  nr  in  ut  proporrionaliraris 
In  quatuor  terminis  conftiturx : 6C  dicit  fi  fuerint  quatuor  quantirares  continue  proportionales; 
erir  proporno  primf  ad  quartam.ficur  proportio  pnmxad  fecundam  triplicata,  hoc  eft.ex  iribus 
talibus  compolitj.quoma  tres  tales  inueniunrui  in  ea:fiue(quodidem  eft)  erir  proportio  ptiime 
ad  qiurram.ficur  pi  imx  ad  fecundam  rriplicara.hoceftin  fe,  pofteam  producum  multiplicata: 
uerbi  grana  in  numeris.  Sint  quatuor  numeri  comi 

nue  propOtMonaies.lintqj  continue  tnplt,wfniri,  - — ■ .« 

: proportio  pnmi  ad  quartum  erir  ficut  pro-  p , — — , 

pomo  primi  ad  fecundum  in  fe.poftea  in  produftu  § ------  , 

mulriplicata;pro?orno  autem  primi  ad  fecundum,  % . 

eftnipla:tripiauerd  m fcmulripticaraproducirnd- 

cuplam,& triplam  noncup'am,produciruigincup!amfeprupIam:cririra<p  proportio  extremo- 
rum uigincuplafcprupla.quod  eft  rriplum  tripli.  Vel  fecundum  priorem  expolitionem, propor- 
tio extremorum  eft  lient  proportio  primi  ad  fecundum  rnplicara.quia  uigincuplafeprupla  con- 
ftar cx  mbus  triplis. Non  diffinit  aurem  proporrionem  extremorum  connnuxpropomonaiira- 
tis  inter  plures  quam  quatuor  rcrminosconftirurx.proprer  id  quod  dimenfiones  in  rebu>  natu- 
ralibus reperrx.non  exccdunr  ternarium. Denominatio  aurem  proporrionis  duarum  quanrira- 
tum.quibus  nullum  interponitur  medium, habet  naruram  linex. Earum  ucro  quibus  interponi 
tur  unum  medium  in  cominua  proporrionalirare,habct  naturam  fuperliciei,eo  quod  fit  ex  mul 
tiplicanone  denominationis  duarum  primarum  in  fe.  Omneautem  quod  ex  multiplicatione  li- 
nexin  lineam  producitur, naruram  habet  fuperficieitfi in  fe  quidcm.quadrari.fi  uero  in  aireram, 
parte  alrera  longioris. Sed  proporrionis  earum  quantirarridenomin.ino  quibus  in  continua  pro 
portione  duo  media  interponuntur, naturam  habet  folidi:  :,uia  prouenirex  multiplicatione  de- 
nominationis duarum  primarum  primo  in  fe,  ex  qua  mulriplicanonc  producitur  fupcrficiestdc 
inde  in  produfhim , ex  qua  mulnplicarioncprouenir  folidum  fi uc corpus:  omne  etenim  quod 
ex  mulriplicanone  linex  in  fuperficiem  producirur.crdcit  in  folidum.  Eft  ergo  ac  fi  diceretrpro- 
porno  duarum  quanti  ratum, eft  fimplex  inreruallum,  6i  habens  naturam  fimplicis  dimeniionif 
ut  lincxrproporrtonaliras  autem  trium , eft  duplex  inreruallum,  & habens  naturam  duplicis  di- 
menfior.is  ur  fuperhctei:proporrionaliras  aurem  quaruor,  eft  rnplex  intmiallum>&'  habens  na- 
turam rrinxdimenfioms  ut  folidi.  Er  quia  dtmenfiones  ulterius  non  procedunt , ideo  non  diffi 
niuirproporjioncmconrenram  inter  extremos  proporrionaliransinquincp  rermtms.aur  pluri- 
bus confhrurxruel  non  diifiniuir  proportionem  in  his.qitia  carum  proponio  habetur  ex  prxdi- 
ifbs  diffinitionibus . Si  enim  in  tribus  terminis  proportio  extremorum  conftar  ex  propornone 
primorum  duplicata , 6C  in  quatuor  terminis  conftar,  ex  eadem  niplicata ,in  quinque  ter- 
minis conftar  ex  eadem  quadruplicata.  & in  fex  ex  eadem  quincuplicant:  unde  quemadmo- 
dum in  mbus  terminis connnue  propor nonalibus,  proportio  extremorum  contmer  propor- 
tionem primorum  bis , & in  quarram  terminis  ter : fic  in  quinque  terminis  continebit  quateT, 
&C  in  fex  quinquies,  & ira  deinceps  :ut  femper  proportio  extremorum  in  terminis  concinui 
proportionalibus  toties  continear  propornonem  primorum , quot funt  omnes  termini , minu» 
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uno.Simtlirer  quo$  fi  proportio  extremorum  cotinuar  proportionaliraris  in  tribuf  terminis  coit 
ftirurar.eft  ea  qux  producitur  ex  proportione  primorum  in  fefemel  multiplicata  ,&in  quatuor 
in  fe  bis  multiplicata, in  quinque  terminis  ea  qux  producitur  ex  proportione  primorum  in  feter 
multiplicata, 8C  in  fex  terminis  quater,  & fic  femper  termini  fuerint  duobus  plures  multiplicatio 
ntb(is,(iue  ut  multiplicationes  fintxquales  mediis  extremis  interpofiris.  Et  nota  quod  etiam  in 
proportionalirare  continua  extremorum, proportio  producitur  ex  omnibus  proportionibus  iit 
fermediis,ut  ex  prxdi&is  apparet , 6C  quod  proportio  extremorum  conrinux  proportionaliraris 
in  tribus  ter minis  conftirurx  denominatur  i quadrato,  in  quatuor  uerd  terminis  cQnftmit* 
denominatur  i cubo  , quorum  quidem  quadrati 
SC  cubi  larus,  eft  denominatio  proportionis' primi 
ad  fecundum , uerbi  gratia  in  numeris . Sint  quatuor 
numeri  continue  proportionales,  qui  fint  continue 
tripli  j,9,27,gi,proporrio  primi  ad  fecundum,  deno- 
minatur  a ternario, eft  enim  tripla,  primi  ucro  ad  ter- 
tium,.! nouenario  qui  eft  quadratus  ternarii, nam  ip- 
faeft  nocupla.  Aruero  proportio  primi  ad  quartum, 
denominatur  a *7,qui  eft  cubus  denominanonis  pro 
portionis  primi  ad  fecundum,  uidclicetitrnarij , ipfa 
caim  eft  uigincupla  fcptupla.Et proportio exrremo- 
rum  improportionalitatis  cotinuar  in  tribus  terminis 
conftiturp, denominatur  a fuperficiali  non  quadraro, 
cuius  latera  funt  denominationes ipfarum  proportio 
num, in  quatuoruero  terminis  conftitutxrdenomina 
tur  a folido  non  cubo,  cuius  ttia  latera  funt  denomi-  x ^ / 4i 

nationes  trium  proportionum,  quod  etiam  paret  in 
numeris . Sint  quatuor  n umeri  continua:  impropor- 
tjonaleJ.qui  fint  2,4,1:,  48  :in  quibus  proportio  pri- 
X mi  ad  fecundum  eft  dupla , fecundi  ad  tertium  tripla, 

& ideo  primi  ad  tertium  fexcupla, terni  uerd  ad  quar- 
tum quadrupla.  Senarius  ergo  qui  eft  denomina- 

tio  proportionis  primi  ad  tertium, eft  fuperficialis.cuius  latera  funt  2 8C  j,  qux  fint  denominatio 
' nes  duarum  primarum  proporrionu,24  uerd  qui  eft  denominatio  proportionis  pruni  ad  quar- 
tum, eft  folidus.cuius  latera  funt  z,j fdC  4,qux  iunt  denominationes  trium  proportionum  intef 
illos  quatuor  terminos  exiftentium. 

Quantitates  qux  funt  in  proportione  una.antccedens  adeofequen 
**  tem,8C  antecedens  ad  confequentem , dicetur  econtrario  Gcut  confe» 
quens  ad  antecedentem , Gc  confequens  ad  antecedentem . ltcmcp  per- 
mutatim  Gcut  antecedens  ad  antecedente,  Gc  edam  confequens  ad  con 
fequentem. 

Ca  rtP  A n vs.  Diffinit  fpecics  proporrionaliraris, qux  funt  fex,uidcIicefconuerfa, permuta 

ta,dif»ucfci,  coiun£la,eucrfa,&  xqua.Sunt  autc  fpccies,quafi  quidi  modi  argucdi.Diftioii  ergo 

primdconucrfamproportionalirarem&pcrmutatamjnqui-  4 * 

bus  manent  antecedentia  6C  confequentia  eadem  fecundum  r • 1 ■ ■ 1 

fubftanriam  (quod  non  eft  in  difiunlta,coniun&a,aur  euerfa)  , ^ 

& in  quibus  nihil  extra  fumitur  ut  inxqua.  Vocat  autem  ante-  I_~  , 1 , 

cedens,  primum  extremum  proportionis, confequens  uero  uo  b 

cat  fecundum.  Vult  ira cp  per  hanc  diffinitionem, quod  fi  fuent  proportio  a ad  b ficutc  ad  d,&  ex 
hoc  ergo  concludam  ergo  b ad  a ficut  dad  c.uidelicct  ut  faciam  de  anrecedentibustfonfequcnria, 
& dcconfequcnribus  antecedentia: quod  ifte  modus  arguendi  uocctur  proporiionaUtas  econ- 
trario fiuecouerfa.  Si  autem  fic  arguam  a ad  b ficut  c ad  d,crgo  a ad  c ficut  b ad  d.  uidelicet  ut  am- 
bo extrema  prima  proportionis  fiant  amecedenna,  ambo  extrema  fecundx  ,confequenria:uult 
quod  ifte  modus  arguendi  uocctur  propomonatitas  permutata, & in  irto  modo  arguendi  fit  an 
tecedens  fccundx proportionis,  confequens  primx,&  confequens primx.antecedens  fecundx, 

,j  Coniunftaueroproportionalitas  dicitur,  quoties  Gcut  antecedeng 

k 


«I*  GEOMEfR.  ELEMEMT/  EVCLIDIS 

cum  confcquente  ad  confcqucns.Gcetiam  antecedens  cumconfcquni 
tead  confequens. 


C ' m p a k v j.  Ditfinirconiunihm.difiuniflam,  &euerfam,  * . 

in  quibus  etiam  nilul  extra  fumitur,  fcd  termini  non  manent  in  ip-  ►—  1 ■ * j 

fis  qdem  fecundum  fubilantiam,&  uutt  quod  fi  ira  fueri:u:  fit  a ad  c j 

b.ficuccadd : & ego  ex  hoc  concludam  ergo  totius  a b ad  b,  ITcuc  *“  1,1  * 

tonus  c d ad  d,quod  ille  modus  arguendi  tueatur  proportionalius  coniunfta. 

Difiun&a  uero  proportionalitas,  dicimraugmentorum  antccedcn  14 
dum  fupra  cofequentia  aequa  comparatio. 

Campanas.  Vulr  quod  fi  fuerit  propomo  totius  ab  4 ^ 

ad  b (Tcut  rodus  c d ad  d,d£  ex  hoc  ego  codudam  ergo  a ad  b ' 1 ‘ ' " ■■ 

ficut  c ad  d,  quod  ille  modus  arguendi  uocctur  diflunfla  c 4 

proportionalitas.  1 1 1 


Euerfa  proportionalitas, dicitur  quorOmliba  antree dentiu  ad  aug-  9 
menta  fui  fupra  confequentia  (ua  itmilitudo  proportionum. 

e a m p a n v t.  Vulr  qu3d  fi  fucrita  b ad  b.lTcur  c d ad  d,8( cx  hot  tgo  , 

concludam  ergo  ab  ad  a (icutcd  ad  c,qu6dulc  modus  arguendi  dita~  • * ^ 

turcuerfa  proportionalius.  , . _ f.  . . 


Aequa  proportionalitas  dicitur.quantitatibus  plurimis  propofitis, 
al>l sep  fecundum  eundem  numerum  in  una  proportione  applicatis, 
mediorum  aequali  numeto  remoto,  utrorumqi  fummorum  limil.tu. 
do  proportionum. 

CAMAANv<.Di!fimrxquampropomona'italem,c]Uf  i , , 

ad  probandum  propofitum  ad  extra  fumitur,  6C  uulr  quod  l * 

li  fumamur  quorlibct quantitates,  urabc.tremqr totidem  ^ 11  r r~  1 1 c 

aliz,  fiuefint  eiufdetn  generis  cum  primis/iue  alterius, ut  d c »-■  ■ « ^ < 

cf.fucrimc*  iccundicin  proportione  primarum, ITuc  eodem  ordine.ur  IT  dicatur  a ad  b ITcut  d ad 

c,«b  adclicutcadf.fmeordinfconueifoutfidicaturaadb.ficuteadf.&badcficut  dade  : QC 

ex  hoc  concludatur  ergo  a ad  c licut  d ad  f , qudd  ille  modus  arguendi  uocetur  arqua  proportio, 
nahras.  Horum  autem  fex  modorum  arguendi,  qui  dicuntur  fpecicsproponionalirans.qua 
ruor  probat  auior  in  Utera  infra  in  ifto  quinto. Permutatam  quidem  proportionaliorem,  probat 
int 6 huiu5,dili unciam  uerd,in  i7,coniun<flam in  iS.zquam uero proportionalitatem, demon, 
ftrat  in  n 3C  u.fed  iu  u.ciim  quantitates  duorum  ordinum  eodem  ordine  funt  proportionales 
in  xi  uero:cum  8i  funr  proportionales  ordine  conucrfo.Conucrlam  uerd  proportionaliratcaut 
euerfam  non  demonftrar.eo  qudd  conueria  patet  ex  diffinitione  quantitatum  incon.inuc  pro- 
portionalium Eucrfa  aurem  patet  ex  permutata  adiuuanrc.p.uiAipcr  eandem  t9  fumus  didlu- 
ri.  (Qualiter  autem  conucrfa  proportionalitas  ex  diui 

lione quantitatum mcontinue  proportionalium mamfe  c t — -r  i \ M , 

fta  fir.demonitremus  nunc.  Sit  ergo  proponioaadb.fi-  s , , ( 1 j 

cur  c ad  d, nolo  ergo  demonfirarequoda  it  b ad  a, ficurd  

ad  c.Stimanturc  ad  a,&f  ad  c.arque  multiplicia, (imilircr  ^ ' * ■ 1 

quorp  gadb.^hadd.zquemuliiplicia.eritcp  percon-  & • 1 i i » ■ i i t 4 

Uenionem  dirfnurionis  quannrarum  inconnnue  propor  b 

nonalium, ur  c 6 C g.ifemcp  f& b fimilircr  fe  habeant  in  ad 

d no  rie.duntnunone  3C  zqualirarennrelligo  runc  b primum.a  fecundum, d renium,  c quartum 
fumoratp  luntad  primun  fif  rmium.g  8C  Ii  xque  multiplicia . Ircmcy  ad  fecundum  & quartum* 
e v f.ar  fuernu  rialicia  . Erquia  muiuplicia  pnmi  &fecundi  quzfunr  g& e fimHiter  fe  habent 
mu tnplicibujt  terta, & quarri  quse  funt  Ii  f,  adinuicem  in  additione,  diminunonc  & arqualira. 
le  erit  perdiitim  htfiniiionepropornobprimi  ada  fecundu.ficut  c rcrtij  ad  d, quartu, quod  efl 
prOj-  ofirum.  Conflat  itaque modus  arguendi  qui  dicitur  conueria  proportionalitas.  Huius 


aut  esa 
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tutem  quinti  libri  principia  plutimis  difficillima  elle  umemur, a qu, uu.ua 
exiptis  demon  ftrar,  magisab  inteUeftudiftamia.Nihil  enim  uideturintelleftui  immediatius  ad 
hirrre  quam  quod  duarum  quarumlibet  quantitatum  «qualium  fu  ad  tertiam  quamlibet  una 
pro  porno, quod  tamen  huius  qumn  feptima  demonftrat.ex  diffinitione  inconnnux  ptoportio- 
nalitatis  qux  ab  inteUeflu  primo  uidemrquamplurimum  elfe  remota.  Quis  emm  non  facilius 
duarum  quanntatum  xqualtum  ad  aliquam  tertiam, eandem  elfe  proFOrnonem  cocedar.quam 
quatuor  quantitatum  (i  mulriphcia  pnmx  « ternxxqualtter  fumpta  multiplicibus  fecunda  K 
ouartx  xquahter  fumptis  fimiliter  fe  habuennt  in  additione, ditmnuuone  4:  xqualitate,eire  pio 
portionem  primx  ad  fecunda  ficut  ternxad  quartam! Ver. i m fi  fubtiliter  intuemur,  liquido  con 
flabit  non  pofle  uniri  intelleaut  quod  proportio  duarum  quantitatum  aequalium  ad  ternam  tu 
una,  nili  per  quid  eil  elfe  proportionem  unam : li  enim  quis  ignoret  quid  eft  etfe  propornonem 
unam  eandem  proportione  alteri , quomodocognofcetduarum  quanntatu  xqual.u  elfe  cande 
proportione  ad  icrttMndiget  igitur  procutdubio  imclleflus  antequi  illam  qux  uidebatur  con 

ccpnbilis  propofnio, apprdiedat, huius  rei  qux  per  ipftux  diffinitione  habebitur  cogntttone,poft 

modii  uirumea  ditfimtio  duabus  quanntatibus  aqualibus  ad  ternam  coparaiiscoueniat  perna 
statione, quod  fi  diffinino  inuera  fuerit ilU*  quatitanbus  couemre  concludetur  propofitu.fin  au 
te  oppofitu.Non  eft  igirar  immediata  propolino.quam  fuperficul.sapprehclioimmedu^^ 
•cauit.  Similiter quom  immediatius iudicat  prima  apprehenfio  adlixrere  intellcrftus  quod  dua 
rum  quantitatum  inxqualium  nutor  eil  proporno  maioris  earum  ad  altam.quum  minoris  ad 
eandem  .quam  demon  (itat  8 huius.qu.im  quod  4 quan  ntatum  Iu  maior  proportio  pnm  x ad  f« 
eundam quam tertixad quartam, cummultipluibusad  pnmam  «ternam «qualiter fumptis, 

itemipalnsad  fecundam  «quartam  equalitermulriplexpnmxaddu(upermulnplexl«und£, 

& multiplex  ternf  non  addit  fuper  multiplex  quart{,ex  quo  quxprSd.«aeft  propoflbo  demon 
ftratur.fed  fimiliter  nec  ipfa  poteft  intelltgi.nifi  per  quid  eft  elfe  propornonc  maiore  Igitur  opor 
luit  Euclidcm.qur  quantiiarcs  dicuntur  proportionales,#  qux  impropornonales  ditiinuc.  Pro 
portionales  autem  funr, quarum  proportio  una  cft,«  impropornonales,  quat  um  proportiones 
diuerfx  framdiffiniuit  quantitates  quarum  proportio  unaeft.K  eas  in  quibus  conneciuntur  ex 
trema  non  dilfocians  medt|l,quas  uocauitconnnuc  proportionales,» dixit  hanc .propornona- 
litaiem.in  tnbus  terminis  ad  minus  exiftere , propter  hoc  quod  unum  faltem  bis  tumendum  eft 
medium  Si  easin  quibus acciditintemipno  mediorum, « hic  funt  incontinue  proportionales, 
8f  hxc  proportionalitas  ad  minus  exigit  quatuor  term.nos.propter  alienus  medn  fumpnonem. 
Et  diffiniuir  etiam  quantitates  quxfunt  impropornonales , quarum  eft  maior  una  proportio 
quam  fit  alia.Et  fi  effetomnts  proportio  fcita  fiue  ranonahs.tunc  facile  effctmrclledhicognofce 
« qux  proportiones  effent  una  K qux  diuerfx . Quxen.m  haberent  unam  denom.nanon  em 

Client  unaiqux  aurem  diuerfas.diucrlx.hxc  aurem  facilitas  mani leftaelt  ex  arilhmenca.  quonll 

omnium  numerorum  proportio  fatafif  rationalis  eft.  Vndelordanus.n  fecundo  Ai.tl.metlcx 
fu*  dilftniensquxproportion  es  funtexdcm&quxdiucrfx,  dicit  eafdem  elfe  qux  eandem 1 de- 
nominationem recipiunt.  Maiorem  ucrd.quxmaioretn,»  minorem.qux  minorem.Sed  infinu 
tx  funt  proportiones inanonales.quarum  denominanofctbihsnocmquarecum  Euclides  con- 
fideret in  hoc  libro  fuo  proportionalia  communiter  non  contrahendo  ad  rationales  uel  irratio- 
nales,quoniam  conlideratproportionem  repertam  in  continuis  qu{  communis  eft  ad  iftas.non 
pomit  diffinire  identitatem  proportionii , per  idenntatemdenominanonu  ficutanthmencus, 
<0  qudd  multarum  proportionumfut  difium  eftjfilflt  denominationes  (impliciter  tgnotx,  diffi 
Ditionem  autem  oportet  fieri  ex  notis, unde  malitia  proportionum  irrationalium,  coegit  Eucli- 
dem tales  diftininones  ponere.  Quia  ergo  non  potuit  (ut  patet  ex  pr*mils.s)ditf.n.re  proportio 
nahtatem  fiueidemitatem  proportionum  pendentiratem  habitudinum,  fiucdcnominanonum 
ipforum  terminorum  propter  irrationalitatem habitudinum  «tnconuenicnnam  terminorum, 
coaftus  eft  refugere  ad  terminorum  multiplicia, utex  illorum  habitudinibus  quantum  ad  excef- 
fum  « «qualitatem  confidcratis  xquis  numerofitatibus  fumptorum,  per  quod  ad  naturam  ira 
cionalitatis  reducuntur.propolitam  diffinitionem  uenetur : nihil  enim  iaquocunqt  inxqualita- 
tis  genere,  terminis  magis  idem,  quam  eorum  multiplicia,  nec  terminorii  habitudinibus,  quam 
multiplicium  habitudo.  Et  quia  proportio  eft  duarum  quanntatum  eiuldcm  genens  certa  ha 

hitudo  confidetata  in  eo  qudd  funt  xquales, aut  altera  maior.ideo  identitas  propotnonum  ext- 
ftentium  inter  primam  4 quantitatum  ad  fecundam,»  tertiam  ad  quartam.cit  fimih.  «qualitas 
primx  ad  («undam,»  terti*  ad  quartam.aut  fimilis  maioritas.autfimihs  mmoritasihxc  autem 

fimilis  cqualitas, aut  fimilis  maioritas.aut  fimilis  minoritas,  tunc  eft  inter  quatuor  quaslibet  qud 

t, rates , cdin  eft  inter  omnes  earum  «qualiter  multiplices.  Opodergodicitin  qumrad.Hm.- 

tione.quantitates  qux  dicuntur  continuam  proportionalitatem  habere, funrquarumarquemul 

tipluuautxqua  funt.aur  fquefibi  fine  interruptione  addut  aut  mtauunt:cftac  n diccrc^omncf 
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EVCLIDIS  MEGARENSIS 

GRAECI  PHILOSOPHI,  GEOMETRIC  ORVM  E LE" 
mentorum?  Liber  quintus. 

Euctii.nc  "Zmberto.  CifjiniHonts. 

Ars.eft  magnitudo  magnitudinis  minormaioris,  qu3- 
do  minor  metitur  maiorem,  z Multiplex  autem, ma- 
iorminori,  quando  eam  metiturminor.  5 Ratio,  eft 
duarum  magnitudinum  eiufdem  generis  ^aliquatenus 

| adiquicem  quaedam  habitudo.  4 Proportio  ucro.eft 

rationum*identitas!  5 Rationem  habere  adinuicem  magnitudines  di 
^cuntur,  quae  pofTunt  multiplicatae  inuicem  excedere.  6 ln  eadem  ra- 
tione magnitudines  djcutur  efte,prima  ad  fecundam, & tertia  ad  quar- 
tam:quando  primi  tertix  aeque  multiplices, fecundae  & quartx  aeque 
multiplices,  iuxta quamuis  multiplicationem  utraque utranq?  uel  una 
cxcedunt,ucl  una  xquales  funt,uel  una  deficiunt,  fumptxadinuicc.  7 
Eandem  autc  habentes  ratione  magnitudines,  ^portionales  uocctur. 
8 Quando  ucro  f que  multiplex  primxexceflerit  multiplice  fecundx, 
multiplex  aute  tertix  no  cxcefierit  multiplice  quartx,tuncprimaad  fe- 
cunda maiorem  rationem  habere  dicetur, cp  tertia  ad  quartam.  9 Pro- 
portio autem  in  tribusterminis,*minimacft.  10  Quado  tres magnitu 
dines  proportionales  fuerint,  prima  ad  tertiam  duplicem  rationem  ha 
bere  dicetur  quam  ad  fecundam.  Quando  autem  quatuor  magnitudi 
nes  proportionales  fuerint,primaad  quartam  triplicem  rationem  habe 
redicetur  quam  ad  fecunda. Et  femper  deinceps  una  plus,quo  ad  pro- 
portio fuerit.  11  *SimiIis  rationis  magnitudines  dicuntur,antcccdcn 
tes  antecedentibus  & confequentes  confcqucntibus.  ii  Permutata 
ratio, eft  acceptio  antecedentis  ad  antecedens,&  confcqucntis  ad  confe 
quens.  i$  *Conuerfaratio,eftacceptioconfequcntis ad  antecedens, 
tanquam  antecedentis  ad  confequens.  14  Compofitio  rationis, 
eft  acceptio  antecedentis  cum  confequente,  ficut  unius,ad  ipfum  con- 
fequens. 15  Diuifio  rationis, eft  acceptio  ex cefTus,  quo  excedit  ante- 
cedens ipfum  confequcns,ad  ipfum  confcqucns.  1 6 Conuerfioratio- 
nis,cftacceptio*anteccdcntis  ad  cxcc(Tum,quo  exceditantecedens  ip- 
fum confequens.  17  Aequa  ratio, eft  pluribus  exiftentibus  magnitu- 
dinibus &alrjs  eis  pqualibusmultitudine*unafumptis,&;  in  eadem  ra 
tionequado  fuerit  ficut  in  primis  magnitudinibus  prima  ad  ultimam, 
fic  in  fecundis  magnitudinibus  primaad  ultimam.  Velaliter.  Acceptio 
extremarum  per  fubtraiftioncm  mediarum.  18  Ordinata  proportio, 
eft ciim  fueritantecedes ad  cofequens,  ficut  anteccdensad  cofequens, 
fiC  confequens  ad  rem  aliam, ficut  confequens  ad  rem  aliam.  19  Inor- 
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Buclid.ex  Cump.  Propo ptiot. 

I fuerint  (ex  quanti  tates.quarum  prima  adfecundamatcp 
tertia  ad  quartam  iquemulciplices, quinta  uero  ad  (ecun 
damatcp  fexta  ad  quarta  aeque  multiplices, totum  prirng 
______  & quinti  ad  fecudam,totumqj  tertiae  & fextae  ad  quarta 

aeque  mulriplicia  efle  conueniet. 

M C » » o » « c s.  Smr  fex  quantitates.a  prima, b fecunda,c  terna, d quarta,  equtnta.f fexta. 

Simqi  a SC  c, aeque  multiplices  ad  b,«d.Itemqi 
e,  SC  f,  fintxque  multiplices  ad  eafdcm  Dico 
qttdd  ficut  totum  aggregatu  ex  a SC  e.eft  mul- 
tiplex ad  qualitatem  b,  ita  totum  aggregatum 
ex  c SC  f, eft  multiplex  ad  quantitatem  d.Nam 
quia  numerus  fecundum  quem  b continetur 
in  a, eft  aequalis  numero  fecundi!  quem  d con- 
tinetur in  c.fimiliter  quoqj  numerus  fecundum 
'quem  b continetur  in  e.eft  aqualis  n umero  fe- 
cundum quem  d continetur  in  f,  erit  per  com- 
munem fcientiam, qua  eft.fi  xquadbus  aqua- 

lia  addantur  S<  tota  quocp  erunt  aqualia.numerus  fecundum  quem  b connnentr  in  aggregato 
ex  a e aqualisnumerofecundumquem  d continetur  in  aggregato  ex  c SC  f.quareficut  ag- 
pegatum  ex  a SC  e , ert  multiplex  ad  b.ita  aggregaturo  exc&f.eft  multiplex  ad  d,  quod  eft 
.propofttum. 
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ExcW.rx  Xmt>.  Theorema- 


Vropofitiot 
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Si  prima  fecundi  aeque  fuerit  multiplex,&  tertia  quarti, fuerit  aute 
& quinta  (ecudi  xquemultiplex  & fexta  quarti,&  compofitaprima 
& quinra,fecundi  xque  multiplex  erit,&  tertia  & fexta  quarti, 

THEOSer  Zumb.  Prima  enim  * A,  fecunde  >,equi  multiplex  efto.cr  terta  * -jprmfoiur* 

te, fituutemo-tmintuf-, fecunde, ,equimukiplcx,crfcxtii‘tpfim\qua^^^ 

prima  cr  quit itu* ..ip/iut  >,fcc«<fir  eque  multiplex  erit, cr  tertia  crfrxta  / ‘,iplw 
\ «arte.  Qxonuenim  eque  multiplex  eft*  r,ipfm„c r d -jpfim/.quot  muputudi  . 
net  igitur  funt  in  . fi, equulei  ipfi  > .totidem  mugnitudinei  funt  tytn*  '.equulei  tpft 
Uc  per  hoc  .er  quot  funt  in  A -.equulei  ipfi  >,  tot  etiam  funt  in  <>, equulei  ipfif. 

Quot  igitur  funt  in  loti  * », equulei  ipfi  y.totfunt  in  totu  et, equulei  tp fi;.  Quotu- 
plex  igitur  eft  * -,ipfiut  ,,totuplex  eft  e >,ipfiui  f.  Et  compofiti  igititrprima  cr  quin  t 
tu  - -,ipfm  >,  fecunde  eque  erit  multiplex  crtertiu  cr fextu  d jupfimi.querte.St 
primu  tgitur'  fecunde  eque  fit  erit  multiplex  cr  tertii  quurte.fuentuutemcrf tui- 
tu fecunde  eque  multiplex  cr  fextu  quurte,  etum  compofitu  primu  cr  qumtujecun 
de  equi  multiplex  erit,cr  tertiu  fextu  quurteiquod  iemonftruIJe  oportuit. 

t 

EB clid.ex  Cump.  Propofitio  j . 

I fuerint  primum  fecundi  & tertium  quarti  xquemulriplicia, 
ad  primum  uero& tertium  multiplices  fumantur  iqualcs, 
erunt  multiplex  primi  ad  fecundum, atq  multiplex  terti)  ad 

quartum  iquemultiplicia.  . # 

1 c*  'I  Sint  fex  quatitaies, a prima.b  fecDda.c  tetria.d  quarra.equinia.ffexta.fintqj  a ad  bot 
e ad  d itemin  e ad  a & f ad  c,rque  mulnplices.Dico  quod  ficut  eeft  mulnplex  ad  b.ita  f ad  d.Dl- 
uidatiir  enim  e'fceundumquantitatem  a fui  multiplicis.»;  f fecundum  quanmatem  c.entqi  pro- 
pter xqualiiatem  partium  c ad  a, & partium  f ad  c.utqurlibet  panium  e fit  ita  mulnplex  ad  b, 
ficut  quxiibet  panium  f ad  d.  Quia  ergo  ficut  prima  pars  c eft  mulnplex  ad  b,na  prima  pars  eft 
mulnplex  ad  d.itemqt  ficut  fecunda  pars  e eft  multiplex  ad  b.ita  fecunda  f ad  d.ergo  emperprx- 
miltam.ut  aggregatum  ex  duabus  primis  partibus, e fit  itamulnplexad  b,  ficutag^regatutil  e* 
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duabus  primis  partibus  f ad  d.  Er  quia  rurfus  tertia  pars  < 

(Ii  liraliqua  terna  pars  ) eft  ita  multiplex  ad  b lient  tertia  f * 
ad  d.erit  per  eandem  ut  totum  aggregatu  ex  tribus  primis 
partibus  c,(it  ita  multiplex  ad  b.ncut  totum  aggregatum  ex 
mbus  primis  partibus  f ad  d.  Sicip(fi  plures  fuerint  partesc 
& f)  componendo  femper  fequentem  cum  aggregato  ex 
prioribus.concludesqucidiicuteeftmulriplexad  b.ttaf  ad  | 
d per  prxmifTam  totiens  fumptam.quot  fuennt  partes  in  eautin 
politum. 


« 


b 

l — . 


f , min  us  una,  liccp  pater  pro- 


Puclid.ex  Zamh.  TieorntMj.  Propofitio). 

Si  primum  fecundi  gque  fuerit  multiplex  &T  tenium  quarti,fumatur 
autempque  multiplicia  primi  & tertii, eriam  ex  aequoeoruqupfumpta 
funt  utruquc  utriufqucacqueerit  multiplex,alterum  quidem  fecundi 
alterum  autem  quarti.  * 


T H E O N ex  Zambato.  Primum  emi»  « fecundi  f, eque pt multiplex,  cr  ter 

tiumylpftm ',,quarti,fumantwqi  ipforu .«  r, eque  multiplicia  ‘/>CX  « ‘'.Dico  quod 
eque  multiplex  eft  > /,ip/ m t,  &•  i,ipftm  * Quoniam  enim  eque  multiplex  e/l  >/, 

•pinu  ",cr « ',iplim  >,quot  igitur  funt  magnitudines  equulei  m > {Jpfiujtot  etiam 
funt  magnitudinrt  in » - .equulei  tp/i  >.  Dirimitur  quidem  '{,in  magmtudmet  eque 
let  tpft  e, hoc  ejt  > «,c r « /,cr  * in  equulei  ipp  j.fcoe  eft  . \ey  x o,ertt  «tin.  tquu- 
lit  multitudo  ipforum  i *,cr  « f, multitudini  i pforum  • ».er  x >■  Et  quoniieque  mul- 
tiplex eft  uftpjiut  e,cr  e ipftut  ‘'MuuUt  ei ite  eft  * «,ip/i  «,cr  « \ipfty.eme  igitur 
ejt  multiplex  . vp/iut  S.cr  • x ,/p/tue  a.  Ac  per  fcoc  Ia  eque  multiplex  eft  ./,ipput 
f.cr  x o, ipftut  f.  Quonum  igitur  primum  - ipftut  <,  fecundi  equi  eft  multiplex, 

cr  tertium  ■ \ipfmt  ',qu*r titeft  autem  c r quintum  «/.ip/ius  fjeeundi  4 ouc  mu/ti- 
p/excr/extum  x iip/iur  -t.qiurti.cr  compofitum  iguur(per  1 quinti )prmum  ty  . « f . .7 
quintum  * .ipliut  f, fecundi  eque  eft  multiplex.cr  tertium  cr  fextum  • >,ipfiut  d quarti,  si  primum  ioi* 
tur  fecundi  eque  fiunt  multiplex  et  tertium  quarti,  fumatur  q;  primi  er  tertii  eque  multiplicie.etiumex 
^«0  eorum  gue/iimpta  funtutrun^  utriufy  eque  erit  multiplex,  alterum  fecundi,  alterum  autem 
qturtr.quod  oportebat  dtmon&rare. 


fi 


[, 


E uclilexCamp.  Propo/itio  4. 

Ifucritproportio  primi  ad  iecudum,  flcuttcrttj  ad  quartum, 
ad  primum  autem  & tertium  aeque  multiplicia  afllgnentur, 
itemqt  ad  fecundum  & quartum  multiplices  aequales, erunt 
alTignatac  multiplices  eodem  ordine  proportionales. 

Cxmpxnvs.  Sit  proportio  a primi  ad  b fecundum,  (icurc 
tertii  ad  d quartum, fumanturrp  e ad  a, St  fadc.xque  mulri- 
plicia:itrmip  g ad  b,Si  h ad  d.xque  multiplicia  Dico  quod 
proportio eadg.eftficutfadh.Sumamk ad e,&  lad  f,*que  • 

multiplicia, item ipm  adg,8i  n ad  h, (que  mulnpItcia.Et  quia 

e& f.funtxqucmulripltciaad  a Sic.itemip  k Si  latquemulti 
p licia  ad  e Si  f.erunt  perprarmiflam  kSi  l.xque  multiplicia 
ad  a 8i  c.per  eandem  quoqj  erunt  m Si  n.pquc  multiplicia  ad 
b Si  d.  Qjiare  per  conuerfionc  diffmition  is  inconrinuxpro- 
portionalitans.k  ad  m,8i  I ad  n.fimilitcr  lebabcbuntin  ad- 
dendo,diminuendo  8i  xquando.Quia  ergo  K Si  I funtxquc 
mulnpliciaad  e Si  f.itemtii  m 8i  n,(qut  multiplicia  ad  g Si  h,  JLL 
empcrdiffinitionf  inconrinux  propornonalitatis.propor-  K e 
tio  tad  g.ficut  f ad  hrquod  eft  pro  politum. 

Euelid.exZamb.  Theorema  4.  Propofitio' 4. 

Sipriraum  ad  fecundum  eandem  habuerit  rationem,  8(  tertium  ad 

, quartum. 


ii 
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quartum,etiam  xque  multiplicia  primi  & trrtrj  ad  aeque  multiplicia  fe* 
eundi  & quarti,iuxta  quamuismuluplicationem, eandem  habebunt  ra 
tionem  fumpta  adinuiccm. 

THEON  exZamb.  Primum  enim  *,ad  fecundum  f,ea udem  habeat  rationm^uat  tertium  y,*i 
quartum  a,E t fumatur  quidem  ipforu a ? aeque  multiplicia.,  /,o~  ipforu  t / ,ilu 
utcunque  multiplicia  > f.Dico  quad  fient  fc  habet  >, ad ipfum  -Jicfc habebit/, ad 
ipfum  /.Sumantur  enim  ipforum  < /,equi  multipliqja « er  \CT  ‘pforum  > t,alia 
quomodocunc;  eque  multiplicia  Jioe  efl  m,v  >.  Er  quoniam  eque  multiplex  efl  •, 
tpfiut  *,cr[,'pfim  >,cr  fumpta  funt  ipforum  > /,  eque  multiplicia « er  »,iefar«. 

(per  j quintt)eque  multiplex  efl  ipfiiu  *,er  tpfiut  y,er  propinca, eque  multi' 
plcxeflquoq!.a,ipfiutA,cr'fipfiMd.Etquoniameftut*,ad  fitftc  fum- 

pta funt  ipforum  « >,aquc  multiplicia  * », ipforum  autem  > d,alia  quomodocunq ; 
eque  multiplicia,boc  efl  u,-fi  igitur  excedit  -,ipfum/-,extcdit  er  c, ipfum  >,cr 
fi  aquale,equale,er  fi  minui, minui,  (per  6 diffinitione  terttj)  Sunt  autem  * *, ip- 
foru ■/.  multiplicia,et  u >, ipforu  * -,alta  quomodocuq; eque  mhltipliciafunt. 

Eft  igitur  ut  ',ad  ’,ficfad  o.Si  primum  igiturad  fecundum  eandem  habuerit  ratio- 
nem er  tertium  ad  quartum, er  eque  multiplicia  primi  er  tertij  ad  eque  multipli- 
cia fecundi  et  quarti, iuxta  quamuis  multiplicatione  eandem  ratione  habebunt  fum- 
ptaadmuiccm,(per  6 diffinitionem  quinti) quod  oportebat  demonfhrare. 

UjllMA  flue  affumptio.  Qgo  niam  igitur  dcmoftratum  efl  quod  fi  excedit «,  ip-  * 
fuma  excedit  quoq;  r, ipfum  -,er  f‘  equale,equale:er  fi  nun.u, mutui: mumfijlu  autem 
efl  quod  fi  u,  ipfum  *,cxcedit,er  ’ excedit  ipfum  Kcrfi  equale,equale:erfi  minui, mi 
nw.ae  per  hoc  erit  ut  v ‘d  '.fic  >M[. 

CORRELARIV  M.Hinc  manifrjium  efl  quod  fi  quatuor  magnitujinei  pro- 
portionalet  fiurint,er  contra  quoq;  proportionales  erunt. 

Euclid-ex  Camp.  Propofitios. 

1 fuerint  duae  quantitates  quaruuna  fit  pars  alte- 
rius,minuaturcp  ab  utracp  ipfaru  ipfa  pars, erit  re- 
liquum reliquo  ateptotumtoti  aeque  multiplex.  | 1 
Vel  lic.minuaturep  ab  utraque  iplarum  ipfa  pars  aliquota,  , f y et, 
eritreliquum  reliqui  tota  pars  ,quota  totum  totius. 

C a m i'  a h v «.  Sir  quantitas  a b tora  pars  quantitatis  c d, quota  eft  eb  ipfius  a b.minuaturijr 
a b ex  quanriratecdt&'  lir  refiduum  f c,cru<p  t d.arqualis  a b,iimilitcr  quocp  minuatur  e b ex  quan 
lirate  a b.Ufqjrcfid  uum  ea.  Dico  quod  quota  pirseft  f 4 Z 

quantitas  a b quantitans  c d.rota  eft  quantitas  a e quan  »■*  ■ t -■  » 

titansc  f.Cumemmfdfitscqualisab.eritfd.iramtiU  . , ■ « .>■  -« 

np!rx  cb.licutcdeft  mulnplcxa  b.ponam  ltacpdgita  4 c b 

multiplicem  a e,ficur  f d.eft  multiplex  e b eritqj  ex  prima  huius  quantitas  fgjra  multiplex  a b, 
ficui  t d.cit  multiplex  e b,&  quia  lic  fuit  c d, multiplex  a b.ftcur  f d.fuit  multiplex  e b,erit  utraque 
duarum  quantirarum  c d f.g.xque  multiplex  quantiratis  a b, quare  per  communem  fcienriam,c 
d & f g funt  xquales  adin  uicem,  dempta  igitur  a b u tracp  earum  quantitate  f d.cnr  c f a:  qualis  d 
g.Etquiad  gfuitiramulriptexa  eficurf  d.eb.&idco ficutab,cb,quare &ficutc  d,ab,criccf, 
ha  multiplex  a e, ficu r rora  c d, totius  a b:quod  eft  propofirutn. 

Euclid-cx  Z amb.  T bcoratu  f.  P ropofitiof. 

Si  magnitudo  magnitudinis  aeque  fuerit  mulciplex,&  ablata 
ablatae, & reliqua  reliqua:, ita  erit  multiplex  ut  tota  totius  eft.  t 

T H E O N nc  Z ab.  Magnitudo  etenim  * fi,magnttudinit  > d,aquc  multiplex  tflo,atq;Cr  ablf. 
ta  « i, ablata  f/.  Diro  quod  er  reliqua  > reliqua  -t  f, eque  erit  multiplex.atq ; tota  a i,tonm  > 
d.eft  multiplex . Qgotuplex  efl  * 'jipfiut  > /,totuplcx  fiat  vjpfliu  > •■£ t quonid(per  i huim ) t 
equi  multiplex  eft  * c,ipfiut  yf,er«  pfiut  > d, ponitur  aute  eque  multiplex  •> ipfius  y [et* 

*,tpfiui » ,aque  igitur  e fi  multiplex  * fatriufq;  ipforu  » /,«  > a,equalu  igitur  efl  ‘,'jpfi  > *. 

Comium  aufiratur,  [ , reliqua  igitur  * ,,rclique  / [,efi  equalit-Et  quoma  eque  multiplex  efl 
*'jpfiuiy  f,sr‘  tfipfiut • t,aqi[tluauttmcfi,  aflpfid  f,equi igitur c& multiplex *>jpfiui  h j 
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t[,C T * b.ippu*  / *■  Atque  autem  punitur  multiplex  « yp/ust  y fjtj  •»  f,ippusy  et-.aque  igitur  e/lmul* 
tiplex . tapputf  A,ej  • hippus  t *•  Ei  reliqua  igitur  • p, reliqua  fd,aque  multiplex  erif.quotuplex  efl 
tota  * p,totius  y Si  magnitudo  igitur  magnitudinis  eque  fiient  multiplex  cr  ablata  ablata:  cr  reliqua 
reliqua  a que  multiplex  erit,quotuplex  e fi  tota  totius:quod  demonjlraf/e  oportuit. 

Euelid-  ex  Camp.  Propofitio  6. 

pl  fuerint  dux  quantitates  ad  alias  duas  xque  multiplices, 
^jduxcjp  minores  a duabus  maioribus  utracp  a fua  multiplice 
fubtrahantur,  erunt  ddo  reliqua  carundcm  partium  xque 
mulriplicia.auteis  xqualia. 

C*  mpahvs.  Stnr  quantitates  a badc.&de ad f, atqui multiplices, fubtralianruqt  c cx  a b. 
St  fex  d e, SC  fint  refidua  exa  b quidem  a g.cx  d e,d  li.cntq;  gb, xqualis  C.&.'  h e xqualis  f, dico 
quod  duo  refidua  a g.St  d h erunt  xqualia  duabus  quanti  talibus  c f.aut  «I  xque’  multiplicia.  Sit 
ergo  primo  a g, aequalis  c,dico  quod  d h eft  xqualis  f.  d Ir'  t KT  a g b 
Sumam  enim  quantitate  e k,xqualcm  f.crttqt  per  prx-  **  * i t 

miffas  hypothefes.ut  toties  ffirinh  K, quoties  c in  a b, 

quare  ficut  a b eft  multiplex  c, ita  h k.eft  multiplex  f,  1 1 • ’ * 

fedfic  etiam  de.ctar  multiplex  eiufdem  f,crit  igitur  pet  / t 

communem  fciemiam.h  k xqualis  d e, dempta  igitur  communi  carum  quantitate  h e.critd  h, 
xqualis  f quod  cli  propofitum.  Si  autem  a g 

fitmultiplexc.ponamutek  fit  {que  mulriplex  a g b i b t K 
f.eritqt  ut  pnus , ut  toties  f fit  in  h K , quoties  i i i i , 

cin  a b.fed  toties  erat  etiam  in  de:  erit  igitur  ut  f , , , 

pnus.d  e [qualis  h k.&dli.ckquarclicuiag  c r 

cftmultiplex  c.ita  d heftmulnplex  f:  quod  eft 

propofitum.  AUict idem. Cum  fecundum  eundem  numerum  contineat  quanritasabquan. 

ritatem  c, fecundum  quem  quantitas  d e quantitatem  f.dcmptaip  ab  eo  unitate  remaneat  unita! 
uel  numerus  fecundum  quem  a g, continet  c,flf  fecundum  quem  dh,continet  f, patet  quantitates 
a g,&  d h.cfle  xquales  aut  xque  multiplices  quantitatibus  c & f. 

E uclid.ex  Zamb.  Theorema  t.  Propofitio  6. 

Si  dux  magnitudines  duarum  magnitudinum  xque  fuerint  multi' 
plices.&ablatxaliqux  carundcm  xque  fuerint  multiplices.ctiam  reli. 
quxcifdem  uel  xquales  funt.ucl  xque  ipfarum  multiplices. 

T H E O N ex  Zdb.  Dux  enim  magnitudines  * fiy  x,duaru  magnitudini i < cr/.xque  fuit  multiplicet, 
CT  ablata  aliqua  * t t,earundi  > cr  i',aque  fmt  etiam  muluplicesDico  quod  v reliqua  * /,CT* 
S.cifdem  set  uautfuit  aquales, aut  earum  aquemultiplices.  Sit  enim  primum ,» t,ip/i 
>,aquale.  Dico  quod  CT  t d,ippf,eft  aquale.  Ponatur  enim  ipftl, aqualis  y a.  Et  quontd 
aque  multiplex  ej}*  ’,ipput',cry  >\lp/?i«  f, xqualis  autem  ejl » U,ipp  i,cr  « ',ipp/, 
xque  igitur  e/1  multiplex  a fiftfiu t ',©•*  :',ipfuts  /.  Aeque  autem  ponitur  multiplex  « 

C,ipfiut  ',cry  *,ippus{.  Aeque  igitur  eft  multiplex  « -,ippm f.cr  > •>,ippusf.  Quonia 
igitur  utraq;ipfaruK  t,C7y  Jjppue  /,aque  efl  multiplex, xqualis  igiturlper  i coiB' 
mune  fent entia, )efl « /,ipp > /.  Commis  auferatur  <•  Reliqua  igitur  * y, reliqua  > et, efl 
aqualis . Sed’jpfl « r, e jiet  ipp  aqualis i figitur  / eft  aqualis.  Qjiarep< ', aqualis  ejl 
ipft  SCT  d o,ipftj',erit  aqualis.  Similiter  quoq-  oflcndemus  quod  crp  multiplex  fuerit « 

A,ipftus  ',tam  multiplex  erit  cr  a x,ipftutf.  Si  dux  igitur  magnitudines  duarum  magnitudini!  xquefier 
rint  multiplices, et  ablata  aliqua  earundem  xque  fuerint  multiplices,cr  reliqux  eifdem  aut  aquales , aut 
rarum  xque  multiplices  crunttquod  dcmonftrxrc  oportebat.  Euelid.  ex  Camp.  Propofitio  7. 

I dux  quantitates  «xquales  ad  quamlibet  comparentur, 
carum  ad  illam  erit  una  proportio.itemqt  ad  illas  proportio 

illi  us,una  eft.  Campanis.  Sint  dux  quantitates  a b.xquales.quxcom 

parentur  ad  quamlibet  ternam  ut  ad  c.dico  quod  eadem  eft  proportio  a adc,&b 
ad  c.ircmqi  eadem  c ad  a,K  c ad  b.  Primum  fic  probatur.Ciim  enim  c fit  confequens  ad  a primam 
& ad  b tertiam  ,ipfa  erit  in  ratione  ircundf  & quartf.  Sumam  igitur  d ad  a primam.  S£  e ad  b 
tertiam  atqui  multiplices,  8£  fumam  f, quamlibet  cx  multiplicibus  c.qurcft  fecunda  SC  quar- 
ta. fit  quia  a & b quarum  funt  xque  multiplices  d e,  pofitx  funt  xquales,  ent  ut  fi  d diui- 
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darur  fecundum  quantitate  a,&  c fecudum  quantitatem  b,  J * 

quod  partes  urrobicpfunt  numen)  &quannrarcsquales:nu  * 1-1  J 1 ** 

mero  quidem, per  hypothefin  propter  aequalitatem  multipli  * ' 1 

tionis  urrobicp : quantitate  autem, per  hanc  communem  fci-  f * >■  — » 

cnriam  quoties oportuit  repehram,quf  eidem  funrzqualia,  ► ' ' ' 1 

fibnnuitem  funt  xqualia.  Quia  igitur  prima  ex  partibus  d 

crt  xqualis  primar  ex  partibus  etdC  fecunda  fecundx,&  cxterzcxteris.funtiprorparres  in  d quot 
funrin  e, ent  per  primam  huius, d xqualis  e. Quare  per  communem  friennam.fi  dux  quantitates 
rquales  comparentur  ad  aliam  tertiam, aut  ambx  quanntates  d & e funt  ti militer  maiores  f,  aut 
fimiliter  minores, aut  fibi  xquales.igiturexditfininoneconnux  proponionalirati»,qux crt  pro- 
portio a primzad  c fecunda,  eadem  eftbterrix  ad  c,quarram.quod  eft  propofirum.Secundum 
eodem  modo  probabis  ordine  cdn  uerfo,  ur  c ponatur  pnma  & tertia, a uerd  fecunda  bquana. 
Cdm  uerd  quantitas  f.qux eft  seque  multiplex  primz  & tertia:, fit  aut  fimiUter  maior  quantitati- 
bus  d&  e.qux  funt  xque  multiplices  fccundx  & quarta  , aut  fimiliter  minor , aur  cis  xqua- 
lis : erit  per  eandem  diffinitionem  proportio  c primz  ad  a fecundam, ficui  c tertix  ad  b quartam» 
quod  eft  propofitum. 

EuclilcxZmb.  Tkeormd  7.  Trcpofitio  7. 

Aequales.adeandem.eandem  habent  r3rionem3&cadcro,ad£quaics. 

* THEONa  Zamb.  Sint  aquata  magnitudines  * A.alia  iuli  utcunq;  magnitudo 
' >.  T)icoquddutraq;ipfaru  • t,adipfam  >,eandem  habet  rationem, cr  y,tdutratufc 
ipfiru-'  ■ . Sumantur  (per  ; quinti)ipfarum  * i,aquc  multlp!iicl,fintq;  J,<jpfiw  au- 
ttm ; ,alia  utcunque  mulupiexjitq  /.  Q neniam  igitur  aque  multipli  x eftdipfw  >, 

C r ‘,ipfiut  n, aqualis  autem eft  .»,ip/i aqualis  igitur  cfilper  prinum  communi fett- 
tentiam)  cr  ■','pfi Alia  autem  quacunq  ! ftnultiplex  ipfius  <, fi  excedit  igitur  * i p- 
fum f, excedit  & ',ipfum  fi  a quala, aqualis, cr  fi  minor, minor.  Et  junt  quidem «< 

iftpjarum  * A,aque  multiplica, cr  /ipfius  > ,aha  utcunq:  multiplex.  Ejl  igitur  ut  • 
ad  >,fic  A, ad  >,  dico  iam quod  cr  r,adulramq;tpfarum*  /,tandem  habet  rationem- 
Eifdcm  nanqi  dtffofitts,  fimiliter  o(itndemm,qu6d  aquila  ejl  •<  ipfi  •, alia  auti  qua - 
Jam  eft /.Si  igitur  excedit  fjpfum  S,exccdlt  quoq;  ipfum  ■,©-/?  aquila, aqualis, ctfi 
minor, minor.  At /ftpfim y,multiplcx  tji.cr  J ’,ipfarum  ■>  A^lia  quauii  funi  aque  multiplica.  Eft  igf' 
turficut>  ad-', ficetum  , ad  C Aequales  igitur  ad  eandi,eitidi  habent  rationem, creadim,  ad  aquila: 
quod  fuerat  demonftrandum. 

Euclid-exCamp.  m Propofitio  8. 


mi 


I dux  quantitates  inxqualcsad  unam  quantitatem  propor* 
i tionencur.maior  quidem  maiorcm.minor  ucro  minore  obti 

J nebit  proportionem.  Illius  autem  ad  illas.ad  minorem  qui' 

dem  proportio  maior.ad  maiorem  ucro  minor  erit. 

CAursKvs.  Sintdux  quanti  rare/ inzquales  a ^ y 

BC  b c,  fitep  maior  b c ,fl£  proportionemurad  eandem  ’ — " - ■ ■— ■ < 

quiritarem  qu{  (i rd, dico  quod  maior  eft  propomob  ^ i t t 

cadd.quam  aadd.&quodecontrariomaiOr  eft  d ad  r , >■  # 

a quam  d ad  bc.Primu  (ic  probatur. Ponam  cb.zqua-  J 

lem  a, & multiplicabo  tones  ec.quod  proueniatquan  . 

titas  maior  d, ftripfg,&fumamkf, ira  multiplicem  b e,  _ 1 ' '*  1 

& fimiliter  h ita  multiplicem  a,  ficut  f g, eft  multiplex  e * * — - » — » , 

c.cnrcp  per  primam  huius, h ira  multiplex  a:  ficu  r k g.eft  muitiplex  b c,  er  i ter  iam  b xqualis  k f* 
propter  hoc  quod  earu  fubmultipliccs.qux  funt  a SC  b c.pofn*  funt  xquales.  Pon  J 01109  qucJff 
h non  fir  minor  d.fed  xqualis  aut  maior, toties  enim  multiplicabo  unamquiq?  nriu  quanti. arum 
cc,b  e,&  a.fqualiter.quod  fg  multiplex  cc  proueniat  maior  d,^  quod  h multiplex  a non  proue 
niat  minor  eadem,  deinde  toties  multiplicabo  d,  quod  proueniat  quantitas  maior  h.fitffc  m pri-» 
ma  qualitas  mulhpliciu  d,  qux  fit  maior  h,fub  qua  fumi  maximi  multiplice  d,  aut  fibi  f quale,  (7 
m eft  pnma  m ordine  mulriplkiu  d.qux  Iit  kerirqi  ut  l,no  fit  maior  h,&  coftabir  m ex  d & I:  pro^ 
pter  id  quod  omne  mulnplex  conftat  ex  proximo  prxcedcnn  multiplici  & fimplo.ut  tnp  um  ex 
duplo  & fimplo,«xcepto  primo  mulxiplic^quod  conftac  ex  bis  fimplo.  Qpiacrgo  h eft  xquali# 
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k f.noneritk  f minori, in  <5  k f3C  d non  efficient  minus  quam  l&  d.quare  non  efficient  minus 
qudm  m,K  quia  f g.eft  maior  d.critkg maior  quam  m. Ime! ligo  igitur  quamuaicm  b c primam, 
d fecundam, a ternam, d quartam , &!  quia  ad  primam  & tertiam  fumpia  funi  xque  multiplicia, 
uidclicet  Kg&  h.fimilller  quoqr  ad  fecundam  Si  quartam  xque  multiplicia, immo  idem  in  ratio 
ne  duorum  quod  eft  m,8f  addit  k g, multiplex  prnnx  fuper  m muliiplex  fccundx.non  addir  au- 
tem b multiplex  terti*  fuper  m mulnplcx  quartx,  eru  per  diffimnonc  maioris  imptoporlionalu. 
tatis, maior  proportio  b c pnmxad  d fecundam  quam  a icrtix  ad  d quartam, quod  eft  primum. 
Secundum  probabis  per  eandem  diffininonem  conuerfo  ordine, ui  d fu  prima  Si  tertia,a  fecun- 
da,b c quarta, addit  enim  m multiplex  primx.fupcr  b multiplicem  fccundx.non  addit  autem  m 
mulnplcx  rertix  fuper  K g, multiplicem  quarrx, quare  maior  eft  proportio  d ad, a quam  d ad  b ci 
quod  eil  fecundum.  Ex  huius  autem  dcmonftrationis  modo, paterluiiicientia  diffinitionis  ma- 
ioris impropornonalitans.quam  pofuit  author  in  principio  Imius  quin li.Nufquam  enim  eft  ma 
tor  proporno  pnmx  quatuor  quantitatum  ad  fccundam.qudm  ternx  ad  quariamrqum  connn- 
gar  aliqua  xque  mulnpbcia  ad  primam  8£  ternam, 8C  repenri , quxeum  relata  fuerintad  aliqua 
aeque  multiplicia  fccundxdf  quart(,inucnicfur  mulnplcx  prtmx addere  fuper  mulnplcx  fccun. 
dx.non  autem  multiplex  ternx  fuper  multiplex  quartx.  Hxc  autem  mulnpbcia  tic  repenemut, 
(icuidcmonfirabitur  infri  fuprati  huius. 

Euc!id.ex  Zamb.  Theorema  8.  Propo/itiol. 


In  aequalium  magnitudinum  maior, ad  eandem, maiorem  rationem 
habet,quam  minor,&  eadem  ad  minorem  , maiorem  rationem  habet, 
quam  ad  maiorem. 

THEO^NexZamk  Sint  inequales  magnitudines,’,  f er  >,er/n  maior  « fquam  y.  Alia  autem 
aueuujitutd  Diro  quod f,ad  d, maiorem  rationem  habet, quam  > ad  d,tyJad>  .maiorem  rationem 
habet, quam  ad  •*  A.  Qgoniam  enim  maior  e/l « /=,<ju  im  y. ponatur  fp/i > ,equalts  fi  i,minor  iam  ipfantm 
•SC T ' fi, multiplicata: maior  aliquando  fiet  quam  d.  Sit  primum  * minor  quam  1 fi. Et  multiplicetur  * 
\quaad quod  fiet,  matus  fit  tpfod,  cr  ftttlltut  multiplex  / >,quodmaiu  e/l  quam  d.Etquam  multiplex 
tfl  / ’,ipftus  « yam multiplex  efto’  >,ipfimi  fi, CT’, ipfius  y,cr  fumatur  ipfius  4 duplum, fit  j;  ■ ,tri- 
plum  poftmodumtfitq;  illud  e,et  deinceps  unoplw,quoadfumptum  mulnplcx  fiat  ipfius  d, primo  maiut 
quam  *, fumatur  j;,gr  fit  », quadruplum  quidem  ipfius  ''.prono  autem  maiut  quam  «.  Quoniam  igitur  <, 
tpfo  r, primo  eft  minor:  u igitur  ipfou,non  eft  minor.  Et  quonia  eque  mul~  f 

tiplex  eft  {•, ipfim  af.atq;  eque  multiplex  eft  f ijpfiut*  >, eque  igitur  e ft 
multiplex,(per  1 quinti,)?  t ipfius « js.gr  ‘ftpftut  y.  lgitwr/t,cr  «,ip/a- 
rum  * fi,(T  y,eque  funt  multiplicer,  (per  eandem. ) Rurfiu  quoniam  eque 
eft  multiplex  • ipfius  < fi,cr’ ipfius  y,equalis  autem  eft  < fi,tpfi  y, equa 
Us  igitur  eft  cr  * *,ipfi  «.  At  «,non  eft  minor  quam  rtneer  igitur  • i’,eO  mi « 
nor  quam  u.  Maior  aute  eft/’, quam  ••*,! ota  igitur/  0, /intui  ambabut  d cr 
'•.maior  e/i.  Sed  mbe  d gr  c,ip/t  r./unt  aquales:  quandoquidem u,ipfiut 
* triplii  ejhambe  aute  u,et  d,ipfius  d quadruplices  ftmf.eft  aute  'jpfits  r 
quadruplu-.ambe  igitur  u,&  djpfiusd  quadruplices  funt  ftftauti  vftpfim 
S,quadrup'.um:ambeigitur  »cr  d Jpfi' funt equales -Sed  /f.ip/ii,-  cr«< 
maior  eft, igi tur/ /jpsu  > excedit.  Sed  ", ipfim  >,non  excedit, ey  funt  quide  « 
f*CT‘,eqiie  multiplices  ip  ferum  •«  A,er  >,cr ', ipfim  d',alia  queuis  eft  multiplex.  Igitur  • fi,ad  4 maior 
rem  ratione  habet  ,quam  y,ad  d.  Dico  iam  quod  cr  d,ad  y, maiorem  rationem  habet, quam  d ad’ fi.  Nam 
SUsfic  defcriptis  fimihtcr  oftcndcmusqubi  ’, maior  quide  eft  quam  ’,no  u ero  maior  quam /0:cr  eft  qui - 
dem > ipfiut  d,  multiplex.  I pfe  uero  /f,gr  « ipfaru  * fi  gr  > ,alix  queuis  eque  multiplica . Igitur  d ai  r, 
maiori  ratione  habet, quim  d ai  a fi.  Sed  iam  * '.-maior  eft  quam  • f ,iam  minori  fi  multtplicataimaior  aU 
quando  fiet  quam  d. Multiplicetur, cr  ejlo  1 f , multiplex  quide  ipfius  1 f, maior  autem  ipfod.  Et  quam 
multiplex  eft  > > ipfim  < f.tam  multiplex  fiat  cr  / * ipfim  * >,er  * ipfius  > fimiliter  oftendemus  quod/0, 
Cr  - tpfarum  « fi,<7  >>*quc  funt  multiplica.  Sumaturq;  fimiliter  multiplex  quide  ipfius  d, primo  autem 
maior  quam  />  quare  rurfu /-non  eft  minor  quam  u,mator  aute  eft » t,quam  d.  Tota  igitur/  o,tpfas  4 
f,hoc  cjl  ipfam  ’,excedit,cr  « ipfam  ',no  excedit.  Qgo  nia  v/r, que  maior  eft  quam  • >, hoc  eft  quam 
*ipfam  >,non  cxcedittpariterq;  fuperiora  confeqiuui  demonftrationem  conficiemus.  Inequaltum  igitur 
magmtudinu  maior  ad  cande,  maiorem  rationi  habet, quam  minor:  cr  eadem  ad  nunorcmpxatorcm  ra » 
tionem  habet  quamadmaioremiquod  demonfkaffe  oportuit. 

Euclid. 
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Euclid.ex  Camp.  Propofitio  p. 

I fuerit  aliquarum  quantitatum  ad  unam  quantitate  pro- 
portio  una.ipfas  efle  p quales:!!  uero  unius  ad  eas  propor* 
tio  una,ipfas  aequales  eflcncceflcefh 

C » m r * n v s.Sit  duarum  quanritarum  1 Si  b, proportio  uni  ad  c.dico  eas  erfe 
arqualeS.Xfieconuerfofuent  eadem  proportio  c ad  utramj carum, idhuc dico 
eaS<He;rquale5,h4rceftconOerfa  fepiimatliuius.Primum  liepa  4 b 

tet.Si  enim  non  funt  rquales,  fed  altera  rarum  maior,  utpotea, 

erit  per  primam  partem  pramiifa:, maior  proporno 3 ad  c.qu.im  1 1 1 ' ' 1 

bad  c,quodeft  contra  liypoilleful. Secundum  quoqj  paret, quia  " 1 

fiaeftmaior  b.erit  per  fecundam  partem  prarmiflr,  maior  pro-  t 

porno  c ad  b,qu.im ad  a.quod  efi  eriam  contra  hypotlidin. 

Euchd.ex  Zamb.  Theorcmap.  Propofi lio 9. 

Quxadcandem,eandem habent rarionem,pqualesadinuice  funt* 
& ad  quas  cadem.eandcm  habet  rationem, ipfa?  fun  t aequales, 

T H E O N e*  Zamb -Habeat  inquam  utut;-  ipfarum < (,ad  '.eadem  rationem.  D ico 
quod  repulit  efl  aflpfi  ( si  autem  non, utraque  ipfarum * fi.ad ipfam  >, eandem  non  habe- 
ret rationem, (per 8 quinti, )h.ibet autem, aqualis  igttur e/i  *,ipf 1 ( Hahtatrurfut  >,ad 
meant;-  ipfarum  * C, eandem  rationem.  Dico  quod  aqualis  e/i  «,ip/J  t:fl  autem  nonjpfa 
>,ad  utranq-  ipfarum  * A, non  babet  eandem  rationem , habet  autem,* qualis  igitur  r/l « ' 
ipft  n.  Qu4  ad  eandem  igitur, eandem  habet  rationem,  adinuiei  funt  aquales,  cr  ad  quot 
eadem, eandem  habet  rationem, ipfa  funt  aqualtsiquod  demonjlrandum  fuerat. 

Euchd.exCamp.  Propo filio  10. 

i I fuerit  unius  quantitatis  ad  quantitate  unam  pro 
portio  maior.quantitatem  maiorem  efTc.  Si  uero'  » 

J unius  ad  eandem  proportio  maior.minore  efle 
fneceflfeeft. 

Ca  mpanvs.  Quodfi fu«itmaiorprop6rrioaadc  d f, 

quam  b ad  c.dico  a elfe  maiore  b,&  fi  fiient  maiore  ad  b r . 

qujm  c ad  a.adhuc  dico  a effc  maiore  b.  Harc  eft  couerfa  r * 

S.Primum  paret  per  primam  partem  7 dC  per  primam  g,  ♦— 4 

nam  per  pHmam  partem  fcprima*,  non  erit  a «qualis  b,  C 

nec  etiam  minor, per  primam  o&auar.Secundum  uero  pater  ex  fecundis  partibus  carundem. 
tuclid.ex7.mb.  T beor  emi  10.  P ropofitio  10. 

Ad  eandem,rationem  habentium,  maiorem  rationem  habens,illit 

maior  e(t,ad  quam  aute  eadem  maiorem  rationehabct.illa  minor  eft. 

T H EO  N ex  Zamb.  Habeat  enim*, ad  >, maiorem  ratione, quam  fadt.Dieo  quod*, 
tnaior  eft  quam  (.Si autem  non,autefl  *,ipfl  fi,aqualis,aut  ea  minorxiquahs  autem  minime 
efl  *,ipft  fi,utraqi  etenim  ipfarum  * (,ad>,  tandem  rationem  haberet:  (per  p quiminon  ha- 
bet aute, igitur  *,ipfi  ,5  minime  aquatu  efl.  N eq;  etiam  minor  efl  «,qu.tm  fi, nam  *,ad  ipfum 
t,minorem  rationem  haberet, quam  fi,ad  ',(per  6 quinti/non  habet  autem, igitur  *,quam  i. 
minor  non  efl.  Oslcnfum  autem  efl,  quod  neque  efl  aqualis,  maior  igitur  efl  a, quam/.  Habeat 
rurfut  y ad  f, maiorem  rationcm.qu/m  ).ad*.Dicoqu6dminoreft  (,quam*.Si  autem  non, 
aut  efl  ei  aqualis  aut  ea  minor:  aqualis  quidem  non  ett,(  ipft  *:nam  >,ad  uiranque  ipfarum 
• (.eandem  haberent  rationem, (per  6 quinti,)  non  habet  autemiigitur  *,ipfi  i, minime  efl 
aqualis. Neq;  etiam  maior  efl  fi,qaam  *,nam  > ad  f, minorem  rationem  haberet, quam  ad  *, 

( Per  9 qu:ntt).-.on  habet  autem.  Igitur  maior  non  efl  fi  quam  *:  patuit  aute  quod  neque  aqua- 
lis efl.mmor  igitur  efl  fi.quam  *.Ad  eandem  igttur  rationem  habentiii,maiorem  rationem  habens.maior 
efl.cr  ad  quam  eadem  maiorem  rationem  habet, ipfa  minor  tft:  quod  erat  demonftrandum. 

■ Euchd.exCamp.  Propofit/o  ti. 

I fuerint  quantitatum  proportiones  alicui  uni  a:quales,ipfas 
quoqj  proportiones  fibi  inuicem  arqualcscflc  nccefieeft. 
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Cautaxvs.  Propofuionem  hanc  quam  Euclides  in  principio  primi  annumerauitinreT 
communes  animi  conceptiones,  qua;  eidem  funt  aequalia  libi  quotp  funt  xqualia,  prout  de  quan 
ritanbus  intelligitur,  hic  demonfirat  prout  pro- 
portionibus accommodatur.  Str  ergo  utraque 
duarum  proportionum quxfuntaad  b,6Ccad 
d, aequalis  proportioni  qua;  e it  e ad  f.Drco  pro- 
portiones qup  funt  a ad  b fii  e ad  d.fibi  inuice  cf 
te xquales.SumS  enim  g ad  i.Si  h ad  c,SC  k ad  e, 

(que  multiplices,  itcijt  I ad  b,&  m ad  d,&  n ad  f, 
seque  multiplices.  Et  quia  per  hypothefin  pro- 
portio c ad  f,eff  licut  a ad  b, 61  limilirer  licut  c ad  d,cri(  per  coucrfionem  diffinitionis  inconrinux 
proportionahtatis  bis  fumptam,fi  K addit  fuper  n.quod  g addat  fuper  l,8£  h fuper  m,8i  fi  K mi- 
nuit ab  n,  quod  g minuat  abi,  &h  ab  m,6ift  K cft  aqualis  n,  quod  g fit  xqualis  l,6c  h aqualis  m. 
Quia  Igitur  g ad  l,&  h ad  m limilirer  le  habent  in  addendo, diminuendo  & trquando.mcdian- 
ttbus  K&  n,  erit  per  diffininoncm  mconnnux  proportionahrans.a  ad  b licut  c ad  diquodcft 
propoli  tum. 

Euclid-ex  Zamh.  Theoremati.  Propcftio  1 1. 

Quae  eidem  funt  caedem  rationcs,8f adinuicem  funt  caedem. 

T H E O N ex  Z ii.  Sint  enim  peut  *,ah  Kpc  y,ad  'Jicut  nero  y,ad  Sjic  ',ai/.  Dico  ephi efl petit 

* t,Pe  sui  /.Sumantur  enim  ipfarum  * y ',squc  multiplices  Jintih  •“»«, 
ipfarum  uero  fi  * !,alix qusuis sque  multi  plues Jinta;'  ur.Et  quoniam 
eftpcut  ■<, ah  f,  pe  y,ai  s,vfimptxfunt  tpfarum  •>  >, repe  multiplicet 

* *, ipfarum  autem  f x,alix  qusuis  tepe  multiplices » mJi  igitur  excedit «, 
ipfum  '.excedit  cr  ‘‘(ipfum  u,  cr  p squale, squale : cr  p depeit,  deficit, 

(per  conucrpone  6 diffinitionis  quinti. )KurfusquoniapcuteP  <,ad  /,/ie 
tjl  y,ad  x,cr  fumptx  funt  tpfarum  y >,squc  multiplices  •>  *,cr  ipfarum  X 
f,alix qusuis sque multiplices  /•,&■  rp  igitur  excedito  ipfum  /‘.excedit 
quoj; « ipfum  ’,crp  spalc,epale:crp minus, minus, (per  eadem. ) Sei 
ft  excedit  o, ipfum  h, excedit  quoq-  ct  >, ipfum  \crfi  epale.squalc.cr  p 
minue,minus:(per  eandem  conuerponem.)Quarep  excedit  *,ipfum',tX'  umfixdyAu*\  /e 
cedit  cr  *, ipfum  e,  crp  squale, squale:  crp  minus, minus:  ( per  eandem. ) 

Sunt  autem  > « ipfarum  *,',squc  multiplices, ej  » ’, ipfarum  ff.alis  qusuis  spe  multiplices. Tft  igitur 
peut  ■vd  ijic  efl  ',ai  f. Que  igitur  eidem  csdem  funt  rationes, cr  ad  inuicem  funt  esdemiper  6 difp - 
nitionem)quod  dcmonftrajp  oportuit. 


E uclid.ex  Camp.  Tropoptio  i.. 

I fuerit  proportio  primiad  fecundu  ficuttertrj  ad  quartum, 

V _ i . i . . « r • 


“ i • r ^ r i ,v',*****4M  **  * • f i > 

I’  j tertii  ucro  ad  quartum  maior  quam  quinti  ad  fextum,  erit 
* proportio  primi  ad  fecundum  , maior  quam  quinti  ad 

i ■ mi  feYMllvl 

Cr  hp  ah  v s.  Sicut  in  pirrcedenti.quod  hic  demonftrat  in  proportionibus, concepribileeft 
in  quanmatibus.uidelicerquddfiduxquantirares  \j 

fuerint  fibi  inuicem  xquales,  quxcunq»  fuerit  una  ^ - *•  **  »-  1 1 - ■ i 

earu  maior, eadem  maior  erit  & reliqua.  In  propor-  4 >-.■«.  1 c , . , f- 

rionibus  ramen  hoc  demonftrarur,ut  fifirpropor-  . h—  1 »— i c — * 

tioaadb  ficur  c ad  d,c  ucro  ad  d.fit  maior  quam  e « , , , , , , t ) t 

adf,erirquo<paadb,maior  e quf  adf.Sumienim  * 

gad  a ,8C  h ad  c ,SC  K ad  e.xquc  mulriplices.iremqj  I 

ad  b.  Sim  ad  d,&'  n ad  f.xquc  multiplices.  Et  quia  per  hypothefin  proportio  c ad  d eft  licut  a ad  b. 
& maior  quam  e,ad  f erit  per  eonuerlioncm  ditfininonis  inconrinux  proporrionalitaris  (i  had- 
ditfuperm.ut  g addat  fuper  l,&per  conuerfionem  diffinitionis  maioris  improportionalitaris. 
quodnon  fjr  neceffe  kadderefuper  n.Quia  igitur  mediantibus  hSmlig  addit  fuper  l,non  elt 
steceffe  K addere  fuper  ncritper  diffinitionem  maioris  improportionalitaris,  maior  proportio  a 
adbquamead  hquodcft  propofirum.  r r 

Campani  aiiuio.  Simili  quoqt  modo  probabis , quod  Ii  fit  a ad  b licut  cad  d cVcadd 

minorquame,abf,eritaadbmtnorquameadf.Cdmenim  lite  ad  d minor  quam  e ad  feri! 
cadi, maior quim  c ad  d:pcr connerlioncm igitur  diffinitionis  maioris  improportionalitaris, 

* . likaddir 


f 
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fi  kaddit  fupcr  n, non  eftnecefte quod  h addat  fupcr  m.fcdfi  hncn  addit  fupcr  m,g  non  addu 
fupcr  l.crgo  fi  k addic  fupcr  n,non  cft  nccelfc  ut  g addat  fupcr  I-.pcr  diffinitionem  igitur  maiori* 
improportionalitatis , maior  erit  proportio  c ad  f,  * 
qu.im  a ad  b,  ergo  couerfo  minorent  a ad  b quam  g 1 1 ' 

cad  f.quodcftpropoliru.Ex  modo  autcdemoftra 
nonis  Ovtau(  huius, &:  hac  ficr  manifefium  quod  fi 
fuerit  primpquatuorquantitatu  ad  fecundi  maior 
proportio  quam  rcrtix  ad  quarti  .continget  repert 
re  aliqua  xque  multiplicia  p rimar  & rertix,  quxcu 
comparabuntur  ad  aliqua  xque  multiplicia  fecun- 
dxflC  quartx.inuenicrur  multiplex  primx  addere 
fupcr  mulriplex  fecundx.non  autem  mulnplex  ter 

lip  fupcr  multiplex  quartf.Qpod  ficparer.Sitenim  ________ 

maior  proportio  a bad  c.qu.im  d ade.Ponamcr-  # * 111 

go  ut  fit  proportio  a f ad  c.ficur  d ad  e.eritip  per 

hanc  n & per  io,a  f minor  ab,  & fit  minor  in  quanrirarcfb,quf  multiplicabo  toties,  quod  proue 
niar  quanti  ras  maior  c,qux  fit  g h.hac  condinone  ut  d toties  multiplicata  producat  quanntatrm 
non  minorem  c,qux  fu  k,runc  ponam  ut  1 g fit  ita  mulnplcxa  f.ficur  g h cft  multiplex  f b.aur  K 
d.eritcy  per  primam  huius  I h.ira  mulriplex  a b.ficur  k d Deinde  ponam  quod  m fit  prima  quan- 
titas  mulnplex  c,qux  fit  maior  k,&  ponam  n ita  multiplicem c,ficurmeft  multiplex  e.eritcppcr 
prxmiifas  hypothefes  & conuerfuonem  diffinitionis  inconnnuxproportionahraus  quanutasn 
prima, multiplicium  c.qux  erit  maior  1 g.ncc  erit  I 
g minore.  Sumam  ergo  fubn, maximam  multipli  ^ , 

aum  c.autfibi  (qualcm.fi  forfitan  n fit  prima  mul  | 

tipliciu  eius.quxfit  o.conftabttcp  n.cxo&c.quia  . f 6 

crgol  g non  cft  minoro.&gheft  maiore, erirlh,  * 1 1 1 & 1 * 

maior  n.quareciim  k fit  minor  m, patet  propofi-  1 1 c * 1 

tum.  Conuerfamquocp  huius  dcmoftrarepof-  * . 

fumus, uiddicet.quod  fi  contingit  rcpcnrc  aliqua  * 

xque  multiplicia  primx  & terrix,  quarum  multi-  % 
plex  primx  addat  fupcr  aliquod  mulnplex  fecun- 

dx,&  mulriplex  rernx  non  addat  fupcr  mulriplex  quarfx,  maior  erit  proportio  primx  ad  fecun- 
dam quam  rernx ad  quartam, quod  fic  probarur.Stntquaruor  quantitates,  a prima,  b lccunda.c 
d tertia,  e quarta,  fintfcp  f ad  a,&  g ad  c d,xquc  multiplicia,  fimiUter  h ad  b,&  k ad  e,arquc  multi- 
plicia & addat  f fupcr  h.non  addat  autem  g fu- 
pcr Indico  quod  maior  cft  proportio  a ad  b quam  | n M 

cd  ad  c.  Si  enim  dico  xqualis  pa  conucrfionem  f T 

diffinitionis  incontinup  proporrionalitatis  addet  £ % 

g,  fupcr  k.quod  «ft  contra  hyporhefin.  Si  autem  / / 

minor,fircladcficutaad  b.cntcp  per  huius  to,cl  * * i*  ' ' 'a*  c 

minor  c d SC  fit  minor  in  quanrirarc  l d. Ponam  ( 1 * f ■ — « 

igitur  ut  m n fit  ira  mulriplex  c 1,&  n p mulriplex  y* — ■ 

1 d,ficutfeft  multiplex  a, critq?  per  primam  huius  K , 

m,p  ita  mulriplex  cd.ficutf  cft  mulriplex  a, urra- 
que  igitur  duarum  quanritatu  m p & g,eft  xqui 
multiplex  quantitatis  cd, ergo  ipfxfunrxquales, 

•nam  hxc  illatio, demon ftrata  cft  in  7 huius.Et 

quia  g non  eft  maior  K.nonent  m p maior  eadem. Sed  per  conucrfionem  diffinirionisinconri- 
nux  proportionali  rari  s.m  neft  maior  K,eo  quod  f eft  maior  h.ergom  n, eft  maior  m p, quod  eft 
impoffibilc quare  relinquitur  propofitum. 

Euclid.cx  Cmp.  Tropofitio  ij. 

I fuerint  quotlibet  quantitatum  ad  totidem  al/as.proporrio 
lunaeritquocp  quae  proportio  uniusadunam.cadempro- 
portio  harum  omnium  pariter  acceptarum  ad  omnes  illas 
pariter  acceptas. 

Campa  N»i.  Qllod  prima propofuirde mulriplicibus , hic  proponit  de  omnibus  pro. 
portionibus,  unde  h(t  eft  communior  ilia, co  quod  omnis  multiplicitas  cft  proporno.non  nutem 

■*  ' 1 1 
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. . . _,critiy  per  prinum  huius, lompofuum 

cxghk,iumuitiplexcompofititxacc,ficutgeftmul-  ^ 

tiplexi.fimilitcr per eandem, compotitum ex  1 m n.crit  ' * - i ■ ■- « > * ■■■  ■ ■« 

ira  multiplex  compotiri  tx  b d f,  licut  1 eft  multiplex  b:  • • * , , 

8t pcrconuerlioncm diffinitionis  mconnnuirpiopor-  . ( c_, 

tionalintis  bisfumptam  , fi  g addu  Iu  per  I ,& Ii  addit  , * | 

fupcrm, Stkfiipcrn,  St  fi  minuit, minuit, St  fixquat,  1 

cquatrergo  per  communem  fciemum.figadditfupcrl, compofitum  ex  g hk,  addit  fiipercom- 
poiitum  ex  I m n,8C  fi  minuit, minuit, & fi  xquat,xquat:ergo  per  diffinitionem  incontinuxpro- 
porrionalitatit.proportioaad  b,  cftficut  compofiuex  a c e,ad  compofitum  tx  b d frquodcfl 
propofitum. 

Hac  fcqucntcs  dux  propofitiones  iz  fcilicet  & ij, 

«x  Zamberto,  duabus  prxcedcntibus  ex  Campano, 
prxpoftcro  ordine  refpondent « unius  15  alterius. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  n.  Propofitio  i>. 

Si  fuerint  quxlibct  magnitudines  proportionem  habcntes,eritG. 
cut  una  antecedentium  ad  unam  coniequentium.Gc  omnes  anteceden- 
tes ad  omnes  confequentes. 

THEON  exZ amb.  Sun  quotcunq-  magnitudines  proportionem  habentes  <t'/Jicut  *,ad  f, 
fic>M*,eT  ',ad/.  Dico  quod  efi  ficut  *,ad  f,ficefiuy>,  adl-t/.  Suman 
lar  enim  tque  multiplices  ipfarum  « > ',/int  j • > «,cr  ipfarum 1 a 
qiuuis  aque  multiplices  fint^xui-.P.t  quoniam  efi  ficut  *adt,fic>ad 
*,CT ' ad  /,cr  fiumpta  funt  ipfarum  ',tquc  multiplices  •> *,cr  ipfa- 

rum  (d/, alU  quruts  eque  multiplices, hoc  efi  \ur:  fi  igitur  excedit  *,ip- 
fum  \exceiitcr  t, ipfim  u,cr  «,ip/ itm  r.crfi  aquale, aquale : c T fi  mi - 
Itus, minus  (per  conuerfionem  6 diffinitionis  quinti ) Quare  cr  f:  excedit 
•tipfiun  f, excedunt  cr  » * u.ipfas  xur,  crfi aquales, aquales : cr  fi  mi- 
norcs,minores(per  eandem)Et  efi  r,quidem,cr  > b *,ipfiut  «,cr  ipfaru  « 
y.aque  multiplices.  QuonumCpcr  primam  quinti )ji  fuerint  qualibesma 


gnitudines  quarumlibet  magnitudinum  aqualium  numero,  fingulafingu- 
Urumaque  multiplices,  quam  multiplex  efi  una  uniu 


III_ 


, , — , , r — , — a unius  magnitudini,  tam 

multiplices  erunt, cr  omnes  omnium.  Ac  per  hoc, etiam  >,cr  » « r,ippus  fc r fdfaque  fimt  multipli - 
ces.efi  igitur  ficut  a ad  ',fic  « , i,i tdd  a /(per  6 diffinitionem  quinti)Si  fuerint  igitur  quotcunq;  magni- 
tudines proportionem  habentes, erit  ficut  una  antecedentium  ad  unam  confequentiumjic  omnes  antece- 
dentes ad  omnes  confequentescquoddemonfirandum  fuerat. 

Buclid.ex  Zamb.  Theorema  ij.  Propofitio  t|. 

Si  prima  ad  fecundam  eandem  habuerit  rationem,&  tertia  adquar 
tam.tertia  autem  ad  quartam  maiorem  rationem  habeat  quam  quinta 
ad  (extam,prima  quotp  ad  fecundam  maiorem  ra- 
tionem habebit  quam  quinta  ad  fextam. 

THEONnt  Zamb.  Prima  enim  -,ad  fecundam  /^eandem  habeat 
rationem  cr  tertia  >,ad  quartam  -1,  tertia  u ero  >,  ad  quartam  /,  maiorem 
habeat  rationem  qu  r m quinta  \ad  fextam  /.  Dico  quod  cr  prima  -, ad  fe- 
cundam t.maiorcm  rationem  hcbebit,qudm  quinta  \ad  fextam/.  Q gonii 
tad-t  maiorem  rationem habet,quam' ad f,funt enim ipfarum  > '.quadi 
tque  multiplices , cr  ipfarum  a /,  alia  quauis  fuit  eque  multiplices  ,ac 
multiplex  ipfim  >,ex  cedit  multiplicem  ipfim  d,  multiplex  autem  ipfius  >, 
wm  excedit  multiplic em  ipfim  /Ji unantur  igitur, cr  fint  ipfaru  r ',aque 

multiplicet 


(au  >/•>•/» 
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mUplices  ’ ijpferm  tutem  Jf,alia  quauis  aque  multiplices « \lta  quidem  ut  r.rxeedat  ipfum  *,cr 
*,ipjum  \non  excedat,  cr  quam  multiplex  quidem  e/i  >,ipfius>,tam  multiplex  eflo,  crt‘ipfius*,quam 
multiplex  autem  e/i  *,’pfius  a, tam  multiplex  e/Io  CT',ipfimt,cr  quoniam  eft  ficut  *,ad  A,fic  >,ei  a, 
cr  fumpla  funt  ipfarum  * ',aque  multiplices  e*  *, ipfarum A -t,alia  quauis  tque  multiplices  r *:/?  ex  ce- 
dit tgitur  f, ipfam  r, excedit  cr  *,ipfam  *,crfi  aqualis, aqualis,  cr  fi  minor, minor  ( per  conuerfionem 
fexta  diffinitionis  quinti)Exceiit  autem(per  conjtru.lioncmjy  ipfam  a, excedit  igitur  & t-  ipfam  r,at » 
ipfam  *,non  excedit: funt  autem  a >,aque  multiplices  ipfarum  a >,C r r \tpfarum  C f,alta  quauis  tque 
multiplicet . Igitur  a,ad  ^maiorem  habet  rationem, qu.im  >,ai  [.Si  prima  igitur  ad  fecundam  eandem  ha- 
buerit rationem, cr  tertia  ad  quartam-.tertia  autem  ad  quartam  maiorem  rationem  habeat  quam  quinta 
adfextam : prima  ad  fecundam  quoque  maiorem  rationem  habebit,  quam  quinta  adfcxtamtquod  demon 
flrart  oportebat.  Euclid-ex  Camp.  Propofitio  14. 

I fuerint quatuor  quantitates  proportionales,  fucritqi  pri»  S ' 
ma  maior  tertia , necefle  eft  fecundam  quarta  f(Te  maio- 
rem . Quod  fi  minor, 8C  minorem : fi  ucro aequalis,  & ac- 
qualem  efle. 

Campamvs.  Sit  proportio  a ad  b.ficur  c ad  d . Dico  quod  fi  a eft  maior  c,  b erir  maior  d.  Si 
fi  minor,  minor,&  fi  «qualis  .arqualis.Si  enim  a fit  maior  c,  erit  per  primam  partem  3 huius,  ma 
aor  proportio  a ad  d qudm  c ad  d.  Quare  maior  erit  a ad  d,  quam  ad  b,  ergo  per  fecudam  partem 
10  huius, b erit  maior  d:quod  eft  propofi tum.  Qyod  fi  a fit  mi-  a c 

nor  c,  erit  per  pnmam  panem  8, minor  proportio  a ad  d,quam  < >■  ■■■- — ■» 

c ad  d.  Qparc  maior  erit  a ad  b.quam  ad  d:  per  fecundam  ergo  l t , 1 

partem  to,b  erit  minor  d.Si  autem  a fit  squalis  c,crit  per  primS  ^ ^ 

partem  7, a ad  d ficut  c ad  d . Qjiare  a ad  d,  ficut  a ad  b,  iracp  per 
fecundam  partem  ?,b  erit  «qualis  d:ftc<p  patet  propofitum. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  14.  Propofitio  14. 

Si  prima  ad  fecundam  eandem  habuerit  rationem  8C  tenia  ad  quarta, 
prima  uero  tertia  maior  fuerit,  & fecunda,quarta  maior  erit,&  fi  ac  qua- 
lis, aequalis, & fi  minor,minor. 

THEONn  Zamb.  Primum  enim  *,od  fecundum  f, eandem  habeat  ratione, 

Cr  tertium  >,ad* quartum,  maius  autem  eflo  *,  quam Dico  quod  cr  h,  maius  eft 
quam  A.  Qt}oniam  enim  * ,eft  maior  quam  r, eft  autem  alia  quadam  magnitudo  A,  igi 
turi  per  8 quinti)*, ad  fimaiorem  rationem  habet  quam  >,ad  f.Sicutq;  *ad  tjic  },ad 
a, maiorem  rationem  habet, quam  r ,ad  A.  Ad  quod  autem  idem  maiorem  rationem  ha 
betjUud  minis  efllper  10  qutnti)minus  igitur  e fi  a,  quam  f, quare  maior  cfi  t,quam 
a.  similiter  quoq;  ofiendemus  quod  cr  fi  aquale  fuerit  «,ipfi  >,  aquale  erit  quoq:  cr 
A,ipfi  a,crfi  minus  fuerit  *,quam  r, minus  erit  quoq;  cr  A, quam  a.  Si  prima  igitur 
ad  fecundam  eandem  habuerit  rationem  cr  tertia  ad  quartam, prima  autem  tertia  ma- 
ior fuerit , cr  fecunda  quarta  maior  erit,  crfi  aqualis, aqualis : crfi  minor,  minor: 
quod  demonjhrart  oportebat. 

Eucliiex  Camp.  Propofitio  1 f. 

I fuerint  aliquibus  quantitatibus  aeque  multiplices  afsigna- 
tac,erit  ipfarum  mulriplicium  atque  fubmultiplicium  una 


# r * 


proportio. 

Campanv?.  Sint  c ada.fitd  ad  b.arquc multiplices.  Dico  quodquareit 
proportio  a ad  b,eadem  eft  c ad  d.  Diuidatur  c fecundu  c d 

quantitatem  a, &d  fecundum  quariratem  b,  funtqj  tot  1 " — - 

partes  e,  quot  d.  Si  quia  quxlibet  pars  c ad  quamlibet  i ■■■■<  . 

partem  d fe  habet  ficut  a ad  b.erit  per  i;  huius, c ad  d,  fi-  # ^ 

cuca  ad  b:quod  eft  propofitum. 

Euclid.ex  Zamb.  Tbeorenuis . Propofitio  ij. 

Partes  eodem  modo  multiplidum,eandem  rationem  habent  Ium# 


ptx  adinuiecm. 
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THEON»  7mt.  Sit  igitur  eque  multiplex  * i.ipput  >,  er  «<  ',ip/iu«/,Dir<>  ep  efl  peut  >J!c  efl 
mb.ed  Jt «.  Qtjomi  enim  eque  ejl  multiplex  * t,ipfius  'ter*  ',ipftm  f.quot  igitur  me-  _ 
guitudines  funt  in  * -dp/i >,  equites, tot  funtin  ' • equeles  ip/if.  Diuideturefjus mi 
gutuiinet  equeles  ipjiyboc  ejl- *,*',■><, ipfum  eutem  A •,  in  magnitudines  equeles 
ipft  /,  hoc  efl  A «,« »,©•  » S trii  magnitudo  i pforu  « »,•  J,c r*h  equulis  multitii  » 

diniipforum  A «,*  »,cr » '•  Et  quonie  ■ «,»  ^,cr  •*  ',/ifci  mulcem  funt  equeles,  cr  «, 
*x,a-",quoq!fiHinuiccmlunteqiu!es:efligiturfKUtue,ei**,fitefte»  admu,  ( 
ey/(,ei>. frit  igitur(per  1 1 quum) ficut  unii  enleeedentiS ed  unum  cofcquentium, 
fic  omnie entecedenne  edcmme  confequentie.  E/i  igitur  ficut  •«  •, ed  A^,ficefl«(,  ed 
e ,,equalit  tutc/l « vp/i  >.  iplum  eute  A n,ipfl  f-.ejt  igitur  ficut  > adl,ftc  efitladA'. 
Tertesigitureodemoiomulliphciu,eendehebentrelionemfumpteedinuicem:quod  * > 1 l 

iemon/treffc  oportuit.  Eudid.ex  Cemp.  Propofmo  ,6. 

1 fuerint  quatuor  quantitates  proportionales,  permutarim 
quoqt  proportionales  erunt. 

Cam  panv-.  Sit  proportio  a adb.ficutcad  d.Dico  quod erit a «d  c ficut b ad 
ad  d.Et  ifte  eft  modus  argucdi.qui  dicitur  proportionalitas  pcrmutata.cuius  dc- 

monftratioficpatet.Sumame  ada.&tad  , 

b. atque  multipliccsdrcmq;  gad  c &'  h ad  d.xque  multplices 

«litqtpcrprarmilfam  e ad  t,  Iit  ut  g ad  h:  quare  per  14,  (i  « 1 ' 1 

e addic  fuger  g,  & f addit  fuper  h:  fi  minuit,  minuit,  e ' — *■ — ■ — —-—t  % * — • — 1 

& fi  xquar,  arquat:  per  diffinitionem  igitur  intontinux  i ^ . , j , , 

propornonaliiatis  erit  a ad  c,  ficut  b ad  d : quod  eft  pro.  . 

politum.  Neceffeeftautem.utinpermutaiaproporiiona-  I * b 1 “ ‘ 1 

Ltaic  lini  omnes  quatuor  quantitates  eiuliiem  genens.  Etul.exZeb.  Thecr.16.  Prop.tf. 

isi  quatuor  magnitudines  proportionales  fuerint,  8f  uiciflim  pro. 


portionales  erunt. 

THEON  exZemh.  Sint  quatuor  mignitudinel  proportioneles  « f>  A , ficut « ed  ffic  > ei  A.  Di 
co  quid  cr  uicifiim  proportioneles  er  iit,  ficut  • ed  >,fie  ( ed  A.  Sumetur  quidem  ip ferum  * (,equc  multi 
phees  'f,ty  ipferu yA.ty  elie  queuis.equ  multiplicet  < >,  cr  quoniem  eque  mul 
tiplex  ejl ' tpflul  *,tyfipfiut  Spartes  eute  c ode  modo  multipliciii  eunde  hebet  retio 
nefumpteeiinuiceiper  precedcntejell  igitur  ficut « ed  pjic  > edi  Sicut  eu  tee,ed 
P,fic  cr  » ed  A,iy  ficut  igitur  > ed  A,fc  <ed:(pern  quinti .)  Rurfts  quonie  > / ipfe 
rum  > A , eque  funt  multiplices,  pertes  eute  eodem  modo  multipliciii  eundem  hebet 
ratione  fumpte  edinuiclfper  1 s quinti)efl  igiiur  ficut  ? ed  A,fic  eft * ad  t.  Sicut  aut 
> ed  /,fu . edf,ey  ficut  igitur  1 udtjfic  « ed  (per  1 1 quinti. ) Si  quatuor  eiit  magni- 
tudines proportioneles  fiierint.prime  uero  tertie  meiorftt.sy  f cude  querte  meior 
erit:  eyfi  equulis,  equulis:  tyfi  minor,  minor  (per  1 4 quinti.)  Si  igitur  excedit' 


ipfum  r, excedit  cr  f ipfum  > : cr  fi  equule,  equule  : cr/i  minus,  minus  (per6dif  1 m f f u y Jl  , 
finitionem  quinti  ) Sunt  eiit'  /ipferu  « S eque  multipheesttT  ■ 1 ipferum  > d-.edie 
qieuis  eque  multiplicet.  E/I  igitur  ficut -ed  >,fie  eft  f ed  A si  quatuor  igiiur  megnitudiues  properti». 
ttelct  fuerint, ty  uicifiim  proportioneles  erunt: quod  dcmon/lta/fc  oporeuit. 

Eudid.ex  Cemp.  Propoftio  17. 

I fuerint  quantitates coniuncfiim  proportionales, ea fdetn 
difiunflimquoqueproportionalcsefre. 

Ca  mpa  nv Dcmonftratomodo  N)  h f 

arguedi  qui  d ici  rur  pro  porri  oaliras  ? . I — — ...  — ■■  , 

pnniiirara.dnnofh-ar  iiluqui  dictrur  proportionali 
ras  diliu^b.  Sir  iracp  proportio  a b ad  b c,  ficui  d e ad  t 
f.  Dico  quod  crir  a c ad  c b.iicur  d f ad  f c.  Suma  enim 
gh  ad  a c,  8C  h K ad  c b,  irccp  I m ad  d f,  & m n ad  fe. 

«•que  multiplices.  Eritq?  per  prima  IiuiuS  gk  ira  mul 
tiplex  a b:  ficut  g h eft  multiplex  a c,&  I n.ira  multiplex  d e ficut  Im  efV  multiplex  df.  Er  ideo  per 
praniffas  hyporhefej  gK  eft  ira  mulnplex  a b.ficut  eft  1 n,d  e.  Pona  irerfi  k p ad  c b,&  n q ad  f e. 
*que  rauJripUces,ei  unrqr  per  fecundam, h p ad  ad  c b,&  n q ad  f e,  aeque  muliip  Uccs,per  con  uer- 

lionem 


f 
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Concm  igitur  diffinitioni*  incontinux  proportionalitaris.fi  gk  addit  fapcrh  p,  I n,  addit  fuper 
maSC  fi minuit, m.nuii:&  fi  xquat,xquat:dempt.s  itacp  communibus  h k & m n:mt  pertom- 
m unem  fidentiam, ut  fi  gh  addit  fupcr  k p,quod  I m addit  fuper  n q:&  fi  minuit,  minuinSi  fi  *- 
xouarerco  per  dirtinitionem  inconnnuxproportionalitatis, proportio  a e ad  e b.cftficut 
d f ad  f cquod  cft  propofitum.  EMeM.cxZamS.  Thecremasq.  rropofiuo  17.  1 

Si  compofita:  magnitudines  proportionales  fuerint : diuifa:  quo<p 
proportionales  erunt. 

THEONcxZamk.  Sint compofite  magnitudines  proportionales 
*,*  fificut  « f ni  h,fic>'ad*[.  Dico  quid  eydiuife  proportionales  erunt : fi.  ' 
tu t*>adi  > jic  >fad d /. SmtutitHr  enim ipfirum  * y AJlJfiequc multiplices « 

O e «,*  er  f nipfxrum  autem  • * CT/  ^riix  fUXUH  *i/«e  multiplices , hoc  eft  . 
frr?*. Et  quonum  sque  multiplex  eft  **ipfiut  * »,  er  * * ipftu*  * •' : xque  igitur 
,ft  mukiplex  ,Hpfiut*',V  -ipfius  “t(per  primi  quinti)  Aeque  autem  eft  mul  f 
tiplex . 9 ipfiits  * '.er  » /•  ipfius  yfieque  igitur  efi  multiplex  - -ipfiut.fi,  er  » /• 
ipfim  >/(pcr  >t  eiufdem)  Kurfus  quonum  eque  efi  multiplex  » n ipfius  'ficn-r 
ipfiiu  «<  /irauc  igitur  c/i  multipl ex  » e ipfiits  >f,crxr  jp fi“S  j-/(pcr  pnm?  cl“r 
dem)  eque  autem  erat  multiplex  u, » tp/ius  >/:cr  • «ip/rns**.  Aeque  igitur  ejl 
multiplex  . • ipfiut-wur  ipfiut  fligitur.  . eyu,, ipfirum  *<CT  >'*que 
finit  multiplices.  Kurfus  quonum  eque  multiplex  efi»  « ipfius  • Sficr  * f ipjuts/ 

Jt  efi  nutem  er  ./  ipfius  > s xtjue  multiplex,  cr  r * ipfius  t* : cr  eompofitum  igi-  X 

lurfper  „ eiufdem)»  f ipfius  f.  eque  muluplex  eft  cr  f ’ ipfius  fd.  Et  quonum  * 

tllficut ..  # a/s  'fieefiy  •<  ni  J/.tyfumpufunt  ipfirum  quidem  - ^er  >/  multiplices . . cr  > »: 

ipLmnutem^a-^ulUememsxquemultipbeetihoe eft,»fcru’.fi  igiturexeedit  '-‘Pfim»f, 
excedit  cr x ' ipfim »:cr/t  equahs.equalis : cr/t  Minor,  mittor  ( per  eonuerfionem  6 diffinitionis 
quinti) Excedet  nempe  ' vp fi*  !!'-V ig«»r  communi  «N*M  •>  «.excedit « J ipfim  * /•  rxndtt . 

.ipfim» /ex  cedit  cr  X r, ipfim  u =:  excedat  igitur  x 'jpfim  ».:c r commm  ablata  ne,  excedit  cr  » 

JJfimra.Qu^fiexccdite9ipfimaC:exceditcrunipfimeu.s,m,li,crsa,ncflendc,nusquodcrfi 

JLhs  fient . * ipfi  * furquahs  ent  cr  * t- tp/J  r *:c rfi  minor,  minor: fiunt  autem-  'cr  M,  tppritm  . 

. cr  «/«w  multiplices, CT*f  cr  " Vp/irnm  • .»  cr/Aaluqiuuts  eque  multiplices : eft  igitur  ficutu 
% ad  • nficeft -/aifd(p.r  6 diffinitionem  quinti)Si  compofitemagmtudines  igitur  proportiona.es  jue 
rint.diuif*  quoq:  proportionales  erunt: quod  demonfbaffe  oportuit. 

1 Eudidax  Camp.  Propofitio  ,S. 

|I  fuerint  quantitates  difiumflim  proportionalcs^oiurv 

dlim  quocp  proportionales  erunt. 

CmriHV!.  Demonfttat  g ' * r P 

modum  arguendi,  qui  dicirur  1 1 1 1 

proportionalitas  toniundlaiSC  t , , * , (, 

clt  modus  tonuerfus  prioris.  Ad  c 

cuius  demoftrarioncm.refuma-  i 1 * — » — • e 

turdifpofitioprxmilfx,Sf  maneant omnes  cius  hy-  I « n q 

cbficirdTaTfrdfiwqiSridm^  ad  b e.ficut  d * ad  f trfequitur  enim  ex  hae  Iiypothe 

fi  fit  aliishypothefibusprxmifix  de  multiplicibus  aequaliter  fumptis, per  eonuerfionem  dimnt- 

tionis  Lo.iL.  propor.ionali.atis, fi  gh  addi,  fuper  k p,  quod  1 m addat  fuper  n qifit  fimmmt, 
minuatifit  fi  xquat,xquet:crgo  pofiris  communibus  h k St  m mfequitur  per  communem  fc.en- 
nam.fi  g k addi,  fupcr  h p.quod  l n addat  fuper  m q:&  fi  minuit, m.nuanfit  fi  xrquar.xquenqua. 
re  per  dftfini.ionem  incontinux  proporrionahtatis.cnt  proportio  a b ad  b criicut  d e ad  e fiquod 
eft  propofitum.  Aliter  idem  indirefte  fic.Cum  fitpropor  ^ n f h e 

tio  a c ad  c b ficut  d f ad  f e.non  eft  autem  a b ad  b c ficui  d e , . — i 

ad  e f : fit  ergo  proportio  d e ad  aliquam  aliam  quSmatem:  . 

ficut  ab  ad  b c,qux  aut  erit  maior  e f.aut  minor:  fi  emm  ei  a c o 

nor  c f quarra:  fed  erat  propofitu  quod  elfet  maior. Sit  ergo  proportio  d e ad  minore  : f.qup  fit  eh 
ficut  a b ad  b ctcritip  per  prsnufsa  a cad  c b ficut  d h ad  h r quare  per  n,d  h ad  h e.ficut  d fadfe;d£ 
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quia  d Ii  prima  eft  maior  d f,  tertia  erit  per  14  c h fecunda, maior  c f,quar;a,qudd  quia  eft  impof- 
libileifequirurproFofltum. 

Euclid.ex  Zamb.  TheoremxiS.  PropoptiosS.  Conuerfa  procedentia. 

Si  diuifx  magnitudines  proportionales  fuerintjCompofitx  quotp  n 
proportionales  erunt. 

T H E O N ex  Zjmii.  Sint  iipunde  magnitudines  proportionale! « A,>  /,cr/ 

A,p  cut  * ',ai  > Ajic  r/,ai/S.  Dico  quod  cr  compopta  proportionales  erunt  Jtcut  * t, 
td  A ',pcy  s,ai  at/.  Si  autem  non  eP, Jtcut « /,ai  f’,/ic>  /jtdf-t,crit  ficut  *A,adA',pcy 
J,ai  minorem  ipfa /a, aut  ai  maiortm.  Sit  prius  ai  minorem  A >.Et  quoniam  eft  peut  «A, 
ai  A >,pc  > a,ad  at  1, compopta  magnitudines  proportionales  funt, quare  etiam  diuifee  pro 
portionales  crunt(  per  1 7 qumti)E/l  igitur  peut  * ',ad  > (,pc  > e, ai « Sfupponitur  autem 
peut  ',ad  > t,fic>/,  ad  / A.  Et  ficut  igiturCpcr  1 1 qumti)t  ’M » S jic  r/,ai /at, maior  au  , 
rem  efl  prima y, tertia  y/,  maior  igitur  e/!  (per  14.  quinti)  fecunda  « ipfa  1 f , quarta.  ! 

Sei  cr  minor, quod  ep  impofiibile.  Igitur  non  e/l  peut  *A,aiA',fic'S,ad  minorem  ipfa 
t*.  Similiter  quoq;  openiemus  quod  ncq;  ai  maiorem, ad  eandem  igitur.  Si  dipun/la  igi- 
tur magnitudines  proportionales  fiterint , cr  compopta  quoque  proportionales  erunt: 
quod  demonPraJJe  oportuit. 

Euclid.ex  Camp.  Vropoptio  19. 

! Ia  duobus  totis  duae  portiones  abfeindantur,  fueritep  to.  t» 
tum^ad  totum  quantum  abfeifum  ad  abfeifum,  erit  relu 
I quum  ad  rdiquum  quantum  totum  ad  totum. 

j Campanvs.  Quod  quinta  proponit  de  multiplicibus, Inrc  proponi  turi 
'uerialirerdeommbus  proportionibus, unde  eft  illa  tanto  communior,  quanto 
multiplicitate  proportio.  Sint  igitur  duxquantiratesab,  & cd,  a quibus  abfeindantur  duarqu* 
fint  b c 8(  d f . fittp  proportio  totius  a b,ad  totam  c d , ficut  b c.abfcifx  ad  d f abfeifam,  dico  quod 
eadem  crita  ercftdut  ad  c f,  refiduumiquirelt  tonus  ab  ad  a * i 

to  tam  c d.  Ciim  enim  Iit  a b ad  c d ficut  b e ad  d ferit  permu  1 ------  - - - 

tat  im  a b ad  b e.ficut  c d ad  d f.fif  difiunfhm  a e ad  e b,  ficut  , 

c f ad  f d,& iterum  permutarim  a c ad  c f, ficut  eb.ad  fd,  SC  . 

quia  (iccratab  ad  c dipatctpropofitum.  e 

Campani  additio.  Ex  hac  aurem  decima  nona.Sc  permutata  pro  portion  alitate  demon  ftra 
tur  modus  arguendi,  qui  dicitur  proportionalitas  euerfa,  ut  filitabadbe.licut  cd  ad  d f,  dico 
quddcritb  aadaeflcutdcadcf.quia  cum  flta  b,ad  be.ficutcdadd  f.eritper- 
mutatimabadcdiicutbeadd  f.quare  per  hanc  19 , b a ad  d c,(icut  a c ad  c f.igi 
tur  permutarim  b a ad  a e.ficutcd  ade  f:  quod  eft  propofitum.  Conucrla 
quotp  proportionali  tas.quam  ex  diffintrioneinconrinux  proportionabtatis  de 
monftrauimus  in  exponendis  principiis  huius  quinti, potclHiicquoqi  demon- 
ftrari  indirefte  ex  permutata  proportionalitate&  9 liuius.utfi  fit  proportio  a 
adb  ficut  c ad  d.dico  quod  erit  b ad  a ficut  d ad  c,(in  aurem  fit  d ad  e,  ficut  bad 
d,8C  quia  iter  u b ad  a, ficut  d ad  eieritquotp  permutarim  bad  d ficu  r a ad  c, qua- 
re erit  a ad  e,(icut  d ad  c,  fi  igitur  e non  fit  atqualcc,  accidet  impofsibile  & con-  • 
tranumfccundxpartisp.iiautemarqualis.critbadaficutdadciqiiodeftpro-  a b c d c 
'politum.  Euclid.ex  Zamb.  Theorema  tp.  Propoptio  1 9.  t 

Si  fuerit  ficut  totum  ad  totum, ficablatum  ad  ablatum,& 
reliquum  ad  reliquum,erit  ficut  totum  ad  totum. 

THEON  ex  Za.Efto  peut  toti  •«  t ',ai  totiyCjic  ablatu  « ' ad  ablatu  >/.  Dico  q,  et  reliqui 
1 /,ai  reliqui  /J,  erit  peut  toti  a (ad  toti ' 4.  quonia  enim  cfi peut  totu*  (ai  totu  e / pe  « 

• ai  r/,et  Uicipim  quoq-Jp  \6  qnti)peut  * -,ad  * <,pc  et  d y,ad  y/.EJquonia  copopta  ma 
gnitudines  proportionales  funt(p  1 7 cr  1 8 qntijetia  difiunfta  proportionales  critjicut 
igitur  A ',ai 1 *,ftc  A/, ai >/,cr  uicifiim  igitur( p 16  quinti)cP  peut  t ',ai  -'/,fic  < «,ai/ 
r.  Sicut  autc  ai  ,aiy!Jic  fupponitur  totu*  A ad  totu  >«<,cr  reliqui  igitur  > A,ad  reliquu 
f a, erit  peut  lotia  A, ad  toti  yt.Si  fuerit  igitur  peut  toti  ad  toti  pe  ablati  ad  ablati, et  A 
reliqui  ai  reliqui  erit  peut  toti  ai  toti,quod  demonflrandu  erat.  Et  quonia  oPenfum  e/l  quod  peut  e/l  • 
t,ai  f A, pe  e/l  1 A,ai/ •*,  cr  uicifiim  peut  *A,aiAi,pc>4ad*  /,copopta  igitur  magnitudines  propor- 
tionales funtip  1 8 propoptione  qumti)ojlc[um  e/l  autc  quod  peut  A «P»d  *'Jic^y,aiyf,tycfl  coi ter- 

unio. 


0 
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tendo.  Hinc  manifijlum , quod  pcompofite  rrugmtudines  propofuionalet fuerint,  etiam  comtertcnda 
proportionales  ermtnjuoi  iemonftrandim  erat. 

E uclid.  ex  Camp.  Vropoptio  io. 

I fuerint  quotlibct  quantitates  alixep  fecundum  earum 
numerum.quarum  qugcp  dux  priorum  fecundum  pro 
portionem  duarum  poftremaru.necefleeftin  propor- 
tionalitate  quidem  xqualitatis.ut  ii  fuerit  prima  prioru 
ultima  maior, & pofteriorum  primam  ultima  eife ma- 
iorem. Quod  G minor,&  minorem:G  uero  xqualis,&  xqualem. 

Campanvs.  Demon  liraturus  Euclides  modum  arguendi,  qui  dicitur  arqua  proporriona- 
litas.fiuc  quantitates  duorum  ordinum  dire&c  fiue  peruerfim  proporrionentur , pnrmirtit  duo 
antecedenna  ad  demonftrandum  propofitum  nccelTaria , per  quorum  primum  demondrarur 
«tqua  proportionaliias,cdm  quantitates  duorum  ordinum  direac  proportionantur,  fecundum 
autem  cdm  proportionantur  peruerfim: proponit  autem  hxeduo  antecedentia  de  quantitatibus 
duorum  ordinum  numero  zqualibus.quarcunqr  fuerint.  V niuerfalirer  enim  fumptis  utrobique 
quantitatibus  fecundum  qucmcuntp  numerum, ueriratemha-  0 t 

bent, noneflaurcmnecefieutdcmonflremusea.nifi folumin » ■ — n~.  - 

tribus,hoc  enim  omnino  fuffiriens  efl  ad  propofitum.de  pluri-£ 
bus  autem  quibufq?  patebit  per  aequam  proportionalitatc  cum 
ipfa  demon  lirata  fuerit.  Sint  igitur  tres  quantitates  a b e,fu- 
manrurqj  tres  ali*  quxfinr  c d f,SC  fit  proportio  a ad  b,  ficut  * 
c ad  d , SC  b ad  c , ficut  d ad  f,  dico  quod  fi  a efl  maior  e,c 
erit  maior  f,3i  fi  minor,  minor : SC  fi  *qualis,  squalis . Si  enim 
efl  maior,  erit  per  primam  partem  8,  maior  proportio  a ad  b,  e 
quam  c ad  b,  quare  per  u,  maior  erit  c ad  d,  quam  eadb,&  quia 
perconuerfam  proportionalitatem,  e ad  b efl  ficut  fad  d,  critc  * 
ad  d maior  qudm  fad  d.iracp  per  primam  partem  io,  c efl  maior  "T 
f.quod  efl  propofitum.  Quod  fi  a fit  minor  c,pereafdem,8£  eo- 
dem modo  probabitur  c elTe  minorem  f , erit  enim  minor  pro- 
portio  a ad  b, quam  e ad  b, per  primam  partem  8, ideo  per  uflC 


f 


per  conuerfam  proportionalitatem, minor  erit  c ad  d.quarn  f ad  d,8£  ideo  per  primam  partem  io 
erit  c minor  f.quod  efl  propofitum. Si  autem  a fit  *qualis  c.erit  per  primam  partem  7 propomo 
a ad  b ficut  c ad  b,&  ideo  per  fecundam  partem  u & conuerfam  proportionalitatem, erit  cad 
d,  ficut  fad  d, quare  per  primam  panem  p,c  efl  *qualis  f : quod  efl  propofirum. 


CAMPANI  addirio. 

Quidam  aurem  hanc  condufioncm  dcmonfbrauerunr  per  proportionalitatem, permutatiifi, 
hoc  modo, proportio  a ad  b,  efl  ficut  c ad  d.ergo  permutarim  a ad  c,ficut  b ad  d,  & quia  rurfus  b 
ad  e ficut  d ad  f.erit  permutarim  b ad  d ficut  e ad  f.fed  erat  bad  d,  ficut  a ad  c,  ergo  per  11  erit  a 
ad  c.ficut  e ad  f.iracp  per  14.fi  a prima  efl  maior  e tertia, erit  c fecunda  maior  f quarta,  & fi  minor, 
minor, & fi  xquali$,xqua!i$:quod  efl  propofitum.  Ifli  autem  errauerunt  in  fua  demonftia- 

tione.quia  fi efTet intentio  Euclidis  fic  demonflrare.non  oporteret ipfum  prarmittterehanccon- 
dufionem  pro  antecedente  ad  *quam  proportionalitatem:  fi  enim  rurfus  fiat  una  permutatio 
proporrionaliraris,ad  quam  deuentum  cft.qux  efl  efle  a ad  c ficut  e ad  f,  fequitur  quod  fit  a ad  d 
ficut  c ad  f tSC  hoc  efl  xqua  proporrionalitas.Prxterea  eonim  conclufio  non  fequitur, mfi  omnes 
quiritares  amboru  ordinum  fuerint  generis  unius.Si  enim  a b e finr  linej,  SC  c d f fu  perficies, aul 
corpora.aut  tempora, non  erit  tunc  permutare proportiones:peccant  igitur,  uniuerfaliterdiftfl# 
particulariter  dcmonflrantes. 

EucUd.  ex  Zdtnb.  Theorrrtu  to.  Tropoptio  io. 

Si  luerint  tres  magnitudines.&alixeifdem  xquales  numero,  binx 
fumptp  8£  in  eadem  ratione,ex  xquali  autem  prima  tertia  maior  luerit, 

8C  quarta  fexta  maior  crit,&  fi  xqualis,xqualis,8C  fi  minor.minor . 

’ THEON 
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THEON  « Ztmb.  Sitit  tres  magnitudines  * A r,  c r alie  tifdtm 
equulei  numero  A <[,binefumpte  c r in  eidem  ratione, pcut  quidem ‘ii 
t,pc  A ad  >,/?« t$  (,ad>,pc<,td[Ex  equli  tutem pt mtior  «, quam }. 

D ico  quii  cr  A, quim  '.mtior  erit, er p equtUs, equulis, crp  minor, mi 
nor.  Qgontam  enim  mtior  ejl  ‘,quim  rpdia  tutem  quedam  A,mtior  tu- 
tem ti  etniem(per  8 quinti)mtiorem  rttionem  htbet  quim  minor.igitur 
• ,ti  f,mtiorem  rttionem  htbet  .quim  ytd  Atfei  pcut  tfl  quidem  • . 

ti  C,pceft  A.td  '.peutq,  >,td  (.rurfuspc  [,ad  '.EtA,igit«rad',maio-  > 

rem  rttionem  habet  quim  [,ad'(  per  correltrium  4.  quinti)  Ad  etndem  i L 1 L IJ1I 
autem  rttionem  hibentium,maiorcm  rttionem  babens,  maior  eft  (per  to  • ( y >>  A 

quinti)maior  igitur  eft  A, quim  [.  Similiter  quoq;  oflendemus.quodp  equi 
bt  eft  ‘ ipft  y.equtlis  erit  ey  A,ippf,eyp  minor, minor. Si  fuerint  igitur  tres  magnitudines,  cr  alieeif- 
dem  equies  numero , binefumpte  c T in  eidem  rttione,ex  equali  tutem  primt  tertia  mtior  fuerit,  c T 
quarta  fexta  mtior  erit,ey  p equulis, equulis  :cr  p minor,  minor: quod  oportebat  dcmonftrtre. 
Euctid.cx  Ctmp.  Propoftlio  »«. 

1 fuerint  quotlibet  quantitates  alixep  fecundum  earum 
numerum.quarumquxcp  dux  ex  prioribus  quibuscp 
duabus  ex  pofterioribus  peruerfim  comparatxfecua. 
, dum  proportionem  earum  fuerint , ncccfle  quoqi  eft  ut 
] fifuerintinproportionalitatexqualitatis  priorum  pri- 
ma ultima  maior,  & pofteriorum  prima  ultimaefte  maiorem:  ft autem 
minor, minorem : fi  ueroxqualis.&xqualem. 

Campahvi.  Secundum  antecedens,  (int  tres  quanrita-  t f 

»e$  t b e.fumanturtp  ali»  tres  qua;  funt  f cd.SC  (it  proportio  a 1 " 

adb,  iicut  c ad  d,  fit  b ad  e.ficut  f ad  c,  dico  quod  ii  a eft  maior 

e, f  erit  maior  d,  fit  ii  minor, minor : fit  ii  rqualis,  aequalis,  hoc 
autem  probamr  per  eafdem  fit  eodem  modo.quo  prxcedenj,  ( 
lienimafitmaiore.critmaiorproportioaad  bquamcad  b, 
quare  maior  c ad  d.quam  e ad  b,8t  ideo  maior  quam  c adf.ma 
ior  igitur  f.quam  d,per  fecundam  partem  to.quod  eft  propoli 
tum.Qjiod  fi  a fit  minor  e, erit  tandem  minor  cad  d.quam  ad 

f. quare  per  eandem  partem  eiufdem  f.erit  minor  d. Si  autem  a t 
iitarquaiis  e.fequitur  ut (itproportiocadd.ficutcadf, igitur 
per  fecundam  partem  nonam  erit  f «qualis  d : quod  eft  pro-  , 
pofitum. 


f 


Euelii.  ex  Ztmb.  Theorema  i>.  Propoption. 

Si  fuerint  tres  magnitudines  &alix  eifdem  xquales  numero,  binx 
fumptf8£  in  eadem  ratione,fueritautcm  perturbata  carum  proportio, 
ex  xquali  uero  prima  tertia  maior  fuerit,  &C  quarta  fexta  maior  erit,&  fi 
xqualis,xqualis:&  fi  minor.minor. 

THEONtr  Ztmb.  Sint  tres  magnitudines « A y,ey  alie  eifdem  nu- 
mero equies  Ai[, binefumpte, cr  in  eidem  ratione, /it  autem  earum  pro- 
portio perturbata, pcut  quidem  • ,td  (Jic  ■ ,ti  [.peutq;  (,td  >,pe  A,ti  >,ex 
equuli  autem  « ,quam  y,pt  mtior, iieo  quod  ey  A.qutm  !,  maior  erit,eyp 
equths, equulis:  cr  P minor, minor.  Quoniam  enim  mtior  eft  «,  quum  >, 

C 7 iit  quedum  (■.igitur  (.per  8 quinti)‘,ai  imiorem  habet  ratione  quim 
>,td  1 .Sed pcut  quidem « ,td(,ftc  ',ud  f, peutq;  >,ud  r.rurfus pe \td  A,  ey 
>, igitur  ad[,maiorc  rationcmbabet.q  i,  ad  Ap  correlarium  quarte  quinti) 

Ad  quam  autem  etdem  maiore  ratione  htbet  ila  minor  eft( p 1 0 qntijminor 
igitur  eft  f, quam  A,maior  igitur  eft  A, qf.  Similiter  quoq;oflendcmut,<pey  ' * 1 1 ■>  J A A \ [ 
p equulis  fuerit  ‘,ipp  y, equulis  eriteyA,ipp[,<y  p minor,minor.  Si  fuerint  igitur  tres  magnitudines  et 
the  eifdem  aquales  numero  bma  fumpta  cr  in  eadem  ratione, pieritq  perturbata  earum  pro portio *x 

equuli 
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aquali  autem  prima  tertii  maior  fuerit, er  quarta  fexta  maior  erit,  er  fi  a qualis,  aqualis,  er  fi  minor, 
mnortquod  demonftrare  oportebat. 

Euclidex  Camp.  Propofitio  u. 

I fuerint  quotlibet  quantitates  aligcp  fecundum  earum 
numerum,quarumquxquedux  fecundum  propor. 
tionemduarum  exprimis  inxqua  proportionalitatc, 
proportionales  erunt. 

Campanvs.  Demonftratis  antecedentibus  ad  aquam  proportiona 

litatem.hic  demonftrateam,  . 

8Cpnmd,ciim  quantitates  duorum ordinum  funt  1 

dncfir  proportionales . Non  eft  autem  neceiTe  ut  i.  , 

demonffi  aretur,  nili  cdm  in  utrocp  duorum  ordinu  s j 

funt  tantum  tres  quantitates . Perhocenimeuiden-  m t ^ 

ter  feqtjjtur , ctim  in  utroqj  ordine  fucrint4quan- 

titates,  & deinceps , & ideo  etiam  non  oportuit  eius  ♦ 1 ' 1 

antecedens  demonftrari,  nili  folum  ctim  in  utrotp  * 1 1 • t ' ' ' " ' 1 

ordine  lunt  etiam  tres  quantitates.  Sint  igitur  tres  V 1 — 1 ' i > — ' ■ i 

?uantitatcs,  ab  e,  fumanturip  tres  alix  quae  funt cd  e u t— t * 1 1 

St  fit  proportio  a ad  b, ficut c ad  d,  & b ad  e,  ficut d /»  • „ >— < 

ad  f.dtco  qudderit  a ad  e,  ficut  cad  f.  Sumam  enim 

‘g  ad  a, 81  It  ad  c,(  que  multiplicia.  Itetp  k ad  b,&  I ad  d cque,&'  rurfus  m ad  e. St  n ad  f (que.  eritqt 
per  quartam, g ad  k .ficut  h ad  1 & kadm.ficut  lad  n,  quare  per  io,fi  g eft  maior  m.crith  ma- 
jor n.Jdi  minor, minor:8t  fi  xqualis , xqualis  igitur:  per  diffinitionem  inconrinuae  propor- 
tionaiitatis , proportio  a ad  e,  eft  ficut  e ad  f.quod  eft  propofitum.  Poteft  quocphoc  demon- 

ftrari  per  is  huius.fumptis  gk  m,ad  a b e,8c  Ii  1 n ad  cd  f.jque  multiplicibus, erit  enim  per  ir.gad 
V,  ficut  h ad  1,81  k ad  m, ficut  lad  n. Cxtera  pertrafla  utprius.  Quodfifuerintquantitatesplu- 
res  tribus  in  utrocp  ordine, utpoie  quatuor, additis  p St  q,ita  quod  fit  e ad  p.ficut  f ad  q,  erit  iterfi 
a ad  p.ficut  c ad  q, erit  enim  a ad  e,  ficut  c ad  fihoc  enim  demoftrarum  eftdublans  igitur  b St  d,  e- 
runt  tres  quantitates  a e p,8f  ali{  tres  c f q,ut  proponitur, quare  a adp.ficut  c ad  q.  Sicutlp  demon 
ftraiur  de  quatuor  per  nes , fublato  uno  medio , eodem  modo  demonfirabis  de  quinq)  per  qua- 
iuor.fubbtis  duobus  mediis, 8t  de  fex  per  quinqi.fublatis  tribus ,8C  fic  deepteris. 

Euclid.exZamb.  Theoremati.  Propofitio  ii. 

Si  fuerint  quxlibet  magnitudines  Sialix  cifdem  xquales  numero 
binae  fumptae  in  eadem  rationc.etia  ex  xquali  in  eadem  ratione  erunt. 

THEONexZimi.  Sint  qualibet  magnitudines*  A ',er  alia 
tifdem  aquales  numero  J <f,binafumptain  eadem  ratione,  ficut  qui 
dem  * ad  fi,  fic  * ad  •,  pcutq;  A ad>,fic  • adf.  Dico  quod  etiam  ex  a- 
quali  in  eadem  ratione  erunt, ficut  *,ad  >,fic  fadf.  Sumatur  quidem 
ipfitrtm  ■>  faque  multiplices « •' , ipfarum  autem  As,  alia  quauis  a- 
que  multiplices « \cr  mfiipcr  ipfarum  >!,alia  quauis  multiplices » 
r.  Et  quoniam  eft  ficut  a, ad  .«,/ic  *>,ad  >,  erfumptafunt  ipfarum 
aque  multiplices * t, ipfarum  autem  f> , alia  quauis  aque  multipli-  r J 

ccs**,eft  igitur  (per  4 quinti)ficut  *,ai  «,  fic  0 ad \erperhocfi- 
euf  *,ad  r,\ic  r^ad  r.  Quoniam  igitur  tres  magnitudines  funt  • « m, 
cr  alia  eifdem  aquales  numero /ui  .binafumpta  er  in  eadem  ratio  * * # # A 

ne, ex  aquali  igitur(per  10  quinti) fi  excedit  r,ipfam  u,excedit  er ', 
ipfam  *,erfi  aqualis,  aqualis:  er  fi  minor, minor.  Sunt  autem*  >,  ipfarum  * ‘,,aquc  multiplices,  er  » e"» 
ipfarum  , folia  quauis  aque  multiplices  :eft  igiturCper  6 diffinitionem  quinti)  ficut  *,adrjic  u, ad  f.  Si 
fuerint  igitur  qualibet  magnitudines  er  alia  cifdem  aquales  numero  bina  fumpta  in  eadem  ratione 
etiam  ex  aquali  in  eadem  erunt  ratione: quod  demonftrafje  oportuit- 

EuclidcxCamp.  Propofitio  1/. 

I fuerint  quotlibet  quantitates  aliae cp  fecundum  carum  numt 
rum,quarum  ex  prioribus  quxcp  dux  fecundum  proportio, 
nem  duarum  ex  prioribus  indiretfie  proportionatx,in  xqua 
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proportionalitateproportionales  erunt. 


Campa- 
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Camfanvs.  Dcmonftrar  rquam  proportionaliorem  in  quantitatibus  duorum  ordinum 
indirecte  (Tue  perueriim  proportionalis . Nee  tft  necefle  quod  dtmonftrctur.niE  cum  in  utroa 
quotum  ordinum  funt  tantum  tres  quanmarcsipcrhoe  enim  euidenter  fequirur  quxcunm  po- 
nan  tut  in  utroqt  ordine, ficut  in  praemitia  de  direfle  proportionatis  dcmonrtratum  tft.  Sint  igi- 
tur tres  quantitates  abe.fumanruripalix  tresqux  r 

linifcd.&litproporrioaadb.lkut  cad  d.Sibad  £ ' 1 -i 

e.licutfadc.dicoquddeiitaade.ficutfadd.Suma  A 1 — ' < 

enim  g ad  a.fii  h ad  t,&  kad  f, atque  multiplicia,  ‘ 1 i 

itemqi  ladb.de  made,&  n ad  d xquc.mttp  per  4,  b I — . . | 

g,adl,licuthadn,&:pcrir,ladm,ficutkadli,qua-  m b—  1 t 

repcrn,figaddirfuperm,&  k addit  fuper  n :& fi  » , 1 

minuit.mtnuir.&fixquar.xquaricrgoperdiffini-  t , e . t 

tioneminconiinux  proportionalitans,  proportio a * 

ade.eftficutfaddquodcrtpropofmim  ' 1 1 ‘ ‘ 1 " 1 1 

Poteft  quot;  8£  Hoc  dcmonftrari  per  dedmiter-  e t , ._«  i \ g 

tiam  huius, lumptisg  Imad  abe,&  k hn.adfcd, 

xque  multiplicibus, erit  enim  pcrdccimamquintam  gad  l.ficut  had  n:Sf  I ad  m.ficur  k ad  li.cxte 
ra  pertrafta  ut  prius. Conuenientius  tamen  demonftrantur  liare  &pr{mifla, fecundum  primum 
modum.  Quod  (i  plures  tribus  fuerint  quantitates  in  tttrotp ordine,  utpotc  quatuor  additis 

p &q,iraqudd  liraadbiicutd  adq,&  bade,ficutcadd,&ead  piicutfadc.erit  iterum  a ad  p fi 
eut  f ad  qcrit  enim  per  prardcmonfhata  a ad  e, ficut  c ad  q.Sublatis  igitur  b K d,  erunt  tres  quan- 
titates a e p,&  ali  j tres  fc  q,ut  proponitur, quareaad  p.ficut  f ad  q.Sic  igitur  demofhatur  de  qua 
tuor  per  rre$,fub[ato  uno  medio. Eodem  modo  dcmoftrabis  de  quinip  per  quaruor,fublaris  duo 
bus  medijs,&  de  fex  per  quinqt.fublaus  tribus, &:  fic  in  exteris, 

Euclid.exZamb.  Theorema  tj.  Vropofitio  ij. 

Si  fuerint  tres  magnitudines.aliaecp  eifdem  aequales  numero  binae, 
fumptac  in  eadem  ratione,  fuerit  autem  perturbata  earum  proportio, 
etiam  ex  aequali  in  eadem  ratione  erunt. 

T H E O N ex  7,amb.  Sint  tres  magnitudines  • t y,c  di*  eifdem  aquelet  numero  bine  fumpta  in 
eadem  ratione  A *fjit  autem  perturbata  tp forum  proportio,  fi 
cut  quidem  « ni  A,ftc  • ai  /Jicutq;  (,ai  >jic  '■  Dico  quoi 

eft  ftcut  *,ai  >tpc  eft  *,ad/.  Sumantur, inquam,ipfarum 
eque  multiplicet  >•>«,  ipfarum  autem  y > /,  alia  quauis  1 que 
multiplices  s/sr.  Et  quoniam  aque  funt  multiplices  • t>,ipfarit 
* A , partes  autem  eoiem  modo  multiplicium  eandem  habent 
rationcm(per  isquinti)eft  igitur  ftcut «, ad  A,fic  -,ai  ■>.  Ac 
per  boc,ettam  ficut  < ,ai  !Jicu,ad  r,creft  ficut*, ad  A,fi<', 
ad  !,ty  ftcut  igitur  » ai  >,fic  u,ad  r ( per  1 1 quinti)  Et  quonii 
eft  ftcut  A,ai  ),ftc  cft  ■/ ad  <,cr  fumpta  funt  ipfarum  quidem  A 
y,*que  multiplices  > *,  ipfarum  autem  y >,  alia  quauis  aque 
multiplices  *»,cft  igitur  ftcut  t>^td\fic-,ai  u,  tr  uiciftim 
(per  tb  quinti)  ftcut  A, ai  u,fic  ,,ad  1.  Et  quoniam  ■>  *,ipfarii 
A y,aqucfunt  multiplices,  partes  autem  et  que  multiplicia  ean 
dem  habent  rationcm(per  15  quinti)eft  igitur  ftcut  f,aiy,  fic 
A^ai  *.  Sei  ftcut  A ai  a, fic  y,ai',cr  ftcut  igitur  o,ad  -Jic  n,ai  <(per  1 1 quinti)Rurfus  quoniam  a *,ip* 
forum  y ', aquefunt  multiplices, eft  igitur  ^aii.ficiai  u.  Sei  ftcut  y ai  >,ftc  >,ai  «>Cr  ftcut  *,aiy,fijy 
ai  u,c r Mctfitm(per  1 6 quinti)  ftcut  e ad  \ty*ad  u.  Oftenfum  tft  autem  9,  ftcut  e.ado,  c rfic  f,adr. 
Quoniam  igitur  tres  magnitudines  funt  proportionales  >'\cr  alit  eifdem  aquales  numero  . m f,  bi- 
na fumpta  in  eadem  ratione.ty  eft  earum  perturbata  proportio, ex  tquali  igitur  (per  1 1 quinti)  fi  exet 
iit  • ,ipfum \cr  excedit  -,ipfum  r,etp  aqualc,aqualc:crfi  minus, minus.  Sunt  autem  y «,  ipfarum  « 
tque  multiplices, ey  a /, ipfarum  y !, aquefunt  multiplicesteft  igitur  ftcut  >,fic  y,ai  /(per  b diffC 

ntttoncm  quintt)St  fuerint  igitur  tres  magnitudines,  c alia  eifdem  aquales  numero  bina  fumpta  in  ea- 
dem ratione, fuerit  autem  perturbata  ipfarum  proportio, etiam  ex  aquali  in  eadem  ratione  erunt  . quod 
demonftraffe  oportuit. 
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UBER  Q.VINTVS.  DI 

EuclU.  rtt  Cdtnp.  Propofitio  14. 

j I luerit  proportio  primi  ad  fecudum  tanqu.l  tertii  adquar 
tii.proportio  uero  quinti  ad  fecundu  tanquii  fexti  ad  quar 
tu.erit  proportio  primi  & quinti  pariter  acceptorum  adfe 
j cundu.taquam  fexti  &tertn  pariter  acceptoru  ad  quartu. 

“C  a m f a h v I.  Qjiodfecunda  propofuitdt multipli  d b g i e h 

«ibus , h«c  proponit  uniucrfaliter  dc  omnibus  propor-  , , 

tionibusunde  haec  eft  illa  tanto  comunior.quanto  mul  , , 

ttplicitatc  proportio  &fe  habet  ad  illam.quemadmodu  r 

1)  ad  pnmam.Sit  igitur  proportio  a b ad  e , ficui  d e ad  fi  ' 

St  item  b gad  c,licur  e h ad  fidito  quod  proportio  1 gad  e, eft  ficutd  h ad  f . Erit  enim  per  con  uer- 
fam  propornonalitatem.c  ad  b g.iicut  f ad  e hiquarc  per  1:  erit  in  aqua  proportionalitate  a b ad  b 
g,!tcut  e d ad  ehiergo  comuntftim  per  iS.agadgb.ficutdhadh  e itatji  per  a»,erit in  «qua  propor 

nonalitatea  gad  c, ficut  dh  ad  fiquod  eft  ptopoliium. 

Euclii.  exZamb.  Theorema  24.  Propofitio  14. 

i Si  primum  ad  fecundum  eandem  habueritrationem  & tertium  ad 
quartum  , habuerit  autem  8 C quintum  ad  fecundum  eandem  ratio- 
nem Sfifextum  ad  quartum,  etiam  compotita  primum  quintum  ad 
fecundum.eandcm  habebunt  rationem , 8 C tertium  & textu  ad  quartu. 

THEONer  Zamb.  Primum  etiam  * hai  fecundum  > eandem  habeat  rationem, 
er  tertium  f • ad  quartum  f, habeat  autem  cr  quintum  a •, ad  fecundum  > : eandem  ra- 
tionem  cr  fertum  • > ad  quartum  l Dico  quod  etiam  compofita  primum  cr  quinti! « « 
adfec  undum  >,  eandem  habebit  rationem:  ac  tertium  cr  /extumet  > ad  ipfum  ! quartu . 

Qgoniam  enim  t/i/tcut  a » ad  >Jic  eft  > J ad  {.couerfm  quoq;  ficut  > ad  A »,/>c  /ai  > >. 

Qaonum  igitur  e/i  ficut  at  ad  >,fic  * • ai  {ficut  autem  >adf,  r,pc  {ai  * » : ex  aquali 
igitur(per  ia  quinti )eft  ficut * # ad  A ',/te  <«  > ad  > ■>.  Et quoniam difiuniia magniludi' 
ites  proportionales  funt.compofita  quoq;  proportionales  er  ut  (per  il  quinti)  ficui  igi 
tura -ai*  hfte  au>ai*':efi  autem  cr  ficut  f-a  ai  rjic  \Oai!:ex  aquali  igitur  C per 
at  quinti)eft  ficut  • a ai  y,pcal  Oadf.  Si  primum  igitur  ai  fecundum  eandem  habuerit 
rationem  cr  tertium  ad  quartum,habuerit  autem  quintum  ad  fecundum  eandem  ratio - 
nem.crfcxtum  ai  quanumietiam  compofita  primum  cr  quintum  ai  fecundu  eandem 
habebunt  rationem  c r tertium  crfextum  ad  quartumiquoi  oportebat  iemonfirarc. 

Puelli  ex  Camp.  Propofitio  xf. 

I fuerint  quatuor  quantitates  proportionales,  fueritep  prima 
caru  maxima.Sfi  ultima  minima,prima&  ultimam  pariter  ac 
ccptas  cf  teris  duabus  maius  etTenecetTario  comprobatur. 

Campanv?.  Quod  hic  proponitur.nS  habet  locumificu  omnes  quatuor  qui 

tirates  funteiufdc  generis.  Sintigitur  qua  ruor  quintarii  eiufde  gcncris.proportioa  b ad  c d,(icut  c 
adfifiri|ia  b.maxima.Ne.-poportetponere  quod  f (it  mi  t g b e 

nimarquia  ipfum  ex  hoc  fequitur,  quod  ab  potita  eft  | i 1 1 L 1 1 - 

maxima:unde  no  poluit hoc  aufiior in  cdclufione  tan 

V-  qui  pofitionc.fed  potius  tanquipr(cedetis  politionis  *"  T ' - 

codulione.Dicoquddcum  ita  fuerit,  maius  eritaggre  c B a J 

gatu  ex  a b Bi  f quam  ex  c d Si  e.Cdm  enim  a b (it  maiore,  abfcind!  ex  a b,g  b «quale  e t (Imiitter 
quotp  quia  c d eft  maior  fiabfcindi  ex  c d,h  d {quale  f.  Erittp  per  hypothefin  a b ad  c b.licut  g b ad 
h d quare  per.19.ag  reliduii  ad  c h refiduutffcut  roru  a b ad  totii  cd.Ciim  ergo  a g fe  habet  ad  c h,(i 
eut  a b ad  cd,  fcd  a b eft  maior  c d, quare  a g maior  eft  c htadditis  igitur  utritp  duabus  quititanbu* 
g b fit  h d.ent  per  commune  fcientiam, aggregatum  exa  b fit  h d maius  aggregaro  ex  c d fit  g b:fit 
quia  d h polita  eft  «qualis  f,8t  g b, e: maius  enr  aggregatum  ex  a b St  fiqudm  aggregatum  ex  c d et 
ciquod  eft  propolitum. 

Euclii.exZamb.  Theorema ij.  Propofitio  it. 

,,  Si  quatuor  magnitudinesproportionales  fuerint,  maxima  earum  & 
minima, reliquis  maiores  erunt. 
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THEON»  Timt.  Sint  qi utuor  ma igmtudmej  proportionales  * f,r  a,'f.fi- 
tu t*fiady  *Jic « ad /.Sit nutem  maxima  eurum  • /, minima  utro  /.  Dico  quod ipfe 
* t cr  fiipfis  > <*cr  > maiores  funt  Ponatur.mquam  ( per  tertum  primifipfi  • a qua 
lu**,cr  ipfi  /aequalis  > ».  Quoniam  igitur  ejifteut  * fi  ady-t.fic  > ad/:  aquatu  a» 
tem  efi  • ipfi*  *,cr  ipfi  /aqualis  > »:e«  igitur  fieut  *fiady',fie*-ad>!,cr  quo- 
niam eft  fiat  totum  a fi  ad  totum  > ajic  ablatum  » • ad  ablatum  > t:tj  reliquum  igi 
tur>  fi  (per  19  quinti  )ad  reliquum  > a, erit  peut  totum ‘fi  ad  totum  > *.  Maior  au- 
tem eft  * fi, quam  r a-.maior  igitur  cd  - fi,ipfa  tS.E t quoniam  aqualis  ei}*!  ipp 
CT  fi!  ipfi /igitur*- C r /funt  a'qualetipfisr!s.nt  quoniam  fi  inaquatibus  aqua 
lia  addanutr,omniainaquahafient(ptr  quarti  communem  fenlentiam:)emigftur 
*(&  i afint  inaquales.er  ’ * maior  fit,  cr  ipfi  quidem  > fi  addantur  * • cr  /:  ipp 
utro  ! * addantur  ?!&  <, producentur  * fi  cr/ maiores  ipfits  > cr  ’ ■ Siquatuor 
igitur  magnitudines  proportionales  fuerint, maxima  cr  minima  earumjreltquii  m a 
tora  erunt:quod  demonftrare  oportebat. 

Noucm  fequentespropoGtiones.quas 
ad  25 adiccit  Campanus.nihil  in  Zam 
berto cis  refpondens  habent : ncc plo- 
res 25(11  uetuftioribus  Euclidis  cxcpla. 
ribus  rrperiuntur : quare  cx  additione 
Campani  efTe  uidentur. 


* r 


1 fuerit  quatuorquantitatu  proportio  prima:  ad  fecuda  ** 
maior  quam  tertia:  ad  quarta,  erit  coucrfim  e coirario  fe 
eundae  ad  primam  minor  quam  quartae  ad  tertiam. 

Campamv^.  Sir  proportio  a ad  b.maior  quam  c ad  d.dico  quod  erir  c c5 
uerlb.moddconrroriominorproportiob  ada.quamdadc.  Si  enim  eft  ea- 
l|  de  b ad  a qux  eft  d ad  c.crit  c coucrfo  a ad  b ur  c ad  d:fed  no  eft.immo  maior. 


At  uei  0 ii  eft  b ad  a maior  quam  d ad  c,f?r  e ad  a. ut  d ad  ceririp  cx  duodccima,cad  a minor  quam 
b ad  atquareex  prima  parte  decimare  eft  minor  b.Ideofy  ex  fe- 
cunda parte  3 .maior  erit  proportio  a ad  e,quam  a ad  b:&  quia 
per  conuerfam  proportionalitate.a  ad  c.ficut  c ad  d, erit  ex  duo 
decima  proporrio  c ad  d maior  quam  a ad  b,fed  erit  minor.re- 
linquitur  ergo  propofTrum.  Po  (Turnus  quoqj((i  libet)aftruere  * r 1 
propoli  tu  in  oftenfiuc.maniteftum  enim  eft  ex  prima  parte  dc- 

ciinx.quod  illa  quanrita5,cuius  ad  b eft  eadem  proportio  qua:  eft  c ad  d,eft  minor  a:eo  quod  poni 
tur  maior  proportio  a ad  b quam  c ad  d:illa  ergo  quiritas  nr  e.cdm  igitur  proportio  e ad  b ur  c ad 
d:erit  e conuerfo  b ad  e, ut  d ad  c.  Conftar  aurem  ex  fecunda  parte  ollauar,  quod  proporrio  b ad  a, 
minor  eft  qu.im  proportio  b ad  c.Itaquepcr  duodecimam, proportio  b ad  a.eft  minor  quam  d ad 
c:quod  uoluimus. 

Si  fuerit  quatuor  quantitatum  maior  proportio  primaead  fccudam 
quam  tertia:  ad  quarta.e  rit  permu  tatim  maior  proportioprimae  ad  ter3 
tiam  quam  fecunda:  ad  quartam. 

C a m p a n v s.  Sit  hic  quoque  proporrio  a ad  b maior, quam  c ad  d:  dico  quod  erit  permuta, 
tim  maior  proportio  a ad  c,quam  b ad  d.  Eadem  enim  non  enr , quia  tunc  quoqucclTet  permu- 
taumaadb,fKurctdd.Nequcniinonnamfihocponatur,(iritaquceadc,utbadd:erit<pex  duo 
decima , maior  proportio  e ad  c,  quamaadc:  quare  ex  prima  parte  decimx.c  eft  maiora.  Ita- 
que per  primam  pariem  oflaux,  proportio  cadb,  eft  maior  quam  a ad  b.Etquia  politum  eft, 
ut  fit  e ad  c.ficutbadd:  erit  permutarim  eadb,  ficutcadd:  ex  duodecima  igimr , maior  erit 
proportio  cad  d,  quam  a adb,  fed  politum  erat  oppofitum  , ucrdm  ergo  eft  propofitum. 

Oftcnfiu* 


< 


u* 


b 


LIBER  QJV INTV5. 

Oftenfiue  quoque  idem,  quemadmodum  in  prsrmiffa. 

Sumpta  enim  ead b,ur  c ad  d:crir  ex  prima  parte  dccimp , 
c minor  a:quia  ex  prima  parte  o&auar.maioreiita  ad  c, 

quimcadc.Scdexpermurataproportionalitarc.eftcad  . . . _ 

c,  ut  b ad  dugitur  ex  duodecima,  a ad  c cft  maior  quam  b c »■  * 

ad  d:quod  cft  propofitum 

Si  fuerint  quatuor  quantitates  quarum  primx  ad  fecundam  fit  ma- 
ior  proportio  quam  tertiae  ad  quartam  .erit  quoque  coniunctim  ma- 
iorpropotio  primx  & fecundae  ad  fecundam  quam  tertiae  & quar- 
tae ad  quartam. 

• Campanvs.  Sit  maior  proportio  a adb,  quJmc  ad  d : dico 
quod  maior  erit  totius  a b ad  d, quam  rotiuscdaddiquiaipia  ne- 
que erit xqualis.ncq;  minor.Si  enim  irquabs,  tunc  cntdtliuntfiim 
i ad  b utc  ad  d.St  autem  cft  minor , Iit  ebad  b , utc  d ad  d rrirq;  ex 

duodecima, maior  proporrioeb  ad  b.qudm  a b ad  b.iraip ex  prima  1 

pane  decima  cb,cftmaiorquamab:&perconcepiioncm,  ema-  c S 

ior  quam  a.quare  ex  prima  parte  oflauit,  maior  eft  proportio  e ad  b.quam  a ad  b:fed  e ad  b eft  ut 
cad  d pcrdifiunftam  proportionaliratetmeo  quod  erat  e b ad  b.utc  d ad  diergo  per  duodecimam 
c ad  d.eft  maior  quam  a ad  bihoc  autem  eft  contra  hyporliefin.  Idem  etiam  oftenfiue  Ciim  enim 
propofitum  (it  quod  maior  Iu  proportio  a ad  b.quam  c ad  difit  proportio  e ad  b.ut  c ad  dierttipex 
prima  parte  dectmar.e  minor  a.Idcoip  ex  communi  Icientia.e  b erit  minor  quam  a biquare  ex  pri- 
ma Farte  otfauar, maior  erit  proportio  a b ad  b.quam  e b ad  b.  At  uero  proportio  e bad  b eft  per 
coniunftam  proportionalttatcm.ficutc  dad  d.pofitum  enim  eft, ut  fite  ad  b,  tanquam  c ad  d igi- 
tur  ex  duodecima, maior  cft  a b ad  b, quam  c d ad  diquod  eft  propofitum.  & 

Si fuerint  quamorquantitates.quarumprimxSffccundx  ad  fecun- 
dam fit  maiorproportio  quam  tertix  & quanx  ad  quartam  , erit  quo- 
que difiunefiim  proportio  primx  ad  fecundam , maior  quam  tertix 
ad  quartam. 

Campanvs.  Sit  proportio  ab  ad  b.maior  quam  cd  ad  • 

d:duo  quod  eiir  diiiun itim, proportio  a ad  b, maior  quam  — 4 , * , 

c ad  d:alioqui  ci  ir  xqualis  ucl  minor.  Quod  fi  xqualis , erit  . 

per  coniun&am  proporrionalirarem  a b ad  b,ur  c d ad  d.  Si  c <T* 

autem  rainor.em  maior  c ad  d.quam  a ad  b:ergo  per  prxmiflam,  maior  erit  c d ad  d , qua'm  a b ad 
brquod  eft  inconucmens.quia  pofttum  eft  quod  minor,  uerum  eft  ergo  quod  dicit ur.Quod  etiam 
oftenfiue  aftruemus,hoc  modo. Ponemus  enim  ur  propor 

fio eb ad b.fitran quam  proportio cd ad d:erirtp ex  prima  4 c h 

parte  io,c  b minor  quam  ab,  quare  ex  communi  fcienna  e *“““  1 

cft  minor  quam  a,  minor  igitur  eft  ex  prima  parte  8,  propor  *— — « 

tio  ead  b.qu.im  fit  a ad  b:fed  proportio  e ad  b,  eft  ficut  c ad  e 

d, exdifiun^laproporuonalitatcitaquecx  u.proportioaadb.eft  maiorquam  fircad  d:quodeft 
propofitum. 


}o  Si  fuerint  quatuor  quantitates.quarum  primx  & fecundx  ad  fecun- 

dam fit  maior  proportio  quam  tertie  STquartf  ad  qua  rtam,eritcucr(iin 
minor  proportio  primx  &C  fecunda:  ad  primam  quam  tertix  & quar- 
tx  ad  tertiam. 


Campauvs.  Sit  maior  proportio  ab  ad  b,  qudmcd  ad  d:  dico  quod  euerfim  minor  eril 
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proporrio  a blda.quimcd  ad  d:erit  enim  difiuflim  ex  4 p 

pi  scm  i. Ia,  maior  proportio  a ad  b.quim  c ad  d.Iracp  per  — «•-  • 

»6,erit  cconuerfo  minor  b ad  a, quam  d ad  c : quare  per  » >■■■■<  h 

anrcpnrmi(Tam,coniun&im  minor  erit  b ad  a,  qu.imc  « d 

d ad  c:  quod  eft  propofitum. 

Si  fuerint  tres  quantitates  in  uno  ordine.iteTnquetresinalio.fuemqp  «i 
primae  priorum  ad  fecundam  maior  proportio,  quam  primae  pofte» 
riorum  ad  fccundam.itcmcp  fecundae  prioru  ad  tertiam  maior  quam  fe. 
cudae  poftcrioru  ad  tertiam:erit  quoque  primp  prioru  ad  tertiam  maior 
proportio.quam  primae  pofteriorum  ad  tertiam. 

C imuanvi.  Sinrtres  quantitates  a .b,c,iremcpali* 
tres.d  c fi  fitqjmaior  proportio  a ad  b.quim  d ad  e.  Irem  cp  ^ 

maior  bad  c,qudm  e ad  fidico  quod  maior  erit  ptoporno  ■*. 

aadc,quamdadf.Sitenimgadc,uteadf:ent(pex pri-  | f f f . f - s 

ma  parte  o,g  minor  b:quare  ex  fccuda  partes,  proporrio  # p 

aadg,eftimiorquaaadb,mulromaiorergoeftpropor~  t'““'  i 1 1 ' 1 

tioaadg,qu  im  Jade:(iriraqfhadg,urdade:cntiyex  pri  f <-— ■ i 

m.i  parre  io,a  maior  h:  quare  ex  prima  parte  8,  proporrio  ^ | 1 

a ad  c maior  eft  qu.iin  proporrio  ii  adc.  At  uero  proporrio 
li  jdc.edperarqiMin  piopoi  nonali  ratem, licut  d ad  f:eft 
enim  h ad  g,ur  d ad  e,&  g ad  c, ut  e ad  fugitur  ex  1 1 , pro- 
porrio a ad  c.eft  maior  quam  d ad  fiquare  con  ftat  propofitum. 

Si  fuerint  tres  qu.ititates  in  uno  ordinc.itemcp  tres  in  alio,  fuerittp  pro  >* 
portio  fecu  ndx  priorum  ad  tertia  maior  quam  primx  poftcrioru  ad  fe- 
cundam.itemcp  primx  priorum  ad  fecundam  maior  quam  Iccundppo 
fterioru  ad  tertiam, erit  maior  proportio  primx  prioru  ad  tertia  quam 
primx  pofteriorum  ad  «rtiam. 

Campa  hvi.  Sint  enim  tres  quiritares  in  unoordine,a,b,c:itelprresinaIio,d,e,f,queadmod5 
in  prp  miiTarfirfp  maior  proporrio  b ad  c.quarn  d ad  e:&  maiora  ad  b,qu2  e ad  fidico  quod  maior 
criraadc,quimdadf.Sirenimgadc,urdade:CTircpgmi-  | j t 

nor  b,  per  primi  parte  to;quare  maior  erir  pro  portio  a ad  g,  u 

quam  a ad  b.per  fecunda  parte  8:igirur  multo  maior  eft  a ad  b ‘ 1 ' c’  ‘ 1-1 

g,quameadf.Sirira<pliadg,ureadfieritcpamaiorh,expri  c \ *— •— • 

ma  parre  to.quare  proporrio  a ad  c, maior  eft  quam  h ad  c:ex  . r , , 

prima  parre  3.  Ar  uero  e « 1 1, proportio  h ad  c.eft  tanquam  d . "j  . f 

ad  ficoquddeftgadc,urdade,&h  adg,ureadf:  igitur  ex 
u maior  eft  proportio  a ad  c.quim  d ad  fiquod  eft  propofi  tum . 

Si  fuerit  proportio  totius  ad  totum.maior  quam  abfcifi  ad  abfeifum»  jj 
erit  refidui  ad  refiduum  maior  proportio,quam  totius  ad  totum. 

Campamvs.  Sint  dux  quanrirates  a &b,a  quibus  c de 

abscindatur  c & det  refidui  funr  e et  filirtpmqior  propor  t , , 

noa  ad  b.quamc  ad  d:duo  quod  maior  erir  proportioe  r . 

ad  f,qunmaadb:eriremmexa7,permutarimm3iorpro  J h f 

porno  aadc,qu.imbadd:quareex  jo.erit  euerfimmi-  a / 

nor  proporno  a ad  e, quam  b ad  fiigitur  rurfus  ex  27, permutarim  minor  erir  a ad  b , quam  ead  f:  . 
quod  eft  propofitum. 

Si  quotlibct  quantitates  ad  totidem  alias  comparcntur/ucritqt  cuiuf  ,4 
libet  procedentis  ad  fuam  rc!anu,l  maior  proportio  quam  alicuius  fub- 
fequentisaj  fuam.eritomniumpariteracccptarurnad  omnes  illas  pari 
ter  acceptas  maior  proportioquam  alicuiusfubfcquetiu  ad  fuam  copa 

rcm.aut 


1 


, i , 

e • " 
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rcm.aut  etiam  qu&m  omniu  pariter  acceptarum  ad  omnes  pariter  acce- 
ptas,minor  autem  quam  primae  ad  primam. 

“ Ca  m p a h v $.  Sint  tres  quantitate!  a,b,c,  relatae  ad  to- 
nde alias  qur  fint  d e f.fiiip  maior  proportio  a ad  d,  quam 
b ad  e X b ad  e (it  maior  quam  c ad  ftdico  quod  proporno 
abe  pariter  acceptatu  ad  d , e,  f.pariter  acceptas, eft  maior 

quim  b ad  e.uel  maior  quam  c ad  f,8t  etiam  maior  quam 

b 4Cc  pari  ter  acceptarum  ade8C  f pariteracceptasiKtpfa  eft  mi  nor  quam  a ad  d . Cum  enim  fit* 
ad  d maior  quam  b ad  etent  permutattm  a ad  b maior  quam  d ad  comunfbm  a b ad  b,  maior 

quam  d e ad  e-.St  iterum  permutattm  ab  ad  d e, maior  quam  b ad  r quare  per  pr,mtiram  a ad  d, eft 
maior  quam  a b ad  d e.Eodemcp  modo  probatur  maiorem  eflebad  e.quim  bc  ad  e f:  itaque  ma- 
ior proporno  eft  a ad  d.quam  b cad  e fcquare  permutarim  maior  eft  a ad  b c.quam  d ad  e f:et  con- 
iunfdm  maior  a b c adb  c quam  d e f ad  e fcK  iterum  pertnutanm  maior  a b c ad  d e f.quim  c b ad 

« f quare  per  pnenriltun.maior  eft  a ad  d,quam  a b < ad  d e fi  quod  eft  propofirum . 

qJMNTI  LIBRI  FINIS. 


Vtfittrigo-  t . 

c fuerit  asquiangulus  a 

d c f,fueritqr  angulus  / \ 

is  angulo  d.&angu-  / \ / \ 

ualis  angulo  e,K  pro  / \ / \ 

ibad  de,  ficurac  ad  ' , 


Ui  E V CLI  DIS  MEGARENSIS 

GRAECI  PHILOSOPHI,  GEOMETRIC  ORVM  ELE' 

mentorum > Liber fextus. 

EuclilexCtniptno-  Diffinitione!. 

Vperficies  fimiles  dicuntur,quaru  anguli  u- 
nius  angulis  alterius  aequales, lateracf  f quos 
angulos  continentia  proportionalia. 

CampisvI,  Vtfittrigo- 
nus  abe  fuerit  atquiangulus 
trigonodef.fuetitiji 
a aequalis  angulo  d , f 
lus  b*qualis  angulo  t 

portio  abad  de.  ficum  «u  . 

df.&bcadef.ipfieruntfi-  * c ‘ ’ 

miles.  , 

p Supcrfiaes  mutuorum  lateru.funt  inter  a b •.  d 

quarum  latera,incontin  ua  proportionalitas 
retranfitiuehabetur. 

Campanvs.  Vr  fi  duorum  quadrilaterorum  abc,d  ef, 
proportio  a b lateris  primi  ad  d c larus  iccudi  fuerit.fiait  pro 
portio  c f lateris  fecundi  ad  b c latus  primi, illa  duo  quadrila 
fera  dicuntur  morruorum  larcrum,  fiuc  mutekefia. 

Linea  dicitur  diuidi  fecunda  proportio  f 

* nem  habentem  medium  & duo  extrema.quando  eade  eft  proportio  to 
tius  ad  maiorem  fui  fe<ftionem,qux  eft  maioris  ad  minorem. 

Bnclii^xZmb.  Diffinitiones. 

Imilcs  figura:  recftilineae  funt.quar  & angulos  arqualesha- 
I bent  *ad  unum,&  quae  circa  angulos  f quales  funt  latera  pro 
portionalia,  a Reciproca: autem  figurae  funt,quadoinutra 


K*tu  fiL 
•r,  Pgfle- 
tim. 
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que  figura  antecedentes  & confequentes  termini  rationales  fuerinf. 

3 Extrema  & media  rationc,re<$a  linea  diuidi  dicitur  .quando  fuerit  ff- 
cuttotaad  maius  fcgmentum.fic  maius  ad  minus.  4 Altitudo  uniuf* 
cuiufquefigurx.eft  a ucrticc  ad bafin  perpendicularis  dedufta.  5 Ra- 
tio ex  duabus  rationibus.aut  ex  pluribus  conft arc  dicitur.quando  ratio 
num  quantitates  multiplicatar.aliquam  efficiunt  quantitatem. 

THEONnr  Z/mb.  Sit  atim  Mfiid>  A r itionem  Meni  ditm,  ueluti  dupli  /ut 
triplum  /ut  mumhbet  tlim.ty  yA/d  1 fieindem  quoe^  d/t/m.  Dico  quod  ipfiut  *nc r 
' fr/tso.ccnjiil  ex  * fi  idy  A,^j  cxy  Z /d *f.Vcl  quod  ipfiut n fi  id  y A r/lionn  quinti 
tM  multiplic/t/  in  ipfiut  yAtd  'frttioim  qutntititem, efficit  ipfiut  • fi  td-fritioncm. 

Sit  em m primum  « fi  qui m > A mtior.ey  y A ipfi  > /:cr  fit  quidem*  fi, ipfiut  y A dupU, 
err  * ipfiut  > / triph.quomim  igitur  > A ipfiut  • / tripli  ejt, ipfiut  lutem  y /i, dupli  efl 
• fi.-igitur  / fi  ipfiut  > ffexicuph  efl-.quoniim  fi  triplum  ilicuiut  duplicimtu,fit  fexicu 
pium, hoc  enim  eft  proprie  compofitio.  Vel  fic.  Quo  ni /m  * fi  dupli  efl  ipfiut r A '.diuidi  1 
fur  > fi  in  ipfi  y A equtIit,hoc  efl  * »,cr . fi.  Ef  quoniim  y A ipfiut  • / tripli  eft:  equila 
tutem  efl  •> . ipfi  eA-.ey/,  igitur  ipfiut  < ! tripli  efl  Id  propter  et, v < fi  ipfiut « / tripli  I 
efl.  Toti  igitur  •»  (.ipfiut  iffexicupti  eft.  ipfiut  igitur  « Ud  < [ntio  comeditur  per  y J 
A medium  kmitem,compofiticxipftut*fiidr  A(y  yA/d*  /ntione.  Similiter  tutem  { A fi 
CT  fi  minor  fuerit  r A,utrt<^  ipfirum  /fi  cr  • ffidipfim  colligitur.  Sit  enim  rurfut « fi  ipfiut  y «f 

tnph,ity  a ipfiut*  [fit  dimidii:  ty  quoniim  y A ipfiut*  [dimidii  ed.ipfiutiutir  f A p 
A tripli  efl  * fitigitur » fi  fefquiilteri  efl  ipfiut  'f: fi  enim  ilicuiut  dimidium  triplicmutjre 
bebit  ipfumfemcl  cr  dimidium.  AI  quoniim  tb  ipfiut  > A tripli  eft,&y  A ipfiut  '[dtmidil 
eft.quilium  efl -fi  equilium  ipfi y A trium, tihum  efl  >[  duorum. 

Quire  fefqui/lterum  eft  « C ipfiut  > /. Igitur  rufio  ipfiut  • fi  id >/. 
comeditur  per  > A mediumlimite:compofittexipjiut ‘filix  A,  f 

ey  >A  td<'ritione.  Sei  um  rurfut  fit  y A utricp  ipfirum  /fi  er  “ f 

ifmiior.ty  fit  quiddm •*  fi  ipfiut  > A dimidium.cz  r A ipfiut  *[fi. 
quitertium.  Qjjomam  igitur  quilium  eft*  fi  duoru , lilium  eft  r A 
quttuor.quihum  tutem  y A quituor.tihum  > [t riumtey  quilium 
. igitur  * fi  duorum, tilium . [trium-.comeditur  igitur  rurfut  ritio 
ipfiut -fiid<  f.per  y A medium  limitem, que  duorum  efltdtrii-.fi 
militer  quoq;  m pluribut.cr  in  reliquit  ctfibut.  Et  mtnifeftum  fi  A f t A f 
edjptodfi  icompofiti  r itione  queuis  uni  compofitirum  tufcritur.uno  fimpUcium  e itdo , reliqui  com 

Euclid.ex  Cmp.  Vropofitio  1. 

I duarum  reiflilinearum  fuperficierum  , irquidiftan  - 
tium  laterum  (iue  triangulorum , fuerit  altitudo  una, 
tanta  erit  alterutra  earum  ad  alteram,  quanta  fuabaGs 
ad  bafin  alterius. 

Campanvs.  Sintduo paralldogramma ibc.de f.tquilil alrirudinifidl 


K I a c f 


coefle  proporrionem  eorum  ficurbc  ad  e 
f ponam  illa  duo  parallelogr5ma  fuper  li- 
neam una,qu{  litgnverunrty  proprerhoc 
quod  funt  arqualis  altitudinis , inter  lineas 
srquidiftites.quarti  fir  altera  k n.  deinde  ex 
linea  gm.fuma  gc multiplice fecudii  que- 
ciirp  numeru  noluero, ad  b c,&  diuida  eam 
in  partes  f quales  bc, in  piitfns  li  QC  b,a  qui- 
bus &:pu(flog,duc3  f quidiftates  line*  ab,  ghbcf  e mghbcf  e m 

quae  funt  g K & h 1:&  complebo  fupcrficies  arquidi/tanriu  larcrfi,  K h dC  1 fecritiy  unaqujtp  carum 

pcv 
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per  , s primi, «qualis  a ciquare  ficut  linea  g e eft  mulli  piae  line*  b c:ita  fuperricirs  t k,fuperficicia 
e. Si  iimilticr  quorpad  lineam  e f.fumam  ex  linea  g m.lineamfm  multiplicem  fecundum  quem- 
cunque numerum  uoluero  ad  e f,3C  complebo  fupcrhciem  rquidiftamium  iaiet  um  dufta  linea 
m n iquidiftanter  lincx  d e,em<5  fuperficies  n fica  multiplices  fuperficiei  d f, ficut linea  m f iine{ 
e f.Et  quia  per  js  primi  fi  linea  gc  eft  maior  linea  f m.fuperficiej  k c eft  maior  fupcrficie  {,&  fi  mi 
nor,  minor,  & fi  xqualis,  «qualis, erit  per  diffinitionem  incontinux  proportionalitans , eadem 
proportio  bafis  b c ad  bafi n e f.qux  eft  fuperficiei  a c ad  1'uperficiem  d f.quod  eft  propofitum. 

De  triangulis  unius  altitudinis  idem  probabis  Si  eodem  modo  per  j 8 primi , duf  iis  Uncis  ab  ex- 
ircmitanbus  earum  quas  ad  bafes  fumes  multiplices.ad  ucrtices  triangulorum. 

Euchl.exZamb.  Theorema  i.  tropofmo  i. 

Triangula  & parallelogramma.qua:  fub  eadem  funtaltiiudinc.adfe 
inuicem  funt  ut  bafes. 

THEON»  Z imb.Smt  triangula  quidem  « (>,c r * ' uero  • *,CT  > / Jiu>  ei' 

dem  altitudine exijlentia  perpendiculari  fcilicet  ab', in  ( J.lufla.Dicoquid  ejlficut  C,, bafis  ad  > ',ba- 
fintfic ejl « (, .triangulum  ad‘,  ‘S.tr  unguli, cr  * ,,f>arallelogrammum  ad  , f.prrallelogrammi.Pro. 
ducetur  inqud(per  i po/luletHy  fi, ex  uiraq;  in  •>  ijigna.cr  pmmr(prr  i pnmijpfi  quidem  fi  > bafi, 
aquales, quotcunir  fi  .,©•  • t,tpfi  autem  , a, bafi  aquales  quoteunq-  / *,c r » ».  Conedanturij; * ».«•>,« 
■,Cr«».Hf  quoniam,  fi,fi;cr  • /.pbijnuicem  funt  aquales.cr  triangula  quocj;  fcr‘fi,fi' 

bunuicemfunt  equalia(pcr  > 8 primi)Qgod  multiplex  igitur  eft  > , bafis, ipfius  fi  • ,bafis,tammu!tiplex 
eft  cr  trianguli  ■»  o,Jrianguli  ‘fi, .Id  propterea.qudm  multiplex  eft  * ,,bafis,ipfius  a , bafis, tam  mu l 
tiplex  tftey*  ,,tnangulujpfius  •/,, trianguli, cr  fi  aqualis  eft  > ,,  bafis, ipfi  « \bafi  Oquum  tft(peh 
, g primi  )tnanguli  * a ^triangulo  ‘,  »,cr  fi  bafis  < ,,excedit  bafim  > a^xcedil  cr  trianguli  ■>  •'  s , tri- 
angulum a , \cr/i  minor, munis  (per  t diffinitione  quinti ) Qjatuor  iam  eiiftentibui  magniluditiibut 
duabus  quili  bafibus  hoc  eft  fi  ,,  cr  y duobus  aule  triangulis  hoc  eft  « fi  >,©■  • , J.fumpU  funt  aque 
multiplices  Jpfiul  quidem  fi  r, bafis, cr  ipfius  afi  y,trianguli,bafis  uidelicet  >,,cr  trianguli  ‘ / >,ip[o' 
rum  autem ,-c,bafiscr  ‘ C ',trianguli:aliaqd*uit  eque multiplicia, hoe  • - • 

eft  bafis  c x,c r triangulum  ‘ > >,cr  demonftratum  eft  quod  fi  excedit  ba- 
fis f y.bafin  > c, excedit  quoqi  cr  triangulum  * 1 >, triangulum  * * ,,crfi 
aqualis,aquale:etfi minor, minus.Efi  igitur ficut bafis  (>ad bafin ,*,fic 
triangulum  * f ,, ad  trianguli  « > ^(perfextam  diffinitionem  quinti. ) Et 
quoniam  ( per  41  primi  fipfuti  quidem  truguli  <■  fi  ,, duplum  eft  paralie 
logrammum « ,, ipfius  autem  * , ^trianguli  duplum  eft(perean  lemjpa 
railclogrammum  'y, partes  autem  eodem  modo  multiplicium(per  1 j quin 
ti)eandem  habent  rationemteft  igitur  ficut  trianguli  • fi  ',ad  triangulum 

• ralJicparallelogrammi'y^idparaBelogrammi>  f.Qmnidigiturpa-3  • ' 1 * * » 

tui  t ficut  quidem  bafis  fi  y,ad  bafin  > ajtc  triangulum  ‘fi,  ad  triangulum  *>', ficut  q:  triangulum  ‘Cr, 
ad  triangulum  • , *,fic  paraielogrammum  • , ad  ptraOelogrammum  ! ,,el  ficut  igitur  iper  11  qumti)b4 
fis  fi, ,ad  bafin,  <*,/?c  paraielogrammum  > >,ad  paraHelogrammi/,.  Trianguli  igitur  cr  paraUelogram 
mafub  eadem  altitudine  exijlentiaei^fe  inuicem  funt  ficut  bafestquod  demonjhare  oportebat. 

Euclid-  ex  Camp.  Propofitio  t. 

I linea  reda  duo  trianguli  latera  fecans^eliquo  fuerit  arquidi- 
ftans.eam  duo  illa  latera  proportionalitcr  feeare.Si  uero  prOe 
portionaliter  fccct,cam  reliquo  lateri  arquidif:  are  nccclle  eft, 

C>»r>Kv  s.Sit  triangulus  abe, cuius  duo  latera  a b & a c fecer  linea  * 

de,{quidiftanter  tertio  lateri  quod  eft  bc,dico  quod  eritpioportioa  dad 
d b ticutacad  ec,8c  ecouerfo.fi  fuerit  proportio  a d ad  d bficutaead  ec, 
linea  d e erit  xque  dilHs  linere  b c, protraham  enim  duas  lineas  c b&dc,  . 
eritipperj7primi,triagulused  b, xqualis  triSgulo  d e c,propter  id  quod  ‘ 

ipfifuntambofupcrlineSd  e.inter  lineas xquidlftantes,ita<ppcr  fccun- 
damparte7 quinti, proportio tridnguli  a d e ad uiruntpilloru.entuna,  ^ ' 
fed  proportio  eius.per  prpmiifam  ad  rriangulu  e d b,eft  licut  linex  a dad  . . 

[inci  d b,8C  ad  triagulii  d ec.ficut  line;  a ead  linea  ec.Ni  ipfecji  utroqt  illorii  eft  xqualis  lltirudl 
niS.quare  erit  proportio  a dad  db,ftcar  a ead  ec.quod  eft  pnmft.E*  fi  hoc  fu  erit,  erit  per  pr;mrisl 
ipfius  adeaJ  utrum  illorii  proportio  una,quare  pei  fecunda  parte  9 quinti, ipfi  funi  admulce  se. 
quales,  Jc  quia  ipfi  funtfuper  eande  bafin, uidelicet  lind  d e, 01  ex  cadtitl  parte : erit  per  tp  primi. 
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linea  d c rquidiftans  linear  b ciquod  eft  fecundum . 

Euclid.erXamb.  Theoremax.  Vropofitio». 

Si  rrianguliad  unum  Iateru  dufla  fuerit  aliqua  refla  linea,  parallelus 
proportionalitcrfccatipfius  trianguli  latera fi  triaguli  latera  propor 
tionalitcrfeflafuerinr.ipfas  feflionesconneflens  refla  linea, parallelus 
ad  reliquum  erit  ipfius  trianguli  latus. 

T H E O N ex  X amb.  Trianguli  enim  « t ^paraHelut  ai  latu  A y, agatur  <*  i.  Dico  quod efl  ficut  A a, 
ad  t «,/ic  eft  > >,ad . *.  Ccnnedantur  en  im  A', et,  s,*tpule  igitur  eftlper  J7  primi)triangulu  A * yrian 
gulo  r d vm  eade  enim  funt  baft  <i',cr  in  eifdem  paralleli!  *<,&(>.  Aliud  autem 
quodda trianguli*  d aqualia  autclpcr  7 qumtt)ad idem  cande  habet  rationem. 

Eft  igitur  ficut  trianguli t A/ < ,ad  trianguli  * * ',fic  trianguli  , S',ad  triangulum 
• at  <.Sed  ficut  quide  trianguli  AS', ad  trianguli  * * ‘,fic  efl  A S,ad  * *,fub  eadem 
nanq;  altitudine  perpendiculari Jclhcet  ab  > in  « A,dudacitm  fint, ai fiinuice  fiant 
ficut  bafes(per  1 fexti. ) Ac propterea  ficut  trianguli , '\cd  trianguli • a ',fie  y 
•M'  *,&■  ficut  igUuripcruquintfiASyadS  «Jic>  <.ai'a.  Sediamipfim  •(>  ' 
triongulijatera  *A,c*  >,proportionaIiter[eccntur,ficut  A S,adS*Jic  > <^i  1 », 
er  connedatur  d >.  Dico  quod  para  Ilei  ik  eft  S ',ipfi  A >.  Eifdc  nan<£  diffwfitis.quo 
nia  eft  ficut  A J,ad  S*,fic>',ad'  ‘,fed  ficut  quide  (n,ad  ■*  *,/tc  trianguli  (Sttad 
triaguli  « * ',(per  1 ferti) ficut  aute  > <,ad  • «,fic  trianguli  ,ad  trianguli  *^',(per  cande  )er  ficut 

igitur(per  1 1 quintiftriangulu  A at  *,ad  trianguli  *S'Jic  triangulum  , * <,ad  trianguli  * * >.Vtruq;  igi 
tur  ipfori  1 1 »,©• , at  ‘,triangulori,ad  • * >,  eandem  habet  rationem  (per  9 quinti.)  Aequale  igitur  ( per 
eandem)efl  trianguli  ^triangulo  r at  i,c r in  eadem  funt  bafi  i <, aequalia  autem  triagula  er  in  eadem 

bafi  exiflentia, etiam  in  eifilem  funt  parallehs(per  j?  primOparaiclut  igitur  eft  d ',ip[iA  ,.  Si  trianguli 
ad  unum  latut  igitur  ada  fuerit  paraBelm  aliqua  reda  liqta,proportionaliter  fccat  trianguli  lateratcrfl 
trianguli  latera  proportionaliter  feda  fuerint, i pfaa  fediones  coniungent  reda  Imea.paraUelut  erit  ad  re» 
liquum  trianguli  latui: quod  demonftraffe  oportuit.  Eutlid.er  Camp.  Propofitio  j. 

an» 
bafis  rclt» 
ucro 
triaru 


1 l ab  aliquoangulorum  triaguli  linea  refla  ad  bafin  dufla, 
j1  gulum  illum  per  aequalia  fecet,duas  panes  ipfius  bafis  r 
! quis  eiufdem  trianguli  lateribus  proportionales  eflir.  Si  ucro 
dux  partes  bafis  quas  linea  ab  angulo  dufla  diftinguit.rcliquis  trian, 
guli  lateribus  proportionales  fuerint,lineam  illam  angulum  per  aequa» 
lia  diuidere  necelTario  comprobatur. 

C A M e.  Sit  m goniis  9 b c, cuius  angulum  a diuidat  linea  a d per  «qualia, dico  quod  proportio  b 
d ad  d c.cft  ficut  b a ad  a c,<K  econucrfoiprorrahl  enim  b e.xquidtftanrcm 
a d,ac  producam  ca.quoufep  concurrar  cum  b c,in  punifto  ecrmj;  perpri- 
mam partem  19  primi,  angulus  eb  c,  «qualis  angulo  bad;& per  fecudam 
partem  eiufdem.angulus  c, angulo  d a ciquare  angulus  c,cii  «qualis  angu 
Io  e b a,  ergo  per  Textam  primi,  ea  eftatqualisa  b:&  ideo  per  pnmam  par- 
rem feptimi quinti, propornoe a ada  c,eftficutbaadac:fedperpncmif- 
fam.e  a, ad  a c, eft  ficut  b d ad  d c.ergo  b a ad  a c,  ficut  b d ad  d c.quod  eft  pri 
mum.  Secunda  parsquxcftconuerfa  primi  partis,  probabitur  conuerfo  ' 
modo. Manente  enim  eadem  difpofitione, fi  fuerit  proportiobaadac,fi-  * 
cur  b d ad  d c,quia  per  prarmifiam  e a ad  a c eft  ficut  b d ad  d c,enr  eadem  proportio  e a ad  a c.qux 
eftba  ad  a c.ergo  primam  partem  9 quinti  e aSCa  b funtxquales.quare  per  s primi  duo  anguli 
eK  eb  a, funt  arqualesiigirur  per  primam  & fecudam  partem  19  primi, angulus  b a d,cft  «qualis 
angulo  d a c.quod  eft  fecundum. 

Eudid.er  Xomb.  Theorema  s.  Propofitio  t. 

Si  trianguli  angulus  bifariam  fecetur,diipefcens  autem  angulum  re» 
flalineafecuerit&  bafinbafis  fegmenta,  eandem  habebunt  ratione  re- 
liquis ipfius  trianguli  lateribus  :&  fi  bafis  fegmenta  eandem  habue- 
rint rationem  reliquis  ipfius  triaguli  Ia  teribus.a  ucrtice  ad  feflione  con» 

iunfta 


«4» 


UBER.  SEXTVJ. 
iurufta  reflalinca  bifariam  difpcfcit  ipfius  trianguli  angulum. 

THEONn Zj b. Sit trianguli! * Cy.ficeturqiper j> primi )angulus fi  * >, bifariam per reflam Ii - 
neam  * -1.  Dica  quod  tft  ficut  ( /,ai  > Ajic  efl  fi  *,td  * Excitetur  enim  (per  i i primi)pery,ipfi  4 *,p< 
nBelui  > ',0-extenfit  f «,«  concurrit  in  ',ej  quantam  in  parallelos  **&'>, 
re/U  linea  * r,cecidit,angulus  igitur  *>  ,(per  19  prtmi,)aqualis  ejl  angulo  > 

• A.Sei  angulo  >*',is  qui  ejl  fub  fi*  s,fup ponitur  aqualis, 0 angulus  igitur 
fi*  S,ciquifub  * y ',e]t  angulo.efl  aqualis.  Rurfus  quoniam  m parallelos  * A, 

& y, refla  linea  cecidit  i*.  ( per  1 3 primi)angulus  exterior  fi*J , aqualis  ejl 
angulo  interiori  * 1 y.ojienfum  aute  efl  quod  angulus  * > ',  angulo  f*  /,eli  equa 
1 is,  0 ■ angulus  * > > igitur, angulo  <'y,efl  aqualis, quare  0 latus  * <,lateri  *>, 

(per  6 prtmi)f/l  aquale.  Ef  quoniam  trianguli  fi  y ',ad  unum  latus > y, parate- 
Ius  afla  ejl  * e>,prcportionahs  igitur  <fi(per  1 fexti,)o’  (per  1 1 quinti)  ficut 
fi.iyid>lrJlcfi*,ad*>.Acquiltsiutemtll,*<,ipfi*>.elligilurftcutfiJ,ad‘i  _ , 

p,fic  fi*ad*y.  Sed  efio  ficut  ( S,ad*  y.  ftc  fi*,ai  * >,0  conneflatur  * a.Dieo  quod  bifariam  fecatur 
angulus  fi  * >,pcr  reflam  lineam  * *.  Eiflem  nanq;  difpofitis, quoniam  tfl  ficut  fi  * >J>'  'fi  fi". ad* 

',fed  ficut  1 * i',ad  * y,fic<*,ad  * sC  per  fecunda  fexti,)trianguli  enim  fi  > •,  ai  unum  latus  '>,afla  ejlpa 
rallelui  * /,0- ficut  igitur  fi  *,ad  * y,fic  fi  *,ai  • ',(per$  qumti,)aqualis  igitur  ejl  * y,ipfi*  .quare  o” 
angulusquifub*'y,(perquintamprimi,)eiquiejlfub*  r \eft aquatis -Sed qui eflfub * .y/pcrefpn- 
mi)extcrioriqui  eflfub*  fi  J,efl  aqualis, angulus  autem  *y, ei  qui  uictfiim  eflfub  ’ * Singulo  efl  aqua • 
hs:igitur(**,equaliscfl  angulo  :.**t. Angulus  igitur  fi  * y,bifariamdifcinditurfub  * *,rcfla  linea.  Si 
trianguli  angulus  igitur  bifariam  fccetur,cum  aulcdifficfctns  refla  linea  fecuent  0 bafin.bafis  figmen* 
ta  ean  lem  habebunt  rationem  reliquis  trianguli  lateribus, 0 fi  bafis  figmenta  eandem  habuerim  ratio- 
nem reliquis  trianguli  lateribus, a uerticead  bafm  coiunfla  refla  linea  bifariam  fecat  ipfius  trianguli  an- 
gulum: quod  erat  demonfirandum. 

Euclid.  ex  Camp.  Propofitio  4. 

Mnium  duorum  trianguloru,quoru  anguli  uniusangulis 
iltcriusfuntacqualcs,Iatcracquosangulos continentia  lunt 
proportionalia. 

^ Canpan  vj.  Sint  duo  trianguli  a b c,d  e fxquianguli:fit<$  angulus  a «qua- 
lis an^uo  d:SC  angulus  b, angulo  e:&’  angulus  c angulo  6 
dico  quod  proportio  d c ad  a b,&  d f ad  a ceft  ficut  c f ad  b c 
ponam  enim  atubos  triangulos  fuper  lineam  unam  qux  fit 
ec.ica  quod  duo  anguli  unius  quierunt  lupcr  hanc  lineam, 
linr  xquales  duobus  alienus, qui  erunt  fuper  eandem.non 
quidem  medius  medio  aurextremusextremo : fed  medius 
umus.extremo  alterius : & ponam  duos  eorum  medios  an-  t 
gulos  in  eodem  pun^lo  coire, firlp  a fc.ipfc  idem  triangulus 
qui  ct  ar  a b c:&  quia  angulus  a f c eft  xquatis  angulo  c ,&  an 
gulusdfeangulo  c per  hypothefin:  erit  per  prima  partem  » 8 primi,  linea  a fxquidiftansd  e,&d 
fxquidirtans  a c:com plebo  igitur  fuperficicmxquidiftantium  laterum, quxfir  g fccritipper  14 
pnmi,g  a xqualts  d f ,8C  g d xquaiis  a f.Quia  ergo  per  fecundam  huius  ga  ad  a c,  ficu  te  f ad  f c,& 
per  eandem  e f ad  f c ficut  c d ad  d g:erit  per  7 quinti  d faJ  a c:Si  per  eandem  e d ad  f a,  ficut  c f ad 
fctquodeft  propofitum. 

Euclid.  ex  Zamb.  T beorema  f.  Vropofitio  4. 

Aequiangulorum  triangulorum  proportionalia  funtlatcra,quscrir' 
cum  xquales  angulos,  &C  fimilisfunt rationis  qux  1 1 
xqualibus  angulis  latera  fubtenduncur. 

T H E O N ex  Z amb.  Sint  triangula  tquiangula  * f > cr  <*>  s *qum  * 
habentia  angulum  qui  fub«(>ei  qui \ub*  > » efl  angulo, cr  angulum  qui  fub 
l * >ei  qui  fub  > * •tCrinfuper  angulum  qui  fub  a > A ei  qui  fub  * » *.D  ico 
quod  triangulorum  * fi  y cr  ^ > * latera  funt  proportionalia, qur  circum 
dtqualet  funt  angulos : eiufdemq;  rationis , qu/C  xqualibus  angulis  latera  fub' 
tenduntur.  Ducatur  enim  tn  redam  lineam  fi  >,  ipft  > ‘.Et  quoniam  angu * 
b » < > & * > fi  duobus  redis  funt  minores  C per  decimamfeptimam  primi ) 

tequalts 


/ 
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equalts  lutem  eft  angulus  • > (,ti  qui  efi  fub  d*  > «gulo.angiili  igitur  » ( y ty  * • ; .ductat  retiis funt  mi 
n oret.  Igilur  A * cr  ■ dprodufile.in  tongrejfum  ucniunt  .Congrediatur,!  onucnunlbj  in  fitc  quontd per 
hypothefin  angulus  * y '.ungulo «Aytfi equalsstparallelus  ejt  pirsS  primi ) A fi ipfi y e.Rurjui quonti 
per  bypotheftn.angulM  «y  Aequalis  efi  ungulo  < > > -.parallelus  efi, per  si  pruni,* y ipfi {..ParaUelogri 
mum igitur efi.fi*  * y.  Aequalis  igitur efi  fi *,ipfi*y,cr  • > ipfi!*- Et quonui per  i fcxtljnagult  A fi' ai 
lutul  unii fi'  parallelus  afla  efi  *>:cjl  igitur  ficui  /5 » ai*fijic  Ayady  '.Aequalis  uute  tjl  */<p/i  > *.  Sicut 
igitur, per  ■ ■ quinti ,«  *ady  *,fic  Ayady':&  uicijlim.per  i 6 quinti, ficui  *AadA  yjie  Ayady  >.  Rur 
(ut  quonum  parallelus  efiy*  ipfi  fifiefi  igitur, per  i fexti,  ficui  A t ud  y • jicfi*  ud  * '-Aequulil  autem  e/i 
/e' ipfi  * y.Slcutlgitur.lyud  r',fic*  e udet  ':uieijimigltur,per  '6qumll,fitut  A>ud  y *,ficy  ad'*. 
Quoniam  igitur  demonjlratum  e/t,quod  ficut*AadAyJic*y  ad  y 'ifieut  autem  ■ yad'*:fscy  'ad'*: 
ex  equuli  igitur, per  1 2 quinti,  fie ut  Au  ad*  y/icy  *ad*'.  Proinde  equiangulorum  triangulori propor 
tionaliu  funt, que  circum  eqiulel  angulo  1 funt  latera,eiu[demqi  ralionis.que  equahbus  angulis  latirt 
fublendunturtquod  fuit  demonfirandum.  E uclid.cx  Camp.  Propcftto  j. 

Milium  duorum  trianguloru, quorum  cutftorum  laterum 
feferefpicientiumcft  proportio  una.anguli  lateribus  pro» 
portionalibus  contcmi.arqui  l'ibr)nuicrm  efle probantur. 

C»  mpa  n vi.Hacccft  conuerfa  prioris.  Nec  fecit  ex  cadi  prxmiltaunamcon- 

cluiioiicin.ucucfttitin  1 8t)  huius,  quia  nec  eadem  figuratione, nec 
rudem  mcdns  demondrarur, quibus  prxe  edens. Sint  11.1  qi  duo  trian 
gulia  bc.de  f.fnip  proportio  ab  ad  dc,&  acadd  f.fuutbcadc  f.di 
<0  quod  angulus  a, cd  xquais  agulo  d,flf  angulus  b angulo  e,&’  an 
gulus  c angulo  f.  Conditui  fuper  lineam  e f,tn  oppoflra  parte  trian 
guli  d c f, angulum  f cgxqualcm  angulo  b,8f  angulum  e fgxqualc 
angulo  c.crttqtper  ja  primi, angulus  g.xqualts angulo  axrgoper 
pi  xmilTam,  proportio  a b ad  c g,&  a c ad  f g.licut  b c ad  c f, quare  a b 
addc,f>turadcg,&a  caddf.ficutadfg.igiturperfecudam  partem 


9 quinn.d  e.cdxqualis  e g,&  per  tandem  d f, aqualis  fg.quarepcr 
anguli  de  fi  _ 

gulus  triangulo  a b c, condat  ptopoliium. 


8 primi, duo  trianguli  d e f,3t  g e f.funt  xquianguli.quia  ergo  triangulus  g c f.eft  etiam  xquian- 


Uuclid.ex  Zamb.  Theorema  s.  Prepofitio  j. 

Siduo  triangulajatcra  proportionalia  habucrinqxquiangula  erunt 
triangula,&  arquales  habebunt angulos.fub  quibus  ciufdem  rationis 
latera  fubtenduntur. 

THEON  ex  Zamb.  Sint  bina  triangula  *fyey*<  f, latera  proportionalia  habentia: peut  «Aadfy, 
fc  ai'  /tficutq;  A y ad  * Jic  >/ad  *fi.E tprettrea  f cut  A‘ttd*  y,fie  > * ad*!-  Dico  quod  equlangulm 

efi*Ay  triangulum, triangulo  * ' fitequalesq;  habebut  angulos.fub  quibus  ciufdem  rationis  latera  fubten 
dunturthoc  e/l,  angulum  • A > angulo  *'fi:cr  angulum  Ay*  angulo  1 fi  A,cr  trfu  per  angulum  i*:  ,ar,g  u. 
lo'*fi.  Conflituatur  per  t j primi , enim  ad  retiam  lineam  ',ai  fgnaq  in  ea  'fi angulo  quidem  * A y squa- 
tis angulus  f'  '.angulo  aut  e*y  t equulis  quieftfub  'fi «.  Reliquus  igitur  angulus  qui  fu  bfa  y, reliquo  qui 
fub ' ‘ f efi  equalutequiangulum  igitur  e/l  triangulum  « A y. triangulo  fi' ». Triangulori I igitur  > t-y  cr 
fi  proportionalia  funt  latera.que  circum  e quales  funt  angulos,  per  4 fexti,eiufdemqi  Ir.an  gulis  latere 


f,  due  igitur  * • cr  1 fi  duabus  » • er  * / funt  equales.cr  bafs *I  bafifi  ■ eft  e qualis.  A ngulus  igitur  * ' fi.p 
I primi, angulo  ‘>!efi  equalis.cr  triangulum  * 'fiiper  4 primi/triangulo  » 1 fi  e/l  e quale, cr  reliqui  ait 
guli  reliquis  angulis  equales  erunt, fub  quibus  e qualia  latera  fubtenduntur.  A e qualis  igitur  efi  angulus  * 
fi'  angulo  ’fi',ey  angulus  > *t angulo  1 •!.  Et  quoniam  angulus ! '* angulo  '/•  efi equalis.fedangubtt » 
'fi  angulo  ■'  ( yter  angulus  *Ay  igitur  eiqiu  fub  fi'*  angulo  eft  equahs.ld  pro  a m 

ptcreacrimguluiaAyangiilodfieeftequalistcrinfuperangulusquiad  «cr  - 


qui  ad  *.  Aequiangulum  igitur  efi  triangulum  •»  > (, triangulo  * 'fi.  Si  bina  trian  / 

gula  igitur, later  a proportionalia  habuerint.equiangula  erunt  triangula, cr  / 
equales  habebunt  angulos.fub  quibus  ciufde  rationis  latera  fubtedunturtquod  j 
erat  demonfirandum.  1 


LIBER  QjriNTVR  14» 

EiidiJ.fltCi tmp.  Prepofitio  t. 

Mncs  duo  triaguli,  quorum  unus  angulus  unius  uni  angu 
lo  alterius  aequalis,lateracp  illos  duos  aequos  angulos  conti 
nentia  proportionalia, funt  inter  feinuicem  aequianguli. 

_ _ . Campa  nvs.  Mancatpriordifpofirio.Stlirfolu 

tnguluTbTstqualis  angulo  d * f,&  proportio  a b ad  d e.iicut  b c ad  e 
tdico  adhuc  duos  triangulos  a b c,d  cfcfleiquiangulos.Cnmlit 
prima  per  4 huius  propter  hypothefes  prxmiflsrconclufionis.a  b 
ade  g.ficutb  cade  ferita  b ad  d e.ficut  a b ad  e giquare  ptr  I et  un- 
dam partem  nona:  quinti  d e,eft  aqualis  e g.QuU  ergo  duo  latera 
d e Sc  e f trigoni  d e f funt  aqualia  duobus  lateribus  e g St  e f trigo- 
ni g e f,&  angulus  e unius  angulo  t alterius, quia  utertp  cft  aqualis 
angulo  blipfi  erunt  per  quartam  primi, aquianguh:6t  quia  e g f eft 
enam  aquiangulus  a b c.patet  propo litum. 

Euclid  e*  Zimb.  Theorema  t.  Propofitio  f. 

Si  bina  triangula  unum  angulu  uni  angulo  aequalem  habucrint.&f  dr. 
cu  xqualesangulos  latera  proportionalia.xquiangula  cruttriagula,8£ 
equales  habebutangulos.fubquibuseiufdc  rationis  latera  fubtedurur, 

1 T H E o N e*  Xamb.  Sint  bini  triangula  * 4 >,cr/'Aunm  angulumqutfub  f «>,«n i angulo  qui 

A /.aqualem  habentia.cr  qua  circum  aquales  angulos  „ 

latera  proportionaha,fi'Ut  A *,ad*>Jic'A,ad  A/.Dico  $ *■  b 

triangulum  ■«  A r.aquiangulu  eftipfi  triangulo  d ./>cr  equa 
km  habebit  angulum  * 4 >, angulo  A • /,cr  angulum  « > f,an 
gulo  a /i.Con/htuatur  emm(per  u primi, )aire Ha  lineam  A 
[.adfignatk  in  ea  A/,utri'p  tpforum  A*>&'  /f, aqualis  an 

gulas /A  •, angulo  autem  r A, aqualis  angulus  A /», reliquus  L 

iuitur  anvulus  qui  ad  A, reliquo  angulo  qui  ad « eft  aqualis.  f 
r ■ n..;. t.  trhnoulo  A af.Protortto 


quinti)'A,adA/,lic'A,aq*  /.  Aequaus igitur  rjuper  s>  q»>'-/-  - ,-rr  -- .■ — - — 

A rr  A /.duabus ‘A  cr  A t,funt  aquales, cr  angulus 'A /,(perhypothefin)angulo  • A j,e/l  aquali, .Ba- 

fi,  igitur ' /.(per  4 prim,)bafi  ■ /eil  aqualts.cr  triangulum  a '/.(per  eandem), nangulo  -*l4f + 
U,o-  reliqui  anguli  reliquis  angulis  aquales  erunt  alter  adten,  fub  quibus  aqualia  latera jubtendmwr. 
Aequalisigiturefl  angulu, A !: angulo  A / scr  qui  ad  ',ci  qui  ad  '.Sed  angulus  qutfub  A/.,„  cuifub  . 

aquilis, cr  angulu,  * > Ogitur  ei  qui  fub  A/  <,eft  aqualis.  Rereptum  autem  ecquod  angulus  tag, 
„ ’ , fub \ A/,  II, angulo  aquali,  eft.cr  reliquus  igitur  qui  ad  ?, reliquo  qur  adyft  aqua  „,aquiagulum 
igitur  ek  triangulum*  A r, triangulo  A, /.Si  ima  triangula  igitur  unum  angulu  unt  angulo  aqualem  ha- 
buerint cirem  uero  aquale,  angulos  latera  proportionaliaiaquiangula  erunt  i pfa  triigula,  cr  aqualet 
habebunt  angulos, fub  quibus  eiufdem  rationis  latera  fubtendunturiquod  demonUrajfe  oportuit. 

EurW.ex  Camp.  Propo/itioj. 

II  fuerint  duo  triaguli , quorum  unus  angulus  unius  uni  angu 
1 lo  alterius  xqualis.duoqs  fuoru  reliquoru  angulorum  lateri 
I bus  proportionalibus  cotenti.duoru  uero  demum  reliquo^ 
> ruuterqi  aut  neuter  reflo  agulo  minor^necciTeeft  illos  duos 
trianoulos  omnibus  fuis  angulis  inter  fc inuicem  aequiangulos  efle. 

CAM?AMvs.SintduotriJguliabc,def,fitiIiangulusa,*qu»  - 4 

Iis  angulo  d, St  propomoacaddf.ficutc  badf  e,8t  utertpduo-  a « 

. rumangulorum  b Si  e, auineuter.fit minor refio, dico eosefle  /\  A 

equiagulos.  Si  enim  angulus  c unius, eft  jqualis  angulo  falten  , / \ / \ 

patet  propolitii  per  prxmiflam.Sin  aure.litc  maior, fiarqi  angu-  */- \ 

lus  a c g,arqualis  eidc.erittp  per  ja  primi,mangutus  a g c.arquian  « c 

gvtlus  triangulo  d e Aquare  per  quarti  huius, proportio  a t ,adf:  • • / 
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ficurgc,  «ddf.fcd  ITcfuitbcadef.ergo  per  nonam  quinti.gc&bc, funt  vquales, ergo  ccranlir- 

om  pnmi  angu.usb.eft  xqua ilis  angulo  bgc.Si  ergo  neuter  duorum  anguorum  b SC  e fuctir  mi 
nor  reflo : accidet  duos  angulos  unius  nianguli  non  etfc  minores  duobus  reflis . quod  eife  non 
poteftper  i7pnmi.Quod  Ii  uterque  fueiitminorreflo,enrangulusagc  maior  reflo  perit  ori- 
nnquare  ti  angulus  e fibi  (qualis, eA  etiam  reflo  maior, quod  eit  contra  lirpotltefimquare  deftru 
ctooppofiro  remanet  propoiitum.  Oportet  autem  urruq;  angulorum  reliquorum, a ur  neutrum 
cBe  minorem  reflotpoilibile  enim  eit  in  eodem  triangulo, ut  in  triangulo  a b c,  lineam  g c eife  x’ 
qualem  b c:K  ideoema  c ad  unamq,  earum  una  proportio  per  7 quinti.Nec  tamen  erunt  trian- 
guli a g c « a b c arquianguh,  quamuil  unus  angulus  unius  fit  atqualis  uni  angulo  alterius  imd 
Idem  utangulus  a:Sf  proportio  lineata  c prout  et»  latus  magni  ad  a c prout  eit  latus  parui  • ficui  b 
c latus  magni  adgclatus  paruiturraqi  enim  rqualts.&f  hoc  eft.propier  hoc  quod  angulus  gmmo 
ris,elt  matorrefloidi  angulus  b mmons  mmor.Nam  in  omni  triiguio  duum  rquabum  laterum 
uterqtangulorum  qui  funt  ad  bafin.eft  minor  reflo. 

Htielid.  ex  Camp.  T beoremaj.  Propofitio7. 

Si  bina  triangula  unum  angulum  uni  angulo  aequalem  habuerint,  ' 
arcum  autem  alios  angulos  latera  proportionalia  , reliquorum  ucri 
utrunque  fimul  aut  minorem  aut  non  minorem  redo , arquiangula 
eru  n t tria  n gula  ,8i  equales  habebuntangulos,  circum  quos  proportio 
nalialunt  latera.  r 

..  S"lt  tinatrunguU  ‘Ayry*  s/jmm  angulum  uni  «n gulo  aqualem  haben- 

tia,eumfeftuetqmfub A.> „ qui eftf , J /Circum  autem </ios engu/os -A>Cr Sy/Jalera  proportio 
naiie  ficu, . A ad  A yjic  4 , ad  < /.  Rr/ig  uorum  nero  quiad  yj.primo  utrun^fmul  maiorem  redo  .Oie* 
jtiod aquungulum cft-Ay trungulum.ipft * \ /triangulo:  ey  egi ulit 
erit  angulus  < t.  y, angulo  A'/<y  reliquat  qui  ad  y, reliquo  qui  ai f . Si 
emm  inaquatis  eft  angulut  ‘Ay,ci  quifub  -> . /eft  angulo, alter  corii  ma 
ior  eft  :/it  maior  angulut  •*  A >,C r confli  ruatur  (per  i , primi)ad  at  re- 
dam Imeam.adfignumqi  in  ea  f,ipft  * </ angulo  aqualu  angulut  * A ». 

Et  quoniam  aquatis  eft  angulut  qut  ad  * n q ai  eS  ai  / , ry  angulut « is . 

« ?“M  A' /reliquat  igitur  angulut  ■■  * A rr/igiio  engu/o  a/i  eft  aqua 
lis.  Aequiangulum  igitur  eft  triangulum  - A '.frunguio  a,/.  Eft , g,,ur' 

(per 4.fertt)licut*(ad t -,ftcJ* ad>/ Sicut* A ,/* recipitur, ftc  ■*  > • / 

• tai  i'.  Et  ftcut  igitur(pcr  1 1 quinti)* A a/s  r,/ic  * A ai  A «.  Igitur(per  9 quinti)  - l,ai  utrunq;  ipforS 

r',f  , rationem, aqualis  igitur  ejiAyipft  ( Qgart  per  quintam  primi,  ty  anpulus  qui 

“ e',angulo qut  [ubA  • y eft  aqualis : fed  minor  redo  fubijciatur  angulut  qui  ai  y:minor  igitur  redo  eft 
angulut  qui  fub  ty  Cluar  e (per  ■ I primi) fg  * altrinfecm  ipfi  angulut  • • f, maior  eft  redo : cr  oflefum 
eft  quod  aqualis  eft  ei  qui  a Iftcr  qui  ad/  igitur, mater  eft  redo  Subijcitur  autem  minor  redo, quod  eft  ab 
fur  dum.  igitur  inaquahs  minime  eft  angulut « A y^ngulo  * 1/.  Aequatis  autem  eft  cr  qui  ad  « fignit  et  qui 
ada-.ey  reliquus  qut  ady  igitur , reliquo  qui  ad /eft  aqualis.  Aequiangulum  igitur  eft  trianguli  *A>,triall 
gulo  -ty/.  Sed  rurfut  fupponatur  tttrrn-  eorum  qui  ad  y/,non  minor  redo.  Dico  rurfus  quid  c r fic  eft  a- 
quiangulum  triangulum  - 1 y, triangulo  / . /.  E ifdem  nempe  difpofttisjimitiler  demonftraUmus  quid  a- 
quatit  eft  A y, ipft.it:  quare  ty  angulis  qui  ad  y,ei  quifublty  eft  aqualis. 

At  non  minor  redo  eft  angulut  qui  ad  y:n eqt  igitur  minor  redo  eftangu- 
lut  qui  eft  fub  fit  y.  Trianguli  igitur  A • y(per  17  primi)duo  anguli  duo- 
bus redis  non  funt  minoret, quod  eft  1 mpoftibile.  Non  igitur  rurfus  ina- 
quatis eft  angulut  - A y, angulo  * < /aquatis  igitured  autem  angulut  qui 
ad  n,ei  qui  ad  A aqualis.  Reliqiuu  igitur  qui  ad  y, reliquo  qui  ad /eft  aqua 
lis. Aequiangulum  igitur  eft  triangulum  « A y, triangulo  -t  t/.  Sibinaigi- 

tur  triangula  unum  angulum  uni  angulo  aqualem  kabuerint.circum  au-  A > . j 

rem  alios  angulos  latera  proportionalia,rttiquoru  nero  utrunq;  fimul  uel  minorem  ite/  non  minorem  re » 
do:aqmangula  erunt  triangula , ty  aquales  habebunt  angulos, circum  quot  proportionalia  funt  Utera: 
quod  oportuit  dcmonftra/]i.  E uclid.exCamp.  Propofttios. 

1 1 ab  orthogonn  angulo  redo, ad  bafin  linea  perpendicula 
J ris  ducatur .fient  duo  trianguli  partiales  toti  triangulo  8d 
fibrjnuiccm  fimiles. 


CORRB. 
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CORRRLAR.IV  Vfo 

Vndcetiam  maniftftum  eft,quia  in  omni  triangulo  re<?langulo,fi  ab 

ciusangulorccftoadbafin  perpendicularis  ducatur, erit  ipfapcrpcdicu. 
laris  interduas  fedtiones  ipfius  bafis  proportionalistitemcputru  (flatus 

inter  totam  balin  atqj  (ibi  contcrminalem  bafis  portionem. 

Campahv  s.Sir  trigonus  a b c,oi  tliogonus.eiuscp  angulus  a,rc£tusfi  quo  ducatur  a d per- 
pendicularis ad  balin ,dico  quod  uterque  duorum  triangulo- 
rum parnum.qui  funt  a b d.a  d c.fimilis  eft  rotali  triangulo  a 
b c ,&  unus  eorum  alrcri:eft  enim  uterque  ipforum  xquiangu 
lus  totali  per  31  primi.eo  quoduterque  eft  orthogonius#  in 
uno  angulo  communicat  cum  torali,  quare#  fibiinuicem 
funt  xquianguli,  ita  quod  angulus  b eft  {qualis  angulo  d ac,  * 

& angulus  b a d angulo  c,#  duo  anguli  qui  funt  ad  d,fibifnuiccm.#angulo  a totali  «qua lef, 
quare  per  4 huius, latera  xquos  eorum  angulos  refpicienria,funt  proportionaliatergo  per  ditfini 
tionem  funt  limites,  quod  eft  propolitum.  V rruntp correlarium  ex  Ius  euidenrcr  apparer. 

Euclid.cxZamb.  Theorema  8.  P ropofitio  6. 

Si  in  triangulo  redtangulo  ab  angulo  retflo  in  balin  perpendicularis 
agatur.qupad  perpendiculare  triangula, (imilia  funt  tori  & adinuierm. 

THEONot  2-mb.Sit  triangulis  reflangulu  * ( y.reflum  habens  eum  qui  [ub  fit  y^nguli.sy  exd 
tetur(  per  n primi  )ab  * in  fi  y,perpendicuUris « Dico  qubdfimile  eft  utrunqj  ipforum  * fi  fi,c  * * * 
trianguloru, toti  * fi  y,cr  infuper  adinuice.  Q30  nia  e nim(per  4 poftulatu  yquahs  eft  angulus  fi*  y,  an- 
gulo .<  fi  fi, re fl ut  enim  uterque  eft,comunis  aute  eft  ipforii  duoris  trianguloru  *fiy,ty*  1 e1, angulus  qui 
ad  reliquus  igitur  angulus * y A f eliquo  fi  * fi, eft  *qualts(per  jiprimi.)A  e quiangulu  igitur  elt  triangtl 
Ium  * fi  y,  triangulo  * fi  d.  Eft  igiturlper  4fexU)ficat  y f,fubtendem  angulis  reflum  * (y,tridguliad  fi  *, 
fubtendentem  reflum  angulis  ipfius  * fi  fi  trianguli:  ftc  eadem  * fi,fubtendens  angulis  qui  ad  y, trianguli  a 
fi  y^ti  ( fi,fubtenden(em  aqualem  angulis  C * fi,ipftut  * fi  fi,triangull,cr 
infuper  •«  y,ad  * fi, fubtendente  angulis  qui  ad  fi, communi  duorum  trian- 
guloris.Triangulu  igitur  « (■  y,tridgulo  * 0,aquiangulii  cft(per  7 ferti) 
crque  circum  aequales  angulos  funt,  latera  proportionalia  habet ■ Simile 
igitur  eft  triangulis  * fi  y, triangulo  * fi  fi,  (per  1 diffinitione  fexti.)Simili- 
ter  iam  ofte  demus  quii  er  triangulo  * * yjtmle  eft  triangulis  * fi  y,utrun  js  fi  y 

que  igitur  ipforii  • fi  fi,cr  * * y, trianguloru  ftmile  eft  toti  afiy.  Dico  etiam  quod  er  adinuieem  funt  fi- 
milia  triangula*  fi  fi, rj*  fi  y,Qjscmamcnim  reflue  angulus  fi  fi  *,reflo  angulo*  fi  y,eft  aqisahs(pcr  4 
poftulatum)fed et  angulus  fi  « fi, ei  qui  ai . oftenfum  eft, quod  eft  srqualisircliquus  igitur  qui  ad  e, reliquo 
quifubfi*>,eft  aqualis.  tiequiangulis  igitur  eft  triangulis  * fi  fi,triangu!o  * fi  y,  eft  igitur  fictu  fi  fiftpfiut 
* fi  fi, trianguli  fubtendens  angulis  qui  fub  fi  * fi, ad  fi  - ipfius  * fi  y,Srianguli  fubtendente  angulum  qui  ad 
y, aqualem  ei  qui  fub  ( * fi,fic  ipfa  * fi, trianguli  * fi  fi, fubtendens  angulum  qui  ai  fi, ad  fi  y,fubtendenrent 
angulum  qui  fub  fi*  y, ipfius  trianguli  * fi  y,scqualem  ei  qui  ad  fi,cr  infuper  fi*  ad*  y, fubtendens  reflat 
angulos.  Simile  igitur  eft  triangulum  * fi  fi, triangulo  *fiy.Si  in  rcflsmgulo  triangulo  igitur  ab  angulo  re- 
flo in  bafim  perpendicularis  agatur,  triangula  quse  circum  perpendicularem  fimilia  funt  toti  ejadinui* 
eem-.quod  demonftraffi  oportuit. 

CORRELARIVM.  Ex  hoc  maniftftum  eft, quod  fi  in  rcflsmgulo  triangulo  ab  angulo  reflo  in 
bafsn  perpendicularis  agattsrtaflajpfms  bafis  fegmetts  media  proportionalis.  Et  infuper  ipfius  bafis  c r 
uniufcuiufq;fcgmcntoris,latus  quod  ad  fcgmentum,medium  proportionaleeftiquod  erat  dcmonjlraJum. 
Ej scltd.ex  Camp.  Vropofitio  9. 

Vabus  lineis  propolitis  tertiam  inter  eas  fub  proportiona- 
li ta  te  continua  collocare. 

CAMPANvf.  Sinrduxlinexpropofirxab 
# c,  inter  quas  uolo  unam  lineam  in  propor- 
nonalitarecotinua  collocare.  AdiungSunam 
earum  alteri, fitip  tota  excis  copolira  a d.ira  quod  bd, fit xqua 
Lis  c,#  fu  per  totam  deferibo  fcmicirculum  a e d,#  produco  b 
cufqucadcircunfcrcntiam  perpendicularem  ad  lineam  a d, 
dico  lineam  b e , clfc  quam  quxrimus : produco  enim  li- 
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neas  c i & c d .critcp  per  i o tmii  .angulus  e totalis, reatus  :quare  per  primam  pirtl  corrclartl  pt». 
taill*.  proportio  a b ad  b e, ficus  b e a.i  b dquoj  eft  propolitum. 

Euchd.cx  Cmp.  tropofitio  to. 

Duabus  lineis  datis,  tertiam  eis  in  continua  propordonalitate  fub. 
iungere. 

Campanvi.  Sinr dux linex propofnx  a b SC  cquibus uolo 
tmiam  in  continua  proportionaliore  fubiungerc.  Coniungo  li- 
neam cangulantcr  ut  connngu.ciim  linea  a bhrepa  d.eixqualis. 

& produco  linei  a b ufep  ad  e.donec  fiat  b exqualis  a d:&  prorra- 
^a  linea  b d,. i puncto  educo  lineam  (ibi  xquidiitanrem,qujm& 
lineam  a d:produco  quoufqj  concurranrin  punfto  f.dico  igitur  li- 
neam d f.effequam  quxrimus:eft  enim  per  fecundam  huius, pro- 
portio a b ad  b e, ficu r a d ad  d f :fed  a b ad  b e, eft  ficur  a b ad  a d, 
per  2 partem  7 quinti.quarca  b ad  a d.licut  a d ad  d fiquod  eft  propofitum. 

Campani  additio.  Quod  fi  propolins  tnbus  lutei*  uelimus  inuenire  quanam, ad  quam  fit 
proportio  rerrix  ficut  prime  ad  fecundam : ex  prima  & fecunda  fiar  linea  una, & roricompofine 
tertia  angularireradiungatur,&  a communi  termino  pnmx  &C  fecunda:, ducatur  linea  ad  extre- 
mitatem terux.&  ab  altero  termino  fccundx  ducatur  huic  linex  xquidiftans : quoufcp  concurrat 
cum  rerria  in  continuum  reflumipprorrafta.eritcj}  per  fecundam  huius.lmea  quam  hxc  xquidi- 
ftans abfcinder:qux  quxntur, quemadmodum  (i  in  hac  figura  fuerit  prima  a b, fecunda  b e, ter- 
tia a d,  erit  quarta  d f. 


Zuclid. ex Camp.  Tropofitio  it. 

B adignata  linca.quoramcuqt  iubcaris.parrcm  ablcinderr.. 

Campanvi.  Sira  b linea  afTignara.ab  ea  uolo  aliquotam  parrem  urpotc  (cr 
ri.imabfcindere, coni  ungo  ei  angulari  ter  ut  contingit  Ii 
neamindelinitf  quantitatis, quj  Iit  ac:. i qua  refeco  tres 
xquasportiones.quxfunra  d,d  e.flf  e c,&  produco  U- 
neasc  b d f.libi  xquidiftantesidicoa  felTe  tertiam  a bieift  enim  per 

fecun  dam  huius.proporriocd  ad  d a, ficut  b fadf  a.quareconiutfiim 
c a ad  d a.ficur  b a ad  f a.  Cum  igitur  c a iit  tripla  ad  d a, patet  a f «fTe  ter 
tum  a b.quod  eft  propolitum. 


Tuclid.tx  Camp. 


Tropofitio  «•. 


V abus  lineis  propofitis,altera  indiuifa, altera  per  partes  di» 
uila.indiuifamquidcm admodum  diuifar diuidere. 

C.mpanvs,  Sinrduxlmcsrquasingularuerut.conungfrconiungam  a b 
! & a c.fitqj  abdiuifa  in  rres  uel  qualefiunquepornoncs:fignausin  a punftn  d SC 

e. uolo  fecundum  cafdem  portiones  diuidere  lineam  a ccrimigi 

tur  ipfas  angulanrer  coniunxero, protraham  tineam  b c St  xqui 
diftanteseid  f & cg.dicoiftasxquidiftanres  diuidere  lineam  ac 
in  partes  proportionales  partibus  a b, protraham  enim  f a xqui  f 

diftanrem  a b.qux  fecer  egin  punflok,cririp  per  fecundam  hu-  V 

ius,proporhogfadfa:ficutedadda,icgadg  f licuth  kadk 

f, quare&  ficut  b e ad  c d.pcr  14  primi  & fecundam  partem  7 
quinti,  quod  eft  propolitum.  Oportet  aurem  fecundam  huius 
tories  repetererquot  erunt  partes  hnexa  b, minus  una.  Aruero  54  primi  Sffeptim  am  quinti,  mf» 
nus  duabus. 


Quinque  fequcntes,ex  Zambcrto  Euclidis  propo» 
(Itiones  , praepoftero  ordine,  quacuor  ex  Campano 
prarccdentibus  refpondenr,nona  undecimae.decima 
duodecnnx, undecima  & duodecima  decimae  cu  addi 
done,decimatertia  nonae. 


Euclief. 
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twUd.a2.anb.  Problema  i.  Propoptio  f. 

Data  rctfla  linea.imperatam  partem  abfdndere. 

THEON» 2mb.  Sit data  reda line. t • A.oportetiamaipfa  • imperati  * 

partem  abfdndere.  Imperetur  tertia, cr  ducatur  ab  « reda  linea  » y, faciens  angu' 

Ium  cum  a A, cr  fumatur  contingens  pgnumfupcr  * itui  a.  er  poiutur  ipp , 

./,(periprimi)aqualis*  scr  ' >,cr conneflatur * y,crper*,ippA  y,(perii 
primi  IparaUelus  excitetur  * {■  Quoniam  igitur  trianguli  * A y,ad  unum  latus  ‘ y, 

ada  ell/x,  parallelus,  proportionalis  igftur  efttper  ifcxti)pcut  y a, ad  a « ,pcA  { 

ad  1 -.dupla  autem  eft  y *,ippus  a ..dupla  eft  igitur  cr  A Ijpfw!-.  TripUenm 
tft  A a.ipfiut  * /.  Data  igitur  reda  Unea  * <, imperata  tertia  pars  ablata  eft  « {tquod  ' 
dcuwnjiraffe  oportuit.  . 

Euclid.  ex  Z amb.  Problema  t.  Propofmo  i o. 

Data  redam  lineam  non  fedam,dat£  redae  lineg  * 
fedae  fimiliter  fecare.  . 

THHONcx Z dtmb. Sit  quidem d-xtsi rc&t lincd nonfefld <*  ue* 

ro  pt*  y, oportet  iam Uncam  •«  ^no fedamfecare  ftmihtcr Unea  « y.fcda . ( 

SU  linea  a yfeda in ftgnis  quidem*  •,crptafmt,ut  angulum  contmgen' 
tem  comprehendant, cr  comedatur  A y,et  per  a <,ipp  A y, paralleli  cxcitcn 
tura  ;,cr  ■ *,(p  er  3 \ primi)  cr  per  *ftpft  * A, parallelus  excitetur  a > «,  ) 

(per  eandem  )paraBdogrammu  igitur  eft  utrunq;  ipforum /#>  cr  ' ‘,aqua- 
Iu  igitur  eft  quidc  a tjpp{>,cr  • * ipfi  • >,Cr  nuonii trianguli  a . ,,ad  unum  lateru  . y.reda  linea  ada 
eft  •-  .proportionalitnigiturparallcluslper  ifcxii)ftcuty<,ad*  a,f,c  » o,ad*  a,  aqualis  autem  eft « o9 
ipfiAlcr'  a,ipfff.Ell  igitur(pcr  z quinti)ftcut  > >,ad . ajfc  A -,ad  -{.Kurfus  quemam  tnanguk  . . 
ad  unii  latus  ■ \ parallelus  ada  eft{*,proportionatit&  igitur  eft(per , fati  ftcttts  '.‘d**Jjc . /,ad{ «. 
patuit  autem  quolpcut  y >,ad  >*JicA  -,ad  - /. E/1  igitur  ficiU  quidem  , ^ '/£'  * 

,a,ad  a *Jic>  {,ad /..Data  igitur  reda  linea  nonjeda  • < ,data  reda  Imeafeda  • y, /militer  feda  eft. 

V^d  facere  oportebat^^^ ^ probleMAf  Propoptio  u- 

Duabus  datis  redis  lineis.tertiam  proportionalem  inuenire. 

TH  E O N re  'Zamb.Sint  dua  data  redaUnceJ ",cr  * scr  fitapnt  angu  ^ 

Ium  comprehendentes  contingentem.oportet  ipps  A*,cr*  y, tertiam  proportio 
nalem  inuenire.  Produ  cantur  enim  « ^ cr  * y,adpgna*  scr  ponatur  (per  a pri 
miftpft . y, aqualis A*,ey conncdatur  A r.crpcr  a(per}t  primi)ippA  y, pa- 
rallelus excitetur  a ..  Qaowi  igitur  triaguli  * a <,ad  unii  latus  a <, ada  ejl,paral- 
Idus  A y.troportionahtcrcPlpcr  i fexti)pcut . A,adfa,pc.  y ad  y S aqualis 
autem  eft  fa.ipft  ■«  y.eft  igitur peut*  had  *y,pc*  y,ad  y '.  Duabus  igitur  datis 
redis  lineis  < Scr  * y, tertia  proportionalis  eis  inuenta  efty^:quod  oportebat  fa- 
cere. Euclid.aZamb.  Problema  4.  Propoptio  1». 

Tribus  datis  redis  lineis.quartam  proportionalem  inuenire. 

THEON»  2ab.Sint  data  tres  reda  linea  * A y, oportet  ipfis  * Ayquar 
Iam  proportionalem  inuenire.  Ponatur  dua  reda  linea  a.  >,&■  a / • angulum 
contingentem  comprehendentes  eum  qui  eft  fub  > * /,cr  ponaturlper  1 pri- 
mi)ipfi  quidc  a, aqualis  a >,ipft  autem  aqualis  * scr  infuper  ip fi  y, aqua- 
tis* t,crconiunda>  f, parallelus  ei  excitetur(per  1 1 primi ;per  >,fitq; . /. 

Quoniam  igitur  trianguli  A‘f,adunum  latus  • i, ada  eft  parallelus  * -‘agitur 
(per  1 fextiyft  ficut  * -M  • • Jic  * »,ad  > {.aqualis  autem  eft  * «.»>/«  *,er 
• 'JppA.ty*  / ,ipfi  y.eft  igitur  ficut  .adAficy  ad»  {-Tribus  igitur  datis 
redis  lineis « fy.quarta  proportionalis  wucta  efttftquod  oportebat  facere. 

Euclid- a Z amb.  Problema  f.  Propoptio  u. 

Duabus  datis  redis  lineis, mediam  proportio- 
nalem inuenire. 

THEON»  Zamb.  Sint  dua  reda  linea  a A et  A y, oportet  iam  ipfaru 
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*j f.er  b proporrionalr  MKmre.  D i/J>on<tnr(p<r  1 4 primi )in  redae  UneM.iefcnlaturfy  fuper 

« rfemicirculut  * a >,<yercitetw'per  1 1 prmt)afigno  eftpfi  • >^d angulos  nilos  f *,et  connedantur 
•■/>CT/ >.Qsoniam(per  si  tertij)m  femicireulo  angulus,qui  eftfubaJ  > ,nttiu eft.cr  quenum in  rc- 
dangulo  triangulo  a e r,a  r rflo  angulo  in  bafm  perpendicularis  deiuda  cft  * ejgiturfper  c orrclarium 
odauefextiy  tjplimbafis  fegmentu  •>  <,&  e >, media  proportionalis  ejl.  Duabus  igitur  danendis  Ii » 
neu  a a cr  i r, media  proportionalis  inuenta  ejl  * ftquod  feciffe  oportuit. 

Euelid.ex  Camp.  Propo/itio  <«. 

1 dux  luperficies  xquidiftantiu  laterum, quaru  unus  an. 
gulus  unius  uni  angulo  alterius  xqualis,  xquales  fuerint 
latera  duos  xquos  angulos  continentia  mutekefiacfle.  Si 
ucro  latera  duos  xquos  angulos  cotinentia.mutekefia  fue. 
rint.duas  fu  perficies  xquales  efic  necelTceft. 

C a m p a * v f . Sint  du«  fupcrfkies  a b c d & c e f g,rquidiftanrium  laterum  8C  *quales,l?r<p 
angulus  c unius, aequalis  angulo  calrerius,dico  proportionem  b c ad  eg,e(Teficure  c ade  d,&fi 
proportio  b c ad  c g fuerir  ficut  ec  ad  c d ,&  pnrdtlh  anguli  fue 
rinr  adhuc  (qualo. dico  illas  duas  fuperficies  «quidiftiriu  late 
rum,circ*qualcs.Comungam  enim  eas angulanrer.uidcUcct 
angulucumus.cuangulo  c alterius, ita  quod  duo  latera  earu 
qux  funi  b c&c  g fiant  linea  una  erutcp  fimt liter  duo  reliqua 
latera  dc&celinea  una, alioqui  fequereturperpr(fentchypo 
rhe(in,qu«crt  anguli}  c unius  effc  «quale angulo  c alterius, 6C 
per  ir  pnmi, partem  effe  «quale  rori, complebo  iratp  fu  perfide 
arqutdiftanriu  laterum,  produlhs  lineis  a d 5C  f g.quoufcp  con 
currant  in  h.erirqj  per  primam  partem  7 quinti, urriufqrfupcr- 
ficiei  ad  c 6C  c f ad  fupcrficicm  c h proportio  una, et  quia  per  pri 
mam  huius  proporno  fuperficiei  a c ad  fupcrficiem  c h.ficut  U 
near  b c ad  lineam  c g ,8t  fuperficiei  c fad  eandem  fuperficiem 
c h.ficut  e cad  c d.mamfeftaeft  pnmaparspropofmrcondu- 
fionis.  Secuda  pars  fle  paret.per  primam  enim  huius.eft  pro- 
portio b c ad  c g.ficur  a c ad  c e c ad  c d, ficut  c f ad  cande  c h.fif  quia  politum  cft  quod  propor~ 

tio  b c eft  ad  c g licut  e c ad  d:enr  urriufq;  duarum  fuperficierum  a c 8C  e g ad  fuperficiem  c h una 
proportio, ergo  per  primam  partem  9 quinti, a c,eft  «qualis  c fcficcp  paret  fecunda  pars. 


Euctid.cx  Zamb.  Theorema  s.  Propofitio 

Aequalium,&  unum  uni xqualcm  habentium  angulum  parallelo' 
grammorum  reciproca  funt  latcra,qux  circu  xquales  angulos  & quo. 
rum  parallelogrammorum  unum  uni  angulo  xqualem  habentium 
reciproca  funt  latera , qux  circum  xquales  angulos,  ea  quoque  funt 
xqualia. 

THEON  ex  "Zamb.  Sint  f qualia  poraOelogromnu * d,ty/l>,e'  * f 

quales  habentia  angulos  quiad  l,cr  conjhtuatur  ( per  decimamquartam  -i 

primi  )tn  redas  Imeat  ■*  i(yl  yrt  ndal  laneas  igitur  funt  fi, i ».  Di- 
co quod ipforum  •<  >%er  l>, reciproca  funt  latera,que  circum  aquales  an  

gulcs.boc  ejl  quod [tcut  eil  t Stad  a *,fic  efl  * n,ad t /.Compleatur  nanq;  A , , 

paraOelogrammum ! •.  Quoniam  igitur  ( per  hypothef  n ) equum  eft*Z, 
paraUelogrammumipftl  r,paraOelogramo,ahud  autem  quoddam  / ',eft 

igiturlperfeptimam  quinlQftcutad,adfiJica>,ad{'.Scd[icutquidem  * 

e r,ad/',fic  e e,ade',ftcutqe>,ad/'fic  • l,ad  /■/.crf cut  igitur;  per 

tx  quinti)' A,ad  e ',fic  • A,ad  t /Ipforum  igitur  * A,(yP  r.paraBelogrammum  reciproca  funt  latera, 
que  circum  equales  angulos. 

Verum  fint  latera  reciproca  que  circu  equales  funt  angulos, eflo  q;  ficut  * Ude,  <,fie  • e ad  e!.  Dico 
quod  equule  rfi  paraOelogrammum  • e ipft  h >,paraUelogrammo.  Quoniam  enim  eft  ficut  a r:,ad  ! > ,fic  • 
e,ad  ef.fed  ficut  quidem  ^ e,ad  e 'Jicfper  i fcxti)*f, paraOelogrammum  ad  fi, parallelogrammu,ficut 
autem  • iy*4  hfi.ftc  f r paraOelogrammum  ad  fi,c  ut  igitur' per  ■ i quinti > A^d/'Jic  ( > ad /'.equum 

igitur 
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ititvr  efiu/  paMopmmmjpfi*  y.parMogranmo.  Aelium  igitur  er  «ploerum  parat 
uZmJ^umrtcipiocafunt  latcrr.qus  arcum squalet  ungulo':'?  quorum  a qu, angulorum  paraU 
UbpZZrum  rJproJfunt  latera, qus  arcum  squale'  angulos.ea  quoqtfMsquaUa:quoi  demon* 

Wcoportuu.  MtxCmt'  Propo/il»  ,4. 

- 1 duotrianguli  quorum  unus  angulus  unius  uni  angulo  al 
f teriusxqualis.xquales  fuerint,  latera  duos  angulos  aequos 
I continentia  erunt  mutekefia.Si  uero  latera  duos  f quos  an- 

1!  gulos  continentia  fuerint  mutekcfia.duo  trianguli  aequales 

t m p^an v*^in f duotrianguli  a b c,c  de.mquxles.fitip  angulus  c unius, *quaUs  «ngulocal. 
tSus^ccTproportionttn  a c ad  c c.cfle  ficut  d c ad  c b-8f  Ii  fuerit  prof  orno  a c ‘ ^ 

b &C  pradifit  anguli  futrintadhuc  atquales.dico  illos  duos  mangu.os  clferqualw.  Comungam 
CT.nfcos  angulanter  ita  quid  latera  a <Stc  e, fiant  linea  una,nuin<p  fimilitcr  b c & cd.bnea  una, 
aliter  fequeretur  partem  clfeiqualcm  ton  per  u pnmi.K  pro-  i 

traham  lineam  b e.eritip  per  primam  partem  7 quinn,umulq| 
di  florum  tnanguloru  ad  triangulum  c b e,proporno  una,K 
quia  per  primam  huius, primi  eorum  ad  ipfum  ‘ft.'ieui  a c ad  c 
t Si  fecundi  eorum  ad  eundem  ficut  d c ad  c b.mamtefta  eft  pri- 
ma pars  propofitfcondufionis.  Secunda  pars  econuerlo  pro- 
batur,quia  a c ade  e eli  ficut  primi  trianguli  ad  mauguium  b c e 

Mfirutnrturfta^cad^c^^S^^d^lm^utriui^i^ifiorum  iriangulorum  ad  triangulu  b c< 
una 'pr^pomolquare per  prima»  panem  9 quimi.ipfi  funi  *^*£*t««  ft‘“nda 

Aequalium  & unum  uni  gqualem  habentiu  angulum  triangulorum 
reciproca  funtlatcra.qux  circum  aequales  angulos.Sf  quorun  unu  uni 

angulum  aequalem  habentium  triagulorum  reciproca  funt  larera.quae 

circum  xqualcsansulos.eaquoquefuntxqualia. 

T H E O N ex  Zatnh.  Sint  squalis  triangula*  A >,C r • * '.unum  imi  squalem  habentia angulu,eum 
fciiicet  quifub  A*y:ei  quifub  / . ..Dico  quod ipforum  *Ay,(?“<  ..triangulorum  reaprccafunt  lute- 
rstquscinum  septales  angulos, hoc  ell  ficut  >*A*'Jic  .*ydd*A-Confluuunturcnim(pcri4.prtmt) 
inrcfttilincM  yl,ipfi*  AlndirrUumigiturefl.  '.ipfi-  a.creonneftSW  % 

A J. Quoniam  igitur(perhypothefin)squum  eft  triangulum  * A > Jnangulo  ' 

. / ..aliud  autem  quoddxm  f - ',efi  igituKptr  7 qumtOficui  irumpOA ' * » 1 
*i  ipfum  triangulum, fic  triangulum  > » 'A  triangulum - « s.  Sed ficut 

quidem  . hui  A - ',fi‘  y ’M  * hficutmiumlperprmifexttyaSAA 
. Jtjic , *A  a i»,c r ficut  igitur(pn  1 1 qmnti)>  «ai*  ',fic'  «A  • d.Tnan- 
_ a . m.  T A > rurihrnfJ  funt  latera: aut  circum  squa Ia  an - 


L ;j  auoniamctl  ficut * *A  « hfi' ' "A  * fjci  ficut  quidem  y*A * '.ficta  angulum  * A y,adtnatt 
Lluml « hficl  autem . * A * hfic  triangulum  • • 'A  triangulum  A * /:/«  ut  igitur  triangulum*  A 
Pad  triangulum  /i  * hfic  triangulum  >«*»,ad  triangulum  A « A.Vtrunq;  igitur  ipforum  * y.tj  , 
aiA*  pandem  habet  rationem.  Aequum  igitur  ejKper  nonam  ?umti)trungulum»._rag  • 

JVraualum  iiitur  e?  unum  uni  squalem  habentium  angulum  triangulorum  reeiproea  Junt  latera,  nue 
^Tq^gi^tqucrl  unum  una  aqualem  Pentium  ang^rrungu  orureetpreea/unt 
latera, qu*  circum  squalet  angulos . ea  quoq:  funt  squalu,quod  demon /halfc  oportuit. 

iuclii.cn  Camp.  Propo/ttio  «j. 

1 fuerint  quatuor  linex^portionales.quod  fub  prima  &T  ulti- 
ma rctftangulu  cotinetur.xquum  erit  ei  quod  fub  duabus  re- 
liquis.Si  ucro  quodfub  prima  & ultima  codnetur.cquu  fue- 
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ritci  quod  duabus  reliquis  continetur  retfangulu.quatuor  tineas  pro» 
portionales  cfle  conuenit. 

Campanvs.  Sim  quatuor  linex  a b c d proportionale#, 
fircp  proportio  a ad  b.ficurcad  d.dico  quod  fupcrficics  con 
tenta  fub  a &C  d.xqualis  eft  fu  perfido  con  ren  tx  fub  b &c, 

&fupcrficie$c6rcntafuba&d,eft  (qualis  fuperficiei  con- 
rentx  fub b&c.Et  fu perfi cks  contenta  fub  a & deft  xqua- 
1 19  fupcrfiaci  con  ren  rx  fub  b & c.dico  quod  proportio  a ad 
beft  ficut  c ad  d.Fianrcnim  fupcrficicsconrcnra  fuba&d, 
flCfupcrficicsconrcntafub  b & c.Si  ergo  cft  proporno  a ad 
b ficui  c ad  d,larcra  illarum  fupcrficicrum  erunt  mutckcfia, 

, fed& anguli  ab  cis  contenti  xqualcs:quia  u tr a q;  crt  recto- 
rum angulorum, quare  per  fecundam  partem  u luiius.ipft 
funr  xquales.quod  eft  primum. Sccundii  paret  per  primam 
partem  nufdem.fi  enim  ipfx  funt  xquales.quia  omnes  an- 
guli  earum  funtrc&i,  latera  earum  erunt  murckclia, quare 
proportio  a ad  b.ficut  c ad  d.quod  cft  fecundum. 

Eudid.cxZjmb.  Theorema  11.  Tropo  fido  1 6. 

Si  quatuor  rectae  line*  proportionales  fuerint.quod  fub  extremis 
comprfbcnfum  reifhngulum.arquum  cft  ei  quod  fub  medias  contine» 
turretftangulo.Etfifub  extremis  comprchcnfum  redangulu  trquum 
fuerit  ei  quod  fub  medqs  contineturrccftangulo.quatuor  rctft*  Irneae 
proportionales  erunt. 

THEON  re  Zamh.  Sint  quatuor  refla  linea  proportionales  * t y * if,ficut*fady-t,fieiadf. 

Dico  quid  fub  iplis » A,a-f,c  omprehenfum  rr  flangulum.aquum  efl  ei  quod  fub  y «'.er  '.continetur  re» 
flangulo.Excitetur  enimlper  1 1 pnmi)ab  « yjigna.ipfis * f,ct y 'preflu  linea, ad  angulos  re  flos  • .,©• 

C ^»cr ponaturfper fecundum primiflpfi  f,aquala ••  ’,ipfiaulem',aqualayt, compleantur^  • fol  "* 

^tparaUelogramma.  Et  ejuonum  ejl  ficut  * .«  ad  y 'r«*  . » * 

’,ad  f.aquahs  jutrmrfi  yp fi y *,0-fjpfi  * ’,efl  igitur  ■ ■ - ■■  ■ 

ficut*  A,adyt>JieyA,ad‘  . . ur ( po- 1 4 fexti) A »,cr  r > ■ a 

/ -'.parallelogrammorum  reciproca  funt  latera,  qua  cir-  » ' f ■ 

cum  aquales  angulos.  Quorum  autem  parallelogramo' 
tum  aquiangulcrum  reciproca  funt  Utera  que  arcum  a- 
quales  angulos, ea  quoq.  funt  aqualia.  Aequum  igitur  efl 
parallclogrammum  A y pfi  / ■',parallclcgrammc,o~  efl 
A ’,id  quod  fub  *A,crf, aqualis  enim  efl  « rflpfif.  At  JM, 
id  efl  quod  fub  >*,ej  <,aqUalu  emm  efl  > >,!pfi  i.  Igitur  quod  fub  * f.cr  /, eo  tinctlir  reflangulutaquum 
efl  ei  quod  fuby  -aer  ■, continetur  reflangulo.  Sed  lam  quod  fub  *A,&-  f,comprehenditur  rcflangulum , 
aquum  eflo  ei  quod  fub  y J,£7  '.conunclurrefiangulo.  Dico  quod  quatuor  refla  tinea Jiroportionaltt 
erunt, ficut  * f ,ad  y -t,fic  ',ad  f.Eifilem  nana  conflrufla  quoniam  quod  fub  * A,cr',aquu  efl  ei  quod  fub 
'd,cr ',et  efl  quidem  quod  fub  • A crf,ipfiui  C •, aquatu  enim  efl  • t.ipfl  f, quod  autem  fub  y a,ey  ,rfl 
ipfum  ct  A, a quala  enim  efl  y /,ipfi  ,,igitur  A ». aquum  efl  ipfl  A t,ey  aquiangula  funt.  A i qualium  autem 
(7  aquiangulorum  parallelogrammorumfper  14  fexti)reciproca  funt  latera, qua  circum  aquales  angu 
los  Efl  igttur(per  1 0 quintl  jlicut  * A,ad  y a,ficyf,ad  * *, aquata  autem  efl  y A, ipfl  ',c*  *,ipfif:efl  igi 
tur  ficut  * A,  ad  > /Jic  • ,ad  /.  Si  quatuor  igitur  refla  lutea  proportionales  fuerint, quod  fub  exirrma  co- 
prehenfum  reflangu!  um. aquum  efl  ei  quod  fub  medijs  comprehenditur  rcflangulo.crfi  quod  fub  extre- 
mis comprehenditur  reft angulum, aquum  fuerit  ciquod  fubmtdijs  continetur  re  flangulo , ipfa  quatuor 
refla  linea  proportionales  erunt-.quod  oportebat  demonflrare. 

Eichd.ex  Camp.  Propofitio  1 6. 

1 fuerint  tres  lineae  proportionalcs.quod  fub  prima  tertia  tr 
refiangulum  continctur.arquum  erit  ci  quod  a fccuda  qua» 
dratodefcribitur.Si  uero  quod  fub  prima  et  tertia  connetur, 
aquum  ei  quadrato  quoda  fecunda  producitur.ipfe  tres  Ii 
near  proportionales  erunt. 


Cam  riu 
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Camfanv*.  Stf  proporrio  line*  a ad  lineam  b.ficur  line$ 
b ad  lineam  c,dico  quod  fuperficies  conterna  fub  a & e,  arqualis 
eft  quadraro  b,&'  fi  fu  perficies  contenta  fub  a flC  c eft  (qualis  qua 
drato  b.dico  quod  proportio  a ad  b eft  ficui  b ad  c,hoc  aurem  eft 
euidens  per  prxccdcntem.pofita  alta  linea  qux fit  xqualis  b,  ita 
quod  b fit  in  ratione  fecundat  & tertia:. 


EucliJ.exZmb.  Problemata,  Prope  fit  io  17. 

,7  Si  tres  rctflx  lineae  proportionales  fuerint, 
quod  fub  extremis  comprehcfum  reiftangulu, 
arquu  eft  ci  quod  a media  quadrato. Et  (i  quod 
fub  extremis  continetur  retftangulum,  aequum  fueritei  quod  a media 
quadra  to.ipfc  tres  retftae  lineae  proportionales  erunt. 

THEON  tx  Zamb.  Sint  tres  r ede  linee  proportionale!  * t >,fieut  * adAjicA  ads.Dieoquod 
fub  * >,comprthenfum  rcfiangulum,*quum  eft  ci  quod  cx  ' quadrato.  P onaturlper  i primi  )ipli  f,equ* 
Its^.Et  quonim  eft  (per  hypothefm)ficut  *adA,ftcAad  y, equulis  auteeft  A,ipfi  d,cft  igitur(  per  7 quin 
ti)ficut*ad  t,fic  * ad  y.Siquatuor  autem  rtfie  Unet  proportionales  fuerint, quod  fub  extremis  tempre- 
henfum  reflangulum,equum  eft  ei  quod  fub  medqs  continetur  refian  ■ 
gulo(pert6  fexti. ) Igitur  quod fub  • y, equum  eft  ei  quod  fub  £ /.  Sed 
quod  fub  A /,;< i eft  quod  fit  ex  f,  ecqualis  enim  eft  A,ipfi  -t.  Igitur  quod 
fub « ' yComprrbcndtttir  reihngulum  ,equum  eft  ei  quod  ex  A,  quadra 
to.  Sed  iam  quod  fub  a y,efto  t quale  ei  quod  ex  A.  Dico  quod  e/lfieut 
*,ad  A, fiet, ad  y.Eifdem  nanq;  conftrufiis, quoniam  quod  fub*',* 


quum  eft  ei  quod  ex  t,fed  quod  ex  f,  id  eft  quod  fub  A S,  aqualis  enim 
eft  t,ipfi  e1, igitur  quod  fub  * y, equit  eft  ei  quod  fub  f.t.Sl  autc  quod 
fub  extremis  xquu  fuerit  ei  quod  fub  mcdijs.quatuorrcfl e linee  pro 
portionales funt(per  1 6 fexti.  )Eft  igitur jicut*,ad  f,fic  >*,ad >.  Ae- 
qualis autem  eft  t,ipfi  * Jient  igitur  * ad  f jic  t,ad  y.Si  tres  igitur  re 
fi*  linee  proportionales  fuerint, quod  fub  extremsccprehcnditur  re  • A * y 
fiangulu, equum  eft  ei  quod  a media  quadrato.  Et  fi  quod  fub  extremis  comprehenditur  refiangulu,equS 
fuent  ei  quod  a media  quadrato  jres  refie  luiee  proportionales  erunt:  quod  oportebat  demonfirare. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  17. 

Ifuerintduotriaguli (imiles,proportto  alterius  ad  altcru 
eft  tanqua  proportio  cuiuslibet  iui  lateris  ad  fuumrela- 
tiuum  latus  alterius  duplicata. 

CORRELARIVM, 

Manifeftumetiam  cx  hoc,  quia  omnium  trium  linea 

rum  continueproportionaliumquantaeftprima  ad  tertiam,  tanta  erit 
fuperficies  conftituta  fuper  primam  ad  fupcrficiem  coftitu  tam  fuper  fe- 
cundam , cum  fuerit  ci  fimilisin  lineatione^  creatione. 

CAMPAsvf.  Sinr  duo  trianguli  a bc&'deffimiles,eruntqj  per  primam  diffinitionem,  squil 
guli,&  lareru  oroporrionaliu. Sit  ergo  angulus  a.acqualis  angulo  d,&  angui9  b angulo  ct6C  angu 
Ius  c, angulo  f.erirtyproporno  a b 
ad  d e A’  a c ad  d f , licut  b c ad  c f, 
dico  quod  proportio  rnjguli  ab 
c ad  magulum  d c f , eft  ficur  pro- 
portio b c ad  e f duplicata  . Subiii- 
garur  enim  fecundum  do&nnam 
10  huius , duabus  lineis  b c 6C  e f, 

tertia  in  corinua  proportionalita  £ b c e f 
teequrfitcg,  prorrafo  aurrcfecaracb,  fi cgfuerirea maior aur minor:  & producatur  linea 
a,  crirqj  per  fecundam  par  rem  »4  huius , triangulus  a g c, arqualis  triangulo  d c f»  propter  id  quo 

n 4 


Z^A  /A  A 
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proportio  a cad  d f eft  ficur  e fad  fg.et  angulus  c xqualis  angulo  fi  quare  per  fecundam  partem  y 
qui  uri, trianguli  a b cad  utrunqr  illorum  erit  una  proportio:  fed  per  prima  huius  proportio  rriari 
guli  a bc  ad  triangulum  a gc.cft  ficur  b c ad  gc.  At  uero  propomo  b c ad  c g, ficui  b c ad  e t cupiic* 
ta,per  io  defcnptionem  qumri:ergo  proportio  triangulia  b c ad  rriangulu  d e f,eft  lic  ut  proportio 
b c ad  d f duplicata, quod  eft  propofi  tum. Si  autem  c g fit  xqualis  b c.enr  per  fecundam  panem  14, 
huius,  triangulus  a b c aequalis  triangulo  d e f aequalis  aurem  proportio  componitur  ex  (quali  du 
plicata  uel  triplicata  uel  quoriefeunque  fu  rupta.  Iftam  eandem  paiTronem  po  (femus  eodem  ma- 
do Si  per  eadem  media  demonftrare  de  fupcrHciebus  xquidiftantium  laterum  fimiltbus , l umpra 
folum  tjprxfenns.loco  14.N011  demon  Ibat  autem  cam,  quia  per  fcquentem  demon  liratur  uni- 
uerfaliter  de  omnibus  fu perfkiebus  ft milibus. Quare  per  correlarium, quod  uniuerfamer  propo- 
nitur de  omnibus  fuperficirbusli  milibus,  nondum  paret  nili  de  triangulis,  fed  demonftrara  fe- 
quente.patcns  erir  deomnibus . Pofuiraurem  ipfum  hic  Si  non  in  fequente.quia  eft  correlanum 
huius, nd  aurem  fequentis:ex  modo  enim  dcmonftratioms  huius, fua  ucritas  manifeftata  cft,non 
ex  modo  illius. 


Euclid.  er  Camp.  P ropo/itio  1 9 . 

Mncsdui  luperficirs  (Tmilcs  multiangulx,  funtdiuifibi- 
les  in  triangulos  fimiles  atque  numero  xqualcs.eflcp  pro- 
portio alterius  earum  ad  alteram,  ficut  cuiuslibet  fui  late, 
risadfuumrclatiuum  latusaltcrius,proportioduplicata. 


1* 


Campanv»,  Sint  grana  exempli, duo  pentagoni  a b c d e,f  g h k I f miles, dico  quod  ipfi  funr 
diuifibiles  in  rriangulos  fimiles  numero  xqualc$,&  quod  proportio  alterius  eorum  ad  alrcru , eft 
ficur  a b ad  f g proportio  duplicara:ducantur  enim  linex  dux  a c Si  a d,uCcp  f h Si  f K.eritcp  per  prg 
fentem  hypothcfin  Si  per  6 huius, triangulus  a b c.xquiangulus  triangulo  f g Ii,  & n iangulus  a c 
d, triangulo  f I k. Similiter  quocp  per  hanc  communem  fcicnnam.Si  ab  cquahbus  xqualia  demas» 
qux  relinquuntur  xqua  funr, erir  triangulus  a c d.xquiangulits  triangulo  f h K.  Nam  ipO  penta- 
goni,poliri  funtxquianguli,&  laterum  proportionalium : Si  quia  trianguli  in  quos  diuidunrur 
funr  adinuicem  xquianguli.ur  probarum  eft, erunt  etiam  Si  fimiles  per  4I1UIUS,  Si  diftininonem 
fimilium  fuper Acierum, quare  cum  ipfifinr  numero  (quales, parer  primum. Secundum  fieprorra 
hanrur  b d,qu(  fecctac  1»  puncto  m,SC  g K qux  feccr  f h in  punflo  n.eritijj  rriangulus  b c d,(quif 
culus  triangulo  gli  K per  6 huius  Si  prxfenrcm  hypotliefin, quare  8i  triangulus  a b m triangulo 
fg  n,&  a m d,f  n K,ergo  per  4 huius, proportio  b m ad  g n , eft  ficur  a m ad  f n:&  a m ad  f n , fuul 
nd  ad  n K quare  per  u quinti.bmadgn,  fi- 
cut  m d ad  n K.ergo  permutarim  b m ad  m d, 
ficur  g n ad  n k.Sed  peri  huiu$,a  b m ad  a m d 
& b c m ad  c m d, ficur  b m ad  m d,  & per  ean- 
dem fg  n ad  f n k,er  g n h ad  h n k, ficur  g n ad 
n K,ergo  per  1 j quinti.a  b c ad  a c d , ficut  f g It 
ad  f h K quare  permutaum  a b c ad  f g h , ficut 
acdadfhK.  Eadem  rarionc  probabis, quod 
Si  ficur  a c d ad  f I K , ergo  per  1 $ quinti  totius 
pentagoni  ad  torum  pentagonum , ficut  abead  fgh , perprxmilfam  igitur  eft  proportio  pen# 
tagoni  ac  d ad  pentagonum  fh  K.ficur  proportio  ab  ad  fgduplicara:quod  eft  propoli  rfi  Ex  quo 
rurfus  parer  corrclariu  procedentis.  Aliter  poreft  demoftrari  fecundurcdm  enim  rriaguli  in  quos 
pentagoni  diuidutur  finr  adinuicem  fimiles, erir  per  prgceden  re  proportio  a b c ad  f g li  ficut  b c ad 
g h d uplicara.cf  a c d ad  fh  k, ficut  c d ad  h k duplicata, ct  a e d ad  f I K:  ficut  d ead  kl  duplicata. quii 
igitur  omnes  hx  proportiones  duplicat(,funr  (quales, proprer  hoc  quod  politu  eft  fimplas  efte  (- 
qualesierir  per  ij  qumri  totius  penragoni  ad  totum  pentagonum, ficut  lateris  unius  ad  fuum  rela 
liuum  latus  alterius  proportio  duplicata. 

Euclid.exCamp.  Propo/itio  19. 

Supra  datam  Iincam.datx  fupcrficiei  fimilem  fuperficiem  deferibere,  'I 

C a m p a n v s.  Sit  data  linea  a b.fupra  quam  uoloconftiruere  fuperficiem  fimilem  da- 
txfuperfidei, quxfir  pentagona,  & fitedefg:  diuido  hunc  pentagonum  in  rriangulos  dufbf 
lineis df,  &dg,$£fuper  punftuma  conftiruo  angulum xqualcm  angulo c,du<fh  linea  ah. 

Si  fuper  punitum  b.conftiruo  alium  angulum, qui  fir  a b h , xqualem  angulo  c d g,  prorralb  li- 
nea b h,  quoufque  concurrat  cum  a h in  pun Ito  h , eritep  per  jx  primi  angulus  a h b,  xqualis  an- 
gulo cgd,& ideo  per  4 huius.Iarera  duorum  triangulorum  g c d Si  h a b, proportionalia . Facio 
quocp  angulu  h b K,dufla  linea  b K,xqualc angulo  g d (.Si  angulu  K b l,du<fta  linea  b 1, (qualem 

angulo 
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angulo  dgf,&  angulum  b K l dufta  linea  K l,f  qua 
lem  angulo  d fe,erit<p  perferus  pcnragonus  qui 
conftituendus  «at  fuper  lineam  a b.eft  enim  (quii  j 
gulus  dato  pentagono  propter  (qualitatem  angu- 
lorum triangulorum, in  quoseftuierqi  diuitus.lcd 
& laterum  proportionalium, propter  proportiona 
lirarem  laterum  ipforum  triangulorum , quar  ex  4 
huius  euidenrer  apparer, quare  per  diffinitionem  fi 
milium  fuper fkierum.pentagonus  conftirutus  fuper  lineam  a b,eft  (imilis  petagono  datO:quod 
rlt  propofitum. 

Tres  ex  Zamberto  fequentes  propofitiones, tribus  prarcedenribus  ex  Campano,  conucrfo 
ordine  refpondcnt  prima  ultimar.mcdiaprimp,#  ultima  mediar. 

Euclid.cx  Zjmb.  Problema  6.  Propofmo  »8- 

A data  rc<fta  linea  .dato  retfhlineofimilefimiliterquepofirum  redili- 
neum  deferibere. 

T H EO  N ex  Zamk.  Sil  data  quidem  redi  linei  - /datum  uerb  redilineum  > '.opertet  im  i ditat 
redi  hneajpfi f • redtlineo  fimile pmillterq  pofitam  redilineum  defcnbere  Connedatur  A/,  ey  confli- 
tuaturfper  iipnmi)ad-  A.rcdam  Uneim,id  figmj;  in  ei  - hei  qui  ad>,eft  ungulo  equilis  angulus  * * A 
ei  autem  qui  efl  fubr  a/, equilis  angulus  - A •treliqusu  igitur  quifub?  Jfai  qui  fub--  A,  efl  equilis, e- 
qmtngulum  igitur  efl/>  * trungulum.ipfi  • * A,trungulo(pcr  4 jexti.iproportioiuliter  igitur  efl  ficui 
[A. ii , A,fic/>M  ’ •SCT  > *M  * A R urfus  conftituasurfper  11  prsmt)ad(., redam  lineum, id  /iji»£ 
in  e*  A -,ei  qui  fub-t/',efl  angulo  equilis  angulus  A •*,  * [\_  ]y 

ipli  lutem  /A  <,qui  eftfub  ■ (*.  Reliquus  igitur  qui  id  ', 
reliquo  qui  id  '''efl  equilis, eqwangulu  igitur  efl  trim 
g tllu/A  .triangulo  - < '.propurtlomiiter  igitur  efl(per 
4 fexti)  ficui  i-1,  id  • A,pc/<,ai  « o.cr ' A,id  > A.o/ien- 
funi  unem  efl  quidficut  /*M  • A,fle/t,ad  - -.cr, - d^rpeut  igiturCper  1 . quinti)  y/,ad  - 'Jtc 
, / id  • A.CT  I' < id  • ‘Ner  infuper  'A  ad  a A Et  quonium  equilis  efl  angulus, /-'.ungulo  « • A.CT  ingulut 
at/'.angulo(-t.totuiigiturquifub,/>^otiquifub--tJflequalis  ■ Propterci  cr qui/ub,-1',  clqiu 
fub  u <>  equalss  E/i  nutem  cr  qui  id >,«  qui  id  - iquuln.cr  qui  nd/.ei  qut  ii  !>,equtangulum  igitur  rtt 
m t,ipp'  ',erti  qui  circum  aquales  angulos  funi  laterali proportionalia  bibet.  Simile  igitur ejl( per  prt 
mim  diffinitionem  fextl)i 0 redilineum, ipp  , > redtlineo.  A diti  igitur  redu  linei  • A.da‘0  redimeo  p 
'flimilepmilitcrq^  po/itum  redilineum  iefcrtptum  efl  • A tquodfn  ere  oportebit. 

Eucbd.  ex  Zumb.  Theorema  1.  Propofltio  i9. 

Similia  triangula,  adinuiccm  in  dupla  funt  ratione  laterum  fimilis 
rationis. 

THEON»  Zumb.  Sint  ftmilii  triinguli  • A >,C r * > /.aqualem  hibentii  eum  qui  id  A ingulum, 
ei  qut  id  '.flculifl  « I. ,td  A,JicA  1 ad '/.ita  ut  A >»CT  '/.fimlis  r itionis  pnt.  Dito  quid  triangulum  * A r, 
id  trwigulum  r 1 /, duplicem  bibet  ritioncm.q uim  A >,ud  '/.Sumatur  nmqj  (per  1 o fexti ,)ip forum  t >. 
CT  < /.tertia  proportionalis  A ..utfltpcut  (>,ad • /fic  '!,id  (•  conncftaturifc  * •.  Qgrniefli  igitur  e/i/l' 
cutiUd(>,flc -t'id'/,uicipimigilur(per  t6  quintifpcut-fiddi.fu  , . 

fic  A>,id'  /.  Sed ficut/nd'  fjic  efl  'f,idt  >,eyficut  iguurt per  n quin  A b 

ll> (id/ >,/? c '/id A r.lgiturCper  tf  fexti)- ('.cr-1  '/.trunguloru re 
ciproci  Itteri.qu e circum  iquiles  angulos.  Quoru  autem  unu  unliqui 
lem  bibentium  angulum  triangulorum  reciproca  (untlitcri  que  circum 
uquilet  angulos  ei  quoq;  funt  aqualia  (per  eandem ) Aequale  igitur  efl 
triangulum  « A », triangulo  / ' /:cr  quoniam  efl  fient  (>,ad- /,fic  '/.ad  A 

*: fi  autem  tres  refle  line*  proportionales  picrint, prima  ad  tertiam  du-  A ■ > < / 

plicem  habebit  rationem, quam  ad  fecundam, igitur  a>,ad  ( »r duplicem  rationem  habet, quam  ad  '/.(per 
1 o diffinitionem  quinti.  Sicut  autem  >f,adt -ficper  • fexti)-  A > triangulum  id-  A * triangulum.  Trim 
gulum  igitur -(.-id'A-(per  eandem  diffinitionem  )dupltcem  rationem  bibet, quam  A y ad  >/.  Aequale  au 
tem  efl  triangulum  - A •, triangulo  u i/.lgitur  cr  triangulum  ’■  >,  ad  triangulum  <*• ' 1 duplicem  rationi 
bibet, quim  (,  ad  'f.Similii  igitur  triangulaeidmuicem  us  duplici  ratione  funtfimilis  rationis  laterum: 
quod  oportebat  demonflrire. 


CORRB- 


«T4  GEOMETR.  EtEHENT.  EVCLIEIS 

CORRELARIVM.  E*  hoc  utuj,  manifeftum  tft,qu  ii  fi  tres  refla  line*  proportionale t [ne* 
rint  ,fcut  prinu  id  tertum, [c  quod  i prima  triangulum  ai  id  quod  eft  i fecunda  fmile  fimi  liter  q ; de  feri* 
ptum:.quoniim  oftcnfum eft  quod  ficut  y fi  ad  fi-,  fic  triangulum  - fi  y ad  trungulum  * '{:  quod o porto* 
bat  dcmonftrare. 

Bielid.  et  Zamb.  Theorema  14.  Vropofitio  10. 

Similia  polygona,in  fimilia  trianguladiuiduntur,&  inpqualia  numc 
cfufsya  ro,8/  * xqua  racionc  totis,8/  polygonum  ad  polygonum  duplice  ratio 
nem  habcr,quam  fimilis  rationis  latus  ad  (imilis  rationis  latus. 

, , THE ON  ex  Zamb.  Sint  fimilia polygona,* fiyA- cr/> •>«/.- fmilii autem rationis,ejlo*Hp(i 

opitoytt  /a.  Dico  quod  -fieA-  cr /- 9 - x polygona, mfmilu  triangula  diliduntur, o-  in  aqualia  numero,  cr  * 
aqua  ratione  totis  :CT  polygonum  -fiyA-ad  polygonum/ - 9 * ■, duplam  rationem  habet,  quam  *fiad/ 
* .Canneflantur  Av>>*  \er»  ^:cr  quoniam  polygo 
mwn  * fi  y -fi '(per  hypothefin ) fmile  eft  polygono/a 
9 m KaquaUs  eft  angulus  fi*'-eiquifub-/’-  eft  angu- 
lo,cr  eft  ftcut  fi*ad*-,fic- /ai/K  Qgoniam  igitur 
duo  triangula  funt  «A  • cr/» » unum  angulum  uni  an- 
gulo aqualem  habentia.circum  autem  aquales  angu- 
los latera  proportionalia.aquiangulum  igitur  eft(per 
fertam  ferti  ^triangulum  « fi  > triangulo /»  *:  quare  et 
fmile.  Aequalis  autem  eft  cr  angulus « fi  -, angulo  [•*:  eft  autem  cr  totus*  fiy,toti/-9  aqualis, propter 
fimilitudincm  polygonorum.  Reliquus  igitur  angulus  - fi  y, reliquo  angulo  i*9eft  aqualis : cr  quomaob , 
fimilitudinem  ipforum  ■>  fi  - cr/*  » iriangulorum,eftficut  'fi  ad  fi  9,1 ic  \ -ad/-,fed  cr  propter  fimtlttu- 
dinem  polygonorum  eft  ficut*  fiad/ >,fic/-  ad  » 9; er  aquali  igitur(pe r 1 1 qumti)eft  ficut  - fi  ad  fi  y,  fle 
fi  • ad  • ^:cr  circum  aquales  angulos - fi  > cr* » 9, latera  proportionalia  funttaquiangulum  igitur  rft( per 
6fexti)triangulum  • fi  >, triangulo » * 9.  Quare  cr  triangulum ' fi  y,ipfi  triangulo  n*9tft  fimila.  Id  pro- 
pte rea  ettam(per  1 ferti  diffinitionem  )triangulum  - > sjimile  eft  triangulo  fi  9 «.  polygona  igitur  -fi-.  A 
« er  !’  9 • »,in  fimilia  triangula  diuifa  funt,cr  aqualia  numero.  Dico  infuper  quid  fimilis  rationis  funt 
totis, hoc  eft,  quod  funt  proportionalia,  cr  quidem  antecedentia  *fi>,-fi-  e?***:  fequentia  autem  illo- 
rum /•fi,\*9Cy\9mteyqu6d  polygonum  *fiyA-,ad  polygonum  f*  9,*,  duplam  rationem  habet , 
quam  fimilis  rationis  latus,  ad  fimilis  rationis  latus,  boccft,*fiad/-.  Connellantur  enim  - > cr/* : cr 
quoniam  propter  fimilitudinem  polygonorum,aqualis  eft  angulus  * fi  r angulo  /«  9,<y  eft  ficut «( ad  fi  y, 
fic/  • ad  » 9:*quiangutum  eft  igitvr(per  fertam  ferti  )triangulum  *fi>  triangulo  /-9;  aqualis  igitur  ejl 
angulus  fi  * y, angulo -/9,cr  qui  fub  ‘y*,ciquifub*  9 fi (?  quoniam  aqualis  eft  angulus  fi*  a angulo  »/ 
repatuit  autem  quod  angulus  -fi*  angulo  /» > eft  aqualis:  cr  reliquus  igitur  angulus  * h fi, reliquo  /e » ejl 
aqualis.  Aequiangulum  igitur  eftlper  6 fexti)hriangulum  - fi  *, triangulo/- r.  Similiter  quoq  ofledemws 
quod  cr  triangulum  fi  * y,aquiangulu  eft  triangulo  y r 9,proportionaliter  igitur  eft( per  1 ferti) ficut  qui 
dem  **ad*  fi, ficut'-  ad  r -Sicut  autc  fi  a ad  * y,fic  -e  ad  e 9.  Quare  ex  a quo  (perii  quinti)  ficut*  m 
ad  * y,fic  /r  ad  r 9 .Sed  ficut  - * ad  * y,fic  triangulum  * fi*  ad  triangulis  *fi>,cr-*-ad<*  y,adfeinuicc 
enim  funt, ficut  bafcslper  1 ferti)Et  ficut  unu  antecedenti!!  ad  unum  fequentiu  ( per  1 1 quinti)  fic  omnia 
antecedetis  ad  omnia  fequetia.  Sicut  igitur(per  coucrfionc  prima  diffinitionis  ferti)triagulu  -*fi  ad  tria 
gulu  fi  * >,fic  - fi  • ad  ? fi  -.Sed  ficut  * * fiad  f*  y,fic  - * ad  * ?:  cr  fic  ut  igitur' per  11  qumti)-*  ad*  y: fic 
trianguli!  * fi  • al  trianguli!  'fit.  Propterea  cr  ficut/-  ad -9, fic  triagulu/-  * adtnagulu  » * 9.  Eflq-fi 
cut  -*ad*  >,fic/  - ad  - 9,eyficutigitur(per  1 1 quinti)triangulii  * fi  < ad  trianguli  fi  - >,fic  triagulu  / • » 
ad  trianguli » » / cr  uicifiimfper  1 6 quinti) fic  ut  triangulum  *fi-ad  trianguli  fuutfu  trianguli  fi- y ad 


„ . , , a antecedentia  ad  omnia  fequentia.  Ejl  igitur  ficut 

triangulum  -fi /ad  triangulum/-  »,fic  polygonum*  fiyJ- ad  polygonum /•  9.  a.  Sed  triagulu  *fi<ad 
trianguli/- dupla  rationem  habct,qium  * fi  fimilis  rationis  latus  ad /-fimilis  rationis  latus.  Similiae- 
nim  triagulu  in  duplici  ratioe  funt  fimilis  rationis  lateri(per  19  ferti)  cr  polyganu  igitur  *fifi<  ad  poly 
goni/ * 9 . i,dupld  habet  ratione, qua  * fi  fimilis  rationis  lari  ad /-fimilis  rationis  latus.  Similia  igiturpo 
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lygonu  In  fi  milii  trldngutu  diuiduntur,  cr  * inequulii  numero,  cr  equi  utiotte  totis.crpolygonum  ui  i pitoyg 
polygonum  duplum  rutionem  hubct.qujm  fimilis  rutionis  lutus  udfmilu  r monti  Utus.quod demonflrt- 
re  oportebit . 

PRIMVM  CORRELA  R 1 V M.  Proinde  in  uniucrfum  manifestum  effluo  d fimi* 

Io  redilrntefigure  udinuieem  in  duplu  funi  renone  fimilis  rutionn  Ut  erum,  a-  f,  ipfuru  •ter  * 

(•  proportiomlem  uccipiumusf,ipfu  * f ad/ duplem  habet  ratione, quam  * e adfr ; habet  uute  . 

et  polygoni!  fme  quudrilutcri!  ad  quudrilutcri ! dupla  ratione, quim  fimilis  rationis  Utus  ad  fimi  ‘ 

lis  rationis  Utui,hoceft*(  ad/ r patui  uutehoc  in  trilgulis.  Similiter  aute  cr  in  fim  hbut  qui 
dratis  ojl  edetur, quod  in  duplici  ratione  funt  pmihs  raitonu  Uteru,  patuit  awemeyin  ’ri.i%ulit. 

II  CORR.  Proinde etta in  uniutrfumefl  manifeflu^quod 

fitres  redx  linea  proportionales  fuerinttent  ficur  prima 
7 ai  tertiam : fic  qux  d pr,  ma  fjxcie  a.t  eam  quae  a fecunda 

fimiiti  cr  / imiliter  di  feripta  efi. 

>—  ••  ALITER.  Demonjir abimut  aliter  tzrexpcditiwtjl 
milt!ratioMielfetnangula.lniUiu4turenimrurfu**f>'*'cr{"/**poygon4:<y’idntfl4tur  / * jl 

* V ; *»  *»C r * •>.  Dica  quod eti Jicut  triangulum  •*  A • ad j» *:fic  */t  > ad  * • ',cr  > -♦  * 4 M « * . Quoniam 

emm fimile ejl triangulum  « A ' triangulo /« *:ig’tur(p< r 1 9 fexti)tri tngulum  t (\ad'** duplam  habet 
ratione  quam  A>ad»\ld  propterea  cr  trianguli  f ‘ >,<d  triangulum  » \ 0 duplam  habet  rationi , quam 
f,iad  * *.E$  igitur  jicut  triangulum*  A*  ad  trianguli  f 9 fic  trian 
gulum  A » >tad  * * f.  Riir/uf  quoniam  trian  ulum » £ ejl  trtf 

gulo  * « figitur  * /l  >ad*"f  duplam  habet  rationem  quam  > » reda  li 
n ea  ad  / *.  I«f  propterea  cr  triangulum » > ^ duplam  ratione  habet  ad 
triangulum  * •>  *tqu.im  /'aiz*.Efl  igitur  jicut  triangulum  A'>aJ*  * 

* > A » ,*J  x / «.  Putuit  autem  & jicut  'tyad1'  "fijie  * I ‘4-i/*  * 

<7  fcut  igitur(per  1 1 (pmi  ) - /i » 4<f/*  »,  /ic  £ * ^ 4<J  * * f,c T ‘ ^ 

> *>  * : C7  \icut  igitur  (per  1 1 quinti ) unum  antecedentium  ad  unum 
eonfcqucntium.Jic  omnia  antecedentia  ad  omnia  confequentiater  re * 
liqua  Ut  in  priore  dcmonjlratione: quod  oportebat  demonjlrare . 

Euclid.  exCantp’  Proportio  20. 

1 1 fuerint  uni  fupcrtkiei  fimiles.quasltbcc  fupcrficies  fibijnuicc 
fimilesefleeft. 

Campa  uvs.  Situterqtpentagonorumabc  d e f.fimilis  pentagono  ghK:  di. 

I coeosefTclimtlesiibiinuKem.Eft  enim  uterqi  eorum  atqutangulus  pentagono  gll 
K perconuctiionem  ditfnunonis  fimiliumluperficterum:  qua- 
re iumarquianguliadinuicem.  Siir.itiicr  quoqueper  conuerfio-  A d 

nemeiuideinditfimrionis,proportioabadgh,ITcuta<adgk,5C  ( g 

gliadde.ficutgKadd fiergoper  aequam  propdrtionalitaiem.a 
bad  de,ficuracad  d f.  Eodem  modo  probabis  retiqua  lartra  pen  b 
tagonorum  a b c S:  d e f, continentia  trquos  angulos,  elTepropor 
rionalia.  Per  diffinitionem  itaqtfimilium  lupertiueiLim , ipfi  funt 
fimiles  adinuicemtquod  eu  propoli  tum . 


Euclid.  ex  2imb. 


Tbeoratuif. 


Vropoptio 


Q;iar  eidem  rec"tilineo  funt  nmilia,&  adinuicemfuntfimilia, 

THEONe» Zimb.  Sit utrunq; ipfortm * * TeUilineorumfmi 
le  ipfi  >.  Dico  quod  cr  * ipf  ^ eH  fimile.  Quoniim  enim  fimile  efl  ■*  ip 
fi  ,ttquUngu!um  efl  creilperconuerfionem  prime  diffinitionis  fex-  / ^ 

ti)et  que  circii  eqmles  ungulos  funt  Uteri,prcportioniliihtbet  Rur 
fuqtonium  n fimile  cH  ipfi  y.equiungulum  igitur  ejl  cr  el  per  eidnt 
cr  que  circi  equulcs  funt  ungulos  Uteru  proponionuliu  hubctiulrun 

que  igitur  i p forum  * fypft?  equiungulum  eflfper  6frxti)c  qne  ttr- 

eu  equules  funt  ungulos  luteru  bubit  proportionuliu,quure  percudent  

cr  'ipfi  equiungulum  efl,C'  que  circum  equules  funt  ungulos  luteru  hubet  proportiontliu.  Simie  igi* 
turejl  iipfi  •iquod  oportebit  demonflrure. 


■t.  Rur  a i 

?A  A 
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tMtliLtxCtmp.  Prcpofitio  > i. 

I luerint  quotlibctlinfpproportioiialcs.accpfuperblnas 
& binas  fimiles  fuperficics  defigne ntur,  iplxquoque  fu 
perficies  erunt  proportionales . Si  uero  fuper  binas  5C 
bmas.fimilcs  fuperficics  conftitutx  fuerint  proportiona 
les.ipfas  quocp  lineas  proportionales  efTencceflceft. 

C a m i*  a n v ?.  Sinr  quaruor  lineae  proportionales, a,b,c,d, 
fitq?proporrioaadb.ficurcadd:dicoquddfi  fuperficics  fi- 
imles  coniti  ruantur  fuper  a & b.urpote  duo  pentagoni  fimi- 
les,&alix  fimiles  confiiruanrur  fuper  cSC  d , utpore  duo  an- 
guli timiles.erir  proportio  petagonorum  ficut  rrrfgulorum. 

Quod  fi  fuerim  pentagoni  fimiles  & fimilirer  manguli  fimi 
1«, fueritep  proportio  pentagoni  ad  pentagonu  ftcurmangu 
li  ad  triangulum : dico  quod  enr  proportio  a ad  b ficut  c ad  d. 

Subiungantur  enim  lineis  a & b,e,&:  lineis  c & d,f,  in  coti- 
nuaproporrionalitare, ficut  docet  io  huius:  eritep  per  21  quin 
ti,&  per  xquam  proporrionaliratc  a ad  c.ficut  c ad  f:  quia  er- 
go per  correlariu  17  Inuus, proportio  pentagonorum  ert  ficut 
aade,  ST  triangulorum  ficut  c ad  ferit  proportio  pentagono 
rum  ficut  trianguloi  um:& hoc  eft  prunum.  Sccudum  fiepa- 
tet.Sinr  duo  pentagoni  fimiles,  & duo  rrianguli  fimiles , fitep 
proportio  pentagonorum, ficut  triangulorumrdicoquod  pro 
portio  a ad b.cft  ficut  c ad  d.Sir  enim  c ad  g.ficut  a ad  b:hoc  enim  qualiter  fiat , difhtnt  efi  fupra  «s 
huius , & fuper  g fiat  ficut  docet  19  liuius,  fuperficies  finulis  illi  quae  cft  conftitura  fuper  lineam  ci 
eritip  perprTmiifjm.fimihsei  quxconftirutaeft  fuper  lineam  d:entip  etiam  per  pnmam  pariem 
huius  n , qux  proportio  pentagoni  a ad  penragonum  b:eadem  trianguli  c ad  rrianguium  g : fed 
eadem  erat  etiam  rrianguli  c ad  triangulum  d : ergo  per  fecundam  pariem  9 quinti , triangulus  d, 
cft  ;r  qualis  triangulo  g . Et  quia  funt  fimiles,  erit  linea  g aqualis  hnese  d , per  primam  partem  it 
huius,  cum  fuper  lineas cd&gfinr  rrianguli:  uel fecundum  partem  18:  ciim fuerint  quxubee 
•lix  figurx  m ulrian  gular  xqualiras  enim  non  producitur  ex  aliqua  proportione  duplicata  uel  tri 
plicata  uel  quoacshbet  fumpta,  nifi  ex  xquali:erit  itatp  c ad  d ficut  a ad  b:quod  cft  propofitum. 


Euclid.  ex  Zmb. 


Theorema  ij. 


Propofuio  11. 


Siquatuorre&x  linex  proportionales  fuerinr.ctiam  qux  ab  eis  re- 
«flilinea  fimilia  fimiliterque  deferipta , proportionalia  erunt.  Et  fi  ab 
ipfis  reifblinea,  proportionalia  fucrintiiplf  quo 
qucrcclx  linea: proportionales  erunt. 

THEON  ex  "Zamb.  Sinttpitluorrefle  linee fi, 
ficut  *fitd  >A,fic  */<i  m».  Defcribtnturi^  (p.na  fexti ) * fi  ipfis « , 
ficrr  ■'Srmilii  fimiliter cp  pofitt  reflilinet  “ i"  cr  A > -^  ■ Ab  ipfis  au~ 
tem  > /cr  * fiprr  easdem  fimilia  fimi  liter  $ pofiu  redimet  /fer/t. 

Dico  quod  efi  ficut  ■>«fiti\>Jt,ficetl//ti/ fi.  Sumitur  enim  inqua 
(per  1 1 fcxti)tpfarum  « fi  cr  > J, tertii  proportionalis  p.ipf arti  aute 1 
/cr  • fi, tertia  proportionali I *,©■  quonii  ei  ficut  ‘fitdr  ■>,  fic  > /ai 
* ficut  tutem  > At  i i,  fic  . fi  ad  -:ex  equili  igitur  (per  i:  quinti)fi- 
cut  * fi  td  l,fic  • ftd  >■  Sed  ficut  quide  */std  fjtc  ej  fiii/y*(ptr 

correlirium  fecundum  x o fexti.  )Sicut  tutem  </ti . Jic  /ftd » > . Sei 
iam  cito,  ficu: . « fi  td  *r  tjic  m /ad /fi.  Dico  quod  ed  ficut  /( ad y*, 
pc.f  ad.  fi. flat emmrperxz  fexti) ficut /Caiy t,fic  >/ti/,,crdc 
fcriutur(per  8 frxtijex  /r.utnq;  ipforum  /‘/et/  tfimile.fmuliterq; 
pojuuni'/.  QMomtm 'g<turcilficut«fitdr  fi, fic  >/ti.,,crde- 

feripu 
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/cripta  funt, ab  ippt  quidem  « fi, et  > Mjtmilufimiliicrq;  pofita  .**,&*>  W ipfis  uute  >/,c 
lufimiliterq  pofita «/,« • f.ejligitur  flent « « fiM » > *,fic * /,aJ >< >,&fi eut  igiturfp  n <jn(i) 4<td 
ufai.  IgimrCper  9 quinti  )ad  utrunq-  f»  ipforumrfi.O-'/,tadcm  habet  rationcm,squale  tgi 
ttu-ejl  r>,ipfter.  E/i  autem  ei  er  fimile  ftmihter  pof uum:  squato  igitur  ejl . r.ipfi  » /.  Et  quoniam  rffi 
cut.fi, ad,  s,ftc  ,{,ad*t,tqu*toiutmell  */jpfi  ■ >,cfl  igitur  ficut  .fi,  ad,  /,/  ie  ifade  t.  ii  quatuor 
igitur  retis  lines  proportionales  fuerint,  er  qut  ab  ipfis  rcaiUneaftmiliaftmilucrq;  deferipta,  propor 
ttonalia  erunt^fiab  ipfis  rcftihncx  fimitia  fimihterq;  def cripta  proportionalia Jverint,o'  ipfs  redis 
lines  proportionales  rrunt:quod  dentonftrafje  oportuit. 

LEMMA.  Q usi  autem  fi  redi  linea  squalta  er  fimitia  fuerint  fimito  rationis  latera  ipforum  S- 
qualia  inuicemfiuitfic  demon jbabimm.fint  aqualia  crfimiiu  reaitiaca  r»,  cr  r,Jit^fie*t 
fi e,  a ai  er.  Dico  qaodsjuato  efl/ *Jpft  autem  insquales  funt, earum  altera  maior  e/f/ K maior 

t er. quam  a .,cr  quoniam  efl  ficut/ ’,ad  » 'Jic  • >r,C T uiciflm  quoq^per  ,6  quinti)  ficut , e, ad  t 

•, ficu  e, ad  • (■  /maior  autem  efl/  *,tpfa  t>‘,maior  igitur  cr  » *,quxm  • r ■ Quare  cr  / r, maius  efl  ipfo  • 
e, fedcrsqualelper  hypothefui)quod  efl  inpofUbUt.msquato  tgiturminimc  ejl  */,tp[i  t>  ..squato  iff 
tur:  quod  dcmonjtrajjc  oportuit. 


Euclidex  Camp.  Tropofitio  st. 

Vncflx  fupcrficicsxquidiftantium  latcrutn.qux  circa  dia 
metrum  confiftunt,  toti  parallclogrammo  atque  [ibi  inui 
cemfuncfimiles.  ' 

CiHpniv!.  Siturin  parallelogrammobdcuiusdiame- 

t»  rerac.confiftant  fuperlicies  gh  SC  fk  xqutdifantium  laterum 
circa  diameirum.dico  eis  efl e fimiles  roti  parallclogrammo  & (1 
btinuicem, eft  enim  per  fecundam  huius.bgad  gc,K  d h ad  h c, 
ficut  a c ad  e r.ergo  coniunflim  b c ad  c g,8f  d c ad  c h, ficui t a c ad 
c e.ciuare  per quinti,  b c ad  c gtficut  d c ad  c h.  fcd  etiam  ficut  a 
b ad  e g.ciima  b fi  t Wuali»  d c,8£  e g.ad  h c.eodc  modo  erit  a d ad 
c h,  ficut  a b ad  e g,Si  d c ad  Ii  c : quia  ergo  illa  paralldogt amma 

funt  xquiangula.conftatper  diflinitioncmfimilium  luperGcie- 

rum  g Ii  efle  fimile  b d.Simili  quoqj  modo  probaturf  k cfie  fimi 
le  eidem. propter  hoc  quod  b a ad  a k & d a ad  a f.eft  ficut  c a ad  a 
eperfecundam  huius  & conjunctam  proportionahtatem,  qua- 
re per  10  huius,  f k efl  etiam  fimile  dh:fit<J  patet  totum. 

Euchd.exCamp.  Proppftio  >tj 

„ Si  in  fuo  fpatio  parallelogrammum  partiale  diftinflG  toti  parallelo, 

gcaimno  fimile  atque  fecundum  fuum  illius  effe  fuenc,  arca  eiuldem 
diametrum  confiftir. 

Ciarssc.  Situtinparallelognmmobdlitdiftinflum  parallelogrammum  fg.quod 

(iret  fimile,  & fecundu  fuum  elTcid  eft  participans  cum  cora 
angulo c.dico  quod  parallelogrammum  fgcofiftn  circa  dia- 
merrum  parallelogrammi  b d,&  eft  liare  conuerfa  pr^ceden- 
ristproducam  enim  a e c,qux  fi  fuent  diameter  parallctogra- 
imb  d.conftar  propofitum.Sin  aurem  fit  a h c diameter  cius. 

Si  ducatur  h kcxqutdiftans  f c.critqj  per  prxmilfam  paralle- 
logrammu  fk,  fimile  parallclogramo  b d.ergo  per  conuerfio 
ncditfmmonis  fimiliu  fuperficicru  proportio  bc  ad  kc,eft(i 

curdcadfc:fed  per  eandem  conucrfioncditfx  diffinitionis, 

proportio bc ad  gc eft  ficut  dc  ad  fc.proptcr  idquod  paral- 
Ulogrammum  f g,po  fitum  eft  fimile  parallclogram  mo  b d, 


ut 
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«rgo  per  1 1 quinti, proportio  b c ad  g c,  tft  ficut  b c ad  k c,  utraqt  enim  eft  (icutdc  ad  f e,  quare  per 
fecundam  partem  nonx  quinti,gc  eft  xqualis  K c pars  uidelicet  toti  quod  eft  tmpolTtbile.  Erit  ig| 
rura  e c diameter  parallclogrammi  b d.quod  eft  propolimm, 

E uclid.  ex  Cumpmo  P repo  filio  >4. 

O trmium  duarum  fupfrficicrumacquidiftantium  laterum.quarum 
unus  angulus  unius  uni  angulo  alterlus.acqualis  proportio  alterius  ad 
altcram.clt  quae  producitur  cx duabus  proportionibus  fuoru  laterum 
duos  xquos  angulos  continentium. 

Camcanvs.  Sint  dux fuperficies xquidiftanriu laterum 
a c & e d,  fitqj  angulus  b unius,  xqualis  angulo  b alterius,  dico 
quod  proportio  unius  ad  alteram  produfta  eft  ex  proportione 
a b ad  b d,&  c b ad  b c.difpona  enim  lias  duas  fuperficies  peni- 
tus ficut  dupoiui  easin  i huius, adiunfto  ad  urranque  paralie- 
logrammo  c d,&  ponam  ut  proportio  line*  f ad  lineam  g,  fit  fi 
cur  a b ad  b d,  &'  g ad  h ficut  c b ad  b cqualirer  en  im  hoc  fiar.di- 
rtumeft  fu  pia  (o  huius,  erircp  per  per  primam  huius  & u quin- 
ti, a c ad  c d,  (Tcut  f ad  g,  &’  c d ad  d e,  ficut  g ad  h,  quare  per  u 
quum,  eritin  xqua  proportionalitare  a c ad  deficut  fadh:& 
quia  tad  Ii  producitur  ex  f ad  g & g ad  h,  ut  diftum  eft  in  fine 
expolitionis  u diifinirionisquinh:enrur a c.adde  producatur 
cx  eifdem.quare  conftat  propoli  tum. 

T.uclid.  cx  Cmp.  Vropofitio  ij.  c g h 

Datae  fuperficiei  fimilom.alrjcp  propoiitac  xqualcm  defignare. 

Campasv*.  Sint  propoftrx  dux  fuperficies  refiilinex:  A pentagona,  B hexagona:  uolo  fa 
cerc  unam  fuperiiciem  ftmilem  A,  xqualem  B,  urranqj 
propoittaru  fupeficicrum  refoluo  in  triangulos.  A quidem 
intriangu  osaed.  B ueroin  triangulos  cbfg.&fupcrba- 
fin  trianguli  a,  quxlit  li  k:  conftiruo  fecundum  dotfrinam 
44  Pr,mi,  fu  per  hae  xquidiftannii  lateru  rc<fhngul3  xqua 
le  c;  qux  Iit  h I ,&i  I m xqualc  a,&  m n xqualc  d.ut  fit  tora  fu 
perficies:  xquidiftannu  lateru  h n.conftituta  fuperbafink; 
xqualis  pentagono  h.Eodem  modo  liiper  hneam  k n qu* 
eft  fecundum  latus  huius  fuperficiei  h n,conftiruo  aliam  fu- 
perficiem  retfUgulam  xqu  ilem  hexagono  b : quia  facio  k o 
xqualcm  e,  & o p xqualem  l b,  & p q xqualem  f.&qto 
xqualc  g:ut  fit  tota  repagula  fuperficies  n r xqualis  hexago 
no  B,&  pono  per  9 huius, lineam  f t,  proportionalem  inter 
lineam  hk&  lineam  k r,&  fupeream  fccundu  doftrinam 
19  huius, conftiruo  fuperficiem  u fimilem  fuperficiei  A,  dico 
ipiarti  elfc  quam  quxrimus,&  xqualem  fuperficiei  B.  Cum 
cnimrres  Iincx  h k f t kr  fint  continue  proportionales, 

& Juprr  primam  &!  fecundam  finrconftiturx  fuperficies  fi- 
miles,  uidelicet  a 8C  u,  erit  per  correlarium  1 7 huius,  A ad  u, 
ficut  h K ad  k nquare(per  primam  huius)ficut  h n ad  n r,&  ideo  per  primam 
partem  7 quinti, ficut  Aad  n r,&  propter  hoc  per  fecundam  partem  eiufdem 
ficut  Aad  B.itaqt  per  fecunda  partem  9 quinti, u eft  xqualis  B:quod  eft  pro 
pofittt.  Hoc  etiam  polfumus  cx  permutata  proporrionalirate  facile  probare 
quia  cum  fit  A ad  n ficut  h n ad  n r,&  permutatim  a ad  h n,  ficut  u ad  r n:fld 
quia  A eft  xqualis  h n ,erit  u xqualis  n r:  quare  u eft  etiam  xqualis  B per  h3c 
communem  fcientiam.-quxcuncp  uini&cidcm  funtxqualia, inter  fefefunt 
xqnalia.  Non  eft  autc  neceffarium  ut  fuperficies  h I,  I m,  & m n xquidiftan 
tium  lateru  xquales  triangulis  c a d,  aut  fuperficies  k 0,0  p,p  q,  q r,  xqualeS 
triangulis  e b fh,  fint  rectangulx : fed  ut  angulus  extrinfecus  fuperficiei  lm, fit  xqualis  angulo 
intnnfcco  fuperficiei  l h,  bC  extrinfecus  m n in  trinfeto  m LSuniliter  quoque  ut  extrinfecus  f uper 

ficid 


( 
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fia>iKo,(ir*qai!tsintmifecoruperfidethn,&exmn(ecusopintrinfecolto,(iciitdecptcris.Ca 
enim  ik  fuerit,  eritunaquaip  linearum  K n & iibioppolitah  m,  itemip  h r,  & fibi  oppoiita  n q, 
linea  una  per  ultimam  partem  t?  primi,  & per  t4eiufdem,  quoties  oportuerit  xqualiter  repeti- 
tas propter  id  quod  omnes  fupcriicits  h 1,1  m, Si  m n.itcmipKo,  op.pq, & qr.lumxquidiitan- 
dum  I .metum, i angulus  ex  m nfetus  cuiufque  fequentis  e ii  xqualis  intrin  feto  eam  pnrccdcntisi 
quare  dux  fuperticics  linSt  n r.crunrzquidiftantium  laterum  & inter  lineas  xquidlftantes  (C 
squalis  altitudinis. Cxrera  ergo  argue  ur  prius. 

Qnatuor  ex  Zamberto  fcqurnres  propo (itiones, prjcedcntibus  quatuor  ex  Cpano  ordine 
peruerforelpondent.prima  tertix,  fecunda  primx.terriaquartx,  quarta  ltcundx. 

Eucliixx  Xamb.  Theorema  17.  Propo/itio  jj. 

Aequi, in  gula  parallelogramma  rationem  adinuicem  habent  compofi 
tam  cx  lateribus. 

T H E O N ex  Z amb.  Sint  equiangula  parallelogramma  * y (f  y /.aqualem  habentia  angulum  a > 
A, angulo  1 < ».  Dico  quod  par  aUelogrammii  • y,ai  parattdogramMU  y/jr  attona  habet  compofita  ex  lia 
tentus, hoc  efi,  ex  ea, quam  habet  A y ai  y «,  cr  ex  ea  quam  habet  A y ai  f 
y '.Ponatur  cnim(per  14  primi)  ut  /it  in  reflas  lineat  Ay.tpfi  > -,in  re- 
Hat  tineas  igitur  efi(pereanie)  A ^ipfi-'.  Compleatur q;parallelogram 
mumA-.ef  ponatur  qua  la  refla  linea  ",  cr  fiat/per  t*  fexti)  ficut  qui-  t 
dem  (y  aiy  ’,fic  - ai  »:  ficut  f,  iyaiy  ' ,fic  * ad  ut  proportione t igitur 
ipfitu  « aj  \cripfiut  * ai u,e*ie funt  ipjiirationibui Uteri  iyaiy  ». 
cr  ipfiut  A y aiy '-Sei  ipfiue  -ai-  ratio,  componitur  cx  ratione  ipfitu 
* ai  -.cripfius  - ai  u.  Quare  cr-ai  * rationem  habet  copofitam  ex  Ia 
teribut.  Et  quinta  efi Ptcut  i y ai y-.fic-y  parallelogramum  ai  yl  (per 
i fexti)fed  fieut  A y aiy -.fici  ai »:  crfitut  igitur(per  1 1 quinti )-  ai  >, 
ficayaiyt.  Rurfiu  quonia  efi  ficut  A y ai  y',ficy  tparaUelogramu  ai 

yfparallelbgramutfed fieut  Jyaiy',fic*ai u:  crfi<utigitur(ptrean  _ _ 

iem)- ai  n.fic  y > parallelogramu.ai > /paraUelogrami.  Q uonia igitur ofienfum efi qucijieut quidem 
« ai  -Jic  a y parabclogrammi  ai  >*  par aUelogrammii,  ficut  autc  < ai  u,fic  y > paraUcbgrammu  ai  y / 
paraHelogrammumtcx  equo  igitur  (per  11  quinti)  ficut  U ai  r-Jic  • y par aUelogrammii  aiy /paraUclo- 
gramma,  At  t ai  -rationi  habet  copofitam  ex  latenbut.cr  « 'par  aUelogrammii  igitur  aiy!  ratione  ha 
bet  confiflam  ex  latoribus.  Aequiangula  igitur  parallelogramma  adinuicem  rationi  habent  compofitam 
ex  latenbucquod  demonftrafjc  oportebat. 

Euclii.  ex  Xamb.  Tbeo rema  1 1 . Propofitio  14. 

Omnis  parallclogrammi.qux  circa  dimetientem  parallelogramma 
fimilia  funt  toti  & inuicem. 

T H E O N rx  Xamb.  Sit  paraUetogrammum  -ty,  dimetieni  utro  iUirn  ‘y,  eircum  autem -y,  pa- 
rallelogramma fimeta  a-» -.  Diro  quoi  u trunq;  ipforum  t affla  parallelogrammorumfimile  efi  toti 
*A-A(fai  inuicem-  Quoniam  enim  trianguli  -ly,  ai  unum  latui  A,. 

afla  efi  parallelus 1 /.propcrtionaliter  rfl(pcr  1 fexti)  ficut  A'ad'«,fic  . . 

ytai!'.  Rurfuspcr  eandcm,quoniam  trianguli  - A ? ai  unum  latui  y A 
a fla  efi parallelus --.proportionale efi per  t fexti,  ficut  y! ai  !-,fic 
a -ai  - a. Sei  fieut  y/ai/-,  fic  cficnfia  tjl  cr  A 1 ai— .Pt  ficut  igitur  A 
(per  1 1 quinti)!  t ai  -JicA-ad- -:et  c oponico  igitur(per  t s quinti) 
ficut  (-ai-',ficA-ai--:cr  permutatm  (per  -6  quinti)ficut  f a ai  a 
A., fic  -ai--:  paraUclogramoru  igitur  - /y  -t,  tf  > -,  proportionalia 
funt  latera  quxcircu  cbmuni  anguli  A - * funt:  a"  quonia  par allelut  efi 
-/ipfi  *y  aqualit  efi  (per  19  primi)  angului --/,  angido  *Af,crqui  t 

fub • /-.ei  quifub  A y «,  cr  communis  duorum  triangulorum -Aycr- 
/-.angulus  quifub  *->.  Aequiangulu  igitur  efi  trianguli  A-y  triangu- 

Io  - • f.l dei;  propterea  cr  trianguli  - Ayaquiangulum  efi  triangulo  • >/,cr  totum  ’ (y  A piraUclogram 
mum  ipfi ' * paraUelogramo  aquiagulu  efttproportionaliter  igitur  cft(per  n.  fexti) ficut  • a ai -y, fic  « » 
ai  ./Jicutq;  ai,  « Jic -/ai/-.  Sicut  aut -yaiyfjic- / ai /',  cr  infupcrficut  y A ai  < -,fic /- ai- 

«.  ET  quonia  ofienfum  efi  ficut  quiic  Ay-iy  * Jic/ - ai /-.ficut  «ero  -yaiy  ‘,fic -/ai/f.cx  quo  igitur 
eftrpcr  ai  quimi)fuut /yaiy  bfic -/ai/t.UtaUtlogrimoru  igitur  -Ay  ',cr ' -.propommaliafunt 


t 
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liter  f.qoe  circi  oqiitlcs  angulot . Simile  igitur  cfl(  per  primi  diffinitione  fexti)  piritctogrimun  m A 
> -t,piriUdog-imo ' *. I d proptcreig-piritlclopimmli  »f>  J.piriUtlogrimmo  « / cfl  fmile:  utrunig 
igitur  ipfarum  ■ . cr  l*pirilUlogrammoru,ip(i  pirallelogrimmofmderff.  Quxjuleeldemre- 
th  1 1 ne  o ,rim : : 1J , cf  / ibi  inuicem  fml  ffmitufpcT  i ■ fexti  )ig  tur  c T 1 » pirillclogrimmu  ipfi  e m pinUdo- 
grimmo  fimitr  ejl.  Omnit  igitur  ptrellelogrimi,  qur  arcu  dimetiente  piriBetogrimmi.fmilu  funt  toti 
crudinuicctquodcrjt demonjiriitdi.  ’ Euclid.ex2.ib.  Probi,  j.  Propofit  )/. 

Dato  refWinco  limile,  3C  alrj  dato  aequale  idem  confh  tuere. 

THEON  ex  Xtmb.  Sit  quili  ditum  redditui  cui  oportet  fmile  confhlucre  «<V,  cui  iule  opor- 
tet equile  * oportet  umipfi*/:,  fim  le,tpfi  uute  * equile,  ide  colhtuere,pretenditiir(per  4 4 primi) 
igitur  idnripiitrunguloifi)  equiletpinHelogrimmu  z>cr*d'<ipfiJ  equile  pirillclogrimmu  e u 
11  angulo  qui  fub  [y  «,  qui  equilu  cd  etquifub  y Id.  In  reilim  linea  igitur  tff  per  1 4 primi  )t  y ipfi  y fi 
C r » • ipfi  > Sumitur. piper  ■ j fextipplaru  A • cr  y/medu  proportionalis  * defenbituriplper  1 s fe 
xti)  ex  rtipliu Ayftmilefmilitero  pofitu  *-O.Et  quomi  effit 
cuttyiikf  c • < ad  y !,ff:  iule  trit  fuerint  refle  linee  proportio 
tutet  ftcut  primi  id  tertii, fi  que  i primi  eff  /pedet  ad  ei  que  4 
feciidt  fimiln  /imiliterqi  dejcrtpti  elingitur  (per  corretariu  fn  u n 
dum  10  fexti) ficut  Ayad't,fc  triangulu  .Cyad trianguli! « * /. 


*> 


fecudi  fimiln fmilitcrcp  dejcr.pu  elhgiturlp  ercorrdanu  feiun 

•gulu • (>  ad triangulu * « /.  ^ ■ j 

dru/u  •*(  • y a i • j ,j  it  ■ ■ yaraimugraitlUIH  ad  * fparaUelogramum. 

E r f cut  igitur(p:r  i fexti ) triangula  >Ay  adl**!,fic  /•  > paralie* 
logrxmmu  ad  >/paraUelogrammuin,uicifiim  quoqi  igitur  (per  i * 

; f cut  triangula  *‘ y ad  A parallelogrimu , fic  triangula  m 
"•>  ad  paraUelogrd  num  •/;  f quate  autc  ejl  trianguli i *A>  paralie 
logrammo  A m aequale  igi'ur  rji  triangulum  u * f tpj i »/  parallelo* 
grammo: fed  paraUelogrammu » / ip/i  ^ cft  £ quale,  zjk  • 0 igitur 
tpfi  * «3  £ quale, ejl  autc  ***tpfi*A'  fmile.  Dato  igitur  rcfltlinco  *fiy  fimQt  cr  alij  duo  A £quale.\dd 
m*tconjhtutumeff,quodfcerc  oportebat.  Euclid.exZamb.  Tbeor.  19.  Prop.  16 

Si  a parallelogramoparallclogramu  auferatur,  fimile  toti&rfimiliter 
poGtu  comunemangulu habens ei.circum eundedimetientecll  toti. 

THEON  ex  Z tmb.  A parMogramo enim *(y /, paraUelogrd  * v 

mum  au rratur  «/,  fimile  ipfi  *(>f9&f  militer  pofttu,comune  anguli 
bibent  ei  qui  fub  <*A.D  ico  quol  circum  e andediametruefl  *(>/ipfi' 

»/.  No  enim,at  fi pofitbile  ejl.fi:  eoru  dimetiens  * * >,cr  excidetur( per 
> 1 primi ) ab  utr.q;  ipfaru  * d cr  A > paraUclui  * * . Qu_oniu  igitur  cir* 
cu  cande  dimetiente  ejl  * A>*  tpft  • - fmile  ejl  ( per  x 4 fexti)*  A>S  ipfi  • 
w ".t/?  igimr  ficut  A * ad*  ?Jic  * *ad**  (per  conuerftone  1 diffinitionis 
fexti. ) E/i  autc  propter  pmiU:uiinc  ipforum  > cr  * ',/icuf  A*  ad*  f, 

fic»*ad*'.  1 gitur(per  9 quinti )» * «ri  utruq;  ipfaru  * £,c r « • eandem 
habet  rarione:£ qualis  igitur  ejl  *L  ipfi  x *,  mmor  maiori,  quod  abfurdu 
ejl.  Igitur  * A>  A non  ejl  circa  eande  dimetiente  ipfi  * *.  Circi  ftf  nic  tg&Kr  <f*  metiente  eff  xyC/9  paralie* 
logrdmum  ipfi  xfparallelogramo.  Si  a psraUclogramo  igitur  paraUelogrammu  auffratur , fimile  toti  cr 
fimliter  pofuum  comunem  anguli i habens  ei,circa  eande  dimetiente  eff  toti:  quo  i offendere  oportebat. 
Euclid.  ex  Camp.  P repofitio  16. 

Vper  dimidium  datxlinear  paraUelogrammu  defignatuin 
maius  eft  eo  parallclogramocuidataclmcx  applicatio,  dceft 
ad  cSpletioncm  lineae  fimde& fuper  diametrum  coilli  fleris 
fuper  dimidium  collocati. 

Ca  «panv«,  Sirdara  linea  ab.  fuper  cuius  dimidium  cb.confliruaturparallelogrammum 
cd, cuius  diameter b e.  & ad  lineam  a b applicetur  parall elogram- 
mum  a femus  unum  larus  fecer  e c in  punito  g,  ira  quod  ad  com 
plemenrum  tonus  linex  a b delTr  fuperficies  f b,  quar  fir  fimilis  fu  1 
perficieicd.&conliitensciradiamerrumeius.djcoruncquddpa  I ^ 

rallelogrammum  c d eft maius  parallclogrammo  a f.Eftenim,  [ 1 
pcrprimj  huius,  a g:  aequale gb  ,&  per  quadragefimS  tertia  pri- 
mi  c fxqualef  d#ergo  per  hanc  communem  fcicnriS  fi  squalibus  xquaiia  adda5,toa  quoqr  fient 

sequa- 
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{qualia, erit  gnomo  conftans  ex  mbos  parallelogrammis  qn{  funt 
t f.fb.et  fd.rqualis  parallelogtammoa  f.quare  parallclogrammO 
< d,eft  maius  parallelogrammo  a f.in  parallelogrammo  e f , quod 
cft  propoficum.  Idem  cnam  e flet  fi  fuperficies  a f fieret  aitior  fuper 
fidecdiutuidere  potes  in  feciidafigura.in  qua  etiam  perprimam 
huius  a gxft  xqualegbidemptis  itaque  utrimpduobus  fuppleme 
iis  fuperfiaei  f biexcedet  paralleiogrammum  c d , parallelogram- 
mumafinparallelogrammofe. 

Euclide*  Z amb.  Tfceoremeio.  Propofinotr.  _ 

Omnium  parallelogrammoruad  cande  reflam  lineam  *proiectoru 

deficientiumcp*  fpeeie  parallelogrammis,fimilibus  fimiliterqi  politis  ei 
qubdadimidiadefcriptumeft,  maximum  eftquod  a dimidia  proietftu 
paralleiogrammum  fimile  exiftens*  fumpto. 

THEON  cxZamb.  Sit  redi  linu  *A,<y  [eeeturjper  i o primijbifarida  in  s, protendatur  quoque 
(per  i sfextijad  a p,re(lam  tineam, paralleiogrammum  « A deficiens  fpeeie  parallelogrammo  t A,  firnlt, 
/militer  a deferipto  ei  quod  i dimidia  ipfut  • A,hoc  cft  > /t.  Dico  quod  omnium  ad  •(comparatorum  pa 
ratteiogrammorum  cr  deficientium  [pecte  parallelogrammis  [mjlibusfimiliterf  po/itti  ipfi  A £,maxmu 
ejl  •a.  protendatur  enim  ad  • (pre&am  lineam  paraBelogrammi 
•! deficiens  /pecie  parallelogramofAjimilifimiliterq;  pofito  ip 
fijt  t.Dico quodmaiuseflx^ipfi)*!-  Quoniam  emm  [mile  c& 

AA,parallebgrammum  ipfi  ff  .parallelogrammo : circumeande 
igitur  funt  dmetientcmlpes  s 6 [extijexeitetur  eorum  dimetiens 
/ A ,cr  de  [cubatur  figura.  Quo  niam  (glfurfper  4 > primi)  aquis 
ejl  {r.ipfi /«.commune  apponatur  ! A, totum  igitur  > 0 toti « «,  e/l 
ejl  aquale.  Sed  > A Jtp[iyr,efi  aqualeiper  iSprimi)quoniametrc 
fle  « >,refl<  . ( aqualis. Igitur  • rfipfi  C r • «,e/i  aquale  .Comma 
ne  apponatur  > * torum  igitur  «/.tofi  gnomoni  ejl  aquale.  m 

Quare  paraBelogrammi  A A,hoc  ejl  • A, ipfo*  [paraUclogram 
mu  matus  cjl.ommum  igitur  ad  eandem  lineam  eonfijlenttum  pa.  , 

radelcgrammorii  crdeficientiu  fpeeie  paraDelogramis  .[milibus  pmillttrqt 
pofitis  ei  quod  d dimidia  de[cribitur:maximum  ejl  quod  dimidia  comparatum 
eji.-quod oportebat dcmonftrare.  ALITER  Sitemmrur[wfA,difie(la 
bifariam  in  >,cr  comparatum  * * deficiens  fpeeie  ip[o  x A.  Compareturq;  rur 
fui  ad  • A, paralleiogrammum  • r, deficiens  ipfo  • A.fimilijimiliterq;  pofito  ip. 
fi  x [quod  4 dimidia  fit  ipfius  • A.  Dico  quod  4 dimidia  comparatu,*  >•  maius 
ejl  ip[o  • «.  Qsoniam  enim  fimile  ejl  * Opfi*  A,eireum  cande  dimetietem  [une 
(peraS[exti)Sit  eorum  dimetiens « A de[cribaturq;figura,cr  quoniam  aquu 
ejl*  f,ipfir  0, quoniam  crrcAafr,rc(!a  * i.cfl  aqaalisimaius  igitur  e/l  x/,ip 
fo.r,aquum  auti  ejl  * {ipfi  d »,ituiui  igitur  ejl  et  Au  ipfo  « «.comune  ejl 0 . A 
toti  igitur  * \toto  • «.metui  ejhquod  dcmonjlrare  oportebat . 

E uclid.  ex  Camp.  Propofitio  17. 

1 Rilacera  fuperficie  propofitag» 
quuei  fuper  qualibet  affignata 
linea  parallelogramu  defignare 
cui  defit  ad  compleda  lineS  alrj 
fuperficiei  propofitac  fimile  parallelogra- 
mu quod  fecundum  eiufde  fuum  efle  pa* 
rallelogrammo  fuper  dimidiam  datg  lincf 
tollocatominimemaiusexiftat. 

Ca  st  p a kvs.  Sit  affignata  linea  a b,&  propo- 
fitus  triangulus  c.propofitumip  paralleiogrammum 
d.uolo  fuper  lineam  ab,  defignare  parallelogram- 
mum  «quale  tiianguloc,  ita  quod  defit  adcomplcn- 
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dam  lineam  a b parallclogrammum  fimile  d:&  fuitacondirionarum  quod  triangulus  e n5  firma 
iorparallclogramo  limili  d,co!laro  lupcr  dimidiu  lineae  a b,  alio  quin  ad  impoftibile  laboraretur; 
per  prxmirTam.  Diuido  igitur  linei  a b per  aqualia  m pui  to  e & iecundu  doltrinS  19  huius  fupet 
eius  medietatem  b e comti  tuo  parallelogrammu  e f fimile  d , & eo  plebo  fuper  iota  linei  a b:  paral 
lelogrammu  b g.Quia  igitur  e no  cft  maior  parallelogramo  e f,fcd  (qualis  ei  aut  minor  ficut  poff 
tu  eft,fi  hi  eri  rei  arqualis,erir  paral  lelogrammu  e g quale  intenditur  per  j6  primi  coadiuuan  te  pri- 
ma parte  9,$  per  diffinitione  iimiliu  luperhcicrii  QC  zo  huius.Siauic  minor, fit  minor  in  fu  perfi- 
de aliqua, cui  zquali$&  fimilis  d fiat  fecundum  doltrini  25  huius  quacfirh.crirqth  fimilis  efper 
20  huius, quare  percdueffionediifmirionis.arquiangula  fibi&’  proportionali  ii  lateru.  protraham 
igitur  in  parallelogrlmo  c f diametru  b K,&  rclccabo  latera  k f,&'  e K fuperficiei  e f,ad  men  l ura  Ia 
teru  fupcrficiei  h .proti altis  lineis  I m & n o srquidiftan tibus  lateribus  fuperficiei  e i.fecan tibus  fe  . 
in  puifto  p,ur  lu  perficies  k p fit  aequalis  6C  fimilis  fuperficiei  h.eritq?  per  2j, huius  punitu  p,in  dia- 
metro K b.-prorralta  1 raq;  o n ufep  ad  a g.dico  parallelogrammu  a p efTc  quale  proponitur . Decft 
enim  libi  ad  complemenrii  linep  a b parallelogrammu  p bquod  per  22  8t  20  huius  eft  fimile  paral 
iclogramo  d.Sed  iplum  ena  parallelogrammu  a p eft  aequate  mangulo  c. Eft  enim  per  primi  hu- 
ius,a n aequale  n b.crgo  per  41  pnmi.OC  hanc  comune  fcicnnam  fi  aequa  tibus  arqualia  addas,  tota 
quoqt  fient  arqualta,paralielogrammu  a p.cft  xquate  gnomoni  n b I.&  quia  iftegnomo  eft  aequa 
lis  tnangulo  c propter  id  quod  parallelogrammu  e f politum  fuit  elfe  maius  triangulo  c in  paiaU 
lelogrammo  li.quod  eft  arqualc  parallclogrammum  kp:patetpropofitum. 

EucUi.cx7.mb.  Problemati.  VropofitioiS. 

Ad  data  rcifta  linea  dato  rccftihnco  arquale  parallclogrammum  coni'  ,, 
parare.deficiens  fpecic  parallelogrammofimilidato.Oportet  iamdatu 
reiftilineumcui*expeditxquumcomparare,n5  maius  dic  co  quod  k di 
midia  comparatum  fimilibus  exiftentibus  fumpris,&  eius  quod  adimi 
dia  & cui  expedit  fimile  deficere. 

THEONnr  Zimb.  Sit  quidem  dita  redi  linet  • f.  Jutum  uero  redilinei  cui  oportet  equum  p re. 
tendere  id  m fi.fttej;  illud  r.no  miiui  exiftes.eo  quod  i dimidiu  e operui  eft  fimilibus  nftetibm  fumptit, 
cm  ume  expedit  /mile  deficere  d, oportet  id  td  dtd  redi  linei  « fi, dito  reihiineo  > equile  ptrille'ogri. 
mi  pretedere  defii  iit  jfecie  periUclogrimo  fimili  exiftett  ipp  d.  Seceturl.  peno  primi),  fi  bifer  ii  tnfi- 
gno-.  Defer  iblturj;(  per  1 8 fcxlijib  ' Clp fi  d, fimile  ft 


C r • f.qui > Quo  tute  meiutefl  > f.qui >,tili cxcef- 
fufiper  j j fex(i)equtle,ipfi  d, fimile  fimiliter  j pofi 
tu  idicoftuuitur  ."/./.Sed  ipfi  • fi  ipfum  e eft  fimi > 
le.cr  * .-.igitur  ipfi  . (,eft  fimile.  Efto  igitur  fimilis  re 
tioms . \ipfi  >scr»  b.tpfi  »/.H  I quonii  equi  eft.f 
ipfis  > * .".mtiwi  igitur  eft  * fi,quim  « Sitior  igitur 
» <,quim  . ..ty.  /.quim  « e.ty.  fiquim  » /-.ponitur 
(per  1 1 pnmi  )ipfi  quidc  * - equilis « (.ipfi  tute.  ".e 
quilis  t <,cr  coplettur  piriUetogrimu  [*<*.  Aequi  igitur  eft  <y  fimile  . » ipfi  « u.  Sed  . r.ipfi  'i  eft  fi 
mile.O’  • » igitur  ipfi  • fi.eft  fimile.  Cire  i eunde  dimetiente  (per  1 6 fexti)igilur,ei . *,ipfi  * fi.  Sit  eoru  U 
metiis ' * fi.ey  deferibitur  fi  gure.  Quonii  igitur  equi  eft  a ipfis  xey.b  quoru  ‘.ipfi.  e, eft  equile: 
reliqu * igitur  < /x,gnomd  reliquo  > eft  equelis  et  quonitequi eft  «/.ipfi/r.comunf  tpponttur  » f.  Toti 
igitur  • fijori  1 fi.eft  equile.  Sed  f fi  ipfi  < >, eft  equtlr.quonie  cr  Ufu! « '.Uteri  '/.cft  equile,  cr  r '.igi- 
tur ipfi  i teft  equele.Cbmune  ippheeturff.lotu  igitur  r.  loti , xr,  gnomoni  equi  eft.  Sed  nrgn  omo 
ipfie.oftcfum  eft  quod  cft\equtlis,cr » * igitur.  ipfi  > equi  eft.  Ad  dele  redi  linei  igitur  « dito  redilif 
neo  > equi  pirtllehgrimi  copereti  eftr.  dejicies  jfecie  perillclogrimo  * fi, fimili  exifteli  ipfi  J.quo- 
mi  * fipfi  • fimile  efhquod erit  propafiti.  Euclid.exCimp.  Propofitio  ig. 

VpcrdatS  linea  datg  fuperficiei  trilatere  arquu  parallelogramu  ,• 
c5ltitucre,quod  addatfuper  coplerione  datj  lincf  fupcrficirm 

ci^uidi- 
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aequidiftanriumlateru,  date  fuperficiei  pquidiftantiu  laterum  fimilem. 

Campanus.  Sit  ut  prius  data  linea  a b.Si  datui  triangulus  c.daiumip  parallelogrammum 
d,uolo  fu  per  lineam  a b conftituere  parallelogtammum  arquale  manguloc.qtiod  addat  fuper  io 
tam  lineam  a b.parallelogrammu  fimiled.Diuido  lineam  a b per  xqualia  in  punfloe.St  fuper 
cius  medietatem  e b.facio  e f fimilem  d, fecundum  quod  dotet  19  limus, Si  lecundum  doftnnam 
1»  huius.facio  k l,cuius  diameter  gh.lVmilem  d St  iqualem  duabus  fuferfidebu»  e f St  e.enttp  per 
ao  huius  k l fimilis  ef.Superpofita  igitur  fuperficie  k I fuper  a 

ficieie  f,tta  quod  ambx  communicent  in  angulo g.erit  per 
»j  huius  fuperficies  e f.conlirtenscircadiamctrii  (uperhciei 
k liquare  punctum  b eft  in  diametro  g h,complebo  igitur 
parallelogrammum  a h:  quod  dico eife quale  proponitur, 
quod  conitar  protrafhs  linea  fb  ufep  ad  m,8t  lineae  b.ufcp 
adn.Eft  enim  per  prima  partchuius.a  ktequaiekb.Scideo 
per  4t  primi  eft  etiam  aequale  n f,  addito  ergo  utritp  e h, erit 
per  communem  fcientiam  a h xqua.e  gnomoni  e h f.fed  ifte 
gnomo  eft  xqualis  triangulo  c,quia parallelogrammum  K 
1 politum  fuit  aequale  duabus  fuperhticbus  c St  e f.ergo  pa- 
rallelogramm  u a h eft  xquale  c.Si  addit  ad  complementum 
linexabparallelogrammu  mn, quod  per  n8t  10  huius  eft 
eft  fimile  paralleiogrammo  d.quareconftat  perfefhim  eflie 

C**  m u wuUiuo-  Poflumus  aute  ad  linei  dati  adiungerc  "*  \s 

parallelogrammum  xqua.enon  lolum  trilaterae  luperhciei 
polire, fed  Si  cuiuslibet  reculinej  ftgurj  propofuicquxcuq) 

ipfa  fueriticui  defit  adcoplendi  linei  data  fuperficies  fimilis  fuperficiei  squidiftannu  lateru  piO- 
pofine  ficut  docet  pnrmitTa.obferuata  conditione  eius  ne  laboretur  ad  impoffibtle  per  ante  pix- 
rniiTam  uel  quod  addat  fuper  completione  lineat  fuperficie  aequidiftinum  later  u limiltm  fuper- 
ficiei  ptopofitx, ficut  proponit  condufio  ptarfcns.Propofitam  enim  fuperficie  cui  xquale  paral- 
lelogrammum debet  ad  bneam  datam  adiungi  quod  addat  aut  diminuatad  completioni  uncae 
parailelogrammu  fimile  parallelogtammo  datoirefoluemus  in  triangulos.  St  iptisme.  itan.ifcuS 
defcnbemus  fuperficie  xquidiftannum  laterum.totali  fuperUiei  propofnar  xqua.em.lio.  autem 
qualiter  fiat  St  fi  fcire  uolueris,rcquire  « huius. Dehinc  fuper  duplum  ba fis  eius  tquaits  a.ntudi- 
nis  trianguhi  conftituemus,quem(fi  44  primi  diligenter  infpexeris)faralIelogr»nimo  piius  de- 
fignatoinuentes  eife  xqualem, quare  St  fuperficiei  propofirp, huic  ergo  triangulo  ll  xquale  parat 
lelogrammumad  lineam  daramadiunxeris, quod  addat  ad  complementu  hnex  aut  mmuatpa- 
tallelogrammu  fimileparallelogrammo  da  to.fecundum  quod  docet  liare  St  prxmilfaiquodpro- 
politum  erat, te  perfecilfe  non  dubites. 

Euclid.ex  Zttmb.  Theorema  9.  Propellito  19. 

Ad  data  retfla  linea,datore<flilineo  aequale  paraLtlogrammu  praftrnde 
recxcedcs  (pede  parallclogramoGmili  dato. 

T H E O N ex  Zamb  Sit  quide  diti  refla  lina  « AjditS  urro 
redtlincu  cui  expedit  id  « fi, equile  piraUctogrimmupretedcn 
p.Cui  aute  oportet  fimile  p retendere  oportet  umid  ' hrefli 
linam  ipfnseflilinco  equi  piriielogrimmu  pretidere,ex  ce- 
dens jfiecie  panUelogrimo  fi mili  ipft  '■  SeceturCper  1 o primi)* 
fi,bifjriam  in  %cr  defcnbatur(per  16  fexti)ex  1 1 ipfi  ^ fimile  fi' 
mihterq ; pofitum  piraiclogrammu  b /,C T imbobui  quide Ut 
equile, tpfi^uc  Jjimilc  fimiliterq;  pqfitu,idemcoftituitur  • ■>. 

Simile  igitur  eS  * >,ipfifi  /.  Similis  lute  rationis  ejio  *(,ipfil\et 
h wftpfi  / 1.  E t quonam  miiut  eft » t>,ipfo  itjniiw  igitur  eft  qui' 
di /* .Vp/a/s, CT « "tipfif  '.Extedintur { \cr ! ',cr ipfi  qui' 
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mile,  igitur  (.per  16  /exfi>  » ipfi  > \eft  fimile, circi  igitur  einde 
iiimetrum  con  fi  fiunt  > »cr  a ’■  Excitetur  eorum  dimetient  !h 
CT  defiribitur  figun,  quoniam  igitur  equum  eft  'fipfis'*  V yfid’  ^dpr  “ ’,eft  equile,  & n ’ ’g:* 
tur ipjis iu>,eft equile. Commune aufintur » *,rcliquMigtur -l  xtgnomonipli  >eHequilis.Et quo- 
niam» ipfi  c i eft  equiht, equu  efi(p}9  primi)  et*,  ipfi  ’ l.hoceft  (p  4,  primi)  ipfi  c . commune  ap- 
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ponitur  i fjotum  igitur  * frquum  tft  ipp  t *.  AgMittom.  Sed  fud  gnomon  equilis  eft  ipfi  y.  Igitur  • t 
ipfi  y eft  aquale.  Additam  igitur  retiam  lineam  a i, dato  rethlweo  y,  e quale  paraSelogrammum  compa- 
ratum ejl  «/, excedens  facie  paraUelogrammo  » < fimili  exi/tente  ipfi  *.  Igitur  a /mule  eft  ipfi  A ftey  A 
Ijpfi  i ejl  fimili, circum  enim  eandem  dimetientem  confiftunt.quod  fieijfe  oportuit. 

E uclid.exCamp.  Vropofitio  ij. 

I Vamlibcc  lineam  propofitam/ecundum  proportionem  ha 
I bentem  medium  duocp  extrema  fccare. 

Campanvj.  Sir  propofira  linea  a b:quam  uolo  diuidere  fecundum  propor 
rionem  habentem  medium  & duo  exrrema.Ex  ipfa  deferibo  quadrarum  b cK  ad 


propter  id  quod  eft  limite  b c, quare  a f.eft  arquale  f d.fed  6C  f e eft 
arqualisab:propterid  quod eft  xqualis  a eper  j4primH&quia 
c d xqualc  b c dempto  ab  utroque  c ferit  a d arquale  c b,&  angu- 
lus fumus  angulo  f alteri  us.crgo  per  u huius  latera  funt  mute- 
hefia:ergo  e f ad  f d Bcur  a f ad  f b:&  quia  c f eft  xqualis  a b,&  f d 
af.erita  bada  fficut  a f ad  fb.crgo  per  diffinitione  eft  diuifa  ut 
proponitur.  Ide  crii  poteft  demoftrari  ex  1 1 fecundi.  Diuidarur 
enim  a b in  punito  f fecundum  quod  docet  ufccundi,fit(jrcb 
quod  continetur  fub  tora  a b & cius  parte  f b:ira  quod  f e fit  (qualis  a b & a d fit  quadrarum  a f eft 
itaq?  per  prxdilia  u fecundi  c b, xqualc  a d.Quod  reftar  arguere  urprius  per  i)  huius,  uel  ficcum 
a b fit  dtuifa  in  punita  f fecundum  quod  docet  u fecundi:quod  lit  ex  a b prima  in  f b tertiam  eft 
arquale  quadrato  a ffecundarrergo  per  fecundam  partem  t6  huius  proportio  ab  prim(  ad  a f, fe- 
cundam eft  ficui  a f fccundx  ad  f b ternam. per  diffinitionem  itatp  diuifa  eft  a b ut  proponitur. 

Euclid.ex  Zmk  Tbtorem  io.  Propofuio  xo. 

Data  redam  lineam  terminata,  extrema  ac  media  ratione*difpefcere. 

T H E O N ex  Zamb.  Sit  data  retia  linea  terminata  * A,oportet  iam  ipfam  * Ajrtflam  lineam  extn* 

rna  et  media  ratione+dtfrcfcere-Defcribatur  enim(pcr  ^.S  prhni)ex  « A,qua  , 

iratum  f y.Compareturqftper  ij>  fcxti)ad  • y,ipfi  i '.equum  paraftelogram 
mumy-t  excedens  ffiecit  * rjimili  ipfi  i y Quadratum  autem  ejl  ( y, quadra- 
tum  igitur  eft  <y*  a,cr  quoniam  aquii  eft  A y, ipfi  r commune  auferatur  y 
•, reliquum  igitur  f/, reliquo  * J eft  aquale,eft  autem  c r aquiangulum.lgilur 
(per  diffinitionem  i terti), & per  »4  fexti)  ipforii  A fteyd  *, reciproca  funt 
latera:  que  circum  aquales  angulos. Eft  igitur  /iait/vd  • d,fic  * >,ad  < A.  At 
qualis  autem  eft!  ‘,ipfi  * s, hoc  eft  ipfi  a f.  Ipfa  autem  • Opfi  * '•  E/i  igitur  fi- 
cui >' *jd  * .,/ic  * iM  > f, maior  autem  r/?(prr  3 4 primi)*  A,quam  * <:nuur 
igitur  eft  a-*  ',qudm  • A.  Igitur  * Ajrtfla  linea  extrema  cr  media  ratione  ft-  > I 
fla  eil,in  maius  fegmentum  ipfiuseft*y:quod  ftciffe  oportuit. 

ALITE  R.  Sit  data  refla  linea  *A,oportet  ipfam  id*  A,exhrema,CT  media  ratione  fccare,  fccetur 
enim  *A,iny, (per  nfccundi)ut  quod  fub*  A,  ty  f y, equum  fit  ei  quod  ex  y *, quadrato.  Quoniam  igi - 
turquodfub*Atr(y,aquumefteiquodcXy*,cftigitur(pcri7huiut)ficutA  *,ad  * yfic*'ytd  y A. 
igitur  * <,mcdxa  cr  extrema  diuifa  eft  ratione  in  r :quod  oportebat  facere. 

EuclicLcx  Camp.  P ropofitio  3 0. 

I fuerint  duo  anguli  fuper  unum  angulum  conftituri  qua. 
rum  duo  latera  angulum  illum  continentia  duobus  ali/seo 
rum  lateribus  icquidiftet.fuerintcp  illa  quatuor  latera  fecun 
dum  acquidiftatiam  rclata.proportionalia, illos  duos  trian 
gulos  fuper  unam  lineam  redam  conftitutos  elTe.necclTc  eft. 

C a m p a » v 3.  Sint  duo  luguli  a b c , d t e eonftituti  fuper  angulum  a c d . iitip 
a c xquidiftans  d e SC  d c:a  b ,SC  fit  proportio  a c ad  d c.ficut  a b ad  d c.dico  quod  duc 
bafes  eorum  bcKtc,  funt  lina  una.  Eft  enim  angulus  a xqualis  angulo  d : quia  urerqf 
«orum  eft  xqualis  angulo  c a dper  primam  partem  19  primi , igitur  per  potientem  hypoihe- 
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fin  & 6 hulul : Iplt trianguli  funtrquianguli,  St  angulus  b cft 
«qualis  angulo  det, Si  angulus  acb  angulo  e,  quare  per  st  pri- 
mi, tres  iguli  qui  funt  ad  e lunt  «quales  duobus  refbs,  ipfi  enim 
«quantur  iribus  angulis  umuslibct  duobus  triangulorum, ergo 
per  14  primi  b e,  cft  linea  una  ,quod  cft  propofitum. 

Euclide*  Grmp.  Eropofitio  js. 

N omni  triangulo  rectagulo  fuper..  ^ 

i ficies  lateris  quodfubtenditurangu 
lore<fto,a:qualis  cft  fuperficiebus  duorulaterum,angulum 
1 retftum  conti netium pariter  acceptis,  cum  fuerint  fimilesei 
in  lineatione  8C  creatione. 

Campanvs.  Qjiod  proponit  penullima  primi  de  fuperficiebus  quadratis,  proponii  hic  pe 
nulnma  fexti  de  omnibus  fuperficiebus  ITmibbus.unde  lixced  illa  tanto  uniuerfaltor, quanto  fis 
perficies  laterata  quadrato.  Sititaquc  triangulus  rtflangulus  a bc,  cuius  angulus  a fit  rectus. Ul 
to  nuod  fuperficies  conftttuta  fuper  larus  c b,  eft  «qualis  duabus  fuperficiebus  condituris  fuper  a 
b S;  a b cum  omnes  nes  fuperficies  fuerint  fimtles  in  figura  S£  litu.  Ducam  perpendicularem  ad 
ad  lineam  b qeiiitp  per  ftcudam  partem  correlarij  8 huius.proportio  b c ad  c a.ficur  c a add  c,SC  < 
badb  a,  ficutbaad  d b.  Si  itaque  fuper  quamlibet  triufh 
linearum  b c,  ca  8C  a b fiat  fuperficies  (Tmilis  altjsin  figura 
& fitu.erit  per  corrcllarium  17  huius.proportio  fuperficiei 
conditura  fuper  b c primam  ad  conditura  fuper  cafecun- 
dam.ficut  b c prim  c ad  d c tertiam:  8 t item  eiufdem  fuper 
fidei  con  ftttura  fuper  b c pnmam  ad  condituram  fuper  ab , 
fecundam.ficutbcprinraaddb  tertiam  per  idem  correla- 
rium.  Quare  per  conuerfam  proportionalitatem  fuperfi- 
eiei  a c ad  fuper  ticicc  b,  ficur  c d ad  cb,  & fimilltcr  fuperfi 
ciei  a b ad  fuperficiem  b c.licut  b d ad  fuperficiem  bc.&po 
natura  c prima,8icb  fecunda  St  quarra:8C  c d fuperfides  tertia, K a b fuperficies  quinta  ,8i  b d fis 
perficies  facta, & arguatur  per  14  quinti, quod  proportio  fuperficiei  conditura  fuper  b c ad  duas 
fuperfides  codituias  fuper  c a SC  c b fimubed  ficut  bc  ad  c d Sc  d b fimul,  e 

quia  igitur  b c ed  aqualis  duabus  lineis  c d 8C  d b fimul  fumptis.erir  fu- 
perficies condituta  fuper  b c «qualis  duabus  fuperficiebus  confmutts  fu 
perca  Sc  ab  fimul  fumptis:quoded  propofitum. 

Campani  additio.  Conuerfam  quoque  huius  poffurmts  facile  de- 
inondrarcper  modum  demondrationis  ultim*  primifitenim  triangu- 
lus ab  c,fit<5  fuperfides  condituta  b c «qualis  duabus  fuperficiebus  con 
dirutis  fu  per  duas  lineas  a b & a c ftbi  fimi!  ibus.  Dico  quod  angulus  a ed  'j 
reflus,ponienimangulumcad  reflumSf  lineam  a d «qualem a b.Sf 
claudo  fuperficiem  duftt  linea  d c,  crirtp  per  hanc  jt  fuperficies  condituta  fuper  c d «qualis  dua- 
bus condituris  fuper  duas  lineas  c a & a d fibi  fimilibus, quare  etiam  conditura  fuper  b c fibi  fimi 
li.hxc  enim  pofira  ed  «qualis  duabus  condituris  fuper  a b & a c fibi  fimilibus : erit  ergo  hneab  c 
«qualis  c d.quareper  8 primi, angulusa  ed  reftusrquod  ed  propofitum. 

^ Sequentes  du*  e*  Zamberto  propofitiones, duabus  pracedenribus  ex  Campano  prxpo- 

ftero  ordine  refpondent.  Euclid.ex  Zamb.  TborcnMsi.  Propofttio  j 1. 

In  reflangulis  triangulis qux ab rccflum  angulum  fubtendente  late 
' re  fpecics,  aequalis  cft  eis  qua:  ab  reftum  angulum  coprehcndcntibus 

lateribus  fpcciebus  fimilibus  (imilitcrcpdcfcriptis. 

T H E O N e*  Z amb.  Sit  triangulum  * #7,  ream  habens  angulum  qutfub  '*  r-Vteo  quod  qua 
n /s  yfbce  ies, aqualis  eft  cis  qua  ex  (-  et  . tfrcctebus  fimilibus  fimilttcrq;  deferiptis.  Excitetur  (per  t» 
primi  'perpedieularis « agonia' igitur  in  tnagulo  redagulo  «flo  angulo  (,  ftnbafin  perper 

dieulans  efla  e/i « / triagula  - # a cr  « <*  M"*  'jttpeiicularljbmhafunt  toti » h.crfibi  inuice(p 
t fexti  quonia  /rmile  e/l « # > ipfi  “ t cft  igitur  ficut>  * ai  ft  «,/tc  "dadl*.  AJ  juonu  tres  refleh 

nca  proportioalcs  funt,eft  igitur(pcorrelariufecuduzofextOficutpnmaad  terna, fic  quaaprima/pc 

cies  ad  eS  qua  a fecuda  fimilss  fimiliter deferiptaefl.Sieutigitur  >f,adt',  fi' ftectes  quare  haiei 
jwf  Vtmtfe  f<militer$  deferipta  efi.ldproptera  ctfkut  h ai  > 'fuscus  qmtx  A*d  e-  ***£>£ 
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Qyarefieut .«  > a 1 A A cr  * ,,fic  « * rfptciet  adeaquefubt.eta  ,,fimiles  pmliter*  dcfcripte 

funt.  Aequalis  aut  efi  wyipftAAet  A, tequalisigitur  efl/peciesqueexAyeisqueexAa  a-*,  funt^e 

cubus  limitibus /militer $ de (criptis.  In  retiaguhs  igitur  tri- 
angulis, que  ai  rctiu  agulum  fubtendente  jpt  cies,  equulis  e [i 
eisqueaaretium  anguli!  coprrhcndcntibus  fpeciebus  fimili- 
hus  fimliitercpdefaiptis-.quod  demonfirajfe  oportuit. 

ALITE  R.  Quonta(per  torrcUni!  primi!  cofexti) 
fimil cs  figura  in  dupla  funt  ntiont  fimilis  rationis  laterum, 
igitur  que  cx  A r,  efi  frecies  ad  tam  que  ex  A a, dupla  ratione 
babet  qua  r A ad  A a:  habet  aut  et  quod  ex  A,  quadratu  ad  id 
quod  ex  A a quadratu  dupla  ratione  quam  > A ad  A *:ty  ficut 
igitur  que  ex  (pectes  ad  eam  que  ex  A a /pecte,  fic  quadra 
tumquodexrAadquadratuquodexAa.  Id  propterea  <y  ficut  j/ecies  que  ex  A,  adffietiiqueexy, 
fic  quadratum  quod  ex  A r ad  quadratum  quod  ex,..  (Xnarecr  ficut  fieeies  que  ex  A,  ad  Lc  usque 
CX  A a o-a,,fic  quadratu  quod  ex  A' ad  quadrata  que  ex  da  cr  a,.  q uadratUaut  quod  ex  d,,equuefi 
CIS  que  ex  A -cr  « >,  quadranslper  47  primi)  equahs  igitur c/l/fieciet  que  ex  f,  eis  que  exA.qr*, 
fpecubiu  Jimuibui  luminer  deferiptis. 

Euclid.exZmb.  T hcoremii.  Propofitioji. 

Si  duo  triagula  coponantur  ad  unum  angulu.d  uo  latera  duobus  Ia  ** 
teribus  proportionalia  habentia.ut  quxeiu  Ide  rationis  coru  latera  fine 
««  parallela, reliqua  ipforG  triangulorii  latera  in  retfiam  lineam  erunt. 

THEONrt  Zamb.  Sint  bina  triangula  ad,  ey A,,, duo  latera  A.  cr  . , duobus  lateribus  A,  et 

A>,proporiionaUababentu,ficutquidcm.Aada,,ficAcadA,:paralIeli!auteaAipfiA.,cra,ipr, 

, , * '-Oleo  quod  in  retiam  lineam  eft  A,  ipfi,..  Quoniam  enim  parallelus  cfl  a h ,pfi  a,,  cr  in  eas  incidit 

tvxAAicf  retia  linea  * ,, anguli  igttur(per  i9pnmt  )*utrobtq;  quifub  A cr  a,  A fibi  inuicemfunt  equales  li 

propterea  <y  angulus  , A , angulo  efi  equahs.  Quare  angulus  A 1 

* > angulo  ,A . efi  equahs:  er  quoma  duo  triagula  funt  ‘A,,ctA,,t 
unum  anguli! qui  ai  ■*,  uni  angulo  qui  ad  A equale  habentia,  circum 
«I te  equales  angulos  latera  proportionalia, ficut  quide  A a ad  a r,fic  y 
A ai  A,  .equiangulum  igitur  eft(per  6 fexti)triangulum  a A,  triangu- 
lo A ,1.  Aequalis  igitur  efi angulus • A , agulo  A,,.  Patuit autc quod 
angulus  a,  A equus' per  ijj  primi)angulo  A a,.  Totus  igitur  angulus 
* , > duobus  a(,c r>a>efi equahs.  Comunis  apponatur  angulus  • , 

A.  Igitur  anguli  »>>  c 7*>l  eis  qui  funt  fub  , A a funt  — 

equales.  Sed  aguli  '*>,>Aa,<ya-A(per;a  primi  duobus  retiis  funt  > 
equales, cr  anguli  igitur  c r.,  (duobusrctiis  funt  equales.  Ad 

*liquam  autc  retiam  linea  a^adfignumj;  in  ea  '.due.retie  linee  A,  cr,  >,noadeaf3tm  partes  dutie, 
equos*utrobiq;fubu,s,cr  •,  A,  duobus  retiis  equales  efficiunt  angulos  ( per  14  primi)  inretidhnei 
igitur  efi  A,  ipfi , >.  Si  bina  igitur  triangula  componantur  ad  unum  angulum, duo  latera  duabus  lateribus 
proportionalia  babetia.ut  eorum  fimilis  rationis  latera  etiam  parallela  fmt, reliqua  ipforii  triangulorum 
laterain  retiam  lineam  erunttquod demonfiraffe oportuit.  * 

Euchd.ex  Camp.  Propofitio  ji. 

I in  circulis  xqualibus  fupra  centrum  fiue  fupra  circunfe- 
rentiam  anguli  confidant,  erit  angulorum  proportio  tan 
quam  proportio  arcuum  illos  angulos  fufeipientium. 

ITT  FrTBfViH  CsM!»N''S-  Sintdrculi  a b c,  cuius  centru  d,  8C  efg  cuius  centrum  h: 

1?  9aorH.c*aa  *“nt  duo  anguli  bdc&fhg.&fupereoructrcun 
.JL  quifinrbac.St  feg,  dico  quod  proportio  angulorum  tam  coru  qui  funt  fuper 

iSXrnr?rrTfUpCTarCUnfrTa^fiCU,ar‘USbcjdarCUmfg^nrt"u>bo«'''» 

f /f . “bus  abos  arcus  *quales:(?uc  fecundum  cundcnumerum  liuc  fecundum  dtucr- 

Kj'  "C  , b X£luabs bc-ac U,CTIU duorum  arcuum Im St  f l.arqualis  fg:&  producam  lineas 
; m C'  fu  ':7un"?'  P"  ,crrri>  a"gul.  qui  funt  ad  d adinuicemMuales:(imill 

rkurio.?ufam  . Kn'an  ^^“««qujlc*. «iam  de  qs  qui  funtad  a,  61  de  qs  qui  funrad  e: 
ficut  igitur  arcui  K c cft  multiplex  arcus  b cita  Sgulus  K d c aguli  b d c,&  agulus  k a < Sguli  b a cj 

fimiliter 
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ffmilirer  ftcur  arcui  m g eft  multiplex 
arcus  fg.ua  angulus  m h g anguli  f h 

g,& angulus  m e g anguli  fe  g.fcd  IT 

arcus  kc  cft  aqualis  arcui  mg.angu 
lus  K d c di  «qualis  angulo  m h g ,8C 
angulus  Kac angulo  meg,  & fi  ma 
ior, maiores, &(i  minor,  minores  per 
x 6 terti]  :pcr  dtrfi  ntnoncm  itat]]  incon 
tinur  propoi  nonali  taris,  proporuo 
arcus  b c ad  arcu  fg,  eft  ficut  anguli  b 
de  ad  angulum  f lig,&  licuc anguli 
b a c ad  angulu  f e g.quod  efi  propo- 
litum.  Idem  intelligem  eodem  circulo. 
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u ln  aequalibus  circulis  anguli  eande  habent  ratione  ipfis  circunferen. 
rijs  ia  quibus  confiftut.Sc  fi  ad  centra  & fi  ad  circuferentias  fuerint  con 
ftituti,  tum  etiam  fedores.utputa  ad  centra  con  ftituti. 

T H E O N re  Zamb.  Sint  equilct  circuli  « A ',c r * 'W  ccruy  cetrtj  »,  anguli  fuit  (•  ycr  1 'fl 
ii  corii  circufrrenuu  uero  unguli  qui  [d>i‘>,ct‘  <A  [.  Dico  q,  cfi  ficut  circkfrrctu  « y^d  circuli  rentii 
>/Jic  cil  angulus  <•  yytd  unguli  > *f,craguliit  A.yud  Sgulu . */,cr  infuper  • (y  fcdor  ai  t •/ fcilorc. 
Ponutur/pcr  iS  tertijflpfl  qui  ii  t >,anufrrcntii  equulei  quotcunq;  ordine  hoc  efl'*,cr*  \ipflait  • 
/, quotcunq;  equulei  circujtrentie  /V  cr  * ..Concdintura;  ««,»»,*/>,  er  A y.  Quomu  igitur  equulei 
funt  I y,y  «,  er  « »,  circujtrentie  adinuici,equules(pcr  17  tcrtifiquoq;  funt  unguli  A >y,y * b,  er  4 * *. 
Quotuplex  igitur  ejl  f i.ctnkfercntiu  ipftus  i > eirciifbentie.totuplex  efl  ugulus  (•  \uguliA  * Ii l pro 
pura  ctiu  quotuplex  efl  y >,circufercntu  tpfiul  'fctrcunjrretie.toluplex  ejl  unguluc  r * '.ipfuu  • AI.  Si 
igitur  equulis  efl  (ireifirtntu  (*J pfi  cireujiretie  < >,  equulis  eft  c 7 ungulus  A • < ungulo  • * r,  cr  /i  mu 
lor  ejl  .i  u circunjircntu  qua*  r circunfercntu,maior  efl  cr  ungulus  A " A, angulo  yOi.etfi  minor, minor. 
Quiniori  im  exiflentibus  magnitudinibus, duubus,inquu  circufirentiji  ' > cr ' 4 btmsq;  ungulis  hoc  efl 
f.e.cr  > A/fufcipiuntur  quiie  1 pfius  A r circunferentie  alq;  ipfius  unguli  <’y,eque  multiplicet  hoc  efl 
A \ circufcretiu  cr  ungulus  f * aflpfus  aut  '/circujtrentie  et  unguli  > 'f.cirtujerctiu  * y,v  uguhu  'i  y. 
Oflcnfumuut  efl  quoi  ft  cireiuifl-  / 

rentiu  ( u excedit  circun ferentium 
1 y, ungulus  quoqi  i . s exceditan. 
guluil.,(j[iequulis,equulis.et 
fi  minor,  minor.  V.fi  igitur  (per  6 
diffinitione  quinti-)  ficut  (y  circi 
ferentia  ud  >/,  circiiflrentii:  ftc  un 
gulus  A-'ud  ungulu  » 0 f.  Sed fcut 
ungulus  A • y,ud  ungulu  • >/ftcun 
gulus  Auy  ud  ungulu > «*/, duplus 

enim  efl(perio  terti/)  uterq:  utri  , 

ufq..  Et  ficut  igitur  A y, circun flrentiu  ud  </circunferentiu,  fic  ungulus  A ’ yytd  ungulu  • // ,c r ungulus 
,y  u!  ungulu  • U /In  equilibus  igitur  circulis  unguli  eande  habet  rutionem  ipfis  etre  unjrrcntiis , cr  fiu 
ctntru  cr/i  udcircufrrentt.ts  cbflituti  fuerintiquod  demonflruffc  oportuit.  Dico  ctiu  quod  cr  fcut  Ay  cir 

cunflrentiu  ud  ‘ fcircuflrcnt  .ifc  . A yfrtlorud  t »/ [edor e.  Coneduntur  A y cr  y \ cr  uffumptis  fuper 
fy.CTy  b.circufercntiji  f > fignis.conedutur  A /,!  y,.  »,c r • *■£>  quamu(pcr  1 s diffinitione  primi)due 
A CT ' >,  duub.  y ‘et.  b,  funt  equules,equulesq;  ungulos  c oprebendut  ,et  b.fis  A y ipjiybeft  equulis: 
triungulu  igitur,  a, (per  4 primi)  triangulo  .yb  eft  equile.  E t quoniu  equulis  c)fA>  ciriitjrrenlli  > 
eircuftretie.et  reliqui  igitur  que  in  toti  circuli  .Aycircufrrettu  relique  que  in  eudclotu  * A y, arcuit 
eirc  ujeretie  efl  equulis  ■ Q£tre  et  ugulus  A [y  ipft  y • b efl  equulis . Simile  igitur(p  1 odtffinitionc  tertij  ) 
efl  ((c  fegmentum,  ipft  y • b.eflfegmento,  cr  in  equulibus  funt  redis  lineis  Arer  V-  QJt*  autem  Juper 
ecqualibus  redis  lineis ftmiliu  circulorum  fegmenta  conflflunt.el  ad inuicem  funt  equauaCpcr  14  terti/) 
fegmentum  igitur  A/ytpfl  y < « fegmento  eil  equule,efl autecr  triangulum  . A > triangulo  • y e. 
quale.  Totus  igitur  felior  » A y.toti  .yb  fedori  efl  equulis. Id  proptereu  CT'4  ‘,ftdor,utrtque  tpforum 
•Ay.cr  * y ",td  equilis.  Tres  igitur fedores  .A  cr*ix  [ibi  in  Utc  em  funt  equaks.  l.tpro- 

ptfT$S 
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pleret  er»'jW ?,& 1 ur,f e flores, fibi  inuicem  funi  e quales.  Quotuplex  igitur  tfi  A »,  eireunferetU 
ipfius  f > circun fir  entia  Jotuplex  efityxt  (Jitflor  ipfius  * A r, fetioris . li  propterea  c r quotuplex  efi 
, <,circunfirentia  ipfius i ficircun- 
fretis,  totuplex  e]t(yl>>  rfeflor 
ipput&'f,[efloris.  Si  igitur  e qu* 
iis  ejl  i \circunfirentia  ipfi  > r cir- 
cunfercntie,equalts  eft  cr  A • »,/« 
flor  ip/?  ■ A e, f e flori,  cifi  excedit  f 
\circunfirentu  ipfam  > r circunji 
rentiam,  excedit  quo  q;  cr  f » > ,/i- 
flor  ipfam  A > t,feflorem,cr  fi  de- 
ficit,deficit.  Qtjttuor  iam  exifien- 

tibus  magnitudinibus , duabus  in-  / ’ ' fT ! 

quam  A *c r 1 !,cmunfircntijs,duobmq;  'A>,cr‘ fc  flor  ibus,  fufeipiuntureque  multiplices  ippM 
quidem  A > circunfirenlie  <y  ipfius  • A r fe floris, hoc  ejl  A *,circunfirenti*  & > A » ,/rflor  ip/im  oiittm 
sftcircunferentu  c r ipfius  A • f,fefloris,circunfirentia  nempe  > r,  c fetior  A < r . E»  cfienjum  e fi  qu64 
fi circunfirentia  A » excedit  ipfam  circunfirentiam  > i , excedit  quoq;  c r f * l,feflor  ipfum  i >r,  fetiori, 
trfi*quaUs,*qualis:crfi  deficit, deficit. Efl igitur  (per  conuerfioni  t diffinitionis  fexti)ficut  circunji 
rentia  A y,adif,pcet  i.feflor  ad  A > fife  florem.  • 

CORREL ARI  V AL  H mamfejlum  efi  quod  ficut  feflor  ti  fe  florem  Jic  engulus  ad  angulum. 

SEXTI  LIBRI  FINIS. 


S^EVCLIDIS  MEGARENSIS 

GRAECI  PHILOSOPHf,  GEOMETRICORVH 

elementorum a Liber /epeimus. 

tx  Campano  triplex  principiorum  gemit.  Primum.  Vtiffinitionet. 

Nitas.cft  qua  unaqusrtp  res  una  dicit.  2 Nu 
merus, cft  multitudo  ex  unitatibus  copofita 
j Naturalis  feries  numeroru  dicitur,in  qua 
fecundum  unitatis  additionem  fit  ipforum 
coputatio.  4 Differentia  numeroru, appel 
latur  numerus  quo  maiorabiidara  minore. 
5 Numerus  primus  dicitur,qui  fola  unitate 
metit.  6 Numerus  copofitus  dicitur,quem 
alius  numerus  metit.  7 Numeri  corra  fe  pri 
mi  dicuntur.qui  nullo  numero  excepta  fola  unitatenumeranf.  8 Nu- 
meri adinuiccm  copofiti  fiuc  communicantes  dicuntur,  quos  alius  nu 
merus  tpuniras  metitur,  nulluscp  eorum  eft  ad  alium  primus.  9 Nu» 
merus  per  aliu  multiplicaridicitur.qui  toties  fibi  coaceruat,  quoties  in 
multiplicantceftunitas.  10  Produ<ftusucrodicitur,quiexeorumulti- 
plicatione  crefcit.  11  Numerus  aliu  numerare  dicitur,qui  fccunduali- 
quem  multiplicatus  illum  ^ducit.  12  Pars,efi  numerus  numeri  minor 
maioris,cum  minor  maiore  numerat.  Et  qui  numerat,  numeratis  muL» 
tiplexappellac.  15  Denominas, elf  numerus  fecundu  que  pars  fumitin 
fuo  toto.  14  Similes  dicunt  parccs,qu£  ab  eode  numero  denominant. 

Prima 
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15  Prima  (impia numeri  pars,eft  unitas.  1 6 Quando ' duo  numni 

panem hiucrintcommunc,tot  partes  maioris  dicetur  efle  minor, quo 

ties  eadem  pars  fuerit  in  minore:totx  ucro.quotics  ipfa  fuerit  in  maiore. 
t7  Numeri  ad  mimenim  dicitur  proportio  minoris  quidem  adma. 

iorem.ineo  quod  eft  maioris  pars  uelpartes . Maioris  uero  ad  minore, 
fecundum  quod  eum  continet&  eius  partem  uel  partes.  18  Cum  tue. 
rint  quotlibct  numeri  continue  proportiona!cs,dicctur  proportio  pi  i. 
mi  ad  tertium  (icutpnmi  ad  fecundum  duplicata.adquartu  ucro  tripli- 
cata. 19  Cum  continuatx  fuerint  exdem  uel  diuerfx  proportiones, 
dicetur  proportip  primi  ad  ultimum,ex omnibus  compofita.  20  De 

nominatio  dicitur  proportionis  minoris  quidem  numeri  ad  maiorem, 
pars  uel  parces  ipfius  minoris  qux  inmaiorefunt.Maiorisautemadmi 
norem,totuueltotu&parsuclpartes,proutmaiorfupcrfiuit.  at  Si- 
niilesfiue  una  alij  eadem  dicuntur  proportiones >qupeandcm  denomi 
nationem  recijMunt.Maioruerb,qux  maiorem.  Minor  autem.qux  mi 

norem.  21  Numeri  uero  quorum  proportio  una.proportionales  ap 
pellantur,  1$  Termini  fiue radices  dicuntur,  quibusineadem  pro> 

portione  minores  fumi  impotTibileeft. 
r Poirionei. 

1 Cuiuslibet  numero.quotlibet  polTe  fumi  xquales  prout  libet , uel 
multiplices.  2 Quolibet  numero.aliquemquantumlibctlumercpof 
femaiorem.  5 Seriem numerorum,in  infinitum  polle procedere. 

4.  Nullum  numerum  in  infinitum  polle  diminui. 

Communes  animi  conccprioncS. 

1 Omnis  pars,minoreftfuo  toto.  * Quicunque  eiufdc  fiue  arqua 
Iium  fuerint  seque  multipliccs.ipfiquocp  erunt  xquales.  % Quibus 

idem  numerus  xque  multiplex  fuent.fiuequoru  xque  multiplices  fue- 
rint xquales, &ipfi  etiam  erunt  xquales.  4 Omnis  numeri  pars,  eft 
unitas  ab ipfo denominata.  5 Ommsparseftminor.quxmaiorctn 
habet denominationem.maior uero  qux  minorem.  6 Quilibet  nu. 
merus  totus  eft  ab  unitate.quota  pars  ipfius  eft  un  itas.  7 Quicuncp 
numerus  in  unitate  ducitur,  (eipfum  producit,^  in  feipfum  numerat. 
Vnitas  quo 9 in  quemcuncp duifta.producit eundem.  8 Quicunque 
numerus  numerat  duos.numerat  quoqi  compofitum  ex  illis.  9 Qui- 
cuncp  numerus  numerat  aliquem , numerat  omnem  numeratu  ab  illo. 
10  Quicucp  numerus  numerat  totu  &i  detra<ftu,numeratrefiduum. 


EVCLIDIS  MEGARENSIS 

* GRAECI  PHILOSOPHI,  A R1TM  ETI C O R VM  ELE- 

mentorum > Liter Jeptimus. 
tuclilcxZimterto.  Diffimrimn. 

Nitaseft.qua  unumquodcp  eorum  quaefunt,  unum  df 
citur.  i Numerus  autem,ex  unitatibus  copofira  mul 
titudo.  j Pars,eft  numerus  nuineri  minor  maioris, 
quandodimetiturmaiorem.  4 Partcsautcm, quan- 
do n5  metitur,  y Multiplex uero,maiorminoris,qua 
doeummeriturminor.  6 Par numeruseft.qui  bifariam  diuiditur. 

7 Impar  uerb,quibifariam  non  diuiditur,  uel  qui  unitate  differt  a 
pari.  8 Pariicrparnumcruscft.queniparnumcrus  metiturpernu 
merumparem.  9 Paritcrautem  impar  eft.quem  par  numerus  meti 
turperimparem numerum.  10  Imparitcruero  pareft.qucm  impar 
numcrusdiinetiturpcrnumerum  parem.  11  Impariter  nero  impar 
numerus  eft , quem  impar  numerus  metitur  per  imparem  numerum. 

n Primus numcruseft,qucm unitas folametitur.  ij  Primiadira 
uiccm  funt  numcrfquos  unitas  fola  dimetitur  communi  menfura. 

14  Copofitus  numerus  crt.qucm  numerus  aliquis  metitur.  15  Co 
politi  autem  adinuicem  numcri,funt,quos  numerus  aliquis  communi 
dimenfionc metitur.  16  Numerus numeru  multiplicare dicitur,qua- 
do  quotaefuntin  ipfounitatcs.toties  componicurmultiplicatus,&.'  gi- 
gnitur aliquis.  17  Quandoautembininumcrifefeadinuicem  multi 
plicantcs.aliqucmfecerint.fadus,  planus  appellatur.  Latera  uero  illius, 
multiplicantes  fefeinuicem  numeri,  is  Quando  uero  tres  numeri  fe 
femultiplicantcs  adinuicem  fecerint  aliquem,fa<fius,(olidus  appellatur: 
latera  uero  illius,  multiplicantes  fefeinuicem  numeri.  19  Quadratus 
numerus cft,qui  aeque  a?qualis,uel  qui  fubduobus  aequalibus  numeris 
cotinctur.  20  Cubusuerb,quipqueaequalisaeque,uelquifubtribus 
aequalibus  numeris  continetur.  21  Numeriproportionalesfunt,qu5 
do  primus  fccundi,&  tertius  quarti  aeque  fuerit  multiplcx.ucl  cade  pars 
uel  caedem  partes.  21  Similes  plani  & folidi  numeri  funr,  qui  propor 
tionalia  habet  latera*  Perfedus  numerus  eft,  qui  fuqplTus  parti- 

bus eft  aequalis. 

ZuclilrrCtmp.  Propofitio  1. 

I a maiore  duorum  numerorum  minor  detrahatur  donec  mi  i 
nuscofuperfit,ac  deinde  de  minore  ipfum  reliquum  donec 
minus  co  relinquatur,icemq;  a reliquo  primo  rcliquii  fccudu 
quoufqi  minus  cofuper(it,atq)  in  huiufccmodi  cotinuadetra 
(ftionc  nullus  fuerit  reliquus  quianterelidunumeretufcjad  unitatem, 
eos  duos  numeros  contra  le  primos  efle  nccclfe  eft. 


Campanus 
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CaUFAmvi.  Sintduonumeritib(!tcd,cd,iiiinor:detrahahirtpcdexab  quotiespoteft , SC 
fit  refiduutn  c b.qui  erit  minor  c d, alioqut  portet  ex  ipfo  adhuc  detrahi  c d,detrahatur  er  ipfcc  b ex 
c d, quoties  poreft.fitcprefiduum  f d.fed  SC  fddetrahatur  ex  e b quoties  a .......  c ...g  . b 

potelt.de  flt  relidu  ii  g b.quod  fit  unitas,  dico  tunc  n umeros  abfiCc  d.erte  co  tra  fc  primos.Si  enim 

funt  compotiri, numerabircos  communiter  per  diffinitionem  aliquis  numerus  praeter  unitatem,  . 

quifitlt.dequiahnumeTatcd.numerabitaeperpenultimamconceptione,  c f .. . d 

& quia  idem  numerat  a b, numerabit  etiam  eb  per  ultimam  conceptionctmergo  SC  c f per  penulti 
mam.quaredefdptr  ulnmam.ergofie  g e per  pcnulnmam, igitur  dC  gbper  ultimam,  b . . 

& quiagb  cit  unitas.fequttur  numerum  cite parte  unitatis  ucl  (ibi  acqualcm.quod  cit  impoiCbi-  1 
le.Erunt  igitur  abdic  d.contra  fe  primi, quod  eft  propofirum. 

C a m i'  a h i tMuo.  Qjiod  fi  duo  numen  ab  dic  dfint  contra  fc  primi,  non  eritin  hac  mutua  • 

detra titione  ftatus  antequam  ad  unitate  perucniatur.Et  eft  iftud  cotiucrfum  cius  quod  autor  pro 
ponit.Si  autem  in  hac  mutua  dctraiitione  fuerit  ftatus  antequam  perucniatur  ad  unitatem , fi  t uc 

gbfitnumcrusquidcnahaturab  fd,  di  nihil  fitrefiduum:  igitur  g a c ...g  . b 

b numerat  fd,ergo  per  penitltimam  conceptione, numerat  di  c g,ct  quia  etiam  numeratfeipium, 
nnmerabitperantepenultimamconceptionemtotumeb.ergoperpenulti-  c ....  f ...d 
mam  numerate  f.Sedoftenfum  eft  prius  quod  numerat  fd.ergo  per  antepenultimi  numerat  to-  • 
tume  d.quareperpenultimamnumcratae.diquiaoftenfumeftpriusquddctiam  numerat  e b, 

(equitur  per  antepenultimam  urctiam  numerata  b:quia  igitur  numerus  g b numerat  umitpduo 
rum  ab  di  cd.numcri  a b di  cd  funi  compofuiinon  igitur  contra  Te  primi , quod  eft  contra  liypo- 
thefin.  Per  hanc  ergo  uiam.propofinsquibuftpduobus  numeris,  inueftigamus  utrum  ipfifint 
contra  fc  primi.fi  enim  tali  facta  mutua  derradhone  perucniatur  ad  unitatem , ipfi  funt  contra  f< 
primi. Siautcm  fit  ftatus  antequam  perucniatur  ad  unitatem, ipfifuntcompofiti. 

Euclid.  ex  Zmb.  Thtorem  t.  Propo/itio  i. 

, Siduobus  numeris inpqualibus expofius, fublato ftmper  minore.a  iHftfmr— 
maiore  reliquus  minimemetiatur  praecedentem  quoad  aflumpta  fuerit 
unitas, qui  a prinripio  numcri.primi  adinuicem  erunt. 

T H E O N ex  Zmb.  Duobus  ntnq:  inequtlibus  ntantris  propojitis  « # era  *Jubltto  [emper  mino 
ft imtiort, reliquus minime  metittur prtcedentem,quotdfumptt fuerit  unitus. Dico  quod ipft"(crr* 
primi  adinuicem  funt, hoc  ejl  quod  ipfos  unitu!  folt  dimetitur.  Si  tutem  * fer  yd  non  funt  pri- 

mi tdmuicem,eos  tliquit  numerus  metietur:metittur,eftoq;  ',CTyA  ipfum  ft/ 
metiens,rclinqiut [t  minorem  f*:tt  -/ipfum  d > metiens, relinquat  fe  minori  t .. 

* a-CT  » a ipfum /o  metient, relinquet  unitatem  it.  Quoniam  igitur  > ipfum  * y 

t metitur, cr  a * ipfum  i I metitur, igitur  cr 1 ipfum  ifmetitur-.mtatur  tutem  S /. . P . t 

C7  fotum  ft  «,cr  reliquum  igitur  t /metietur.  At « /ipfum  ->  * metitur, cr  > igi 
^ htr  ipfum -<•  metietur : metitur  tutem  cr  totum  *y,c r reliquum  igitur  y • metietur.  At  <•  ipfum  p me 
titur , cr 1 igitur  ipfum/?  metietur,metilur  tutem  cr  fofum/«,cr  reliquum  igitur  metietur  unittte, 
numerut  er  i/iens, quod  eft  impofiibilc.  Igitur  ipfos « ft  cr  a d, nullus  numerus  metietur.  Igitur  * ft  c r 
primi  tdinuicem  funt  tquoddemonftrtre  oportebat. 

EueI id.ex  Ctmp.  Tropofitio  t. 


Ropofiris  duobus  numerisadinuicem  compofiris.maxtmu  itifeKuf 
numerum  communem  cos  numerantem  inucn ire. 

corrblarivm. 

Vnde  manifeftum  eft,  quia  om  nis  numerus  duos  nume 
ros  numerans,numerat  numerum  maximum  ambos  numerantem. 


CdMPANvJ,  Sint  duo  numeri  compofiri  a b 8Cc  d, minor  c d,quia  ergo  numerat  eos  comma 

nirer  aliquis  numerus  per  diffinitionem,  uoloinuenire  maximum  a c ......  b 

numerum  cos  communirer  numcranrcm.Secundum  modum  SC  fimiliru-  c f...d 

dinem  pnons,  minuo  minorem  de  maiori.quoadpoiTum.uidelicet  cd  dea  b,  & fir  g... 

reiiduum  c b:ucmip  c b de  c d quoad  porfum tSC  fit  refiduum  f quia  huius  dimm  utio  non  po 


fx-  . 
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reft  fieri  in finiries  per  ultimam  petitionem,  nec  pote  ft  erum  ad  unitatem  peruenirein  propoffr* 

per  pnccedenrem.quia  tunc eifcnr numeri  propofiti contra  fe primi,  a c b 

quod  cft  contra  hypothefinrfit  ut  aim  detraxero  fd  ex  e b quoad  po  c f..»d 

tero, quod  nihil  fit  refiduum:dico  tunc  fdcifc  maximum  numerum  g .... 
numerantem  a b &C  cd.Quod  enim  numeret  eos, pater  per  pcnultimam  & antepenultimam  con- 
ceptionem,alternarim  quories  oportuerit  repcmas.licurindcmonitranoneconuerffprfceden  tu» 
Numerat  enim  f d,e  b.quia  aim  ab  ipfo  detrahitur  quoad  porcft.nihil  h t reliduum.ergo  c f per 
pemiItimamcdceprionein,ig!tur&  c d per  antepenultimam, quaie&aeper  penulnmam.icitur 
SC  ab  per  antepenultimam. Quod  aurem  nullus  maior  fd,n  umeret  a b,&  c d.lic  pater.Si  enim  he 
ri  poteft.fic  numerus  g maior  t d, numerans  utruncp  duorum  numerorum  ab  & e drquia  igitur  g 
numerat  c d.numerabir  per  penuluinara  conceptionem  a c,&  quia  numerata  b,nuraerabit  per  ul 
timam  fd , maior  uidelicer,  minorem:  quod  cft  impoilibile.  Ex  hoc  fecundo  procciiu  liqueuor* 
velarium. 

E iulii.  ex  Zxmb.  Problaiu  i.  Pro  po  fit  io  s. 

Duobus  numeris  datis  non  primis  adinuiccm.maxtma  eorum  com  . 
munem  dimcnlioncm  inuenire. 


T HEO  Nor  Z amb.  Sint  dati  Uni  numeri  non  primi  adinuicem,-  Acryd;  oportet  iam  ipjbrum  • 
A ty  y d, maximam  dimen  fanem  inuenire.  Si  quidem  yd  ipfum  •»  A metttur.mctiiur  autem  cr  feipfum.  Igi' 

turyd,ipforumydcrn^et>mmunisdimenfloejl,crmanifeflumeftquodm4  t a 

xima.nuUus  entm  maior  ipfo  y u, ipfum  , d metietur.  Si  autem  y d non  metitur 

ipfum  • A,ipferum  -AC ry*  fublato(per  prima  fcptimitfempcr  minore  i ma  f 

iore, fumetur  numerui  aliquis  qui  metietur  pracedentem , unitas  quidem  non  d ....  f ..y 

fumetur.  Si  autem  non, erunt ‘A  c Tyd  primi  adtnuiccm,qucd  non  fupponilur.  Sumetur  aliquu  numerui 
Igitur  qui  metietur  prae  edentem, a"  > d quidem  ipfum  - A mcttent,(per  primam  frptmtj  relinquat  fe  mi- 
norem -<:•  > autem  ipfum  y * mettcs,rchnqual  fe  minorem  >/,CT>/  ipfum  i > metiatur.  Quoniam  igitur 
y ! ipfum  - > mctitur.ty-  • ipfum  A /metitur tigttur  «■  /ipfum  d /metietur, metitur  c r feipfum,  er  totutgi 
tur  yd  metietur.  Aty-t  ipfum  metittlr.cr ' /igitur  ipfum  A > metitur  .metitur  autem  y > •>,  igitur  cr  10 

tum  A - metietur, metietur  quoque  ipfum  > d,igttur  y/ipfos-A  eyy  d metitur.  A i ....  a 

igitur  > /ipforum*  A cryd  communis  dimenfto  efl.  Dico  enim  quod  cr  mani  «... 

ma,  fi  y /tp forum  -Atyyd  non  ejl  maxima  communis  menfura,metietur  ipfos  d ..../.,  y 

a A Or  > d numeros  aliquis  numerus  maior  extjlens,ipfo  y! me tiaiur.eflobj  «.  Et  quoniam  • ipfum  y d,ey 
y d ipfum  * • metitur, ty  • igitur  ipfum  f > metitur. Metitur  autem  ty  lotum  - A,ty  reliquum  igitur  - < me- 
tietur: at  - > ipfum  d/ metitur, ty  • igitur  ipfum  d /metietur:  metietur  autem  ty  totum  «■  d,  cr  reliqui!  igi 
tur  y ! metietur.maior  minorem,quod  ejl  tmpefitbile.  Igitur  ipfos  -Atyyd  numeros  numerus  non  meti» 
tur, maior  exiflem  ipfo  r /.  igitur  y /ip forum  aAty  yd  maxima  ejl  communis  menfura : quod  oportebat 
facere. 

CORRELARTVM.  Ex  bocmanifeflum  efl, quod ft  numerus  binos  numeros  metitur, cr  maxi- 
mam communem  eorum  dtmenftonem  metietur. 

'Euctidex  Camp.  Propofitio  j. 


Ropofitis  tribus  numeris adinuiccm  compotitis  .maximum  z 
numerorum  eos  communiter  numerantium  inuenire. 

Campasvs.  Pnufquam  hanc  tertiam  conclufionem  demon  ftremus,  demon  1 
lirandum  arbitramur  ipfTuS  antecedens, uidelicer  propofitis  tribus  numeiis.quali- 

ter  poterimus  cerrificareaniplifint  adinuicem  compofiti.  Sintiraque  tresnu  a 

meri  a b c,de  quibus  uolo  uidere  utrum  ipfi  fint adinuicem  compofi  tfpcr  pn-  b . . 

mam  igitur  inquiro.an  duo  primi  qui  funta  & b fi nr  adinuicem  primi,  quod  c ... 

fific  , noti  erunr  a, b.c, adinuicem  compotiri  per  diffinitionem.  Si  autem  a&bfunr  adinuicem'  ■ 
compofi  ti , fit  per  praecedentem  d maximus  numerus  eos  nu- 
merans,quili  numerat  c, erunt  per  diiTinmonem.a, b.c,  adin- 
uicem compofiti.Si  aurem  non  numerat  tpfum , fed  ipfi  c & d 
quidem  lunr  contra  fe  primi.non  erunt  a, b.c,  adinuicem  com  c 

polirinnm  quicunque  numerarer  eos, numerarer  etiam  d per  c . 

corrclaiiumpr$cedenw,fic9cirencd$Cccompofiu,quodeft  c 


a . 

b 


d .. 
c..' 
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cbntrahyporhefin  Si autetn cKdfunt compofiri , crut etiam  a 

a, b,c, adinuicem  compofiti.Sit  enim  per  prarmiifarae.maxj-  b 

niiii  numerans  c Si  d.qui  etiam  per  penulrimam  conceptio-  c... 
nem  numerabit  a 8C  b, quare  per  ditfinmonem  a b c,funt  adin 

uiccmcompofiri.Simitiquorp  modo  fciciur.propofiris  quot-  , 

libet  pluribus  qiiara  tnbus.an  omnes  fint  adinuicem  compo  b t 

fiti.  Propolins  ira  qj  tribus  qui  funt  adinuicem  copolin , qui 

etiam  Onta.b.c.uoloinuemre maximum  numerum  numeri  t 

rem  omnes. Sumo  fecundum  doftrinam  prfmltTf.d  maximS  t 

numeralem  a Si  b.qui  fi  numerate,  tpfe  eft  quem  quarrimus: 

alioqui per corTelarium prxcedentis  fequeretur maiorem nu  3 e!.... 

merarc  minorem.  Si  aurem  non  numerate , erut  tamen  c Si  d ^ 

adinuicem compofiti per hypothefin Si correlarium prxcedf  c ....  i . ■« 

ns  Si  diffinitionem:  fit  igitur  maximus  eos  numeras  e,  dico  e ( 

efie  maximum  numerantem  a,b,c.Qpod  enim  eos  numerer, 

patet  per  hanc  ultimam  hypothcfin.qux  eft  ipfum  eflemaxi- 

mum  numerantem  c Si  d,6i  per  penulrimam  conceptionem . Et  quod  nullus  eo  maior  numeret 
eos  fic  patet  fit  enim  fi  poteft  fieri,  fmaior  e.qui  numeret  ab  c.qui  ciim  numeret  aSib.numerabit 
per  correlarium  prxmiffcd.Si  quia  etiam  numerat  c.numerabit  per  idem  correlarium  c, maior  ui 
deheet  minorem. quod  eftimpoifibUe.Non  erit  igitur  numerus  aliquis  maior  e , numerans  a bc: 
quod  eft  propofitum. 

Campani  Additio. 

Simili  quoque  modo  inuenietur  maximus  numerus, numerans  quotlibet  plures  tribus  adin- 
uicem compofitos.  Vnde  non  oportuit  Euclidem  de  pluribus  tribus  hoc  docere, quia  idem  eftmo 
dus  Si  ars  in  tribus  Si  pluribus.  . 

Ex  ultimo  autem  huius  dcmonftrationis  proccfiu.poftumus  etiam  tftud  correlanum  huic  ter 
tiar  conclulioni  adqccre. 

CO  RRBL  A X 1VM. 

• Vnde  manifrftum  eft  quod  omnis  numerus  numerans  quotlibet  adinuicem  copofitos.nume 
rat  maximum  numerantem  eosomnes,Si  etiam  maximos  numerantes  binos  Si  binos  eorum. 

EuclilexZamb.  Problema.  Propoftio,. 

T ribus  numeris  datis  non  primis  adinuicem,maximam  eorum  com 
munem  menfuram  inuenire. 


THEON  ex  Z amb.  Sint  datitres  numeri  non  primi  adinuicem  • A y.oportet  umipforua  Ay,mic 
ximam  communem  dimcnfioni  inuenire.  Sumatur  ipforum  • f.maxima  roimims  menfurt  -i, (per  ifepti' 

mi.)  Iam  ipfcAftpfumy  aut  metitur  aut  no  metitur, metiatur  prtmumimetitur  autem 

ipfoi  a r * n.  Igitur  / metitur  ipfoi a(y.  Igitur  -'.ipforu  « A y, communis  dimenfto  eft.  * 

Dico  iam  quod  <y  maxima.  Si  autem  A ipforum  ab  non  eft  maxima  communis  me - A 

fura, metietur  ipfoi » A .'.numeros  aliquis  numerus  maior  ipfo  a.  Metiatur,  cr  tflo  >.  y .... 

Quoniam  enim  - metitur  ipfos « A > , metietur  igitur  c r ipfos « A ■ Igitur  cr ipforum  « * . . 

A, maximam  communem  menfuram  metietur, (per  correlarium  fecundat  feptimi.)lp  t ... 

forumautem  * (.maxima  communis  menfuraejl/.  Igitur y ipfum  A metietur , maior 
minorem,quodeftimpoftibile(perconftrudionem.)lpfoi  igitur ‘Ay  numeros, numerus  aliquis  non  me- 
tietur, maior  exiftens  ipfo  *.  IgiturA  ‘ipforum  «A  y, maxima  communis  dimenpo  eft.  Non  metiatur  iam  d 
ipfum  y.  Dico  quod  primum  ■<  cr  y, non  funt  primi  adinuicem.  Quoniam 

enim  « (y,(prr  hypotheftn)no  funt  primi  adinuicem, metietur  eos  aliquis  * 

numerus.  At  ipfos  e fy  meti  ens, metietur  <y  ipfos  * A,CT  ipforum  •*  A ma-  A 

ximam  menfuram  A metietur  ( per  correlarium  fecunda  frptimi. ) Metitur  y 

autem  <yy  Ipfos  igitur  A y numeros  .numerus  aliquis  metietur : igitur  A t 

cryjion  funt  primi  adinuicem.  Sumatur  (per  I feptimi',  igitur  ip fruns 
«S  yjnaximacomunismcnfura',cr  quoniam  ‘ipfum  A metitur, at  A ipfos  /••• 

. (.metitur , er  > igitur  ipfos*  A,  metitur:  metitur  autem  er  y.  Igitur  ‘ ipfos  • >y  ,m  etitur.  Igitur  ‘ ip fo- 
rum A A y,  communis  dtmcnfio  eA  Dico  autem  quod  cr  maxima.  Si  autem  ■ ipforum  * A ; ,non  eft  ma- 
xima mcnlura , ip/os  « (y  numeros  mctictwr,  aliquis  numrrus  maior  exiftens  ipfo  ‘.metiatur,  cr  efto  /. 
Et  quonum, 'ipfos " A y metitur,  <y  ipfos  • (metitur,  ey  ipforum ‘fi,  igitur  communem  maxima» 
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menfMrammetietur(ptreorrtisrium  fecunda  fcptimi.)lpforum  autem  

• j»,  maxima  communis  menfur a cjl  J.  Igitur  /ipfum  * metitur:  metitur  # 

aurem  cr >•  Igitur fipfos  A >, metitur  cr ip^rwm  ** * , maximam  com'  > • . 

munem  menjuram  metietur  (per  iiem. ) At  ip forum  J ^maxima  eom~  **....•• 

munis  menfur  a cjl »-  Igitur  /ipfum » mrwwr,  maior  mmoum  , guod  cjl  * . . 

impofiibile.  Ipfos  igitur  * £ j, numeros  numerus  aliquis  non  metitur  mi  f ... 

iorexijlens  ipfo ».  Igitur  * tpforum  * A >,maxima  communis  dimenfio  eft:quoifecij]e  oportuit . 

COKRELARI  V P. 

Proinde  manifeftum  eft, quod  fi  numerus  aliquis  rres  numeros  merirur , & maximam  eorum 
communem  dimenfionem  mcnerur.Similiter  autein  & pluribus  numeris  datis  non  primis  adin* 
«licem,  maxima  communis  dimenfio  inuenietur  SC  correlarium  fucceder. 

E uclid.  ex  Camp.  Propofitio  4. 

| Mnium  duorum  numerorum  in  ^qualium, minor  maioris  ^ 
j autpars,autpartes. 

C v m p a n v s.  Sinr  duo  numeri  a & b,b  mi  nor, dico  quod  b eft  pars  ue!  par* 

res  a.  '.urenimb  numerat  a,  aut  non:fi  numerar,  pars  eius  eft  a 

per  diiiiiiinonem.Si  non  numeraripfum.aurergofunradinuicem  primi , aut  b.... 

non:(i  non  funradinuicem  pnmi, habebunt  per  ditfimrionem  partem  commu  b 

ncm.quarquoriesfuenrinb  tot  partes  a dicerurelfcb  per  diffinitionem:  fiau-  b 

tem  fuit  adinuicem  primi, quia  tamen  omnis  numen  pars  eft  unitas  ab  ipfo  dc 
nominata, paret  idem  per  unirares. 

TLuetid.  ex  Zmb.  Theorema.  Propofitio  4. 

Omnis  mimcrus.omnis  numeri  minor  maioris  aut  pars  eft.ant  partes.  A 

THEONnr  Zimb.  Sint  bini  numeri  * f>,cr  ftt  minor  t y.  Dico  quod  A r ipfiut-.aut  parseftaut 
pjrtci.  Ipfi  tnim  . A ) ,aut  primi  adinuicem  funt.aut  non:fint  primum  « A > , pri- 
mi adiniucem.  Diuijo  etenim  t>in  eae  qui  in  ipfo  funi  unitates, erit  uniquique 
Unitas  carit  qui  in  A y.pors  aliqui  ipflllt  ■: proinde  partet  fune  hy,tpfm  «.  No» 
ftnt  autem  ipfi  primi  adinuicem. lam  A y ipfum  * aut  metitur , aut  non  meti- 

tur. Si  quidem  igitur  A y ipfum  * metitur, pari  r/i  A > ipfiut  «.  Si  autem  non,  fuma- 
tur (per  fce  undam  feptimi)  ipforum  *(y,  maxima  communis  menfur  a,  fn  jj  *. 

Viuidatur  a y in  iqualei  ipfi  ->,hoe  e[i  a Et  quoniam  * ipfum  •*  meti- 

tur.pars  e/l^ipfiui  viquahs  autem  r/i  A unicuit*  ipforum  A y /crjVc  unufquifq:  igitur  ipforum  A t,‘ 
ifcrfy, ipfiut  a r/i  pari  Qtj  ire  portet  rftf.y  ipjim  Omnis  igitur  numerus, omnis  numeri  minor  mata 
fis  aut  pars  eft  aut  partcsiquod  demonftrare  oportebat. 

Eu  elid-  ex  Camp.  Propofitio  f. 

I fuerint  quatuor  numcri.quoru  prim  us  tota  pars  fccu- 
di  quota  tertius  quarti,  erunt  primus  Si  tertius  pariter 
accepti  tota  pars  fecundi  & quarti  pariter  acceptorum, 
quota  primus  fecundi. 

Ca  iipanvs.  Voles  Euclides  hos  libros  de  nume  a « ^ 

uris aliquo  prxccdetium  non indigcre.fed  per feipfos  b ....  d ... 
ftare.parrem  eius  quod  propofuir  per  primi  quinn  de  quantitatibus  in  genere, pro ponir  per  hanc 
quiu  tam  huius  feptimi  de  numeris  Sint  igitur  quatuor  numeri  a b c d.fitcp  b tora  pars  a,  quota  d, 
c;dico  quod  b SC  d pariter  accepti  funr  rora  pars  a SC  c pariter  acceptorii , quota  b eft  aidiuifis  enim 
a & c fecundum  quanrirarem  b & d.argumenrare  ficur  in  prima  quinti  erit  enim  ut  toridc  finrpar 
tes  a.quor  c per  politionem, & ut  aggregatum  ex  prima  partea  & prima  c.fir  (quale  aggregato  ex 
b 8C  dilimilirer  quoqj  & aggregatum  ex  fecunda  parte  a & fecuda  c,&  quia  hxc  aggregatio  rorieS 
poreft  fieri  quoties  connnerur  b in  a.fequirur  ur  numerus  (qualis  aggregato  ex  b & d, toties  conti 
neatur  in  aggregaro  ex  a & c,  quoties  b connnerur  in  aiquare  conftat  propoli  tum. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  f Propofitio  f. 

Si  numerus  numeri pars  fuerit,  & alter  alterius  eadem  pars.  Sputer- 
que  utriufque  eadem  pars  erit.quar  unus  unius. 

T H EO  NexZamb.  Numerus  enim  -,numeri  ty  efto  partJcralter-'alterius  * fellem  pxrs.qui  r/l 

•ipfiut  fiy.Dicoyibdutcrqut.AjUriufcaycri/cadcmparsefi.quicr  f 

* ipfim 


A . 
A . 
A. 
4. 


• > 
> 
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•Jpflus  ty . Quoniam  enim  » part  efl  ipfius  t >,»  «<tr pars  efl  a ipfius  qiut  H , 

igitur  funt  In  ipfo  A y numeri  squales  iplius  •, tot  funi  c rin  tpfo  •/ numeri  s- 

quales  ipfl  - '.  Dtuidatur,lnquam/yln  squales  ipfl  «,boc  e jit  »CT'  >,er>/ 

in  squales  ipfl 'Jioc  efl“,ey/  peritum  squalis  multitudo ipforum  A « cr 
*>, multitudini  ip forum  <><y» /.Et quoniam  squalis  efl  A*  ipfl  «.cr  . /ipfl figitur .« » cr  • ‘'furti 

squales  Id  propterea  enim  * >tpfi  • ejt  squalis,  cr  " lipfl  ‘'ttpfi  igitur  • > t ipfls  « / squales  fluit.  Quot 
igitur  funt  ipfo  Ay  numeri  squales  ipfl  *, tot  futi  cr  in  Ay  cr  > f squales  ipfl  a,/.  Q30  tupler  igitur  ejl  C 
y ipfnis  *,totuplex  e/l  cr  uterque Ay(T'  /,utriufq;  Qnr  iguur  pars  ejl  a ipfius  A y, eadem  pars  ejt, 

crutcry  a/iHtriufq;  A y c r'/:quod  oportebat  demo nftr are. 

Euclid.ex  Camp.  Vr opo fitio  S. 

Ifuerintquatuor  numcri,quoru  primus  totx  partes  fecuiv 
di  quo  tx  tertius  quarti,  erunt  primus  & tertius  pariter  ac- 
cepti tote  partes  fecundi  S>C  quarti  pariter  acccptoru.quotj 
primus  iecundt. 

Campanvs.  Quod  propofuirpnrmiflTa  de  parte, proponit  a c 

iftadcparttbus.Sint  iracp  ut  prmsquacuornuineiia.b.c.d.fitiy  b....  d 

ut  b fit  ror  fit  totx  parres  a, quot  & quota;  d elt  c.-dico  quod  b fi<  d g 

par  ter  accepti  erunt  tot  totx  partes  a & c pariter  acceptorum,  e . . f . . , , 

quo;  & quota:  beft  a.  Dico  autem  ror& totas,  quia  partium  plu-  h.. 
raliras  duobus  numeris  diflinitur.quorum  alter  numerator  dici- 

fur,  alter  denominator : ut  cum  dicimus  tres  quintx, ternarias  numerat,  quinarius  denominat. 
Quia  igitur  beft  partes  a,fit  ut  fint  partes  eius  numerat*  ab  h & denominata:  a k.erittp  fimiliter 
per  pofitionem.d  parres  c numerat* ab  Ii  denominata:  a k.Vna  itacp  partium  b fit  e,&  una  par 
tium  d fit  f,erircp  per  hypothefin,e  pars  b denominata  ab  h.&pars  a denominata  a k. Similiter 
quocp  & f erit  pars  d fecundu  h,6f  pars  c fecundum  k.  Compolirusigi  urex  c&  f fit  g,entlp  per 
prxmillam,g  pars  b &d  pariter  acceptorum,  fecundum  h,ircmcppci  eandem  erit  pars  a* fice  pari- 
ter acceptorum,  fecundum  Krquare  per  16  diffinitionem, ci  unt  b 8t  d pariter  accepti  parres  a di  c 
pai  iter  acceptorum  numerat*  ab  Ii  SC  denominat*  a k,eo  quod  eoruni  communis  pars  elt  g mi 
noris  fecundum  h & maioris  fecundum  K,6C  quiafic  erat  b, a,  confiat  propofuum. 

Campani  a motatio.  Potes  aurc&  pcrhanc&prxmifiam.quod  proponit  de quatuornumt 
ris,ad  quotliber  n umeros  ampliare, quod  fi  quorliber  numeri  minores  ad  totidem  maioi  es  com- 
paren tur , fuenn  rep  finguli  finguloru  tora  pars  aut  parres, quoia  uel  quot*  primus  fecundi  erunt 
quocp  omnes  parirer  accepti  rora  pars  aurpariesomnium  pari  ter  acceptorum,  quota  uclquotx 
primus  fecundi. quod  facile  probatur  per  hanc  &pr*mi lfam.quot.es  oportuerit  reperitas.  Er  fi 
crederemus  elfe  intentionem  Euclidis  alfumere  ex  prius  demonfirans , aliqua  ad  demonfiratio- 
nem  eorum  quf  hic  proponir.tx  tj  quinti  facile  demonfiralfemus  hanc  fextam.  Nunc  aure  quia 
mdetur  oppofitumf  aliter  enim  fuperuacue  propofuilfct  multa  de  numeris, qu*  demonftrara 
funt  in  quinto  de  quantitatibus  in  genere)necefTe  habuimus  propriis  uri  demon  finitionibus  ran 
quam  ex  prioi  ibus  nihil  fumentes,folis  huius  feptimi  contenti  pnncipns:proprer  quod  fic'  peti- 
tiones 8C  communes  animi  conceptiones,  propoli  to  proprias  noninconucnienter  hmus  feptimi 
principio  appofuimus. 

EucliJ.cxZmb.  Troblcma  4.  Tropcfitio  t. 

Si  numerus  numeri  partes  fuerit.&alteraltcriuscxdem  partcs.Se 
uterqi  utriufcp  exdem  partes  eruut.qux  unus  unius. 

■ THEON»  Zamb.  Numerus  enim  * A, numeri  y eflo  panes, cr  alter  S 

alterius  lesiem  partes, qus  a A ipftusy.  Dico  quod  cr  ulerq;  «/cr''  • ,utriuf j.  

S,!,esdem  partes  funt.qus  « f ipfius  y.Quonia  enim  quales  partes  efl  * A ipfius 

y,esdem  paries  efl  cr  * > ipfius  ftquot  igitur  partes  funt  in  ipfo  * / ipfius  > ,tot  /. 

partes  cr  in /s, ipfius  /.  Dtuidatur  quidem  « A in  partes  ipfius  y Jioe  efl  » * cr  « 
fneeno/'  in  partes  ipfius  {Jioe  efl  a .^cr  a I.  Erit  multitudo  ipfori!  A squalis  multitudini  ipforu  d 

quoniam  qualis  pars  efl  « » ipfius  y,  talis  pars  ette-ti  > ipfius  flqualit  igitur  pars  efla-ipf usy, 
talis  pars  efl  et  uterq;  utriufq;  y,{  Id  propterea  cr  qualis  pars  * A ipfius  y, talis  pars  efl  cr  utere 

qficuAcr3  'yUtriu/qi  >/.  Quales  igitur  paries  funt  • ( ipfius  >,tales  partes  funt  et  uter  $ «/©-''  ',iuri' 
ufque  yjtquod  oportebat  demonftrare. 
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Ei sclid.  ex  Camp.  Trope fitio  7. 

I fuerint  duo  numeri  quorum  unus  alterius  pars , detraha- 
tur cp  ab  ambobus  ipfa  pars.crit  reliquus  tota  pars  reliqui, 
quota  totus  totius. 

CampanvS,  Quod  proponithic  Euclides  de  numeris, propofuit  g 

fuperiusin  quinta  quinti  de  qualitatibus  in  genere. Sitita  ut  quota  pars 
«A  totus  a totius  b, totus  fit  e dcrra&us  ab  a,d  detrac  ti  a bdico  quod  tota  . 

erit  erefiduus  a freliduib, quota  cft  totus  a tonus  b,&  hxc  cft  quali con  . 

uerla  quinta.  Sit  enim  per  petitionem, e tora  pars  g, quota  c cft  d,crit<p  . 

per  s.tota  pars  a com politi  ex  g & d, quota  c,  dquare  SC  quota  cft  a ,b  igi 
tur  per  fecundam  conceptionem  compotitus  ex  g8t  d cft  aqualis  bdem  . 

pto  iraqt  ab  utroq;  n umero,  d,eri  t g (qualis  f.quarc  erit  c tota  pars  f,quo-  , 

ta  cft  a, b, tota  enim  erat  e,g:quod  cft  propolttum. 


Euclid.ex  Zamb.  Tfecorrmaj.  Propoptio  7. 


...d. 


e. ...c.. 

Si  numerus  numeri  pars  fuerit  qualisablarus  ablati.8/  reliquus  reli* 
qui  pars  erit  qualis  totus  totius. 

THEON  txZamb.  Numerat  enim  * I numeri  y/ pari  e(lo,qujlis  ablatus  * ' ablati  yf.Vico  quod 
cr  reliquus  1 A reliqui  [•*  eadem  eft  part,qualis  e&  totius  * ts  totius ' *.  Qualis  rnm  pars  e/1 « . ipftus  >/, 
talis  puri  eft 0 cr  • fip/ttu  y ».Et  «uoiiijm  qualis  pars  eft « • ipftus  y!, latu  puri  e/l  cr 1 A fp/ 11«  y • , qualis 
igitur  pars  eft  - 1 ipftus  y /Ms e/l  (per  j [eplimi )cr  « A ipftus  Qsjahs  autem  p an  r/l « ■ ipftus  y . .te- 

lis parj  fupponitur  • f ipl ius  > A Qjwlts  pars  igitur  eft-l ipftus  t', 

talis  pars  efta  f ipftus  y/tigituraA^iufqtipforumrferr/ ea'  /....  «• 

dem  pari  eft:  aqualis  tgilur  eft  f »ip/?>  /.Communis  auferatur  y f.  «....  1 ..  f 
Reliquus  igitur  • y, reliquo  f /eft  aquahs.  Et  quoniam  qualis  pari 

e/l « * ip/iui  * /.talis  pars  eft  1 A ipftus » y, aqualis  autemefi-yipfif  Aqualis  igitur  pars  eft  * < ipftus  yl, 
talis  pars  eft  0“  f ipftus!  /.Sed  qualis  pars  eft  « . ip/tus  r /.falis  pars  eft  <y  a t ipftus  y / -.qualis  igitur 
pars  eft  1 A ipftus/  * ,talis  pars  eft  cr  a a tp/tut  > «l.Ef  re/t  juus  igitur  • #,relijui  / ✓ talis  eft  p ars,  qualis 
totus  a A totius  y /-.quod  oportebat  demonjlrare. 


,fjy-y  XI 


Euclid.ex  Camp.  Propoptio  3. 

Ia  duobus  numeris  (quorum  alter  alterius  partes)propo 
| (itis  partes  illae  fubtrahantur.erit  reliquus  reliqui  exdem 
partes  quacefltotustotius. 

| Campanvs.  Hxc  cft  qua  fi  conuerfl  fextx.utlilirquot&T 

— “ quota-  partes  eft  torus  a totius  b.tot  8C  torxe  der  a/Ius  a,  b.ad 

detraifli  a b.erit  e reliduus  a, tot  & totx  partes  f refidui  b.quot  SI  quotx  eft  a b.Sit 
enim  g una  partium  a,8c  h una  partium  c.eritip  propter  hypotliefin.g  tota  pars 
a, quota  h,c,8t  tota  b, quota  lt,d:detrahatur  h d g.&  remaneat  k.eritip  k per  prx- 
miiram,totaparse,quoiag,a,&tota  f per  eandem, quota  g,b:  quia  igitur  e&f 
habent  partem  communem  qujeft  lqeritper  i«  diffinitionem, e partes  f tot  qui- 
dem quota  pars  eft  K,e,&  totx,  quota  eft  K,f.&  quia  tot  8 1 totx  erat  a,b  patet  ptopolltum. 


b 

f. ..  d.. 

a 

e.,  c ... 

g. .  k. 
It.. 


Euclid.ex  Zamb.  Theorema  6.  Propoptio  3. 

Si  numerus  numeri  partes  fuerit  quae  ablatus  ablati,&  reliquus  reli- 
qui.cirdem  partes  erit.quac  totus  totius. 

THEONexZamt.N  umerus  enim  « ^numeri  y / partes  efto.qua  * . . . » A 

ablatus .« >,ablatiy/.  Dico  quod  reliquus  > ftreliquif/  eadem  partes  eft,  y {...* 

qua  totus « A totius  y /.  Ponatur  enim  ipftafi  aqualis » 0,qua  igitur  par  » . . 
tes  eff  » Hppus  y /,eade  partes  eft  cr1"  ipftus  y /.  D iuidatur  quidc  * d in  ipftus  y / partes, hoc  eft  a.  er 
* 9 CT  * i in  ipftus  r{ partes, hoc  eft  * » cr  x • ,erit  autem  aqualis  multitudo  ipforum  e«cr«t  multitudini 
ipforu  a A cr » ■ scr  quonia  qualis  pars  eft  . « ipftus  y *, talis  pars  eft  cr»-  ipftus  y ftmaior  autem  eftyJS 
ipfo  'fanator  igitur  eft  et' a ipfo  • *, ponatur  ipfi  * » aqualis  n ».  Igitur  qualis  pars  eft  e a ipftus talia 

pars  tfl 
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pars  eftcT’U  ipflut  y f-.tT  reliquus  igitur  m >( per  7 feptimifreliqui  [ d eadem  pars  efl  fieuttohu  * « (0* 
tiut  > *.  R urfus  quoniam  qualis  pars  rft*o  i pfius  y ta  Iu  puri  filer**  ipfiut  y [, maior  aule  rft  yS  ipfo 
y [maior  igitur  eft  er  3 *ipfo*  *,ponaturipfi  * * aqualis*  r.Qgalis  igitur  pars  eft  * 3 ipfius  y •'.tj/ii 

pars  eft  er  « ’ ipfius y [,er  rcliquu 1 igitur - e (per  7 feptimifreliqui !•  eade pars  

eft,qUatotusa  ftotiusy  Jtpatuit aurem qiod er reliquus ->  - rtlitpuf  U tadem  7. a 

pjri  ejl, qualis  totus » * totius  Jy:ej  uteri <p  igitur  u*  er  » 3(per  s fepsimi)ipfius 

jt  [eadem  partes  e]l,qua  totus 3 • totius  y r.  Aequalis  autrm  ejt  utrrq.fimul  u « y /...<* 

CT'  *>ip/J  ’ f At»’  • ip/tA  *,er  reliquus  igitur-  f, reliqui  {S.  ead-  m partes  tft, qua  totus*  Hotius  ydl 
quod  oportebat  dcmonjlrare. 

Euclid.ex  Camp.  Vropofitio  9. 

HI  fuerint  quatuor  numeri,  quorum  primus  fccuditota  pars 
quota  tertius  quarti.cric  permutatim  tota  pars  aut  partes 
primus  terti}, quota  pars  aut  partes  fecundus  quarti. 

C u m p * n v r.  Sita  primus  tota  pars  b fccundi,qtiotac  tcrmts  d quarii.  dntcp 

a b minores  e &d:alitrr  enim  ertctcconufrfo  et  quod  b d 

proponirrdico  quod  quota  pars  ucl  partes  cfta.c,  tota  uel  tota:  a...  c.... 

eft  b,d:diuidantur  eninqb  quidem  fecundum  quantitatem  a,d  ucro  fetudiimc.eruntqtper  prx- 
fentem  hypothcfin,  tot  panes  b.quot  d:&  quia  unaquxq;  parttum  b rft  «qualis  a unaquxcp 
d,c, citantem  a.c.pars  aut  partes  per  prxfentcm  hypothelin,&  per  quartam  huius,  erit  unaquxq) 
partium  b lita: comparis  ex  partibus  d ur  prima  prunx  fecundat: ticip  deerreris  rota  pars  aut  par- 
tes quota  uel  quotx  cft  a.c.pcr  figitur  uel  6 fub  diliunftione  quoties  opottucrit  repetitas, ent  to- 
ta pars  aut  partes  b,d, quota  uel  quote  cila,c:quodeftpropoIitum. 

Euelid.ex  Zamb.  Theorema  7.  Vropofitio  f. 

P Si  numerus  n umeri  pars  fuerit,&  alter  alterius  eadem  pars,&  uicif- 
fim  qualis  pars  cft  uel  partes  primus  tertij  ,cadcm  pars  erit  ucl  partes  fe- 
cundus quarti. 

T H E O N ex  Zamb.  N umerus  enim  « numeri  t reflo  pars, er  alter  ->  alterius  > / eadem  pars, qualis 
efl  •ipftus  t y.minorem  eflo  aipfo  S.Dico  quod  er  uiciftim  qualis  pars  eft  * ipfius  a uti  partcs,raaem 
pars  ejt  uel  partes  t y ipfius  *[.  Quoniiemm  qualis  pars  efl « ipfius  0 y,tahs  pars  eft  er  * ipfius  > ',quot 
igitur funt  in  A>  numeri  aquales  ipfi  -Jotfunt  er  in '! aquales  ipfi  r.  Dirimatur  « . . , . 
quidem  A > in  ipfi  * aquales,  boe  eft  A • er  * >,cr 1 /in  ipfi  J aquales, hoc  eft*!  er  A » 

3{,eft  iam  aqualis  multitudo  ipforum  b • cr  - multitudini  ipforum-  0 et  Afer  «* 

quoniam  aquales  funt  ,s-  <y  . , numeri  adinuic  em, er  - 0 er  3 f numeriftbijnui'  ! / 

eem  funt  aquales, er  aqualis  eft  multitudo  ipforum  A-cr-y  multitudini  ipforum  1 3 er  ![:aqualts  igi- 
tur pars  eft  A • ipfius  * 0 uel  partes,eadem  pars  eft'  y ipfius  3 [uel  eadem  partes.  Ua$  qualis  pars  rft  A » 
ipftus  < 3 ucl  partes,  talis  pars  eftfperi  quinti  er  5 feptimi  )er  utere*  f y utriufq ; -[uel  eadem  partes, tt- 
qualis  autem  efl « A ipfi  *,c r-3  ipfi  *.  Qgahs  igitur  pars  eft  « ipfius  * uel  partes, eadem  pars  efl  er  A y 
ipfius -[uel  eadem  partef.quod  oportebat  demonftrare. 

Euclid.  ex  Camp.  Vropofitio  t o. 

I fuerint  quatuor  numeri,quoru  primus  totx  partcsjlecun. 
di  quotx  tertius  quarti, erit  permutatim  primus  tota  pars 
aut  partes  tertrj  quota  ucl  quotx  fecundus  quarti. 

Campanvs.  Sinr  quatuor  numeri  ur  prius, quorum  (Tmilitcr  minores  (Tnti 

& b.fitfcp  a torx  partes  b.quorarceftd.djco  quod  quota  pars  aut  a....  b 

partes  cft  a,c,  rota  ucl  rorar  cft  b.d.Diuidantur  enim  minores  in  c d 

partes  illas  qui  funt  a 8t  oerunrtp  per  prarfente  hyporhefin  for  partes  a,  quot  c quia  unaquaq? 
ex  partibus  a eft  tota  pars  b.quora  quxliber  ex  partibus  c cft  d(hoc  enim  habemus  ex  noftra  hy- 
porhcfi)erit  permutatim  per  pnrmiftam.ur  quota  pars  aut  partes  eft  b,  d, tora  ucl  rotx  lituna- 
qu;rqjcx  pambus  a luar  comparis  ex  partibus  c:per  quintam  igitur  uel  6 fub  difiulhonequoticf 
oporniciir  repetitas, erit  rora  pars  aut  partes  b.d.quora  uel  quotx  cft  a,c:quod  eft  propofirum. 

Euclid.  cx  Zamb.  Thcorem*  S.  Propofmo  t o.  % 

*•  Si  numerus  numeri  partes  fuerit,&  altCTaltcrius  exdem  partes,8/  ui- 

cilTiin 


% 
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ciffim  quar  partes  eft  primus  tertrj  uel  pars.cacdem  partes  erit  8 C feom.' 

dusquarti  ucl  eadem  pars. 

THEONfX Zsmb.  N umerus enim • A, numeri  y partes efto.tr alter d «, tlterius ! eadem eSo pure  . 
tes.fit  autem  * A.ipfo  y -*  minor.  Diro  quod  c r uieifiim  quales  partes  eft ‘A  ipfius  * \uel  pars  eade  pare 
Ses  eft  ej  y ipfius  « uel  eadem  pars.  Quoniam  enim  quaiet  partes  eft  • A ipfius  y, eadem  partes  ej\erJ' 
ipfius  /,quot  igitur  funi  in  ipfo  « 4 partes  tpfius  y,tot  c r in  * ~funt  partes  ipfius/  Diu  idatur  quid  e • 4 in 
ipfiusypartes(aquales)hocefta  » CT  * 4.  Itidem j.  a <inipfiutfparteslaqualcs)hoceftd  ! cr^  serit 

ia m aqualis  multitudo  ipforum  * * cr  * A.multitudini  ipforii ' / cr  » '.Et  quo-  [ 

niam  qualis  pars  eft  a.  ipfius  y, eadem  pars  eficr"  ipfius  /.uieifiim  quoqftpe r * • • 

pracedentemiqualis  pars  eft  ••  ipfius  d > uel  partti, eadem  pars  eft  & y ipfius/  

uel  eadem  partes.  Id  propterea  qualis  pars  eft  * Hpfius  > 'Uel  paries, talis  pars 
eflfTy  ipfius  /uel  partes.  Quare  qualis  pars  efl  e eipfius  d 0 uel  partes, eadem  pars  cftcy*  4 ipfius  d * 
ucl  eadem  partes  (per  difjinitionem)Sed(pcr  6 fcptiml  quahs  pars  eft  a a ipfius  d > uel  partes , talis  pars 
ofienfusefity  y ipfius  /,uel  eadem  p artes, cr  (per  1 1 qumhfquales  igitur  partes  eft  a"  • A ipfius  * >ud 
pars, eadem  partes  eftc Ty  ipfius /uel  eadem  parstquod  oportebat  demonftrare. 

Euelid.exCamp.  Propofitio  n. 

HI  fuerint  qua  tuor  numeri  proportionales,  quorum  primus 
fecundo  & tertius  quarto  iitmaior,erit  fecundus  tota  pars 
| aut  partes  primi,quota  ucl  quotae  quartus  tertq.Quod  ii 
fecundus  fuerit  tota  pars  aut  partes  primi  quota  uel  quotx 
quartus  tcrttj.quatuornumcros  proportionales  efleconuenicr. 

Campanvf.  Sir  proportio  a ad  b.ficur  cadd,fintlp  a fl£c  maiores.  Dico  quod  quota  par* 

lut  partes  eftb  a,  tota  uel  rorxeftd.c.&cconucrfo.  a c 

Erit emm  per conuerfioncm  diffinitionis  fimilium  b . . . d ...  . 

propornonum.ur  quoties  b in  a, toties  fit  din  c, SC  fi  qua  pars  aur  panes  bfuperfluuntm  a, tora 
pars  aur  partes  d fu  perfluant  in  c,fiiraq?cdrinearurb  in  a line  fupcrduitareparns.quiaiorics  fine 
fupcrduitate  continetur  d in  c.erit  per  diffinitionem  fimilium  parttum  quota  pars  b a.roradc. 


Quod  fi  quoriesliber  continetur  b a cum  fupcrAuitatc partis, toties cotineturdinc  cum  fu  per  flui 
rare  fimilis  parris,  diftin&o  a fecundum  burfupcrfluitatc.arcp  a c 

e fccudum  d ut  fupcrfluarf.erir  tota  pars  e b quota  f,d.  At  quia  ....e f...  . 

torien  continerurb  in  differentia  a ad  e.quoriesd  indifferenna  b d 


igitur  a &b  habeant  e partem  communem.fimiiircrc&d^firitaqreinb  quoties  f ind.itemfye 
in  a quoties  f in  c,erir  per \6  diffinitionem ,b  tot  8C  tot*  partes  a, quot  & quotx  d c.Si  autem  quo- 
tiesliber  b continetur  in  acum  fuperfluitare  quorlibet  parnum,  a c 

tones  continetur  d in  c cumfuperflurraterondcm&  fimilium  c f.. 

parnum.diftin&o  a fecundum  b ut  fupcrfluarc,fimilirercfe~  b d 

cudum  d ut  luperfluat  f.erit  e tot &rorx  partes  b,  quot  SC  quo-  


rx  f.d.  Sumpta  iracp  una  ex  ipfis, argumentandum  ur  prius.ficip  patet  primum. Secundum  fic.Sit 
b, a, rora  pars  aur  partes, quota  ucl  quotx  d,c,dico  quod  enr  proportio  a ad  b.ficur  c ad  d:ft  enim 
eft  rora  pars, confiat  propofirum. Si  autem  rorx  parres.diuifts  eis  fecundum  parres  illas, patebit  to 
rieseifeb  in  a.quoncsd  in  c,&  rotam  partem  aur  partes  b,fuperfluerc  in  a.quora  an  quotaedlu» 
perfluunt  in  c.per  diffinitionem  iracp  cft  proportio  a ad  b.ficut  c ad  d.fic ip  liquet  totum. 

Hxc  undecima, in  Zamberto  nullam  haber  refpondentcm. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  it. 

Iaduobus  numeris fccudum  fuas  pioportionesduonumeri 
dctrahancur,erit  proportio  reliqui  ad  reliquu  tanquam  pro- 
portio tonus  ad  totum. 

Ca.i-.kvj.  Quod  propoCuit  Euclides  in  ipquinridequanriranbus  in  b 
genere.proponitluc  de  numeris.  Vr  fi  fil  proportio  totius  a ad  totum  b licurc  d . . . f . . . 
detrafu  ab  a ad  d detractum  a b.erit  e refidui  a ad  f refiduum  b.ficut  a ad  b.Si  a 

ciumafitminorb.empcrprxfenremhypothcfinSipeTconucrlioncmdiffi.  c. . . e. , , 


I 
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nitionls.c  rosa  pars  aut  partes  d, quota  uri  quoti  eft  a,b:pcr  7 igii  ur  uti  S.erit  e tota  pars  aut  par- 
tes f, quota  uti  quotx  eft  a,b:per  diffinitionem  igitur  erit  proportio  una, quod  b 

eft  propofitum.  Quod  lia  fit  maior  b.erit  per  primam  partem  pr^milfi  quota  d . . . f. . . 

pars  aut  partes  b,  a,  tota  uel  toti  d, e, quare  per  7 uel  8, tota  ucl  tonent  f, e,  a 

itaque  per  lecundam  partem  praemitti  ent  e ad  f.ficut  aad  b.quareconftat  c ....  e ... . 
propofitum. 

Campani  umtotitio.  Crduntaute  huic, 7 & 8, hic  enim  fola  quod  ambi  illar, continet.  Vo- 
lunt autem  quidam  fecundam  partem  huius  probare  per  19  quinti, fed  ft  hoc  intedttet  Euclides, 
ciim  ifta  proponat  particulariter  quod  illa  uniuetfalitcr,uaiic(illa  demdrtrata  in  quinto)  propo- 
fuilTetltanc hiem  fepttmo.df  quia  iterum  non  demoftranrcam  (impliciter  per  19 quinti.  At  uerd 
nec  modum  demonrtranoms  illius  poifuntaftitmaw  ad  demonftrationc  huius, cum  illa  demon 
Aretur  in  quanritanbus  in  genere  per  proportionalitatein  permutatam, qui  infra  demonftraiur 
in  numeris.  Extftimo  autem, & rationabiliter conuinci  uidetur  Euclidem  (quem  uulrum  demon 
ftramns  arithmetici, gratia  decimi, in  quo  line  numeroru  aliqua  prxcogninonctranfire  non  po- 
terat , <onftatattumere)idcirco  plurima  eorum  qui  in  quinto  dequanntaribus  in  genere  demon 
ftrauit.liic  repetere  demonrtranda  de  numeris , quoniam  per  aiia  principia  propria  uidelicet  nu- 
merorum, qui  magis  nota  funt  1 ntellcttui  quam  ea  per  quxprocctttr  in  quinto,ipfa  demon  ftra- 
re  in  tendit,  principia  enim  quinti  propter  malinam  quiiiitaium  tncommuiticantiu  difficilia  lunti 
principia  uerd  numerorum, magis  ultro  Ce  intcllcftui  applicant  facilius ip  quam  illa.  Egent  enim 
illaintcllcflu  magis  difpofno. 

1 Ixc  fequens  undecima  Euclidis ex  Zamberro  propofitio.duodecimi 
pricedenti  ex  Campano  refponder. 

Euclid.ex  Zimb.  theoremi  9.  Eropofitio  it.  i 

Sifiierit  ficui  totus  ad  torum.fic  ablatus  ad  ablatum,  8C  reliquus  ^ 

adrcliquumcrit.ficut  totus  ad  totum. 

T H E O N ex  Ttimb.liflo  ficui  tofus  » / idtotu  7 A,fic  illitui  « ' id  illitum ' !.  Dico  quod  _ 

Cr  reliquit  * t-  ad  rcUepuuu  f A,cft  /ita:  fotui m i id  fetura  > d.  QgtMlfoi  enim  tftfieut  a f ad  > A t 
fic  id  y/,quilis  igitur  piri  eft*  l ipfiut  y A ucl  pirtcs.eidc  piri  eft  cr *>  ipfiut  uel  cedem  e 
ptrtcs  ,c  rchquuugitur  <f(per  sfcrptimi)relqui/A  udi  m ptrs  eftuelpirtri, qux*  Aipfiuty  _ 
d.-e/l  igitur  (per  1 1 quinti)ficut  > f ti{AJic*(*i  > A:quod  oportebit  dtmonftnrc. 

Euclid.ex  Cimp.  Propofit.o  ij.  e e 

1 1 fuerint  quotlibct  numeri  proportionales.quantus  erit  unus 
antecedens  adfuum  confequcntc,tanti  erunt  omnes  antece- 
dentes pariter  accepti  ad  omnes  cofequetes  pariter  acceptos. 

Cammanvs.  Quod  proponit  Euclides  per  u quinti  de  quantitatibus  in  genere,  proponit 
per  hanc  de  numens.  Vt  ii  finra,b,&  c,d,&  e.f.proportionales.dico  quod  quieft  proportioa  ad 

bea  eft  qui  a, c,e,pariter  acceptorum  a...-,  c...  e.,  b d.....  .f.... 

ad  b.d.fpariier  acceptos. Sienim  a, c,e  fintminores  b,d,f,  etit  perconucrfionc  diffinitionis  quota 
pa<saui  paitcs  a b.rota  uel  tori  c,d,6c  e.fperjergo  ucl  per  6 quoties  oportuerit  repctitas.erit 
quora  pars  uel  partes  a.b.tota  uel  toti  a,c,e  pariter  accepn  b,d,f  pariter  acceptorii, quare  per  diffi 

nitionem,proportiouna.Siautema,c,e,fiinimaioresb,d,f,erit  a • c 

perprimam  partem  it.quota  pars  uel  partes  b, a,  b....  d ...  f... 

tora  uel  tori  d,c  St  f.e.per  s ergo  uel  6 quories  oportuerit  reperitas.erir  quota  pars  uel  partes  b,a, 
tora  uel  toti b,d.f,panrer  accepti  a, c.epariier  acceptorum  ritacp  per  fecundam  partem  n, propor- 
tio aad  b licut  a,c,c  pariter  acceptorum, ad  b,d,f  pariter  acceptos:  quod  eft  propofitum. 

EucliJ.cx  Z imb.  Theoremi  jo.  Propofitio  is. 

Si  fuerint  quotcunc^  numeri  proportionales.critficut  unus  anteceden- 
tium ad  unu  fcquentiu.fic  omnes  antecederes  ad  omnes  confcquctcs. 

T H E O N ex  Z ib.  Sint  q votcuq;  numeri  proportionales  ficui  *idtficyid  d. 

Dico  quod  ell  fieut  • id  C,fic  funt*<y  > udfa"ACiuoniienim(.perhypothefm)eftficUt*  ..i 
udCfic  > id  -Aquilis  igitur  piri  eft  * ipfiut  f ucl  pirtct,etdcptrs  eClcry  ipfiut A uel  pariet,  ...e 

o-  (per  s feptimOuierq;  igitur  *J>,utriufq!  i/, eide  pm  eft  uel  eidem  pirtcs,qu4  « ipfiut  b 

C:tS  tgilurCpcr  1 1 quintiftieut  * id  ijtc  *y  id  fi  dtquoderitdcmonjirindum.  4 

E Helii 


«ft 
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•>•  ARITHM.  ELEMENT.  EVCL1D1S 

Euclid.exCmp.  Propofitio  14. 

1 fuerint quatuor numeri  propornonaIes,permutatitn  quo 
que  proportionales  erunt. 

Campanvj.  Modum  arguendi  qui  dicitur  proporrionaliras  permutata, 
quam  demon Arcuit  Euclides  per  x6  quinti  in  genere, proponit  hic  dcmonftrcn- 
dum  in  numeris.  Vt  (i  fir  proportio  a ad  b ficut  c ad  d,crit  permutarim  a ad  c ficut 
b ad  d.erit  enim  a maior  b aut  minor, (imilirer  quocp  & maior  c aut  minor. 

Sit  iracp  primo  minor  utrcxp.crir  ergo  per  prarfentem  hypothcfin  bi  conuerfionem  diffinitio- 
nis a tota  pars  aut  partes  b,  a . . b . . . . c.  ..d 

quota  uel  quota:  c,d,per  9 ita<$  uel  »o,erir  permuratim  a rora  pars  aut  partes  c,quora  uel  quot*  b, 
d.quare  per  diffinitionem  proportio  una.  Sit  fecundo  a maior  urro<p,erit  perprimi  panem 

it.ur  quota  pars  aut  panes  eftb, a,  a b...c....d.. 

tora  uel  tot*  fir  d,  c, quare  per  9 uel  to  rota  pars  aut  panes  erit  b,d, quota  uel  quot*  c,a.  Igirur  per 
fecundam  panem  u erit  a ad  c, ficut  b ad  d.  Sit  tertio  a maior  b,&  minor  c.enrip  per  pnmam 

partem  11  tora  pars  aut  panes  b,a,  a . . . . b . . c d... 

quota  uel  quotxeftd  c.quare  per  9 uel  10  quota  uel  quoncefia  c.tota  uel  tot*  erit  bd.pcrdiffi- 
nirionem  iracp  proportio  una.  Vltimo  quoqt  fit  a minor  b, maiorijj  ccritcp  ut  rota  pars  aur  par- 
tes fit  c,  d,  quota  uel  quot*  efl  a,  b,  a ...  b c..d.... 

per  9 ita cp  uel  10  em  rora  uel  tot*  d.b, quota  uel  quot*  c, a, quare  per  fecundam  panem  undeci- 
tn*,b  add.licuta  ad  c.ficcp  confiat  propofirum. Huic  autem  cedunt?  uel  to.quia  lux  fola  quod 
amb*ill*proponir. 

Euclid.cxZmb.  Troblenu  1 1.  Tropo  fit  io  14. 

Si  quatuor  numeri  proportionales  fuerinrJ&  uicifTim  proportiona-  14 
les  erunt. 

THEONrr  Zmb.  Sint  quatuor  rui  meri  proportionale!  */,>/,ficut  • ti  f,flc  > ad  A.Dico  tpioi 

, Cruicifimproportu>nalacruntJicut‘aJ>,fic  AaiA.  « A.... 

Quorum  etim(per  bypotbefin  )eft  fxut  * ad  fi  fio  ad  A, quali!  igitur  pan  eft  A... 

• fp/rut  fi  uel  partei.eade  pars  eftcr>  ipflus  A uel  parta  (per  t feptimi.  )Vic\fiim  igitur  qualu  pan  tjl  • 
ipfiut > uct parta,eadc pars  tfl cr  Aipfiut  Auelparta(perffcptimicr  ■ o ciufdc. )Sicut igitur “tiy, 
fiet  ai  A(ptr  1 1 qum!i)quo4  er  ut  dcmonjlranium. 

Euclii.ex  cmp.  Propofitio  ij. 

Ifuerintquotlibct  numeri  alijcp  fecudum  eorum  numerum, 
omnesep  duo  ex  prioribus  fecundu  proportionem  omnium 
duorumcxpoftcrioribus.inproportionecqualitatispropor 
tionalcs  erunt. 

Campanvs.  Modum  arguendi  qui  dicirurzqua  proporrionaliras, quam  demoftrauitEu- 
elides  per  ai  quinti  de  quantiranbus  in  genere.proponit  hic  demon  lirandum  in  numeris  direflz 
proportioualitanv.vqu.im  aure  proportionaltrare  quam  dcmonftrauir  per  i,  quinti  de  quami  ra- 
tibus mdirr,rI{propoinonalltatls, non  proponit  demon ftrandiiin  numcns.fedeamdemonftra- 
bimus  inffi  fuper  19  hiuusnec  eft  neccffariii.ut  prardemonltremus  in  numeris, quod  de  ruo  nitra 
IU  eft  per  n quinti  de  quantiranbus  in  genere, uidebcet  fi  quotlibet  proportiones  in  numeris  fue- 
rint uni  aquales  uel  cxdcm.ipfas  efle  fibi  xquales  uel  eafdem.hoc  enim  inanifeflum  eft  per  diffi- 
nitionem. Vt  fi  aadc&eadf,  a t e ....  b ... . d...  f . . 

fit  ficutb  ad  d.erit  tam  a c, quam  ef, iota  pars  aut  partes, quota  uel  quorxb.d.aur  toties  contine- 
bit a, c,&  f.quoties  b,  d,&  tota  pars  autparres  fupeifluent  e in  a,&  fin  e.quota  uel  quotaed  in  b, 
quia  ergo  quota  pars  aut  partes  eft  a c,  tora  uel  rotx  eft  c f.aut  quoties  a continete  tones  e.f.SC 
quota  pars  aut  partes  cfuperfluuntin  atoiaueltotaef  in  e,erit  per  diffinitione  a ad  c ficut  c ad  fi 
Sintigitur  uti  proponitur, numeri  a b e.Sc  alij  totidem  c.d.f.fitipa  ad  b, 

a e....  b d...  c....  f.. 

ficut  c add.S.'  b ad  c.licutd  ad  fidico  quod  erit  in  xqua  proportionalitate  a ade, ficut  c ad  f.erit 
enim  per  prjmiffam  a ad  c.ficur  badd.fedarb  add.ficutcad  fiquare  a ad  c, ficut  e ad  frigitur  per 
eandem  aad  e, ficut  c ad  f.idem  erit  fumpris  pluribus.ficqi  confiat  propofitum. 

Campani  additio.  Quoniam  autem  Euclides  exteras  quatuor  fpecies  proportionalitati» 
qux  fiinrconuerfa , comunfta , difiundla , euerfa,  proponit  dcmonftrandas  in  numeris.conue- 
niens  arbitramur  eas  quas  non  auror  tanquam  facile  demonftrabilcs  prxtermifit.dcmonftrare. 

Prunum 


UBER  SEPTIMVS.  tSk 

Primum  ita$  demon  Arabimus  conucrfam.ut  Ii  Et  a ad  b.ficut  cacTd:  dico  quod  frit  ecoucrfo  b ad 
a c b . . . . d . . . 

a ficut  d ad  c:fi  enim  fuerit  a minor  b, tunc  quoqt  erit  c minor  d,&  tota  pars  aut  partes  a, b, quota 
u'd  quone  t,d, quare  per  fecundam  partem  ii.ctit  b ad  a.ficut  d ad  c:fi  autem  fuerit  a maior  b.ent 
quoqt  flf  c maior  d,&  per  pnmam  partem  .1  b tota  pars  aut  partes  a, quota  uel  quot*  d,c,per  ditfi 
ninoncmigirur.b  ad  a.ficut  d ad  c. 

Difiurufiam  proportionalitatem  offendere. 

Vt  fi  fit  a b ad  d, ficut  c.d  ad  d,etir  a ad  b.ficut  c ad  d.erit  enim  permutarim  ab  ad  c d.ficutb  ad 

K peru  ficut  aade,  a b...c d.. 

quia  eigoa  ad  c.ficutbad  d,erit  permuta  timaadb.ficutcadd. 

Coniunflac  proportionalitati  dcmonftrarioncm  afferre. 

Vt  fi  fit  a ad  b.ficut  c ad  d,erit  a b ad  b.ficut  c d ad  dierit  enim  per-  a b...c....d.. 

routanm  a ad  c.ficut  b ad  diquareper  « a b ad  c d,ficut  b ad  d.permutatim  igitur  erita  b ad  b.ficut 
edadd.  . n * <| . 

Eueriam  proportionalitatem  reffat  in  numeris  itabilire. 

Vt  fi  fit  a b ad  b.ficut  c d ad  d.erit  a b ada.ficut  c d ad  c,erit  enim  a ......  b . d . 


»4 


permutarim  ab  aded, ficut  b add.quareper  1 1 ficutaad  c.permutarim  igitur  erita  b ad  a.ficutc 
d ad  c, patet  iraq)  totum.  E*  Ilis  quorp  leue  eft  demonftrarein  numeris , quod  Euclides  proponit 
per  pcnulrimam  quinti  de  quanntanbus  in  genere, ludelicct 

Si  proportio  primi  ad  fecundum  fuerit  ficut  tertrj  ad  quartum.quin- 
ri  quoque  ad  fecundum  Gcut  fextiad  quartum,erit  proportio  primi  SC 
quinti  pariter  acceptorum  ad  lccundum,Gcut  terti]  & lexti  pariter  acce 
ptorum  ad  quartum. 

Vt  fi  fit  a ad  b.ficut  c ad  d,itemi]|  eadb.ficutfadd.erunta  Sfepariteracceptiad  b.ficutc  SCi 

pariter  accepti  ad  dierit  enim  per  a f...  b ....  d. .. 

conuerfam  proportionalitatem  b ade.ficut  d adfiquare  per  xquam  propornonalitatem  a ad  e, 
ficut  c ad  f,  ergo  coniunflim  a St  ead  e, ficut  c Si  f ad  f.itaqt  per  xquam  propomonalitatem  a 8i  e 
ad  b.ficut  c&  f ad  drquodeilpropofirum.  Eodemcp  modo  probabis  econuerfo.fi  fitbad  a, 
ficut  d ad  c.itemcp  b ad  e.ficut  d ad  f.eritb  ad  adi  e,  ficut  d ad  c St  f.ent  enim  per  conuerfam  pro- 
portionalitatem a ad  b.ficut  cad  d. quare  per  xquam  a ad  e.ficut  c ad  i, St  coniunctim  a dC  c ad  e, 
ficut  c & fad  fugitur  econuerfo  ead  a St  e.ficut  f ad  c St  f.per  xquam  itaep  proportionaliratccru  b 
ad  a 8t  e.ficut  dad  c Si  f.quod  erat  propofitum.  Ex  hoc  quoqj  manifeftu  eft,quod  fi  fuent  pro- 
pornoquotlibet  numerorum  ad  primum  ficut  totidem  ahorum  ad  fectndum.ent  aggregari  ex 
omnibus  antecedentibus  ad  prunum, ad  primum, ficut  aggregati  ex  omnibus  anrcccdennbus  ad 
fecundum, ad  fecundum.  Itemrp  econuerfo  fifuerit  proportio  primiad  quotlibet  numeros  ficut 
fecundi  ad  totidem  alios, erit  primi  ad  aggregatum  ex  omnibus  confequennbus  ad  ipfum.ficuc 
fecundi  ad  aggregatum  ex  omnibus  confequentibus  ad  ipfum. 

EucW.ex  Zmb.  Tbtorcmd  is.  tropofuio  «4. 

Si  fuerint  quotcunty  numeri^  ali]  eifdem  aequales  numero+cum 
duobus  fumptis  et  in  eade  ratione,8i  ex  fquali 
in  eadem  ratione  erunt. 


itqudlcs 
dem « di  m 

cS  ficut « di  >,pc  *di  f.QjjpnUmcmm(ptr bypotbcfm)cj}  ficut « 
di  (Jit  J di  ‘,er uicifim  iguurCpcr  t j fcxtimijtjl ficut  «ad  -dJlcH 
ui ».  Kurfuc  quonium  cjl  ficut  (■  di  >,/ic  eji  > di  /,uicifanigitur(pcr 
cunicmje/l  ficut  tdi.ftc?  difjicut  autem  A di  .,/ic  « di  A, cr  ficut 
igitur  (per  1 1 quinti)*  di /Jic  ’ dif.Vicifim  igitur(pcr  tsfrptimi) 
tjl  ficutudirjicddi  -'quod  oportuit  icmonflrdfli. 

fl 


> A 


"r  Mcjbi' 
ni, duo  er 
itio. 


•n  AltlTHM.  ELEMENT.  ETCUDI» 

EmcW.  n C*onp.  Propofitio  «tf.  . „•  , 

numeret  unitas  aliquem  numeru  quoties  quilibet  tertius  •* 
aliquem  quartum.critquocp  permutatim.ut  quoties  unitas 
numerat  tertium.toties  fecundus  numeret  quartum. 

CampanvS.  Vrfi  firuniras  ad  a.ficutbad  c.erirpcrmutanm  unitas  ad  bt 

ficui  a ad  c.Non  fuperriuir aurem JwK.demonftrara  permutata  propor-  unitas b.. 

tione , non  enim-  ex  tlla  poreft  concludi  quod  hic  proponitur.Nam  illa 

demonftrara  efr  de  quaruor  numeris  proportionalibus , unitas  uero  a... . e 

non  eft  numerus  per  dufinittonem.  Hoc  ergo  modo  pateat  prope  fi  tum.  Diuidatur  a perunita~ 
tes,&c,fecundumquantitatemb,erunicpperprxfentemhypothefuitofpartes  a, quot  c ,0C  quia 
unaquxq?  partium  a eft  unitas, &C  unaquxqj  parriuin  c eft  xqualis  b.erit  ur  quoties  unitas  in  b,ro 
ties  uilaqu  arqt  parttum  a in  fua  compari  ex  partibus  c,per  modum  iracpdemonftrahonis  qumtp, 
fequetur  tones  e(Te  a in  c,quories  unitas  in  b:quod  eft  propolitum. 

Euclid.ex  Zamb.  Tbconrru  ij.  Vropof.tio  t$. 

Si  unitas  numerum  aliquem  metiatur.pariter  autem  alter  numerus  «I 
alium  quempiam  numerum  mctiatur,et  uiciflim  pariter  unitas  tertium 
numerum  metietur.SC  fecundus  quartum. 

THEON  ex  Zamb.  VnitM, inquam,*  numerum  aliquem  A > metiatur, pariter  autem  alirn  numerut 
s, alium  quempiam  numerum > , metiatur.  Dieo  quod  c r uiaftim  pariter  * ipfum  * numeri  metietur, er 
A r ipfum  '/.Quoniam  enim  eque  « unitae  ipfum  A > numerum  metietur, cr  * ipfum  < /Iquoe  igitur  junt 
in  (>  unitatet.tot  funtin  •/ numert  equalel  ipft ■<.  Diuidatur, inquam, f 'in  ea»  que  • . 
in  eo  funt  unitate  i , boc  e 8 A »,<  0 cr  3 >■  I pfe  uero  • /in  ipft  * equales,hoc  eft**,**  p.u.t.p 
CT  */,</}  ura  equalil  multitudo  tpforum A 0 et  *>, multitudini  ipforu  ■ «,«  » cr  A / . . 

/terquome A •,•*(?*  > unitates  fibl  inulte  funt  aqualee,cr ' «,« x ty  nf  numeri 

fibifnulcem  funi  equalet.cr  eil  squala  multitudo  ipfarum  t >cr' > unitatem  multitudini  ipforum’ 

«,*  » cr*  i numerorum  ,rjl  igitur  ficut  < • unito  ad  ■ « numeri.fic  eft . 'umtai  ad  a » numeru,<y  A ruta 
tat  ad  » fnumtrum:erit  igitur  (per  u feptimi)  cr  fient  unut  antecedentium  ad  unum  ccnfequentium,fte 
omnet  antecedente i ad  omnet  tonfequetet.  E/i  igitur  ficut  A . unitae  ad  • « numerum, fie  A t ad  > /equu- 
lae autem  eft  ( • unitae  ipfinunitati.cr'  -numermipfi-t  numero:eftigitur(per  u quinti)ficut*  unitae 
ad  **  numerum  Jic  i , ad  > /pariter  igitur  • unitae  ipfum  / numerum  metitur, cr  A a ipjfum'/:  quo4 
oportuit  dcmonftrajfc. 


Eaclid.ex  C amp. 


Propofitio  «7» 
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Iduorum  numerorum  utercpducatur  in alterum.quiim 
dc  producentur  erunt  aequales. 

Campanvs.  Sicut  fi  ex  a in  b proueniar  c b,&  ex  b in  a proueniat  d,  erunt  c 
& darquales.  Cii  m enim  b multiplicatus  per  a producar  c, 

I erit  per  conueriionem  diffinitionis  b in  c,quones  unitas  unitas 

in  a,  ergo  perprimi  (iam, et  it  a in  c, quoties  unitas  in  b.  Et  quia  toties  eft  a 
c.iam  i n d,  quia  ex  b in  a fit  d, (equitur  ut  toties  fi  t a in  c quoties  in  d,per  con 
ceprionem  igitur  c & d funt  xqualrt. 

Campani  amtoutio.  Poffumus  quoqj  hanc  condufionemaliomodo 
proponere.Si  duorum  numerorum  utercp  ducatur  in  alterum,  idem  nume 
rus  un  obicp  prouemet.ur  (T  ex  a in  b proueniat  c.idc  etiam  ex  b in  a proue- 
nier.Quia  enim  ex  a in  b fit  c.erir  prius  perconuerfionem  diffinitionis  b in 
c.quono  unitas  ma.Etpermuratim  perprxmilfamain  c.quories  unitas  in 
b.quia  igitur  a tones  fibi  coaceruarur  in  c,quoties  in  b eft  unitas.fcquitur  per  diffinitionem  quod 
exbinafire 

Euclid.exZmb.  ProbUm  14.  Propofitio  \6. 

Sibini  numeri  multiplicantes  feadinuicem,feceruu  aliquos,geniti 
ex  eis  xquales  adinuiccm  erunt. 


THEON 


•( 


LIBER  SEPT1MVJ.  ,!)• 

T H E O N ex  Zmb.  Sint  Uni  numeri  *,A  ,ty  « quidem  ipfum  A multiplicans,  i , 
efficiat  y,t?A  Min»  « multiplicam, efficiat f.  Dico  quod  aqualis  e ff  y ipft  /.  Quo  «, . 
ruam  enim  ipfum  A multiplicans,)  jtcit,cr  A igitur  ipfum  >, metitur  per  eat  qua 

ut  ■>  funi  maiorestmetitur  autem  c r 1 unitas  ipfum  - numeri!  per  eas  qua  in  eo  funt  y 

umtatestparitxr  igitur  (perii  quinti ) • unitas  ipforum  « numerum  metitur  tyA  * 

ipfum  r Vietjim  igitur(per  isfeptimi)pariten  unitas  ipfum  A numerum  metitur, cr  « ipfum  y.  Ritrful 
quonii  f ipfum  « multlphcansffecit  ipfum  figitur*  ipfum  •*  metitur  per  eas  in  ipfo  A funt  unitates -Me- 
titurautecr'  unitas, ipfum  (pereas  qua  ineo  funt  unitatestpariter  igitur(pern  quinti)  ■ unitas  ipfunt 
( numerum  metit ur,ey  * ipfum  a-.poritcr  autem  < unitas  ipfum  A numeri!  metitur.cr  * ipfum  y. Paritet 
igitur  «,utrunq  y a,metuur:aquain  igitur  ejl ' ipfi  dtquod  erat  dcmonftrandum. 


Euclid.exCamp.  Propofuio  it. 

I unus  numerus  in  duos  ducatur,tantuserit  duorum  inde 
produdtorum  alter  ad  altcrum,quancus  duorum  multipli 
catorum  alter  ad  alterum. 

Campanvp.  Multiplicer  a utrunqr  duorum  II  ume- 


rura  b SC  c,&  proucnianc  d & e.  Dico quddcnr  proportio  d ad  c.ficur  b 
c.Tcquiiurcmm  per  conucrfionem  diffinitionis  cius  quod cft  multipli- 

ri  ni  Kin  d Di  r in  e iTi  niinMM  nnine  in  im»».  


- - uuj  kjUUU  (H  IllUtlipiI- 

cari.ut  b in  d,8t  c in  e fit.quones  unitas  in  aiquare  per  diffinitionem, pro- 
porno  d ad  b.eft  fidite. id  cxqualner  enim  cos  cohncr.quia  quoties  a uni 
■atem.ergo  permutatim  d ad  e.licut  b ad  cquod  eft  propofitum. 


t. . 

b...  c. 
a.. 


Vnita» 


Eudid.exY.amb.  Theorema  if.  Tropo/itio  iS. 

Si  numerus  duos  numeros  mu  ltiplicans,fecerit  aliquos ,geniti  ex  eis 
eandem  rationem  habebunt  quam  multiplicati. 

THEONe»  Yamb.  Numerus  enim  « duos  numeros  tj.multiplicdt,  /. 
tfficiatipfos  -a,>.Dico  quodeft/icut  ( adrjicefl  rtad  >.Qucmam  enim  a «... 
ipfum  ( multi  plicans, ipfum  *ficit,cr  A igitur  ipfum  Y metitur  per  eas  qua  A.... 

in  • funt  unitates.  Metitur  autem  cr  { unitas, ipfum  a numerum, per  eas  qua  y 

in  eo  funt  unitates. Pariter  igitur  /unitas  ipfum  ■>  numerum  metitur, ey  A ip.  * 

fum  S:efl  igitur  ficut  f unit  at  ad  * numerum  ,ftc  eft  (ad-t.Proptcreaiamcr  * 

ficut/unitatadanumcrumficyad  >:crfieutigitur(peru  quinti) ( ad  (,fic yad'. Viclfiim igitur(pef 
i f feptimi ) eftficut  A ad  yjie  eft  * ad  <.Si  igitur  numerus  duos,cr  reliqua  quafequuntur : quod  op orte- 
bat  demonftrare. 


Euclid.exCamp. 


Propoftio  19. 


•J 


Iduo  numeri  unum  multiplicent, erit  proportio duorurrt 
inde  productorum  tanquam  duorum  multiplicantium. 

Campanvs.  Exconuerfionc  antecedentis  pnrmiflW.concIuditurhsrcea- 

dem  partio  quit  in  prxmirta.ut  (i  uterqt  duorum  nume-  d e 

rorumbStc  multiplicet  a,&  proucnianc  d & c.erit  dad  a., 

e.licut  b ad  oerit  enim  per  ante  prpmiflam  ut  ex  a in  b St  c fiant  d St  eiqua- 
t« per  pramirtam  d ad  e.licut  b ad  c.quod  cli  propofitum. 

Campa  Niamtotatio.  Potes  autem  quod  proponit  perhanc  St  prx.  b...  i.... 

snirtamdeduobus  numeris, ad  quotlibet  numeros  ampliare.quodfiunus  mulnplicct  quorlibet 
«iit produfloruSt  multiplicatoru  una  proportio.Similiter  quoqi  fi  quotlibet  multiplicet  unum, 
ent  produtlorum  St  mulriplicandum  una  proportio,  quod  per  hanc  St  pramiflam  quoties 
oportuerit  rcpetitas.fadlc probabis.  Hicautcm  (utfuprd polliciti fumusfdemonfbare  uolu- 
mus  aquam  proportionalitatem  in  quotlibet  numerus  duorum  ordinum  indireft*  proportio, 
lulicatis.qujm  demonftrat  Euclides  per  jj  quinti.in  quantitatibus  in  gencre.Dtcimus  igitur 


Si  quotlibet  numeri  totidem  alrjs  fuerint  indirecfte  proportionales^ 
«attremi  quocp  in  eadem  proportione  proportionales  erunt. 

q l 


ARITHM.  ELEMENT.  EVCLIDlf 


8- 


Vr  fi  fit  a ad  b, ficur  d ad f ,&  b ad  e,Ocur  c ad  d.erir  a ad  e.ficur  c ad  f: 
ducarur  enim  c in  d & f,&:  prouemant  g & h.eri  tcy  per  prjmiflam  g ad 
h.ficut  d ad  f,quare  fient  a ad  b.ducarur  item  f in  d,&  proueniat  K:  a . . 

eritq;  per  hanc  19  g ad  K.ficur  c ad  f,&'  quia  cx  f in  d fit  k.fiet  idem  econ  b. . 

uerfoper  10  cx  din  f.quia  igitur  ex  c & din  f fiunthfifk, erit  per  hanc  c.. 

• 9,had  k.ficutc  ad  d,quareficurbadc,&:  quia  iamoftenfum  eft  quod 
eft  g ad  h ficut  a ad  b.erit  per  15, a ad  e, ficur  g ad  K.fed  fic  erat  etiam  c ad  fteft  igitur  a ad  e, ficur  c ad 
f.quod  eft  propofitum.Idem  probabis  fi  fuerint  in  utroq;  ordine  numeri  plures  rnbus, quemad- 
modum probatur  in  23  quinti, de  quantitatibus  pluribus  tnbus. 


. c ... 
d... 
f.. 

k. 


E uclid.cx  Z amb. 


Theorema  \6. 


Propofmo  1 3. 


Si  duo  numeri  numerum  aliquem  multiplicantes.feccrintaliquos, 
genitiexeis  eadem  habebunt  rationem  quam  multiplicantes. 

THEONot  Xamb.  Duo  enim  a,  f, numerum  aliquem  > multiplicante!,  ..... 

efficiant  ipfci  At  i.  Dico  quod  efi  fu  ut  * ad  t,fic  r/l  A ad  •.  Quoniam  ■>  enim  f 

multiplicant  ipfum  >,/rctf  ipfunt  <*,cr  > igitur  ipfum  * multiplicant, facit  ip‘  > ••  • 

fumi.ld  propterea  > ipfum  fi  multiplicam, ipfum  < fecit.  Numenu  ia  > duot  / 

etumcroi  «,fi,multiplicanijecit ipfot  a,.. e/1  igitur(per  ijfeptimifficut ‘fii  

fijic  ejl  A ai  >:quod  oportuit  dcmonjhajje. 


iuclid.cx  Camp. 


Propofitio  »0. 


‘yrcfe  ifrc  1 n L rVifcr 

1.11  toti  <e*ti’ 


«» 


l fuerint  quatuor  numeri  proportionales.quod  cx  du<ftu 
primi  in  ultimum  producctur.xquum  erit  ei  quod  ex  du- 
(Ttu  fccudi  in  tertium.  Si  ucro  quod  ex  primoin  ultimum 
producetur.xquum  eft  ei  quod  ex  fecundo  in  tertium,illi 
quatuor  numeri  funt  proportionales. 

Campanvs.  Quodpropofuit  Euclides  per  tj fexti.de  e. i... 

quatuor  lineis  proportionalibus , proponit  hic  de  quatuor  g 

numeris  proportionalibus. uerbi  gratia.Sit  proportio  a ad  b,  f 

fnur  c ad  d.fiarip  ex  a ind, e, &b  in  c.fdico  quod  e &f  funt  a c..,. 

xquaIes,&ecouerfo.Ducarurenimainb,&fiatg,eriri$per  b...  d.. 

1 g gad  e,(Tcut  b ad  d,#  quia  per  i7  ex  b in  a ftt  g.&  ex  eode 

b 1 11  c,f,crir  per  1 8 g ad  f, ficur  a ad  cxquales  igitur  fun  t f 6C  e.quod  eft  primum . Nec  oportet  prx- 
dcmonftrare  fi  unius  numeri  ad  duos  fit  una  proportio, quod  funt  xquales.aut  fi  ipfi  funt  xqua 
lrs.quod  unius  ad  ipfos  fit  una  proportio. Si  enim  eft  una  proportio  gad  e 8C  ad  f, aut  ipfe erit  to 
ta  pars  uel  panes  e.quota  uel  quotxidem  eft  f,&  tunc  per  conceptionem  parete&  f efTe  aquales, 
aut  tones  g continebit  e quoties  f,&  ftiperduentin  eo  tota  pars  ud  partes  e, quota  uelquonrin 
eodem  fuperfluent  f,&  tunc  etiam  perconceprionem  patet  eos  efTexquales.Qpod  fi  ipfi  fuerint 
xquales  paret  per  conceptionem, quod  aut  g erit  tora  pars  uel  panes  e quota  uel  quotae  f,&'  tunc 
per  diffinitionem  eriripfius  gad  urruncp  eorum  proportio  una.aut  aequaliter  continebit  urnin^ 
cum  fuperHuirate  fimilium  & tot  numero  partium  ,&  tunc  etiam  per  diffinitionem  erit  eius  ad 
urrunq»  proportio  una. 

Secundum  fic  pare;. Sit  e produflus  ex  a in  d,arqualis  f produfto  ex  b in  c:dico  proportio  a ad 
beft.fTcurcad  d,& eft  hxcconuerfaprimx  partis.  Sit  enim  ut  prius  g,  qui  fit  ex  a in  b,&  quia  c SC 
f funt  aequales,  erit  gad  urruncp  eorum  propomo  una,&  quia  ut  pnus  per  ig,  gad  f ficuraadc,& 
ad  eficutbade,enra  ad  c,ficurb  ad  c, quare  permutarim  a ad  b,  ficur  c ad  d.  - 

Campani  annotatio.  Non  proponirautem  Euclides  de  tribus  numeris  continue  propor 

rionalibus,quod  ille  qui  ex  du&u  primi  in  tertium  producitur, fit  xqualisquadraro  medij , 8C  fi 
illequi  ex  primo  in  tertium  producitur, fuerit  xqualis  quadrato  medtj,quoci  illi  tres  numeri  fint 
continue  proportionales, ficur  proponit  in  1 6 fexti.de  tribus  lincisdioc  enim  facile  demonftrarur 
per  hanc  10,  medio  illorum  trium  numerorum,  xquali  affumpro, quemadmodum  in  fexto  de  tri 
bus  lineis  probatur  per  quatuor,  affumpta  quarta  xquali  medix. 


Euclid. 


• LIBER  JEPT1HVJ.  «I) 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  17.  trcpofitio  19. 

Si  quatuor  numeri  proportionales  fuerint,  qui  ex  primo  & quarto 
fit,  aequus  eft  ei  qui  ex  fecundo  & tcnio.Etiiquicx  primo  & quarto  fit 
numerus  acqualis,fucrit  ei  qui  ex  fecundo  8C  tcrtio,ip(i  quatuor  nume. 
ri  proportionales  erunt. 

THEON»  Zamb.  Sint  quatuor  numeri  proportionales  «,  f,  >,  J,  . 

[icM*air.,fic>ai  /;©•  * quidem  ipfum 'multiplicans,efficiat  ipfum  >,C r • 

d ipfum,  multiplicas, efficiat  ipfum  !.  Dico  quod  equalis  eft  1 ip/i  /.  lpfeau  . 

tem  a ipfum  > multiplicans.efficiat  ipfum.  Quoniam  igitur  a ipfum  r multi - . 

plicans, ipfum  * ftcit.mulliplicani  aute  ipfum  a, ipfum ' fecit  jtumerm  iam  • . - 

duos  numeros  >,s,mulnpkcans, ipfos ’,  ,feca,cr  igitur(pcr  1 7 feptimi)fi-  . 

cut  > ad 'Jice/l’ ad'.  Sicut  autem  > ad  -sjic  • ad  A:cr  ftcut  igitur(pcr  1 1 ...  . 

quinti)*  ad  />jic  * ad Rurfus  quonta  a ipfum  > multiplicans, ipfum  * fecit,  . . . 

jcd-spfum  > multiplicans, ipfum  [f&it  ,duo  iam  numeri  *,f, numerum  ali'  ... 

quem  > multiplicantes  ipfos  Jecerunt  *J:efl  ignurlpcr  1 s fcpiimijftcut * ad  .... 

Sjic*ad/JcdpcutaadAjk*ad‘,crficutigiturlperiiquinti)’ad‘,fie*  ...  ft 

ad  i.  Igitur  * ad  utrunque  ipforum  s ftcandem  babet  rationem:  squalas  igi*  . . . 

tureft » ipfi  { (per  7 quinti.)  Sit  uerorurfus  equalis  1 ipfif.  Dico  quod  eft  ...  . 

ftcut  a ad  f/ic  eft  7 ad'.  Eifdcm  nanq;  diftofitis,quoniam  * ipfos  7/,  multi  ...  . 

plicans, ipfos  *,i  jecit,eftigitssr(ptr  17  frptimi)fteut  7 ad  Office  ad ':equ4  ...  . . 

/k  autem  cil  • ipfi/iefl  igitur  ftcut ' ad  <,fic  ‘ad  f (per fecunda  partem  fcpri.  • . . ... 

me  quinti.  )Scd  ficui  quidem  * ad  ',ftc  7 ad S: ftcut  igitur  >adujic*ad  /:/?- 

cut  autem  <adadf,fic*adf(pcri3  feptimi) ftcut  igitur(per  1 1 quinti )•  ad 

fjic^ad^tquod oportebat dcmonflrare.  * / ' * 7 t • 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  18.  Propofitioxo. 

Si  tres  numeri  proportionales  fuerint,qui  fub  extremis  aequalibus 
eft  ei  qui  a medio.  Et  fi  qui  fub  extremis  aequalibus  fuerit  ei  qui  a me. 
dio,ipfitrcs  numeriproportionaleserunr.  . 

THEON»  Zamb.  Sint  tres  numeri  proportionales  «,  f>,ficut  • ad  t,fic  (ad  7. 

Dico  quod  qui  ex  ipfis  *,  7, equus  ell  ei  qui  ex  A.  Ponatur  enim  ipfi  £ aqualis  Z :eftigi~ 

tur  ftcut  aadrfic  a ad  r.  igitur  qui  ex  ipfis  a^quua  eft  ei  qui  ex  f, a, atqui  ex  V»  . . . 

aequus  eft  ei  qui  ex  ftequalss  enim  eft  t ipfi  e.  Qpi  igitur  ex  •, 7, equus  cft  ei  qui  e.  . . . 

Sed  qai  ex- 1, y, equus  efto  ei  qui  ext.Dico  quod  ftcut  a ad  fftceil  X ad '.Quoniam  .... 
enim  qui  ex  *,>,equuseft  ei  qui  ex  fqui  turi  ex  f,  equus  eft  ei  qui  ex  <S,eft  iguuriper  .... 

1 » qutnti)ftcut  aadt^ftc^ad  >, equus  autem  eft  t ipfi  <d:eft  igitur  ftcut  * ad  A,  fiet  ad  .... 

y.quod  erat  dcmonftrandum.  .... 

A } l m 

Euclid.ex  Camp.  Propofitioxu 

Vmeri  fecundum  quamlibet  proportionem  minfmi,nu. 
merat  quoslibet  in  eadem  proportionc.minor  minorem 
& maior  maiorem  aequaliter. 

Campakv?.  Sint  a &b, minimi  numeri  in  fua  (.*••  d.« 

proportione, fitep  c ad  d.ficur  a ad  b:dico  quod  anu-  a..  b. 

mcrarc,Stb,d,xqualitcr.Cum  fitemma  adb.ficurcad  d, erit  permuta- 
rim a ad  c,iicur  b ad  dicrir  igitur  a,c  tota  pars  ucl  partes, quota  ud  quorp  (...«••  d . 

b.ddiitacp  fuerit  pars, conftatpropofirum.  At  fi  partes, fit  e una  pamum  a...,  b.. 

a v&’  f una  partium  b,<&  quia  rota  pars  cft  c,  c per  hypotheiin  quota  f,  d,  c . . f . 

erit  per  diffinitionem  proportio  e ad  c.ficur  f ad  d, quare  permutarim  c 
adf.fikurcadd.quarecaamfKutaadbinonfuntitaqj  a & b, minimi  fux  proportionis, quod  cil  • 
conturium  pofitis. 


4 * 


"r/Jitinl 


* 


b.. 


h.  k. 


c.. 


f.. 


>M  AKITRM.  ELEMENT.  EVCL1DI1  • 

Similiter  quoq\ 

Quotlibet  numeri,  fiue in  eadem  proportione  Gue  indiuerGs  mini, 
mi, numerant  omnes  in  eadem  proportione  quifqi  fuum  correlariutn 
aequaliter. 

V r ii  ftnt  a.b.c, minimi  in  eadem  proportione  ue!  in  diuerfis,  d ..* ( 

fintip  in  eidem  uel  eifdcm  d,c,f,ita  quod  fir  d ad  e,ui  a ad  b,&  e 
ad  f,ur  b ad  edteo  quod  a numerat  d,  6 i b,e,&  c,f,*qualiter: 
quta  enim  eft  a ad  b,ut  d ad  e, erit  permutarim  a ad  d,ut  b ad  e:St 
quia  b ad  c, ut  e ad  f.cnt  etiam  permutarim  b ad  e, ut  c ad  f,  quare 
bade,&  c ad  f.ficutaad  d,8t  quiaa,b,c,funt  minores  d,  e,  f,erie 
b,e,&  c. ^ tota  pars  aut  partes.quota  eft  a,d.  Si  itaqt  pars, conflat 
propolitum.Atft  partes, (it  g una  partium  a,8t  h una  partium 
b.stkuna  C.entqi  per  pnrfcntem  hypothefin  tota  pars  h.c.Se  K, 
f, quota  g,d:quare  per  diffinitionem  h ad  e, St  k ad  f.ficut  gad  d, 
permutarim  igitur  erit  g ad  h,ut  dad  c,Sthadk,utead  f:quare  g... 
g a J Ii, ut  a ad  b,8i  h ad  K,ut  b ad  t, quia  ergo  g,h,k,fun  t mmf. 
tes  a,b,c,8t  in  eadem  proportione, iequirur  contrarium  poiTti, 

EucItd.exZamb.  Problema  tp.  Propofitio  ii. 

Minimi  numeri  eandem  rationem  habentium  cis,metiuntur  ean. 
dem  rarionemhabentes  xqualitcr.maior  maiorem  minor  minorem. 

THEONeaZamk.  Sint  erum  minum  niunrneandan  rationem  habentium  ipfit  *,t,ipfi  r /er»/. 
Cieo  quod  oqualiter  y / tpfum  « marur.cr  '/ipfum  A. Ipfeenim  - d.ipftm  anonrft partes.  Si  enim  pe f- 
/ibtleefloy/  ipfiu, . partetty  • ! igitur  ipfm  A rudem  puta  eH.quetyy/  ipfiut  *.  y..a  ./ 
*2"“r  1«ol funt in > /.partes  ipfm -.totfuntenn . Apula ipfm C. Dissidatur  quidc 

y/intppMuportcsJtoceflycra/.Sich;  > /inipfus  'portajhoe  e/i.  >, y*  /.erit  « 

um  oquatie  multitudo  ipforum  y » cr*  /.multitudini ipforum  > '©■'/:©•  atomam  f 

tqualafunty  er  ■ /numen  adtnutcem.funt autem  c r • V /numeri tmucem  «piales, eft u multitudo 
epjorum y t?  •/«qualis multuudim ipforum . /cr  •l:ef! igttur(per 7 quinti)fuut  yad'/,f:c.  /ai 
/•  Enf  igtturXper  1 1 feptimi)tyficut  unue  antecedentium  ad  unumfeejuentium.fie  omnes  antecedentes 
ut  omnes  fapientes.Eft  igitur  fient  y‘ud\0,fte  y/ad'[.  Igitur  > * cr . r, ipfiut  y/cr'/incadcm  ratio- 
ne junt, minores  exifttntes  eis.eptod  eft  impoftibde.  Supponuntur  enim  ipfl  y/cr'  / mintmi.eand,  m ro- 
sionem habentium  eu.  Igitur  y / minime  parta  efl  ipfim  -,pus  igitur,  cr  • /ipfuu  A eadem  pars  eg 
nuo  cr  y/ ipfiut  -, pariter  igitur  y/ipfum  • metitur, cr . / ipfum  Atquod  oportebat  dcmon/lrarr. 

Huic  ea  Zamberto  propofitioni  reipondetid  quod 
fupra,ad  19  addidir  Campanus. 

Euclid  ct  Z*tmb.  Theorema  io.  Prope fitio  tu 

Si  fuerin  t tres  numcri,& ali)  eifdem  aequales  numero,*cum  duobus 
fumpti  & in  eadem  ratione.fuerit  autem  perturbata  eorum  proportio, 
& ex  aequali  in  eadem  rationecrunt. 

T H E o N ea  Zamb.  Sint  numeri  -J,y,cr  alij  eifdi  epulet  munero  /,  './.cum  m 

ouoous  Jumpti  cr  in  eadem  ratione : fit  autem  perturbata  eorum  proportio : pe  ut  t,.., 
epuiem "odAfic 'ad  f,(y  ficutAad y,fic /ad  Diro quid  cr  ex «quali  eft  ficut - y... 

y>J'cell/ndl.Cluoniamenmefllicutaadf,fie'ad/,tpUigiturexa^,(perio  / 

Jep.tmi )oijualts  efl  et  qui  ex  fi,'.  KUrfus  quoniam  eftftcut  Aad yjic  eft /ad  '.qui iot-  * 

turrx  /,>  .«qualis  eft  ei  qui  ex  f . :oftenfum  autem  eft  quod  qui  ex  -foqmt  eft  ei  qui 
",  ' '’F  1"  n igitur  (per  rofepiimi)oquus  efl  et  qui  ex/.y.Eft  lgltur(per  it 

qutntiyficut  * ad yjic/ad  r,pe/odj:quod  oportebat  iemonftrore. 


Euclid  ex  Camp. 


Propofitio  a». 


I fuerint  duo  numeri  fecudum  fuam  proportionem  minimi, 
ipfieruntadinuicemprimi. 


CampamvS. 


UBER  SEPTIMVJ. 

Campa  nvs.  Sinrduo  numeri  a &b,  fecundum  fiiam  proportio- 
nem  minimitdico  quod  ipfi  Tum  contra  fc  primi. Si  enim  no, numeret 
cos  e fecundum  d & cieritip  per  iS  d ad  e,ftcut  a ad  b.fif  quia  d BC  e funt 
minores  a & b , fequitttradc  bnon  dfefute  proportionis  minimos, 
quod  eft contrarium  politioni. 

Similiter  quoque. 


»»7 

b 


Si  fuerint  quotlibet  numeri  in  continuatione  Tuarum  proportio- 
num (fiue eadem  fiuc  diuerfae  fuerim)  minimi,  nullus  numerus  nume- 
rabit omnes. 


Vtltfinta  bc,  minimi  in  continuatione  Ictarum  pro-  I b C 

portionum:dico  quod  nullus  numerabit  omnes. Sin  aure  d . . 

numeret  eos  d,  a quidem  fecudum  e,  buero  fecundum  f,  e f ....  g ... 

BC  c fecundum  g:eritip  per  ig  e ad  f,ficut  a ad  b,&  f ad  g,  Ii 

cut  b ad  c,quia  ergo  e fg.funt  minores  a b c,SC  fecundum  proportionem  eorum , non  erunt  ab  c, 
quales  politi  funr.quod  eft  inconucmens.  Quanquam  autem  nullus  numeret  ab  c.ft  fuerint  mi 
nimi.porcft  tamen  elfe  ut  quoslibet  duos  ex  cis  numeret  unus,du£)o  etenim  quolibet  numero  in 
aliquem  ad  feprimum.ac  utroqr  eorum  in  aliquem  tertium  ad  utrunqr  primum , proucnient  tres 
numeri  quorum  quicp  duo  eruntcompoITti, nullus  tamen  numerabitomnes.Sintcmmabc.tres 
numeri  quoru  quifqt  Iit  primus  ad  altos , ducaturtp  a in  b & c ,BC  proucniat  d BC  e.ttemq,'  bine:  BC 
proueni.it  t, dico  quoftp  duos  ex  d ef.elfcadinuicem 

compofitos, tamen  nullus  numerabit  omnes.  Duos  g h K... 

quolque patet eifecompolitosta enim  numerat d&  e....b...e.. 

e,bu»rdd,SffS.'c,edf  f.quod  autem  nullus  numc-  f e ( 

retomn  es, patebit  prius  demon  lirato  quod  a eft  ma- 
ximus numerans  d Bi  e,b  quoep  maximus  numerans  d BC  f,&c  maximus  numerans  e&f.Hoc  au 
tem  lic  conflat, Ii  enima  non  eft  maximus  numerans  d 8C  e,fir  itaque  g,  numeret qt  d fecundum  It, 
BC  e fecundum  K,eritper  fecundam  partem  10  aadg.ficut  h ad  b.itemtp  per  eandem  a ad  g,(icut  k 
ad  c.Quia  ergo  a eft  minor  g, erit  b minor  h,&  k minor  c,8f  quia  It  ad  K,licut  b ad  c,utraque  enim 
eft  licut  d ad  c per  iS  bis  alfumptam.funt  autem  h&k  minores  b BC  c.erit  per  immediate  fcquen- 
tem.K  per  hac  hypotliefin, quod  bdfcfuntcontrafe  primi, repei  ire  minimis  minores, quod  quia 
eft  impofTibilc.crita  maximus  numeransd  BC  c.Eodcmcp  modo  probabitur  qudd  b fitmaximus 
numerans  dSf  !,&:  c maximus  numerans  c&f,fi  quis  ergo  numeratdcf,pcrcorrclartumfecun 
d* terairumptumipfenumcrabitabc,fcdquifquc eorum  primus cruadrcliquostaccidit  igitur 
impoflibilc. 


Similiter  quoque. 


Quotlibet  numeri  quos  unus  non  numerat,  fecundum  continua- 
tionem Tuarum  proportionum  funt  minimi. 


Vt  (it  fintabc.quilibet  numeri  quos  omnes  nullus  nU  f , b... 

merat:dico  quod  ipii  funt  in  continuatione  Tuarum  pro  d e ....  f... 

portionum  minimi.  Alioquin  (int  minimi  d e f.qui  per  21  g . , 

numerabunt  a bc.quilcp Tuum  relanuum  (qualiter: (iter 

go  ut  fecundum  g,critip  per  17  ur  uiccuerfag  numeret  a bc, fecundum  def,  quare  acciditcomni 
rium  poiitioui. 


BtcUlexZm^  Thcormaxt,  Vropofitioi). 

Primi  numeri adinuicem,minimi  funt  eadem  rationem  habendum 
eis. 

T H E O N ex  Z amb.  Sint  primi  numeri  adinuicem  •«  A. . D ico  quid  ipft  « A, minimi  funt  tande  ratio 
nem  habentiu  eis-.ft  aut  em*cr  A non  funt  minimi  eande  habentiu  ratione  en, er  ut  aliqui  numeri  ipfttaA. 

1 + 


«It  ARITHMET.  ELEMENT.  EVCLIDIS 

minora  in  eadem  raticne  cxifientes  ipfis  * ( 'Jint  autem  > Quoniam  igitur  minimi  numeri  eandem  rati o 
nem  habentium,eis  metiuntur  eadem  rationem  habentes fantor jnaior  maiorem  tminor  minorem  (per  » t 
feptimi)hoc  efl  antecedens  ipfum  anrec  edentem  ,cr  confequens  ipfum  confcqucnte,xqiu 

liter  igitur  > ipfum  * metitur,(yS ipfum  & Quoties  iam  > ipfum  * metitur , fof  unitates  « 

fint  in  scr  * igitur  ipfum  • metitur, per  eas  qua  in  ipfo » funt  unitate^erquonia  y ipfum  A 

a metitur  per  eat  qua  in  ipfo  > funt  unitatef,igitur  cr 1 ipfum  * metitur  per  eas  qua  in  tp  • . . 

fo  y funt  unitates.  Id propterea  cr  • ipfum  f>  metitur, per  eat  qua  in  ipfo  J funt  unitates. 

Igitur  cr  * iffos  * fi, metitur  primos  extjlctes  adinuicem  Quod  eft  impofiibile(per  1 ; dif  ... 
finitionem  Jeptimi)Son  erunt  igitur  aliqui  numeri  ipfis  * fi,minores  in  eadem  ratione  exifietts  ipfis  • A* 
Minimi  igitur  funt  * fi,cr  eandem  rationem  habentium  eis:  quod  oportuit  dcmonjlrajfc. 


Sequens  ex  Campano  n.prxcedenri  ij  ex  Zamberto  refponderprxcedcns 
autem  ex  Campano  zz.fcqucnti  cx  Zamberto  24. 

E uclid.  ex  Camp.  Propofitio  1 > . 

Vilibetnumcricontra(eprimi,funtfecudum  fuam propor  »* 
tionem  minimi. 

Campakv).  Hrceft  conuerfapnrmiHar.ur  (Iduo  numeri  (intafiib  contra 

feprimi.ipficrunrfccundum  fuam  proportionem  nii  a......  b 

nimi.ftn  aurem, fint  minimi  in  eadem  proporrionc(fi  e . . 

FO(Tibiieeft)c&'d,cdftari(a<p  peru  quod  c numerat  a, er  db  (qualiter:  c....  d... 

lir  igirur  ur  fecundum  ederit  per  17  ut  uiceuerfa  e numeret  a & b,a  quidem  fecundum  c,&  b fecun 
dum  d:nonfuntigitura&b  contra  fcprimi,quod  eft  contra  liypothclm. 

E uclid.ex  Z amb.  Theorema  »*.  P ropofitio  24.  C omierfa  pracedf/itis . 

Minimi  numeri  eandem  rationem  habentium  cis , primi  adinuicem  »+ 
funt. 

THHONn Zmb.  Sintminiminumerieandemrationemhabenliumeis.  • 

fi.  Dico  quod  •>  f primi  adinuicem  fluit- Si  autem  « fi,adinuicem  no  funi  primi.mc  < 

ticlur  aliquis  numerus  ipfos  •«  fi,metiatur,ct  tflo  y-cr  quoties  quidey  ipfum  * me  y .... 
fuur.tot  unitates  fmi  m dtquoties  autem  y ipfum  (\ metuur.tot  unitates  fmtin<. 

Et  quoniam  > ipfum  • metitur  per  c.u  que  in  a unitates  exiflunt,igiturcr  y ipfum  » . . 

/ multiplicans  ipfum  * fecit  :id  propterea  cr  > ipfum  • multiplicans, ipfum  fi  fecit:  numerus  igitur  yinot 
numeros  d >, multiplicans  ipfos  * (ftcit-Eft(per  i yfeptimi.cr  per  ■ i quinti)igitur ficui a ad ',fic efl. ad 
fitipfl  igitur  d ■ ipfis « fi  in  eadem  funt  ratione  minores  extftentes.quod  efl  impofiibtle.  Ipfos  igitur  • fin » 
meros  numerus  aliquis  non  metietur- Igitur  ipfi  * fi, primi  inuicem  jimitquod  dcmonflraflc  oportuit. 

Euc  Ud.exCamp.  Propofitio  14. 

I fuerint  duo  numeri  contra  feprimi.fi  quis  unum  eoru  nu«-  ^ 
mcret.ad  alterum efie primus ncceffario comprobatur.  ' 
Campanvs.  Sinta&bcontrafeprimi.cueronume  a....  b...., 

icta. Dico  quod  c primus  dt  ad  b.alioquin.numerei  cos  c..  d... 

d.quar  per  pen  ultimam  conceptionem  numerabilctia  a, 
non  (uni  ergo  a & b eonrra  fcprimi.d  enim  numerat  ambos. 


Euclid.exYamb.  Theorema  11.  Propofitio  11. 


Si  bini  numeri.primiadinuiccm  fuerint,un^m  eorum  metiens  ad  re 
liquum  primus  erit. 

THEON»  Z amb-  Sint  bini  numeri  primi  adinuieem  • fi.  Ipfum  autem  .me-  m ; 

fiatur  aliquis  numerus  y.  Dico  quodery  fi, primi  adinuice  funt- Si  autem  y fi,  no  funt  fi 

adinuicem  primi.metirtur  ipfos  y fi,adiquis  numerustmetiatur  cr  cflo  /.E  t quonia  d y ... 

ipfum  > metitur.cry  ipfum  . metitur, cr  * igitur  ipfum  * metiturimetitur  auti  et  f.  d.,.. 

Igitur  * ipfos  • fi  metitur, primos  adinuice  txiflctcs,quod  efl  impoflibilelper  1 1 diffl 


tutioncm 
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LIBER  SEPTIMVS.  ilp. 

mlionem  fcptimi-  )If>jo t igitur  A > numeroi,numerm  aliquis  non  metietur.  Ipfi  igitur  > * primi  adinuicem 
funt:quod  erat  demonftrandum. 

Puclid.  ex  Camp.  Propofitio  ij. 

I fuerint  duo  numeri  ad  alium  quelibet  primi,quiex  du- 
(ftu  unius  in  alterum  producetur ,ad  eunde  erit  primus. 

Campanvs.  Sir  urerque  duorum  n umerorum  a &'  b, primus  ad  e ,&« 
ainbfitd.Dico  qudddeft  primus  ad  c,  aliter  enim  numeret  coscd , qui  de 
fecundum  feritep  per  fecundam  partem  20  a...  b.... 

aadc,f!cutfadb,&quiaa&cfuntprimi,fl£  c ..... 

e numerat  c.ipfe  erit  per  24  pnm9  ad  a,  qua  d 

re  per  2)  a &'e,funr  fecundum  fuam  proportionem  minimi:fequt  c...  f 

tur  ergo  per  21, ut  e numeret  b,&  quia  pofitum  eft  quod  ipfe  numeret  c,  non  erunt  b & c contra  (t 
primi;  quod  eft  contra  hyporhefin. 

'Euclid.tx7.mb.  Theorema  xf.  Propofitio  xC. 

it  Si  bini  numeri  ad  aliquem  numerum  primi  fuennt,&  ex  eis  genitus 
ad  eundem  primus  erit. 

T H E O N nr  Zimb.  Bini  enim  numeri  * fi,ad  aliquem  numerum  > primi  ftnt.t 7 . ipfum  t multipB 
cans,ip[um  u efficiat.  Vico  quod  ipft  > a,primi  funt  adinuicem.  Si  autem  > «Vion  funt  primi  adinuicem, 
mcticturcos  aliquis  numcrut.mctiatur,  et  ejlo  -.Et  quoniam*.,  primi  adinui*  • ..  A... 

cem  funt, ipfum  autumentur  aliquis  numerus  igitur  - .(peris  feptimi)pri  

mifuntadinuicc.  Quoties  tam  - metitur  ipfum  JJot  unitates  fint  infio-  i tgi  * 

tur  ipfum  -t  metitur, per  eas  que  in  > funt  unitates.  Igitur  • ipfum  / multiplicis  ' 

ipfum  * fecit. Seder  * ipfum  ■ multiplicas  ipfum  * fecitiequalisigilur  efi  qui  (. . 

ex 'f, ei  qui  cx  * A.  Si  autem  qui  fui  extremis  equus  fuerit  ei  qui  fui  medijs.quatuor  numeri  proportione - 
les  funt  (per  ipfeptimfiEft  igitur(per  1 1 quinti,  ficut  'ad  -fictft(adf.  Ipfi  autem  ■>  >,primi:ipfi  atuepri 
mi,cr  minimitminimi  autem  numeri(per  i i fcptimi )eandcm  rationem  habentium  eis,  metiuntur  eandem 
rationem  habentes  pariter, maior  maiorem, minor  minorem, hoc  eji  antecedens  antecedentem , ey  eonfe - 
quens  confequentem.  igitur . ipfum  f.  metitur :metitur  autem  cr  >, igitur  < ipfos  t fi,metitur  primos  exifti 
tes  adinuicem, quod eft  impofitbitt(pcr  i j diffinitionem  feptimijlpfos  igitur  yJjmmaot  numerus  aliquis 
non  metietur,  ipft  igtur  s / primi  adinuicem  funt:  quod  oportebat  dcmonflrare. 


»7 


Euclid.exCamp.  Propofitio  16. 

I luerint  duo  numeri  contra  fe  primi.qui  ex  uno  eorum  in  le- 
ipfum  produntur, ad  reliquum  eft  primus. 

Campanvs.  Sint  conrra  fe  primi  a & b.&cxainfc  a ...  b .... 

____  ffatc.Dico  quod  c primus  eft  ad  b:ITt  enim  d.arqualis  a,  c... 

criicp  d primus  ad  b,&  ex  a in  d,  fiet  c,  per  pr^miflamagitur  patete  pri-  d ... 

mumcrfeadb:quod  propofuimus. 

Euclid.cx  7 mb.  Theorema  x$.  Propofitio  »7. 

Siduo  numeri  primi  adinuicem  fuerint.qui  cx  uno  eorum  fit,ad  reli- 
quum primus  erit. 

T H E O N e x Zamb.  Sint  bini  numeri  primi  adinuiee  .fi, er. fcipfum  mul  «...  A . . . . 

tiplicans, ipfum  s efficiat.  Dico  quod  ipfi  A >,primiadinuicefunt.  Ponatur  enim  t 

ipfi  * aqualis  a.  Et  quoniam  •>  fi,  primi  adinuicem  funt, aqualis  autem  efi  ■»  ipfi  f * ... 

Cr  -<  fiiigitur  primi  adinuicem  f snt:  uterq.  igitur  ipfonun  a .,ad  fi  primus  cft.ey 

qui  ex  f ..igitur  fit  ad  fi  primus  eft  (per  s 6 fephmi)Qjji  autem  ex  S a,fit  numcrus.eft  >,  igitur  > A , primi 

adinuicem  funt:quod erat  dcmonftrandum. 


Euchd.cx  Camp. 


Propofitio  17. 


I duobus  numeris  ad  alios  duos  comparatis, uterque  ad  utru 
que  fuerit  primus,quiex  duobus  prioribus  ad  eu  qui  ex  duo- 
bus pofterioribus  producetur.crit  primus. 

Campanus 


tfo  /R1THMET.  ELEMENT.  EVCLTDTJ 

Campakv  s.Sinta&:  b priores, c&dpolterioieS;  fitqiuterip  j ..  b 

duoramaetb,primusadurruncpduoramcetd,8iexainblite,  e 

&excindf:dicoquodeprimuseliadf.Hocautemx;teralTum-  e ...  e 

pta  euidenter  concludit. Cum  enim  fiaic  ex  a in  b, quorum  utercp  f 

primus  eft  a ad  e 61  ad  d,em  per  ipfam  e primus  ad  e ,8C  item  per  ip 

fam  primus  ad  d. Quia  ire  f fu  ex  e in  d, quorum  uterqj  primus  eft  ad  e, erit  rurCus  per  ipfam  fpri. 
mus  ad  ciquodeft  propofuum. 

Euelid.cxZamb.  Theorema  ii.  Propofitio  i s. 

Si  bini  numeri  ad  binos  numeros  utercp  ad  utruncp  primi  fucrint,8£ 
qui  ex  eis  fient, primi  adinuiccm  erunt. 

T H E O N ex  Z amb.  B ini  enim  numeri « A,ad  binos  numeros  y A «... 

uterq.  ad  utrun  * primi  fint:  er  quidem  ipfum  f multiplicans, efficiat  i 

ipfum  '.er  > ipfum  A multiplicas, efficiat  ipfum'  Dico quod':,primi  i,.  ‘ 

funt  adinuicc.  Q^onu  enim  uter ty  ipforum  *A,ad  ipfum  y primus  eft,  y . . 

CT  ?M«*  figitur  fit  (per  16  ftpum)ad  > primus  rjhqui  autem  fit  ex  A .... 

* A,eft  ‘>igitur  < y primi  funt  adtnuicem.  Id  propterea  et  ipfi  < A, primi  / 

funt  adinuicemter  utercp  igitur  ipforum  yA,ad* primus  eft,ty  qui  ex  y A, igitur  ad  . primus  eft, ( per  ean 
dem  ) Qui  autem  fit  ex  y A, eft  {.Igitur  < {primi  funt  adinu:ccm:quod  erat  demonjiranduns. 

Btclid-exCamp.  Propofitio  13 

liucrint  duo  numeri  cotrafcprimi.ducaturcpeoru  uter 
que  in  feipfum, erunt  inde  producfticotraic  primi . Itecp 
fi  in  utruncp  produdtorum  fuum  ducatur  principium, 
erunt  quocp  produtfti  contra  fe  primi. 

Campanvs.  Sinta&b.conrrafe  a.. 

1 primi.ducaturrp  uterqi  in  fe.SC  proue-  < . . . . 

niant  ex  a quidem  c,cx  b uero  d.itemqi  ducatur  a in  c,flt  pro  e ........ 

ucniaie.&bind.&proueniarfidicoccTdelTeconrrafepri-  b ... 

nios.iicmipecif.conirafcpnmos.Eftenimperiscpiimus  d 

adbipereandeigiiurerirdprimusadaStadc,  ficqiconftar  f 

primum, quod  eft  c Si  d efle contra  fe  primos.  Reliquum 

fic.eft  enim  uterque  duorum  numerorum  a Si  c, primus  ad  utrunque  duorum  b 8C  d,  i ta<p  per  17 
rrite  pnmusad  f.quod  eft  reliquum. Non  folum  amem  crireprimusad  f.fed  etiam  per  ij,ad  b Si 

add.itcmm  per  eandem  fada8C  c.Sicip  fi  infinines  duceretur  uminqrproduCiorumin  fuumpnn 

cipium.clfcnr  omnes  produCti  contra  feprimi,&:  non  folum, fcd  quilibet  eduftusab  a, ad  quem- 
bbet  eduftum  ab. 

Eucbd.cx  Zamb.  Theorema  17.  Propofitio  1 9. 


Sibini  numeri  primi  adinuicefucrint,& multiplicans  utercp  feipfum 
fecerit  aliquos,qui  ex  cis  fiunt,primi  adinuicc  erut.  Et  fi  qui  in  principio 
genitos  multiplicates  fecerint  aliquos, & illi  quocp  primi  adinuicc  erunt, 
& femper  circa  extremos  hoc  continget. 

T H E O N ex  Zamb.  Sint  bini  numeri  «... 

primi  adinuicem  « A,ej  * feipfum  multipli-  y 

tans,efficiat  y, ipfum  ueri  > multiplicans,ef  • 

fidat  *•  Af « feipfum  multiplicans  efficiat  A,  #.... 

ipfum  autem  A multiplicans  efficiat  \ Dico  A 

quod  > A primi  funt  adinuiccm.  Qyo-  f .. 

niam  enim  apprimi  adinuicem  funt,  er* 

feipfum  multiplicans  fecit  ipfum  y, igitur  y A.primi  funt  adinuicem  (per  1 7 feptimi.  )Quoniam  igitur  yt I 
primi  funt  adinuicem, cr.A  feipfum  multiplicans  ipfum  A fecit , igitur  y A primi  funt  adinuicem . Rurfut 
quoniam  « f primi  adinuicem  (per  eandem ) cr  A feipfum  mu!tiplicas,ipfum  A ficit.  igitur  * A, primi  funt 
adinutcemi  per  cande. ) Quoniam  igitur  bini  numeri  * yad  binos  numeros  ( A, utera ■ ad  utruq;  primi  (per 
»7  feptunt  )cr  qui  ex  « y, igitur  fit  ad  eum  qui  ex  A A, primus  eft, qui  autem  ex  a y,eft  ,quicx'A  i.ucrot* 
filgitur  >i, primi  funt  adinuieemtquod  oportuit  icntonftrajfc. 


tuelilex 


' t UBER.  SEPTIMVt  *P* 

EucUexCamp.  Tropofnio  i». 

1 fuerint  duo  numeri  c5tra  fe  primi,qui  ex  ambobus  coa 
Ceruatur.ad  utrucp  eorum  erit  primus.  Si  uero  ex  ambo 
bus  coaceruacus  ad  utruqt  eoru  fuerit  primus,duo  quo 

que  numeri  adinuicem  cruntprinii. 

Campanvi.  Sint  a K b, contra  fe  primi , dico  qudd  ex  eis  compofirus 
ab,ad  utruncp  eorum  erit  primus, 8i  econuerfoinam  (i  d numerat  totuma  b 
Si  alterum  eoruth  numerabit  Fer  communem  fcieiiriam  8£  reliquum:  quare 
non  erunt  contra  fe  primi, fed  Itoc  politum  fuerat,  patet  ergo  pnmum_  Se  a ...  b. .... 

eundum  fic.  Sita  b prtmusad  utrunq!  fuorum  componentium  qui  fune  d.. 

a & b dico  qudda&  b.funt  contra  fe  primi.Pofito  enim  qudd  d numeret  utrunqueduorum  nu- 
merorum a Si  b.lequitur  per  communem  fcientiam  ,quod  enam  numeret  a b ex  eis  com pontum, 
quare  ad  neutrum  duorum  numeroru  a Si  b.eru  a b pnmus.fed  pofitum  erat  quod  eflet  ad  utrun 

'Eodem  quocp  modo  fi  cOaceruarus  ex  duobus, primus  fuerit  adalte- 
rum  primus  quoque  entad  reliquumiideoipafcoaceruati  inrer  fe.Sit  enim  compotitus  ex  a b.prt 
rousad a dicoquod  ent  etiam  primus  ad  b.alioqui  numeret  eos  d,  qm  per  conceptionem  nume- 
rabit Si  a.cdm  numeret  totum  * detraffumdioc  autem  inconuemens.erat  enim  compoluus  ex  1 

tib,  primus  ad  a.  _ 

Eucitiex Zamb.  Theorema  ij.  Tropofitio  jo. 

Si  bini  numeri.primi  adinuicem  fuerint,  & utcrq)  (tmuladalteru  ip- 
forum primus  erit.  Et  fi  utercpfimul  ad  unumaliquem  eorum  primus 
fuerit,  aequi  in  principio  numcri,primiadinuicem  erunt* 


THEON  ex  Zsmb.  Componantur  enim  Uni  numeri  primi  adinuicem,*  AcrAq.  Die  o quid  cr 

Utera-  * i y.ftmul  ad  alterum  ipforum  * M>,primm  ejl . Si  autem  >*&*»  • * t 

primi  adinuicem  non  funt, metietur  eos  aliquis  numcrut.metiatur , cr  tflo  /.  ' .... 

Quoniam  igitur  et  ipfot  > * c r - * metitur , cr  reliquum  igitur  t-  > metietur.  Metitur  autem  cr  g'«r 

'ipfos  *A(yA,  metitur, primot  exiftente t adinuice^uoi  ejl  impofiibileCper  1 1 diffinitionem  7 >P/°* 
igitur  t*cr*(  numeros, numerut  aliquis  non  metietur,  igitur  t * cr  * f, primi  adinuicem  funt . 1 d prom- 
pter ea  um  cr  ipftr  « cr  A > .primi  funt  aJinuicem  ■ Igitur  * >,ad  utrunq-,  ipforum  * < cr  A > primus  ejl. 
Sint  rurfus > « cr  « t.primi  adinuicem.  Dicoquod  ipfi*h?Ar  pnmi  adinuicem  funt.  St  rumi  < pjt*  M 
t jrimi  non  funt  adinuiecm,metietur  ipfos  * <c r<  y,numerus  aliquis,  metiatur  cr  tjio',  cr  quoniam' 
utrunq-  ipforum  * fer  e>  metitur  i cr  totum  igitur  > *, metietur : metitur  autem  c npfum*  '■W"r~>LP 
fos  V «,C r - A primos  adinuice  exijlctes  metietur, quodiper  s i diffinitionem  feptimi  ejl  impofibile.  tpjot 
igitur  'Acri i > numeros, numerus  aliquis  non  metietur,  ipfi  igitur  *a  cr  b,primiadinuieem[unt:quod 

oportuit  demonflrajfe.  . 

Euclidex  Camp.  • Tropofitio  io. 

Bn  Mnis  numerus  compofitus.ab  alio  primo  numeratur. 

II  Campanvs.  Sita.quilibernumeruscompofitus.  Dico  quod  aliquis  primus 

j;  numerat  ipfum.quia  enim  efteopofitus  .numerabitur  ab  aliquo  numcioqui  fit 

| b:qulfi  fuerit  primus.uerum  ent  quod  dicitur:  fi  a utcincom  politus,  firc  qui  nu- 

jj  merateum.quietiam  per  communem  (cientiam  numerabita:  firrgoipfe  fuerit 

pnmus.coftatquoddicitur.  Ar  (i  compofitus.neceiTarid  nu  a 

morabit  cum  alius  qui  fir  d,  qui  etiam  per  communem  feten  b 

tia  n umerabita.de  quo  ratiocinare  ut  prius.  Qjiia  ergo  quo  c 

nes  occurrit  com  poli  rui,  neceffc  e'.t  minorem  a irum  ere,  qui  d...  . _ 

compotitum  occurrente  numerer.fequitur  ut  tandem  dcucniatur  ad  aliquem  pnmu.alioqum  ae- 
cidet  impolTibile  contrarium  pennoni,numcrum  in  infinitum  dccrefcerr. 

Eueltd.exCamp.  ( Tropo jitio  j i. 

Omnis  numerus.aut  eftprimus.aut  a primo  numeratur. 

Campanvi.  Stcaquilibetnumerus.dicoipfumcflTeprimum,  a 

ue!  numerari  a primo, quiafi  noneftprimus.entcompofitus.qut-  a 

liber  autem  talis.ab  aliquo  primo  numeratur  per  praemittam:  a igitur 
uel  primus  cit,ucl  a primo  numaatur.quod  proponitur. 


ZamS.if 


Zamb.  J4 


Euclid.  ex 
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Euclid.cx  Camp.  Vropofitio  j».  r 

Omnis  numerus  primus,  ad  omne  quem  non  numerat.eft  primus.  Jm 

Campakvs.  Sit  a nummis  primus  non  numerans  b.dico  quod  a b 

a & b.luntcontra  fc  primiifi  enim  c numerat  cos.non  eft  ucriim  quod  a iTr  primus.  e . . 

Euclid.  ex  Camp.  , Vropofitio  n. 

Zmb.ji  Si  numerus  exduobusprodutflus, ab  aliquo  primo  numeretur,  ne-  « 
cede ed  eundem  primum  aIterum,tllorum  duorum  numerare. 

Caiapakvi.  Site  productus  ex  a in  b.&  fit  d numerus  primus  qui  ponatur  n umerarc  c di 
<oqubddnumeratauelb,numcrcienimc,fecundume:ficrgo  a....  b...... 

non  numerat  a,  erit  primus  ad  ipfum  per  prxmilTam,&  ideo  c 

erunt fecundum  iiiam  proportionem  minimi  per  i;,  Kquiaa  d ...  e 

. ad  d.ficut  e ad  b.per  fecundam  partem  zo.fequiiur  ut  d numeret  b per  uigefimam  primam:  quod 

citpropofitum. 

CORRILARIVM. 

Vndemanifefhim  eft, quod  fi  aliquis  numerus  numeratproduflum  ex  duobus,  ue!  (i  eidem 
fuerit  com  men fura bilis.comm en  fur. rbilis  quo.ji  ent  alteri  eorum. 

Quaruor  praecedentes  ex  Campano, Euclidis  propofiriones.quaruor 
jiji  fequentibus  exZamberto  propofmombus  hoc  prarpofieto  ordine 

rcfpondcnr. 

Eudii.n7.mb.  Theorema  tf.  Vropofitio  31. 

IM4SU2  Omnisprimusnumcrus,adomnem  numerum  quem  non  metitur  ,» 
Zambertus  primus  ed.  » 

THEONtr Tmb.  Sit primm numerus *,ej ipfum A non metiatur. Dico quoi ipft (*, primi  adin 
uicem  funt.  Si  autem  ipft  *(, non  fum  adinuice  primi, aliquis  numerus  eos  mctietur,mctiatur  y ipfc  yjon 

unitas.  Quoniam  igitur  r ipfum  a metitur, cr  * non  metitur  ipfum  A,igi  • ( , . 

tur  y ipft  .<  non  e/i  iiem.  E f quoniam  y ipfot « Abutitur  c r * igitur  metitur  pri  > 

mum  exijienlem.non  niflent  ei  iiem,  quod  rfi  impofiibile  (per  1J  diffinitionem  feptimi.  )lpfos  igitur « \ 
numerut  aliquis  non  metietur.  Igitur  ipft « t, primi  adinuieem  funt:quod  oportuit  demonjtrajfc. 

Vuelid.nZmb.  Theorema  30.  Propofitio  31. 

Si  bini  numeri  multiplican  tes  fe  adinuieem  fecerint  aliquem , facftum  ** 
autem  exgs  metitur  aliquis  primus  numerus,  & unum  eorum  qui  in 
principio  metietur. 

THEONtr  7 mb.  Bini  enim  numeri * t,multiplicantesfe  adinuieem, ipfum  efficiant  y,  ipfum  au 
tem  y metiatur  aliquis  numerus  primus'.  D ico  quod  ',unum  ipforum  * A.metitur.  ipfum*  no  metiatur, 

'H  primus '.  igitur  * '.primi  adinuieem  funt  (per  prandentem)  Et  quoties ' ipfum  y metitur,  tot  uni 
lates  fmtm  >.  Quonum  igitur  ' ipfum  > metitur  per  eas  que  in  1 fint  unitates:  • . . . . 

igitur  'ipfu  mf multiplicans,  ipfum  y efficit.  Atqui  c r * ipfum  A multiplicat,  ' ... 

ipfum  emat  y:  aqualis  igitur  ejl  qui  ex  ' >,ei  quin*f.Eji  igitur  (per . 9 fe-  y 

ptimiffiteut  * ad ',fie  A ad  <.1pfi  autem'*  primi  funt.primi  autem  et  minimi:  A 

minimi  urro  metiuntur  eandem  rationem  habentes  rquahter,  maiormaiorem,  * . . i 

cr  minor  mmorcm(per  1 1 ftptimi)hoc  efl  antecedens  anteeedentan.fequens  fequentem . Igitur 'ipfum  e 
metitur.  Similiter  quoq.  efiendemus  quod  eyfi'  ipfum  A non  metiatur  stelletur  er  «.  Igitur  ',unum  tofo 
rum  *Ametitur:quod  erat  demonfbrandum.  0 

_ Euctiitx  Tamb.  Theorema  31.  Vropofitio  33. 

Ois  copofitus  numerus, fub  alicuius  primi  numeri  dimcfionccadif.  « 

T H E O N ex  Tamb.  Sit  compo filus  numerus  *.  Dico  quod  *fub  alicuius  primi  numeri  dimiftonem 
coiit.  Quonum  num  * copo  fi  tus  efi.metietur  eu  aliquis  numermiper  1 4 diffinitione  feptimilmetiatur . 
cr  efto  fi  fi  primui  efamanifeflum  ia  efl  ejutd  eju  trimus  >... 

(.per  eide.)Si  autc  eopofitut.metietur  eu  aliquis  numcruslpcr  A 

cande )metiatur,<y'efloy.Etquonidy  ipfum  A metitur  cr  A ip  * 

fum*  metitur, y , igitur  ipfum  * metitur.cr  fi  quidiy  primu seflmanifejluiyr/l)jquodquaTUur  Si  au  ' ’ 

te  lopofitas, eu  aliquis  numerus  metietur  tali  utr  6 fada  eo fldiratioe, fumetur  aliquis  numerus  primus  qui 
metietur  pracedctem.qui  c r ipfum  * metietur.  St  autc  non  fumetur, metiitur  ipfum  . numeri i infiniti  nu* 
men, quorum  alter  altero  minor  tfl.quod  ejl  impofibUt  in  numeris. Sumetur  igitur  aliquis  primus  mune - 

riffgui 
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rut  qui  metietur  prreedentm.qui  c r ipfum  * metietur.  Omnem  igitur  tompcfitum  numerum,  primi»  ili 
gu»  numerui  imetiturtquod  oportuit  demonftreffe. 

AL  ITER  Sit  compofitiu  numeru  *.  Dico  quod  eum  eliquii  primi»  numerui  metitur  ■ Quoniam  eo 
pofitm  eft  ipfc*,  metietur  eum  eliquii  numerui  (per  14  diffinitionem  feptimi)cr  fit  minimui  metienttS 
tum  fi.  Dico  quod  fi  primi»  t/I.  Si  aurem  fi,primu  non  ejiunetietur  igitur  eum  eliquii  numerui. Cedet  fui 

dtmenftonem  ipfim  >.  Igimr  > ipfo  fi  minor  eft,&  quoniem  > ipfum  ( metitur,  eyfitp  

fum  ■<  metitur,  cr  > igitur  ipfum  • metitur  minor  cuijlen  1 ipfo  fi  ipfum  e mttitntium  fi  ... 

minimo, quod  ehfurdum  eft.  Igitur  fi  non  eft  eompo  fuuijed  primi».  , . . 

Zuelid.ex  Zemb.  T beor  eme  j».  Vropoptio  14. 


Omnis  numerus.aut  primus  cft.auteum  aliquis  primus  metitur. 

T H EO  N ex  Zemb.  Sit  numerui * . Dico  quod  *,eut  eft  primi»,  eut  eum  eliquii  numerui  primut 
metitur.  Si  quidem  prim  ut  eft  *,fethm  i em  eft  id  quod  queritur.  Si  autem  compo/in», 
eum  eliquii  numerui  prmu  metieturiper  n feptmi)Ommi  igitur  numerui , eutpri - «... 

mi»  eft, eut  eum  eliqua  primut  numeri»  metuurtquod  oportuit  demonftraffe.  • 


14 


E uclid.exCemp.  Propofitio  j+. 

Vmcros  fecundum  proportionem  numerorum  alfigna» 
torum  minimos  inucnire. 

CORRELARIVM. 

Vnde  manifeftum  eft.maximum  numerum  duos  co» 
muniter  numerantem, fecundum  minimos  illius  propor- 
tionis eos  numerare. 

Campasvs.  Sim  a et  b numeri  propofiri,  fecundum  quorum  proportionem  uolumus  inue 


nire  minimos, fi  ergo  fuerint  contra  fe  primi,  fum  quales  inquirimus: 

per  ij.fi  aurem  cotnpofiri:fumarur(ur  docet  fecunda)maximus  eos  co  a b 

munirer  numerans  qui  firc.numererip  eos  fecundum  d&e.erunrip  in  c .. 

eadem  proportionepatS.quos  dico  etfe  quales  qufrimus.Sin  aurem,  d...  e..,* 

f>ntf&g,quiper  21  numerabunt  a &barquali  ter.fitigirur  ut  fecudum  f..  g ... 


rc  c efi  minor  h ,i  tacp  cum  h n umerer  a 6C  b.non  fuit  c maxima  cos  nu- 
mera ns.fed  erat  potitum  quod  fic:  ergo  contra  hypothefin. 

Campani  tddttio. 


Numeros  fecundum  continuitate  proportionum  numerorum  afit- 
gnatorum  minimos  reperire. 


CORRILARI  V M. 

V nde  etiam  manifeftum  eft,  maximum  numerum  quotlibet  cornu» 
niter  numerantem,fecundum  minimos  proportionum  eorum  eos  nu 


merare. 


Vt  fi  finta  b c , fecundum  quorum  proportiones  uolumus  minimos  inucnire, fiuc  fuerint  in  ca 
dem  propornone,fiuein  diuerfis.finullus  numerus 
numerat  eos  omnes.ipfi  funr  quos  qu(rimus,pcr  aj. 
hoc  enim  ibi  dctndftrarum  cft.Si  autem  unus  nume- 
rat omnes, fumatur  ut  docet  tertia,  maximus  eosed- 
m unirer  numerans  qui  fird.numeretfyeosfeciidum 
e f g.qui  erunt  in  eadem  proportione  per  1 3, dico  eos 
elfequos  quxrimus.alioqui  fint  h K l.qui  per  xt  numerabunt  a b c,  arqualircr , fit  ut  fecundum  m, 
critip  per  fecundam  panem  20  d ad  m.ut  h ad  e.uel  K ad  f,ucl  l ad  g . Minor  eft  igitur  d quam  m, 
quare  cum  m numera  a b c.non  fuit  d maximus  eos  numaans , quare  fcquirur  impoffibtic : fuit 
enim  d, maximus  numerans  a b c. 

Euclid.exZmb.  Problaru  g.  Propofitio  jf. 

'*  Numeris  datis  quotcunque.inueuire  minimos  eafdem  rationes  ha- 
bentium eis. 


> .... 

• ... 
/.... 


«>+  AR.ITHHET.  ELEMEHT.  ETCX.TDIS 

THE  O NerZamb.  sint  itti  quoteunq;  numeri  *A>.  Oportet  iam  inurnire  miniae  l eaflrm  Titio* . 
nes  h abentium  eifdem  . A y Ipfi  en tm  • (■>  ,aut  primi  admuicem  f unt,aut  non . Siquidem  ipfi  * i j , primi 
funt  oJinmcem, nummi  funt  eundem  rationem  habentium  cis  (per  njeptimi)  Si  autem  non  fumatur  ( per 
I feptimtfipforum  * A >, maxima  communis  dimenfio  -'.cr  quoties  * unumquenq  ip forum  *A>  metitur, 
tot  urutates  fint  in  unoquoq;  ipforum  > /«,  cr  unufquifq;  igitur  ipforum  >f-,unumquenq:  ipforum  * a>, 
metitur  per  eas  qua  in  ipfo  / funt  unitates.  Igitur  lpfi  > j *,ipfos  • A >:/que  metiuntur.  Igitur  (per  > I ftp- 
timiapfi  • /lyipfis  *Afjn  cade  funt  ratione.  Dico  ia  quod  et  minimi.  St  enim  ipfi  ■/  ',non  funt  minum  tl 
dem  ratiorum  habentium  etfdem  * A y.erit aliqui  nirnim  ipfis  ores  m 

eadem  ratione  exijientes  ipfis  -A>.  Sint  ■>  « -,aque  igitur  > metitur  ipfum  «,rt  * 

uterq:  ipforum « c.utrunq;  ipforum  <V.  Qucxiri  autem  A ipfum  » metitur, tot 
Unitates  fint  in  ipfo  r,cr  utcrq;  igitur' per  ai  feptimi)ipforum  * r,utrunq  ip 
forum  ( f metitur  per  eoa  qua  in  u funt  unitates . Et  quonia  * ipfum- metu  ur 
per  eas  qua  in  « * funt  unitates, et  n igitur  ipfum  - metitur  per  eas  qua  in!  funt 
unitates.  Id  propterea  a utrunq,  ipforum  A >, metitur  per  eas  qiu  in  utrunq;  ip 
foris  * \funt  unitates.  Igitur  -,ipfos » f r, metitur.  Et  quoniam  a ipfum  - meti 
tur p eas quxinufunt umtates,igitur  a ipfum/-multiplicis,ipfuma  ftcit.ld  ’ .. 

propterea  et  'fipfim  'multiplicas  jpfum  effecit  -.Aequalit  igitur  e fi  qui i « ... 

eiquiex/a(periTfrptimi)ElUgilur(periffeptimi)ficut'idA,ficelii',ad  *■.... 

rt,maior  aute  <,ipfo  - :maior  iguurejt  cr-  ipfoiyO-nutitur  ipfosaAo,quod  A . .. 

efi  impcfiibile  Supponitur  nanq-  /, ipforum  * A ,,  maxima  ei  munis  dimen fio. Igitur  no  i runt  aliqui  numt 
n, minores  ipfis  '/a, in  eadem  nifientes  ratione  ipfis  * A s.lguur  > f>,miruml  Junt  eandem  rationem  ha- 
bentium ipfis  .quod  fecifjit  oportuit. 

Euclid.ex  Camp.  Vropofitio  sf. 

Vilibet  duo  numeri  minimos  numeros,  fuse  proportionis  . 
maior  minorem  & minor  maiorem  multiplicate»  nummum 
ab  ipfis  numeratum  producunt. 

COftRKLAMVM. 

V nde manifeftum  eftminimum,qucm  duo  numerant,  quemlibet 
Slb eis  numeratum  numerare. 

C a mp  a nv  J.  Sim  duo  numeri  a 6C  b.minimiq;  in  eorum  proporrionec  d eritfcp  per  primi 

parrcxo.urcxaind.&bincfiaridemnumerusquifire.quemduoelTcim  a ....  b 

nimu  numeratum  ab  a &b,alirer  enim, firf.quem  numerent  a &'b  fecudu  d... 

g& h.eruip  per  fecudamparrem  xo.h  adgficur  a adb,fl(  I curc  add,&  per  e 

i&erir  cadh.ficureadf.cum  iraqtper  u enumeret  h,  e numerabit  f,  maior  f 

minorem, quia  ergo  hoc  eft  imp ofTibile  confi.it  uerum  cfle  quod  dieitur.  g . . . h 

Euclid.  ex  Camp.  P ropof tio  1 6. 

Ropofitisquotlibet  numeris  minimum  ab  eis  numeratum  s* 
j reperire. 


CORR  BLARt  VM. 


Manifeftum  etiam  ex  hoc  eft.minimu  numerum  quem 
quotlibetnumerant.quemlibetabcisnumeratumnumerare. 


Campanvs.  Sinr  propofiri  numeri 
abcd.Voloinuenireminimumnumcru  b .. 

numeratum  ab  eis.  Inucnioiracp  primo  c .. 

minimum  numeratum  ab  a &b:quodfi  d .. 

an  umerarb.no  erit  alius  quam  b:fi  aure  c ... 

non  n umerar  eum  nec  econuerfo , fi  ipfi  f . . . 

funt  cetra  fe  primi, ex  uno  in  alterfi  pro-  g 

uenir.erir  minimus  per  ij,&  promittam.  h ... 


Qjiod  fi  funt  communicanres.fumantur  minimi  eorum  propornone,  ut  docet  J4&  maiore  in  ml 
norem  eorum  mulnplicato.proueniar  e.qui  erit  minimus  numeratus  ab  eis  per  pnrmiflam.Simi 
li  quocp  modo  inucniatur  minimus  numeratus  ab  eerc,qu|  fit  f.eritq?  f minimus  numeratus  ab  a 
bc,fed&  minimus  quem  numerant  f&  d,firgeriripgimnimus:quem  numerant  numen  pro po- 
fi  n.quod  enim  omnes  ipfum  numerent  pater  perconcepnonenv.fcdfinon  cft  minimus, ponatur 

ergo 
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*rgoh,qu«n  quii  numerant  a & b, numerabit  etiam  ipfum  e, per  correlarium  pramiHi  pet  idem 
quotj  corrdariu.numcrabit  ipfum  f.fcd  & g maior  itaqt  numerat  minotcm:quod  eft  imf  offibile. 

Ca  M P A hi  Additio. 

H*c  X prxmiifi  proponuntur  in  alio  loto  fub  tribus  condulionibus, quarum  prima  xquiua 
ltt  pntmilfar.fecunda  componitur  ex  correlarqs  ambobus, tertia  proponit  de  tnbusiquod  Ime  de 
quotlibet  numeris. Eft  itacp  prima. 

Datis  duobus  numeris, minimum  ab  cis  numeratum  inuenire.  %**"■ 

Dari  numeri  fint  a &b,quorum  minor  fi  numerat  maiorem, eft  maior  que  a...  b...* 

quxnmus, alioqui  maiorcorum  numeraret  minore  fe.Si  autem  neuter  ncurru  c . 

numerct,fiipfifuntcontrafeprimi.entquiexainbprouenit(quifit<)mini-  d - 

mus  omnium  quem  numeranta& b.  Nam  fi  minorem  eonumcrauennt,  efto  e.,  f 

d.quem  numerent  fecundum  e&  f,eririj}  per  fecundam  partem  zoaad  b.ficut  fa  de,&  quia  a et  b 
funt  fu*  proportionis  minimi  per  zj, numerabit  a f,per  21  ,&  quia  per  18  eft  cad  d ficut  a ad  f.nam 
cx  b in  a & f fiunt  c OC  d.fequitur  c numerare  d.fed  erat  d minor  c, quare  impofTtbile.  St  autem  a 
b fint  communicantes, negociare  propofitum  ut  in  jf. 

Secunda  trium  conclufionum  ex  ambobus  correlarijs  eft  confe<fta.  Zrfwt, 

Si  plures  numeri  numerum  unum  numercnt.nccefle  eft  ut  minimus 

quem  numerant, eundem  numerum  numeret. 

Vi  fi  fit  quilibet  numetus  quem  numerat  a X b.diminimusip  ab  eifdem  numeratus  c,  erit  utc 
numeret d.ciim  enim  fitd  maiorc.fi  c non  numeratipfum.numetabittamcaliquid  eius, fucp  fIu 
nmum  quod  numerate,*  refiduum  fit  f.erittp  f minus  c.quia  igitura  X b numcrani  c : numera- 

bumpercommunem  fcienriamete,fcd  numerabuntd.uacp  peraliamcom  a..  b... 

munem  fcientiam  numerabunt  f:  inconucniens  ergo  fequitur  qudd  c non  d 

fuitminimusqucnumerania*b.Idemquodconuinces*eodem  modo  e f ... 

dequolibet  numerato  i quotlibet  plurimis,  fcilicct  quod  minimus  abillis 
quoiliberpluribusnumeratuscundcnumerer.  Vlrimatriuconclufionu.  c 

Propofitis  tribus  numeris , minimum  numerorum  ab  cis  numera'  Zcm b 
torum  inuenire. 

Tres  n umeri  propofiti  fint  ab  c, minimus!;  quem  numerant  a * b fit  d,  qui  fumrtur  ut  prima 

rriumconclufionumdocet.Siigtturcnumerard,fciiode(Tequtmquj  a...  b....  c 

rimus.Sicnima  bc,minoremeonumerant,fite,quemperprjmi(fam  d 

condufioncm  numerabit  d,quod  eft  impofsibile.  Si  autem  c non  nu-  c 

merar  d, fumatur  e minimus  numeratus  ab  eis.Quod  autem  c numere 

rur  ab  ab  c.patet,  quia  c numerat  ipfum.&dfimilifer, ergo  & ab,  qui  a...  b....  c 

numerantd.quareenumerabiturababc.Eritqjeminimus  quem nu  d 

meranr  a bc.Sin  aurem, fit  f, quem  pei  pncmifTamconcIufionem  nu-  e 

merabit  d,fed  c numerat  f,quia  a b c, numerat  eum.quarec  d numera-  f - 

bunt  eum:ideo  per  prjmiffam  e numerabit  eum  .maior  minorcm:quod  efTc  non  poteft.  Idem  in- 
ucnies  & eodem  modo, quotlibet  propofitis. 

Duae  praecedentes  ex  Campano  propofitiones,  55  fcilicct  8C 
tribus  ex  Zamberto  fequentibus  Euclidispropofitiombus 
- fic  refpondcnt.ut  correlarium  55  ex  Campano,37  ex  Zamber- 
to refpondeat:56  autem  ex  Campano,Gt  ad  J6&  }8  ex  Zamber 
to propofitiones  uniucrfales. 

iucUi.exT.dmb.  ProWoiM4.  Propofitio  tS. 

Duobus  numeris  datis,  inuenire  quem  minimum  metiuntur  nu- 
r merum. 

T H EO  N ex  Zamb.  Sint  icti  bini  numeri- f, oportet  iam  inuenire  tjucm  minimum  numerum  me' 
tiuntur.  ipfi « fcerteeut  primi  funt  adinutcem,aut  non.  Sint  prius  • f, primi  adinuicem.cr ",  ipfum  mul 
tiplicds. efficiat  ipfum  t.eyfi  igitur  ipfum  - mihtiplieans, ipfum  effecit?  per  1 6 feptimijlgitur  ipfi  < f tp 
fum  ? metiuntur.  Dico  iam  ipioi  er  minimum.  Si  nutem  non.ipfi  numeri  a i, metiuntur  aliqui  mnumnum 
minorem  exi/lentem  „ metiuntur  crffio'.cr  quoties  -.ipfum  * mintur.tot  unitates  fint  in  >, quoties  au- 
tem fi,  ipfum  metitur  tot  unitates  funt  in/.  Igitur  «, ipfitm  * multipheans.effecit  ipfum  ',c r fi  multipli - 
tans, ipfum  , .effecit  ipfum  - '.aqualis  igitur  eft  qui  ex  « >,ei  qtucxAjtefl  igttur(per  .8 /rptimi;/iciit  * ad 
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efl /ad .jpf, MIC* (funi primi,primi aute/ptr » j fiptimQ ei minimi  Atini  «...  « . 

miuerometiu„tureanderetionehabetesaqualiter:meiormeiore,a-minormi  y 

nor,  m.  Igitur  (ptr  ■ i fcpiimi  fmtUtur  ipfum  .Jequ tns  uideheet  fequeme.  Et  quo  A ‘ ‘ * 

num  a.ipfos  * ‘.multiplicam  ipfos , ',fecit:eft  igtturipir  nfep„m,)fieut  ,:ed 

>/ic  > j<t  : Atfi.ipfum , metitur, mttiturirgo  cr  -»,nwior muiorr,  juoi  / 

ejl  Impofiibile.  Igitur  ipfi  « :',non  metiuntur  eliquem  numerum  minorem  crt/lcntem  ipfo  > , quando  ipfi  a 
A, primi  edmuicem  fuerint.  Igitur  ypninimm  ejt.quifub  ipforum  e i, dtmenfionem  cedit.  Non  fintpnmi 
tpjl  * A adi  nuicem.ty  fumantur  (per  j y fepttmt  minimi  numeri  eundem  ratione  hebentium  ipfi . frJinttk 
/'.equalts  igitur  efiqfucx-f^iqm  ex  A. (per,  9(cptmi)cr  - ip(um . muLttplicens-.effuut  ipfum 
Aigitur  ipfum  . multiplicem  effecit  ipfum  >.  Igitur ..  t.tpfum  > .metiuntur.  Dico  iem  quod  cr  minimum, 
fl  non, meti  untur  ipfi  muneri  e t, eliquem  numerum  minorem  exiflentem  ipfo  y,  metiantur  creflo  A,  „ 
auonei  quidem  *,  ipfum  '.metitur., cl  en, letes  fint  in  •.  Quotic,  eu:  em  Mpfum  A , metitur , tot  unite, et 
Intui'  A,lgitur . multipltcens.effectt ipfum  ',lpfe suero  ipfum  '.muhiplicans.effccltipfumA.equu- 
ingltur r/t qu,  ex  . qu,  ex X '.E/I ,g„ur(per , 9 /ept,m,)ficut  ..edf.fieeft  '.ed-.  Sim eutem  .,ei 

AJicfud  ‘.CT.per  1 1 qulntl)igitur/icut/,ed  ‘fic  ' ed  -,ipf  eutem/.:  minum  ut  { . . 
ro  rWrm  renonem  hebentes  aque  metiuntur:meior  maiorem  cr  minor  minori  . 

(pereifepttmi)lgitur ..ipfum  ‘ mctitur.cr  quoniam ‘.ipfo, • /multipluens,ip.  e .....  , 

fos  fecit , A,  efl  ig„ur(pir  n feptimtficut . ed  -.fle  r/i  >,ed  e.  At  ..ipfum  -me-  ' 

htur,  cr  > igitur  ipfum  A metitur  mutor  minorem, quod  efl  impofiibile . Ipfligi.  ... 

tur  . A, non  m • lientur  eliquem  numerum  minorem  exijlentcm  ipfo  >.  Iglturyjni.  i ... 

mmut  exiflens.fub  ipforum  f.dimenfionem  eedittquodoportut  fecere. 

Eucltd.exZamb.  Theorema  n.  Propofitio  ,7. 

oioini  nuratri  numerum  aliquem  menfi  fuerint.&mintmusquifub 
eorum  dimen  fionem  cadic.eundem  metietur. 

THEON  cxZemb  Bini  enim  numeri « t,  numerum  aliquem  y ' metiantur, minimus  uero  fit  kU- 
eo  quod,  qucqi  ipfum  > '.metitur.  Sl  autem  ..ipfum  y ',non  metitur  ipfum  « ' 

'/.met, ens ipje .,ri linquat feipfo minorem, hoc efty/.cr quoniam ipfi  • A,  t .. 

ipfum.  metiuntur, at  ..ipfum  '/,fy  ipfi  . figitur  ipfum '/.mrttenlur.me-  , 

nutur  autem  C7  totum  > reliquum  igitur  > ^metientur  minorem  nifte  >..../  / 

tem  ipfo  > - quod  efl  impofiibile.  Haud  igitur  non  metitur  *jp[um  > J, metitur 

ergo: quod  erat  dcmonjbandum. 

E ucluLcxZmb.  Problema  f.  Propofitio  ,f. 

i ribus numeris  datis.inuenirequem  minimum  numeru  metiuntur 

f ° N n 7"‘mb't  S‘nl  diH  “*  tnuenire,quem  minimum  numeri! metuitur. 

Sujc, pietur  en,m(per , ofeptimt )m,n,mus  numerus  J^uifub tpforum  . A, dtmenfionem  cadat.  Iem  > . io- 
fum  ',eut  mentur.eut  non  metitur, metietur  prius, metiuntur  eutem  eyip/i  - fjpfum  > Ittturtpfi. 
iptum  '.metiuntur.  Dico  quod  cr  minimum.  Si  autem  non:  ipfi  a A >, numeri  me  . f..  P 

tientur  numerum  minorem  ipfo  *, metientur  >.  Quoniam  ipfi  « f ..ipfum  ■ mettu  A .... 

tur, igitur  cr  a : .ipfum  > metiuntur, minimus  igitur  que  ipfi  « < metiuntur , me  r ..... . 

netur  ipfum  ..per  nfeptlmi.At  minimus  quem  ipfi  a t.  metiuntur, efl'.  igitur  A . . 

Ipfum  metietur, maior  minor  em, quod  efl  impofiibile.  Ipfi  e fi  figitur  non  metic  • * 

tur  numerum  aliquem  minorem  exiflentem  ipfo  '.  Igituripfi  . , .minimum  '.meHuntur.  ' Non  metia- 


At 


It 


" n —n—eu  ~~"""*m,iiamcmnunipfi*A>,metiunturuhquenU' 

merum  mtnorem  exiflentem  ipfo  ..metuntur/.  Qnonum  ipfi  . fyfipfum /metiuntur,  et  ipfi  a ',l„ur  ip 
fum,  metiuntur.gr  minimus  tptur  quem  * Apnetiuntur, ipfum /,  «...  rl  S e 

metietur 'per  f 7 feptimi)minimus  autem  quem  ipfi  « f metiuntur  A 

efi^.  Igitur  'ipfum  /.metitur  autem  cr  >, ipfum /Igitur  ipfi  y 

1 P'"”  met, untur, quere(per  eande)cr  minimus  que  ipfi  , U.me  A ......... 

tiuntur:  ipfum  /.metietur.  At  minimus  quem  ipfi  y '.mcitiitur  efl  < 

Ogmtr » ipfum  /metitur, maior  minorem,quod  efl  impofiibile  I p f 

”r“orr,B  : •>/* 
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Euclid.ex  Camp.  Propofitio  j 7. 

I numerus  aliquis  alium  numerum  numerat , erit  in  numera, 
to  pars  a numerante  denominata. 

Caupanvs.  Huiusfenfuseftquddomnisnummtsnu  unitas 
meratus  i rcrnnrio.habet  terni, et  numeratus  a quinario  habet  quint&lkip  . 

decartens, ut  fib  numeret  a, erit  in  a pars  denominata  a binumeret  enim  ip  c <•« 

fum.quotics  unitas  in  c.eritcppcr  t6  ut  cquoqj  toties  numeret  a, quoties  uni  a 

tas  in  b, quare  tora  pars  eit  c a, quota  unitas  b :&  quia  unitas  eft  pars  omnis  numeri  ab  ipfo  deno- 
minata per  communem  fcicnriam.enr  c pars  a, denominata  a b:quod  eft  propofitum. 

Buclid.cxZamb.  Thtortma  34.  Propofitio  39. 

Si  numerum  aliquis  numerus  mctiatur,menfus  cognominatam  par 
tem  habebit  mettenti. 

THEONn  Zamb.  Numcrumemm‘,numerutaliqui<A,metiatur.Dieoquod*,cognominatapar 

tem  hebet  ipp  A.  Qnotiei enim  /s,t pfum « metitur, tot umtates  funt in  t.  Quo  • 

niam  f, ipfum  «,  metitur  per  en  qua  in  > funt  unitates, metitur  autem  et  *,\ uti 
tas  ipfum  >, per  eas  que  in  eo  funt  unitates  jeque  igituriper  ij  feptimiyt  uni- 
tas  i pfum  i,  numerum  metitur,  er  f, ipfum  «.  Vicifiim  igitur  (per  eandejaque 
J unttat  ipfum  f.  metitur  numerum, metitur  ucro  cr  ;>  ,tpfum  >.  Qualitatis  igi  , ... 

tur  pars  eft  a,  unitas  ipfius  A numeri,  talis  pars  efl  cr  >,  tpfius «.  At  at  unitas, 
parsefl  ipfiusA  ei  cognominata,  cr  > igiturippus  «,  pars  eft  cognominata  ip  J . 

fi  A.  Qsare  •>,  parti  habet  > cognominatam  ipfi  Atquod  erat  demonftrandum. 

Eu slid.  ex  Camp.  Propofitio  1 I. 

I numerus  aliquis  partem  quotamcunqjhabeat,numerabit 
ipfum  numerus  ad  illam  partem  ditflus. 

Campanv?.  Haec  eft  conucrfa  prgtnifTf:cuius  eft  inrenrio.qudd  omnis  nu 
merus  habens  tertiam, numeratur  a ternario, & habens  quinram,a  quinano,(ic 
quede  carreris  , ur  fi  b (it  pars  i denominata  a c, (equitur  ioums 

ut  c numeret  a, quia  enim  b eft  pars  a denominata  a c fed  3C  unitas  eft  pars  c « 

denominata  ab  ipfo  c per  cdccptioncm,(equiturur  quoties  unitas  numerat  b ..  c... 

c toties  b numeret  a.iraqt  per  16  quoties  unitas  b.toti&c  numerata,  quare 

conftat  propofitum.  Aliter  idem.  Ciimfit  b pars  a, (ir  rota  unitas  c,ertrtp  a 

per  hanc  communem  (cienriam.unirarcm  efte  partem  omnis  numeri  ab  ip 

fo  denominatam  c,dcnominans  b in  a:&  quia  eft  b in  a quoties  unitas  in  c,euidenrcr  (equitur  prd 

potitum  perii; 

Euclid.exZamb.  Tbtonm  3$.  Tropo  fit  io  40. 

Si  numerus  partem  habuerit  quamlibet,eum  numerus  cognomina, 
tus  parti.metietur. 

THEONot  Zamb.  Numerus  inquam  *,partem  habeat  quamlibet  t,cr  ipfi  f, parti  cognominatui 

fit  numerus  v.D ico  quii  >, ipfum  a metitur.  Quoniam  enim  f ipfius « pars  efleo  

gnominata  ipfi  >,ejl  autem  cr  * unitas  ipfius  >,pars  cognominata  ei:  qualis  igi . 
tur  pars  ejl  a.unttiS  ipfius  >,numcri:tahs  pars  eji  cr  i ipfius  *,cquc  igitur  * uni  A .... 

tas  ipfum  > numerum  metitur.iy  t, ipfum  '.Viajlim  igitur(per  i;  fcptimi)aque 
•".unitas  ipfum  A numeris  metitur  cr  > ipfum  «,et  > igitur  ipfum  • metuur.quod  > . . 

erat  demonfiranium. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio , j.  «* . 

V merorum  minimum,propo(i  tarum  denominationu  ha 
bentium  partes  tnuenire. 

CoRRELARtVM. 

Exquomanifeftumcft  quod  minimus  numerus  nume 
ratus  a quodibct.cft  minimus  habens  panes  denomina. 

tasipiis. 

Campaxvs.  Sint  i b c d, denominantes  patres  propo(itai,&  c minimus  numeratus  ab  eis  fum 
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prus  fecundum  ss.Ipfum  e dico  efle  quem  qufrimus.Sint  enim  fecundum  e ..........  - 

quos  numeranripfum  fghK.enitp  per  16& hanc  communem  fetennam,  a..  f 

unitas  eft  pars  omnis  numeri  ab  ipfodilla,ur  uiceuerfafghk,  numerent  e b ...  g ...» 

fccundumabcd,  quare  fmir  partes  cius  ab  illis  dillxrcft  igitur  eliabens  par  e....  h ... 

tes  propofirarum  denominariouum.  Minimus  etiam,  quoniam  fi  alter  fue  d k.. 

nt  ur  l,  fint  parres  1 dictae  ab  cis  m n p q , eruntep  per  16  6C  prxdictam  communem  fcicnriam  a b 
c d,uiceucrfa  parres  1 dict* ab  m n p q, quare  non  crar  e minimus  quem  numerant , a b c d:  quod 
cft  inconucn  iens. 

Campam  annotatio.  Habito  minimo.fi  cura  cft  habere fecundfi.aur quorucuqi  liber,  fi  fecudu 
quidem,  fume  duplum  minimi, (i  tcrtium,triplu,&  ad  hunc  modu  in  alvis.1 Ciim  enim  omnis  mul 
nplex  ipfius  en  umeretur  ab  a bed,  per  hanc  communem  fcientiam  omnis  numerus  numerans 
alium.n  umerar  omnem  numeratum  ab  illo.ncccfle  cft  per  17  ut  omnis  multiplex  e habeat  panes 
denominatas  ab  a b c d,fi  iratp  duplus  e,non  fuerit  fecundus  habes  panes  propofirarum  denomi 
nanonum.eritalius.qucm  ficurlequirur  efle  maiorem  e.ficfequiturefle  minorem  duplo, & quii 

illum  numevanrabcd, per  j 8, fequirur  per  correlarium  j6  quod  en  umeret  eu  1 

dem, quod  eft  tmpolfibile.cum  enim  numeret  fc.numerarer  per  hanccommu-  m 

nem  frienriam.omnis  numerus  numerans  rotu  & dcrra&u.numcrat  refiduu,  n 

differentiam  illiusadfc.qux  cum  fit  minor  eo,  maior  numerus  numeraret  mi  p 

norcm.quod  elfe  non  poreft.  Sequitur  iraqr  duplum  e, efle  fecundum  numciu  q . . . 

habentem  propofirarum  denominationum  partes.  Similiter  quocp  argues  triplum  e efle  lenium, 
probato  duplo  effe  fecundum, alioqui  quia  eflet  triplo  minor  & duplo  maior,  fequereturenumc 
rare  aliquem  inter  ipfius  duplum  & triplum, quod  ut  prius  patet, cft  impoflibilc  probato  autc  rri 
pio  effe  ternumiad  huius  fimilitudincm  probabis  quadruplum  cflequarrum:&  ficin  exteris. 

Campani  tiditioms. 

Minimum  numerum  habentem  partes  propofitarum  denominatio 
num  fumptarum  continue.reperire. 

Vt  minimum  numerum  habentem  fecundam, qux  fecunda  habeat  tertiam , qux  etiam  tertii 
habeat  quar  tam, aut  quali  ren  unq;  contingat  eas  ab  cifdcm  uel  diucrfts  denominari.  Multiplicare 
oportet  denominatorem  prime  partis  in  denominatorc  fecundf  ,&  ex  eis  produ&ii  in  denomina 
tore  rertix,  producum  quoqjin  denominatorc  quartx,  firip  de  exteris  uftp  ad  ultimam  a prima, 
uel  ufep  ad  primam  ab  ulrima:&  qui  proucn erit, erit  qui  in quiritur.ut  propoli to  60  uel  84.  Hoc 
aurem  ita  eflcdcmonftrariuc  fic  lubeto.Sinr  numeri  partes  propofiras  denominantes  ab  c,uola 
knus  inuenire  minimum  numerum  qui  habear  panem  denominatam  ab  a,ita  quod  illa  pars  ha- 
beat panem  denominatam  a b.fcd  & h$c aliam  dnftam  a c.Du  f 

carur  ira<^c  in  b,&  proucn late.SCc  in  a,proueniatf, eum  dico  e 

cflcqucquatnmus.Cumenim  fprouematex  aine,  entepars  c....  b...  1 .. 

Fdhfta  ab  a,fed  SC  propter  hoc  crir  c pars  e di£h  a b,&  quia  uni  unitas 

tas  eft  parsc  difta  ab  ipfo  c,  pater  f habere  parres  ur  proponitur.  • 

Si  ergo  f non  fuerit  minimus, firg.  Ii  teph  pars  ei  usdnfla  ab  a, et  g 

K pars  h difta  a b,l  quotp  pars  Kdi£hac,erirqtperi8,fadg,ut  n 

c ad  h c ad  h,ut  c ad  K,irem<p  c ad  k,ut  unitas  ad  l.quare  per  K 

murarim  fadc,utgadh,&eadc,urhadk,&cad  unitatem  ur  1 .. 

Kadl.ergo  per  ij.emin  proportione  (qualitatis  fad  uni  ratem,  ut  g ad  l.ergo  permuta  tim  crir  fad 
gtut  unins  ad  l.quare  ciim  g fit  minor  f.erit  1 minor  uniratc.fequitur  igitur  impofTibile  pane  nu- 
meri,minorem  efle  uuirare.crir  itaqj  f minimus, habens  partes  ut  proponitur.  Quo  inuento  fi  cu- 
ra fuerit  habere  fecundum  aut  quorucuncp  liber,  per  minimi  mulnplices(ut  prius  dilium  cft)  fu- 
mendi  crunr.hoc  autem  19  proponitur  in  alio  fecundum  hunc  modum. 

Propofitis  partibus  quot  ifcunquclibet.minimu  numerum  eas  con* 
linentium  inuenire. 


Vt  fi  parres  propofirr  fint  a b c.lTntlpeas  denomi  a tertia  d... 

nantes  de  f,&  fumatur  minimus  que  numerant  d e b quinti  e 

f, qui  firg, hunc  dico  efle  quem  quxrimus.crtir  enim  c fexta  f 

in  eo  propofirx  panes  per  37, qui  fi  non  fuerit  mini-  g 

mus  eas  continens:  fi  tergo  h,  quem  numerabunrdc  h 

f.pcr  sS.igitur  non  crir  g minimus  numeratus  ab  eis.quod  eft  inconueniens.quia  minimus  erar. 

Campani  xmnutio.  In  telligo  uero  panes  ab  c,  indeterminate  poni,  non  fub  quan- 
titate certa  : aliter  eniqi  non  cflirt  neceflarium,  ut  minimus  numcrus,qucm  numerant  d e f, 

e flet 
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citet  minimus  continens  partes  propofitas,  plurimas  enim  conringir  partes  reperire,  quas  numc 
rus  numeratus  ab  eorum  denominatoribus  non  continet:  uerbi  graria.  Tres  numeri  qui  fune 
110,90, & 71X,  funt ciufdem  numeri  partes, primus  quidem  rerna.frcudus  ucro  quarta,  & tertius 
quinta,  nec  tamen  minimus  quem  numerant  dcnominaioies  eorum  qui  eft  60 : partes  iftaS:con- 
nnct.Inftandum  igitur  eft(li  partes  fub  certa  quantitate ponamur)pnmar  confcquenx  huius  dc- 
monftranotm.Non  enim  fcquirur  ut  arguit  per  97  Ii  ternarius  hunc  numerat,ergo  hic  numerus 
politus  eft  cius  tertia, fed  ergo  habet  tcrui,  quapropter  idem  eft  quod  proponitur  fccundu  utrun 
que  modum,  fed  fccundu  primum , conucnicntius  uidetur  quod  intenditur  proponi.  Attendere 
autem  oportet  cum  omnis  pars  habeat  quannrarem , quod  in  eo  contingit  ponere  quotlibet  6C 
quaslibet  partes  fccundu  quantitatem, & inquirere  quis  minimus  eas  conrinet,&  fub  quibus  dc- 
nominationibus.  Minimum  autem  eas  continente  conftat  efte  minimu  numeratum  abcis.lecun 
dum  quos  uerd  numerat : funt  qui  illas  in  illo  denominant. Contingit  lteru  ponere  quotlibet  8C 
quaslibet  denominarione$,&  inquirere  in  quo  minimo  h{  denominationes  reperiuntur  er  fccun 
» dum  quas  quanntates.  Minimum  quocpconftarcfTc  minimum  numeratu  ab  illis, fccundu  quos 
ucronumcrant:  funt  qui  quanntates  determinant,  urrobiq?  autem  idcirco  inquinnir  minimus, 
quia  inBniri  funt  hinc  quidem  qui  has  partes  conrinent:indc  uerd  in  quibus  hf  denominationes 
reperiuntur.  Contingit  rurfus  ponere  quotlibet paire>  & toridem  denominationes  ucl  quotlibet 
denominationes  & totidem  partes, non  autem  quaslibet  cum  quibuslibet:  fed  certas  cum  certis. 
Si  enim  ponam  partes  rrcS,quaruor,quinqur,&  denominationes  earum  6, 7 ,8,&  inquiram  quis 
numerus  corincr  has  partes  fub  iftis  denominationibus  limilis  ero  inquifitori  uano  quan  enti  im 
poiTibiie.  Certas  igitur  conuenir  ponere  partes  cum  denominationibus  cerris  non  urconngir, 
& inquirere  quis  numerus  potitas  partes  fub  politis  denominationibus  continet,  non  autem 
quos  minimus, unicus  enim  cftmam  fiuc  propofira  fuenr  una  pars  &’  una  denominatio, liue  pltr 
res  & plures.non  cnr  fumei  e plures  n umeros  quod  propoli rum  erit  continenteS.Solus  enim  eft 
cuius  remanas  eft  quinta : non  plures. Solus  quoquecuius  ternarius  o^laua,  & fenarius  quarta, 
non  plures.  Ideo*$  proponerem  partes  & denominationes  ipfarum  in  toto, non  eft  qusrrci  e quis 
minimus  continet  has  partes  fub  iftis  denominationibus : fed  quis  unus  continet,  proponentem 
autem  partes  tantum,  contingit  quTi  ere  quis  minimas  conriner  & a quibus  in  eo  denominatur: 
folas  quoq?  proponentem  denommationes.conuenir  quaerere  qua* partes  ab  iliis  dnftar  6C  in  quo 
minimo  repenuntur. Conucnicntius  autem  uidetur  panes  per  denominanones  inquircrc,quam 
denominationes  per  partes, diueiliutcm  quidem  denominanonum, non  parnum,  comitatur 
proportionum  diucrlitas. 

EucUd.  ex  Xmb,  P r oblatu  1 7.  Fropofhio  4 1 . 

4,  Numerum  inuenire.qui  minimus  exiftens  habeat  datas  partes. 

THEON»  Zamb  Sint  data partes  -/.y, oportet  um  numerum  inutnire,<jui  minimus  exlftcnt  ha 
beelipfu  *,Aj,portes.  htntfyer  yofeptimi)ipfe ‘,«,r,parlel  cognominet*  nument  S /,cr  fumetur 
(per  1 3 fepiimijr.minimut  numerut.quem  •*,<J,metmtur.  Ojonum  tgituripft  admetiuntur  -,eogno 
mineum  pjrtcm  hebet  ‘,tpfu  a,.J,(per  ipfeptimt.  )l  pfu  eutem  ->,i , (.cognominata-  puri  et  funt-yfij. 
Igitur  • , hebet  pertet  Dico  quii  ty  mini mut  exiftens- Si  autem  «,non  extftat 

tninimilf  hebent  tpfu  e/^.perteSieru  eliquii  numerut  minor  ipfo  >, qui  habebit  ipfas  a fecunda  i., 
partti  */,>.  Slt(per  4.0  fepttmt). ',quonum  J, hebet  ipfas  partes  igitur  numen  b tertiae... 

cognominati  partibut  *,C,>jncttcniur  ipfum  partibus  eutem  * e ,, numeri  a,'J,  eo-  c quarta  f. . . . 

gnommete  funt.  igitur  ipf  i ^,'Jjpftm  > metientur,  qui  minor  eft  ipfo  ■.  Qjtodeji  im-  g 

p oftibile.  Nonerit  igitur  aliquis  numerut  minor  ipfo  • : qui  hebeat  tpfas  partes:  b 

quod  oportebat  demonftrarc 
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clcmcntorunhLiber  oflauus. 


•Ex  Campano. 


Diffinitione!. 


Atcra  numerorum  dicuntur.quorum  multi 
plicatione  numeri  producuntur*  z Su- 
perficialis appellatur  numcrus.qui  fub  duo 
bus  lateribus  continetur.  $ Solidus  uero 
qui  fub  tribus.cx  quorum  continua  multi- 
plicatione habet  procreari.  4 Quadratus, 
eft  numerus  fuperficialis  aequalibus  lateri- 
bus confiftens.  5 Cubus.cftfolidus  aqua- 
libus confiftens  lateribus.  6 Similes  dicun 
turnumeri  fuperficialcs  fiuc  folidi.quoru  latera  funt  proportionalia. 
Euclid.cx  Camp.  Propofitio  t. 

Inumerornm  quodibet  continua:  proportionalitatis  duo 
extremi  fu.rint  contra  fcprimi,eos  omnes  fecundum  fuam 
proportionem  minimos  effe  neccflc  eft. 

Campa  n vr.Sinr  continue  proportionales  a,  b.  c.duofo  extremi  qui  funta, 

c,  finr  contra  fe  primi, dico  quod  in  eadem  propornone,non  re-  a ....  b < 

perientur  roride  minores.  Si  autem  conringit , finr  d,e,  f,criicp 

peri*  feprimi.aadc.ficurdad  f.&quiaa&c  funr  minimi  in  fua  d...c f 

proportione  per  u eiufdem, (equitur  per  x i ut  a numeret  d,  SC  c, 
f, maior cs  faliccr  minores, quod  cite  non  poreft. 

Eudid.ex  Zmb.  Tbeorenuu  Vropojttiot, 

I fuerint  quotcuntp numeri  continue  proporuonalcs, ex- 
tremi uero  ipiorum  primi  adinuice  fuerint.minimifunt 
eandem  rarionem  habentium  cis. 

T H E O N cx  Z amb.  Sint  queteunq-  numeri  continue  proportionales «, 

-t-.  . ..  — . - - 1 extrrmi  autem  ipforum  boc  eft  *,/, primi  funt  adinuiccm.  Dico  quod  ipfi  jmi 

ssimtfunt  eandem  rationem  habentium  eis.  Si  autem  non:  • 

fint  minores  ipfis  «,  ^ jjpfi  i,/,r>o,in  eadem  ratione  b 

exinentes  eis.  Ei  quoniam  ipfi  a,  t,r,ajn  cade  funt  ratio  • 

ne  ipfis  '/.'/jCT  aqualis  ejt  multitudo  ipforum  «t... 1 

at  *,d,mulritudini  ipforum  *,  n,y,S,aquc  igitur  eft  ficut  t 

" ad^.ftc 1 ,ad  t,  primi  funt  aduiuieem, primi  ueroermi  /. 

IBNU  (per  «4  feptimi)  minimi  autem  numeri  metiuntur  ■ 

eandem  rationem  habentes  aqualitcr.antcccdens  anteee • /....... 

dentem,cr fequens  fcqucntem(per  n fcptimi^Mctitur igitur  a,ipfum  '.maior minorem, quod  eft  impof 
fibile.  Igitur  ipfi  • minares  extftentes  ipfis «,  <1  >t  eadem  non  funt  ratione  ipfis.  Igitur 

muumi  funt  eandemrationem  habentium  eistquod  oportebat  demonfirare. 


Euclid.cx  camp. 


Propofitio  i. 


V meros  quotlibet  continua:  proporrionalitatis,  fecundum 
proportionem  datam.minimos  inucnire. 
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COKMIMIVH. 

Vndemanifcftu  erit.quod  fi  fuerint  tres  numeri  continua:  propor. 
tionalitatis  fecundum  eam  minimi, duo  extremi  erunt  quadtati.quod 
fi  fuerint  quatuor,erunt  extremi  cubi. 

Campanv?.  Sim  dat*  proportionis  minimi,a&b  a., 
ducarurcp  a in  fe,  61  fiat  c,&‘  in  b,&  fiat  d,b,quocp  in  fe,&L  b . . . 
prouefiiat  e.cruntqj  c,d,e,connue  propornonalcs  in  pro-  c . . . . 

portione  a ad  b per  iS  6C  tp  fepdmi.  Et  quia  c&ic  funt  d 

contra  Te  primi  per  28  eiufdem,eruntc,d,e,  fecundum  da  e 

tam  propoi tionem  minimi, per  prxmifTam.  Ducatur  ue-  f 

rum  a in  omnes  illos,&  proueniat  f,g,  li,&  b in  e,&  pro-  g 

ueniat  k,Sc  erunt  etiam  f.g.h.K.conrinue  proportionales  Ii 

inproporrionca.ad  b,per  »S&  19  feptimi: minimi quocp  k 

per  iSciufdem  6t  prarmiffam.Hacuia  6C  ratione  inuemcntur  quinqt.uel  fex,uel  quorlibet. 

Euclid.ex  Zimb.  Problema ».  P ropofmo». 

Numeros  inucnire  continue  proportionales  minimos3quotcun<y 
imperaueritquifpiam.in  data  ratione. 

THEONot  Z amb.  Sit  data  ratio  in  minimis  numerisjpfius  •»  ad  f, oportet  iam  numeros  inuenirt 
continue  proportionales  minimos  quotcunq  imperauit  quipiam  in  ipfius  * ad  f ratione . imperentur  iam 
quatuor.cr  •Jcipfum,mullipltcani,efficiai  >, ipfum  utro  Jnultiplicans.cfficiat  tpfum  ■':(?  infuper  A, 
felpfim  multiplicans, ipfum  efficiat  •.  Et  infuper  *,ipfos  >,-t,r,multiphcans,ipfoi/,-,/,faciat,at  <jpfum 
>, multiplicans  efficiat  ipfum  «.  E t quoniam  * Jeipfum  multiplicans  ipfum  effecit  r,ipfum  autem  f, multi- 
plicans fecit  ipfum  Jjtumcrut  tam  -Junos  numeros «/, multiplicans  effecit  r.-t.Ejl  igitur(per  decimam 
jeptimamfepti - «... 
milficut  ajd  f.  A..,, 

/ice)l  r,adA  

Rurfus  quonia  d 

•Jpfum  ( anui - • 

tiplicans  ipfum  / 

djicit,at  A,fei-  » 

ipfum  multipli-  A a 

cani  ipfum  fi-  « 

dt  s uterq-,  igi- 
tur ip forum  *,  A, ipfum  A.multiplicans  effecit  utrunq;  ip forum  «*,».  E/f  igitur  (per  1 9 feptimi)fieut  -,ad  A 
fice/Uad  \Sed  ficut  *jid  A ,ftc  cfi>,ad->,e3-ficut  igitur(per  undecimam  quinti)-, ad  <',ftc ejl  ',ad  • ■ Er 
quonia  a, ipfos  multiplicans  ipfos/,i  Jecit, efi  igitur  (per  1 7 feptmi)ficut,,ad  ',ficcfi/,ad -.Sicut 

autem  >utd  - *,fic  erat  a, ad  A,  er  ficut  igltur(per  1 1 quinti)-, ad  A,fic  eftfiad  *.  Rurfus  quoniam  *,ipfos  d, 
i,multiphcans,tpfos  effecit  -,o,eft  igitur(per  eandem  1 -7  )pcut  * ad  qficefl  • ad  i,ftd ficut  d ad  ijiccjt 
*M  0,0’ ficui  igituriper  1 1 quinti)**ad  Ajic  • ,ad  >,&  quoniam  ipfi-,f, ipfum  <,multiplicaniti:ipfot 
effecerunt  l,*:efHgitur(pcr  1 8 feptimi  )ftcut  * ad  A,ficA,ad*:patuit  autem  quod  ficut -ad  njicfad  -,el 
• ad  t,v  ficut  igitur(pcr  undecima  quinti)/ ad  >,cr  * ad >fic  eftSad «.  Igitur  ipfi >,*,'&!,  pro- 

portionales funt  in  ipfius -ad  A ratione.  Dico  quod  er  minimi  quonia  enim  tpfi  a,  f minimi  funt  candent 
rati  onem  habentium  eis,mintmi  autem  eandem  rationem  habentium  primi  funt  aihnuiccm  (pera  fepit- 
mi,)ipfi  «,  A,igitur  primi  funt  admuicem,cr  uterq;  ipforum  *,  A,fctpfum  multiphcans,utrunqi  ipfcrum 
r,‘,fecit:utrunq;  autem  ipforum  r,\ multiplicas  lutrunq  ipforum  /,*  Jecit -Igitur (per  uigefimam  nonam 
feptimi)ipfi *,primi funt  adinuicem. Si  autem  fuerint  quotlibet  numeri eontmuc proportionales, 
extremi  autem  ipforum  primi  adinuicem  fuerint -.minimi  funt  eandem  rationem  habentium  eis,  (per  pri- 
mamodaui.)  Ipfi  r,A,‘, igitur  cr  /,»,■%«,  minimi  funt  eandem  rationemhabentium  ipfis  *,A:quo4 
oportuit  ficiffe. 

PORISHA  fiuc  correlarium.  Proinde  manifeflum  ed  quod  fi  Ires  numeri  continue  proportiona- 
les minimi  fuerint  eandem  rationem  habentium  cis,cxlremi  eorum  quadrati  funt : fi  autem 
leilfjpp  quatttor.cubi. 

E uclid.ex  Camp.  Propofitio  j. 

I numeri  quotlibet  continue  proportionales  fecundum  fuam 

propor 


»•»  ARITHM.  ElEMENT.  EVCLIDIS 

proportionem  fuerint  minimi,duos  eorum  extremos  contra  feptlmos 
cfle  neceflario  comprobatur. 

Campanvs.  Hn  tertia  eftconucrfa  primae.  Sint  enim  a,  b,  c,d, continue  proportionales,  SC 

fecundum  fuam  proportionem  minimi.dico  quod  a & a 

d exrremi, erunt  ad  inuicem  prtmi.minimi  enim  in  pro  b 

pomonc  a ad  b.fint  e & f.erunttp  per  11  feptimi  contra  e 

fe  primi, per  hos  ergo  duos  fecundum  dof  trinam  prar-  d 

miflxinuenianrur  roride  continue  proportionales  & e., 

minimi  quot funr numeri  propofiri, pruno  quidc  tres  f... 
qui  funt  g h k.dctnde  quatuor  qui  funt  I,  m,  n,  p,  & ad  g . . . . 

hunc  modiiconrinuc  peraddinonem  unius, quoufcp  h 

fiantrorquorfunrnumeri  propofiti,utfunrhicl,m,n,  k 

p:fequiturergol,m,n,p,iqualescrtea,b,c,d,eo  quod  I 

in  eadem  proportione  funt  urtiip  minimi, & quia  I & p m 

funt  contra  fe  primi  per  a S feptimi, erunt  quotp  afifoil  n 

lis  aquales, contra  feptimi:quod  cft  propofi  tum.  p 


Euclid.ex  2amb.  Theo rem*  s.  Vrcpcfaio  j,  Conuerfaprim a. 


Si fuerint  quotcunqt  numeri  continue  proportionales,  minimie an*  s 
dem  rationem  habentium  eis,eorum  extremi  primi adinuicem  erunt. 

T H E O N ex  Z amb.  Sint quoteunque  numeri  continue  proportionales  jninimi  eandem  rationi  b** 

tenuit  eis,  *,  Dico  quod  extremi  rori  • ' 

hoc  e/i  *,cr  d.primi  limiti  funt.  Sumatur  A 

tnimfper  i oftrui  uel  sf  fcptimiftrini  numeri  x ........ 

minimi  in  ipforu  AfSjrationc-.boc  cft  •/.  d .... 

Tres  autc  lt,crfempcr  deinceps  uno  plus,  «... 

dini  ipforum  •,A,x,^.Sufcipuntur,fintf  » * 

ef,igitur(per  > j feptimi )corum  extremi  a/,  t 

primi adinuice funt.  Quoniam  enim  * /,pri-  • 

m funt, uter q ■ autem  corii  fe  ipfum  multipli  a * 

cans  utrunqe  ipforum  r,h,ftcit  utrunque  au-  m 

t em  ipforu  v : multiplicas  ulrunq;  ipforum  » 

uj  fteit  igiturCpcr  19  feptimi)  ipfi »,  >,p ri'  l. 

mi  funt  cr  * /•  Et  quoniam  ipfi*A>,Jjninimifunt  eandem  rationem  habentium  eis,funt  autem  c r 
* f, minimi  in  eadem  ratione  exiftens  ipfis  *,A,y,*,ey  aqualis  multitudo  ipforum  */,>,',muliitudini  ip- 
forum *,u,’J,unufquifq;  igitur  ipforum  '.«.s.-t.uniciug,  ipforum  f,eft  aqualis, aqualis  igitur  eft 

•, ipfi  «.er  ^ ipfi  /,c r quoniam  ipfi  \f, primi  adinuicem  funt.aqualts  autem  eS » ipfi  *,cr  [,ipfs  /, igi- 
tur CT  ipf1  •,d,primifunt  adinuiccm:quod  demonftraffe  oportuit. 


Euclid.ex  Camp.  Vropofttio 4. 

—^□Similitudinem  affignatarum  pro.  < 

portionu  in  minimis  numeris , fe.  * ! 

eundum  iplas  proportiones  conti  j — 
nuarim  ^portionalibus  inuenire.  r 

Campanvs.  Aifignai*  proportiones  in  minimis  termi  f... 

nis  inueniantur.utdocct  J4  feptimi, (intep  prima  intera&b.fe  b 

eunda  inter  c8(  d.terria.inter  e Sff.ficquotp  de  pluribus  fi  fue- 
rintplures.uolo  has  proportiones  in  quatuor  minimis  nume-  k . 
riscontinuare.Sumoergsgminimumquem  numerantbSfe,  , 

& quoties  b numerat  ipfum  g,  toties  a numerer  h,  d quoque  

toties  numeret  k,  quoties  cg.Itac;  fienumeratk.lirurfnume  m 

ret  l.eruntq!  h,  g,  K,  l.quosquxrimusicoftatenim  perisfepti-  

tm.qudd  fit  h ad  g.ficut  aad  b,&  gadk,ficut  c adg,  atkadl.fi  P 

eut  1 
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cut  t ad  f.Minlmi  quocp.nam  fi  alp  fint  minimi  ut  m n p q, oportebit  per  xt  feprimi.bisaftum- 
ptatn  ut  uterque duorum b&’ enumerer p, quare & g numerabit  eundem  pcrcorrclanum;;  fe- 
pumi.quod  cit  inconueniens.Sunt  igitur  h,g,k,l,  minimi. 

At  uero  fi  e non  numerat  k,firm  minimus  a...  b.. 

numeratus  ab  eis  (cilicet  e & K.qucm  quoties  c....  d... 

numerat  k,  toties  Ii  numeret  n,&  g toties  p,  e f...» 

eruntip  per  18  fcptimi ,n  p m,in  proportione  it  g 

g k, quare  n ad  p,ut  a ad  b,&  p ad  m,ut  c ad  d,  h 

fed  quoties  e numerat  m, toties  f numeret  q,  k 

&enr  per  eandem  m ad  q.ficutc  ad  f.Wanie-  n n ............ 

i)um  igitur  quod  afiignarp  proportiones, con  p 

rinuatarfuntinquatuor  numeris  qui  funt  np  m 

m q.Qpi  fi  non  fuerinr  minimi, fint  (fi polTi-  q 

bile  eft)altj  qui  fint  r,  fi  r.x.quia  irnep  per  ai  fe-  r „ ~ 

ptimi.bisaiTumptautcrrp  duoru  numerorub  

c numerat  s,fcquitur  per  correlariu  j;  fepti-  r 

ini, ut  g numeret  eunde, quare etia  k numera  x . 


fi.... 


/...* 
f .... 


binatquia  per  xtfeptifm,utenumcrareundcm,nonerirmminimusqucmnumcrantk&c.  HaC 
ratione  quartam  illis  & quotlibet alias  fine  omni  otfendiculo  continuare  poteris. 

Euclid.cx  Zumb.  Troblcma  x.  Vropofino  4. 

Rationibus  datis  quibufcuncp  in  minimis  numcris,numerosinue- 
nire  continue  proportionales  minimos  in  datis  rationibus. 

THEONnt  Zamb.  Sint  datt  rationet  in  minima  numeris,ippus  • ad  8,cr  ipfius)  ad 
< ad,  oportet  ia  numeros  invenire  continue  proportionales  minimos,  in  ipfius  « «... 

ad  ‘\cr ad  fer  > ad  Ratione.  Sumatur  enim  r,minimus  nummts,quemetian 
turA  ),ty  quoties  quiic  ftpfum  ’,metiturjotics  *,ij>fmn  i metiatur,quoties  au 
te  > ipfum  • metitur, toties  ■■'ppfum  recitatur. At)  tpfum  -autmettturautno 
metitur.  Metiatur  primii.  Et  quoties  > ipsis « metitur  itoties  f, ipftm  >■  metiatur, 
etquonid  ■•, ipfum  •>,  eque  metitur  c r C, ipfum  t ,cft  igitur(per  ijfeptimitfcut 
• ad  A,ftc  eft  A, ad ».  Id  propterea  er  ficut r ad-tjic » a d «,ct  infuperfie  ut  • a df, 

ftc  k ad  a, Igitur  tpft  * A . /,continuc  funt  proportionales, cr  in  lpfius  *ad  fer  * 

tpfm  ),ad  ->,c r infuper  ipfius  > ad  f, ratione.  Dico  quod  cr  minimi.  Si  aute  ipfi  m 

• t « >,non  funt  continue  proportionales  minimi  in  ipfius  • ad  ',cr ' ad  S,et  'ad  » * 

frationibusterut  aliqui  numeri  minores  ipfis  « > « vn  ipfius*  ad  i, e t>ad  J,e3r 
' ad iraiionibusipnt autim'  fueXt quonuef  ftcutaad e,ftcrad /,ipftautcn 

A,minimijninimi  aute  (per  >i  fcptimi  )metiuntur  eandem  habentes  eque, maior  

maiore  cr  minor  minore, hoc  eft  antecedes  anteccdetc,etfequesfeqttente,  igitur  • 

A, ipfum  / metitur.  Id  propterea  er  r, ipfum  f metitur.  Igitur  r A.  ipfum  !,  metiuntur,  er  minimus  igitur 
que  ipfi 8 ; ,metiuntur(per ; 7 feptimi)ipfum  / mcticturtminimus  aute  quem  ipfi  A > metiuntur, eft ».  Igi- 
tur - ipfum  / metietur  maior  minorem,  * . . . . A 

quod  ejl  impofttbile.  N on  er  iit  igitur  ali ■ > . . d... 

qui  numen  minores  (peris  fcptimi  fipfis  ’....  /■ . 

a A * a, continue  proportionales  in  ipfius  A,,, 

*jtd  i.cr  r ad  ‘,:er  * ad  !,ratitne.  Non  » 

metiatur  iam  1, ipfum  ”, et  fumatur  (p>S  9 

fcptimi)minimus  numerus  quem  metian-  / 

tur  ipfi '*,cr  fit  u,o- quoties  quidem  9,  

ipfum 'u , metitur , toties  uterq;  ipforum  /> 

9>  utrunq; ipforum ' /,mctiatur.Quo - » 

t ies  autem ' ,ipfum  >>,metitur,totict  er/,  » 

ipfum  metiatur.  Et  quoniam » ipfum  •,  t 

crfyp fum  f,*quc  metitur : esi  igitur  fi-  e 

cut A adu,ftcrfl' adl.Stcutautc  *ai‘,  r • 

ficeft*adA,&ficutigitur(p  uquinti) 

9 ad  A,(icf  ad  r.  Id  propterea  etiam  ficut  > ad  A, pe  eft  e ad/'.  Kurftts  quoniam  quoties  >,ipfum  n metitur , 
toties  cr  ,ipsu  >:eft  igitur  ficut ' ad  !,pe  eft  u ai  e Igitur  ipfi  r /,*  t,eotinue  propcrtionalcsfunt  in  ipftiH 
•adA.oad  /t,cr ' ad  f, rationibus.  Dis  0 quod  cr  minimi.Si  autem  ippe/u  ‘,no  funt  tottnuc  propor- 

iioMfl 


194  ARITHM.  ELEMENT.  EVCMDIS 

tionalet  minimi  in  ipforum  « A ^d‘!rattonibus,erunt  ilitjut  numeri  ipfis  / r*  ',minoref,cmtinue p w- 
portionalei  in  ipforttm  * fp  / • /.rjtiombuf.Smi  * f»>.Et  qaorni  eft  ficut » ad/, fic  eft  *,ad  /,ipfi  nutem 
« l.mi.nimi.rmmrm  autem  C per  1 1 feptimi)  metiuntur  eundem  renonem  habentes  eis  equaliter  antecedet 
antecedentem  ey  fequens  fequentem,igitwr  Aftpfum/  metitur.  I d propterea  etiam  'ftpfum  /, metitur.  Igi- 
tur  ipft  A,>,ipfum  / metiuntur, g- minimus  igitur  (peris  feptimi  )quem  ipfi  f >, metiuntur, ip/iun  metie- 
tur/.minimus  autem  <jucmipft*>  metiuntur.eS  *. Igitur  > ipfum /metitur,eftq;  ficut  ',ad/.ficeft*,ad 
r,cr  * igitur  ipfum  • metitur  partitur  tutem  c r ',’pfum  •.  Igitur  ipfi  i «pp/iun  ?, metiuntur, g-  minimus 
quem  ipfi  • *, metiatur, (per  eandem) metietur  ipfum  ».  Minitatu  autem  epiem  ipfi  • *,metiuntur:eft  a.  )gi. 
tur  *,ipfum  ■■  metitur  maior  minor  e, quod  eji  impofitbile.  Igitur  non  erunt  aliqui  numeri  minores  ipfit 
/ V< continui  proportionales  in  ipfius  *adA,ty>ad  *,<y  > ad 'sationibus.  Igitur  ipfii'*  'jontinuc 
proportionales  minimi  fuit  in  ipforum  aA/Si  frattonibusiquod  oportuit  ficifje. 


Buelid.exCamp. 


Pnpofitios. 


gm  feiittr-ir-  gpS**|^Mnuimduoru  numeroru  compolitoru  proportio  unius 

ad  alterum, eft  ex  lateru Tuorum  produtfta  proportionibus. 

CampanvP.  Quod  proponit  14  Texti  de  a 

fuperheiebus  xquidiftanrium  laterum,  propo- 
mthxcdc  nuiticns  compofitis.  Sint  duo  nume- 
ri compolitiab, latera a,IInrc8tg, latera  b.flnte  St f.di.o itaque 
quod  proporno  a ad  b, condat  ex  ea  quareft  c ad  e Si  d ad  f.Sit 


enim  ut  ex  d in  c,  fiat  g.  Quia  ergo  ex  d in  c fita.Sf  exfin  e fitb, 
perconuerfioncradiftinmonis  iaterum:ent per  iSfcptimi.a  ad 
g.ficut  c ad  e,8t  per  >9  eiufdem  g ad  b.itcut  d ad  f qua  re  per  dif- 


b. .. 

c. . 

d. .. 
c... 
f... 
g- 


finitione,  proporno  a ad  b,  copo  lita  eft  ex  ea  quf  eft  c ad  e, St  ea  quar  eft  d ad  f.quod  eft  propofitu. 

Campani  announo.  Neccft  nccelfarium utconnnucmus  proportiones  laterum ( uiddicet 

camquxeftcadeStcamquxcftdadOinminimis  numeris  a 

repernl, fecundi!  dofinnam  prxcedenris.utdocent  quidam,  g 

hoc  enim  cft  propolim  prxtcr  neceftarium.  Arguunt  enim  b 

polito  quod  illi  minimi  (int  h k l,ita  quod  (it  h ad  k (icut  c ad  c . . 

cStkadl.licutdad  f, proportionem  h ad  lelfe  compotitam 
cx  propo litorum  laterum  proporrionibus.Sumproip  gfieri 


d 

f.... 

h 

k 

I 


ex  d cn  e, arguunt  a ad  g, ut  h adK,quiautcade,SCgadbut 
K ad  I, quia  ut  d ad  f.ideotp  fecundum  iquam  proportiona- 
It.-ato.8e  a adbtuthad  l.concluduntigituraadb, coponi  cx 
quibus  h St  I, ucru  quidem, fed  non  necclTarium  alTumpto. 

Buelid.ex  Zamb.  Theorema/.  Tropofitiof. 

Plani  numeri,adinuicem  rationem  habent  compotitam  ex  lateribus. 

T H E O N ex  Z amb.  Sint  plani  numeri * f,  ipfius  quide  * .latera  fint  > *, ipfius  tutem  f.fint  '/.Dico 

quod  ■>  ad  A, rationem  habet  ex  lateribus  compofitam.  Rationi  * 

Ius  enim  datis  quot  habent  f ad  ‘,grJ,ad  [Jufcipiantur  (per  » 

4 oHaui)numcri  continue  proportionales  minimi  in  ipforum  A 

>VT  <d  Arationibus  fintf  't., ut  fit  ficut  >ad<,ficeft  -,ad  ■>  r . . • 

ficutq;  r, ad! Jiet, ad  “Ipfi  igitur'  A n habent  laterum  ra'  * 

Mones.  Sed  ipfius  -ad  n ratio  compofita  ejl ex  ea  qua  habet  > . . . . 

• adt,crrxeaquahabetAsdafipfi  igitur  > ad  «, ratione  ha-  / 

bet  ex  lateribus  compofita.  Dico  igitur  quod  cfi  ficut*  ad  f,  » 

fic  « ad  Afipfe  enim  * ipfum  > multiplicans : efficiat  ipfum  ».  d 

Quoniam  S ipfum  r, multiplicans  ipfum  fecit  *,mulliplicant  

autem  ipfum  ‘efficit  “,efl  igiturfper  1 7 feptimi)ficut  >ad‘, 

fic  cft  *,ad  “.Sicut  autem  > ad \fic  » ad',ry  ficut  igitur(per  1 1 quinti)., ad  fjic*ad ».  Rurfus  quoniam 

• ipfum  d, multiplicans  ipfum  fecit  \fed  er  ipfum /jnultiplicans  ipfum  fecit  A. eft  igitur(per  17  feptimi) 
ficut  d ad  !Jic  eft  “,ad  A.  Sed  ficut  * ad/Jiceft  A, ad  ',ey  ficut  igltur(pcr  1 1 quinti)  A,  ad  *,fie  “,adA,pa- 
luit  autem  quod  ficut  *,ad(Jic  eft  *adA.  Aeque  igitur  eft  (per  1 a- feptimi) ficut  • ad  *Jieefl*,adA,ipfe 
autem  * ad  *,rationcm  habet  compofitam  ex  lateribus : c r * igitur  ad  Ajationcm  habet  compofitam  cx 

lateribut 


./ 
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laterA.  qi fkiflt  optrtutt.  Euelid.ex  Camp.  tropofltio  6. 

I numerorum  quotlibet  continue  proportionalium  pri- 
mus fecundum  non  numera, nullus#eorum numerabit 
ultimum. 

Campanvf.  Sinr  a,  b,c,d,e, continue  proportionales, dico  quod  Ii  a non 
numeret  b, nullus  eorum  numerabit  c.  Mani  dium  aure  cft  quod  Ii  ipium  nu- 
nicrer.omncs  numerabunt  e,&  fimpluitcr  quilibet  procedens  quemlibet  fequeuiem.Siautc  non 

numerat  ipfum, paret  quod  d non  a 

numerabit  e, nec  fimpUcitcr  ali-  b 

quis  eorum  proxime  lequcntem 
e.quia  funrpofm  cotinuc  propor 
nonales.  Sed  quod  nullus  alius  uc 
enumeiet  ipfum  ,fic  condar.  Su- 
mamur fecundum  doctrinam  x 
huius, rotidem  minimi  continue 




d 

€ ........ 

f. ... 

g. ... 

h. 


proponionales  in  proportione eadc.quot  funtipfec  di  omnes  fequentes,qui  funt  f,  g.h.eruntqj 
per  j huius  dC  f di  h, contra  fe  primi,&  quia  per  equam  proportionem  c ad  c ut  t ad  h.ciim  f non 
numeret  h,nec  c numerabit  e, eodem  modo  nec  aliquis  a!ioru,quarc  liquenquod  propoli  tum  cft. 

Euclid.tx  Zmb.  Theorema  4.  P ropofuio6. 

Si  fuerint  quotcunqs  numeri  continue  proportionales,primus  au- 
tem fecundum  non  metiatur,&  alius  nullus  nullum  metietur. 

THEONre  Zamb.  Sint  numeri  eotinue  proportionales  ‘,A,r,','l  pfe  tute  •,  ipfum  A.non.metia- 
tur. Dico quod er  alius nullus, nullum  metietur.  Quod quidem  ipfi *,Aj,y,‘, continue adinuicefeft non 
metiuntur  manifeflum  efltquia  neq;  «jpfum  A metitur, dico  im  quodneq;  alius  ullus.utum  alium  muir- 
tur.  Dico  quot  neo;  «,1  pfum  > metietur, quod  enim  funt  ipfia.  A,  >,totlumantur(pcr  3}  feptimi)mtmmi 
numeri  eandem  rationem  habentium  ipfil  *,A,rjintq;  quoniam  ipflf,  a, '.ineadtm  ratione  funt 

ipfis,*,A,>,erefl  aqualis  multitudo  ipforum  Multitudini  ipforum  1,  ’,  A, ex  ttquali  igilur(per  14 

feptimi.efl  fient  *,ad  >Jic  cftfad  A.Et  quoniam  tjljieuf.ad  ‘Jic  efl  !,ad  ',non  metllur  autem  ipfum 
f, igitur  nef  f ipfum  •,  metitur.  Igitur  faon  efl  unitae.  Si  enim  f.ejjfct  unitae, omnem  numirum  metiretur. 
Et  f,A,(per e o&mi)primi funt admiucem. Igitur nmf  ipfum  o,metitur,cr  efl /ieut  !,ai  0 jic-  , ad  j, 
neque  igitur  *,ipfum  > metitur. Similiter  quo%  oSendemus , quod  neque  alim  uOuiullum  metuturi  jko4 
oportuit  dcmcnjbaffi. 

Euelid.exCmp.  Propoflsioj. 

■ I numerorum  continue  proportionaliii  primus  ultimunl 
ntmieret.iderri  ipfe&  fecundum  uumerabit. 

Campanvs.  Sint  qui  prius, conti-  a.* 

nuc proportionales, dico  li  a numerare:  b..» 

1 ipfc  numerabit  b.alioqui  ex  prxmtfTa  c.. *.».«• 

non  numeraret  c, quod  eft  contrarifi  di.  impolfibile.Non  d 

folum  aure  numerabirb:fed&  omnes, & quifep  eorum;  c ? 

quemlibet  ipfum  fequentem. 

Euelid.ex  Zamb.  Theorema  f,  Propofitio  7. 

Si  fuerint  quotcunqtnumeric5tinueproportionales,primusautetn 
extremum  metiatur,8C fecundum  quoqt  metietur.  . 

T H E O N ot  Z amb.  Sint  quotcunq-  numeri  proportionales «,  A,  t,  «*,  at  a, ipfum  'metiatur. Dic 0 
quod  er  a, ipfum  A metietur.  Si  autem  non  metitur  a, ipfum  <jt eq;  «. . . 

nliut  u&tt (per  7 odaui)olium  ullu  metietur, quod  (per  hypothefin)  A 

efl  impoflibile.fupponitur  enim  *,ipfum  'metiri, metitur  autem  ■>,  - 

ipfum  '.metitur  igitur  cr  ‘jpfum  Atquod  oportuit  dcmonflraffc.  ' 

Euclid.  exCamp.  tropo fitio  S. 

Iintaduos  numeros  numeri  quotlibet  in  continua  propor- 
nonalitate  cecidaint,totidem  inter  omnes  duos  in  cade  pro- 
portione relatos  cadere  necdfeeft. 


e.. 

d.. 

b. . 

c. . 
m. 


K.. 
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C»rtn  v».  SintaSc  b.inrer  quos  cadunt  c & d in  continua  proporrionehabentef  fei* 

proportione  c ad  (,dico  quod  totidem  adiit  inter  c & l Si  in  eadem  proportionc.quot  inter  a !C 
b.  Sitit  enim  g, It, k,l, tonde  minimiquotfunta  Si  b qui  inter  cos  cadunt, fumptl  quemadmodum 
docet  a huius,  continue  proportionales  in  eadem  proportione,  a . . 

erumcj  per  i g8il,conti»fe  pnmi.Sc  per  xquam  proportionali- 
tatem  en  t g ad  1,  ficut  a , ad  b ,ideoqt,&:  ficut  e ad  f,Si  qu  ia  ipfi  fun  t 
in  tua  proportione  minimi  per  21  feprimi.feqiutur  per  11  eiufdc 
ut  g numera  t.Si  1, (aequaliter,  toties  igitur  numeret  h,m,&  k,n, 
polinsipm  Si  n inter  e8C  (.conflat  pa  i8(cpnml,c,m,n,felfceon 
ttmie  proportionales  quemadmodum  fum  h,k,l,&  ideo  quem- 
admodum a,c,d,b,  quare  patet  quod  dtdlum  eft. 

Campani  annotatio.  Ex  hac  conftat  nullam  fupaparri- 

cularem poKcpaxqualiadiuidi.flemm  hoc clTct, oporteret in- 
tcrduosnumcrosYoIaunitarc  diftatesnumcru cadere  medium, 
quodcKc  non  potedudeoip  tonus  in  mufica  quem  fcfiquiotfaua 
cotincr  proportio, in  duo  uaa  fcmitonia  diuidi  non  potcli,(cd  necefland  diuidimr  in  minui  fc- 
mitonium  & maius. 

Euclid.ex  Zamb.  T hcoremas.  Propofitio  t. 

Si  inter  duos  numeros  continue  proportionales  ceciderint  numeri, 
quotin  eos  ceciderint  numeri,  tot  & inter  eandem  rationem  habentes 
eis  continue  proportionales  cadent. 

THEONtr  Zat.lnlrr  binot  enim  numeros  ‘^.eotinue  proportionales  calat  numeri  Tiat^ 

ficut  a, ai  1,/ic  ,ad  /.  Dico  quod  quot  inter  ipfot «,  l,t  otinue  proportionales  numeri  cadunt, tot  quocfc 
inter  ipfot  s /,  continue  proportionaleseadent.  Qtjot  enim  fetat  multitudine  ipfi  *,*,>,<*,  tot  fumatur 
{per  f J fepttmOminimi  numeri  eandem  rationem  habentium  eifii  «,!,•  «fjintij  *,»,4,x.  Igitur  extremi 
ipfcrumjioc  cfi  ..x.prtmt  funt  adinuicem(per  t oflauL)  Et  quoniam  ipfi  «,>,©■  *>>,<# h «,  »,  iit 

eadem  funt  ratione,©-  aquilis  ei)  multitudo  ipforum  «,  *C r *,  a,  multitudini  ipforum  cr  • »,ex  e- 

quali  Iguurtper  >afept:mi)efl  ficut  a, ad  i Jiet  fi  «.ad  >■.  Sicut  autem  *,  ad  (Jit  <M  /»W  t| itttr  «,<d  'Jit 
eit  <,adi.lpli  autem  *, 'primi  «... 
funt,  primi  autem,  v minimi, 
nummi  uero  numeri, eandira- 
ttonem  habentes  eu  aque  me* 
tiunturmaiormaiorem  ej  mi- 
nor minorem  (ftrn  feptimi) 
hoc  eft  antecedent  antecedente 
crfequcns  fequentem.  Aeque 
igitur  vp/um  - metitur,  cr  % 
ip/iim/.  Quoties  aute  «,ip/um 
emetitur, toties  CT uterq;  ipfo- 
rum  > , ■ , utcunque  ipforum 


f... 

a. 


AV  .metiatur.  )p/i  igitur «,  >,  ipfot  >,  n, «,  /,  aqu e metiuntur.  Igitur  (perii  feptimi ) ipfi  «,  >, «,  »? 

ipfis  vW.m  eadem  funt  ratwneSedipfi,  • , t,-,\ipfis  «,>,  «t,4,in  eadem  funt  ratione.cripfi  *,>/, 
bdguurjpfis  1, «, r,/,iii  eadem  /iint  ratione.  Ipfi  autem  *,>,d,t,continuefunlproportionales,cr  ipfi  ■, 
rVuVgttur  continue  proportionales  funt.  Quod  igitur  inter  ipfot «,  (.continue  proportionales  numeri 
ceciderunt, tot  cr  inter  './.continue  proportionales  cadunt  tquod  oportuit  dcmonftrajfe. 


Euclid.exCamp.  Propofitio  9. 

I inter  duos  numeros  contra  fe  primos  numeri  quotlibet 
continua  proporrionalitate  ceciderint.interutrucp  rorum 
& unitatem  totidem  conrinua  proporrionalitate  cadere 
necciTe  eft. 

C » m p « n »».  Sint  a Si  b contra  fe  primi,  inter  duos  cadant  in  conrinua 
proporrionalirarcc  & d.  Dico  quod  totidem  crumcontinue  proportionales  inter  a & unitatem, 
itemep  rortdem  inrrrb  & unirarem.  Sinrcnim  in  illa  proportione  minimi  c & f.fumpri, ut  docet 
14  fcptutu,cx  quibus  fumantur  tres  continue  proportionales  6C  minimi  in  eorum  proportione 

proni 
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prout  docet  1 huius, qui  finr  g,h,  k,  deinde  quatuor.qui  (Tn  t l,m,n,p,&:  hoc  toties  fiar,ufqucquo 

(Tc  fumpri  fiant  totidem  ouot  t utu  numeri  propofifi.ut  funt  hic  a 

l,m,n,p . Confiat  iracp(cum  fint  a,c,d,b,in  tua  proportione  mi  1 

nimt  per  primam  huius, fintcp  I.m.n.p, totidem  minimi  in  ea<~  g . . . . 

dcm.no  iit  autem  poiTibilccIle  aliquid  minus  minimo  jquod  a.».. 

numen  l,ni,n,p, aquales  erunt  numeris  a, c,d,b,quifcpfuore~  m e.. 

lanuo , cft  igitur  I,  xqualis  a,&!  p,  b.  Manifcftum  autem  cft  ex  h 

fecunda  huius  quod  ex  f in  fe  fit  k,& ex  eodem  in  k,p, per  diffi  n f... 

nirionem  igitur  eius  quod  cft  multiplicari  crir  f,in  k,k  quoqne  d 

in  p, quoties  unitas  cft  in  f,ira<p  unitas,  f,K,p,funtcdtinuc  pro  k 

portionales,  Ii  militer  autem  &'  unitas  e,  g,  I.  Sumptis  ergo  a 6£  p 


b loco  I dC  p tibi  xqualiu  erui  inter  a'.  & unitate  g,  & c,&  inter  b 

b&  unitatem  k&f, continue  proportionales  toridc,quot  funt  inter  a & b quod  cft  propofirum. 

Euclid.ex  Zamb.  Tbtorertu  7.  Vropofitio  p. 

Si  bini  numeri  pnrm  adinuicernfuerint,&  inter  cos  cotinue  propor- 
tionales ceciderint  numeri,  quot  inter  eos  cotinue  proportionales  ceci. 
derint  numcri.totquoqi  inter  utruncp  eorum  &C  unitate  continue  pro- 
portionales cadent. 

T H E O N ex  Zamb.  Sint  bini  numeri  primi  adinuicem  «,  t,  cr  inter  cos  continue  proportionales 
cadant  >/,c r ponetur  > unius.  Dico  quod  quot  inter  m,  e,  continue  proportionales  ceciderint  numeri, 
totquoq;  inter utrwufc  ipforum  *,#,cr  ', unitatem  continue  proportionales  numeri  cadent.  Sumantur 
(per  s s feptimijbtni  numeri  minimi  in  ipforum,-, ratione  cxijlentes, ) intq ; /,*,t res  autemi/intcp  f, 
«,%C rfemper  ordinatim  uno  plus, quo  ad  equalis fiat  multitudo  ipforS, multitudini  ipforum  «,>/,/, /si- 
mantur/mtcL  u,rj,>.  Mantfe/lum  iam  eft  quod/feipfum  multiplicatu, fecit  tpfum  t>,  ipfum  autem  ■>  mul 
tiplicans,  ipfum  efficit  u,cr  rjeipfum  multiplicans,ipfum  \efficit:ipfum  autem  » muletpheans,ipfim 
•fecit.  Et  quoniam  ip/iu,  r,  /,  >,(per  hypothefin  fminimi funt  eandem  rationem  habentium  ipfts  •Jjimt 
autemCpcr  i oftaut)crip[i  *,\,*/,mimmi  eandem  rationem  habentium  ipfts  ‘,/cr  equulis  eft  multitu- 
do ipforum.-, >-,',',multttudini  ipforum  a,y,/,f:unufquifq;  igitur  ipforum  r,  r,  f,',untcutqi  ipforum  *, 

y,S,fi,eft*qiuUs.  Aequalis  igitur  cUvipft*,  * 

CT ipfi  AEf  quoniam  /feipfum  multipli-  u 

eans.ipfum  efficit  igitur (pcri6 feptimi)  9 

/ipfum  ■ metitur  per  cos  que  in  ',f mt  uni-  r /. . . 

tates -.metitur  autc  cr  ^unitis  ipfum  f, per  eia  r 

que  in  ipfo  funt  unitatct,pariter  igitur  (per  * 

,5  feptimi)  > unitat, ipfum/ numeri  metitur,  f 

V /ipfum  •>.  Eft  igitur  ftcut  <, unitat  ad',nu-  / 

merum.ftceft  / ai ‘.Rurfus  quoniam /ipfum  » 

>multiplicans,ipfum  effecit  f, igitur  t ipfum  i. 

njmetitur  per  cai  que  in/funt unitates. Me-  d • 

titur  autem  » ,unitat  ipfum /numerum, pn  eas  que  in  ipfo  funt  unitates, eque  igitur(pcr  eandem  y, unitas 
ipfum /metitur  numerum, cr  f ipfum  u.  Eft  igitur  ficut', unius  ad  /numerum, fic  eft  o,ad  m.  Oftcnfun 
autem  eft  quod  cr  ftcut  >,unitas  ad /numerum,  fic  eft  /ai  >,ty  ftcut  igitur  (per  1 1 quinti)  >,unitas  ad! 
numcrum-.fic  eft/,ad^,cr  ad  «.  At  u,ipft  «,eft  equalis,eftigitur  ficui  > unitas  ad /numerum, fic  dl/,ad 
0,<y},ad-.ld propter ea(per  7 cr  1 1 quinti)a ' ftcut  r, unitas  ad  •, numerum: fic » ad  >,er  * ad  /Quot 
igitur  inter  ipfos  *,(, continue  proportionales  ceciderint  numcri.tot  cr  inter  utrunque  ipforum  -,  f,  cr 
ipfum  i,h nitatem  continue  proportionales  numeri  cadunt:  quod  erat  dcmonftrandum. 

Eucltd.  ex  Camp.  Propofttio  to. 

linter  utrunqj  eorum  & unitatem  quotlibet  numeri  conti, 
nuaproportionalitatc  ceciderint,  ambobus  numeris  toti, 
dem  continua  proportionalitatc  interefTe  necefTcefl. 

C a m p a n v s. Sint  duo  numeri  a & b,  fintfp  c & d,c  d inter  a 8C  uni  tatc.c  quo 
que  flf  f mrer  b & unitatem, continue  proportionales. Dico  totidem  effe  inter  a & b continue  pro 
portionales.  Harc  cft  conucrfa  prioris.excepro  quod  ad  fubicftum  prxmiffx,  appofirum  cratji  8C 
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b efTe  contra  fc  primos,  quod  non  apponitur  hic  ad  partionem, qui  pro- 
pter uniuerfalior  cft  partio  huius,  fubieilo  iUius.  Quia  igitur  quoties  uni- 
tasin  d, toties  ertdin  eSi toticscin  a, conflat  quod  exd  in  fe  firc,SC  ex  eo- 
dem d in  c a.Similiter quoqj  ex  f in  fc&in  c, fient  e&  b. Ducatur  ttacp  d in 
f,  Si  produitus  fit  g,itcmt|t  idem  d ducatur  in  g 8i  e, di  fini  produffi  hdik. 
Conflat  igitur  ex  isfepnmi,quodcadg,utdad  f.fiicxipquod  gade.ut 
d ad  f, quare  c,  g,c,  fiint  continue  proportionales  in  proportione  dad  f. 
Irem  per  .siterum  funt  a ad  h ficut  c ad  g,8i  h ad  k ficut  g ad  e, di  per  19  K 
ad  b ficutd  ad  f, igitur  funt  a,li,K,b,connnue  proportionales. Quai  e coa- 
rtat propofitum. 

E uclidrx  Ztmb.  Theorema  I.  Propofitio  1 0.  Conucrfu  prfctdentit. 

Siintcrbinosnumeros8<C  unitate  continuepropor 
donales  numeri  ceciderint , quot  inter  utrucp  ipforum 
unitatem  cdtinue  proportionales  ceciderint  nume- 
rator & inter  eos  continui  proportionales  cadent. 

THEON  e»  Z umberto.  Inter  binos  tnim  mtmrrof»,  /".tr  unitu* 
ttm  <, continue  proportionules  c. tdcuit  numeri  d ',&/, ‘.  Dico  quod  quot 
inter  utrunque  ipforum  «,  <*,cr  ipfum  > unitutem, continue  proportiorulet 
eeciJcrint  numeri:  tot  quoque  inter  •.fi.continueproportionfiet  cudent. 

Igitur  d,ipfum  f.multiplicins.ipfvm  efficiet  I,  ut  er  que  nutem  ipforum dt 
f.tpfum  0 mullipltcuns.effiaut  ip/ot  «,».  Et  quonum  r/i  ficut'.  unit  ut  id 
* numerum,  fic  ejl  d,ud  ".eque  igitur  >,unitM  ipfum  djnetitur  n umeru,et 
d ipfum  >.  Ipft  nutem  > unttus,ipfum  d.numcrum  metitur, per  ettquuin 
ipfo  funt  d uniutes,cr  d,  igitur  numerus  > metitur, per  eu  que  in  d.funt 
militet,  igitur  djiipfum  m*ltiplicuns,ipfum  1,  fecit. Rur fus  quonum  ejl 
ficut  y.umtis  id  d numerum  fic  r/i  • td  ‘,equc  igitur  c, unitu  ipfum  d, 
numerum  metitur, et  '.ipfum  «.At  > unius, ipfum  /.numerum  metitur  per 
emqurintpfo  d fiunt  unitutes.cr  '.igitur  ipfum  ‘.metitur  per  eat  qut  in 
ipfo  d fimt  uniutes.  Igitur  d, ipfum  > multiplicum  jpfum  « fecit. Id propte 
m etiam  'fieipfum  multiplicum , ipfum  ‘.fecit, ipfum  tutem  •, multipli - 
ans, ipfum  d,  fecit.  Et  quonium  d fieipfum  multiplicum  ipfum fecit  ipfum 
tutem  /.multiplicum  ipfum  fecit  /.ejl  igiturfper  decimum  feptimi)ficutdf 
id  [fic  eft  1 ud  0. 1 d propter  eu  etium  ficut  d,ud /fic  o,id‘,Et  ficut  igitur 
(per  undecimi  quinti)' id  djicdud  ‘.Rufius  quonium  d utrunque.ipfo - 
rum  '.f, multiplicum, utriique  ipforum  •,‘fiecit:cfl  igituripar  17  fcpttmi) 
ficut  i ud  dfic  *utd  «.  Sed  ficut  ',td  oficejl  d.ud/.cr  ficut  igitur(per  un- 
decimum quinti)  d ud/fite  ‘.ud  «.  Rurfus  quonum  uterque  ipforum  •*,/, 
ipfum  >,  multiplicum,  utrunq;  ipforum  4,  \ftcit:  ejl  igiturfper  decimum 
feptimum  feptimi)ficut  d.ud/fic  « id \Sed  ficut  d id /fic  «,ud  «,cr  ficut 
igitur  (per  undecimum  quinti)‘,id  *fic  • id  *.lnfuper  quonium  /.utrunf 
ipforum  ‘.multiplicus.utrunq;  ipforum  ‘fi,fecit:eS  igtturfper  decimum 
feptimum  fe  primi ) ficut  0 id -fic  ‘,ud  t.Sicut  dutem1  ud  ‘fic  d ud/:cr 
ficut  igitur(per  1 1 quinti)dtd/,fic » ud  A putuit  uute  quod  ficut  d ud /fic 
*,ud‘,<y‘ud‘,cr  *ud A, igitur  tpfi *, «,  : continue  funt  proportio - 

tudes.  Quot  igitur  inter  utrunque ipforum  *,  fi,  err,  unitutem , conti- 
nue proportionules  cudunt  numeri:  tot  c r inter  •,  fi, continue  e udunt.quod 
demonjkufje  oportuit. 
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Haec  undecima  ex  Campano.duabusex  Zamberto  fequen- 
tibus  refpondet. 


luclid. 


Liber  octa vvs. 

BuclU.rx  Camp.  Propofitien. 

1 fuerint  ambo  quadrati.erit  proportio  unius  adalteru  tan 
quam  fui  lateris  ad  latus  illius  proportio  duplicata. Si  ue. 
^jVj^cs  J ro  ambo  fuerint  cubuerit  proportio  alterius  ad  alterum 
tanquam  fui  lateris  ad  latus  alterius  proportio  triplicata. 

Cam^anvs.  Sint  duo  quadrati  a &b,&  duo  t ubi  c 8L  d, latera  tam  quadratorum  quam  cu 
borum  lmt  e, quidem  a & c,f  ucro.b  SC  d.  Dico  quod  proportio  a ad  b erit  licut  e ad  f duplkara.c 
uero  ad  d (icut  cade  triplicata.  Manifeftu  enim  eft  quod  ex  c in  fe  fit  a,&  ex  ipfo  eia  atctlic  quo<y 
cxfmfcfitb.&cxipfoin  b,d, ducitur  igitur  e in  f,  c ....... . 

tC  proueniat  g in  g & b,&  proueniant  h 6C  k,  a . . . . 

eritip  per  iSfcptimi  a ad  g. licut  cad  f,&  per  19  g e..  h 

ad  b.ficut  c ad  t, igitur  ex  ditf  mmonc.a  ad  b.ficut  c g 

ad  fduplicata:quod  efi  primum,  Setundu  eodem  f...  k 

modo  conliar. Sunt  enim  per  isirerum  c ad  h ficut  b 

a ad  g,{Khadk,ficutgadb,A£per  19  K ad  d, ficut  d * 

cad  Aquare  c.h,  K,d, lunt  ena  continue  proportionales  in  proportione  e ad  f,per  diffinitionem 
igitur  ent  c ad  d,ficut  e ad  f.triplicata:quod  cft  fecundum. 

E uclid.  cx  Z amb.  Theorema  9.  P ropofitio » ». 

Duorum  numerorum  quadratorum,unus  medius  proportionalis 
numerus.Bt  quadratus  ad  quartum  duplam  habet  rationem,quam  la. 
tus  ad  latus. 

T H E O N cx  Zamb.  Sint  qi tadrati  numeri  «/,cr  ipfius  quidem  a, latus  fit >, ipfius utri  t,fit  Utut 
a.  Dico  quod  ipforum  *, (,  unut  medius  proportionalis  ejt  numerus, cr  *, ad  ^duplam  hebet  rationem 
qulm : ,ad Ipfe  enim  >,ipfum  ‘‘.multiplicansfipfumcfficut  ‘.Et  quoniam  .\quadratui  e/l,Uiu<  auicm 
aut  efi  f, igitur  >, feipfum  multiplicans  ipfum  effecit  *,id propterea  cr  ->,fcipjum  multiplicam  ipjum  a 
fecit.  Quoniam  igitur  >,utrunq;  tpforum  >,u,multipltcans  utrunq ; ipforum  *,  ',cfficit:e{l  igituriper  17 

feptimi  jficut  > ad  a,/?c  efi  *,ad  1 R urfus  quoniam  rfipfum  ‘‘.multiplicans  • 

ipfum  efficit at  ajiipfum multiplicans  ipfum  cfficu  t.duo  iam  numeri  . 

r ,4, unum  cr  eundem  multiplicantes  <*,ip[os  ,t,efficerunt.  Efi  igitur(per  > 

\Sfeptimi)/icut>  ad  /,ficefl<  ad  (.Sed  ficut  r ad  ^Jtcefta  ad')(T  ficut  *...i 

igitur  (per  1 ■ quinti)*  ad  ‘Jic  efi' ad  A.lpfori  igitur  *,(, unus  me. itui  pro.  f, 

portionalis  efi  numerus Dico  iam  quod  cr  . ad  (.duplam  rationem  habet  ^udm  > ad  a.  Quoniam  enim 
tres  numeri  proportionales  funt*,  ■,6,igitur(per  10  diffinitionem  quinti)*  ad  /,duplamrationem  habet 
quam  * ad '.Sicut  autem*  ai  • Jic  > ad  •>’,  Igitur  • ai  f, duplam  rationem  habet, quam  > latus  ad  a latus: 
quod  oportuit  demonfiraffi. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  1 o.  Propofitio  1 1. 

Duorum  cuborum  numeroru,  bini  medrj  proportionales  funtnu 
mcri.Eicubusad  cubum  triplamratione  habet.quam  latus  ad  latus. 

T H EO  N cx  Zamb.  Sint  bini  cubi  numeri  »,  (,  & ipfius  quidem -.latus  eflo  y, ipfius  autem  f, latus 
eflo  a. Dico  quod  tpforum  *,(,bini  medij  proportionales  funt  numeri, cr  * ad  f, triplam  rjuomm  halet, 
quam  > ad  /.  Igitur  >,fcip[um  multiplicam, ipfum  efficiat  nipfum  autem  ‘‘,multlplicins,ipfum  ifficiat/, 
at  a fcipfum  muliiplicam,ipfum  », faciat.  \'tcrqi  autem  ipforum  tS.ipfumf  multiplicans,  utrunf  ipfoa 

rum  (,*,faciat.Et  quomd  * cubui  ejt.ipflui  autem  « 

latus  efi  ■„ igitur  'feipfum  multiplicans  ipfum  effi  a 

cifjpfum  autem  >, multiplicans  ipfum*  conficit.  « .. 

id  propterea  cr  a feipfum  mulciphcam,ipfum  * f .. 

effiat npfum  autem  *,  multiplicans,  ipfum  effecit  7 . . . 
a.  Es  quoniam  > utruna  tpforii  >,e,multiphcans,  *>.... 

utruno;  ipforum ',  !,fictt:eS  igitur(pcr  > 7 fipti*  

mtjficut  > ad  ‘,,fic  efi  <^ld  f.  Id  propterea  etiam  f. 

(per  eandem)  ficut  yad^.fic  /ai..  Rurfus  quo*  

num  f utrunq;  ipforum  •! .multiplicam, utrun 5 ipforum  *,o,ficit:e/l  igitur  ficut  > ad  I,pc  * ad  tjiiul 
autem  <,ad.r,fic  y ad  Et  ficut  igitur  (per  1 1 quinti)^, ad  S,fic  efi  a,ad  >.  Rurfus  quonia  t iterq;  ipforum 
feipfum  /multiplicans, utrunq  ipforum  > ,*,fitit:cfl  igitur  (per  1 1 feptimi) ficut  > ad  ■‘Jic  ejt  >4d*, 

t i 
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Rurfai  quoniam  / «frumj-  ipforum  f,*,u*ltipLc<mtjitTim<$  ipj forum  «,  •,ficit:efi  igitur(ptr  i 7 /rptf- 
mOficut.  ad  -,/ic  /,/iciif  autem  i ad -Jic  eji  y ad  /.cr  fieut  igitur(per  u cymmi)  radJ.fic  a,ai 

A.  Prfiuf  iu/rra  ^uoif  cr fieut  > ai ‘,,ficc8*dd  *,cr  A, ad  «,  cr  Ipforu igitur  */,Wm  meiij  pro - 

porlion  j/ri  funtjsoe  r/i  ■>  ».  Diro  iam  cr  • ad  ■ triplam  rationem  habet, quam  > ii  i.  Quoniam 

enim  quatuor  numen  proportionales  funt  *,>,  l,t  ■ igitur(per  i o diffinitionem  quinti)*  di  A, triplam  hd 
bet  ratione  quam  « «f  tjicul  autem  eji  *,ai  ojic  eft  > ad  *.  Igitur  a ai  A triplam  rationem  habet  quam 
> ai  A;  quod  oportuit  demonftraffe. 

Ducltd-  ex  Cdmp.  Trcpofitio  i». 

I numerorum  continuar  proportionalitatis  quifcp  in  fcip. 
fumducatur,quiinde  producetur  fubcotinua  _pportio- 
nalitatc  ciTe.  Quod  Ii  ite  in  ipfosprodu(ftos  principia  fua 
ducantur.indequocpproduifios  continua:  proportiona- 
litatis cfie.ncccflc  eft,  Idem 9 in  omnibus  hoc  modo  productis  ex- 
tremitatibus. 

Campanvs.  Sint  a, b,c,coWnuc  proportionales, quorum  quifcp  in  fcducatur.&proueniut 
exa  qutdc.d  cxb.ucrd  e,exc,f.  Dicoqudd  d,e,  a....  b c 

f. lunr  conrtnuc  propoinonalcs,  quod  Interna  d 
ducatur  in  d SC  proucmat  g,b  quoqt  in  e.&  pro-  | 
ucmat  hA  cin  I, pioucm.it  K.dico etiam  quod 

g, h,k,crunr  continue  proportionales.  Sit  enim  c 1 
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exa  in  b.l tSi  <x  c in  cuudcm.m.erunrcp  per  ig SC 
19  (epnmi.d.l.e.m.f, continue  proportionales  in 
proportione  a.b.c.itacy  per  aequam  proportiona 
litate  argue  d ad  c, fieut  cad  tquod  eft  primum. 

Reliquii  ficrDucatura  in  l&  prouenianr  n 8C 
p,c  quoqt  ducatui  in  e & m A'  prouenianr  q & r, 
eruti  tq;  per ealdem  g,n,  p,li,q,r,k, continue  quo 
que  propornonales  in  piopoirione  prunorum, 
per  arquam  igitur  propomonalitarem  conclude 
g ad  h.ficut  h ad  k:quod  eft  reliquii.  Eadem  erir 
ratio,  quoticfcucp  primi  in  produftos  ducantur. 

E uclid.ex  Z amb.  T bearem  1 u Vropoptio  ij. 

Si  fuerint  quotcuncp  numeri  cotinue  proportionales,  & multiplicas 
unufquifq?  fcipfum  fecerit  aliquos,qui  fiutex  ipfis  ^portionales  erunt. 
Et  fi  qui  in  principio  genitos  multiplicantes,  feccrintaliquos,  & ipft 
qiioqi  proportionales  erunt,&femper  circa  extremoshoceuemr. 

THEONn  Zamb.  Sint  quot  libet  numeri  continue  at..  A.... 
proportiotukt a,A,>, fieut • adA,flc  Aad>,cr ipfi qui-  at .... 
dem  ‘,A,y,fe  ipfos  multiplic  itet, efficiant  ipfos  ‘,,',f,ipfos 
autem  ■',<,’rim'.t!pticitcs,ipfos  efficiant «,  *,*■  Dico  quod 
C 7 ipfi  J,’,',cr  ‘pfi  •/,*, continue  funt  proportionales, 
lpfenanq;  ■>,  ipfum  > muitipltcans,ipfum  efficiat  >, utcrq ; 
autem  ipforum  ipfum  multiplicam » efficiat  utrunque 

ipforum  u,r,crrurjutipfeA,ipfumy,multiplieatii,ipfum 
efficiat  ',uterq-  autem  ipforum  >,  r,  ipfum  f multiplicant, 
utruncp  ipforum  •, »,  faciat.  Similiter  iam  ex  pree cedentis 
theorematis  itfcurfu  o/lcniemut  quod  ipfi  d, «, CT 
r,!, continue  funt  prcportionalei  tn  tpfius  » ai  i, ratione, 

CT  ipfi  ',’J,cr  « funi  prcportionalei  in  ipfim  f,ai 

yjrationc.EI  cflficut  *,ad  f,fic cll  A ad  >,cr  ipfi ',igi 

tur, ipfis  <,[,!,in  eadem  funt  ratione  V infuper  ipfi 
^,'pfit  V equalis  eft  quidem  ipforum  ‘,,\,-,multitudo,multitudini  ipforum  ',f,f,ei  aute  que  ip* 
forum  eS  fa  que  ipforum  eft  Er  equali  igllur(pcr  1 4 feptmi)efi  fieut  quidem  ‘‘,ai  \fie 
tft  'A if-Sicut  auttm  • ai  ojic  eji  >ad  « tquod  oportebat  imonfirarc. 
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UBER  OCTAVVS.  *«» 

Euclid.cxCamp.  Propofitio  jf. 

I quis  quadratus  numerus  aliu  quadratu  numeret,  tatus 
quoqj  fuu.latus  illius  numerare  probatur . Si  ucro  latus 
fuulatusilliusnumcrct,  quadratus  numerat  quadratu. 

•,  Campahvs.  Sint  duo  numeri  a St  b quadrati.lateraq!  torueflf  d.dico 
^ . . i'  quod  (i  a numerat  b, e quocp  numcrabitd.econuerfo.  Confiat  enim  quod  ex 

tin  fe  fit  a, exdquoqjinfe.b  fiat  igitur, eexcind  erunrqjperi3&  ipfitprimi.aeb,  a .... 

continue  proportionales  in  proportionecadd.Si  igitur  a numerat  b.ideipfe  per  7 e 

Iiuius.numerabite, quare  St  e d.quodeft  primum. Conuerla  fic  patet.fi  e numerat  b 

d, a numerabit  e. propter  id  quod  proportio  a ad  e ficut  c ad  d,8t  fi  numerat  e,  ipfe  c . . 

numerabitb.propterhocquodfunt  continue  proportionales.  d... 

EuclitLexZamb.  Tferorrmen.  Propofitio  14. 

Siquadratus  numerus  quadratu  numerii  menfus  fuerit,  & latus  Ia-' 
tus  metictur.Et  fi  latus  mctiatur,&  quadratus  quadratu  metietur. 

T H E O N ex  Zamb.  Sint  qt udreli  numeri « (, Uter*  ucro  ipforum  fint  y e>,at » iprum  i metiatur.  Di 
co  quod  er  p ipfum  * metictur.lgtur  y, ipfum  t multipicans, efficiet  ipfum  >.  Igmtr(per  .7  cr  ■ S fepti' 
mi,cr  1 1 quinti, ac  1 j odauifipfi « • *,  continar  proportionales  funi  1 n pfitts  > ad 'ratione . Et  quoniam 

ipft  *'f,  cotinuc  funt  proport:eales,cr  metitur  ■>  ipfum  fi  jnetilur  igitur  {per  7 

ofluuCcr  A ipfum  .E jlqs  ficut  - ad  .ficyad  S.mctitur  igitur  c ry  ipfum '.Sed  • . 

ii  metitur  cr  > ipfum  *.  Dico  quod  c r 'ipfum  fi  metitur,  eifdc  nanq.  difpofttit  ( 

fimiliter  ofiedem  ut  quod  ipft  a « fic otinue  funt  proportionales  in  ipftusyad*,ra  y... 
ttoeta-quonia' efi  ficut > ad ',fic e/i -ad 1 metitur aute , ipfum -\metttur igitur  * .... 
fj ,,  ipfum  >,c jfunt  ipj i * ' t, cotinuc  proportionales, metitur  igitur  cr  - ipfum  '.Si quadr atus  igitur,  et 
que  fequuntur  reliqua:  quod  oportebat  demonft.  Euclid.ex  Camp.  Propofitio^. 

lcubusalium  cubum  numeret, latus  quocp  fuum  latus  alte- 
rius numerabit. Si  ucro  latus  fuum,  latus  alterius  numeret* 
cubus  numerabit  cubum. 

Campa  kvs.  Sintduo  numeri  a & bcubi.IateraqjeoriicStd.dico  quod  fianumeratb.cquocp 
numerabit  d.Stecouerfo  ducatur  enim  b in  feflt  fiatc.dquoqt  in  fe,8i  fiat  f.coftat  igitur  quod  ex 
cin  e fit  a,&  ex  d in  gb.fiat  itacp  f,ex  c in  d:erunt<p  per  17  & 19  leptimi,e  fg, continue  propomona 
lesin  proportione  cadd.fed  Sth,&  K.proueniantcxcin  ISI  gipereafdem  igitur  eruntahkb.co 
tinue  quoq?  proportionales  in  eadem  proportione, itatp  fi  a numerat  b ide  per  7 huius  numerabit 
h.quareSc  c.deft  enim  c ad  d, ficut  a ad  h, confiat  igitur  prima  pars.Conuerfa  patet, ficut  conuerla 
pnoris.Nam  fi  e numerat  d,a  quoqt  numerabit  h.quem  fi  numcraunecelTe  eft  ut  numeret  b. 

Euclid.ex Zamb.  Theorema  ij.  Propofitio  >j. 

Si  cubus  numerus  cubum  numeru  mefus  fuerit , & latus  latus  metie- 
tur.Et  fi  latus  latus  menfum  fucrit,&'  cubus  cubum  metietur. 

T H E O N ex  Zamb.  Cubus  enim  numerus  a,c ubu  ( metiatur,et  ipftus  quidem  ajatusfit yjpfiut  a » 

temf.pt  Dico  quod  y ipfum  ' metitur,  igitur  « 

yjeipfum  multiplicas  ipfum  efficiat . et  infuper  > 

y, ipfum  / multiplicans  ipfum  efficiat  f.  td'fci  • • 

pptm  multiplicans  ipfum  efficiat  e.VterqjOutem  f - 

ipforii  y ' ipfum  f multiplicans  utriiq;  ipforii 
faciat.  M anifcftu  iameftiper  170-1J  jiptimi  et 
1 1 oSauifquod ipft ' /*  ct  A tu ficotinue  funt  pro  . .... 

portionales, in  ippusyad  datione.  Etquomdip  / 

fi  <Pi  fieottnUe  funt  proportionales, cr  metitur  * 

* ipfum  metitur  igiturlper  7 oHaui  )cr  a, ipfum  3,ty  efi  ficut  a ad  >,fic  efi  y ad  f.  Metitur  igitur  c T > 
ipfum  a.  Sed  u metiatur  > ipfum  d.  Dico  quod  cr  *,ipfum  fi  metitur.  Eifdc  ndq;  dt  fpofitisifimiliter  q/ie- 
demus  quod  tpfi  ' s « (cotinuc  proportionales  funt  in  ipfius  y ad  ^ratione tquontam  enim  y ipfum  r,  me - 
tu ur,e]lq;  ficut  y ad  J,fic  a ad  o,c r * igituripfum  3 metitur.  Quare  cr  * ipfum  (metitur.  Si  cubus  igitur 
, - numerus  errdiquatquod oportuit demonfiraffe.  Euclid.ex  Camp.  Propofitio  ij. 

1 numerus  quadratus  quenda  aliu  quadratu  non  numeret.nec 
latus  fuum, latus  illius  numerabit.Siucro  latus  fuu , latus  illius 

» 4 


y.. 
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non  numeret,  quadratus  is  quadratum  illum  numerare  ex  ncccffitate 
conuinatur. 

U1,,f  *J^!‘.V*-  H” *»  ProP°"'! negatione* conuerti.qua-affirmarionibus quas „ Imius  eoo 
ucrn  propofuitopponuncur.  Vtfi  fint  duo  numeri  quadiaria  & b, quorum  lacerae  & d fi  a non 
numerat  b ,c  quo,  non  numaabitd,«onuerfo  etiam  fi  cnon  numerat 
a,nec  ab. Sit  enim  primo  ut  a non  numeietb.fnra,  enumerat  d,  per  le  a b 

tundam  partem  tj  huius  flt  a numerabit  b.quodetUontrarium  pofitio- 

nt.http  patet  primum.  Seeundum  quo,  fic.-fitutcnon  numeret  d,  iram  t d 

fi  a numeret b.perpnmam  parte  „necelfe  eftutcnumaetd.neceiTeeft  

igitur  urc  n umerer  ipium, cum  numcranpfuir:quod  eftimpolTibile. 

* p * N : "''"•"'“•Q.uemadmodii  autem  necefle  ert  eouerti  negationes  oppofiras  affirma 

fiombus  quas  itdetnonlhaiutconuern.fic  quo,  neeelTeeft  eas  negationes  que  opponuntur  illis 

a it  manon  ibus  quas  primifla  conuern  demoiiftrauit.conuertaniur.Vnde  ficubu^on  numerat  * 
cubu.nec  larus  ous  numerabit  latus  illiusieeonuerfo  quo,  fi  latus  unius  tTlSS 
eriusnec  ipfe  cubus  numerabit  alterum  cubum.-demonihatur  aute  hoc  per  pnrmiffam  a deftru 

Hac  liquentes  ex  i^amberto  dux  propofiriones  procedenti  ex 

Campanocumannotationeeiuidemrefpondcnt. 

Pueltd.exXemb.  Theoremu  14.  Propo/ifio  1 6.  Canuerfe  74. 

bi  quadratus  numerus  quadratum  numerum  menfus  non  fuerit,  ne 
que  latus  latus  mcrictur.Et  fi  latus  latusmcnfum  non  fuerit.nem  quadra 
tus  quadratum  metietur. 

.•  jiOTf  numeri  * t, rorum  autem  Uterj  fmty  A.  At ‘ipfum  A non  me* 

^kur.DicoquodneqiUpfumA^etietur.SuutemyipfumAmetitur.meti  « 

riir(pcr  'Aocteuijcr ‘ipfum  a:  non  metuur  aulemiperhypolbcCn  tHuTum  ( 

(figitur, tpfumAmettetur.  Non  metiatur  autem  rurfu,  , ipfum  /.  Di  , 

co  qnod  ntq; . ipfum  ^metietur.  Si  aut em  . ipfum  A metuur , cr , (per  ,4.  d" 

EucUexZmt.  Theorema  Propofirio  ,7.  Conuerfa,,. 

bi  cubus  numerus  cubum  numerum  non  metiatur , nem  latus  latus  *7 
(l  at.us  I,atus  non  metiatur.neqi  aibus  cubum  metietur. 

V " ^rJ’-C“hu(mm!numrr‘“ * <■“*’«« mmnum t non metiatur, cr ipTim enodem  *U 

tM  tfto  rfpfim  «ero  • 'fit  A.  Dtto  quod  cr  y ipfum  A non  metietur.  Si  enim  y ipfum  A metitur, ,pfum 
Amettetur,per  ij  o(laut)non  metitur  autem  m , ipfum  A(per  bypothefm)neq;  igitur  y ipfumAmetietur 
Sed  um  non  mertatur  > ipfum  A.  Dico  quod  cr*  ipfum  A non  me  . . H 

Itetur, fi  emm.  ipfum  A metietur, cr  , ipfum  A metietur  (per  tf  p\ 

oflaut)ncu metuur  autemy ipfum A(per bypotbefin )neq:* igitur  > -"  " 

iplumAmctteturtquodoportuitdimonflrafje,  / 

Euclid.ex  Camp.  VropofmotS. 

|!  duo numeri  fuperfic/ales  fuerint fimiles, necefiecfi ter-  *«* 
r tiumnumeru  fccundu  proportionalitate  continuam  eis 
| intercITc.Entqi  proportio  unius  numeri  ad  alterum  fibi 
j (1  m liem,  uelu  t u n ius  la  teris  fui  a d latus  alterius  ipfum  re 
ri  fpicieasproportioduplicata. 

Cr  «PA  NVS.  Sint  duo  numeri  a & b.fuperficiales  tt  (Tmiles.dico  a 

quod  inter  iploseadet  unus  numerus  in  conttnud  proportione  late-  

n emm  a fintedf  d,b  uerd  latera,finte&  f.cruntipex  conuerfione  dif 
finitionis  numerorum  fimilium.c  ad  e.fitutd  ad  f.efiftar  autem  ouod 
ex c in d fiat  a,&  ex  e in  f b.fiat  ira,  g ex  e in  d , eriiip  per  19  fepmni  a 

adg,fuutcade,& per  iSaufdcm  g ad  b ficut  d ad  f,quarea  ad  g,  ficut 

gadb. 


g... 

b. .. 

c . . 

d. .. 
c... 
«... 


liber  octavvs. 

et  ad  b eft  ita*  g.conrinua  proportionalitate  medius  inter  a 81  b.quod  eft  propolitum.  Corrcla- 
numautc  catax  ii  fit  a ad  b per  diffinitionem  ficui  a ad  g duplicata, qui  eade  eft  illi  qui  cft  e ad  e, 
EjicW.  nrOottp.  Propofmo  ,7. 

ii  fecundum  continuam  proportionalitatem  tertius  nu- 
1 merus  duobus  numeris  interfit.illi  duo  numeri  fuperfi- 
jjcialcs  funt  & fimiles. 


1 Campanvs.  Hic  eft  conuerfa  primifi*.  Vt  fi  imera  & b fit  c fub  con 
1 tinua  proportionalitate  confhtunu.a  & b erunt  fuperfidalcs  & fimiles, funt 
enim  d SC  e minimi  in  proportione  qua  connnuantur  a c b , qui  per  »i  lepti- 

...  ( S.'  tler  e ltliirm  r 9 


a . 

c 

b 

d .. 

e .  .. 

f. ..< 
g' 
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mfinumerabunta  & c iqualiter.fitip  ut  fecundum  f.K  per  eandem  c 
& b iqualiter.fitcp  ut  fecundum  g, erunt  igitur  per  diffinitionem  a cc 
b fuperficiales,  SC  erunt  etiam  per  diffinitione  d SC  f, latera  numeri  a, 

« quota  SC  g latera  numeri  b.Quod  autem  ipfi  fint  fimiles.fic  habeto, 
cum  enim  ex  d in  g.fit  c,8f  ex  e in  f,fit  idem  c.erit  per  fecundam  partJ 
»ofeptimi,d  ad  c.ficutfadg,  per  diffinitionem  igttura&bfunt  fimi 
les.quodeftpropofita.  Hocautcultimfi  quodefta&b  efie  fimiles 
poteft  etil  haberi  per. s>  8C  .sfepnmi.Siper  has  hypoihefes  quod  ac  b.funt  continue  propornd- 
nalesin  proporrionedad  eminimorum  numerannum  afitcfecundum  f.SU  SC  b fecundum  g. 
. Euc/id.rxCamp.  Propofmo i|. 

I fuerint  duo  numeri  folidi fimiles,neccffe  eft  cis  duos 
numeros  fecundum  continuam  proportionalitatem  in 
tere(Te,eritqp  proportio  unius  folidi  ad  alterum  fibi  fimi 
lem.uelut  cuiuslibet  fui  lateris  ad  latus  alterius  refpicies 
_ — J fc proportionalitcr.proportio  triplicata. 

Camparvi.  Sint  duo  numeri  a&  b.folidi  fimiles.dko  quod  inter  ipfos  cadent  duo  nume- 
ri in  continua  proportione. Sint  enim  latera  numeri  aed  edatera  uero  b.fintf  gh.erunttj  ex  con- 
uerfione  diffininonts  numerorum  fimilium.c  ad  f.SC  d ad  g.ficut  c ad  h.Sit  igitur  ex  c m d,  h 8c  ex 

f in  g l.eruntlp  ex  diffinitione,  Kfltl,fuperficiaIes6Cfimiles, quare  per  .6  huius.unus  nudierujca- 

ditinter  eos  medius  fecundum  proportionemcad  a 

f.qui  f.t  m.Manifcftum  autem  eft  quod  ex  e in  k, fit  n 

a SC  ex  h in  1 b,fi  igitur  ex  ein  m,8t  1 fiant  n&  p.erut 
per.8feptimi,aadn  ficutlcadm8tnadp,  ficutm 
ad  l.quarea  n p.funt  cotinue  proportionales  in  pro 
portione  c ad  f.fit  quia  per  \}  eiufdem  p ad  b ficut  t 
adh.SC  ideo  ficut  c adf.fequitur  ut  quatuor  numeri 
a n p b, fint  continue  proportionales  fecudum  pro- 
pornonem  c ad  f,funt  itaqt  inter  a Si  b duo  numeri 
n SC  p, medii 10  contin  ua  proportionalitate  fuorum 
laterum  interpofiti,quod  eft  propofirum.  Corre- 
larium  ante  paret, cu  proportio  a ad  b fit  per  diffini 

tionem  ficut  a ad  n triplicata  qu*  eft  eadem  illi  qup  - 

==[  eft  c ad  f.  Puchdex  Cflitp.  Propopnotf. 

licis  fecundum  continuam  proportionalitate  duonurtK 
i i intcriacct, quilibet  duo  numeri.,  folidi  funt  atep  fimiles. 

CampasvS.  Hiceftconuetfapncmifii,  ut  fi  inter  a 4C  b fint  duo  nu- 
meri c&d  medn  in  continua  pro  a 

portione,erunt  a 8i  b folidi  & fi-  e . *- 


P' 

b . 


f... 


m 

1. 


miles.Sumanrur  enim  tres  minimi  in  eadem  propor- 

tionecontinueproporrionalesiquifuntefg,  eruntip  u - - 

per  .7  e,&  g.fuperficiales  et  fimilesifint  ergo  h & k.la  e....  h ..  k..  n.. 

terae.atl  Sim, latera  gieriitp  per  corrclariuin  16  huius  f 

ead  f, ficut  h ad  baut  ficut  Kad  m.Manifcftum  autem  g. ........  m...  I...  p... 

eft  ex  tertia  quod  e Si  g, funt  contra  fe  primi, ideoq;  per  it  feptimi.in  fua  propornone  minum , oc 
quia  perxquam  proportionalitatem  funtaadd&cadb,  ficuread  g,  fequiturper  j.  feptimi , ut 
ipfi  numerent  a & d rqualiter.quod  fit  fecundum  n,8C  item  c St  bxqualiter,  quod  fit  lecundum 
p Quia  igitur  ex  h in  K fit  e,&  exeinnfita.fequiturperdiffinirionem  utafitfoHduseiustpla-. 
tera  h K n.fimiliter  quia  ex  l,in  m fi  t g,&  ex  gin  p b.fequitur  etiam  ut  b , fit  fohdus  SC.  eius  latera  14 
m p Ipfos  autem  eflc  fimiles  fic  conflabit.  Cum  ex  g in  n fiat  d,fl£  ex  eodem  in  p bient  per  .8  lepti- 
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mi.n  ad  p.faut  d ad  b,&  quia  fic  erant  h ad  1,SC  K ad  m,per  diffinitionem  manifeftum  eft  a b,  cf 
fc  fimilesquod  eftpropofitum. 

Quatuorpratccdcntes  ex  Campano  Euclidis  propofidones, 
fciliccc  i6,i7,i8,i9,quatuor  fcqucndbus  exZamberto  propoli 
tionibus  puta,  18, 19, 20,21, hoc  ordine  refpondet,primaprimc, 
fecunda  terdac.terda  fecundat, quartaquartae. 

E udid.  ex  V.amb.  Theorema  1 6.  Propofitio  i 8. 

Duorum  limilmm  planorum numerorum.unus  medius  proportio  '* 
naliseft  numerus. Et  planusadplanum  duplam  habet  rationem,  quam 
(imilis  rabonis  latus  ad  limitis  rationis  latus. 

THEON  nZj mb.  Sint  bini  plani  fimiles  numeri  “f-,ey  ipfrn  Utera  fint  y S, ipfiut  aute  f fint, 

</.  EI  quoniam  fimiles  plani  funt, qui  proportionalia  habent  latera(  per  n diffinitionem  fiptimi )efl  igitur 
ficta  > ai  a fic  cjl  • ii  i.  Dico  igitur  quod  ipforum  * r,unut  mtdiui  proportionalis  cfl  numerut,  ty  < ii  /t 
iuplim  ntionem  habet, quam  > id  i,uel  a id/fioc  cfl  quam  fimtUs  rationis  Utut, ad  fimihs  rationis  Utut. 

Et  quoniam  cflficut  y ui  a, fic  cfl  > adf.uicifiim  igitur  efUpeni  fiptimi  ficta  > ii  > fic  cjl  a id  {.Et  quo. 
nitm*  plittut  efl, ipfiut  tutem  liter  i funi  y figitur  d, ipfum  t multiplicans,ipfum  “fecit.  Ii  propter  a 
dum  .ipfum  {multipluans,ipfum  efficit  /s.  A»  ■'.ipfum . mutttpltcans.ipfum  effient  et  quoniam  -,ip 
fum  quidem  > multiplicati, ipfum  efficit  «,  ipfum  nam  • multiplicati  ipfum  fiat  e.ell  ivuurloer  17  frp 

timi)ficuty  ad -file  efl.  ad -.Sed  ficuty  ad  < fic  tftAad/,  . 

C ficut  igiturlpcr  1 1 quintiy  ad  {.fic  • ad  - Rurfiuquo  • 

itum ipfum  quidem  s multiplicatu  ipfum  effecit-.ipfum  $ . 

autem  {.multiplicat!  ipfum  ffmt.eftigituripcr  1 7 frpti  > . . 

mi  ficut 'ad  {fic  cfl  • ai  fojlcnfum  autem  efl  quod  er  fi  * 

cut  j ad  f fic  efl  “id  «,  er  ficui  igitur  (per  1 1 quinti )•  ai>  f... 

fic  efl  • ai  t.  Igitur  ipfi  • - t, continue  funt  proportioni'  / 

Ics.  \pforum  igitur  “Aunut  medi  ut  proportionalis  efl  numerut.  D ico  iim  quod  er  “ii  f, duplam  rationi 
habet, quam  fimiht  r itionis  latui  ad  fimilis  raionit  Utut.boc  efl  quim  y ad  ',uel  quim  *ad{.  Quoniam 
enim  ipfi  * * t cotinuc  proportionales  funt, igitur(per  io  diffinitionem  quinti > ad d.duptam  habet  ratio 
nem  quam  ai  *,er  efl  ficut.  ai  -ficejly  ai  >,cr  a ad /,cr  “igitur  ai  f, duplam  ratione  habet  quim  y ai 
>ucl-Ud{:quoderatdemonflrandum.  Euclid.exZamb.  Theorema  17.  Prcpofiiio  ij>. 

Duorum (imilium  folidorum  numerorum.bini medi) proportiona  »9 
Ies  funt  numeri.  Et  folidus  ad  folidum  fimile  triplam  ratione  habet,qua 
(imilis  rabonis  latus  ad  (imilis  rationis  latus. 

T H E O N ex  "Zamb.  Sint  bini  fimiles  f olidi  numeri  x/>cr 

ipfiut  quidem  “.latera  fint  r numeri  ipfiut  autem  t fint/e  >,  t 

crquomal  per  11  diffinitionem  fiptimi  fimiles  folidi  latera  ha  

bent  proportionalia, cjl  igitur  ficuty  ad  /fic  efl  {ad  -fient  au  f 

te  -t  ad  ific  - ai  0,  Dico  quod  ipforum  “ t.bini  medij  proportio  j ., 

nalcs  funt  numeri,et  quod  * ad triplam  rationem  habet,  quam  A . . 

h\fitptr>ad  *. Igitur  y ipfum  A multiplicas 
ipfum  efficiat  »:at  f ipfum  * multiplicas  ipfum  efficiat  \ Er  quo  f . . 

nia  ipfi  > A,ipfu /*  in  eadem  funt  ratione, ex  tpfisq • y A gignitur  • . . . 

«,« ipfi  i autc{“gignitur*,igitur  « xfimiles  piam  funt  numt'  » ... 

ei.  Ipforum  igitur  « \unut  medtiu  proportionalis  efl  numerut  ..... 

(per,  8 otlaui)fit  m.  Igitur  /•  ex  ipfis/ {gignitur, quemadmo  dS  u I 

ex  procedenti  patuit  theoremate.  Efl  igitur  ficut-adufic  efl  m x 

adr.Et  quoniam  d ipfum  quidem  y multiplicant,  ficit  ipfum  «, 

ipfum  autem  {multiplicans,  ficit  ipfum  /‘,cjltgitur(per  17  fiptimi ) ficut  y ad  { fc  efl « ad  u , fed  ficui . 
ad  ii, fc  m ad  x .ipfi  igitur,  n x,  continui  fiunt  proportionalei  ,in  ipfiut  > ad  ^.ratione  Et  quoniam  efl  fi. 
cut  > ad  A,fic  efl{ad-,uicifiim  igitur(per  1 j feptimi)efl  ficuty  ad  i fic  efl  * ad>.  Rurfus  q uoniam  efl  fi' 
cut  A ad ',ficc  ad  9,uicifiim  igitur (p » j fept imi )eft  ficut  / ad  *tfic  efl  t ad*.  Ipfi  igitur  k > m cotinue  funt 
proportionales  in  ipfiut  > adf,  cr  A ad"  ratione ,cr  infuper  ipfiws  * ad  f.  Vterque  iam  ipforum » »,ipfum 
* * MwpucansAitrunfy  ipforum  r i faciat,  ^quoniam  * [olidus  ejlJUtcra  autem  eius  ipfiy  A figitur  • eu 

qui  ex 


liber,  octjivvs.  »»i 

qui  fle  y S,multipBcans,ipfum  effecit  "jt  qui  gignitur  exyS.tft  *.]gitur*  ipfum  « multiplic  ansjpfum  t f 

fecit  ".U  propterta  etiam  f ipfum  qui  gignitur  ex{"hoc  • 

ejl » multiplicansjpfum  effecit  fi. Et  quoniam  * , ipfum  » '....• 

multiplic ans  ipfum  • effecit, feJ  et  ipfum  u multiplicant,  / 

ipfum’cffecit,e)Ugftur\pcTtyfcptimi')ficut"aii‘,lic  fi ••••*••  ' 

tji  • ai  r.  Sicut  autem  "ad  A,fie  cftyaif.crS  ai’,&in  > 

fuper 1 ai  ojicutigitur  yaif.arSai  «,©"  ' aio,  fice  fi  * . . 

• ai’.  Kurfus  quoniam  uterq^  ipforii  > J ipfum  multipli - • . . 

caitt  u,utrun$  ipforii  ei  fcctt,cft  igitur(per  i sfepnmi)  f . . 

ficut* ai  o.fie  ejl  ’ ai  (.Sei  ficut  < ai ojic eft  y ai . cr  * • • • * 

ai ',cr  ficut  igitur(per  1 1 quinti )y  adfjt  * ai  »,er  < ad  1 

o.fit  ejl*  ai  ’,<ye  ai  /.  Kurfus  quonia  tjpfum  e multi  • .... 

plicat coficit ipfum f,fcd crtpfum » multiplicans  Jpfum  e ...... 

effecit  [eft  igiturfper  17  fcptimt)ficutu  ai  >,ftc/ai  C u 

Sei  ficut  e ai  s/ic  rftyai/.crSai-.cr'  ai  o,et  ficut  igftw  > ai?,cr  * ai  ’,er  > ai  / Jie  no  folu  l ai  fi 
fei  cr  *ai  r,o-  e ai /.igitur  ip/i  *e  ft, continue  funt  proportionales  in  praitdis  Uterum  rationibus. 
Dico  infuper  quoi  c r*ai  f , triplam  rationem  habet, quam  fmilis  rationis  latui  aifimilis  rationis  latui, 
boe  cfl.quam  > numerus  ad  i uti  Sai>,sy  infuper  quam  ■ ai  Qgoniam  enim  quatuor  numeri  continue 
funt  proportionales,boc  ejl,"’  / C,igituripe  r t o diffinitionem  quinti)*  ait  triplam  ratione  habet, epum 

• qir.Sci  ficut  *ai  e fic  patuit  y ai/, Sai  *,crinfupcr  * ai  t.  Igitur*  ai  ?, triplam  rationem  habet, quam 

fimilis  rationis  latui  ai  fimilis  rationis  latui,hoc  ejl  quam  y nummis  ai? numerum,  cr  S ai  • , er  > ai* : 
quoi  erat  demonflranium.  Btclii.ex  Zamb.  Theorema  iB.  Propofitio  :o. 

* Si  binorum  numeroru  unus  medius  proportionalis  fuerit  numerus, 
Omilcs  plani  cruntipfinumeri. 

TH  EO  N ex  Zamb.  Duorum  enim  numerorum  * a, unus  meliui  proportionalis  efio  rjiumerut.  Di 
co  quoi  ipfi  * fjimiles  plani  funt  numeri.  Sumantur  (per  15  feptimi)enim  minimi  numeri  eandem  rationi 
habentium  ipfis  * ' A,iuo:fint<^  S *.  E/1  igitur  ficut  S ai  <jic  eft"  ai  y, fei  ficut " ai  y,fic  eft  a ai  t,c  fi • 
tut  igitur  (.per  1 1 quintiy  ai  *, fic  y ai  fi.  Aeque  igitur  S ipfum"  metitur, cr  * ipfum  y, quoties  autcmSip 

funt*  metitur,  tot  unitates  fint  in  ?,igitur?  ipfum  Smul  • .. 

r plicans  ipfum  effecit  ".Ipfum  autem  * mulli  plicans, ip  y 

fum  fecit  y , quare  *, planus  eft:  later  a autem  eius  funt /f  fi 

; (per x x diffinitionem feptimi)Rurfut quoniam  ipfi  St  *... 

minimi  funt  eandem  rationem  habilium  ipfis  > l,  eque  ‘ 

igitur(per  x 1 feptimiy  ipfum  >, metitur  cr  • ipfum  fi,  f 

Quoties  autem  , ipfum  '■  metitur, tot  unitates  fint  in  ip-  • 

fo  -.  igitur  > ipfum  i metitur  per  eas  qua  in  ’Jiuit  unitates,  igitur  Hoefiet.per  ssfeptimi,  fumido  ipfo 
V ipfum  > multiplicans  jpfum  cffccit  (figitur  planus  efiCper  ixitf  rum  aut  * y,aut  y f, mox  unam  itmen 
finitionem  feptimiftatcra  autem  eius  funt  < >.  igitur  ipfi  « fi,  plani  fionem,  per  quam  inueniSur  iuoin 
funt  iuo  numeri.  Dico  infuper  quoi  et  fimiles.  Qtjonia  enim  uter  tandem  ratione  minimi,hoc  eft  St. 
que  ipforum?’, ipfum  < multip!icans,utrunq;  ipforum  y fieffeeit, 

eftigitur(pcr  17  feptimi)  ficut  /ai  •, ficut  efty  ad  fi.Sicut  autem  y ai  t.ficSai  s cr  ficui  igitur  (per  xt 
quinti)  Sai>,fie!i  '.ipfi  igitur  * ( fimiles  plani  funt  numeri, eorit  enim  latera  proportionalia  funt-.quoi 
erat  icmonftranium.  Euclii.ex  Zamb.  Theorema  19.  Propofilioxx.  . 

1 Si  duorum  numerorum  duo  medi)  proportionalesfucrintnumcrijfi 

miles  folidi  funt  ipfi  numeri.  * 

T H E O N tx  Zab.  Duoru  enim  numeroru  * 

• fiuo  meJ:/  proportionales  fint  numeri  y J ileo  fi - 

a ipfi"  f fimiles  folidi  funt.  Sumitur  enim  (p  Jf  Hoc  fiet  per  ssfepfumenio  ipfori 

feptimiautx  oflauijminimi  numeri  eide  ratione  / aut  *yS,auty*<  (.maxima  dtmen 

babtntiuctfdc"y*f,trcs,f!ntqi  <?•. igitur  (per  « fionc,  per  quainuenictur  tres  in 

t tSaui)corum  extremi  t", primi  aimuicc  funt,  / ...  cade  ratione  minimi.  Aut  ipforii  ud*yucly 
cr  quonia  ipfori!  ■ ",unus  meiiusproportionalts  «...  S,uclS  (,fumeio  maxima  iime  fionc  per  qui 
ffl  nummis, fimiles  igitur  plani  funt(p  xooda.)  x . . ..  [umetur  iuo  in  eaicratioe  minimi, per  quoi 

Sint  pen  odaui  fumentur  tres, hoc  eft* /*. 


Nmw>h»»ihM*H»h»hh» 


M . 
/.... 


*u  ARITHHET.  ELEMENT.  BTCLIDIJ 

Sint «giMir ipfim quidem  'flater a / «, ipfiut tutem  ”Jint*/>.  Uaisipflm igitur efl ex  hoe,quodioR.r, 

conttnuapropcrtionaletfuntin  ipflm o.ad  x ratione.cr ipfim. ^dn.  Edonum ipfi '/..minimi 

^ * * J,a  i&ticKpeT ' 4 fiptimi^fieuti^ad  *Jic  efl  * «MA  «•». 

jPjr^^prititOfunt.primautcm.a-minm.minimueriCperxifeptimOmetiuntureandemrationi 

habentes  aquahterimaior  maiore.cr  minor  minore, boc  efl  antecedens  antecedente, et  feques  lequentem' 
fpteigdur  <,ipfum  * metitur,  er  * ipfum  Stquo  - 

ties  igitur ',ipfuma,metitur  tot  unitates  fint  iit  > ......7.7 

ip/o<'. Igitur , ,ip/im •.multiphcans.ipfum effe.  at ..*"*"*  

cil  *.At',eflcx’..  Igitur  r.eii  qui  ex  ■>  «egigni- 
tur  multiplicis  ipfum  effecit  Solidus  igitur  efl  . 

•Mera  autem  dus  funt’.//.  R. urfus  quoniam  i-  / . 

Pfi  </., minimi  funt  eandem  rationem  habitium  • . 

A<f»c  ig«ur  •.ipfum , metitur,  ty-ip  / . , 

fum  A.  Quoties  autem  ..ipfum’  metitur: tot  uni  • . 

lates  fintinl.  Igitur  ■ ; ipfum  /metitur  per  eas 
qut  m fjiuit  unitates.  Igitur  fflpflm » multipli, 
cans, ipfum effeeit  A.  At  reflexa/.. Igitur f.eurn 
quiexa,.  gignitur,  multiplicans  ipfum  fecit  A.  , . . . . 

Solidus  igitur  efl  /..latera  autem  eiusfunt x /./.Igitur  ipfi ‘A.folidi  funt.  Dico  inTuBtrouil  <-r  CmtU 
Buclid.exCamp.  _ Propofltio  xo. 

I 1 trium  numeroru continue proportionaliu primus fue  *• 

ritquadratus.tcrtiumquoqiquadratumeflr. 

EucltJ.ex  Zamb.  Theoremaxo.  Propofltio  ,x. 

TH  EO  N ex  Zamb.  Sint  tres  numeri  continue  proportio  $ 

nalet«fi>yprimui  autefit  quadratuc.  Dico  quod  cr  territu  qua  /.7.7 

dr atut  eft, quoniam  enim  ipforum  «aperio  oflaiu)  unu<  me - / * 

Et«M.r*  Ccmp.  Propofltio,,. 

quatuornumerorum  continue  proportionalium pri- 
mus  fuit  cubus , quartum  cubum  eflfc  neccfle  eft. 


r"or""1mi  continue  proportionales  abe  d fitb 

coquodd  eft  etiam  cubus, conlhrcnim  per  iji  quod  a St  dfuni 


Campa» 

**  *'^"bu.1conlhtenim  Prer^qu7d'a'sf 

fobdt  fimiles.St  quia  a eft  cubus  per  hypotheftn.cTit  etianld  cubus 
Bucltd.cxZamb.  Theorema  Propofltio 


Si  quatuornumeri  continue proportionales  fuerint,  primus  autem  .# 
Cubus  fucrit.&f  quartus  cubus  erit, 
THEOHcxZamb.Sintquatuornumeriproportionalet  m 

continue  ./s,  A,  fit  autem  *,cubus,dito  quod  er  *,  cubuserit.  A .7.7.7..* 

Quoniam  enim  ipforum  * s,duo  medij  proportionales  funt  nu 
mrrI  A/.lpfi  igitur  « y.fimiles  funt  folidi  numeri, at  acubus  eft, 
cubus  igitur  tfl  eyJ;quod  demon flrafle  oportuit. 


>: 


Buclid. 


Canp.xB 

Zmb.24. 


tlBiH  OCTAVVJ.  «** 

Euclidrx  Camp.  Vropofitioii. 

Iduorum  nufnerorum,quorum  proportio  ficut  quadra 
ti  ad  quadratum,  fuerit  unus  quadratus,  alterum  quoq» 
quadratum  ede. 

Campanvi.  Sint  duo  numeri  n&b, in  propoftione  duorum  quadrato- 

- t,J  .^irnr,lm."-.#.nVniU|Hran-|  . Clim 

enim  c St  d.fin  t quadrati,  feqititur  eos  eife  fuperfictales.ldeolp  per  16  cadet  unus  medius  inter  eos 
in  continua  proportionerquareper  sintera  8£  b,per  16  igitur  conftat  propofmim. 

Euclii.cx  Zamb.  Theorema  11.  Propofirio  14. 

Sibininumeri  ratione  habuerint,  quii  quadratus  numerus  ad  quadra 
tu  numeru,primus  autem  fuerit  quadratus, & fecundus  quadratus  erit* 

T HEO  Ne*  Zatiii.  Bini  mi*  muneri  «p 
adinuice  rationi  habeant, quam  quadratus  numerus 
yadquadratumnumcru  s.ipfeautcm*  quadram 
fit, dico  quod  cr  A quadratu  eji.  Qgoniam  ipfi  y «*, 

funt  quadrati, ipfi  > ‘t.igiturpmilet  plani  funt.  I pfo  

rum igitur , Aperi 3 oftaui)unut medius  probor'  * * 

rionaUseSnumerus.Etfificuty*ddJieaadl.lpfo 

rum  igitur,-  A,unus  medius  proportionalis  cfi  numerus.  At « juadralus  efi,  et  figitur  quadratus  eft-.quoi 
erat  demonfirandum. 

s Euclid.  ex  Camp.  Prcpofitio  1 ». 

1 1 duorum  numerorum  quorum  proporrio  unius  ad  al- 
j terum  fit,ficut  cubi  ad  cubum,alteruter  fuerit  cubus , & 
| alterum  cubum  cfle. 

Campanvs.  Sint  duo  numeri  a tC  b,in  proporrione  duorum  cuborum 
■p-ayYfttSaSB  quifuntcKd.fitipauelbcubuSidico  reliquum  effecubu.  NetefTe  efi  enim 
quodc&d fintiolidi  fimiles.quippe  omnes  cubi  funt  fimiles  «t  folidi,itatp  per  .8  inter  ipfos  cadej 
duo  medtjin  continua  proportione.totidem  igitur  per  8cadcntintera&  b,itaq?pcr  21  manifcftu 
elt  quod  dicitur.  . 

EuclilexZamb.  Theorema  if.  Prcpofitio  1,. 

Si  bini  numeri  adinuicem  ratione  habuerint , quam  cubus  numerua 
ad  cubum  numeru,primus  autem  cubus  fuent,&  fecundus  cubus  erit. 

THEONexZemfc.  Bini  enim  numeri  • A,  adinuici 
rationem  habeant,quam  cubui  numerus  > ad  euiu  nume- 
rum s, cubus  auteejlo -.  Dico  quodcrA  cubus  efi.  Quo- 
rum enim  ipfi  cubi  funt,  funt  igitur  (per  15»  odaui) 

ipfi  y d, fimiles  foUdiJpforu  igitur y d,bini  medii  funt  pro 
portionalcs(pcr  ii  o(laui)quot autem  intcripfoiy->,<o 
tinuc  proportionales  cadut,  totidem  cr  inter  cande  ratio 
tti  habentes  cadis!  numeri.  Quare  cr  inter  * A duo  medii 

proportionaletcaduntCpersoHauiyadantipfiif.Qso  [ ltg 

niam  igitur  quatuor  numeri  * '/A, continue preportiona  d 1 
letfunt.cr  • cubus  eft.cubusigitur  cftCpcr  jj  oSam)cr 
Atquod  erat  dcmonftrandum. 

Euclid.  cx  Camp.  Propofirio  14 . 

V merorum  fuperfidalium  fimiliu  eft  proportio  unius  ad 
altcrum.ficut  proportio  quadrati  ad  quadratum. 

CampahvS.  Sint  a & b fuperficiales  Cmiles.dico 
quod  unus  ad  alterum  eft  proportio,  iicut  quadrati  ad 
- ...  quadrarum,  erit  enim  per  16  intercos  unus  numerus 
medius  in  continua  propornonc  qui  firc,fumpris  itaqjn  ibus  minimis  in 
proportione  eoru  qui  funt  d e f,  et  ut  per  cerrclarium  i,d  St  f quadratt-K 


! — * 

Camp  11 
1 it  Zmb.14. 



64. 

1 » 

a. 

b. . 
d . 

c. 
f., 


ut  ARITHMET.  ELEMENT.  EVCLIDU 

quia  per  xqiiamproportion.ilir.itcmeftaadbficur.dadf, conflat  ucrum  ciTcquod  proponitur. 

Euclid.ex  Zamfc.  Theorema  14.  Propo/irio  itf. 

Similes  plani  numeriadinuicem  rationem  habcnt,quam  quadratus  »« 
numerus  ad  quadratum  numerum. 

TH  E O N ex  Zami . Sint  pmiles  plani  numeri  *(  > 

Dico  quod  *ad  Aratione  habet, quum  quadratus  nume  r 

rw ad quadratu numeri. Qgomam  ip/i * t.pmilcs  pfa  f.. 

m'  funi, rntn  ipfos  igitur  •<  /qum«  medius  proportioni-  * 

lis  cadit  numerus  (per  18  odam)Cadat,crpt  >,ufjuma  

turifriper , j feptum)  minimi  numeri  eunde  ipps  * t >,  [, 

bubernium  rationem, pntf  t t /lip/i  igitur  ipforum  ex - _ 

tremt,boc  cftutfunt  quod  ruti.  Er  quoniam  ejl  peut  t ad  fjic  *adt,eyipp  Jffunt  quadrui,  Igitur  « ad 
* titionem  habet, quam  quadratus  numerus  ad  qwidrutum  numerum: quod  demmftrure  oportebit. 

Euclid.exCump.  Propoptio  1 ». 

Mniuni  duorum  folidoru  fimilium  cft  proportio  unius  ad  aj 
alterum,{icutalicuiuscubiadaliqucmcubum. 

Campanv».  Sinta  &f  bfolidi  fimilcs.dico  quod  eft  proportio  unius  eorum 
ad  alterum  eft.ficut  alicuius  cubi  ad  aliquem  alium  cubii.Sunt  quidem  per  18  In- 
ter eos  duo  numeri  medq  fecundum  continuam  proportionem.qui  linte  SI  d,d£ 
in  eorum  proportione  fint  minimi  quatuor  e fgh,  quorum  e & h erunt  cubi  per  correiarium  feci 
dattquia  igitur  per  atquam  ptoportionalitatem  eft  a ad  b.licut  cad  h, liquet  propofirum. 

Euehd.ex  Tumb.  Tbcorcmaiy.  Propojttlo  17. 

SimiIcsfolidinumeriadinuiccmrationemhabent,quam  cubus  na-  *t 
merus  ad  cubum  numerum. 

T H E O N ex  Z umb.  Sint  pmiles  folidi  numeri  «f.Diro  quod  uuif,  rationem  butet,quum  cuius  n» 

merus  id  cubum  numerum.  Quoniam  enim  ipfi  • fjimi  * 

ies  fohdifunt, inter  ipfos  igitur  *f(per 19  odaui)bini  

cudunt  numeri  proportionales,cadut,  cr  fint  > *.  Acci  * 

pianturqdper  if  feptimi)minimi  numeri  eandembabi  (....* ............. ......... 

ttum  rationem  ipps  * > ^A,pntq;  ipps  aquales  multitu  * 

dine  '/•/.  Ip/t  igitur  > eorum  extremi  cubipinlteflct  l 

peut  • ad  » pe  * ud  CEt  "igitur  ud  t ratione  habet,! qui  » 

cubui  numerus  id  cubum  numerum  : quod  oportuit  » 

dcmonftraljc. 

S^EVCLIDIS  MEGARENSIS 

graeci  philosophi,  arithmeticorvm 

elementorum , Liber  nonus. 

Diffinitiones. 

Ar  numerus.cftqui  poteftin  duo  pqualia  di  , 
uidi.  z Impar  numerus.cftqui  in  duo  equa 
liadiuidinon  poceft.addit^fupra  pare  uni- 
tatem. 3 Pariter  pareft,  que cundii pares 
cum  numerantes.paribus  uicibus  numerat. 

4 Pariterimpareft.quem  cuntfli  pares  eu 
numerantes , imparibus  uicibus  numerant. 

5 Pariter  par  impariter  eft,  que  pares 
eum  numerantes.quidam  paribus  ,quidatn 

imparibus  uicibus  numerant.  6 Impariter  impar.quem  cuntfii  im. 


E»  Campuio. 


I 


UBER  NO  N VS. 


£ares  eum  numerantes,  imparibus  uicibus  numerant.  7 Perfe: 
<flus numerus  appcllatur,quiin  omnibus  partibus  fuis  quibus  numc- 
ratur.cftxqualis.  8 Abundansdicitur,quiomnibusfuis  partibus 
minor  eft.  9 Diminutus  uero,qui  maior. 

Euclid.exCamp.  Vropoptio  i. 

I fuerint  duonumeri  fupcrfidales  fimiles , quiexducfiu  alte- 
rius in  altcru  producetur,numeru  quadratu  e (Te  ncccfle  eft. 

CampasvF.  Sim  a & b fuperficiales  fimiles,  cx  quoru  multiplicatione  pro- 
ueniar  c, dico  celte  quadratum : fiat  enim  d cx  a in  fe.enitp  per  t8  fcptimi.d  adc.fi- 
eutaadb.dCquia  inter  a & b adit  medius  fecundum  continuam  propornonalitatem  per  1 6 ofta 
i.fcquirur  per  8 ciufdc.ut  unus  quoqj  adat  inter  d dC  c,ita<p  ciim  d fit  quadratus, crii  per  io  eiuf 


dem  cquo«quadrarus:quodcftpropofuum. 

' 4 Euclidxx T tonari. 


* 

fi-- 


Vropoptio  t. 

Si  bini  fimiles  plani  numeri  fefe  inuicem  mul  tiplicantes,aliqucm  fece 
rint,fa<ftus  exeisquadratuserit. 

THEON»  Zamb.  Sint  bini  pmiln  piati  numc  r .*. 

ri  * A , cr  * ipfum  fi multipltcant,ipfum  effieut r.  Di' 
to  quid  t quadratus  eft , ipfe  enim  • fripfum  multipli' 
eam, ipfum  ' efficiat , ipfcigftur  f quadratus  eft.  Quo 

niam  igitur  . fripfum  quidem  multiplicant  ipfumfe  

«4  ipfum  autem  * multiplicans  ipfum  > fecit:eft(prr  « .... 

17  feptimi)ftcut « ad  fijic  ' ai  >.  Et  quoniam  ipft  * fi,pmiet  plani  funt  numeri, unutmediiui per . 8 oSd 
ui)proportionalis  cadit  numerut  ipfcrum  a,  fi.  si  autem  inter  binot  numerot  cotinue  proportio  nolet,  nu 
meri  proportionale!  ceciderint, quot  inter  ipfos  cadunt  Jotidcm  quoq(per  | odiam)  cr  inter  eandem  ra- 
tionem habentes  cadent.  Quare  cr  inter  ipfot  > ',unutmcdiw  proportionalis  numerus  cadittefi  autem  ip 
fc  ',qnadratvs, quadratus  igitur  eft  y.quod  oftendare  oportuit. 

Euclid.  ex  Camp.  Vropoptio  t. 

i lex  ducflu  alterius  in  alterum  tetragonus  producatur,  duo 
quilibet  numeri  funt  fuperfidales  fimiles. 

CoRRCLARtVM. 

Ex  his  itaqt  patens  cft,quia  fi  tetragonusin  tetragonum 
* ducatur.qui  ex  eis  producetur,  tetragonuefie.  Siucro  ex 
duifiu  tetragoni  in  numerum  aliquem,  tetragonus  producatur,  illu  nu 
merum  aliquem  cfle  tetragonum. Itcmcp  fi  ex  dutftu  tretagoni  in  numc. 
rum  aliquem,non  tetragonus  producatur,  eum  numerum  aliquem  n5 
tetragonum  efle.Siuero  tetragonus  in  numerum  aliquem  no  tetrago. 
num  ducatur,qui  inde  producet  ur,non  tetragonum  cfie  neceffe  eft. 

CAMPANVS.Hrceftconuerfaprioris.Vificxainbfiatc.fucritia  c 

quadratus,erunra&  b.fuperficialcs  fimiles. Sit  enim  dexain  fc,  eritqt  

per  |8  fcptimi.d  ad  c.fiait  a ad  b.Pcr  16  autem  ofiaui.ctim  d&cfintfu  d.... 

perficialesfimilcs.eoquddfuntamboquadrati.eritintereosunusnu  b 

merus  medius  fecundum  continuam  proportionem:pcr  8 itaqt  ctufdc  .... 

eritetiamunusintera8tb,iginirpert7eiufdem,a&b  funt  fupcrficia  a .. 

Ics  fimiles.quod  eft  propofitum.  Pttma  pars  corrclanj  patet  per  premiflam,  funt  enim  omne;  re 
tragoni.fupcrficiales  fimiles.Secunda  patet  c*  hac,ctlm  fit  folus  tetragonus  fimilis  terragono.Ter 
na  pais  pater, ex  prima  ipfius  correlarti  parte, .1  dcftruAionc  confcquemis . Quarta  uero  patet  cx 
ciufdcm  parte  fecunda. d dcfirufitone  confequentis. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  i.  Vropoptioi. 

Si  bini  numeri  inuicem  fefemultiplicantes,quadraturn  fecerint,  fimi 
les  plani  funt. 


•'ii 


»•  AR.ITHHET.  ELBMBNT.  EYCLIDIS 

THEO  N ex  Zamb.  Bini  erum  numeri  - (ftnuicm  fefe  multi  plicantes, quadratum  efficiant  > . Dico 
quod  cr  ipfi-  ‘'yfimilcs  plani  funt  numeri.  J pfc  enim  • feipfum  muhiplicansjpfum  / efficiat :d  igitur  qua 

iratus  eft.  Et  quoniam-  feipfum  quidc  multiplicam  > i 

ipfum  <t  fecit,ipfum  aute  f multiplicam  ipfum  yfc-  

citjftigiturlpcr  17  fcptimi)ficut  -ad  A,ftc  d adyl  ' 

Cr  quoniam  * quadratur  eft.fedcr  y,ipfi  igitur  'y,  f 

fimiles  plani  funt,ipfor!iigitur  d >(pcr  1 8 oflaiu)  

unus mcdiut proportionali! eft numcrus.eyeil ut d * ... 

ady,fic-ade.  \pforu  igitur  » f(per  s odaui)umu  medim  eft  proportionalis.  Si  autem  binorum  numerorS 
unat  mediut  proportionali!  eft  numerutCpcr  1 8 odaui  fimiles  plani  funt  numeriiipft  igitur  • t finies  pia 
nifunt:quodoportuitdemonftrajfe.  Euclid.ex  Camp.  Propofitio  j. 

I numerus  cubus /n  feipfum  ducac.ginde^ducet  erit  cubus.  , 

Campanvs.  Sita  cubus  exquoin  (eduftofiatb.dicobelTecubum:  Et  enim  c 
latus  cubicum  a, ex  c ucro  in  Ic.fiar  d, pacet  itaqt  quod  ex  c in  d.fit  a:  funt  igitur  uni 
tas  c d a.continuc  proportionales, quod  ex  18  (irpiimi,&'  prf  (entibus  hypothefibu» 

1 manifertum  rit, 8f  quia  eft  j ad  b,  ficui  unitas  ad  a,  eo  quod  quoties  unitaseitinx 
toties  a in  b.crurintcr  a Bi  b.duo  numeri  medq  fecundu  proportionalitatc  continui  per  Soflaui, 
cum  igitur  ex  hypoihcfi  (it  a cubus, erit  per  n eiuide.b  quo<p  cubus  quod  oportebat  demoftrare. 

Euelid.ert  Zamb.  Theorema  f.  Propofitios.  t 

Si  cubus  numerus  feipfum  multiplicis  aliqucfcccrit,fa<fhis  cubus  erit,  i 

TH  E O N rx  Zamb.  Cubutenim  numerus  -, feipfum  multiplicas,ipfum  efficiat  C.  Dico  quid -t cntits 
eft, accipiatur  enim  tpftut -ftatut  >,CT>  feipfum  multiplicant, ipfum  efficiat  ',maniftftwt  :.:m  eft, quii 

t ipfum  a multiplicant, ipfum  effecit  yquo-  C 

niS  > feipfum  multiplicasftpfum  ' fecit,  igitur  

> ipfum  rt  metitur  per  eas  qua  in  ipfo  funt  unita  

Irs  Sed  et  unitas  ipfum  y metitur, per  eas  qua  in  « 

ipfo  funt  unitates.  E/i  igitur  ficut  unitas  adyjic  / .... 

>cd<*.  Rji rfus  quoniam  yipfum  ' multiplicans,  > . . 
ipfum  efficit «,  igitur  ipfe  d ipfum  -metitur  per  V nitar. 

tesqua  in  ipfo  > funt  unitates,  H unitas  ipfum  > metitur  per  eae  qua  in  ipfo  funt  unitates. Eft  igitur  ficut 
unitas  ai  y.ficd  ad‘.Sed  fteu  unitas  alyjicy  ad ', cr(per  tt  quinti)igitur  ficut  unitas  ad  y.ficy  ad' ct 
-•aci-,  ipfius  igitur  unitatis  cr  *,bitsi  medij  funt  continue  proportionales  numeri  y d . Risrfus  quoniam 
- feipfum  multiplicans, ipfum  t fecit  ftgthsr- ipfum  d metitur  per  eas  qua  in  feipfo  funt  unitatet.  Metitur 
autem  cr  unitas  ipfum  - per  eae  qua  in  ipfo  funt  unitates.  Eft  igitur  ficut  unitae  ad  -Jtc  •ad  a.  Ipfius  au- 
tem-cr  unitatis  ,bini  medsjfimt  proportionales  nmeri.cr  ipforum  igitur  • f,bini  medij  proportionales 
funt  nwneri(pcr  s odaui)St  aute  binorii  numeroru  bini  medij  proportionales  fuerint  maneri,  primus  au 
temcubus  fuerit, crqujrtuseubueerit(perit  odlaui)cft  aute  - cubus, cr  d igitur  cubus  eft:  quodoftende 
tnSfspBfj  re  oportuit.  Euctid.ex  Camp.  Propofitio  4. 

Icubusinaliu  cubuducatur.quiindcproduccturcritcubus.  4 

I Campanvs.  Sinta&bcubi.fiaitpcexainb.dicocefTecubnfiatenimdcxain 
re.eruip  per  premi  (Tam  d cubus, & quia  per  18  (eptiini.cftaad  b, ficut  d ade,  cSftat  ex 
s>  ociaui.ceftecubunvquod  eft  propofitum. 

Cuclti.ex  Zamb.  Theorema  +.  Propofitio 4. 

Si  cubus  numerus  cubum  numerum  multiplicans,  aliqucfccerit.fa-  4 
dius  cubus  erit. 

T H E O N ex  Zamb.  Cubus  enim  numerus  cubunu  . , , , , 

meru  fmtltipkcans.cffiaat  >.  Dicoquodyeubus  eft.  Ipfe  na  * *7 

que  - feipfum  multip!icis,ipfum  efficiat '.Igitur 'cubus  cfl  * ' 

(per  pracedentem)Etquonia- feipfum  multipUcani,ipfum  ' 

d fecit, ipfum  autemi  multiplicat, ipfum  >fecit,eft  igitur  (per  r I , 

1 -feplimi  jftcut  • ai  < Jicd  ad  y.  Et  quonia  ipfi  a (tubi  funt, 

, fimiks  folidtfunt  ipfi-  d.  Ipforum  igitur -/(per  19  o(laui)bini  medij  funt  proportionale t numeri.  Qu4 
re  erfptr  8 eiufdem  ipforum)'  >,btni  medij  proportionales  funt  numeri, eft  autem  d cubus, cubus  igitur 
eft  y y.quod  icmonftrare  oportebat. 
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luctU  ex  Camp.  Tropoptio  f. 

si  numerus  cubus  in  numerum  alium  ducatur,  fucritcp 
i productus  cubus,in  quem duefius  eft.numeru  cubum 
Scileneceflfeeft. 

Corkiuiiivm. 

Vnde  & manifeftum  eft,  quia  ex  duflu  cubi  in  norl 
? cubum,producitur  non  cubus.  Dudtocpcubo  in  nu- 
merum aliquem,!!  fuerit  qui  inde  producitur  n5  cubus,inqucm  illedu 
tfhisfucrit.nccefleeftefle  non  cubum. 

CampxnvS.  Sit  enim  ex  * cubo  in  b numci  um , produftusc  cubus , dico  b efle  cubum:  fiat 
enim  d cx  a in  fe.qui  per  anieprfmilTain  erir  cubus, quia  igitur  eft  per  t s feptimi  a adb  ficui d ad  c. 
' efitpa  cubus, fcd  St  d St  c cubi, erit  per  ij  oftaui.b  cubus, quod  eft  propofitum.  Prima  pars  correU 
rp  paret  ex  hac  quinta,  a dcftruftione  confequenris.fecunda  per  prxmilfam.fi-  i7JS 

militer  i deftruttione  confcquenris. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  f.  Tropoptio  >. 

> Si  cubus  numerus  numerualique  multiplicas,cu' 

bum  fecerit.&f  multiplicatus  cubus  erit. 

T H E O N ex  Zamb.  Cuiuc  enim  numerus  * numeru  aliqui  S mutti- 
plicant, cubum  efficiat  j.Dico  quii  f.  cubus  eft. I pfc  enim  • feipfum  multi - 
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plicant, ipfum  u efficiat.  Cubus  igitur  e/i  (per  j noni)eyipfc  quoniam 

• fcipfum  multiplicat, ipfumSfeal, ipfum  autem  f multiplicat  ipfum  , fecit, 
eft  igitur  (per  1 7 feptimi)  ftcut*  ai  < ‘jficA  ai  quoniam  ipft  A y,  cubi  funt,pmilet  fo- 


to 


bdtfunt. ipforum  igitur  A y,  (per  19  odaui)binimedij  funt  proportionales  numeri.  Eflq; 
ficui 'ai y,ficeft*  ai  f;  c r ipforum  igitur  « f,(per  8 eiufiem)bini medij  funt  proportio- 
nalet  numeri, eftq^  * cubui, cubui  igitur  c A •'  quoi  oportuit  dmonftralje.  o C A y 

E uctii.  ex  Camp.  tropoptio  f, 

I ex  dutftu  cuiufdam  numeri  in  feipfum  cubus  producatur, 
eum  cfle  cub  um  neceflario  comprobatur. 

CaupANvs.  Siturexainfefiaib.firtpb  jia  C 

cubusrdicoergo  aciTecubu.  Fiat  enim  cexain 1 • 

b,crit<pexdiffinitionc,ccubuS:8tquoniamco  04  b 
fhttex  18 feptimi , quod  fu  a ad  b, licutbadc,  >--■■■  1 « 

cumfintbStccubi,fequiturex2iottaui,aeiTecubum:quodeft  S a 

propofitum.  1 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  t.  tropoptio  t. 

Si  numerus  feipfum  multiplicas , cubu  fccerir,&  ipfe  cubus  erit. 

T H E O N ex  Zamb.  Numerio  enim-' feipfum  mutti  plicant, cubum  efficiat  C D ico  quoi 
acubus  eft.  Ipfe  enim  * ipfum  A multiplicans, ipfum  efficiat  y.  Quoniam  igitur  • feipfum  quiie 
multiplicant  ipfum  f fecit, ipfum  autem  A multiplicant  ipfum  y fecit,  igitur  y(per+  noni)cubut 
rft.Et  quoniam*  feipfum  multiplicant  ipfum  A fecit, ipfum  autem  A multiplicant  ipfum  efficit 
y,pcut  igitur  (per  1 7 feptimi )*  ad  A,fic  a ad  y .Et  quoniam  ipp  A y cubifunt,fmtilct  j olidi  funt, 
ipforum  igitur  Ay(per  19  odassijbini  funt  medij  proportionales  numtri.cftq;  ficui  A ad  yjic  « 
ad  ^.cr  ipforum  igitur  * f bini, medij  funt  proportionales  numeri(per  eandem)tft  autem  acu- 
bus,cubus  igitur  eft  c r *:quol  oftendere  oportuit. 

Euclii-ex  Camp.  Tropoptio  7. 

I numerus  copofitusin  numeru  quemlibet  duca- 
tur  qui  inde  producetur,  erit  folidus. 

C a m p a n v 9.  Sit  a numerus  compofirus.aui  duca  e . . 
rurinb&proueniau.dicocefle  numeru  folidum.CQ  d .. 

enim  a fit  compoti  rus.numerarur  ab  aliquo  numero,  c 

qui  fit  d.numcrctip  eu  fecundu  e.  Quia  igitur  cx  e in  d b 

hi  a,oc  cx  a in  b c, erit  ex  diffinitione  folidorum  c folidus.eiuscp  latera  c d b:  a . . . « 

quod  eft  propofitum.  t f 
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pMclid.exZamb.  Theorema  j.  Propofitio  f. 

Si copofitus  numerus  numerum  aliquem  multiplicas,aliqurm  fecc  * 
rrt/act  us  folid  u s eri  t. 

THEONn  Zamb.Copofitus  enim  numerus  * numeru  alique  «... 

A multiplicis, ipfum  t efficiet.  Dico  quod  > folid iu  eft.  Qoonii  enim  *..  4i 

« compofitui  eji,eum  aliquis  numerus  mctietur(per  difftnitioncjme.  > • 

tiitur  eum  /.  crquoties a tpfum  • metitur  Jot  unitates  fmt  in  -.  igitur  A 

• ipfum  * Mltiplicitjpfum  effecit «.  Et  quoniam  « ipfum  A multipli  • 

eis, ipfum  > fecit, cr  ‘ eft  ex  A *,qui  igitur  ex  / -.ipfum  A multiplicis , ipfum  effecit  yteyf igitur  ei  qui  ex 
A f, multiplicis  ipfum  > fecit.  Igitur  > folidm  ejl  Utere  at  e ipfius  funt  ipfi  * • quod  oftedere  oportuit. 
Euclid.  ex  Ctmp.  Propofitio  8. 

I fuerint  numeri  ab  unitate  c5tinueproportionales,ter'  * 
tiusab  unitate  erit  quadratus , ac  deinceps  uno  femper 
intcrmiflTo.Qiiarcusucrbabunitatc,cubus,acdeincfp* 
duobus  femper  in  tcrmilTis.Itemqj  fcptimusab  unitate, 
eft  quadratus  cubicus.ac  deinceps  quin<|  iemper  inter 
miliis  quadratus  cubicus  condnuo  fequitur. 

Campakvs. Sint  continue  proportionales, uni  409$  n 

rasabcdefghKlmn.  Dico  b elfe  quadrarum  ,&  d, 
omi  ifo  c.erfic  aliosuno  femper  obmiflb.unde  fimpli 
drer  omnes  exifteres  in  locis  imparibus,  fu nr  quadra 
ti.urfuiit  tcrtius,quintus&  IcpnmVDico ltccciTccu 
bii,&r,duobu$  obinilfis,&  fic  in  C(reris.Omnisipfim 
pliaterert  cubus,  cuius  ab  unirare  locus  addit  fuper 
rernanu,  uctquehber multiplice ipfius  ternarii  uni- 
tatc,urfuiirquarrus,feprimus,  decimus,  terriufded- 
mus  &*  fcxrufdcctmusrin  hoc  enim  couemur  oes  qui 
duos  trirmirrunr.Ireip  dico  f ab  unirare  feprimu,  elfe 
quadratu  cubicu, & fimtlircr  n,  quinq»  numeris  inter 

mifTis.idccp  in  crrens.SimpIirirer  aure  dico, cuius  Io-  

cusae  unirare addir  fuper  fenariu.uelquelibetmulri-  • c 

plice  ipfius  unitate, ut  funt  fepttmus.terriufdccimus,  7“'  ' 'm 

deamufnonus,  & uucfimufquinrusillu  elfe  quadra  * 

tu  cubici»  : quadratu  quide  quonii  eius  locus  impar,  % 

cubu  aure  quoniZ  fuper  multiplice  ternarii  addir  uni  ~ 

tarc.quippe  fenarq  multiplices,  cultos  ternarii  neccf  # 

fctft  elfe  multiplices.  Qjij  autepropofita  funt.ficco 

ftar.Eft  enim  ex  hypothefi  a in  b, quoties  11  n iras  in  a,iraq?b  ex  diffinitione  quadratus.  Quia  igitur 
b c d,funt  cotinue  proportionales, cu  b lir  quadratus, patet  ex  »7  uel  10  olcaui.d  effe  quadratum. 
Eade  ranonr  & f.quia  d e f.funt  cotinue  proportionales, & d eft  quadrarus.Idc  in  arteris  uno  in- 
termilfo.  Coftar  iracp  primu.  Secundu  fic.Cu  fit  b in  c quoties  a in  b ex  hypothefi,  fequitur  a diffi 
# nitione  ut  ex  a in  b fuu  quadratu  fiat  c.igirur  exdi  fti  mtione  cubi.c  eft  cubus.  At  quia  ede  f.funr  co 
tinue proportionales, fed  6C  fgh  k,eft  autee  cubus,  necelfe  eft  per  19, uel  21  oltaui.ur  f quotpfitcu 
bus.ideotp k.Idcij?  in arteris, duobus  tranfmilfis. Quare liquet  fecundu.Quonia  autein  f fepri 
mo,&'  in  n ternodecimo.caterislp  quincp  medios  obmirrentibus , fimplicirer  uero  & in  omnibus 
quoru  locus  fuper  quolibet  multiplici  fenarii  addir  unitate.rerminctiur  quadrator»  & cuboru  co 
purariones.in  his  quide  unius, in  illis  autc  duoru  obmiffion e, fequitur  ipfos  elfe  quadratos  ex  hu 
ius  prima  parte, 6C  cubicos  ex  fecunda, quare  quadrati  cubici. Conftat  ergo  totum  quod  dicitur. 

Euclid.  ex  Z mb.  Theorema  8.  Propofitio  8. 

Si  ab  unitate  quotcucp  numeri  ordine  proportionales  fuerint,  tertios 
( ; ab  utiitare  quadra  tus  unum  rcliquetcsomncs,quartus  autem  cu 
bus,&  binos  relinqueres  omnes /eptimus  uero  cubus  fimul  &quadra 
tus  8^  quincp relinquentes  omnes. 

THEON»  Zib.  Sint  ab  unitete  quilibet  e ordinutim  proportioitcdes  numeri « ^ >/.  Di co  quod 

tertius  quide eb  unitote  feiliert  t ,efl  qutdntus, cy  unit  relinqueres  oes, quartus  oute f eflcubus,cr  binos 
rdinquetes  ocsjeptimut  uero  f cubus  vfimul  quadratus,  et  quwq,rehnquctcs  omnes.  Q3OTI4  enim  efft. 
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cut  unitu  i i ‘,pc  * ti  f^eque  igitur  unitu  ipfum  * numeri?,  cr*  ipfum  A metitur, al  unitu  ipfum  * meti 
fur  per  eu  que  in  «/i«tf  unttutes,  igitur, cr  * ipfum  A metitur  per  eu  que  in  ipfo  ‘funt  unitatesicr  quo 
niam  * ipfum  it  metitur  per  eu  que  in  ipfo  -funt  uiutxtes, igitur*  feipfum  multi p lican  s , ipfum  efficu  Aa 
quadrat ue  igitur  eftA-Et  quoniam  ipfi  A,  y,  a,  ordtnatim  funt  proportionales, cr  A quadratus  ejt,iguur 
(p er  11  oHaui)  cr  * quadratu  eft,cr  ii  id  proplerea  cr /quadratu!  eft. 

Similiter  iam  demonftr  abimus  quod  cr  unum  rclinquctes , quadrati  funt 
omnes -Dico  tam  quod  cr  quartus  ab  unitate,boc  eft  r, cubus  ed,  cr  bi- 
nos reliquent es  omnes.  Quoniam  enim  eft  ficu t unitu  ad  a numerum, fic 
C ad  r teque  igitur  unitas  ipfum  * numerum, crA  ipfum  y metitur, at  uni- 
tat  ipfum  a metitur  per  eas  que  in  * funt  unitates , igitur  et  A ipfum  >me-  i 

titur  per  cos  que  in  ipfo  •>  funt  unitates, cr  * igitur  ipfum  A multiplicas, 
ipfum  efficit  y.  Quoniam  igitur  * feipfum  quidem  multiplicans, ipfum  1 

effecit  Aftpfum  autem  A multiplicans  ipfum  r feest,  cubus  igitur  eft  ipfe  Vnit.se  • A > / « / 
y-Et  quoniam  ipft  y,/,</,ordmatimfunt  proportionalesftpfe  autem  y cubus  eft,  crfigitur(per  ii  ofla- 
uiftubm  eft.  Dcmonftratum  autem  eft, quod  / fepttmus  ab  unitate  exiftens , quadratus  efi.  lgitur/cubus 
eft  cr  quadratus- Similiter  iam  oftedemus  quod  cr  quinep  relinquet  es  cubi  funt  omnes  cr  quadratitquoi 
oportuit  demon/lraffe.  Eucltd.ex  Camp.  Propofitto/y. 

| 1 numeris  quotlibec  ab  unitate  continua  proportionalita- 
te  difpofitiSjUnitate  fcquens  quadratus  fuerit,  exteri  quo- 
j que  omnes  erunt  quadrati.  Si  uero  qui  unitatem  fequitur 
fuerit  cubus,cxteri  quoqj  omnes  cruntcubi. 

‘Cami-invc.  Sim  qui  prius  continue  pro-  n 

portionales  ab  unitate,  littp  a quadratus, dico  — — 

omnes  ede  quadratos.  Aut  titldem cubus,  tunc  __ 
quot;  dicoomncs  elTecubos.b  enim  confiat  ef- 
fequadratum  per  pnrmiifam , quia  crgoaadb,  *“ 

ficutbadc.ex  noftaui,  liquitur cclfe quadra- 
tum, idem  quoque  ex  eiufdem  17  uei  10  potes  ar 
guere.De  fequennbusautem  idem  codcmi$  mo- 
do probabis, quare  patet  primum.  Secundum 
autem  fic.  Cum  b fiat  ex  a in  fe,fi  fueri  t a cubus, 
erit  per  tertiam  ipfc  quoque  cubus.c  uero  confiat 
cfie  cubum  per  prxmtlfam,  itaque  per  ij  octaui, 
d omnesqt  fcqucntes  cubicos  elfe  probabis, efi 
entmaadb,(icutc  add.  Idem  quotp  arguere  po- 
tes ex  19  uel  it  eiufdem:  funt  enim  a,b,  c,  d.fed  dC 
b,  c,  d,e,finguliip  quatuor  continue  fumpti, con- 
tinue proportionales. 
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Euclid.ex  Zamb.  Theorema  9.  Vropofttio  9. 

Si  ab  unitate  quotcunqj  numcri*confequeter  proportionales  fuerint* 
qui  uero  poft  unitate  quadratus  fucrit,8f  reliqui  omnes  quadrati  erut. 
Etfi  qui  poft  unitatem  cubus  fue  rit,8f  reliqui  omnes  cubi  erunt. 

THEONei  Zamb.  Sint  ab  unitate  confequenter  p ro-( 
portionales, quotcunq;  numeri  *,A,y,J,<,f,qui  uero  poft  uni 
tutem,*  fit  quadratus.  Dico  quod  er  reliqui  omnes  quadrati 
erunt.  Quod  quide  tertius  ab  unitate, A fit  quadratus  cr  unis 
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funt  proportionales,  cr*eft  quadratus.igitur  (perii  ofla- 
ui)cr  y eft  quadratus.  Rurfus  quonid  ipfi  A,  y, A, ordine  funt 
proportionales, O"  A eft  quadratas,cr  A igitur  (pn  effatu ) 
eft  quadratus.  Similiter  uodenlemusqubdcr  reliqui  omnes 
quadrati  funt.  Sed  iam  efto  * cufitK.  Deo  quod  reliqui  omnes 
cubi  funt.  Qgod  quidem  quartus  ab  unitate  ,boc  cilyeu- 
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biu  eft,crh'inot  rtlinquentet  omri«,  (ex  practdenti)  patet.  Dico  iam  quod  cr  reliqui  omnn  cuti  fiat. 
Qgonim  enim  ejlficut  unitu  ad  -,fic  » ad  fi,aque  igitur  unitu  ipfum  « nummo»  metitur, a-  - ipfum 
fi  mrtitur. Vnitu  autem  ip/um  - metitur  per  eu  qu a tn  ipfo  funt  urutataM  - igitur  ipfum  fi  metitur  per 
tu  qua  in  ipfo  funt  unitates.  Igitur  - feipfum  mulripUeansfipfum  fi  fecit.  E/i  autem  cr  « cuhut.  Si  autem 
cutus  numerus  feipfum  multiplicans  fecerit  aliquem , fatim  cubus  efl(per  tertiam  noni)  cr  fi  ‘gitur  eu' 
tmeft.  Et  quoniam  quatuor  numeri  ordine  proportionales  fint  ipfi  fi,  r,  «<,c T-  cubus  eft,  cr  •>  igitur 
(per » j otlaui)cubus  ejl.  lamii  propterta  ey' cubus  tjl,  cr/tmiiifcr  reliqui  omnes  funt:  quod  oportuit 
iemonjbajjc.  EucUi-exCamp.  Propofitio  ,o. 

j I numeris  quotlibet  ab  unitate  continua  proportionali 
tate  difpofi  tis,u  nitatem  fequens  non  quadratus  Fuerit, 
non  erit  aliorum  quifquam  quadratus.cxccptis  ab  uni 
tate  tertio &rjs  qui  deinceps  uno  femper  intermido  re» 
periuntur  tetragoni.  Si  uero  fecundus  ab  unitatenon 
fuerit  cubus, nullus  exterorum  erit  cubus ,cxceptis  ab 
unitate  quarto  ,& deinceps  ljs qui  duorum  femper  intermiflionefor 
mantur  cubias. 

Campanv?.  Hacc ex oppoftro fubiefti prxmitfx.infert partem oppofTd paffionis.Dico au 
tem  partem, quoniam  ex  8 conftat  omnes  in  locis  imparibus  coftituros  e(fe  quadratos,  omnesip 
quorum  locus  fu  per  ternarium  ucl  quemlibet  ipfius  multiplicem  addit  unirarcm.efic  cubos.  Sint 
irarp  qui  prius  ab  unirare continue  proportionales, non  fit  autem  a quadratus, fed  nec  cubus, dico 
n ullum  ex  omnibus  cfTe  quadrarum  aut  cubicum,nifi  quos  o&aua  proponit.  Si  enim  quis  alius 
po  natur  quadratus,  (equitur  per  xx  oltaui.a  efle  quadratum.  Quod  IV  cubus.fequi  turper  xj  eiuf 
de  m.aelTe  cubum, quorum  utrunqj  contrarium  eft  hypothefi. Conftat  ergo  piopofirum. 

Euclid. ex  Zamb.  Theorema  i o.  P ropofitio  t o. 

Si  ab  unitate  quotcuntp  numeri  ordinarim  proportionales  fuerint, 
qui  uero  poft  unitatem  non  fuerit  quadra tus,ne($  alius  nullus  quadra» 
tus  erit.exccptis  tertio  ab  unitate  & unum  relinquentibus  omnibus,  & 
(i  qui  poli  unitate,  cubus  non  fuerit , nccp  alius  ullus  cubus  erit  exceptis 
quarto  ab  unitate  & binos  relinquentibus  omnibus. 

T H EO  N esc  Zab.  Sint  ab  unitate  ordinarim  proportionales  quilibet 
numeri  */,  vV/.CW’  «cr»  poft  unitatem  « non  fit  quadratus.  Dico  quod  }fis 

nrq;  alius  ullus  quadratus  erit,exeeptis  tertio  ab  unitate  cr  unu  rtlinquen  tg 

tibut  omnibus. Si  mim  pofiibile,eflo  y quadratut,cft  autem  rt  fi  quadratus: 
ipfi  igitur  fi,r,adinuieemrationihabent,quam  quadratus  numerus  ad  qua 
dratum  numerum.  Bftq;  ficut  fiady,pc-ad  fi, ipfi  igitur  -,fi,adinuice  ra' 
tionem  babent,quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numcrum:quarc 
(per  16  oriaui  )ipfi  *,fimiles  plani  funt, et  quadratus  efl  (figitur  ■»  eft  qua 
iratus.quod  non  fuppofitum  eft.  Igitur  y non  eft  quadratus,neq;  ullus  altus  Vnitas  * fi  y t \ ( 
eadem  ratione, exceptis  ab  unitate  tertio  c r unum  relinquentibus  omnibus.  Sedium  • non  fit  cuius.  Dico 
quod  nr$  alius  ullus  cubus  erit, exceptos  ab  unitate  quarto  et  binos  relinquentibus  omnibus.  Si  enim  eft 
pofiibile,  fit  fi  cubus-  Eft  autem  er  > cubuslp er  s noni)quartus  enim  ab  unitate.  E ftq;  ficut  r ad  fi,fic  fi  ad 
y, igitur  ( ad  y rationem  habet, quam  cubus  numerus  ad  cubum  numerum, quare  (per  17  odaui)  ipfi  fi,  y, 
fimles  folidi  funt,cr  cubus  eft  y,  igitur  fi  cubus  efl.  Eflq;  ficut  unitatad  a,  fica  ad  t.fitunitM  metitur 
ipfum  •, per  eat  qua  in  ipfo  funt  unitates, igitur  cr  « ipfum  ( metitur  per  eat  qua  in  ipfo  funt  unitatet. 
Igitur -feipfum  multiplicans.ipfum  fi  cubumeffecit.Si  uero  numerus  feipfum  multiplicans, cubum  fece- 
rit,  cr  ipfe  cubus  efltCper  enoni)Cubus  igitur  eft  cr  -,quodfuppofitum  non  eft.  Igitur  fi  cubus  non  eft. 
Similiter  iam  oftendemus  quod  nt$  alius  u Sus  cnbut  eft,prater  quartum  ab  unitate  cr  binos  relinquetef 
cmnesicjuod  ojlendendum  fuerat.  Euclid.ex  Camp.  Propofitio  1 1 . 

I numeris  quotlibct  ab  unitate  continua  proportionalitatcdi  , 
fpoGris  aliquis  numerus  primus  ultimunumeret>euquocp 
qui  unitatem  fcquitur  numerare  nccrile  eft. 
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C » mi>  »u  vs.  Slmuftp ad d continue  proportionales  ab  utti- 
tatr.titip  e numerus  primus.de  quo  ponatur.tpfum  numerare  d: 
duo  qudd  idem  numerabita.Nam  Ii  non,  erit  adipium  primus 
per  js  teptimiA  qui»  «x  a in  fe  iit  b,  fequitur  ex  25  etufdc  uc  ipie 
quocn  Iit  prtmus  ad  b.led  id  c & ad  d,iequitur  ipfum  cfle  pri- 
mum per  ijeiufdem, eo  quod  exa  in  bfitc,K  cxeodcinc.d,  non 

ergo  numerat  d.cum  (it  primus  ad  ipfum , quare  accidit  conna- 
rium  hypothefi.  Idemaluer.  Cum  Ii  e primus,  fi  non  nume- 
rat a,pnmus  erir  ad  ipfum  per  ja  fepttmi.itaqi  per  |i,eiufde, erunt 

minimi  in  fua  proportione : quia  autem  e ex  hypothefi  numerat  - - - - - - . 

d,fitut  fecundum  f.conftatuero  quod cx  a inc,hatd,ergo  per  fecundam  panem  jo  leptimi  ent 

aade  (icutfad  c,  quare  per  21  eiufdem.e  numerabit  c,SC  t.t  ut  fecundum 1 g,«  qu»  exambhtc, 
fcquiturquo®  ptreafdcm  & eodem  modo  ut  c numeret  b:efto  ergo  qudd  fecundum  h,  X quo- 
niam rurfus  cx  ain  le  litb.necelTceftuerum  per  eafdcm  ut  e numcicta/ed  pontum  aat  non  nu- 

merare.ergo  accidit  impolfibile. 

Euelid.ex  Camp.  Prope /itio  11. 

I N nutrieris  ab  unitate  continue  proportionalibus, minor 

maiorem  numerat,  fecundum  aliquem  in  illa  proportio- 

i nalitatedifpofitum.  . ’ 

I C*  «p  * u '■  s.  Sint  ab  unitate  ufqt  ad  f continue  propornonales.dtco  nul- 

1 Ium  ipforum  numerare  f.nifi  fecundum  aliquem  aliorum  .Conitar  enim  qudd 

e numerat  ipfum  f ferundum  a,elt  enim  e f — 

ad  f,ut  unitas  ad  a. Sed  & d numerat  eunde  e 

f fecundcib.eftnantp  per  aequam propor-  d... 

oonaliratcdadfutunitasad  b.  De  e quo- 
que patet  eodem  modo,  quod  fecundum 
fcipfum  numeret  eum.  Econuerfo  quoqj  a 

numerat  eum  fecundum  e,  eo  quod  ficut  rum>*  . . , 

unitas  ade.itaadf.buerd  fecundum  d.eft  enim  ut  unitas  ad  d itab  ad  f.uerum  igitur  elt  quod 
proponitur.  Quippe  quotus  quiftpqui  proponiturultimum  numerare, fuerit  lub  ultimo  fe- 
cundum totum  fupra  unitatem, numerare  ipfum : conuincitur  per  atquam  proporiionabtaiera 

Sequenres  duae  ex  -amberro  Euclidis  propolitioncs.duabus  prarcedcntibus 
cx  Campano  ordine  prarpoltero  rcfpondcnt. 

EucWtxZumi.  Theorema  1.  ^ Propoptio  11. 

Si  ab  unitate  quotcunq/  numeri  cotinue^portionalesfuerint.minof 
maiore  metitur  per  alique  prae exift  ente  in  proportionalibus  numeris. 
T H E O N ex  Z amb.  Sint  ab  unitate  -.quotcunq-  muneri  continue  proportionales  f,*,*,'-  Dico 

ipforum  H,>S,',minor  A.ipfum  < maiorem  metitur  per  aliquem  ipforum  >,*.  

QjjOfiiam  enim  e/i  /icti t a unitas  ad  H,fic  ■'ai  > eque  igitur  - imitat  ipfum  fnu  •» 

merum  metitur,  er  / ipfum  tutapim  igitur  (per  1 ifeptimi ) et jue  * unius  ip  >•••• 
fum  •<  metitur , <y  f.  ipfum  '.At  - unitM  ipfum  ■<  metitur, per  eas  qua  tn  ipfo  ‘ . * 
funt  unitates : <y  # igitur  ipfum  • metitur  per  eas  qua  in  ipfo  -tfunt  unitates.  «. 

Qsare  minor  * ipfum « maiortm  metitur  prr  aliquem  numerum  pracxi/lentem  in  propcrtmaabus  n» 
maris  :ttuod  oflendere  oportuit.  _ 

Euelid.ex  Zamb.  Problemati.  Propoptio  t». 

Siab  unitate  quotlibet  numeri  c5tinue  ^portionales  fuerint,quotprl 

moru  numeroru  ultimu  metienc.tot  8f  eu  qui  apud  unitate  eftmeiict. 

T H E O N ex  Z amberto.  Sint  ab  unitate  quotlibet  continue  proportionales  numeri  *,  Dic» 
quod  quot  primorum  numerorum  ipfum /metiuntur,  tot  quoque  cr  ipfum  a metienturtmetiatv  «nil» 
ipfum  ■■■numerus  aliquis  primus  s.Dieo  eriam  quod 'ipfum-  metiatur  , non  enim  metiatur  ■ ip/um 
etl  autem  primus , omnis  autem  numerus  ad  omnem  numerorum  quem  non  metitur,  primus  ejtlper  tr  1- 
oe  fimum  primum  feptimi ) ipp  igitur '.primi  funt  adinuieem.  Er  quoniam'  ipfum  ■'  metuur, metiatur 
ipfum  per  {.  Igitur > ipfum  {multiplicans, ipfum  effecit  *.  Rur/itt  quonia  - ipfum  ■ metitur  p.  r e«  qutin 
ipfo  t funt  ututatei.igitur  « ipfum  r muhiplieans,'pfum  /effcc.t.  Sed  O"  'P/“«  fmultipbetns.iplum 
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tfjmt.  Igitur  qui  eu  *,>,«  qui  ex  > /,c8  equilis.  E/!  igitur  ficut  •<  ad  <Jie  efl  / ii  >.  A t ipfi  '»,',primi,prL 
mi  uero  cr  mnimi,minimi  tutem  metiuntur  etndcm  r itionem  bibentes  equaliter(per  » ■ feptimi)anie- 
teJens  antecedentem  cr  fequens  fequentcmetitur  igitur  > ipfum  >> metiatur  ipfum  per  ‘Agitur « ipfum  • 
multiplicans,ipfum  efficit Sed  ne  tollatur  cr  •»  ipfum  f,  multiplicans,  v> 

ipfum  efficit  >:qui  igitur  ex  «/,ri  qui  ex  <,-,eff  aqualis.  U.D  igitur  fictu 
« td  i,fic  >ad>.  lp fi  autem  *,<,primi,  primi  uero  cr  minimi , minimi  au 
tem  numeri,  (per  s 1 feptimi ) metiuntur  eandem  rationem  habentes  eis 
equaliter, antecedens  antecedentem,er  fequens  fequentcm:metitur  igi- 
tur i ipfum  C, metiatur  ipfum  per  *, igitur  > ipfum  a multiplicans, ipfum 
( efficit. Sed  <y  > fespfum  multiplicansjpfum  efficit  s,qui  igitur  ex  • >, 
ei  qui  ex ‘efl  equilis, eft  igitur  ficut . td  a,fic  a ad  t.  At  ipfi  -.'primi, 
pnmi  tute  cr  minimi  '.minimi  uero  (pxt  feptimi)  metiuntur  eande  eis  * f.  > / 

rationi  bibctesequaliter, antecedes  antecedente  cr  fequens  fequentc.  Igitur  i ipfum  • metitur,  fedcr 
metitur,  quod  efl  impofhbile.  Ipfi  igitur  -,'jionfunt  adinuice  primitcopofiri  igitur.  At  copo fuos  nu... 
ros  aliquis  primus  numerus  metitur.  Ipfi  igitur  «, \fub  alicuius  numeri  primi  dimenpone  ctditt,  cr  quo- 
niam • primus  fupponitur.  At  primus  numerus fub  alterius  numeri  menfwam  non  eadit(p er  diffinitione) 
quam  fub  fibqpliws,  igitur  < ipfos  *,  s metitur /juare  < ipfum  * metitur  inuritur  autem  cr  A Igitur  > ipfos 
*,e,  metitur : fimlitee  iam  demonfir  abimus  quod  quot  numeri  primi  ipfum  S metiuntur,  tot  cr  ipfum  « 
metientur:  quod  offendere  oportuit. 

Euelid.exCamp.  Propofitio,,. 

Votlibct  numeris  ab  unitate  continue  proportionalibus, (i 
qui  unitatem  fequitur.fucrit  nummis  primus, maximum 
eorum  nifi  dc  numeris  in  illa  proportionalitate  difpofitis, 

nullus  numerabit. 

C*  ai'A  Nv*.  Sim ur prius uftpad  d, continue  proportionale* 
ab  unitate,  fitlp  a numerus  primus. Dico  quod  nullus  numerabit 
ultimum,  nec  (impliciter aliquem  eorum , nifi  aliquis  eorum,  qui 
antecedit  ultimum, uri  cum  qui  ponitur  numerari.Sitcnim  Cii  pof 
fibileeft)ediucrfus  ab  eis,  qui  numeret  d,  qui  fi  fuent  primus,  per 
»numerabita:non igitur efla  primus, quod  edtonrra hypothe- 

fin.Si  autem  ipfefucrir  compotitus, nerrnecd  per  sofepnmi.uraU 

quis  primus  numeret  eum, qui  non  erit  nifia. Nam  fleti  alius  ab  a 
ut  f.cum  necetis  fitipfum  numetared, arguetur  cnam  eandem  nu 
metare  a perti,ficquotpanon  erit  primus.  Eft  igitur  a primus,  numerans  e.  Quoniam  autem  e 
numerat  d, fit  ut  fecundum  g.eritfp  per  fecundam  partem  io  feprimi.a  ad  e,ficm  g ad  cfir  enim  d 
cita  in  c.Quarecuma  numeret  e,fltg  numerabit  c,fitcp  ur  fecundii  li,fcquiturtp  uta  numeret  g. 
ficut  frquebatur  ut  numeraret  e,  alloqui  fi  g quidem  eft  primus,  cum  numeret  c.frquiturpcriiip 
fum  numerare  a.Siautccdpotiius,per  cande  fcquirurnumcru  primti  numeranteg, numerare  a. 
quod  cd  iticonurniens.  Itatp  a numerat  cum.  Sequirur  ergo  per  fecudam  partem  10  lepnmi.ut  Ii 
numeret  quoqt  b,co  quod  tJ  ex  ain  b.qudmcxg  in  h condat  produci  e, numeret  h itatp  ipfum, 
fecundum  k.  Condat  autem  (ut  priusdeg)  quod  a numeret  h.Nam  (i  non,  non  erita  primus, 
itatp  per  fecundam  partem  lofcpnmi.fequirur  ut  k numeret  atfitcnim  tam  ex  a in  fequam  ex  h, 
in  K b.  Manifedum  ed  autem  K non  tffe  a, nullus  enim  numerorum  g,h,K,ed  aliquis  ex  a,b,c,dt 
fi  emmg  effetaliquis  ex  eis.  cum  ipfenumeretdfecudume.effet  per  prrmifTam,  cquoep  aliquis 
cx  cis.fcd  non  erat, igitur  g. Similiter  cum  h numeret  c fecundu  g.non  erit  h aliquis  ex  a,  b.c.nam 
effer  per  prarmiffam  & godrnfutn  cd  autem  quod  non.necigitur  ii.Eadcrationc  nec  K.cu  enim 
ipfe  numeretb  fecundum  h,fiipfeeffeta,conuincerrturpcrprarmiffam,hquoqueeffra.  At  noti 
erat,  nec  igitur  k em  a Numerat  aurem  ipfum, non  cd  itatp  a primus.quodctiimpofT  bile. 

a li  r en  idem.Siediuerfusaba.b.c.d,  numeratd,  fit  ut  fecundum  f,  & quia  a numerus  pri* 
musnumerar  d produftum  ex  ein  f, fequitur ex  js feptimi, quod 
ipte  numeret  c uel  f.  n umerer  ergo  etquia  igitur  ra  exa  in  c.qutim 
edeinffitd.eritperfecundam  partem  20  feptimi,  a ad  eficut  fad 
e, numerat  itatp  f,c. fit  ut  fecundii  g.entip  per  jj  feptimi, ut  a quotp 
numeretf  uelg,fittp  utf.Sequirarlp  per  fecundam  partem  2ociuf- 
dem.ut  g numeret  b.ficip  ut  fecundum  h.  Vt  prius  igitur, a nume.  . 

rabit  guel  h.&  fit  ur  numerer  g.hergo  per  fecundam  partem  20  « ! : 
numerabita.  Siitatph  non  cd  aequalis  a, non  eri:  aprimus.  Quod  a b 
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eft  contra  hypothelTn.Si  autem  xqualis.erirunurquiftj  numerorum  g,f,e,atiquis  ex  a,  b.c.d,  per 
pra-m  illam  quoties  oportet  alium pram.  Non  clt  igitur  e diucrlus  ab  cis, quod  cfi  citam  cotrahy- 
pothcfin.Iiaqi  conftat  utrum  elTe  quod  proponitur. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  ij.  Tropofitio  ij. 

Si  ab  unitatequotl  bcr  numeri  ordinatim  proportionales  fuerint, 
qui  uero  poft  unitate  primus  fuerit,  maximum  nullus  alius  metietur, 
praeter  praeexifientesin  proportionalibus  numeris. 

THEONn  Z amb.  Sint  ab  uni  tute  quot  libet  numeri  continue  proportionales *,  A,  a»  J,qui  uerb 
poji  unitatem  fit  primus, hoc  efl «.  Di'  o quod  maximum  eorum  d nullus  alius  mciielur,praler  ipfos  «^s, 
si  enim  pofitbile,metiatur  ipfum  >,©■  > nulli  ipforum  «,  A,  y,d,  /it  idem  manififlum  quod  > primus  non 
tfl.Si  enim  > primus  tfKcr  ipfum  d metitur, cr  ipfum  a metietur  primum  extjlentem,  eidem  non  idem  ai' 
lies, quod  ejl  impofiibile.  Igitur  { — 

« primus  non  e/i:  eopofitus  igi-  * ■ 

tur.  OmiM  autem  compofitus  A — • ■ • 

numerus,  fub  alicuius  primi  me  > “ ' 

fura  cadit.  Dico  quod  eum  nui-  d - 

Ius  alius  metietur, prater  «.Si  

enim  aliquisalius  primus  ipfum  A 

>metitur,cr ' ipfum  d metitur,  «... 

C r ipfe  igitur  ipfum * metietur 
quare  cr  ipfum  « metietur  pri-  unitat 

mum  exiftentem,ciun  ei  non  fit  idem,quod  efl  impofiibile.  Igitur  > ipfum  'metitur.  Et  quoniam'  ipfum  d 
metitur, metiatur  ipfum  per  {.Dico  quod /nulli  tpforum  «,*,>, r/Jidtin.  Si  enim/aheui  ipforum*,  f,>  ejt 
idem, &■  metitur  ipfum  d per  suium  igitur  ipforum  «,  A,>, metitur  ipfum  * per ', fed unui  tpforum 
ipfum  d metitur  per  aliquem  ipforum  *,A,>  Agitur  > uni  ipforii  ',f,>,e/t  idem, quod  non  /opponitur.  Igi- 
tur/uni  ipforum  *,A,r,non  cfi  idem.  Similiter  iam  odendemus  quod  « ipfum  / metitur, ojtendentes  rurjus 
quod  /non  ejl  primus.  Si  enim  cfi  primus.cr  metitur  ipfum  d,cr  ipfum  « metitur  primum  exijlentc  non 
aifiens  ei  ide,quod  eH  impofiibile.  Igitur/no  e/l  primus.  Copofitus  igifnr.cr  perinde  eu  aliquis  primus 
numerus  metietur.  Dico  q,  cum  nullus  altus  primus  metietur  prater  «.  Si  enim  aliquis  alius  primus  ip/uitl 
/metitur, at  /ipfum  d metitur,  cr  ite  igitur  ipfum  d metietur, quare  cr  ipfum  * metietur  primi  exiften- 
tem.cumei non  fit  idem, quod  e/l  imp ofiibile.  Igitur  - ipfum.  metitur.  Et  quoniam  > ipfum  -'metitur  per 
/ppfe  igitur  r ipfum/  miUttplicansjpfum  effiat  d.  Sed  cr  - ipfum  > multiplicans, ipfum  d fiatsqui  igi' 
tur  ex  *,>,ei  qui  ex ' /,efi  aqualisiproportionalicer  igitur  e/l  ficut  - ad  ■ ,/te/ad  >.  At  - ipfitn  'metitur, 
cr  /igitur  ipfum  > metitur, metiatur  ipfum  per  ',fimiliter  o/ledemus  quod  ipfe  *:nuili  ipforii  •,A,eflidi 
cr  quod  eu  metitur  ipfe  u.Etquonii  /ipfum  > metitur  per  -.  igitur  ■ ipfum/  multiplicans  ipfum  ficity, 
feder  « ipfum  A multiplicans, ipfum  ficity.qui  igitur  ex  », Ajei  qui  ex  /,t,e fi  aqualis:  proportionaliter 
igitur  e/i  ficut  * ad  /,fic  • ad  a:  meti  tur  autem  « ipfiun  /,metituoig>:ur  cr  • ipfum  ,mctiatur  ipfum  per  >. 
Similiter  iam  ofiendemus  quod  ipfi*  non  efl  ndem  -cr  quoniam  • ipfum  r- metitur  per  eas  qua  in  t’ finit 
totitatci, igitur  • ipfum  - multiplicans  ipfum  effecit  A.  Sed  cr  « feipfammuliiplicans,ipfum  A /icit.  qui 
ex  r’,.,  igitur,  ri  qui  ex  « quadrato  eft  aqualis.  Efl  igitur  ficut  o ad  *,fic  « ad  -, metitur  autem  * ipfum  -, 
metitur  igitur  cr  A ipfum  •*  primum  exijlcntcm,nor,  ext/lens  ei  idem,  quod  abfurdum  cfi.  Igitur  ipfum  d 
maximum  alter  numerus  non  metietur  prater  ipfos  *,b,y.quod  oportuit  demonfirare. 

Eucltd.  ex  Camp.  Propofitto  14. 

BIpropolitus  fuerit  numerus, minimus  quem  numerat  primi 
a(Tignati,non  numerabit  eum  aliquis  numerus  pnmus,prar- 
tcfillos  adignatos. 

Campanv  . Sir  a mininius  numerus  numeratus  i numeris  m 

primis  quifunr  b.c.d.  Dico  quod  alius  primus  prscter  ros  non  nu-  o“ 

mcrabira.Sin  autem.fit  e primus  numerans  eum  fecundum  fquia  * ... 
ergo  quilibet  numerorum  b,c,d,numerar  a prodtnftum  cxc  in  f,  eft  **•.. 

autem  quilibet eorum  primus,  (equitur  ex  jj  feprimi,  ut  quilibet  n - — 

eorum  numcreteuelfjferfenullus numerateum  fitpr.mus:qui!i-  •*»  ■ ■ ■ 1 ■ 

berergo  eorum  numerat  f,cum  iratp  fit  f minor  a,utpore  qui  numerat  eum  fecundum  e,non  erit 
a minimus  numeratus  ab  illis, quod  eft  inconucniens. 


EucliJ, 
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Euclid.ex  Z amb.  Theorema  14.  Propofitio  14. 

Siminimumnumerumpriminumeri  menfi  fuerint,nullusaliuspri  14 
musnu  merus  ipfum  mctictur.prfter  eos  qui  in  principio  metiuntur. 

THEON»  Z amb.  Minimus  enim  quem  ipfi  S,r,a, primi  metiuntur, fic  «.  Dico  quod  ipfum ‘nui- 

lui  altus  pnmus  numerus  mctietur.preter  f>,a,fi  enimpofiibi - 

le.mciiatwr  eum  prunui  numerus cr  nuBiipforum  i,  >,  J,  eflo  (. , 
idem.  Et  quoniam « ipfum  • metitur, ipfum  metitur  per/:  ipfe  r... 
igitur  ■ ipfum/  mulnpUcansjpfum  effiat  a.  ei  ipfum  «,  primi  d. ...... 

numeri  \y,a,metiuntur:ft  autem  bini  numeri  fefe  tnuicem  mul'  > 
ttpUcantcs  fecerint  aliquem, fattum  utro  ex  eis  metiatur  aliquis  l 

primus  numerus,  cr  unum  eorum  qui  ui  principio  mctietur(per  , I fcptimi)ipft  igitur  uti  ut»  ipfo- 

rum<,f,metuntwr.ipfumautem- non  metietur, nam  • prunus  rft.cr  nulli  ipforum  U,y,a,eft  idmtipfuM 
igitur  /metiuntur  minorem  exifiente  ipfo  •.quod  ejl  tmpofiibtle.  Nam  • fupponitur  minimus, quem  ipfi  f 

*,r/,metiutur.lpfum  igitur  •.numerus primus  non  metietur, pr ater  (,y,a:quod oportuit  demonftr are. 

Htrcdecimaquinra  fequens  ex  Campano  propofitio, 
nullam  in  Zanibcrto  refpondcntem  habet. 

Euclid.ex  C amp.  Tropofitio  if. 


I quotlibct  numeri  continue  proportionales  fecundu  fuam  tf 
proportionem  fuerint  minimi,quicunqt  aliquem  illorum 
numerat.alceri  cerminoru  illius  proportionis  erit  commo 
furabilis. 

Campamvj.  Sinta.b.c.d,  a 

connnuc  proportionales  &.  mi  b 

nimi  fecundum  proportionem  c 

fadgqui  (Tntin  fua  proporrio-  d — 

ne  minimi, & ponatur  h n ume-  e «#••■•«••••• t ••»••• .................... 

rare  c.  Dico  quod  h eft  commen  K 

furabilis  fuelg.fumanrur  enim  1 

in  eadem  proportione  quaruor  m 

minimi, qui  funr  k,  l.m.n.con-  n 

ftatautemex2ollaui,quodcxf  

in  m fit  c.alioqui  contingeret  q 

effe  minus  minimo  , quod  effe  r 

no  poreft.  Iraq;  percorrelarium  f . . g . , . h 

jjfepnmi.erith commen furabilis  f ue!m,quodfi  ^conftatpropofinim.-fi  aurem  m, fumantur 
in  eadem  propornone  tres  minimi  qui  finrp,  q,r,critip ex xoilaui, ut  mfiatexfinr.ncminus 
minimo  aUquidefTe  cogamur  concedere:  quare  perprirdilhim  correlanum  h eft  commenfu- 
rabilis  f uel  r,fed  non  erat  f,fTc  enim  conflabar  propofirumrcommenfurabilis  igitur  eft , qui  cdnt 
rx  2 o&aui , fiat  ex  g in  fe , fequitur  ex  dilto  corrclario,ut  h fit  commen  furabilis  g,quod  eft  pro- 
pofirum. 

Euclid.ex  Camp.  P ropofitio  1 4. 

I fuerint  numeri  quodlibet  continue  proportionales  in  fua  •* 
proportione  minimi.quilibet  eorum  ad  compotitum  cx  reli- 
quis primus  effe,  necclfarib  comprobatur. 

C>apMt«i.  Sinta.b.c.d,  continue  proportionales  &'  minimidico  compotitum  ex  a,  b , c, 
primum  efle  ad  d.Si  enim  non , aliquis  numerus, qui  fit  c , compotitum  cx  a.b.c, numerabit  & d: 
per  prxmilTam  igitur  erit  (.communicans  alreri  terminorum  illius  propornonis  qui  funtfSl  g. 
ent  ita®  numerus  aliquis  numerans  e,  K alterum  duorum  fg,qui  (it  htquiacrgoh  numerat  e, 

numerabit 
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numerabit  d,de  compotitum  ex  a,b,c,&  quia  numerat  fuel  g.quorum  utertp  numerat  utrunque 
mediorum , de  timpliciter  omnes  fi plurcs  duobus  fint,ex  i oliaui , fequitur  ut  ipfe numeret  b 

& c, ergo  & a, quia  numerat  totu  a,  a 

b.c.non  i un r igitur  a de  d contra  fe  b 

primi , quod  eft  inconuen iens  per  c e 

sollam.  Similiter  quoque con  d 

ftabit,  compotitu  ex  a,  b,  d.pnmu  a ..  b c 

cticad  c.  Si  enim  ur  prius  cnume-  a b d 

rat  ambos, fequitur  per  prarmif.  e > ■ i 

fam  , ut  aliquis  numerus,  quieti  J f„ 

fit  h,n umeret  ede  alrcru  duorum  g. 

£,g,itaqj  h numerare, de  torum  a,b,  h » - * 

^ ^,cum  urrat$  radicum  numerer  omnes  medios.-igitur  & compotitu  ex  a de  d.Et  quia  ne- 
ccuario  numerat  alterum  duorum  a,d,cum  numeret  alterum  duoru  i, g, numerabit  et  reliquum. 

Non  funt  igitur  a & d contra  feprimi.dC  ira  idem  ut  prius. 


Campani  annotationes.  Demonftranr  autem  idem  aliter  de  tribus 
continue  proportionalibus  de  minimis  tine  adminiculo  prxmiflsr, 
probant  enim  ex  quibufqp  duobus  compotirum  primum  etie  ad  reli- 
quum.Sint  iratp  tres  continue  proportionales  de  minimi  a , b,  c,  quo. 
rum  termini  d SC  e:dico  tunc  compotitum  ex  a de  b, primum  etie  ad  c, 

& compotitum  exbde  c,ada,itemlpexa&  c,ad  b.Manricftumenim 
eft  ex  fecundo  olhui.quod  ex  d in  fe.fit  a, de  in  e.fir  b,&  ex  e in  fe,c,8C 
ex  22  feprimi,quod  d de  e funt  contra  fe  primi.  Iraqj  ex  prima  parte  29 
eiufdem.erit  totus  de  primus  ad  urrunqj  eorumrquia  igitururercpnu 
merorum  d de  d e primus  eft  ad  e.erir  per  i*  eiufde  qui  ex  d in  d e pro-  d . . e . . . 

ducitur(de  ipfe  eft  compotitus  ex  a de  b)prim  us  ad  e:fequirur  ergo  per  26  eiufdem  ur  etiam  com- 
pofirus  ex  a fiC  b fit  primus  ad  c.tit  enim  c ex  e in  fe,fimili  quoqj  demonftratione  probabis  com- 
potitum ex  b de  c primum  cifc ad  a. 

At  uero  compoti  tum  ex  a de  c.primum  etieadb.tic  habeto.  Cum  fit  enim  uterm  duorum  d d C 
e primus  ad  torum  d c.erir  per  z;  firprimi  ,qui  ex  d in  e producirur(de 
ipie  eft  bjprimus  ad  d e,iracp  per  26  eiufdem  qui  ex  d einfeproue- 
nit(de  ipfe  eft  qui  componitur  ex  a de  c de  duplo  b)primus  erit  ad  b: 
fequirur  ergo  compotitum  ex  a de  c primum  effe  ad  b.necefTe  enim 
eft  ur  ex  duobus  compotitus, cum  primus  fuerit  ad  unum  eoru  ex 
quibus  componitur,tir  primus  ad  reliquum rdemonftratum  aurem 
eft  hoc  fupra  29  feprimi.  Oportet  autem  ftabiliread  robur  iftius  de- 
mon ftranonis  compotirum  ex  a de  b produci  ex  d in  compotitu  ex  d . . e . . 

d de  e.fuppofito  quod  ex  d in  fe  fir a & ex  eodem  in  e.b.iremcp  quod  exd  e in  fe  producatur  com 
poti  tum  ex  a de  c de  duplo  b,fuppotito  eo  quod  prius, de  quod  ex  e in  fe  tite.  Huiu;  itaque  gratia 
proponimus  haxdemonftranda. 


a.... 

b 

c 

a....b... 

c 

b c 

a.... 

d. . 

e. . . 

d ..e. 


a. . 

b. .. 

c. ... 

a. .. 

b. .. 

d. . 

e. .. 
d..e. 


Quod  fit  ex  dudiu  unius  numeri  in  quotlibet.tantum  eft  quantum 
quod  ex  dudlu  eiufdem  in  conipofitum  ex  illis. 

Idem  proponit  prima  fecundi  de  lineis.Sirenim 
ut  exa  inbde  in  cdeind.proucnianredefdeg.Di 
co  quod  ex  a in  compoti  rum  ex  b de  c de  d,  proucnit 
compotitum  ex  ede  f de  g.Sequitur  enim  ex  conucr 
fione  diffinitionis  eius  quod  multiplicatur  , urrota 
pars  fit  b c rora  c f.fed  de  d rora  g, quota  eft  uniras  a, 
per  > iratp  feprimi,  tora  quocp  pars  erir  copotitusex 
b de  c de  d, compotiri  ex  e de  f 6e  g , quota  eft  uniras 

pr^otimrn  Jtfinili0nCra  <X*in  comP°filum  wb^c*d»fitcomP°firosexedefdeg,quodeft 


Quod  fit  ex  du<ftuquotlibct  numeroru  in  unum.pquum  eft  ei  quod 

u 


f- 


\ 


»»• 
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fit  ex  compofito  eorum  in  eundem. 

Hoc  eft  conucrfum  eius  quod  modo  dcmon- 
ftratutn  cft.  V t fi  ex  b Jt  c & d in  a.fiant  c S£  f 8C 
g.hcr  quoqt  compotitus  ex  his  cx  illorum  coropo 
firo  in  eundcm.quod  cx  »7  fcpumi , & pnemon- 
ftraro  facile  concludirur. 


Quod  fitexduifhiquotlibet  numerorum  in  quotlibet  alios,  fquum  • 
eft  ei  quod  fit  ex  compofito  horum  in  compotitum  illorum. 

Vt  (i  a.b.c.mul  tiplicent  d.c.f, quilibet  quemlibet, iun- 
gantur<$  piodulfc.dico  aggregatum  cx  produftis  effe  a..  b...  C..7* 

aequale  produco  cx  compofito  ex  a &b&c,  in  compoti-  d ....  c f 

tum  cx  d 6C  c 8C  f.  Eft  enim  per  pr  armillam  quod  fit  cx  a.,  b...  C.... 

compofito  cx  a.b,c,in  d, quantum  quod  cxfingulis  in  iU  d....  c f 

Ium  d,fic  QC  in  e & in  fex  compofito  autem  horum  a.b.c, 

in  quemlibet  illorum  d,e,f,per  ante  pnrmiffam  fit  quantum  ex  compofito  in  compotitum , ira <9 
conftar  propoli  tum. 

Numero  in  quodibet  partes  diuifo , tantum  e fi  quod  fit  ex  toto  eo  + 
in  fe.quantum  quod  ex  eo  in  omnes  fuas  partes. 

Idem  proponit  fecunda  fecundi  dc  lineis.  Vt  (i  a diuidarur  in  b, 

& c St  d,  dico  quod  tantum  fit  cx  a in  fe.quantum  in  omnes  illos  b..  (...  d....  * 

b,c,d:polito  enun  esrqualt  a, condat  cx  prima  itarum  incidentium  t 

cantum  tienex  c in  a, quantum  in  omnes  partes  a,  fcd  per  conce- 
ptionem cx  c in  a ht  quantum  cx  a in  fe.St  cx  c m parres  a, quantum  cx  a in  cafdctn.Manifcftum 
ergo  cil.ucrum  effe  quod  dicitur. 


Numero  in  duodiuifo,quod  fit  ex  toto  in  alterum  diuidentiu  tantu  « 
cfi,  quantum  quod  ex  eodem  in  fe&  in  alterum. 

Idem  proponit  tertia  fecundi  deUnets.Sir  enim  a diuifus  in  b SC  c,  t 

dico  ran tum  fieri  ex  a in  c, quantum  ex  c in  fcBC  in  b.  Nam  quod  ex  a b (... 

in  ceft.quan tum  quod  ex  cina.per  17  fepnmi. Sumpto  irnep  darquali  d . . 

c.eruainc.quanrum  d in  a.Atper  primam  harum,  d in  a,eft  quitum 

in  b&c.Quia  ergo  d in  a&in  b&in  c.cft  quantum  cin  a & in  b&  in  fc  propter  «qualitatem  C 
6C  d, conftar  propoftrum. 

Numero  in  duo  diuifo, quod  ex  dutflu  totius  in  (e  cft.quan  tum  quod  * 
ex ducluutriufcpdiuidentium in  fe&  alterius  eorum  bisinalterum. 

Idem  proponit  quarta  fecundi  de  Uocis.  Vt  fi  a diuidarur  in  b & c,  dico  tantum  fieri  cx  a in  fe, 
quantum  ex  btnfe  HCc  in  fe.&ex  b bis  in  e. Eft  enim  per  4 harum, quod  ex 
ain  fe.quantum  quod  ex  eo  in  bfif  ineexeoauremin  b.per  pnrmiffam  cft  a 

quanrwex  bmle&inc.at  exainc.pcreandem  eftquanrumex  cin  fc&in  b ......  c ... 

b.  Er  quia  ex  c in  b tantum  cft  quantum  ex  bineper  17  feptimi, liquet  ue- 
rum  cife  quod  proponitur. 

Numero  per  duo  arqualia  duocp  inaequalia  diuifo,  quod  fitexmaio  r 
riinxqualium  in  minorem  cum  quadrato  inter  medrjxquum  efi  qua- 
drato medietatis  totius. 

Idem  proponit  de  lineis  j fecundi.  Vt  fi  ab  diuidarur  in  duos  numeros  squales,  qui  fini  a c 
8t  cb.itemqtin  duos  inrqualcs, quorum  fit  maiora  d,8t  mi- 
nor db.dico  quod  illud  quod  fit  ex  roto  ad  in  d b cum  qua-  a......  c...  d..  b 

dra.o  c d.tcqualc  cft  quadrato  c b.  Per  pRrmiffam  enim,  qua- 
dratum c b cft  aequale  quadrato  c d,8t  quadrato  d b St  ei  quod  fit  ex  b d in  c d bis.  Sed  ex  b d in  (c 
St  incdtantumfit.quantumincbperprimam  harum,  St  ideo  quantum  in  a c.Itatpexbd  in  fe 
Stincd  bts.quantum  exipfo  b d in  ad:  per  eandem  igitur, quadratum  c b fuperat  id  quod  fitex  b 
din  ad  ut  quadrato  cd.conftatcrgo  propofitum. 

Cum 


II 
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Cum  fuerit  numerus  in  duo  aequalia  diuifus.eicp  alius  numerus  ad- 
iunftus.quod fit  ex duflu tonus  compofitiin  adiuntftum cu quadra- 
to medietatis,  arquumett  quadrato  compofitiex  dimidio  &adiunfto« 

Idem  proponi!  6 fecundi  de  lincis.Sir  enim  ab  diui  fui 
in  duos  «quales  numeros, qui  fini  i(S<  b.addaturip  ei 

numerus  bd:dico  illud  quod  file»  loto  a d in  d b,  cum  a....  C...,  0 <* 

quadraro  bc,efle  «quale  quadrato  c d.Eftenimcx  6ha- 

rum,quadratumc  d «quale  quadrato  d b St  quadratob  .....  , 

c.8tei  quod  fit  e»  d b in  b c bis.Sed  per  primam  liarum.cxb  dtn  fcSi  tnbc  bts.eft  quantum  ex  b 
din  d a.funt  enim  a c St  c b.acqualel.Itaq;  quadratum  c d.fuperat  id  quod  fit  ex  b d id  d a,in  qua- 
drato c b:  quod  eft  propofi  tum. 

Cum  numerus  in  duo  diuiditur.quod  fit  ex  toto  in  fc  scum  eo  quod 
ex  altero  diuidentium  in  fe,  eft  aequum  eiquodcxtotoincundembis 
cum  eo  quod  ex  altero  infe. 

Idem  proponit  7 fecundi  de  lineis.Sir  enim  numerus  a diuifus 
in  b&d:dico  quadrarum  a cum  quadrato  d.ranrumcfle,  quarum  1 

quod  fit  ex  a in  d bis  cum  quadratob.Conftat  quidem  ex  6 harum  b d.... 

ouod  quadratum  a tantam  eft, quantum  quadratum  bK  quadra- 

tum  b St  quod  fitex  d in  b bis.ltatp  quadratum  a cum  quadrato  d,  tantum  eft  quantum  quod  e» 
d bis  in  fe*  bisin  b cum  quadrato  b.Sed  ex  d bis  in  ledi  bis  in  b fit.quantu  ex  d bis  in  a.per  pn- 
mam  harumergo  quod  fit  ex  d bisin  a cum  quadrato  b, eft  quantum  quadtatuma  cum  quadi  a- 
tod,quarepatet  propofitum. 

Cum  fuerit  numerus  induodiuifus.cicp  additus  aequalis  uni  diuiden- 
tium, quadratum  totius  compofitiaequu  cftquadruplo  eius  quod  fit 
ex  priori  in  additum  cum  quadrato  alterius. 

Idem  proponit  t fecundi  de  linets.Sit  numerus  a b diui- 

fusin  a c 8C  c b.cuiaddatur  b d,qui  ponatur  «qualis  c b.  a...  t “ a 

Dico  quadratum  a d tantum  eife.quanrum  eft  id  quod  fit 

ex  a b m b d quater  cum  quadrato  a c.  Eft  nanqueex  6 harum.quadratum  a d,«qu  iim  quadra- 
to a b 8t  quadrato  b d,8t  ei  quod  litexabiiibdbis.Et  quia  quadratum  b d eft  «quale  quadrato 
t b erit  quadratum  a d «quale  quadrato  a b Si  quadrato  cb.Sfrt  quod  fit  ex  a b.tn  b d bis.  Per 
prrmilfam  autem, eft  quadratum  a b cum  quadrato  c b, quantum  quadratum  a c cum  eo  quod 
fit  exa  b in  b c bis.  Itacp  quadratum  a d tantum  eft, quan tum  quod  ex  a b m b d bts,St  ex  a b m b c 
bts.cum  quadrato  ac.  Et  quia  exab  in  b a tantum  fit  quantum  in  b d.couftat  ucrum  elie  1 quod 
propofitum  eft. 

Cum  fuerit  numerus  in  duo  aequalia  duoqt  inxqualiadiuifus.qua- 
drata  amboru  inaequaliu  pariter  accepta  duplu  funt  quadrato  med  icta 

tfs& quadrato  eius  quo  maior  portio  excedit  minore  pariter  acceptis. 

Idem  proponit  9 fecundi  de  lineis.Sitenim  a b diuifus  per  duos  «quales  quifintac&c  b.SC 
per  duos  inxquales  qui  finta  d St  d b.  Dico  quod  qua  - 
drata  duorum  numerorum  a dSt  d b pariter  accepta. 

funt  duplum  duobus  quadratis  duorum  numerorum  a c...  d...t> 

a c8t  c d pariter  acceptis.  Eft  enim  per  6 harum, qua- 
dratum a d.quantum  quadratum  a Si  c quadrarum  c d ...  . , 

fi  duplum  eius  quod  fit  ex  a cin  c d. Quia  autema  ceftxqttaltsc  b.entquadratum  ad  quan- 
tum quadraiumbcStquadrammcdSt  duplum  ciusquod  fit  ex  b c m C d.  Itacp  quadratum  ad 

cum  quadratobd.fum  quantum  quadratum  b c «t  quadratum  c d & duplum  eius  quod  fitex  b 
c in  c d, St  quadratum  b d. Duplum  autem  eius  quod  fit  ex  b e in  c d cum  quadrato  b d.cft  squa- 
le quadrato  b c Si  quadrato  c d per  9 harum.Ergo  quadrata  duorum  numerorum  ad».  dB.lunc 

quintumquadraraduorumnumerorumbc8tcdduplicau.Eiquia  bcStc  a lumarquale  ,p 

tet  propofitum. 
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Cum  fuerit  numerus  in  duo  aequa  diuifus.allusqt  adiuntfhis,quadra'  0 
tum  totius  compofiti  cum  quadrato  adiun<fti,duplum  funt  ad  quadra 
tum  medietatis  ipiius  cum  quadrato c5po(iti  ex  medietate ctadiumfto. 

Idctn  proponit 10  fecundi de lineis. Sit  enim numerus  a bdiuifusin  duos  aequales  ac  4fc  b, 
fitip  fibi  adtunftus  nummis  b d:dico  quadrarum  a d cum  quadrata  b d,duplum  elTt  ad  quadra, 
lumarium  quadrato cd. Cum lirenim numerused  induo  diui. 
fus.ftbiqi fia caddirus arquahsunidiuidctium.erirpcr ioharuin,  i.,a.  c(ll,  b.*. 
quadra  i u m a d quantum  quod  fit  ex  c d in  c a quater,  cum  quadra 

to  b d.Qjua  uerd  a c eft  aqualis  c b.errr  quadratu  a d quanrum  quod  fit  ex  d c in  c b quater, cum 
quadraro  b d. Ita. u quadratum  a deum  quadrato  b d , erit  quantum  quod  fit  ex  d «in  c b quater, 
eum  duplo  quadtan  b d. Hoc  autem  per  tp  harum. duplum  ett  ad  quadratum  c deum  quadtato 
< b.Cum  igitur  ftr  quadratum  c b aquale  quadtato  a c, conitar  prop ofitum. 

Numcru  aliquem  ita  diuiderc.ut  quod  fub  toto  8f  una  eius  portione 
continctur.pquum  fit  quadrato  alterius.eft  impoflibiie.  " 

Qjiod  u icrundi  proponit  faciendum  in  linas , demonftrathor  impolTibile  e fle  in  numerir. 

Sit  enim  quilibet  numerus, ab. Dico  impofubiieefletprum  licdiutdqut  pioponiturificcRimdi. 
uidcrerur  fecundum  proportionem  habentem  medium  & duo 

cxtrema.utparctcxdiffimnone&iofeptimi.  Si  autem  poteft,  t e....e..d..b 

diuidaturinc,fitipabadbc,ficurb  cadcaieriritaipa  cminorc 

b.dettaharur  Igitur  ab  eo  aequali»  fibi  qui  lircd.quia  igitur  eft  proporrio  totius  a b ad  totum  bc. 
ficurbcdelraPtiababadcddetraiTIuab  bc.eriteadeaciefiduiabadbd  refiduubc.quatcbtad 
c d.licu  r c d ad  d b, erit  igitur  e d, maior  d b Detraho  iraqi  d e de  c d,ui  fit  d e a-qualis  d b.etit  etiam 
proportio  b c ad  c d.licut  c d ad  d e,  quare  ficd  b refidui  c b,ad  c e re  duumcdipoieftigiiurcede- 
iralti  ab  e d,non  erit  itaque  finis  iftius  detractionis, quod  «ftimpotTibile.  Nunc  ad  piopolitum 
reuertamur. 


Eueliiex  Zamb.  TbeorenUs/.  Tropofitio  if 

Si  tres  numeri  continue  proportionales  fuerint  minimi,  eandem  eis 
habetium  rationem,bini  quilibet  compofiti  ad  reliquum  primi  crunr. 

THEONe»  Zamb.Sint  tres  numeri  continui  proportionales  .minimi  eandem  ris  habentium  ratio 
nem  «,  ,>■  Dico  quodipforum  «,  A,  >,  bini  quilibet  copofiti.ad  reliquum  primi  funt.  fei  icet  "A  ad  >,c r 
> ad  *yCr  •>  ad  t.  A fumantur  (per  J j feptimi)  bim  minimi  numeri  eandem  ipfis  *,  (,  r, habentium 

rationem,  fintq;  d f manifrflum  tam  efi  quod  * • feipfum  « A 

multiplicans.ipfum  efficit  -,eyipfum< /multiplicis, ipfum  ..... .......... 

A fecit,  eyinfuper  > ! feipfum  multtphcani.ipfum  efficit  y.  A ; 

Etquoniaipfi  i '.'/.minimifunl  primi  adinuicemfuntfper  * 

X4  feptimi. )Si  autem  buti  numeri  .primi  adinuice  fuerint.tt  y m 

Itterr;  ftmulad  alterum  primus  eft  (per  j o feptimi ) Igitur  * A 

/,ad utrunq; ipfori*\,</,primus eft. Sedet *<ad>  / primus  *...%..../ 

e)t.  Ipft  igitur  */,*  yd  ipfum  • /primi  funt  crqutexd/y  '.igitur, ad  ■ ((per  1 « feptmi)primu  eft.  Si 

Itero  bini  numeri  primi  fuerint  adinuice, qui  ex  uno  eorum  gignitur  ad  reliquum  pnmui  cfifper  17  feptu 


'primi 


(.igitur  copofiti, 
funt.  Similiter  offendemus  quod  ipft  A.y^ad '«  pri- 
mi. Dico  iam  quod  ipft »,  ,,ad  ( primi  funr.nam 
quoniam  d /ad  ulrunque  ipforum  u q'  /.primus 
efl.cr  emi  ergo  ex  * fod  eum  qui  fub*  q,  /, 
primus  eft.  Sedeiquicx*[,equales  funt  qui  ex 
* /.unicum  eo  qui  bu  eSfub*  «,«/, 


«f  t 


Si  enim  que  ex  uni  cum  eo  que  ex'  f.cr  qui  fub 

d qi/pton  efrnt  prtmi.cum  communis  dimenfio  me • 
liatur  compofitC.non  erunt  qui  ex*  q*  /.unacu  eo 
qui  fub  d ',</,cr  qui  fub  d...  /.primi.  At  iteruium 
comunis  dimenfio  metiatur  cr  compofiti,  non  erit 
quicxd\,\/,uni  cum  eo  qui  fub*  qi  /bss.Cf  qui  fub 
d','/,adinuiccm  primi, eum  contrarii  cjl  a/tefum. 

Et  qui 
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Etquietd  y {jgftvuni  cum  tfl  qui bisfub  -t  >,'{,ad  eum  auifub  d>,\  fprimi funt.  Diuilenlo  quoq. 
qui  ex J ".'/.uni  cumeo  quiJubS'y{.$rimifmt  ad  eumquifub  * y /.  In/ipO’  diuidendo,qui  ex  d <,*[, 
adeumquifub  * ','f,(rimifunt.Eft  tute  qui  ex  d ',ipfe  *,quiex  > l,ipfc  >,quiucrofub  * y fftpfeA.lpfl 
ergo  *,r,compofiti,ad  f primi  fune.quod  oftcndere  oportuit. 

...  Euclid.exCamp.  Propoptioey. 

I fuerint  duo  numeri  contra  fc  primi,  quantus  eft  primus  eo- 
rum  ad  fecundum.tantum  efle  fecundum  ad  tenium  quem, 
quam  impofTibile  eft. 

Cahpasvs.  Sint  a &C  b contra  fc  primi, dico  impoiTibile 

cffe,aUquemcisinconrinuaproporaonalirateadiohgi.  Si  enim  c 

pptcft.iit  c,quia  igitur  a ad  b.ficur  b ad  c,lunr  autem  a 8C  b tn  Tua  b * 

proportione  minimi  per  *j  feptimt,  fequirur  per  at  eiufdcm,  ur  a a . . . 

numeret  b,quicdm  etiam  numeret  fc,non  erunt  a flC  b conrrafe 
primi:quod  eft  contrarium  pofmoni. 

. Eudid.ct  Zamb.  Tbeormai6.  Tropo fitio it» 

Si  bini  numeri  primi  adinuicem  fucrint,non  erit  ficut  primus  ad  Ce* 
cundum.fic  fecundus  ad  aliquem  alium. 

THEONa  Z amb.  Vini  enim  numeri  *,  A, primi  fint  adinuicem.  > 1 " 1 

Dico  quod  non  eft  ficut*  ad  A Jk  A ad  aliquem  alium.  Si  enim  pofiibile,  A 

fit  ficut  *adi,fic  Aad^.tpfi  cutem  *,A,primi[unt-primi  cutem  cr  mi-  • 

nimitper  ij  feptimominimi  uerijuttifitur  eandem  rationem  habentes, 

*qualitcr(per  1 1 fiptimi)antecedens  antecedentem  eyfeepiens  fequentemimetitur  igitur  * ipfum  fonte' 
cedens  antecedentem,metitur  autem  tjfeipfumtigftwr  * ipfos  *,f metitur  primos  adinuicem  exiftenles, 
quod  eft  abfurdum.non  eft  igitur  ficut * ai  t,fic/sad  y.quod  o pendere  oportebat. 

— E uchd.ex  Camp.  Pnpofitio  is. 

I quotlibet  numeroru  continue  proporrionaliu  duo  extreJ 
mifuerintcontrafcprimijquantus  elt  primus  ad  fecundu, 
cantumefie  ultimum  ad  aliquem  alium.eftimpoflib ile. 
Campanvs. Sint a,b,c,c6rin  ue proportionales f finrtp a QC ccocra fc  primii 
dico  quod  in  cade  proportione  no  poteft  cis  adiugialius:lT enim 
poteft,fit  d.  Quia  igirur  eft  a ad  bficurc  ad  d,crir  permutarim  a ad  d ‘ - 

c,ficut  b ad  d:funt  aurem  a & c,in  Tua  proportione  minimi.pcr  zj  c 

feprimi,ita<ppet2ieiufdemanumrrar  b, quare eriam  numerare,  b 

numerorum  enim  corinue  proportionalium,  fi  primus  numerat  a . . . . 
fccundum,ipfe  numeraromnes.8^  ITmplicirer  quilibet  prjcedens 

quemlibet  fcquentero,  at  quia  etiam  numerat  fc.non  erum  a OC  c contra  fe  primi:  quod  eft  iiu 
conueniens. 

Euctid.ex  Zrnfi.  Tbeorem  17.  Propoftiotj. 

Si  fuerint quotcunq»  numeri  conunueproportionales,iplbrumau. 
tem  extremi  primi  adinuicem  fuerint,non  erit  ficut  primus  ad  fecun- 
dum,ficultimusad  aliquem  alium. 

T H E O NexZamb.  Sint  quotcunq  numeri  cotinue  \ . « 

proportionales,  ipforum  autem  extremi  • A fint  

primiadinuicc.Dicoqu6dnoneftficut*adA,ficJadali-  > 

quemahumSi  enim  pofiibile, eft  o ficut*  ad  ffic' ad  <:ui-  A 

cifiim igitur(pcr  isfcptimi)eft ficut* ad ‘t.fic  Aoi  Ipfi  * 

autem  *,  -'.primi  funt.pnmt  autem  er  minimi:minimi  ve- 
ro numeri,metiuntur  eandem  rationem  habentes  aqualiter(per  si  feptimi)antecedens  antecedentem ,©• 
fequens fequentemtmetitur igitur* ipfum  fefti  ficut*adA,ficAadr,cr  Aigitur ipfum, mctitur.quart 
cr  « ipfum  > metitur; ty  quoniam  tjificul  < ad,fic>  ad  ■■'.metitur  autem  Aipfum  >, metitur  igitur  cr  , 
ipfum  -e.  Sed*  ipfum  > metitur.quare  cr  * ipfum  * metitur, metitur  autem  cr  feipfum.  Igitur  *, ipfos  *, 
‘tjnetitur  primos  inuicem  exiUentes , quod  eft  impofiibile.  Hon  eft  igitur  ficut  aadAjtc  * adaUqutm 
alium:  quod  oftendere  oportuit. 
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<..., 
d - 

b. .„ 

a.  <.. 

c. ... 

d. . 

b. ... 

a. ... 

b. ~ 
a... 

Propofitio  is. 


EacW.of  C-oiip.  Propcptioip. 

Ropofitis  duobus  numcris.an  Gtcis  ternus  continue  pro-;  w 
portionalis.pcricruari. 

CAMPAKvf.  Sinra&bduonumeripro- 
politi , uofo  inquirere , an  eis  po fiit  tertius  fub 
continua  proporrionalitateaditigi.Igtrur  IV  ipfi 
funt  contra  fe  pnmt,impo(libileeft  per  j7.fi  uerri  compofili.du 
carur  b in  fe,&  proueniar  c.quem  IT  a numerar.erir : fi  uero  non 
numerat, non  erit.  Numeret  enim  cii  fecundii  d,qui  erit  quem 
quarrimus  per  1 partem  io  feptimi.Sit  ergo  ut  non  numeret 
eum.eft  tamen  ut  a ad  h,lic  b ad  d.itatp  quia  ea  b in  fe  fit  c,fe- 
quitur  per  primam  parrem  »0  fepnmi.ut  ex  a in  d fit  idem : igi- 
tur a numerat  c fecundum  d.fed  erat  politum  quod  non,  quare 
fequiturimpofiibilc. 

Etulid.exZamb.  Theorema  tg.  Propo/asoif. 

Binis  numeris  datis,  confidcrarc  fi  poftibfic  eft  eis  tertium  propor»  ,g 
tionalcminucnirc.  r 

T H EO  N cx  Zmb.Sint  bini  djti  numeri 

ftt<p^opporiunumfcTutari,fi  e/i  pofiibile  en l<r-  4 

tnim munire proporttor.tlc. lamtpfi *,f,<ut funt  t ....  , 

p nmi  adinuice,aut  non.  Si  qmde  igitur  primi  funt  « 

*dtnuicefatet( per  tS noni) quodimpcfiUttleeH  •• 

eu inuentre proportionalem tertium.  Sedumnon  4 

ftttl  ipji  «,  t,pnmi  adinuicem,<y  A feipfum  mul'  A .... 
tiplicant iffmn efficiat >.  li.auttpfum  , metitur  * 

tut  non  metitur.  Metiatur  priut  per  S.lpfc  igitur  * . - • 

IJtfttm  t multiplicas  ppfum  efficit  >.Std  er  Afeip.  p . 
fum  mulhplicans.ipfum > rfjicit.qui ett •Sjgtur 

tctt.ui  .nuen.utejl  . ieit«i non  metutur.ipfum  Dico  quod ip/it*,  A.impofhbile rjl  tertium mueni 

rSSr!(}?JrZ,r  mm  W'urquiex  -,a,a  ejiequm  fptiex  A,quiun* 

ttmru tftprc, Igtturqmex. A‘V"*>pfi>.<S&'‘ipfm  4multiplieanlipfum,ffieSr.loi. 

,tcl“urtrr  4-StdfuppantM  dum  non  metiri.quod  e/Umpofitbile.  Non  e/i  igitur  poftbi 
It  tpfti  *, A, tertium  proportionalem  inuentre, quando  - ipfum  > non  metitur  tquod  oportuit  ojkndtre. 

BueUlcxCamp.  Propofitio  10. 

Atis  tribus  numeris  continue  proportionalibus,an  fit  ali  *• 
quis  quartus  cis  continue  proportionalis  inquirere. 

• Sint  continue  proportionales  a,  b, e.  Volo  inquirere  an  allui 

eis  rub  connnua  proporttonalitate  poffitadiungi,  igitur  fi  a & c funt  con  tra  fe 

— -7-  Pnm‘.'mpolliblle ert  per  18-S1  autem  c5po  litus  d qui  proucnitexb  inc  oucra 

(i  numerat  a, erltili  uero  non  numerat, non  erit.Nu  H . i-1 c,quem 

meret  enim  eum  fecundum  e,qui  erit  quem  qmrri- 
ttius  per  fecunda  partem  »0  fepntni.Sit  ergo  ut  non 
numeret  eum,  eit  tamen  utaadb.ficutcade.ita- 
que  quia  ex  b in  c fit  d , fequitur  per  primam  par- 
tetn  ro  fepnmi,  ut  exain  e (it  idem,  ergo  a nume- 
rat d fecundum  e.fed  politum  erat  quod  non.  Idem 
potes  perfcrutari,quodlibetcontlnue  proportiona- 
libus propoli ns , fi  enim  duo  exireml  (int  contra 
fe  primi,  finem  habet  intentio  perig,  fi  autem  com 
polm, ducto  fecundo  in  ultimum , fi  produfium 
numeret  primus, ts  fecundum  quem  eum  numerat, 
tli  quem  quanmus  per  fecundam  partem  10  feptiJ 
im.  fumem  primus  produftu  non  numerat, nullus 
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trir, quotlibet  enim  pofito.per  primam  partem  eiufdcm  fecundum  ipfum  pofirum  numerabit  pri 
mus  produwtum.quod  pofTtum  erat  non  numerare. 

EucliJ.  ex  Z amb.  T heoratu  19.  Tropo fitio  1 9 . 

Tribus  numeris  dacis.confidcrare  (i  eft  poflibile  cis  quartu  inucnire 
proportionalem.  

T HEO Ner  Xamb.  Sint  iati  tres  numeri,*  fir,/itqy*cppcr  • 

hiin  coniedareji  po flibileefleis  qi sartum  proportionalem  intie  i 
mrt.Umipfl « fj.aue continue  funi propcrtionalei.fyeorumex  y ........ 

trenu.  r,funt  primi  aiinuicem,aut  non  funt  eotinue  proportioni  fi ., 

tes  rt  eorum  extremi  pnmi  funt  adtnuieem,aut  continue  funt  pro  «.... 

porttonalel  cr  eorum  extremi  non  funt  adinuicem  primi,  uel  neq;  . • ‘ * 

funt  continue  proportionales  nef  eorum  extremi  primi  funt  aim  y 

uicem.  Si  quidem  igitur  ip/h  fi  y, continue  funt  proportionalestet  fi  ........... . 

«orum  extremi  * yjunt  primi  aiinuieem,patet  per  17  noni, quod  * ..... . . . 

eUimpoflibile  eis  quartum  proportionalem  inucnire  numerum.  Konfint  iam  ipfi*>  y, continue  propot 
tionales, extremis  rurfuc  primi!  exiflettbus  aimuice.Dico  quoi  cr  fic  quarti  proportionalem  inucnire, 
ejl impoflibile.Si enim pofibilefiiiueniatur fi. Vtfitficut* ai jsjie >ti fi.fiatq, fKul(aiy,ftcfiai'.  T.t 
quoniam  ejl  ftcut  quidem  *ai(Jicyai  'ficu  t autem  < ai  >,jic  a a, i .,er  t quali  igimrfprr  iqfep:imt)efl 
jicut  a ai  y,fie  e ai  >.  At * y, primi  funt, primi  autem  cr  mimmi,minimi  ueromeliunlur  eandem  rationem 
habentes  .autccedcns  anteceicntem,cr  fcquens  fequentem  i per  1 1 feptimi)mrtituf  igitur  « ip/nm  >,  «ntr- 
ceiensanteceientemtmetitur autem  crfeipfum.  Igitur  « tpfot  *>ymctitur  primos  aiir.uieemeXiftenteS, 
quoi efl  tmpofiibiletipps  igitur  * fi  y.auartum  proportionalem  inucnire  »1« 

e/l  impofhbile.  Sei  lam  rurfuspnt  ipfi  • fi  y .continue  proportionales,  at 
*y,noafmt primi aiimucem.  Dico  quoi ei 1 quirium  proportionalem  in  17 

utntre  e/l  pofUbilc.  Uamfi  ipfum  > multiplicans, ipfum  efficiat  fi.  Igitur  a 
ipfum-S  aut  metitur, aut  non  metitur.  Metiatur  prius  ipfum  per  >.  lgtrw  « 
ipfum  > multiplicans, ipfum  effecit  fi,fei  cr  ‘ipfum  y multtplic  ans  ipfum 
fi  effecit . Igitur  quiex*',eiefl  equus  qui  exfiy,  proportionalis  igitur 
t&  fient*  aififtc  y ai  >.  Ip/is  igitur  * fi  y,inuentut  efl  quartus  proportio*  £ 
natis . fcilicet.  Sei  um  non  metiatur  * ipfum  fi.iieo  quoi  ipfis * h,quar 
tu  proportionale  inucnire  efl  impofiibile.  Si  enim  popibile , inucniatur .. 

Igitur  qui  ex  a >,ei  qui  ex  fi  y,efi  aqualis.  Sed  qucxfy.efl  ipfe  fi,  V qui 
ex  a 'figitur  ipfi  fi  ejl  aqualis.  Igitur  a ipfum  > multiplis. ans  ipfum  effecit 
fi.  Igitur  a ipfum  fi  metitur, fci  ey  non  metitur, quoi  efl  impofi bile.  Igi-  * * * 
tur  ipfis  • fi  y, quartum  proportionalem  inucnire  numerum  efl  impofibile,  quando  « ipfum 

•t  non  metitur.  Sei  iam  ipfi*  fi  y,neq;  continue  fint  proportionales, nca;  eorum  extremi  ai  **_>'* 

initier  fint  primi, cr  fi  ipfum ' multiplicant  ipfum  efficiat fi.  Similiter  oflcletur  qubdfiquiic  * ipfum  fimi 
titur,pofitbile  e/l  eis  proportionali  inucnire,  fi  aute  ni  metitur, efl  impofiibiletquod  ojl  Here  oportebat. 
Euclii.exCamp.  Prope/itioic. 

Atis  quotlibet  numeris  primis.aliquem  primum  ab  eis  diuer 
fumciTeneceflecft. 

Cimpahvi,  NihiliUudintenditur.niC  » ...  b 

. quod  numeri  primi  (intinfiniri.demonlbare.  d ioj ( . g 

Sim  enim  a b c,numeri  primi, dico  elle  aliquem  prlmu  dmer-  ' 

Tum  ab  eis, lic  quidem  d f minimuS  quem  numerant, cui  addi  h SS - 

ta  uniratefiat  d g.qui  eft  primus  autcopofitus.fi  primus.con- 

ftar  propjfuum.n  compo  (itus, numerat  eum  aliquis  pnmus.qui  fit  h.quem  non  eft  pollibilc  eile 
aliquem  ex  primis  propofiris.Si  enim  ellet  atiquis  eorum.ciim  quilibet  ipforbm  numeret  d f,ipl« 
quotp  numeraret  eundem  at  quia  numerat  dg,  oporteret  ipfum  numerare  fgqut  eft  ulutas, quod 
eft  importibile . Idem  fequitur  polito  d f quotlibet  numcTO.qucm  numerant  a b c 1 quare  conftaS 
propofimm.  ^ „ . 

Euclii.ex  Zamb.  Theorema  10.  Propofitio  ,0. 

Primi  numeri.plures  funt  omni  propoltca  multitudine  primoru  nu 
merorum. 
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i,fi  ARITHMEtf.  ELEMEST.’  EVCUDIS 

THEONttZonl.  Sint  propofiti  primi  numeri  • fi  y.Dieo  • •• 

qubdiplis‘fr,plures  funt  primi  numen.  Accipiatur  enim  (pt9  fi 

feptimimirumiisqucmipfl  * ( y:mctiantur,fitq;  fi  ^addaturcpfi'  y 
unitu  fi  fiam  > /yutt  eft  primui  aut  no, fit  prius  primui,  inniti  igi 
turfunt  primi  numeri  *‘'''f,pluretipfis*(r.Sciiam  non  fit</  « , 

primusugitureumaliquisnumeruipnmusmetitur  (per  )4  fepti-  » 1 

miimrtuturrom  mimrrw  primui  «.Dico  ijuod  enuBt  ipforum  afyjfiidcm.  Si  enim  * alicui  ipforum  • fi 
y.cftidcmjpfi  autem  aC),ipfum  i metumtur, igitur  ej  > ip/itm  fi  > metietur, metitur  autem  & 'f  e?  re- 
liquam fi /unitatem  metietur  • numerusexijlens.quod  c/l  abfurdumiigitur  « non  ejl  idem  uni  ipforum  « p 
>,i/>/c  rutem  fupponitur  <y  pnmus.  Inuenti  igitur  funt  primi  numeri  pluret  propofita  multitudine  tpfori 
* ' Vf/>  * jS> «.Jiiod  oftendere  oportuit. 

Euelid.  ex  Cahtp.  Propo filio  ii. 

Icoaceruenturquotlibet  numeri  pares,  totus  quoq?  ab  » 
cis  coaceruatus  erit  par. 

Campakvi.  Sitquifcpnumcroruabc.par.  a ..  b ....c 

Dico  cx  cis  compofirum.efTcparemhabet  enim 

cxconuerfioncdiffinirionis  quilcp  eorum  medietatem, fintergo  eorum  me- 
dietates de  f, quia  igirurficutaadd,ficbade,&cad  f.erirex  u feptimi,  ficut 
1 a ad  d,fic  torus  a b c ad  torum  d e f.itaip  de  f,eft  medietas  a b c.crgo  perdiffi- 
mnonem a b c.eft  par: quod  eftpropolitutn. 

Eiiclid.exZmb.  Theorema  xi.  Tropo  fit  io  at. 

Siparcsnumcriquotcunqicomponantur.totuspareft. 

THEONcx  Zamb.  C omponantur  enim  numeri  quilibet  pares  tpfi « f(),y  fi,  fi  '.Dico  quod  totui 

*' par  c/}.  Nam  quoniam  unufquifp  ipforum  * fi,  fi  r,>  fi,  •....fi ’ fi * 

fi',  par  eft.part  em  habet  dimidiam.quare  c r totui « > habet  partem  dimidiam : monenti  aufrm  par  efl  qui 
bifariam  diuidituriper  diffimtioncm)igitur  » • par  efitquod oftendere  oportuit. 


ft*  > i** 


Euelid.ex Camp.  Propofitio  »j. 

I numeri  impares  numero  pares  coaceruentur,totus  quocp  ,, 


ex  cis  coaceruatus  erit  par. 

Campanvs.  Sitquilibct  numerorum  a...b c d 

a b c d, impar  :dico  cx  cis  copofitum.efle  pa 
I rem,  depra  enim  a quolibet  unitate  .confiat  reltduos  efle  pares,  8f  quia  ille  unita 
tes,  dempti  componunt  parem, cum  lint  numero  parcs.conliat  propo  (itum  per  premi  (Tam. 

Euclid.exZamb.  Theorema  i».  Propojition. 

Siimparcsnumeriquotcun<$componantur,fueritautem  multitudo 
par,  totus  par  erit. 

THEONexZamt.  Componantur  enim  impares  nu-  * fi y «*...• 

meri  quotcuq^muilttudine  pares,  " ffi  y,y  *,fi  i.  Diro  quod 

totus « i par  ejl.  N em  quoniam  unufquijq;  ipforum  • fi,fiyt  «V ',  impar  efl, ablata  unitate  ab  unoquotfc, 
unufqutfq;  reliquus  par  erit.  Qgere  ej  eompo/itus  ex  ipfis  par  erit  (perit  noni  )Eft  autem  c r unitatem 
multitudo  par,  totus  igitur  * < par  e&;quod  oftendere  oportebat. 

Euclid-exCamp.  Propofitio  14. 

II  numeri  impares  numero  impares  coaceruentur,totu  quoqp 
I excis  coaceruatum  imparem  efle. 

i Campanv!.  Sitquilibct  numerorum  a bc,  impar. 

I Dico  torum  ex  cis  cdpoftttim  efTe  imparem.  Eritcnim  a...b c....... 

per  pr^miflam  compotitus  cx  a 8C  b,  par: OC  quia  c,dempta  unitate, efl 

par, erit  per  antepncmiiTam  totus  a b c, dempta  unitate  par . Per  diffinitionem  itaque  coftat  totum 
efle  imparem. 


E uclid.cx 


LIBER  NONVJ. 

tuclid.nZmb.  Tbtartmts.  Propoptioif. 


Si  impares  numeri  quotcuncp  componantur,  multitudoautcm  /pfo- 
tum  fueritimpar,8£  totus  impar  erit. 

THEOKrt Ztmb.  Componatur cmm tptotcm ® • < > • • * 

Impari  numeri, quorum  multitudo pt  imptr  Dico  quodtotmt'  imptr  eft.  Auferatur  tbipfo 

r '.unitu  ' ,,rel:quu  igitur , .par  eft-.eji  tutem  cr  * > par.cr  totut  igitur  « • par  ejl, eft  tutem' i utmtt; 
totut  igitur  * ' imptr  eft: quod  oportuit  demonjiraje. 


EUclid-exCtmp. 


Propoptioif . 


Ia  numero  pari numerus  par  detrahat  .reliquus  erit  par. 

CanPakvI.  Sita  torus  par,  i quo  detrahatur  b.qui  quotp  fit  par , & refi- 
duus fite.  Dico  c efle  parem, Iit  enim d mcdietasa.e  a 

quoqi  fit  medietas  b.derradtoq)  e de  d,fitreliquus  f,  d f . . . 

l!  eritper  ufepnmi.cadf.ficuta  add.qtiarc  feft  me-  b c 

dietas.itaqt  eft  pariquod  eft  propofitum.  * * 


LueUd.ex  Ztmb. 


Theoremt  14. 


P ropoptio  14. 


Si  ipari  numero  par  auferatur.reliquus  par  erit. 

THEONcxZamS.  / pari  enim  a fi^iuferttur  ptr.  Dico  quii  reliqum  » r....A 

m y ptr  eft.  Nam  quoniam  « fi  ptr  eftjbubtt  ptrtcm  dimidii : itm  1 d propter  et 

er  A r, habet  ptrtcm  dimidiam, quare  cr  reliqum  > « htbet  ptrtem  iimiditm.ptr  igitur  eft  e, : quod oftelt 

dercoDortuti. 

Euclid.  exCtmp.  Propoptio  a i. 

I de  numero  pari  imparem  tol!as,qui  relinquitur  impar  eft. 

Campanvs.  Sit  ab  par.dquo  tollatura  c.qui  fit  impar. 

Dicocbrefiduumefleimparem.fubrraharurenimab  ac, uni  a....d.c...D 

tas  quae  fit  c d.eritij  adpar.iracp  per  ij.d  b quotperir  par.Quia 
igitur  d c eft  unitas, fequitut  c b efle  imparem:quod  eft  propofitum. 

Eitclid.cx Ztmb.  Theoremt  ij.  Propoptioif. 

Si  a pari  numero  impar  auferatur.reliquus  impar  erit. 

T H E O N ex  Zamt.  A ptrinam p numero  * A, auferetur  imptr  ().  Dico  quodreliquui  y ‘imptr  eft. 
Auferatur  tb  ipfo  C y, unitae  y igitur  ' fi,par  eft.Eft  tutem  * f que q:  ptr, 

er  reliqum  igitur  « ->ftr  eft,tty'eft  unitu, igitur  • > imptr  efttquod  ofte  r . * . . . . 

dere  oportuit. 

Euclid.  ex  Camp.  Propcfmon. 

Ia  numeroimpari  detrahaturimpar.rcliquuscrit  par. 

LS  C a mp  a n vs.  Sit  a b numerus  impar,  a quo  detra 

harurb  c.qui  etiam  fit  impar  :dico  reliquum  qui  eft  a c,  a c. . . . d . b 

efle  parem. Detrahatur  enim  ab  utroijduorum  nume 

piatcjj  rorum  a b Si  b c,  unitas  quar  fit  b d,  erit  utertp  duorum  refiduorum  qux  funt  a d 
il  d c.par.per  prxmiflam  itat;  conflat  a c efle  parenvquod  eft  propofitum. 


Euclid.  ex  Ztmb. 


Theoremt  16. 


Propoptioif. 


a 4 


Siahimparinumeroimparaufcratur.reliquuspar  cnt. 

T HE  O N ex  Ztmb.  Abimptnntnque*  Pimptr  auferatur  fi 
t.Dico  quod  reliqum  y « ptr  cftjttm  quonum  ■*  fi  imptr  eft,  aufert'  «....  y. 

tur  unitae  fi  reliqum  igitur  « ',ptreft.  Itm  1 d propteret  c Ty' ptr 
tft(per  diffirutionemjqutre  ©■  reliqum  ,«ptr  epiquod  oftendere  oportuit. 


A 


Euclid.  ea 


>1«  ARITHMET.  EtEMENT.  EVCL1D1S 

Euclid.exCamp.  Propofitio  st. 

Ia  numero  impari  numerum  parem  fubtrahas3quirelin  x$ 
quicur  impar  cft. 

Campanvs. Sita  b impar,.!  quo  detrahatur  a d .b 

a c qui  (It  par.  Duo  b c refiduu  cfleimparc.  Sit  enim  bd  unitas, criti;  a d par. 

Et  quia  a c cft  par.ertt  per  aj  c d par.cu  itatp  fit  d b unitas, erit  c b impariquod 
cft  propofirum. 

Euchd.cx  Zamb.  Theorema  17.  Propofitio  >7. 

Si  ab  impari  numero  parauferatur,rc!iquus  impar  erit.  lT 

T H E O N e*  Z amb.  Ab  impari  nanq;  * fi, par  referatur  fi  rDieo  quod  reti 
quM  > « impar  eS.  Auferatur  1 miras  * '.(giter  a * par  cft.  rSau/rm  fi  > par, & reliqum  igitur  r fi.parefl 
cft  autem  cr  unitas  S igitur  > « impar  cft:  quod  ojtendere oportuit. 

Euclidax  Camp.  Propofitio  17.  ■» 

I numerus  imparin numerum  parem  ducarur,qui inde  pro  ,« 
ducetur  erit  par.  F 

Campas  v s.  Ex  ij  manifeft um  cft  quod  dicitur, 

Euclid.exZamb.  Theorema  a S.  Propofitio  18. 

Si  impar  numerus  parem  multiplica ns,aliquem  fecerit,qui  gionitur 
par  cft. 

THEONexZamb.  Impar  enim  numerus  • parem  nmudtipUcans.ip-  

[um  efficiat. Dico  quod  , par  efi.Ham  quorud « ipfum  fi  multipheans.ipfum  fi  

> fecit, igitur  > ex  totidem  ipfi  fi  aqualibus  quota  funt  in  « unitates  coponi-  «... 

tuT-.efq;  r par, igitur  r exparibui  componitur.Si  uero  numeri  pares  quotcunq;  componantur,  totus  par 
e/i(per  1 1 noni  )igitur  > par  efhquodojiendere  oportuit.  r 

Euchd.cx  Camp.  Propofitio  )0. 

I in  imparem  ducaturimpar.quiproducetur  erit  impar. 

Campanvs.  Hic quo<$ ex  14 mantfeftaeft.  r 

Hz  fcquentesduzex  Campano  pro po (iriones, nullas  (ibi 
ex  Zamberto  rerpondentes  habent. 

Euclid.exCamp.  Propofitio 

Si  numerus  impar  numerum  parem  numerct,numcro  pari  eum  nu- 
merabit. 

C ampakvs.  Si  enim  n umero  impari  eum  numerarer, 0 impari  in  imparem  fieret  par  quod 
eftinconucnicnsperprzmilfam.  1 

Euchd.cx  Camp.  Propofiriou. 

Si  impar  imparem  numeret.impariter  eum  numerat. 

Campanvs.  Sienimparirereumnumcraret,  exnumeroimpanin  numerum  parem  fieret  ■ 
impanquod  cft  inconucnicns  per  ip. 

Euchd.cx  Zamb.  Theorema  19.  Propofitio  19. 

Si  impar  numerus  imparem  numerum  multiplicans/eceritaliqucni,  >9 
facfttis  impar  erit.  ^ 

THEON  txZmb.  Impar enim numerut ^imparem numerum faul  - 

ttpueans  , ipfum  efficiat  >.Dtco  quod  y impar  cft.  Ni  quoniam  * ipfum  ( mul  fi  , , , 

tiplicanSyipfum  fecit  y igitur  y ex  t otide  ipfi  fitquMu*  quot*  funt  in  m uni 
tatescomponUur.EflaiUem  uter^ipforum  « f,impar.tptssr>  ex  imparibus  conflatur' numeris, quorm 
multitudo  impar  cft.  Quare:pcr  1,  noni) impar  efliquodoftendereoportuit.  ’ 

Euclid.exCamp.  Propofitio  s j. 

,nurn.erus lmParnumcrum  parem  mctiatur,ciufdem quoque  „ 
dimidium  ipfum  metiri  ncceftc  cft, 

Campanus 


st 


LIBER  NONVS.  «»» 

Camaamvs.  Sit  a numerus  par  cuius  dimidium  b.luipcnu  l f...... 

merus  impar  qui  numerera.dico  quod  cnumerabitb,  numeret  b e.. 

enim  a fciundud,<ritqi  per  jt,d  numerus  par.Efto  igitur  eius  di-  e...  d.... 

midiu.e  ducamriy  c in  e,&'  proucniatf.emip  peri8  leprimi  a ad  f,  iicut  d ade , « quia  eril  eft  a ad 
b.ficut  d ad  e.lequitur  b 8t  ferte  atqualesicii  itaipc  numeret  f.idc  numerabit  biquod  eft  propofitu. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  jo.  Propofttio  jo. 

Si  im  par  numerus  parem  n umerum  men  fus  fucrit,& eius  dimidium 
metietur. 

TH  E O N e»  Zamb.  Impar  enim  numerus  «,p  arem  numeri  (metiatur.  «... 

Dieoquod  creiotdimidiummetietur.Namquonia*ipfum  f metitur , ipfum  

metiaturperr.Dicoqu6dfnoeftimpar.Sienimpoftibile,fitimpar.  Etquo  *. 

niarn  » metitur  ipfum  f per  r, igitur  * ipfum  t multiplicani,<pfum  efficit  i.  Igitur  ■ componitur  ex  impa* 
ritu i numerit , quorum  multitudo  impar  eft.  Ig  fur  ( impar  eft, quod  eft  abfurdum,fupponitur  enim  par.  Igt 
tur  impar  non  efl,par  igitur  eft?.  Quare  *ipfum  s metitur  pariter,  er  > igitur  ipfum  f metitur  per  *:ba. 
bet  autem  uter tn  ipforum  r A, partem  dimidiant, eft  igitur  fteut  >ad  Ajic  dimidiii  ad  dimidiumimetitur  atl 
trm  tftpfum  Aperter  dimidium  ipftut  metietur  ipfnu  fdimidiii  per  figitur  ^.dimidii  multiplicans  ip' 
ftut  > dimidium  ipfimA  efficit.  Igitur  « ipftut  f dimidium  metitur ,metituri j p er  ipftus  > dimidium. Idj  pro 
pterca  « ipftut  dimidium  metietur, quod  oftenicre  oportuit. 

Euclid.ex  Camp.  Propofttio  34. 

[ numerus  impar  ad  aliquem  fuerit  primus , idemadciuU 
14  dem  duplum  erit  primus. 

C c iip.  uv«.  Sitanumeruiimparprimusadb.cn-  t „....  d 

usduplumiitc.Dieoquddaeftprimusadc.finaute.nu  a d' 

i meret  eos  d.Cumipafitimpar.fequit.rdefTe  nnparem,  b...... 

qiiicuiiqteniinimpar  parem  numerat, pari  numero  eum  numerabit  per  n , per  prarmiiTam  itatpa 
numerabit  b,non  funtigitura  Si  b contra  fepnmiquodeft  sontia  hypotheiin. 

Euclid.ex  Zamb.  Theoremati.  Propofttio}!. 

Si  impar  numerus  ad  numerum  aliquem  primus  fuerit,  &C  ad  ipfiua 
*'  duplum  primus  eft. 

T H E O N est  Zamb.  Impar  enim  numerus  * , ad  numerum  aliquem  t,  * 

primm  cfto.ipftm  autem  A,duptu<  cfto  > . Dic 0 quod  *ad>  primtu  cil.Siau  t 

lema  y.nonfunt  primi,metitur  eosaliquunumeriu:mctiatur,crefio  J,eft  

autem  impar  numeriu*,impar  igitur  ey^.Et  quoniam  A impar  cxiflenstp'  **  1 ' r 


Euclid.ex  Camp. 


Propofttio  1 1. 


t! 


Vmcria  duobus  dupli.funt  pariter  parestantum. 

Cami-  *nv>.  Sintuniiasabed.conrinuepropor  d 

riomlcs.fitqi  a binarius.Dico  omnes  eos  etTe  pariter  pa  

res.eisqi  fecundum  hanc  proportionem  in  inflnitu  au.  c 

fbs.nullum  alium  efle  panter  parem.  Dehis  quidccon  

liat  per  diliinitioncm,cum  per  1 1 quilibet  p rare  edes  nu  b 

meret  quemlibet  fequentem  per  aliquem  eorum  quos  omnes  oportet  ef  .... 

fe  pates.fK  nullus  alius  numeret  aliquem  eorum.per  1;  eo  quod  a qui  eft  a 

binarius  unitatem  fequens  eft  primus.  Quod  autem  nullus  alius  ab  Ilis  .. 

fitpariterpar.conftatik.Pofitoenimaliquo.diuidaturin  duasmedieta  . 

tes.eiusip  medietas  in  duas,&  hoc  toties  fiat.quoufqj  numerus  aut  uni-  Vnital 

tasdiuifionemimpediar,  C|uodnece(reefteueuireper  ultimam  petitio- 
nem. Siquidem  numerus  hanc  prohibeat,  ipfeent  impar,  qui  ciim  numerer  pariter  parem  poff- 
tum.non  erat  pariter  par.qui  pofitus  eft  pariter  par.  Si  autem  unitas , 11011  erit  11  alius  i continui 
duplis  ab  unitate. 

Enciid-e* 


>4*  ARITHMET.  ELEMENT.  EVCLID1S 

Euclid.ex  7.amb.  Theorema  )t.  Propofitio  jx. 

A binario  duplorum  unufquifqt,pariter  par  eft  tantum.  ,» 

T H E O N « Zamb.  A binario  enim  «, duplicentur  quotcunq-  numeri  t'  A.  Dico  quodipfif,  A,pa 

rtfcr  pirei  funi  Untum,  Quod  quidem  unufquifq^  puriter  per  eft,manifcflum  eft:  A 

ibinario  enim  eft  duplicatus.  Dico  quod  ey  tantu.Exponatur  unitat  > . Quonia  t 

igitur  eb  unitete  quotlibet  numeri  continue  proportionales  funt,qui  eutem  poft  A .... 
unitatem  "primus  eft, maximum  ipforu  " * >,hoc  rft  ipfum  Anullus  metitur, pr£  « . , 
ter  ipfos  •h(peritnoni)Eft  autem  unufqutfcp  ip  forum*  (>, pariter  par.  Igitur 
A pariter  par  e/l  autem.  Similiter  iam  oftcndemus,quod  er  unufquifppforum  • < Vnitat. 

t pariter  par  ejl  tantumtquod  oportuit  demonfhare. 

Euclid.exCamp.  Propofitio  j tf. 

Vmcrus  cuius  medietas  eft  impar  ,eft  pariter  impar. 

CAMPASvs.Sita  numerus,  cuius  medietas  quffTtb,iuimpar.Dico  a,  effepi 

riter  imparem.  Sitcnim  c binarius.mamfeftu  iracp,quo-  a 

niamexcinbfira.Sirauiemdquilibernumerusparnu  b b... 

merans  a,  qui  numerer  eum  fecundum  e , ernqj  per  fccu  c..  d 

dam  parrem  20  lepnmi.ead  b.ficurc  ad  d . Igitur  c numerat  b.quia  c numerat  d.Erirqj  itaqj  cnume 
rus  impar,  erat  enim  &b,  per  diilinitioncmigitura  eft  pariter  impar. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  n.  Propofitio  t). 

Si numerus  dimidium  imparem  habucrit,pariterimpareft  tantum.  » 

TH  E O N ex  Zamb . Numeror  enim  ", dimidium  habeat  imparem.  Dico  quod  a pariter  impar  ejl  tan 
tum.  Quod  quidem  paritcrimpar,efl  manifejlum-.eiu/t  nanq;dtmidius  impar  cxijlcns,cum  panter  metitur 

(per  diffinitionem ) Diro  quod  er  tantum.  Si  enim  " pariter  par  eft, er  * 

etut  dimidius  par  eft  (per  difjinitioncm)metietur  igitur  eum  par  numerm.per  parem  numerum.  Quare  et. 
dimidium  eiui  mctictur(pnr  j?  numcrmfpxr, impar  exiftent,quod  eft  abfurdum  - Igitur  A pariter  impar 

eft  tantum:  quod  oportuit  oftendere. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  n. 

Mnis  numerus  a duobus  no  duplus,cuius  medietas  eft  par,  ^ 
eft  pariter  par  & impariter. 

Campanvj,  Sit  numerus  a, non  duplus  a duobus, cuius  medietas  qua:  fit  b 

ponatur  parrdico ipfum efle  pariter  pare&  impariter.  Sit  a 

enim  cbinarius.de  quo  manifeftum  eft  quod  ipfe  numerat  b d ... 

a fecundum  btquiauero  a non  eft  dupiusa  duobus,  ncccffe  eft  fi  cius  medie  c..  e....  * 

tas  qux  eft  b,in  alias  duas  medietates  diuidatur,mcdietaris<p  medietas  in  alias  duas,  ut  tandem  oc 
currat  numerus  impediens  dtuiftoncm.qui  propter  hoc  quod  diuifionem  non  recipit,  erit  impar, 
fitip  is  in  quo  fiftit  diuifto  d.In  numero  quippe  neceiTc  eft  ftarc.quia  fi  ulcp  ad  unitatem  peruenU 
ret  diuifto, citet  a de  numeris  duplis  a binario.de  quibus  non  eft, de  d ucro  manifeftii  eft  quod  6C 
ipfe  numerat  a per  hanc  commune  fcienriS.Omnis  numerus  numeras  aliu, numerat  omnenume 
raru  ab  illo . Numeret  ergo  eu  fecundum  e.erirqf  e par,  alioquin  ciim  d fit  maior  impar , fequere- 
tur  per  jo  a efTeimparem.Quia  igitur  b numerus  par  numerat  a fecundum  c.qui  quocp  eft  par  (eft 
enim  binarius)at  ucro  c numerus  par  numerat  eundem  fecundum  d qui  eft  impar, conftat  exdif  t 

finitione  numerum  a efte  pariter  parem  & impari  ter:  quod  eft  propofi  tum. 

Euclid.ex  Ztmb.  Theorema  34.  Propofitio  ? 4.. 

Si  numerus  necpa  binario  fuerit  duplus,n«£  dimidium  imparem  ha  ,+ 
bucrit,  pariter  par  eft  pariter  impar. 

THEONot  Zamb.  Numerus  enim  a non  fit  i binario  duplus,neq;  ii-  « 

midium  habeat  imparem.  Dieo  quod"  pariter  par  eft  er  pariter  impar, quod  quidem  « pariter  pareji.ma 
lar  aer  in,  n ‘feftum  cftidimtdium  nanque  non  babtt  imparem.  Dieo  ia  quod  ey  pariter  impar  eft.  Si  enim  ipfum  * bi 
„„  inei--  feriam  fecueriaus,idq:  femper  efficientes, in  queiam  numerum+dejinemus  imparem, qui  ipfum  metietur 
demus.  “ f17  Parm  numerum.  Si  aute  non  definemut  in  quendam  imparem  numerum , qui  ptr  parem  numerum 

metiatur  ipfum  *:ad  binariu  enim  ucniemus,eritq:  ipfe  * ex  ijs  qui  i binario  duplicatifunt.qtiod  nofuper- 

ponitur  ‘ 
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ponitur.  Q nat  * pariter  impar  ejl,  putuit  aute  quid  c r puriter  par.  Igitur  * puriter  par  ejl  cr  p ari 
ter  impar  , quod  oftendere  oportuit. 

Euclid.  ex  Camp.  Propofitio  j g. 

1 1 de  fecundo  aique  ultimo  numerorum  continue  propor. 
tionalium,xquaIe  primi  dematur,  quantueft  reliquum  fe- 
cundi ad primu,  tatum  e(Te  reilquu  ultimi  ad  coaccruatum 
ex  cunflis  praecedentibus  necefiario  comprobatur. 

Campanvj.  Sinr  continue  proportionales  a b,c  d,c  f,  gh.dcmaturcp  de  c d srqualis  a b.qul 
fTtck.&deghqui  fitgl.  Duo  tunc  quod  proportio  Kd  ad  a b.eftficutlh  ad  compotitum  cx  e f, 
cd,&ab.  Sumatur  ex  gliscqualis  c f.quifitgmAxquahscdquifirgnjCrucpI  nxqualiskd. 
ManifcftuaureftpcriiiepttmuquddcumiTrgliad  g f n m L 

mficurgmadgn.cnthmrefiduuadm  nreliduum,  ©*  

(Tcur  g h ad  g m.  idcoqj  fieut  e f ad  cd,  fimili  quoque  ir  **  d 

modo  erit  mn  ad  ln  ficurcdad  a b. Permutarim  igi-  

(urcrithm  ad  effiam  n ad cd.ficut  n lada b: itaque  * * 

coniunfti,  per  u feptimi,  erit  1 h cSpofitus  ex  Ii  m,m  n 6C 1 n,  ad  compotitu  cx  c f,  c d & a b:(Tcut  1 
n ad  a b,idcoip  fieut  k d ad  a b.quod  eft  propofuum. 

Euclid.  ex  Zamb.  T horern  $ f.  Vropofitio  jf. 

ff  Si  fuerint  quocunq»  numeri  continue  proportionales,  auferantur  au.' 

tem  a lecundo  & ultimo xquales  ip(i primo, erit  (icut  fecundi  cxceflus 
ad  primum, fic  ultimi  exccffusad  omnes  fe  praecedentes. 

T H E O N ex  Zamb.  Sint  quocunq;  numeri  continue  proportionales «,  incipientes  ab 

• minimo,eufcrMurej;  ab  ipfis  c T '{ipfi*  aqualis  uter q;  ipforum  y,rfi,O.Dieo  quod  ejl  fit  ut  \’,ad  * 
ficejlt  • ad a.  ponatur  enim  ipfi  quidem  fi,y,a qualis /*,ipfi  aute  y aqualis  [r. E t quonla / t ipfiy 
fi\ejl  aqualis,  quorii/‘ip ft  y » efi  equalistreliquut  «. ... 
igitur  0 ireliquo • f eH aqualis.  Et quonia ejl fieut  fi. y 

*{ad  d,jic  ejl  .c  ad  (y,ety  fad  *:aquusailt  ejl  r ipfi  4 1 

/»  cr  fi  > ipfi  ! £>er  * ipfi  t!:efi  igitur  fiat  '[ad  {a  i a 

fu  'f  &!  f «,er  * fad  [fisdisti  !cndo  ergo(per  1 7 quinti)crfieut'  * ad  x[fic  aiiadfutCT  t udduO.Pjligi 
tur  cr  fieut  unus  antecedentium  ad  unum  fequcntium,fic  omnes  antecedentes  ad  omnes  fequenles.Ejligu 
tur  fieut  u 0 ai[Ojic  \r,\0,*0adipfos>'  [ ^'.aqualis  autem  ejl*o  ipfi  I"»,  c t[!  ipfi  ipfi  autem  [ 

'.{‘Jdfitfb  *J*  >.*.  ejl  igitur  fieut  >•  ad  «,/iei  fad  *</,>,«.  E/i  igitur  fieut  fecundi  excejfus  ad  primum, 
fic  ejl  ultimi  excejfus  ad  omnes  feipfum  proce  dentes:  quo  d ojlenderc  oportuit. 

Euclid.  ex  Camp.  Propcfitio  jj. 

| Vm  coaptati  fuerint  numeriab  unitate  cotin  ue  dupli,  qui co 
9 iumfii  faciant  numerum  primum, extremus  eoru  in  aggrega 
tum  excis  dutflus  producit  numerum  perfectum. 

Camca nvs.  Sim  ab  unitate  continue  dupli,a,b,  f Jt 

t,d.cx  eis  autem  St  unitatecoaceruatus  fit.  qui  ponatur 

efie  numerus  primus.in  que  e multipliceturd,8t  prouc 

ni.lt  fq,  dico  fgefienumeru perferum. Sumanrurigi  

turh.is.l.corinuedupiiade. uttotfinte,h,k,l,quotfint  ni  j«  h j«  o 6x 

continufdupliad  unitatem  fumpti,  eriiip  per  icquam  " “ 

proponionalitate  lade.ficutdadaiquareperprimam  

partem  io  feptimi, ex  a in  I prouenit  f g,  na  ipfe  f gpro-  g ................ 

uenit  ex  d in  e.Et  quia  a eft  binanus,  eft  f g duplus  ad  I, 
funt  igitur  e,  h.k.I,  8t  f,g,  continue  proportionalcs.De-  e ••*■•••« 

matur  igitur  ex  h aqualis  c,qui  fitm  h,St  refiduus  ll  o.  t-... 

qui  erit  eiiam  arqualis  e.  itemip  ex  fg  dematur  eidem  e , ,,  . 

arqualisquifirfn.eritipperprarmiiram  ng, quantum  e " “ 

aggregatum  ex  e St  h & K fit  i.  Sed  & f n cum  fit  equa  lis 
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e,eft  quantum  aggregatura  cxa8tbStcfitdfitun  itate. 
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itcmqj  totus  f geft  quantus  aggregatus  ex  omnibus  his  fcilicct,a,b,c,d,&  unitate,  SC  illis  e,li,K,1, 
de.  quibus  omnibus  manifeftum  eft,  quod  numerant  cum  fdlicet  fg,e  quidem  fecundum  h,&  h 
fecundum  k, quod  ex  prima  parte  xo  feptimi  conuincirur.adiuuantexqua  proportionaliratcficii 
bi  opus  fuerit.  Eft  enim  ut  a ad  c,fic  k ad  h,&  ut  d ad  b fic  K ad  c,per  xquam  proporuonalitatem, 
quare  & ex  c in  h,&cxbin  K.neceffe  eft  proucntrefg, quem  dudum  produxerat  din  e.  Sugitur 
nullus  alius  ab  his  n umerat  f g.ipfc  eat  per  ditfmirionem  numerus  perfeftus.  Quod  aurem  nui* 
tus  alius  eum  numeret,  pater.  Si  enim  hoc  polTibilecft,  fitp  qui  numeret  eum  fecundum  q,  erircp 
per  ss  fepnmi,  ut  c numeret  alterum  eorum,  ponarurque  quod  numerer  p.  Et  quia  per  fe- 
cundam partem  xo  feptimi,  eft  q ad  d ficur  e ad  p,  fequirur  ut  q numeret  d.quare  cii m a qui  fe« 
quirur  unitarem  (it  pnmus(cft  enim  binanus)crit  q per  t}  huius, aut  a aut  b aure,  qukunqueau. 
tem  horum  fuerir.cnt  p.aur  l,au  t k,  aut  h,fi  enim  q fuerit  a, conftar  quod  p erit  ltquod  (T  fuerit  b, 
p erit  K.fi  aurem  c,p  quoque ent  h:non  eft  igitur  p diucrfus  ab  illis  ut  fuerat  pofitum.rclinquitur 
ergo  quod  f g (Tt  numerus  perferus, quod  erat  demonftrandum. 

EucliJ.fxZxmb.  jhcoraru  j 6.  • Propofitio  j6. 

Si  ab  unitate  quotcunqj  numeri  continue  expoliti  fuerint  in  duplici 
proportione,  quoad  totus  compotitus  primus  fuerit,  & totusin  ulu- 
mum  multiplicatus  aliquem  fecerit, qui  gignitur,  pcrfetfius  erit. 

THEON  ocZimS.  Ab  unitute  fiquidem  exponantur  quotunq;  numeri  continue  duplici  propor 
tiene,  qu  oad  totus  compofnus  primus  jit  cr  toti  equus  rjlo  •,  c T ' ipfum  * multiplicas,  ipfum 

efficiet  Dico  quod  i • perfidus  rji.  Quot  cnimfunt  multitudine  ipft  *,i,y,A,totidem  ab  > «cipiuirar 

in  duplici  proportione, boc  eS  •,  >,  4,»,/«.  Ex  equuli  igitur  (per  ij  feptimi  }efl  peut » tti  djic  ejl  i ud  u. 
igitur  qui  cx<,-*,eit(lequM  qui  ex*,*,  cflj,  qui  ex  ',',ipfe  [a.  Igitur  qui  ex  ‘VVP/'/'  ejl  equulis.  I gi 
tur  * ipfum .«  multiplicuni.ipfum  efficit  fa:  igitur  ipfum/’  meti- 
tur per  eus  que  in  * funi  unitates.  Ejl  uutem  binarius «,  duplus  ergo 
eft /•  ipfius  u.  Sunt  uutem  cr  u,x/,a, continue  duplices  udmuiccm, 
igitur  eo tinueftnt  proportionules  in  duplici  propor 

tone  Aupruturiamif  cundo*t,C7ultimo/e,ipp iprimb equu- 
lis uteri];  ipforum  > r cr//:  igitur(per  precedmtemjpeut  fecundi 
numeri  exeeffus  ud  primu,pc  ultimi  exeeffus  ud  omnes  feipfum  p re 
tedentes.eft  igitur  peut  a • ud<,fie  eft/ a udipfosf,’, •,/,>.  At  eft  r > 

uipps  equus,  cr  / *: igitur  ipps  /*,*,  V1*'  ,rP  equus.  Eft  autem  &/  - ; 

fipft i equulis, at  ‘ ipfis  «/,>S,CT  unitati.  Tonis  igitur  fa  equus  efl  ' * ■ j 

cr  ipps  v', cr  ip/i<  «,/*■>, «'.cr  unitati.tyfub  corii dimertpo  , | ; 

n emcadit.  Dico  quod  ipfum  ! > nullus  ulius  metitur,preteripfos «,  unit. « d r 
Cy,/,',a,b,n^er  luiituti.  Si  enim  poflibile  metiatur  ipfum/ > ipfe  *, 
er ' nui i ipforu  •,f,\/,',l,a,s,n,efto  idem,  cr  quoties  ‘ ipfum/a  meri-urjot  unitates  pnt  in  ».  Igitur* 
ipfum  » multiplicus  ipfum  ficit/a.  Sed  et  • ipfum  t multiplicas, ipfum  effecit/ >.r/i  igitur  (p  19  feptimi) 
ficui  1 ud  ',pcaud  *:i sieiftim  igitur(per  9 feptimijpcut  ■ ud  *Jictud  < Et  quoniam  ub  unitute  continue 
proportionules  funt  ipp  a,  f,  >,  /,  qui  uero  poft  unitute .« primus  eft  igitur  * nulus  ulius  numerus  metitur 
prettr  a,i,>(p  »j  noni)  Supponitur  que  mi Bi  ipforu  a,t,y,ipfe  > idetigftur  ipfum  ■*  ipfe  -no  metitur.  Sed 
peut  Idd  d,pe  > ad  ’,neq;  \ igitur  ipfum  » metitur, eft j > primus, omnis  uute  primus  numerus  ud  omne  que 
non  metitur  primus  eft  (per  j 1 feptimi)  igitur  ipft  s a, primi  funt  inuicem,  primi  uutem  cr  minimi,  mini - 
mi  uero  metiuntur  eundi  ratione  bubentes  efualiter  (per  tt  feptimi)  unlecedens  antecedente,  cr  fcquent 
fequentem.  E/iij,  /icto  < ud  a, fic  • ud  *:  eque  igitur  ‘ ipfum  t metitur,  cr*  ipfum  d.  Sed  d nulus  ulius  me- 
titur preter  a,  ',y,  igitur  » uni  ipforum  a,/,y,ejlidem.Sita  ipfi  $ iicm,cr  quot  funt  ipft  /s,y,J,  muhituS 
ne, totide  a fumantur  ub  ipfo  > ipfi  > » 4 nfunt  aut  ipfi  < /,4,x,  ipfis  d,y,',in  cude  rutioe,cx  equuli  ergo  p 
ts,eft  fieut  fi  ui-tfie  1 ud  ^tigitur  qui  ex  ( a,ei<fuiex^,  \eft  equulis -Sed  qui  ex  ->,<,ei  quiexa’,eftequu 
ts.crquicx t >, igitur  ei  qui  ex  a' t eft  equulis.  Efl  igitur  ficui » ud  dfte  \ ud  ajefli^  a ipfi/  idem,  c r * igi 
tar  ipfi  1 efl  idem,  quod  eft  impofiibile.  N um>  nulli  expofitoru  fupponitur  idem : igitur  ipfum/a  uliquis 
numerus  non  metitur  preter  a,d,y,j,>,0, 4,*,«,er  unitatem, cr  oflenfum  eft  quod/a  ipfis  a, 

U,u,  ey  mituli  efl  equulis:  perfidus  uutem  num  erus  eft  (per  diffinitionem ) qui fuit  puri  ibus  efl  equulis, 
perfidus  igitur  eft /a:  quod  oftaidere  oportuit. 


vo 
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^EVCLIDIS  MEGARENSIS 

GRAECI  PHILOSOPHI,  GEO  MET  RI C OR  VM  ELE- 

mcntorum>  Liber  decimus . 

ZxCanpjno.  Diffinitiones. 

V antitates  quibus  fuerit  una  quantitas  cotn> 
munis  eas  numerans,  dicetur  comunicantes. 
2 Quibus  ueronon  fuerit  una  comums  qua 
titas  eas  numerans,  dicentur  incomenfurabi- 
les.  j Linea:  in  potentia  communicantes  di- 
cuntur, quaru  fupcrficies  quadratas  una  com 
j munis  fupcrficies  numerat.  4 Lincxincom 
1 menfurabiles  in  potentia  dicuntur,  quaru  fu- 
U perficies  quadratas  non  numerat  una  cornu- 
nis  fupcrficies. Quae  cum  ita  (int.manifeftum  eft  quia  omni  linex  poli- 
tae, multx  alix  funt  incommenfurabilcs,  quxdam  in  longitudine  tan. 
tum,quxdam  in  longitudine  & potentia.  5 Omnis  autem  linea  cum 
qua  ratiocinamur  polita,  uocctur  rationalis.  6 Linexqjei  comunican 
tes,  dicuntur  rationales.  7 Eidem  autem  incomunicantcs,  dicuntur 
irrationales  liue  furdx.  S Omnis  uero  quadrata  (uperficies,de  qua  per 
hypothelin  ratiocinamur.dicitur  rationalis.  9 Superficies  uero  ei  com 
municantes.dicunturrationales.  10  Eidem  autcmincommenfurabi- 
lesfuperficicSjdicuntur  irrationales,  fiue  furdx.  11  Latera  uero  qup  in 

illas  quadra taspofTunt.dicuntur irrationalia. 

Euclil  ex  Zamb.  Diffinitiones. 

S Ommenfurabiles  magnitudines  dicuntur,  quas  eadem 
1 menfura dimetietur.  2 Incommcnfurabiles  autem,  qux 
fub  nullius  communis  menfurx  dimenfionem  cadunt. 

_ J 5 Rctftx linex potentia comcnfurabilcs funt,  quando 
r^^ips  quadrata,  eadem  arca  dimetitur.  4 Incommenfurabilcs 
aut,  quando  nulla  area  comunis  menfura  eflc  poteft  coru  qux  ex  ipfis 
funtquadratoru.  Hisexpofitis indicatur, quodpropofitareda  linea, 
hoc  eft  k qua  & cubitales,  &C  palmi,  & digitales,  acpcdales  fumuntur 
menfu rp , ip fi  fu nt  redi x linex  multitudine  infinitx  commenfurabiles 
8£inc5menfurabiles.  5 C5menfurabilesquide,autpotetia  tantum, 
aut  potentia  &C  longitudinefimul.Incommenfurabiles  uero.aut  longi 
tudine  tantum,  aut  longitudine  &C  potentia  fimul.  6 Vocaturigitur 

ipfa  quidem  propofita  reda  linea.rationalis.  7 Etquxhuiccommen 

furabiles  fiuelogitudine  & potentia,fiue  potentia  tantum,  rationales. 

8 Qug  aute  inc5mcnfurabilcs  perutrunque.hoccft  longitudine  & 
potentia,irrationales  appellantur.  9 Et  quod  quidem  a propofitaro 
ctalinea  quadratu,  rationale.  10  Etquxhuiccommenfurabilia,irr* 
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tionalia.  u Et  quae  huic  incommenfurabilia,irrationalia  dicuntur. 

n Etipforum(fi  quadratafuerint)  latera.fin  autc  alia  quppiam  rccfti. 
linea,  ipfa  potentes  aequaliatp  ipGs  quadrata  dcfcribcmcs,  irrationales 
uocentur, 

EucliiexCamp.  Propoptio  i. 


I duabus  quantitatibus  inaequalibus  propofitis  maius  di. 
midioamaiori  detrahatur,  i tccf  de  reliquo  maius  dimidio 
dematur,deinccps  quocp  eodem  modo,nccelTe  cft  ut  tande 
minore  potitarum,  minor  quantitas  relinquatur. 


Camfahvs.  Sint  dux  quantitate*  inxqualcs  a & b c.b  e maior : dico  quod  roties  poreft 
maius  dimidio  detrahi  ab  ipfa  b c.ucl  cius  refiduo.quod  necelfe  erit  reliqui  quanti-  t 

tarem  minorem  cife  a.  Multiplicetur  enim  a toties  quoufquc  excedat  b e,  fitcp  eius  K 

mulnplex  d e f maius  b e.  Detrahatur  iraque  ab  ipfa  b e maius  dimidio,quod  fit  b.d.  r 
Itcmtpexrefiduoquodeft  gc,  maius  dimidio  quod  fit  gh,  hoc  quoque  toties  fiat,  ' 
quoufquc  b e diuifa  (it  in  tot  parres, quoties  a continetur  inde  f.  Dico  tunc  quod  ul  m 

timum  refiduum  ut  eit  hic  a c.eii  minus  a.  Mulnplicetur  nanque  h c quoties  eft  mul 
tiplicataa  in  d e f.lircp  eius  mulnplex  Kl  m.  Quia  igitur  unaquxcp  quantitatum  K, 
l.m.cft . qualis  hc.fcqutrur  ut  & K Iit  minor  b g.icd  et  1 minorgh.ar  quia  m cft  pqua  c 
lis  hc.erit  per  conceptionem  kl  m minor  bc,  quare  minor  de  f.Ctim  fit  ergo  d ef 
ad  a (icut  kl  m n ad  h c.fttqj  d e f maior  k 1 m/cqutrur  per  14  quinti,  quod  a lit  ma- 
ior h e, quod  cft  propoli  tum. Idcmq;  fcquirur.fi  a maion  dimidium  dcmarur.ircmty 
dc reliquo  dimtdiu,  tiarirp  toties  quoufcp  maior  dtutdarur  in  tot  partes  quoties  con-  1 
nnctur  minor  in  quotiber  fuo  multiplice  maiore  potiraru  quantulibct  excedente. 

Campa  st  additio.  Attendere  aurem  oportet,  quod  huic  propolitioni  uiderur  M ® 
deama  quinta  tertij  contradicere,  proponens  angulum  contingcnnx  minorem  fore  quolibet  an 
gulo  a duabus  lineis  reftisconrento.PofTioenim  angulo  quolibet re<flilineo,(T  abipfo  maius  di- 
inidio  dematur, iremep  de  refiduo  maius  dimidio.neceffe  uidetur  hoc  toties  pofle  heri, quoufquc 
angu*usre/lilineus,minor angulo conringentix  relinquatur,  cuius oppofitu  terti)  fyllogifar. 
Sed  hi  non  funtuniuoce  anguli,  non  enim  eiufdem  funr  generis  fimplicirer  curuum  Precium. 
At  uero  nec  angulum  cotingenrix  tones  contingit  fumi,  ur  qualencunque  reftilineum  excedar, 
quod  nccertarium  eft(ur  ex  prxhabita  demonftrarioneparet)ad  hoc  urconfcquens  ex  anrccedcn 
te  fequarur.  Planum  ergo  cft  etiam  quemlibet  angulum  rctti lineum, infinitis  angulis  conungcn 
tucefle  maiorem. 

E uclid.  tx  Zmb.  Tbcorcnu  t,  P ropofitio  1. 

Duabus  magnitudinibus  inxqualibusexpofiris,fi  a maiore aufera. 
turmaiusquam  dimidium,  & eius  quod  relictum  cftmaius  j 
quam  dimidium.id^fanpcrficr.rclinqucturquxdamagnitu 
do  minor  minore  magnitudine  expofita.  * 


THEON  txZamb.  Sint  bine  magnitudines  inaquales  f,  quarum  maior  /?(««. 

Dico  quod fi  ab  ipft  f auferatur  maius  quam  dimidium, a-  rtliqut  maius  quum  dimidium 
erboe  femper  pat, relinquetur  quadam  magnitudo  minor  minore  magnitudine  expopta  r, 

Ef  quoniam  minor  rji  figitur  > multiplicata, maior  tandem  erit  quam  * f.multipluetur,<y 
tflo  a , ippus  quidem  > multiplex,maior  autem  quam  « A.  Diuidatwrq;  S<  in  aquales  ipp > 

Auferaturq;  ab  ipfa  « ? maius  quam  dimidium  $t>,c rabipfa  «0  mjluf 
quam  dimdium,  hoc  r/1  > « : ©•  hoc  fiatfemper,quoad  qua  in  « f funt  diuiponci  aquales 
jint  multitudine  ea  qua  in  ipfo  a < funt  diuiponibusfintip  igitur  ■■ -'.er4  A,diuipones 
aquales  exillentesmultitudineippAefJ.,(y,\.  Et  quoniam  maior  eH^^qudmrxaf,  II  .. 
*bUtumq;ellabipfad,minuiqudmdimidium,hoc  efi<  t:ab  ipfa  auiem*fmaiut  quam  di  4 > * 

mdium  A 'ircliquum  igitur  > a reliquo  > * maius  efl.  Et  quoniam  maius  cft  • J quam  } «,  ablatumq ; ab 
ipfa  « a dimidium.hoc  c/i*J:cx  ipfa  autem  * t maim  dmidiojioc  efl « nircliquum  igitur  *f  reliquo  a « 
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tiuiui  tft  Aeqiulc  autem  eft Sfipft  p,cr igitur  ipfo  ««maius  tftimimu  igitur  cft««  ipfo  >.  Relinquitur 
igitur  ex«A,magnintdine  ipfia'«  * magnitudo, minor  txi/lcns  minore  expofua  magnitudine  >:qU od  opor 
tuit  dcmonftraffic.  Simlit  er  quoque  o/iendctur  fl  dimidia  fublata  jiterint.  ^ . 

ALITER  idem  oftcndcrc.  Conflent  bina  magnitudine)  inaqualcS «,  A,  Sitautc  * 

> minor.  Et  quoma  minor  ejl  >,  igitur  > multiplicatajnoior  erit  tandcquam  • fjnultiplicc 
tur  c r eflo  fn  ipfius  > multiplex.  Diuidaturip  f«,in  ipfl > aqualia, hoc  eflu  1,1  • ,«{,&  ab  * 
ipfa  « /i  auferatur  maius  quam  dimidium  fqcr  ex  ipfa  * * maiwt  quam  dimidiii,  hocefl  ■ /, 
cr  hoc  fiat  quoad  qu*  in  ipfa  fu  diuifionet  aquales  fiant  ipfis  quefunt  in  « < dtmfiopibus, 
fiant  aut  ficut  fi,»  S,cr  at  •>.  Et  ipfi  A « unaquaq;  ipfarit  « V '»CT  '/ eflo  aqualis, cr  hoc  I 
fiat  quoad  ditufiones  qua  fiunt  in  «/fiat  aquales  eis  qua  fiunt  in  u ! -Et  quoma  f,  ',maior  cR 
quam  dmidiu  ip fius - b,ipfa  jS  » mutor  efl  quam  < «inulto  maior  igitur  eft  d i quam  A «.  $cd 
ipfi /«  aqualis  efl«*:igiturf  < maior  ejl  quam  «f.  Rurfius  quoniam  A . mador  efl  quam  di- 
midium ipfltus  > «,  ipfa  igitur  A*  maior  efl  qium  at  «,ftd  ipfa  A « aqualis  eft  ipfi  * * igitur , 
ipfa  A . maior  eft  quam  a , . Tota  igitur  A ( maior  efl  quam  f Sed  ipfa  A,  aqualis  tft 
t ‘ ipfi  e {.Tota  igitur  « d maior  eft  quam  «/.  Sed  ipfa  « f maior  eft  quam  » «,  multo  maior  igi 

tureft  nfqudm  b/.Ei  quoniam  {•,•*,&*■*  fibi  inuieett  fiunt  aquales,  er  * V *>CT  * *>  ■ ■ _ - 

fibi  inuicem  fiunt  aquales, cr  * *»CT  » {fibi  inuicem  fiunt  aquales, cr aqualis  eft  multitudo  ipfiaril  qua 

in  u r, multitudini  ipfarum  qua  iit  «f:  eft  igitur  ficut  L » daf«,fic  *rad«t>,crr  fad»  ungitur  (per  au 
quinti)  ficut  4 a adf«,ficf«  ad  u.  Maior  aut  eft  fu  quam  4 fjnaior, igitur  eftcrf-quaa  «.  Atf- aqualis 
efl  ipfi  4 » ipfi  * A.  Igitur  r maior  eft  quam  « A -.quod  oportuit  dcmonflrare.  Eucl.exCamp.  Prop. ». 

? I fuerint  dux  quantitates  inxqualcs,  detrahatur^  a maio- 
rixqualcminori  donec  minus  eo  fuperlit,  ac  deinde  a mf- 
i nori  ipfius  reliqui  xqualc  dematur,donec  minus  eo  relin- 

1 quatar:  denuo  quoqj  reliquo  primo  xqualerdiqui  fecundi 

donec  minus  eo  fuper(it,auferacur  et  in  huiufmodicotinua  detractione 
nullu  reliquum  quod  ante  reli<fiumnumeret,inucniatur:cas  duas  quan 

dtates  incommcnfurabilcs  efTc,ncce(Te  eft. 

Campakvs.  Simile  huic  propofuir  prima  ieptimi  in  numeris.Sint  dii  j quantitates  In  f qua 
les  a & b maior  a, quibus  (Ii  fiat  reciproci  quoad  poreft  detra  (do)  no  „ i 

occurrat  (etiam  (i  infinities  fiat)  aliqua  quantitas  detraftione  i mpe- 1 t 1 

diens.fiuc  ante  relisum  numerans,  dico  eas  incommcfurabiles  clfe.  I , e 

Si  autem  fint  commenfurabiles.fitcomunis  earum  menfura  c.  Detra . b 
hatur  igiturb  ex  a quoties  poteft,ftfq;  refiduu  d.quod  refiduum  detra 

liatur  ex  b quoties  poteft,8£  fit  refiduum  e.Ftatip  toties  ifta  dctraiflto,  quoufqj  ex  alrerutra  duarii 
quintarii  a & b remaneat  minus  c.hoc  enim  neceife  eft  efle  pofTtbilc  per  prxcedente.fitip  hic  e mi 
nus  c.Cum  igitur  c menfurer  b detraiftl  ab  a ,SC  eriam  a menfurabit  perconceprionem.d  refiduii: 
ideotp  Ciim  menfuret  d detra  (tum  ab  ipfo  b,8t  etiam  ipfum  b menfurabit  e rcHduu.fed  erat  t mi- 
nus c: maior  ergo  quantitas  menfutat  minorem, quod  eft  impoiftbile. 

■ EuclilexZamb.  Theorema  i.  Propofitio ». 

Siduabus  magnitudinibus  inxqualibus  expolitis: fublata  femper 
1 minore  a maiore  reliqua  minime  metiatur  prxcedent^incom 
menfurabiles  erunt  ipfr  magnitudines. 

THEON  « Zmb.  Duabus enim magnitudinibis inoqualibut nifletibtts * £,> ^,CT 
exiflente  minore  ipfi  * fijublata  femper  minore  ipfa  * A»k  maiore  y ^jr eliqua  nequaquk  me 
tiatur  procedentem . DlVo  quod  incomenfurabile s funt  ipfo  * £■#  magnitudines . Si  enim  * 
funt  comenfurabiles  metietur  (ver  i diffinitionem  decimi)  cu  aliqua  magnitudo  metiatur  ft 
pofiibile  eflycr  eflo  • cr-»  /6  ipfum  Sfmetieni,relinquat  feipfa  minorem  > /.  At  tfipfam  (<•  1 
metiens(per  i decimi)  relinqu.it  feipf t minorem  * »,  cr  hoc  femper  fiat  yquoad  fumpta  juerit 
quoda  magnitudo  quo  fit  minor  quam » fiatyVCper  procedente)fumatur  * * miner  qukm 
Quonid  igitur  • ipfim  * t metitur  Jcd  * A ipfam  * metitur.  Igitur » ipfam  S /metietur  .meti- 
tur aut  cr  tota  > S, igitur  & reliqua  > /meti  etur  Sed  > /ipfam  f » metitur , rt » igitur  ipfam 
A • metitur:  metitur  autc  c r tota  «Ccr  reliqui i igitur  * * metietur ^naior  minorem, quod  ejl 

X I impofjibi' 
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impoftibile.  Ipfee  igitur  • A,>  P, nulle  metietur  megnitudo.  Incomenfurebilet  igitur funt  ipfe 
tine  igitur  megnitudines  inequule l ex  ponuntur, auferetur  q femper  e meiore  miner,  er  reiitpu  terne* 
procedente  non  metietur, ipfe  megnitudinei  erunt  wcomtnJurubiUsiquod  oportuit  dcmonftrere. 
Euctid.  ex  Cump.  Propo/itiot. 

IRopofitis  duabus  quantitatibus  inaequalibus  communican 
litibus,  maxima  quatitate  comunitcr  cas  numerante  inuenirc. 

[j  CORRELAR1VM. 

■Ex  hocitaqp  manifeftu  eft.quae  duas  metitur  quatitatcs,maxi 
maquocpcdmuniterabasmetiente  metiri.  ^ — — ■ » 

Campanias.  Huius  demonftrationc,  (T  i fcprimi,  “ ■“ * 

nnn  Ignoras, non  potes  ignorare.Si  enim  numeri  nomen  in  quanriniis  nomen  conuems,  idem 
pior  fus  hic  Bi  illiccificics.proccfTus  enim  utrobitp  idem  erit.  Euelid.tr  Zemb.  Probi,  i.  Prop./. 

Duabus  magnitudinibus  commenfurabilibusdaris.maxima earum 
communem  inuenirc  menfuram. 

THEON  txZxmb.  Sint  det  e bine  megnitudines  cmenfurebUet  *,A,cr',a,fliurS  minor  pt  .f, 
oportet  um  ipfuru  ‘AjJ,  meximi  comune  inuenirc  menfure.  igitur  * ftut  metitur  ipfem  > J,uut  non. 
St  emm  metitur, metitur  eu te  ctfeipfemjgitur  * A,ipferi.  Aerrdeomuniseft  dimenfio.  Et  merulum 
tjt  quod  cr  mexime,meior  ninq;  ipfe  • * megnitudme,  ipfem  . A non  metietur.  Non  metietur  eutem  « 
ipjem  r /.  Subluti  igitur  femper  minore  e maiori,  id  quod  relinquitur  metietur  qu. 
eo quie ipfe -(,> / funt  comen furebilet,  er** ipfem  > a meties relinquet ft ipfem 

• > ip/em  ! t metiens  relinquet  fe  ipfe  minorem,  hoc  eft/.,  et  ipfem  > > metie- 
tur.  Quoniam  igitur  -/ipfem  > • metitur jed  r > ipfem  /Umentur,  cr  * / igitur  ipfem  / 

U metietur.  Metitur  eutem  cr  feipfem,  cr  totum  igitur  . A metietur  ipfe  . /.Sed.  C 
ipfem  a i metitur,  igitur  - / ipfem  »a  metietur, metitur  autem  crr',cr  totum  igitur? 

* metitur.  Igitur,  /ipfei- A cr  metirturiigitur - /ipfuru  *<cr>  ' comunis  eft  dimen  ' 


* a 


procedentem. 


tmnorem, quod  eft  impoftibile.  Igitur  metor  elique  megnitudo  ipfe  * /Jpfu  • * cr  > a me- 
gnitud  nes  non  metietur.  Igitur  ./ipfuru  **cr>  'mexime  eZmumi  dtmenfto  eft.  Diutia 
igitur  megnitudinibuf  comenfurebilibiu  det  is.  A cr?  mexime  < Smunis  dimenfio  inuente  ell  -/, quod 
jeeifjc  oportuit.  CORRELARIVM. 

E*  hoc  munijrfli  eft,  quodfi  megnitudo  binet  megnitudines  menfi  furit,  cr  meximi  eeru  comune 
dimen/ionem  metietur.  Euelid.  ex  Cemp.  Propofitio  4. 

| Ropofitis  tribus  quantitatibus  comunicantibus,  maxima 
I cas  communiternumeranteminuenire. 

Caupamvs.  Hatc  ex  tertia  feptimi,  fic  patet,  ficur  pnrmiffa  ex  fecundaii- 
rnulip  correlariu  ex  hac  deducet, ur  illic  ex  fecunda  dcduftum  eft. 

I Euctid.  ex  Zemb.  Problemex.  Propofitio  4.. 

Tribus  magnitudinibuscomenfurabilibusdatis.maximam  earum 

communem  menfuram  inuenirc. 

THEON  ex  Zemb.  Sint  dete  tres  megnitudines  comefurubilct  •,*,>,  oportet, em 

ipfuru  •«,*,>,  mexime  comunem  menfure  inuenirc.  Sumetur  enimCper  j deeimi)ipferu  due 
nun  «,*,  mexime  comunis  menfure,  fit j;  iUe  '.Igitur  a ipfem  ? eut  metitur,  eut  non  meti- 
tur, metiatur  primum.  Qaonia'  igitur  a ipfem  > metitur, metitur  eute  cr  ipfes  . A,igitur  / 
ipfee  .,A,>,  metitur.  Igitur  / ipfer!U,Aj,comunis  dimenfio  eft.  Eft  minififtu  quod  mexi- 
me,meior  nenq;  que  a megnitudo.ipfes  -/,,,n3  metietur.  Si  enim  poftibile.metietur  ipfee 


f" .,  f,  metietur,  quure  cr  ipfovm  *,  A .mexunem  communem  menfuram  a /metutur  ( per  cone luridi 

prece- 
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preeedentis)metitur  tutem  cy, quare  dia a aliqua  magnitudo  metietur  ipfat  y,*  .ComrnenfiiraUles  igi- 
tur funt  ipfie  Sumatur(per  j decimi)earum  communii  maxima  dimenfiojitq;  i.  Quoniam  igitur  > ip 

jam  ->  .metitur, fed  * ipfat  *,  v»c  titur.cr  > igitur  «„\mctilur, metitur  autem  e?  >.  Igitur  ypprwn  */» 
e, communii  eji  menfura ■ Dico  quod  er  maxima.  Si  enim  pofisbile,  fit  magnitudo  /,  mi- 
nor quam  '.metiaturc^/ipfis • a y.  Et  quoniam! ipfat  *,f,y,  metitur  jnetitur  er  ipfat 
«,S:ct  ipfaru  igitur  * f(per  praeedeni  correlanu)maximd  r omunc  menfura  metietur. 

At  ipfaru  a,  t, maxima  comunii  menfura  eft  /.  Igitur/ ipfum  ->  metitur, metitur  aut  er 
y, igitur  /ipfai  remetitur,  cr  ipfitru  ergo  >, maximam  communem  menfiuramfpcr 
procedent  correlarium)mctictur  /.maxima  t tero  communii  menfura  ipfitrum  y ',eft  >, 
igitur /ipfam  ' metitur  maior  minorem,  quod  eft  impoftib ile.  Ip faigitur  magnitudine' 
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maior  ah  qua  magnitudo.ipfiat  •>/,j,no  metitur.  Igitur  '.ipfaru  *,p,yjnaxim  comunii 
tjl  dimefio.fi  no  metiatur  r ipfam  '.Si  aut  metiatur  ipft  eft  -t.Trib. igitur  magnitudinib. 
comenfurabilib.  datis.maximacomunts  earu  dimefio  inueta  eil.quod  facere  oportebat. 

C O R.  RELARIV  M E*  hoc  proinde  mamfejlu  eji, quod  fi  magnuudo  tret  magnitudine!  meft 
fuerit, er  maximam  quoq;  earu  commem  dimenfionem  metietur.  Similitcrq;  er  in  pluribus  er  tornmu- 
nu  maxima  mefura.ey  fubinde  correlan/i.inuenietur.  Euri,  ex  Camp.  Propofitiof. 

i Mnium  duarum  quatitatum  communicantium  eftpropor- 
I tio,tanquam  numeri  ad  numerum. 

Campanvs.  Sinr  dux  quan  tirnrcs  a SC  b, communicantes. Dico  quod  carunt 
proportio  eft  ficur  alicuius  numeri  ad  alium  numerum.  Sit  enim  c maxima  quan' 

1 urascommunitermenfuransa&brcperta.ut  ^ 

doccrfccundahuius.quacmcnfureta  fecundum  numerum . ■ *•••. 

d,&  b fecundum  n umerum  c,crit<p  a ad  cur  d ad  unitatem,  , ^ * 

eo  quod  ficur  a eft  multiplex  c.ita  d eft  mulriplex  unitatis  ac 

cadb.urumrasade  :quoniamficutceftfubmulriplexb»ira  * 1 11 

unitas  eft  fubmultiplex  e,igirur  per  arqua  proporrionalirarc  a ad  b,  ur  d ad  e.quod  eft  propofi tu. 

Euclid.  exZamb.  Theorema ;.  Propofitiof. 

Commcnfurabiles  magnitudines, adinuice  rationem  habent  quam 
numerus  ad  numerum. 

T H E O N ex  Zamb.  Sint  commcnfurabiles  magnitudines  * C Dico  quod  * ad  P rationem  babet.qui 
rumem  ad  numeru.  Q gonia  enim  commenfiurabtlci  fune  • ^metietur  eat  aliqua  ma- 
gnitudo.metiatur.er  efto  y.Et  quoties  > ipfam  a,metitur,tot  ftnt  unitates  in  r, quoties 
aut  y ipfum  f metitur, tot  unitates  fintiny  Quoniam  igitur  y ipfum’  metitur  pereat 
qua  in -t  funt  unitates, et  unitu  metitur  ipfum-' per  eas  qua  in  ipfofunt  unitates  ,aque 
tgttur  unitas  ipfum  -t  metitur  numerum,  er  r magnitudo  ipfum  *,eft igitur  ficut  y a- 
a.fic  eft  unitas  ad  a, contra  igitur(per  correlarium  4 quinti  )fic  ut  • ad  >,fic  dadud 
nitatem.  Rurfus  quoniam  y ipfum  i metitur  per  eat  quam  > funt  unitates,  metitur 
autem  er  unius  ipfum  > per  eas  qua  in  eo  funt  unitates,  eque  igitur  imitas  ipfum  • me- 
titur, er  y ipfum /I.eS  igitur  (per  idem)  ficut  y ad  P,fie  eft  unitas  ad '-Patuit  autem 
quod  er  ficut » ad  >,fic  a ad  unitatem, ex  aquali  igitur  (pera  quinti ) eft:  fient*  ad  P, 
ju  e/l  a numerus  ad  • numerum.  Commcnfurabiles  igitur  magnitudines  * (,ad  inuiccm 
rationem  habent, quam  numerus  a ad  numerum  '.quod  oportebat  demonflrare. 

Euclid.  ex  Camp.  Propofitio  6.  

I fuerint  dup quatitates  quaru  fiepportio unius  ad  alteru  tagj 
numeri  ad  numerum,  eas  duas  comunidtces  efTe  necclTceft. 

Campa  ttvi.H{ceftcouerfa  prioris, ut  fita  adb  a 

ficut  numerus  ad  numeru  d.crur  duc  quariratrs  a et  ■ * -- — 1 ' " * 

b communica  res.  Sit  enim  otoiics  meiifurJsb.quorica  eft  unuasin  , , . * . ■ ., — 1 

d,& toties mcnfuransf.quories  unitas  in  c.Cu  Erigitur  f ad  e utc  t “ • •• 

ad  unitate,  ac  c ad  b ut  unitas  ad  d,  erir  per  xquam  propotriona-  ’ i' 

btatem  f adbut  c ad  d.quareetiamutaad  b.  Igitur  per  primam  ■■ — . ** 

partem  9 quinti, f eft  xqualts  a.  Ciim  iraqi  c menfurerf.pcrcom- 

cearioncinenfurabtraugitur  aS£b  comunuantes.  menirabit  enim  ST  b : quod  cftproponrutn. 

Euclid.  ex  Zamb.  Theorema  4.  propofitio  6.  > 

Sibinxmagnitudinesadinuicemratione  habuerint  quam  nume- 
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rus  ad  numerum.eommcnfurabiles  erunt  ipfac  magnitudines. 

THEON  ex  Zamb.  B ina  enim  magnitudines  -,A,  admuice  rationem  habeant,  quam numerat  4 
il  numeri < D icojuod  cbmcnfurabtlesftyit  ipft -.^.magnitudines.  Quot  enim  funi  in  tpfo  « unitates 
in  tot  aquales  diui.laiur(per  pfexti)ipft  * c?um  eurum  aqualis  efto  >.  Qgot  aute  unitates  funt  in  • ex 
totiiem  magnitudinibus  tp/i , aqualibus  i oponatur/.  Qjaamdtguur  quot  funt  unitates  in  ipft /jot  ma- 
gnitudines junt  c T in  ipja  - i quales  ippy  qualis  igitur  pars  ejt  •junitM  tppus  r, talis 
pars  ejl  cr  ripfin  -eeji  igitur  ficut  > ad  -,pc  -utut  a adtpfum  / Metitur  aute  - uni 
tatipfwn  r nu  iterum, metitur  igitur  cr>  tpfum  -.  tt  quonia  eji  peut -ai  ',pc  efi  < 
unitas  ad  numerum  J:  cr  <ontra(pereorrdani  4 quinti  jpeut  efi  * ady,pe  ejl -t  nu- 
merus ad  • uni  at  em.  Kurfus  quonia  quot  unitates  junt  ui>,  tot  funt  cr  in  tpfa /aqua  r * 

les  magnitudines  ipp y.ej l igitur  ficui,  ad  f, pe . unitas  ad /numerum-  P aluit  aute  cr 
peut  a adyjic  eft-lad  unitate ..  E*  aquali  igitur  ( per  1 1 quintijefi peut  a ad/Jtc  efl 
->ai ‘.Sedpcut  r ad  \pc  ejl -ad  i.  Igitur  (per  1 1 qui  nti)cr  peut -ad^ficefiv-ad  ; 

/.  Igitur  a ad u:ranq:  ipfaru  forande  habet  ratione,aquahs(per  9 quinti  figitur  efi  ( I . 

ipp  /.metitur  aute  >tpfam  /.metitur  igitur  CT  * fed  cr  ipfam  -.Igitur  yipfas-.i.me  T I I 

titur  Cbmcnfurabiliiigiture/Uippa.Sibineigiturmugnitudinesadinuicrmratio-  Ili!  ! 
nem  babucrtnt,quam  numerus  ad  numerum,  commenfurabdes prnt  ipft  magnuudi-  • * f / / t % 
nci:<juoJcrjtoJtcndcndum. 

COR  RE  L A R I V AI  • Ex  hoc  proinde  nunifeftucft>fi  fuerint  bini  m»»m<V>cr 
redalmeapeut quod  datur  et  fadue)!  pofhbsU  peut  numerus  ad  numeri  pe  redalinu 

ad  redi  linea ■ Siaute  ut  ipfaru  -J.mcdu  proportionalis  pmpta  fuerit, peut  (,erit  peut » 
ad/Jle  quod  ex  ipft ad  id  quod  ex  ipft  f,hoeejt  peut  prima  a ad  tertii/, pe  quod  - p ri- 
ma ad  id  quod  ex  fecunda  pmle  pmiltterq;  deferiptam  ( per  conelariu  1 9 fexti)  Sed  peut 
•adt/ie  eji  -t  numerus  ad  > num  mum:  fii  gitur  fit  ut  J numerus  ad ‘nummum, pe  quod  ex 

•re.la  linea  ad  id  qutd  ex  t r<  da  linea.  ! ' 

A L I T E R.  idem  oficndcrc.  Bine  enim  magnitudines  */,  adinuicera  * . 

tionemhabeant,quam  numerus  > adnumerum  ttdico  quod  ipft  magnitudi-  * • 

nes  funt  comenfurabilet.  Quot  enim  funt  intpfo  , umtates.in  tot  aqualia  di  „ 4 '/  ' 
uidatur  -r,  CT  uni  tau  tqual  nefio ‘.Ejl  igitur  peut  unitas  ad  > n umerum, 

, pe  eji'  ad-:  efi  ait  eyficut  > ad  rjic  -ad':ex  aquali  tgiturfper  nquinii)tfl  peut  unit  st 

I ad  ipfum  * numerum,pc  eft  ad  /metitur  aute  unitas  ipfum  remetitur  igitur  > ipfum  t,  me 

« • titur  aut  cr-,qutmuumtas  ipfum '.Igitur ‘utranq;  ipfaru  a,  emetitur.  lpfa  igitur -,t,co 
11;:  . mfinfurahtles  funt.  cr  > ipfaru  emunis  rfi  ehmenfio.  Euclld.  exCamp.  1'rcpapt.  6 

*<!■>*  Mniuduamfupcrficieruquadrataruquarulaterainlongitu 
jW^yadinc  comunicat,  eft  proportio  unius  ad  altera, tanqu  a numc 
r(aoSlri  clua£lrati  atl  numerum  quadratu.  Si  ucro  fuerit  proportio 
^sjWajflfuperficiet  quadrare  ad  fuperficie  quadra ta,taqua  proportio 
““^jjnumeri  quadrati  ad  numeru  quadra  t 
mm.rrutlaccra  caru  in  logitudine  cSmunicatia. 

Qtiodfi-fiicrit  proportio  fuperfiriei  quadrata:  j 

ad  fuperficie  quadrata,  non  uclut  numeri qua*  — 

drati  ad  numeru  quadratum,  latera  carum  crut 
in  longitudine  incommenfurabilia.  — j, — 

Campanv«.  Sinta&.'bdiielincarquadraRr,quaruquadnira  l 

»nr  C & d.nirAflund  fi  a A'  k rnmimJA..»:.  is.j a * **  *'•••» 
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fiairgadh.quod eft primum. Secundum  fic.Sir  e add  ficut  g numerus  quadratus  ad  hnumeru 
quadrarum, dico  quod  a SC  bcrunr  in  longitudine  communicantes.  Ciiin  enim  fite  add  utaad 
b, duplicata  per  »8  (exti,&  gad  Ii  per  n oltaui  ur  e ad  f ad  g duplicata, quare  & (impia  a ad  b ficut 
(impia  cadfi  per  6 igitur  funt  a &b  communicantes, quod  eft  fecundum.  l enium  uero  parer  ex 
pnmoadeftruftioneconfequcris.Stmilirerquarru  patet  ex  (ecundo.adcftruiftioneconrequcns. 

Campani  addiiio.  Ex  tertia  parte  huius,  nota  diametrum  e(Te  incommen  furabilcm  coftx. 

' Ciim  enim  fit  quadratum  diametri  duplum  quadraro  coftx,  dupla  uero  proportio  non  fit  ficut 
numerorum  quadratorum,  (equitur  diamerrum  elTe  incommen  fura  - 
bilem  cofbein  longitudine.  Alioqui  ciim  quaternarius  fit  numerus  qua 
drarus,  e flent  omnes  parirer  pares,  quadrati,  cnam  alfi  infiniti  qui  non 
funt  quadrari.  Ducit  aurem  Anftoteies  ad  iftudinconueniens,fi  diame- 
ter ponatur  commenfurabilis  coftx,  quod  impar  numenis  erirxqualis 
pari, quod  (ic  paret.Sit enim  diameter  a b comcn  Curabilis  laten  a c .entqj 
per  r a b ad  a c, ficut  aliquis  numerus  ad  alium.  Sint  ergo  hi  numeri  e & 
f,  qui  fint  minimi  in  (ua  proportione,  erirepob  hoc  alter  eorum  impar. 

Si  enim  uterque  par, non  erunt  minimi,  quadrati  quoque  eorum  fint  g & h,ficrgoeeft  impaf, 
erit  quoque  ex  jo  noni  g impar,  (Tt  ita- 
que k duplus  ad  h,  erttipk  ex  diffinitio- 
ne par.  Quia  igitur  ab  ad  acute  ad  fient 
per8(exri,&  u oftaui  quadratum  ab  ad 
quadratu  ac  ut  gad  h:eft  itaque  gduplus 
ad  h:fic  enim  cft  quadi  acu  ab  ad  quadra-  f ^ 

tum  a c,  perpeti  ultimam  primi.  Et  quia  ‘ ' ' L * 

etiam  keft  duplus  ad  h, (equitur  per  noni  "*••••  ■ h 

quinti,  utputa  g numerus  impar  fit  xqualis  k, numero  pari.  Quod  fi  c xqualis,  & f im- 
par erit  proportio  f ad  dimidium  e quod  h t i.ficut  a c ad  dimidi  u a b.quod  fit  a d:&  ideo  erit  pro- 
portio quadrati  a cad  quadrarum  a d, ficut  proportio  numeri  h qui  eft  impar, per  jo  nonfiad  qua 
dratum  numeri  l.quifirm, cui  K ponatur  elfeduplus.eriftpkper  ditfin  irionem  par  . At  quia  qua- 
drarum a c eft  duplum  ad  quadrarum  a d per  pen  ultimam  primi,  erit  h duplus  ad  m.cumip  k fit 
etia  duplus  ad  m,erir  per  9 quinti  numerus  impar  b xqualis  k numero  pariiquod  eft  propoli  tum. 

Sequentia  duo  ex  Zamberto  Theoremata,  in  Campano  nihil  refpondens  habent. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  f.  Propofitio  7.  Ccnuerfa  quintr. 

i Incommcnlurabilcs  magnitudines  adinuiccm  ratione  non  habent, 
quam  numerus  ad  numerum. 

THEONd  Z amb.  Sint  ineommenfurabilet  magnitu  linet  e/.  Dico  quod  * ni  t rationi  noti 

habet  quam  numerus  ad  numerum.  Si  enim  habet  *ad‘'ea  rationem 

quam  rttmrrus  ad  numeruy  comen fur abiln  erit  * ipfi  fi  (per  fextam  Re  \6 

decimi)Son  ejl  autem:  igitur  a ad  fi  ratione  non  habet, quam  nume' Re.  3*  fi 

rus  ad  numerum,  incommenfurabiles  igitur  magnitudines  rationem 

non  habent  adinuicem,quam  numerus  ad  numerum: quod  oportuit  demonjlraffe. 

Eudid.  ex  Zamb.  Theorema  6.  Propofitio  9.  Conuerfafext £. 

t Si  binae  magnitudines  adinuicem,  rationem  non  habuerint,  quam 
numerus  ad  numcru.incommcnlurabilcs  erunt  ip Ia:  magnitudines. 

THEONrt  "Z-mb.  Bine  enim  magnitudine!  «,/  aiinuicc  non  ei  habeant 
ratione.quam  numerut  ad  numerum.  Dico  quod  ipfe  magnitudines  funt  in-  — i 

commenjurabHes.  Si  enim  commenfurabiln  eft  * ipft  rationem  habebit  qua  nu ■ , b , , 

merus  ai  numerum  ( per  decimam  quinti ) non  habet  autem,  Ineommenfurabilet 
igitur  funt  ipfe  «,  f,  magnitudines.  Si  bine  igitur  magnitudines,  c r que  fequuntur  reliqua : quod  er  at 
ofteniendum.  E uelid.  ex  Zamb.  Theorema  7.  Propofitio  9. 

9 A iongitudinecomenfurabilibus  redis  lineis  quadrata,adinuicera- 
tionem  habent  qua  quadratus  numerusadquadratunumeru.  l:t  qua. 
drataadinuicc ratione habetia  qua  quadratus  numerusadquadratum 
numcrujarcraquocp  habebunt  logitudinecomenfurabilia.Alongitu.'  scljttt(thtn 
dine  uero  incomcfurabilibus  rectis  lineis  quadrata  adinuice  rationem 

non 
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npnhabtnt  quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  numerum. Et  qua 
drata  adinuice  rationem  non  habentia  qua  quadratus  numerus  ad  qua 
dratum  numeru,  ncqj  latera  habebunt  longitudine  commenlurabilia. 

THEONn  Zamb.  Sint  enim  •,A,longitudine  comcnfurabilcs.  D ico  quod  quadratum  quod  ex  • 
ad  id  quod  ex  A quadratum  ratione  habet,  qui  quadrati n numerut  ad  quadratu  numerum.  Qjionid  enim  * 
comenfurabilis  cjl - ipfi  A logitudinc: igitur  • ad  A, ratione  habet  qua  numerut  ad  numeru(pcr  j decimi) 
h abeat, inqua, quam  > ad  d.  Qaonii  igitur  effficut  •>  ad  fflceff>  numerut  ad  d numerum, fed  ipfius  qui  - 
dem  a ad  A,ratioms  dupla  eff  ipjius  * quadrati  ad  ipftut  A, quadratu  ratioifimiles  nanq;figure(per  ipfe- 
xti  c rper  comlariu  primum  iofexti)in  dupla  funt  ratione/imilitrationis  lateri)  ipfiutautcm  > nume 
ri  ad  d numerum  rationis,  dupla  eff  ratio  ipfim  > quadrati  ad  ipftut  * quadratu  (.bincrii  etenim  quadrato 
rum  numcrorulpcr  i ■ oflaut  )unut  medius  proportionalis  eji  numerut, 
cr  quadratus  ad  quadratu  duplam  rationem  habet  quam  latus  ad  latus: 
cjl  igitur  fu  ut  quadratu  quod  cx  a ad  quadratum  quod  ex  A,  fievex  > . 
numero, quadratus  numerus  adeu  qui  ex  d numero  quadratu  numerum. 

ALITER  idem  demonjbrare.  Quoniam  enim  commenfurabilis  . 
ett  a ipft  A,  rationem  habet  (per  j dccimi)quam  numerus  ad  numeru,  ha- 
beat autem  quam  yadd,  cr>  fetpfum  multiplicans,  efficiat  > ipfum  autc 
d multiplicans, efficiat  ipfum  /ad  -t,fcipfummultiplicas,efficiat  ipfum  *■  i 

Qaomi  igitur  > fcipfum  multiplicas  ipfum  efficit  ’,at  multiplicas  ipfum  * • 
d jiat  ipf im  /:eft  igitur(  per  1 7 ftpiimi)ftcut  y ad  d,hoc  effficut- ad  (,  • ■ 
ficeffiad/.  Sed  ficut  •«  ad  f , ftc  1 d quod  ex  * ad  id  quodfub  « A (per  1 fe-  m ' 
xti  )EJ1  igitur  ficut  quod  ex  ad  id  quod  fit  fub  -,A,fic  < ad/.  Kurfusquo  * * 
nia  r ipjuin  d multiplicans  ipfum  efficit/, daut  multiplicans  ipfum  effecit  ' * 

/igfturf per  1 7 frptimijficut  y ad  d,  hoc  eff  « ad  f.,jic  efl  /ad  •.  Sed  ficut 
« ad  <Jic  eff  quodfub  *,  A,  ad  id  quod  ex  A,  eff  igitur  ficut  id  quodfub  a,  T 
A,adidquodex  A,fic  eff  /ad-.  Sed  ficut  quod  ex -ad  id  quod  fub  affio  P 
etiltex  aquali  igitur  (per  t 1 quinli)pcut  quod  ex  a ad  id  quod  cx  A,fic  eff  'C 

• ad  -:efl  autem  uterque  ipforum',  -.quadratus, 'quidem  ab  ipfoy,  at « « e 

eff  ab  ipfo  d.  Quo  d igitur  ex  ■»  ad  id  quod  ex  A,  eam  habet  ratione  quam  ■ J .m 

quadratusnumcrusadquadratunumeruiquodoportebat  demonffrare.  t . , 

Sed  iam  effo  ficut  quadratu  quod  ex  a ad  id  quod  ex  A,fic  qui  ex ' qua-  , 

dratus  a I eum  qui  ex  d quadratum.  Dico  quod  • ipft  A commenfurabilis  eff  longitudine.  Quoniam  enim 
eff  ficut  quadratum  quod  ex  - ad  id  quadratum  quod  ex  ffic  qui  ex  y quadratus  ad  eum  qui  ex  d quadra 
tum  Jcd  ip fms  quidem  quadrati  quod  ex  a ad  id  quod  ex  A ratio, eff  dupla  eius  que  efl  ipfim  a ad  f quadra 
ti  autc  qui  ex  > numero,  ad  eum  qui  ex  d numero  quadratum  (per  1 1 ofl  aui)  ratio  dupla  eff  eius  rationis 
que  eff  ipfius  > numeri  ad  ipfum  s numerum  icft  igitur  ficut « adA,ficefl  y numerus  ad  d numeru.  igitur 

* ad  A eam  habet  ratione  quam  y numerus  ad-<  numerum.  Commenfurabilis  eff  igitur(per  6 decimi > ipfi 
A longitudine. 

ALITER  Hem  demonffrare.  Sed  habeat  iam  quod  ex  * ad  id  quod  cx  A,  eam  rationem  qua  qua 

dratus  numerus  > ad  quadratum  numerum  -.  Dico  quod  commenfurabilis  rfl  « ipfi  (.  Sit  enim  ipfius ' la- 
tus yjpfius  autem- fit  Apy-y  ipfum  d multiplicans  ipfum  efficiat/.  Ipfi  igitur  continue  funt  propor 

tionales  ,in  ea  que  eff  ipfius  y ad-trationefper  17  <3-  isfcptimi)£tquonla  eo  ri  que  ex*  ty  f,  medium 
proportionale  rfl  eff  id  quod  fub  « A (per fexti)cr  ipforum  > * ipfe/:eft  igitur  ficut  quod  ex  « adii 
quod  fub  *,Ajic  • ad /ficut  autem  quod  fub  ad  id  quod  ex  A, 

fic  / ad  -.Sed  ficut  quod  ex  (ad  id  quod  fub*,(,fic  efl  ■<  ad  A.  ]gi-  « Rf.  i9.  A Rf.  9. 

tura  er  A commenfitrabilia  funt, rationem  etenim  habent, quam  numerus  'ad  numerum/,  hoc  rfl  y ad  d, 
quod  oportebat  demonffrare.  Sed  iam  incomenfurabilis  e/lo  « ipfi /longitudine:  dico  quod  quadratum 
quod  ex  * ad  quadratum  quod  eff  Aeam  non  habet  ratione  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  nume 
rum.  Sit  enim  quadratum  quod  ex  - ad  quadratum  quod  ex  (eam  habet  rationem  quam  numeru:  quadra- 
tus ad  numerum  quadratum, commenfurabilis  erit • ipfi  A,r.on  efl  autem.  Igitur  quadratum  quod  ex  -,  ai 
id  quadratum  quod  ex  A(per  prxccdentcm)  cam  non  habet  rationem  quam  quadratus  numerus  ad  quadra 
tum  numerum. 

Ritrfus  quair alum  quod  a*  ad  id  quadratu  quod  ex  A rationem  non  habeat, quam  numerut  quadra- 

tusai 
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tui  al  numerum  tjuairatm.  Vico  quod  incomcnfwrabihs  eft  * ipfi  ( longitudine . Si  enim  /ierit  commett 
furubilu  • ipfi  i, quadratum  quod  ex*  ad  quadratum  quod  exuram  habebit  rationem  qua  numerut  qua - 
dratut  ad  numerum  quadratum,non  habet  autem.lgttureommenfiirabihi  non  e fi*  ipfi  ' longitudine.  In- 
eommenfurabtlts  igitur  edi  a ipfi  i longitudine.  A longitudine  lomcnfurabihbM  igitur  quadrata,(y  qu * 
fequuntur  reliqua : quod  demonftrajje  oportuit.  C0RR.ELAR1VM. 

Et  manifeilum  eft  cxhis,quod  longitudine  commenfurabilesrctfhc 
lincx,omnino  funt  potenria,qux autem  potentia,  non  omnino  longi' 
tudine,  longitudine  uero  incommenfura biles,  non  omnino  potentia, 
qux autem  potcnria.omnino  & longitudine. 

Quoniam  enim  ex  longitudine  commen furabilibus  reflis  lineis  quadrata  rationem  habent  quam  qua 
iratus  numerus  ad  quadratum  numerum, at  qut  rationem  habent  quam  numinis  ad  numerum,  commen* 
furabilia  funt(  per  6 decimi  )longitudine  igitur  commcnfurabilcs  reft*  Uner, non  / olum  longitudine  funt 
commen  furabiles  Jcd  er  petentia.  Rurfus  quoniam  qurcunq ; quadrata  rationem  habent  quam  numerut 
ad  numerum  commcnfurabiliafunt(per  6 decimi)  at  quatenus  rationem  babtnt  quam  quadrjtus  numerut 
ad  numerum  quadratum  eorum  latera  longitudine commcnfurabilia  funt,quacunqi  igitur  quadrata  ratio 
nem  non  habent  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum,  fed  fimplciti  r quam  aliquis  numerut 
ad  numeru/bmcnfurabilia  potentia  qu.  de  habent  latera,non  aut  & longitudine.  Quare  longitudine  qui 
dem  comenfurabiles  refla  Unet, omnino  et  potc:ia,qur  aut  potetia,non  omnino  logitudine,niji  ratione 
habuerint  eorum  quadrata  quam  quadratus  numerus  ad  quadrati t numerum  Dico  tam  quod  cr  qu* e lon 
gitudine  ineommtn[urabilcf,non  omnino  cr  potentia.  Quandoquide  quadrata  comcnjurabiia,  poffunt 
ratione  habere  non  quidequam  quadratus  ad  quadratu,  fed  fimpliciter  qua  aliquis  numerus  ad  numeru, 
cr  ob  id  potentia  commcnfurabilia  latera  habebunt , cr  longitudine  incommcn furabilia.  Quare  qu t lon 
Bttudine  incommcnfurabiies  rcftt  line*,  non  omnino  cr  potentia.  Sed  longitudine  exi/f entes  incommcn 
furabiles  poffunt  qt  pot  entia  cjfc  incommcnfurabiies , fi  eorum  quadrata  funt  incommenfurabilia.  Qu* 
autem  potetia  incommcnfurabiies,  omnino  cr  longitudine  incommcnfurabiies . Si  enim  longitudine  cotn 
tnen furabiles  fuerint, erunt  quoque  cr  potentia  commen furabiles.  Supponuntur  autem  cr  incommcnfu* 
rabiles,quod  eft  abfurdum.  Qn*  igitur  potentia  incommenfurabilcs,omnino  cr  longitudine. 
Euclid.rxCamp.  P ropofitio  9. 

I fuerint  dux quatitatesuniquantitati  comunicantcs,ipfa9 
quoqj  inuicem  commen  furabiles  elTc  ncccffc  eft. 

Caupanv?.  Sirurraqueduarumquanriraruma&'b,c6municansquart- 
riraric.dicoa  9C  belle  commcnfurabilcs.  Eft  enim  per  *,  a ad  c ficui  numerus  ad 
numerum, fitmlirer  quoque  per  eandem, c ad  b,  ficut  numerus  ad  numerum.  Slf 
itaque  numerus  d ad  numeru  e ftcura  ad  c,  numeruscp  f ad  nu~ 
merum  g.ficurc  ad  b.Ar  proportiones  qua:  funt  d ad  e &f  ad  g • 
continetur  in  tribus  terminis  qui  funt  h,K,l,  ut  docet  4 o*  taui, 
critejt  per  aequam  propomonalitarem,  a ad  b,  ficur  Ii  numerus 
ad  1 numerum, per  6 igitur  funt  a & b communicantes, quod  eft 
propofirum. 

Campani  additio.  Ex  liac  quoqt  fequitur.qudd  fi  fue- 
rinrdux  quiritares  fibi inuicem  communicantes,  cuicunq?  una 
earii  cornu  11  icat,  & reliqua  cuicuncp  una  non  communicat,  nec 
reliqua.Sinr  enim  du  c quantitates  a & b communicantes:pona 
turqj  quarliber  quantitas  quae  firc.cum  qua  communicet  a, dico 
quod  b comunicabitcu  eadc.quod  ex  hac  oftaua  parer  cu  urru- 
que  earum  communicer  cum  a exhypothefi.  Quod  fi  iterum  a 
&bfinr  communicantes  ut  prius, ponatur  c quarliber  qutaitarc 
cum  qua  uon  communicer  a,  dico  quod  b non  communicabit 
cum  eadc.Si  enim  c comunicarcr  cu  b.  cu  a quoqj  per  hypodicfin  comunicet  cu  eode  b.ellent  per 
• hanc  o&auam  a & c comunicantes,fed  pofirum  erat, quod  rio  efiennquarecoftat  quod  diximus* 
E uclid.  ex  Campano.  p ropofiiio  9. 

I fuerint  dux  quantitates  c5municantes,  totum  quotp  ex  eis 
confeiftuutriqs  earum  eriteomunicans.  Si  uero  fuerit  totum 
utrim  commcnfurabilc,erunt  ambx  commcnfurabilcs. 
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Campanvs.  Sintdur  qu.innr.ucs  a &’ b (ommtnfurabilcs.dico totum  ex eis compoffrum 
quod  (Tt  c,  unitjcarn  cffccomcnfurabilc,  Si  cconutrlb.  Adhuc  quoqt  fi  totum  ex  eis  copofirum 
uni  carum  communicet,  dico  quod  comunicabit  alteri,  Si  ipfirfimiUctrintcrfic  etiam  communi 
cabunt.Idem  quoquein  contrario, (i  enim  a Si  b (int  incommunicantes,  dico  quod  c utriqueea- 
rum  ent  incommumcans.fit  cconucrfo,  (Tc  alteri  earu  fit  incommunicani.crit  quoij  incommuni 
cans&alteri.&ipfirenamintcrrc.Sintitaqucprimuma&b  a b 

communicantes, fitip  carum  communis  meli  Cura  d.quarcnm  — ■ 1 - i 

utrancp earum  numeret,  per  conceptionem  fimilcmantepe-  c , 

ntilnmx  fcpnnii, numerabit  &'  c, quare  per  diffinitione  ccom  *.  d 

municabit  utrique  earum  rcilicctaKb.Econuerfoquoquc  (i 

c comunicct  utrique  earum, fitomnium  communis  metifura  d.conflatitaqueprrdiffinirionem 
a &b  communicantes  effe.Sed  communicet  c cum  altera  earum  quxfira,  dico  quod  communica 
bitcumb,&actiam&  bcommunicabuniadinuicemrfitenim  d communiter  menfuransc  fit  a. 
Quia  igitur  d menfurat  totum  Si  detractum, per  concepnonem  tpfa  mcufiirabirrefiduum  uidel 
Ucet  b,per  diffinitionem  ergo, ac  c communicatcum  b.fit  a commumcatquoqt  tum  b. 

C a mp  a si  additio.  Si  autem  a fit  b fini  incommunicantes,  erit  c tncommunicans  umqueea- 
rum.Slenim  cum  utraque  icu  etiam  cum  altera  carum  comunicaret, 8t  ipficcommunicarcntad. 
inutcem,  quod  cft  contra  liypothefin.  Similiter  quoque  econuerfoficcff  tncommunicans  utriqt 
earum.feu  etiam  alteri  carum,  eritquoque  mcommunicansreliquar.fit  ipfie  inter  fe, quod  palam 
cft  ex  praedemon ibatis, i deftruftoneconfequentis. 

Badii  ex  Camp.  Vnpoptio  1 0. 

Mniumquatuor  quantitatum  proportionalium.lifueritpri 
ina  communicans  fecundae,  tertia  quocp  erit  communicans 
quartae.  Si  ucro  prima  incomcnfurabilis  fuerit  fecundx,  ter- 
tia quoq>  incommenfurabiiis  erit  quarta:, 

C A M P A N vs.  Sint  quatuor  quantitates  proportionales  a,  b,  c,  d:  dico  qudd  (ia  communi- 
cat cum  b,  c quoquecommunicabitcum  diquod  ti  a eft  incommcnfiirabilis  b,c  quorn  eritincom 
menfurabtlis  d. Er  fi  a communicabit  cum  b in  porentia  tantum,  * 

c quoq;  communicabit  cum  d in  porentia  tantum,  ueruntamen  il  * 

lud  no  proponit  a utor, quia  facile  paret  ex  dcmoftranoncprioriL.  B 

Si  enim  a comunuar  cum  b.erit  per  ; a ad  b ficut  numerus  ad  nu-  l_  • 

merum,  fit  ergo  ficut  c ad  f.  At  quia  per  hyporhcfin  a ad  b ficut  c —■  ■ • i i 

ad  d, licur  numerus  cad  numeru  f.per  6 igitur  cft  c communicans  d 

cum  d:  quod  cft  primnm.  Secundum  pater  ex  primo  a dcftru&io-  - 

iicconfcqucnris.  Si  enim  acft  incommenfurabiiis  b, oportet  ccfTc  " * • m "■■§ 

incommcnfurabilcm  d:nam  fi  eifetci  commenfurabilis,  cum  fit  utcadd  fica  adb,  per  hypotlic- 
fin.cifct  per  primam  partem  a communicans  cum  b,  fcd  non  era  t.Qpare  confiat  toru  quod  pro- 
ponit auror.Quod  aurem  adiunximus.uidclicet  quod  fi  a cornu» 
nicar  cum  b in  porentia  tantum, c communicat  cum  d in  porentia 
tantum,fic  parcr.Ctim  enim  a non  communicer  cum  b in  longi- 
tudine,nec  c quoque  ex  parte  fecunda  huius, communicabit  cum 
d in  longitudinc.Arueroctimquadratuacommunicercumqua 
draro  b ex  hypotheli.erit  per  5, quadratum  linea: a ad  quadrarum 
linearb,  ficut  numerus  ad  numerum  qui  finr  e &Cf.  Et  quia  qua- 
dratum c ad  quadrarum  d ficut  quadratum  a ad  quadratum  b,eriretiam  quadrarum  c ad  quadnt 
tum  d,(Tcur  numerus  cad  numerum  f,per  6 igitur  c & d,  communicant  in  potentia,  & quia  non 
communicant  in  longitudine, confiarpropofitum. 

Euclid.  ex  C<tmp.  Propoptio  11. 

Ropofita  qualibcrre<fialinea,duasciinc5mcnfurabilesat-  ,, 
teram  in  longitudine  tantum,altcram  in  longitudine & po 
tentia  redas  linas  inuenire. 

Cahmnvc,  Sit  linea  a propofira,  uolo  duas  lineas  reperire.quarum 
una  communicet  cum  a in  potentia  tantum,  altera  ucrd  fit  incommenfurabiiis  a in  longitudi- 
ne 
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ne  & in  potentia  Sumo  itatp  duos  numeros  nequaquam  fe  habentes  in  proportione  aliquorum 
numerorum  quadraroru.fimtp  Ili b SC c.quos  facile  eft fumere, ciim  quiUbct  quadratus  numerus 
ad  quemlibet  non  quadratum  eam  habeat  propomon  em, quam  nequaquam  habent  aliqui  nu- 
meri quadrati, confirmantehm  11  ofbui.Dubbus  talibus  numeris  fumptis  inuemo  lineam  d,  ad 
cuius  quadratum  fe  habear  quadratum  linc(  a.ficut  numerus  b ad  numerum  c.Hanc  autem  hnrf 
ita  reperio.  Diuido  lineam  a in  tot  partis  zqiiales.quot  funt  unitates  in  numero  b.quod  facile  fa- 
cio adiuuante  ii  uel  ii  fexti, dehinc  fuper  extremitatem  tineae  a , erigo  lineam  e perpendiculamer. 
in  qua  toties  contineatur  una  ex  parnbus  a, quoties  unitas  eft  in  c.Qina  igitur  ex  prima  fexn  pro- 
portio quadrati  lineae  a ad  fuperficicm  qux  fit  ex  a in  e eft  ficut  aade.SC  ideo  ficut  numen  b ad  ml 
merum  c:  ponatur  d medio  loco  proportionalis  inter  a fii  e ficut  docet  p fex 
tLQjua  tunc  per  primam  partem  6 eiufdem  quadratum  ent  aquale  fuper-  *<••• 

»'•  ficietproditfl*exaine,eritproportioquadrati  linezaad  quadratum  Ii-  . ..  e 

nexd.ficut  numenb  ad  numerumc  quarea  et  d, funt  commenfurabiles  in 
potentia  ex  diffinitione,»  per  ultimam  partem , ipfe  funt  incommenfura-  a 

biles  in  longitudine.reperta  eft  itaep  d prima  linea , quam  propoli  tum  erat , , — - 

inquirere. Alteram  ficreperio.Interponoutdocer  pfexti, lineam  f medio  lo  f Re.  cub.  4» 

co  proportionalem  inter  a & d.eritip  per  correlarium  i7  fexti  quadratum  a 

ad  quadratum  f.ficut  a add.itaqt  per  fecundam  partem  to, quadrarum  a eft  d Re.q.  n. 

incommenfurabilequadratof.igitur  linea  f eft  incommenfurabilis  linexa 

in  potenna, quare  SJ  m longitudine, eft  itacp  f fecunda  linea  quam  propofitum  erarreperire:  & fic 
patet  propofitum. 

ZucUlexCmp.  Vropofaio  i». 

»*  Mnlum  quatuorlincarum  proportionalium  G prima  tantd 

amplius  poflit  fecunda  quantum  eft  quadra  tum  alicuius  li- 
lEgll  nex  communicatis  Gbiin  Iongitudinc.nccdTe  eft  tertia  quo 
que  tanto  amplius  pofle  quarta,  quantum  eft  quadratu  ali- 
cuius lineg  communicantis  fibi  in  longitudine. Quod  G fuerit  prima  po 
tentior  fecunda  quadrato  alicuius  linex  incommenfurabilis  fibiinloru 
gitudine.eritquocp  tertia  potentior  quarta  quadrato  alicuius  lineae  fibi 

incommenfurabilisin  longitudine. 

Campakvs.  Sinrquaruor  line*  proportionales  a bcd,fit<p  a maior  b,&c  maior  d,firquo-< 

que  a potetior  b, quadrato  line*  e:8Ccpotenriord, quadrato  U a 

ne*  f, dico  quod  fia  communicer  ein  logitudinc.cquoqjcom  * ^ 

wunicabit  f in  longitudinerquod  fi  a non  communicat  cinlo  >■  ' ■■■  - — « 

gitudine,neccc5municabitfin  logirudine.Qudd  &.  fiacom  ( | c 

municat  e in  potenna  tantdm.cquoqt  communicabitfinpo-  c 

tenria  tantum.  Verunramen  iftud  ultimum  non  proponit  au-  i ■ - — “ ' "• 

tor.quia  faciie  patet  cx  priorum  demoftratione.Crim  fit  enim  , 

proportio  a ad  b ficut  c ad  d.crit  quadrati  a ad  quadrarum  b.fi  - 

cut  quadrati  c ad  quadratum  d.Et  quia  quadratum  a eft  *qua  ■ ■ — 

le  quadraris  duarii  linearu  b &e,fimiliter  quadratu  c quadratis 

duarum  linearum  d & f.erit  proportio  quadratorum  duarum  linearum  b & e ad  quadratum  e.fi- 
cut  quadratorum  d & f ad  quadratum  f.ergo  difi  undlim  erit  quadratum  b ad  quadrarum  e , ficut 
quadratum  d ad  quadratum  f,crgo  b ad  c ficut  d ad  fiitem  per  (quam  proporrionalitatem  erit a ad 
e.ficutcad  f.ergo  per  primam  partem  decim*  condat  prima  pars  huius,&  per  fecundi  fecuda.oc 
per  tertiam  ibi  adiun diam, tertia  hic  adiundla. 

Qiiincp  pneccdentes propofiriones  ex  Campano  cu  fuis  additionibus, fequentibus 
feprem  ex  Zambcrrocum  fibi  pnemifiis  lemmatibus  hoc  ordine  rcfpondcnr.Odla- 
ua  apud  Campanum  cum  additione  duodecim*  & decimartem*  cx  Zamberto  pro 
pofirionibusrefpondent.Nonaapud  Campanum  cum  additione  decimxquinr* 

8C  decim(fext(  exZamberto  propofirionibus.Decima  autc  et  undecima  apud  Cam 
panum  decim*, & undecim*  ex  Zamberropropofirionibusprxpoftero  refpodenc 
ordine.Duodecima  ucrd  apud  Campanum,  decim*quatt*cx  Zambcrtopropofi- 
nonirefpondct.  N< 
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Theon.  l emma. 

Quoniam  autem  ollenfum  eft  in  arithmeticisfcx  ib  o<ftaui)quod  fi» 
milcsflani  numeri  adinutcem  rationem  habent  quam  quadratu*  numerus  ad  quadratum  numeril.crquH 
/i  bwi  numeri  admucem  rationem  habuerint  quam  quadratus  numerut  ad  quadratu  numeri fimilcs  funt 
ipfi  piant  numeri(fer  14  eiuftem)mamfeftum  ex  hu  quod  dtfiimiles  plani  numeri , hoc  eft  latera  propor 
lionaiu  non  habentei,aiinuicem  rationem  non  habent  quam  quadralut  numerut  ad  quadratum  numeri. 

Si  enim  habebunt, fimsle  1 ipfi  plani  erunt, quod  quidem  non  fuppomtur.  Difii miles  igitur  piatu  numeri  ad 
inuicem  rationem  non  habent, quam  quadratut  numerut  ad  quadratum  numerum. 

Euclid.ex  Zamb.  Problema  5 . Propofitio  1 o. 

Propofitp  retftadinep binas rccftas incomcnfurabilcs  inuenire  lineas,  *• 

alteram  quidem  longitudine  tantum.alteram  autem  & potentia. 

THEONor  Zamb.  Sitpropoflta  reda  lutea  a, oportet  iam  ipfi « ,binat  reflas  inuenire  incSmmfsse 
rabiles,alteram  quidem  longitudine  tantum.alteram  au  te  et  potentia.  Ponantur 
bini  numiri  I y fi.adinuice  ratione  no  habentes  quam  quadratut  numerut  ad  qua 
drali numerum  hoc  eft  no  finules  plani(fimihs  naq-  plani, per  s6  cdaui,adtnui 
ce  ratione  habet,  qua  quadratut  numerut  ai  quadratu  munerufCT  fiat  ficui  (ad  S? 
yyficquodex  quiitraliad idquodex  e'quadrati,comenfurabtle igilureflquod  » 

CX',eiquodcx  ,eomefurablUt  igitur  poteliaefl-  ipfi  e, c;  quonia  fi  ad ' ratio  ** 
reno  habet  qua  quadratut  numerut  ad  quadrati  numeri,  neq:  igitur  quod  ex  « 
ad  td  quod  ex  rationem  habet, quam  quadratut  numerut  ad  quadratu  numeri, 
incommen  urjbilisig!iureft(pcrfdecimi)*ipfi  et, longitudine.  Captatur  (per  * < * fi  * 

1 ; fexti)ipl'arum  < fi, media  proportionali 1 . ,eft  igitur  fieut -ad  'Jit  quod  ex  • 
quadratum  adid  quod  ex  •.Inec.mmenfiurablllt  autem  eft  *Jpfi  fi  longitudine, incommenfurobileigftur  eft 
C T id  quo  I ex  ■'  quadramm.ei  quod  ex  > quadrato.  lncomncnfurabilis  igitur  eft  *,ipfi  % potentia . Prcpo- 
file  Igitur  refl  c linee  ',inuenie  funt  bine  re  fle  linee  meommenfurabilei  longirudine.mquam  tantum  ip 
fa  fi, at  > potentia  cr  longitudine.  Propofite  igitur  re  fle  lutee  ratsonab,a  qua  dixtmut  menfurae  capi.ui 
deheet  ipfi  ■ ,inuenta  eft  lanium  potentia  eommenfurabiUs  fi,bcc  eft  rationalis, potentia  tantum  ccmmen- 
furabiUftrralionalis  autem  • Jrrationales  enim  in  uniurrfum  appellat, longitudine  c potentia  ipfi  ratio- 
nali mcommen  fur  abilet.  Euclid.ex  Zamb.  Theorema ».  Propofitio  te.  •• 

Si  quatuor  magnitudines  proportionales  fucrinr,prima  autem  fecii- 
dae  fuerit  commcnfurabilis,&  tertia  quartae  commenfurabilis  erit,&  II 
prima  fecundae  incommenfurabilis  fucrit,&  tertia  quanae  incommen» 


furabilis  erit. 

TH  E O N ex  Zamb.  Sint  quatucr  magnitudines  proportionales  • 

• fi  r fi,ficut  a ad  fijie  > ad  fijit  autem  » ipfi  fi  commenfurabilis.  Di»  ■ ■'  ■ ■ ■ ■ ■ - ■* 

eo  quod  Cr  > ipfi  fi, eft  comenfurabihs.  Quoniacnim  cdmcnfurabilit  fi 

eft « ipfi  ‘,r.lionihabtt(per  5 decimifqua  numerus  ad  numeri.  Eftfc  > 

fient  >ad  ‘Jie  t ad  fi.  Igitur  et  r ad  dea  habet  ratione  qua  numerus  ad  r 

numerum.  Ccmcnfurabihs  igitur  eft  > ipfi  fi.  Sed  iam  • ipfi  (incom-  1 h 

men furabilis  efto.  Dic  0 qui d er  > ipfi  A eft  incommcnfurabilK.  Quo  A 

ena  rmm  incomenfurabiiis  eft -ipfi  f,igilur(per  7 quinti)*  ad  f, non  * “ ( r; 

babelrationem  quam  numerus  ad  numerum, cr  eft  fieut  * ad  fi,  fice  m 

ad  d.  Igitur,"  prr  oflauam  decimi)  y ad  fi , non  habet  rationem  quam  ■ ■ 

numerus  ad  numerum.  Incommenfurabilis  eft  igitur  y ipfi  A . si  qua » ^ 

tuor  igitur  magnitudines,et  quefequuntur  reliqua:  quod  oportuit  de  r 

luonftrafte.  / 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema 5.  Propofitio  1».  ’ ' ,, 


Qiiccidc  magnitudini  comefurabilcs,  & adinuicefunt  c5mefurabiles. 

T H EO  Nor  Z/mb.  Veraq;  erum  ipfarum  • (,ipfi  y fit  commenfurabilis. Dico  quod  cr"  ipfi  ( eft  co 
me( urabihs.  Quom i enim  comefurabiUs  eft  * ipfi  y,igitur(per  f decimi )•  ad  y,eahabct  rMenc  qua  nume 
rus  ad  numeri/,  habeat  qui  A adi.  Rurfus  quonia  comenfurabilis  eft  y ipfi  t, igitur  (per  eandefy  ad  A habet 
ratione  qua  numerus  ad  numeru,habeat  aute  qua  1' ad  •.  Et  rationibus  datis  quibufcSq;,eafeilicet  qua  habet 
fi  ad  \cr:'ad  ',cjpiatur(p4  oflaui)numtn  cotinue  proportionales  in  datis  ratiombiu,fintqi » « x, fieut 
uadficl  'Jicutq;  f ad*  Jie  » ».  Q*om<  igitur  eft  fieut  * ad  y pe  A ad  • Jed  fieut  fi  ad  'fic  A ai  a, eft  igitur 

(prru 
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(ptrisqmnti^peutaaiyflceftAaiu.Mrfusquoniam  eft  ficui  * 1 ‘ ' 

y adtjidad  -,fed  ficutlad-fic  • ad  wficut  igitur <•  ad  $,ftc  i > —— 
4d»Jftautcmcrficut*ad>,ficeftOad‘,exequali  igitur  (ptr  1 1 A ' 

quinti)eft  ficui  * ad  fific  cftOad*.  Igi>»r  ■>  ad  ‘rationem  habet, qua 

numerus' adnumcrum\Commcfurabiliteftigitur(per6dccimi)  

« ip/i  /S.  Q«K  idem  igitur  magnitudini  commenfurabiles,ty  adin-  »...  L. 
uicemfiunt  commenfurabilesiquod  oportuit  demonftraffe. 

THEON.  lemma. 

Si  fuerint  binae  magnitudines , & altera  quidem  commefurabilis  fue 
rit  eidem.altcra  ucro  incommenfurabilis,incommenfurabilcs  erunt  ipfp 
magnitudines. 

Sint  enim  bine  n tagnitudines  *t,cralia  quediy,tT  * ‘pfi  ?w'  " 

iem r efto comenfurabilis:at < ipfi y «/Io  incommenfurabilss.Dico  - - 

quod  ey ‘,ipfi  ‘ eft  incommenfurabilif . Si  enim  commenfurabilis  r 

efi « ipfi *,eftquo<£crnpfi  *,C r yigiturlper  ndecimi)ipfi  < eft  A 

eontmenfurabilisiquod  nonfupponitur. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  10.  Propofitio  ij. 

M Sibina: magnitudines commcnfurabiles fuerint, alteracp  carum  ma^ 
gnitudini  alicui  incommenfurabilis  fuerit,SC reliqua  eidem  incommeiv 
furabilis  erit. 

T H E O N ex  Zamb.  Sint  Une  magnitudines  comefura 


bUeS‘f,earumq;aIterauideliceta,alicuiboeeftyfitineome  y — 
furabilu.  Dico  quod  et  reliqua  fjpfi  > ineommefurabilts  rfi.  ( — 


jUrUPllH.  Ulto  CJUOu  n rtuoiu  7 iniuramtjtM  wnwi  y».  - 

S i enim  commenfurabilis  eft  Cipfi  y,iam  * ipfi  A commenfurabilis  eft,cr  * iguur(per . i decimi  fipfi  yjo- 
menfurabihs  efi.fed  er  incommenfurabilis^uod  efi  impofiibile.  Igitur  Acrrfunt  incommenfurabiles.Si 
biue igitur  magnitudines  commenfurabilesfuerint,eyquefequuntur  reliqua:quoderat  oftendendum. 

THEON.  lemma. 

Duabus  datis  rctflis  lineis  inaequalibus,  inuenirequo  maius  poteft 
maior  minore. 

T H E O N e*  Zamb.  Sint  bine  date  inequates  re  fle  linee  *Ay,quaru  

maior  fit  a/iyOportetiaminuenire  quo  maius  pote  fi  afiquamipfay.Defcri*  / ^ * 

Batur  fuper  * ),femicirculu<  * f Ccr  in  ipfumCper  1 quarti)  coaptetur  ipfi  y 
e qualis  * A,connefiaturqi  A fi  manifeftum  efi  um  quid  angulus « e A refius 
efiycrquod x fjpfa*  ‘tiyhoc  efi  quam  ipfay  maius  poteft  ipfaS  A.  Simili * \ ^ 

ter  autem  cr  duabus  datis  refiis  lineis, potens  ipfas  fic  inuenictur . Sintdate  , 
bine  refie  linee  *<',•’  fi oporteat $ inuenire  potentem  ipfaa.  Ponanturenim 

I e n ...  J...  * eurmliim  rttli  tuU  t/  f rCMtnffi AtllYH ■ R !■ 


Aycomprehendant  refium  angulum  quijub  * * t,  connefiaturq;  ■>  A. 

Manifeftum  rurfus  efilper  47  primi)quod  ipfas  * «V*  fipolens  efi  ipfa  « C 

Euclid.exZamb.  Theorema  .1.  Vropcfitio  1+. 

'*4  Siquatuorreftxlinex  proportionales  fucrint,potueritq;  prima  fccu 
da  maius  eo  quod  fit  ab  eadem  longitudine  commcnfurabili,  & tertia 
quarta  maius  poterit  eo  quod  fit  ab  eidem  longitudine  commenfurabf- 
li.  Et  fi  prima  fecunda  maius  potucriteoquod  fitab  incommenfurabili 
eidem  longitudine,  & tertia  quarta  maius  poterit  eo  quod  fitab  eidem 
longitudine  incommenfurabili. 

THEON  ex  Zamberto.  Sint  quatuor  refie  linee  proportionales  •»  Ay*, ficula  ad  tyficyadJ, 
ft  a i»Xt  f —Auu  tyexRit  m nua.1  dt  fv  t.  v urrA  ibTd  A. eo  auoJ  fit  er  t.  Dico  attoJ  fi « it)  (i ' efi  cont 

men 


• A • * *t 
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tfiidquoitty,tliiquodexd.Seiei  quidem  quod  fit  cx-  aqua  funt  ea  qua  fiunt  tx 
' <,ei  autem  quod  fit  ex,,aquafunt  ea  qua  fiunt  ex  *f.  Igilur(per  9 quinu)ficut  qua 
tx  ■ i, a d id  quod  ex  ’■  ,fic  qua  cx  * d i d quod  ex  d.diuidendo  igitur  efi  (per  17  quin 
tl)quidficut  ex . ad  id  quod  ex  (fit  ejl  id  quod  tx  [ad  id  quod  cx  d.  Eftigitur  c r fient 
’ ad  ■,fic  efi /ad  *.Conuc>fimigitureft(pcr  »»/V«ilCr  corretarium  4 quinti)  ficut  A 
*d  ',)jc  e ft  Sdd{,e&  aut  em  c T ficui  * ad  (Jic  e&yad  *:rx  t equuli  igitur  (per  s»  quin 
ti)e&  ficut  a ad ' ,fic  efi}  adi. St  igitur  commenfurabilis  efi  • ipfi  ’,comenfurabilu  e It 
quoquc(pcr  1 1 decimi > ipfi  (fi  nero  ineommcnfurabilii  efi  » ipfi incommcnfurabi 
ln  efi  .■  ipfi.. Si  quatuonguur  redi*  linea  proportionales,  & que  fcquuntur  reliqua; 
quod  eras  demon lirandum.  1 

EuchdcxZamb.  Theorema  n.  Propofttio  ij.  L - - - 

Si  bina:  magnitudines  comenfurabiles.copofitac  fuerint,  & tota  utri 
que  ipfaru  commenfurabilis  erit.  Et  (i  tota  uni  carum  commenfurabilis 
fucrit.&k  qua:  in  principio  magnitudines  commenfurabiles  erunt. 

THE  O N ex  Zamb.  Componantur  bina  magnitudines  commenfurabiles  a (,( e,  Vico  quod  tota  au 
Utnqi  ipfarum  *.V  > , commenfurabilis  e(l.  Quomam  enim  comenfurabtlcs  funt  ipft « A,a  >,1  pfas  aliqua 
magnitudo  metietur(per  prima  diffinitione  , o)mctiatur,ty  fit  d.  Qjonlj*  igitur  d ipfaa  -d,  pometi 
tur  cr  totam  - <■  metietur.metuur  autem  cr  ipfaa  . figitur  * ipfas  . A,Ay,  CT  - ), metietur.  COroncn- 

/urabilisigitur  ejl  per  12  Jeetmi)*  > ,utrtq-  ipfarum  . a,ay.  Sed  iam  •>,  uni  ipfarum  nAjty  Jit  commen 
/arabilis, /ita;  ipfi  a b.  Dico  quod  • t,A } ,<  ommeufurabiles  funt . Quoniam  enim  commenfurabiles  funt 
• b,CT  M }, metietur  caa(pcr  primam  diffinitionem  decimi)  aliqua  ma  « A r 

gniiudometiatur,ty  efio  A.  Quoniam  igitur  a ,pfK  . ^ f>m,titur,  ■ 

<7  reliquam  igitur  metietur  A'  ,mctitur  autem  ey  • '.igitur  * ipfaa*  d 

A, A > metietur.  Ceroti efurabiles  igitur  funt ,« <,crA>  .Si  bina  igitur  » — 1 

magnitudines, c reliqua  quafcquuntur-.quoi  oportebat  demonfiran. 

PMcfid.exZamb.  Theorema,,.  PropofinoeO.  Procedentis  conuerfa. 

01  bina1  magnitudines  incomenfurabiles  copofirc  tucrin  t,&  tota  Utri 
que  ipfaru  incomcfurabiliserit.  Et  (i  tota  uni  ipfarum  inc5menfurabili* 
iucrit,&.'  quer  in  principio  magnirudines.incommcnfurabilcs  erunt. 

THEON  ex  Zamb.  Componantur  enim  bina  magnitudines  ineommenfurabile s * AJ  >.  D ico  quoi 
tota  * },utnq; , piarum  >(,A  yJneommenfiordUk  efi.  St  enim  AjnctmmenfurabiUs  non  funt  Ap- 

fas  aliqua  metietur  magmtudoiper  1 diffinitionem  lecimQmetiaturfi  efi  pofiibilefitfi  d.  Quoniam  in- 
> ‘s®’ * A'",etUur  cr  reliquam  A > metietur  pmetituraute  c T » A, igitur  djpfaa -t.crA  ^me- 
tietur. Commenfurabiles  ‘pher(ptr  1 diffinitionem  decimi)  funt  ipfa  *AJ>.  Supponuntur  autem  quid  et 
"commetfiirabiles,  quod  efi  impofhbile.lpfaa  igitur  *A,ej,  y,aliqua  magnitudo  non  metietur.  Incomme 
/arabiles  igitur  funt  ipfa > ■'.er  « A.  Similiter  iam  demonfirabimua.qubd  cr  ipfa  *},&}A,  incemmenfu 
rabilesfuiu.  SedlamtDfa^.uniipfaeum.A.^A^ineommenfurabllis  . a y 

e/to, et  primum  ipfi-  C.  Dico  quod  cr  ipfa  yfincbmenfurabdes  funt.  *" 1 - 

Sl  enimfunt  comme  fur abilel, metietur  eoa  aliqua  magnitudoiprr  eadem)  / 

metiatur, fit q;  A,  Qjfiniam  igitwr  d ipfa,  •A,tyA>  metitur, a-  totam  igi  — — 

tur  ay  metietur, metitur  autem  <y*A.  Igitur  d.ipfas  > «,©• « ( metitur.  Commenfurabiles  igitur  funt  ipfa 

ycr-A.  Suppofitx  uero  funt  quod  cr  ineommenfurabile, .quod  efi  impofiibilc.  Ipfaa  igitur  ‘A,cr<t, 

tlit/ua  magnitudo  non  metietur.  Ineommenfurabiles  igitur  funt  ipfa  uf/y.  Similiter  iam  demonfirabitur 

quod  !r at  Ijlendd  ‘>’"'COmmm^rdl>U“  s‘  *"«  ‘&Mcr  magnitudines , cr  qua fequuntur  reliqua: 

Euelid  ex  Camp.  . Propo filio  „. 

I fuerint  dux  Imeacinarqualesquaru  longiore  in  duo  commu 
nicantia  diuidat  fupcrficies  fibi  adiuncfta  aequalis  qua rtar  parti 
quadrati  breuioris  lincae.cui  adiutfiae  fuperficici  defit  ad  c5ple 
da  tota  linea  fuperficicsquadrata.neceilecft  ipiam linea  Iogiorc  linea  bre 
uiori  tato  amplius  poffc.quantu  eft  quadratu  alicuius  linep  comunican 
cis  ctde  longiori  in  logitudine.Si  uero  logior  fuerit  potetior  brcuiori.au 

gmcmn 
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gmentoquadrati  linex  communicantis  fibi  in  longiludine.eiqi  adiuga 
turfuperficiesfqualisquartg  parti  quadrati  brcuiorislinee.cui  defit  qua 
drata  fupct  ficics,fuperfiacm  fibi  adiunflam,  eandem  lineam  logiorein 

in  duas  portiones  commenfurabiles  diuidere  ncccfle  eft. 

C»  »1  r A N V *.  Smtduxlinexinxquales  a b & c, maior  i b,&  adiungatur  ad  lineam  ab, quar 
ia  par*  quadrati  iincf  c,ira  quod  defit  ad  complendam  linei  a b, fuperficics  quadrataihoc  enim  eft 
portibile  per  17  (exn.Quod  facile  fiet  hoc  modo.Dtuidarur  a b in  duas  lineas  a d & d b , ita  qudd 
inter  ea*  cadat  medietas  lin  ex  c, continue  proportionalis.  Hoc  autem  qualiter  fiat,  in  fine  demon 
Arationis  huius  docebitur.  Eritiji  ex  16  fexti,fupcrficies  b d in  d a, qux  fit  b e,xqualis  quadrato  me 
dictatis  Unca  c.quar  c cx  4 fecundi  erit  eadem  fubquadrupia  quadrati  line*  c,  d:cft  quoq*  ad  com 
plendam  lineam  a b.fuperficics  quadrata, ctirn  QC  ad  fit  aqualis  d e . Dico  ita*  quod  fi  fupcrhcies 
b e diutdat  Uncam  a b m duo  communicantia.crit  linea  a b porcinior  lineae  inquadrato  alicuiuf 
linej  fecum  comumcanris  in  longitudine, ft  econuerfo.Cum  enim  fit  linea  a b maior  linea  c,non 
em  a d xqualis  d b.fic  enim  eifet  fuperficics  d e, quadrata  flf  quia  ipfa  eft  squalis  quadraro  medie- 
tatis lincxc.eifer  a d xqualis  mcdietari  c ,6C  tota  a b toti  c,quod  eft  conwa  hypothefin.  Non  eft  igi- 
tur a d xquaUs  d b.Itaq?  de  maiori  earum  qu*  fu  d b.abfcindatur  d f.xqualis  a d;eritip  per  8 fecun 
di  quadratum  totius  a b.arqualc  ijs  qux  funtex  db  in  da  quater  SC  quadrato  fb , quare  linea  a b, 
erit  potenrior  linea  c in  quadrato  line*  f b.quam  ncccfle  eft  comunicari  toti  a b,fi  Unca  a d eft  cora 
mumcans  Unexdb:fienim  hoc  fuent.eritdbcomunicansd  f.eius  fquali,quarep«r  jj.bfcommil 
nicateum  fd,&  ideo  toriadfic  propterhoccumtoraaf,igitur 
ac  cu  tota  a b.Sicip  patet  primum.  Conucrfum  huius  fic  pa- 
ter.Sitabpotennorcinlineafbqux  communicet  cum  eo  in 
longi  tu  dme.Dico  tunc  qudd  quarta  pars  quadrati  bnexc.ad 
dita  ad  Uncam  a b, ita  qudd  defit  fuperficics  quadrata,  diuidc 

lineam  a b,in  duocommunuantia.  Diuidarur  enim  fa  per  x-  , , 

qualia  in  d,dt  fiat  fuperficics  b e ex  d b m d a & deerit  ad  com-  r 

plendam  li  nca  m a b.iuperficies  quadrata.entqj  per  8 fecundi,  , c . . 

quadratum  a b xquale  quadruplo  fuperfidei  b ecum  quadrato  fb;  igitur  quadruplum  fuperficiei 
b e eft  xquale  quadrato  c,cum  fuperficics  d e fir  xqualis  quartxparn  quadrati  c.  Dico  igitur  quod 
db  eft  communicans  cum  a d.ciim  fit  f bcommunicans  cum  a b.Si  enim  hoc  fuent  ut  quod  a d 
communicans  cum  a b.erit  etiam  communicans  cum  a f.per  nonam, quare  « cum  a d.lcd  <x  cum 

df,ttaqi8<dbeftcommunicanscumad,quodeftfecundum,  . . f 

I N V N C autem  inonftrandum  eft  qualiter  linea  a b(cum  ipfa  polita  fuent  maior  Unca  *OP°* 

firficdiuidi,utinterpaneseiuscadatmedieraslinexc,conrmueproportionalis.Cum  emmlictue 

ntdiuifa, fuperficics  qux  fiet  ex  unain  alteram.crit  fuperficics  xqualis  quadrato  medietatis  unex 
c,8£  ipfa  erit  fuperficics  xqualis  quartx  parti  quadrari  Unex  c^diunfla  ad  lineam  a b,ita  qudd  de- 

fit  fu  perficies  quadrata:  hoc  enim  ficfiet.Diuifaabperfqualia  

in  d, lineetur  fuper  eam  fcmicirculus  a f b.fif  fumatur  b e perpe 
dicuiaris  adab.quxponaturxqualis medietati  linex c,& du- 
catur e fxquidiftansad  ab,  ufiyquofecet  circunferenriam  fetni 
circuli  in  puncto  fCnccelfc  eft  enim  ut  fetet  eam , cum  linea  ab 
fit  maior  linea  c)8 i ducatur  fg.perpedicularisada  b,  quxciim 
per  J 4 primi  fit  xqualis  linex  e b , ent  quoqi  xqualis  medietati 

bnexc.Ducanturitatplincxfa,fb,entipperprimain  panem  ,.  , _ 

jo  tertii  .angulus  a f b.reflust®  ideo  per  pnmam  partem  correlarh  8 fexn.entlinea  ig  medio  loco 
proportionalis  inter  a g & gb, quate  medietas  linexe  qux  eft  fibi  (qualis, erit  etiam  pi  opomona-' 
hs  inter  cafdcmiquod  eft  noftrum  propofitum. 


THEON. 


Lemma. 


Si  ad  aliquaretftn  lineam*  coparetur  paraIlelogramu,dcficiens  forma 

quadrata,ipfum  coparatua?qu5efteiquod(continetur)fub  fegmentis 

refla?  linea?,quccx  ipfa  coparatione  funtfafla. 

TH  E O N ex  Zamt.  Ad  aliquam  rtftim  lineam  * f, comparetur 
pjuSdogrtmmum  « J,deficiens  forma  quadrata  «*  * Dico  quod  « * 
equum  eft  n quod  fub  « M f,cr  exfcipfo  mxnifcftum  eft . Quoniam 
«sim  quadratu  eft  d A.equalit  eft  ■*>,  ipfi  f >,cr  « *,  eft  quod  jit  fut 


•>»  geometr.  element.  evclidij 

*>•>  toc^eft  quod  fub  •>,cr>(-Sitd  aliquam  igitur  ream  lineem, cr  quafequmturreliqua-.quod f* 

Luclid.  ex  Z mi.  Theorema  1 4.  Propofitio  1 7. 

Si  fuerint  binxretfixlinexinxqualcs.quartxautem  partitius  quod  f 

ex  minore  aequum  ad  maiorem  copa  rara  fuerit  deficiens  forma  quadra.  ** 

ta,8t  in  c5menfurabiliaipfamdiuiferitl5gitudine,maior  minore  maius 
potent  coquodexfibilongitudinecommenfurabili.Etfi  maior  minore 

maius  poterit  eo  quod  fit  a fibi  comenfurabili  longitudine  .quartx  uero 

parrieiusquodaminorexqualeadmaioremcomparatudefiriens  for. 

maquadratadncommcnfurabilia  longitudine  ipfamdiftribuet. 

T H E ON  ex  Zimb.  Sint  bina  reae  linea  inaquales  «,rt  t aquarum  maior  fit  A >,  quarta  nero  bar 
tt  cius  quod  fit  ex  minore  ipfa  *,hoc  ed  ei  quod  ex  dimidio  ipfius  *, aquum  ad  ipfam  A y, comparetur  (per 

1 V*  M A cr  A y,eommenfurabilis  autem 

t.to(per  bypotbefm)  -A,pfi,A,  longitudine.  Dico  quod  AyApfa‘ maius  poteft^o  quod  fit*  fibi  lon gun 
dtneccmmenfurabih.  Seeetur  emm(per  iaprimi)A  y, bifariam  in  ftgno  ‘,pona  A t , a * 

turqfper  j proni )ipfi  A <,aquahs  > {-.reliqua  igitur  A >t  aquulis  ejl  ipfi  A/.  Et  1 

quoniam  rciia  linea  b, ferti  ed  in  aqualia  in  figno  ',cr in  inaqualia  in  A,igf* 
turCper  f[eeundi)quodfub  A ',cr  A ' comprehenditur  reflangulum  una  cum 
eo  quod  ex  > A, quadrato  aquum  eft  ei  quod  ex  i 'quadrato. Et  tpfa  quadrupli- 
cia,quod  igitur  quater  fub  a A r,Una  eum  eo  quod  ex  • -',/umpro  aquiietl 

a quod  ex  quater  fumpto  < y quadrato. Sed  ei  quidem  quodqmtter  fub  (AeyAy 
aquum  ejl  id  quod  ex  * quadratum, ei  autem  quod  ex  A quater  fumpto , aquS 
eft  id  quod  ex  'f, quadratum  dupla  enim  eft  A f, ipfiui  Ai.  Ei  autem  quod  ex  1 y 
quater  fumpto,  aquum  eft  id  quod  ex  fy  quadrato, dupla  enim  rurfusefiAy, 
ad  ipfam  y 1.  Qt|r  igitur  ex*ej  S/,quadratx,aqualia  funt  ei  quod  ex  (y  quadrato -Quare  id  quod  exAy 
‘ • mamefi.eo  quod  ex  A/.  Igitur  A y,ipfa  . maius  pote  fi, ipfa  A fiofttndendum  quod  c r comme 
fur  abdas  eitAyipli  A fi  Qgoniam  enim  commenfurabiUs  eft  a A,ipfi  A y longitudinesommenfitrabilis  in 
turelKper,  j decimt)cr  A y,ipfi  A yjidy  A,cr  Aficommenfurabilis  eft  longitudine, aqualn  enim  eft  y A 
ipji  Aficr  ‘y  igitur,  tpfis  Afity  y A longitudine  commenfurabiUs  efKper  11  deeimi)Iguur(per  1 s~)cr  A y 
tplifA,  commenfurabihs  eft  longitudine.  Igitur  A y,quam  ipfa  •maius  poteft.eo  quod  fit  a fibi  longitu  di* 
ne  eommenfurabili.  Sed  iam  ipfa  A yapiam*  maius  pofiit  eoquodafibi  commenfurabiliin  longitudine, 
quartaq;  ritu  quod  ex  • aquale  ad  ipfam  (y, comparetur  deficiens  forma  quadrata,fitq;  quod  fub  (At,  c r 
A y.  Demonftrandum  eil  quod  commenfurabihs  eft  Ay  longitudinc.Lifdem  nano  difrofinsfimiliter  ofien 
demus  quod  b,quam  ipfa  • maius  poteft,  eo  quod  fit  ex  {Ajacd  autem  b,quim  ipfa  * maius  eo  quod  ex 
fibi  eommenfurabili.  CommenfurabiUs  igitur  efi  A yfipfi/Ajongitudine.  Quare  c r reliqua  utriq  tpf.ru 
>/.cr  > A-pmd  commenfurabihs  longitudine  eft  A ,.  Sed utraq  AficrAyffmudcommenfuribihsefi  tpft 
AylongitudmetaquaJis  enim  eft  Afjpfi  A y,#  ny  Agitur  commenfurabiUs  eft  ipfiyAJongitudine.  Kani 
Jefium  e/t  igitur  quodsAipfiAytf  commenfurabiUs  longitudine.  Sifiierint  igitur  bina  magnitudines  in 
aquales  cr  reliqua:  quod  erat  ofiendendum. 

Euclid.cxCamp.  Propofitio  14. 

I fuerint  duxlinexinxqualesquaru  longiore diuidat  in  duas 
partes  incdmenfurabiles  fuperficiesxqualis  quarte  parti  qua 

■— j drati  breuioris  fibi  adiu<ffci,ita  quod  defit  ad  cius  c5pletionem 

fupcrficics  quadrata., erit  longior, potentiorbreuiori,augmcto  quadrati 
linep  incdmenfurabilis  ipfi  logiori  in  longitudine.Si  uero  longior,  pote 
tior  fuerit  breuion, quadrato  linex  incomefurabilis  ipfi  longiori  in  logi 
tudinc.adiugaturqi  ei  fupcrficics  xqualis  parti  quartp  quadrati  breuio- 
ris.defueritcp  logiori  fuperficies  quadrata,necefleeft  ut  ipfa  fuperfiries  fi 

biadiutfiaeadelogiorebneainduasportioncsincomefurabiksdiuidar. 
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Campa n v*.  Hstc  14  ex  contrario  antecedentis  pnrmiffir  infert  contrarium  confequentiJ 
prxmifTar,#  non  differt  cius  dilpofirio  a difpo  titione  illius,fed & modus  argumentandi  urrobi- 
que  idem. Si  enim  a d non  communicet  cum  d b,ncc  d f fibi  ad  aequalis  communicabit  cum  ean- 
dem  d b.uacp  per  9 d f non  communicabit  cum  f b, quare  neque  a f.funt  enim  a f & d f communi 
cantes  ranquam  numerans  & numeratum, ideo  netp  ab 
communicabit  cum  linea  f b.Quod  fi  hoc  fuerit  uideli- 
cet  fi  ab  non  communicet  cum  f b, non  communicabit 
cum  a f, quare  neq?  cum  a d aur  d f.neq?  igitur  a b cum  d 

a.  Potcft quocp  hic  14  demonfiran  per  pr jmiiTam, pri- 
ma pars  huius  ex  fecunda  illius,  &.  fecunda  ex  prima,  a 4 a / \> 

deftrudboncconfcqucnns.Siemmad&d  b noncom-  * < ■ ■■  - — « 

mumcent.necetiama  bdC  f bcommumcabunr.namfi  e 

a b & b fcommunicarent.oporrerct  per  fecundam  partem  pntmiffi  u a d communicarer  cum  a 

b. fedpofitumeft  quod  non.  Eodem  modo  de  fecunda  parte,ft  enim  b a&b  fnoncomunicanr, 
ncc  a d QC  d b commumcabuntmam  fi  fic,  fequirur  per  primam  panem  pr^mitfr.ut  a b & b f cora 
municentquz  non  communicannquare  pater  propofitum. 

buclid.cx  Zmb.  Theorema  1$.  Vropofnio  1 8.  Comterfa  prtcedentk. 

„ Si  fuerint  binxretfx  linea:  inxquales.quartx  aute  parti  eius  quod 

cx  minore  xquum  ad  maiorem  comparetur  deficiens  forma  quadrata, 
&inincomenfurabiliaipfam  diuiferit  longitudine.maior  minorema- 
ius  potcft  eo  quod  cx  fibi  incommenfurabili  logitudine.  Et  fi  maior  mi* 
rior  maius  potuerit  eo  quod  ex  fibiinc5menfurabili,quartx  autem  ip> 
fius  quod  ex  minore  xquum,ad  maiorem  comparatum  fuerit  deficies 
forma  quadrata,inincommenfurabilialongitudineipfarndifpefcit. 

THEONu  Z imb.  Sint  bine  red e Ime e inequites  • ey  P /.queri  nitor  jit  /s  /.quirte  tutem 
puti  eiwt  quod  ex,«,tdipfem  fi  /.equile  compiretur  dejiciens  firmi  quidriti.fitq;  quodjub  P /,&  / 
/. 1 ncommenfuribiln  itttem  ejlo  fi/.ipfi/ /.Dico  quod  fi  /.quimipfi  -miiut  potelt.ro  quciifibi  in- 
comenfuribili.  Ipfis  nmf  dijpofns  ut  in  premif]i,fimilitcr  demonjlnbimus,quod P/quim  ipji  «,»u- 
tiM  potcft  co  quod  ex  * •.DemonflrindumigiturquodincommenfuribiUsefi  l /.ipfi  ot / longitudine. 
QyonUmenimincommenfuTibiliscftf/ipfie /.tncomenfuribilssigt'  1 ! ' * > 

fur  eji (per  ii  decimi/ > ipfi  > -t,longitudme.Sed ipfi  * / commenfu- 
ribilis  eji  utriif  srfifo-e  /fimtd.quti  ( / ipfi  / /eft  equilis.cr  fi  /, 
igitur  ( peris  )ipps  filor*/  incommefunbilU  r/i,cr  perindeiper  i ts 
dccimi)cr relique /tt.incommenfunbilis  eft.e?  (/l&gitudine.Et  ipfi 
P/quim-  miiut  potejl.ee  quod  ex  f S.  Igitur  ipfi  /s  /,quim  -.miiut 
poreit  eo  quod  i fibi  commenfuribilt  longitudine.  Pofiu  tim  rurfm  fi  / 
v miiut  quum  eo  quod  ■<  fibi  incomenfunbili,  quirte lutem  pirti  eiufi 
quodex  -.equile  idipfim  fi  > compiretur  defit  iens  firmi  qtudrttt, 
ejefioil  quod  fub  fi*  e.Demonfirindum  quod  incomrnenfurtbilis  e fi 
pe  ipfi//  longitudine.  Ei  flem  ntnq:  diffiofitts.fimiliter  demonfltibimut.quod  ipfi  P/quim  • miiut  p o 
tefteoquodexl*.  Sed  um(per  bypothefin  'jipfi  < / quim  « miiut  potefi  eo  quod  i fibi  incommenfuribi - 

• II  Incommefunbilis  efi igitur  fi/ ipfi {/ longitudine.  Qgire(per  , f deemOCT relique  f-lcr*/ utriqs 
incommenfunbilts  eftf /.SedutriQ  fi  lo/ /.ipfi * ' commenfuribihs  eji  longitudine.  lgttur(per  «, 

• decimi).» /ipfi //ineominenfuribtusefilongitudine.quire cr  diuidendo.l/.ipft  */  incommenfuribi > 
Us  eji  longitudine.  Si  bine  igitur  rede  linee, ey  reliqui  quefequunturquod  erit  demonflrandum. 

EuditLex  Cimp.  Propofitio  t f. 

tf  Mnis  fuperficics  rcctangula  quam  continent  dux  lineae  in 

lon^itudinerationalcs.rationalisefTe  probatur. 

C a m f a m v s.  Sin  f dux  line*  a b 8C  b c continues, 
fupcrficicmreftanguliacranonalesin  longitudine 
dico  fuperficiem  a c ciferarionalem:defcnpto  enim  quadrato  cuiuf- 
uis  earum, ut  c d linear  bc.erif  per  primam  fexri  c d ad  a c,ficut  b d ad 
ab.  Qiua  igitur  bdcomunicar  in  logitudine  cum  ab  ex  hypothcfi,  4 fc  j 

co  quod  b c fua  arqualis.erit  per  primam  parrem  decimi , c d com-  * 

munican»  a c.  Cu  fit  uacy  c d rationalis  per  diftinitione,cnt  & ac  rationalis  .quod  eft  propofitum* 

y 4 


lSo  geometr.  element.  evclidis 

THEON.  Umma. 

Quoniam  oftcnfum  cft  quod  qux longitudine  commcnfurabiles  • 

omnino etiam  potentia  funt  commcnfurabiles , qua  autem  potentia  non  omnino  etiam  longitudine , fed 
uidchcet  ,pofiunt  ey  longitudine  comenfurabiles  effe  c T incomenfurabilcs , manififii ejl  quid  fi  pofitm 
rationali  eomenfurabilis  aliqua fuerit  longttudine.rationalis  appeUatur.crei  eomenfurabilis  non  fotum 
longitudine  i urum  ey  potentia, qux  enim  longitudine  comenfurabiles  ,omnino  cr  potilia.  Si  autepoftte 
rationali  comenfurabilu  aliqua  /iterit  poten:ta,fiquidi  cr  longitudine  dicitur, ena  rationalis  cr  ei  com- 
menfurabtlts  longitudine  cr  potentia.  Qga  uero  expofita  rurfus  rationali  eomenfurabilis  exifles  poten 
tia  Jongitudinejuent  ei incomenfurabilis.didturfic  rationalis.potentia  tanti  eomenfurabilis.  Prodi 
(cholion.  Rationales  appellat, expofita  rationali  logitudine  er  potentia  comcnfurabtlesutut  potentia 
tanti.  Sunt  autem  alia  qttoq;  reda  linet  qua  longitudine  incomenfurabilcs  funt  expofita  rationali,  po- 
tentia uerb  tantu  c omenfurabiles.cr  id  propterea  rurfus  appellantur  rationales,  comenfurabiles  adtnui- 
ccm  quatenus  rationales.  Sed  comenfurabiles  adinuiceuel  non  fotu  potentia  ueritamen  ey  longitudine, 
uel  potentia  tantu,CT  fi  longitudine  quide.ty  ipfa  rationales  longitudine  commeo furabtlei, audito  quod 
cr  potentia.  St  uero  potentia  tantum  adinuicefunt  commenfurabilestappelldtur  cr  ipfa  rationales  po- 
tentia tantum  commcnfurabiles.  Quod  autem  rationales  commcnfurabiles  funt , bine  certum  ejl.  Quo- 
niam enim  rationales  funt  qua:  expofita  rationali  funt  commcnfurabiles, qua  uero  idem  commcnfurabi- 
let  <y  adinuicemfunt  commcn  fur  abites  (per  t » deeimt)qua  rationales  iguur  funt  commcnfurabiles. 

Buclid.exZamb.  Theorema  16.  Propoftto  19. 

Sub  rationalibus  longitudine  comenfuralibus  rectis  linds  iuxta  ali- 
quem prp dieftorum  modoru  comprehcnfum  rccftangulu  rationale  cft. 

THEO.Nn  Z ab.  Sub  rationalibus  enim  longitudine  comenfurabiU 
bus  redis  lineis  a 4 ,er  p>,rcdangulum  comprckcdatur  - j.DiVoij,-  y, 
rationaleeft.Defcribaturenim(per4.6primi)ex*  /t.quadratii-  *, ra- 
tionale igitur  efi-->.E t quoniam  commenfurabilis  cd*A,ipfi  (yfiongf- 
ludinc, aqualis  autem  efl - fipft  t *,  commenfurabilis  eft  igitur  C-*,ipfi 
4 y longitudine, c$q;  fieut  ( ->,adf  y,ficefiS  and*  r. Commenfurabilis 
autem  efiA^ipfi  4 > .cemmenfurabtle  igitur  cr  * *,‘pfi  • y.rationaleau 
tem  * -.rationale  igitur(per  1 1 dectmi)efl  cr  "y.Qgodfub  rationalibus  commenfurabilibus  iguur  lon- 
gitudine,cyreliquatquod  oportuit  oflendifje. 

Euclid.ex  Camp.  PropofttioiC. 

Vm  adiunefia  luerit  linex  in  logitudine  rationali  fuperfiries 

rationalis  re<ftangula,latus  cius  fecundum  erit  in  longitudi- 
ne rationalc,latericp  primo  in  longitudine  commenfurabile. 

Cmjpanvs.  Hxc  cft  qua  fi  conuerfa  prioris. Vi  fi  fupcrfictes 
a c adiun  Aa  ad  lineam  a b rationalem  in  longitudine.fuerit  rationalis, duo  quod 
latus  cius  fecundu  quod  eft  b c.erii  etiam  rationale  in  longitudine,  bi  communi- 
cans lateri  primo.  Sit  enim  a d quadratum  a b critqj  rationale  ex  diffinitione , o C 
propter  hocentcomumcans  cum  fuperficlc ac  rationali. Quia  igiturper  primam 
fextt  fieut  a d ad  a c,ua  cft  etiam  d b ad  b c, communicat  autem  d a cum  a c, erit  per 
primam  partem  dreimx  b d communicans  cum  b c,crgo  cum  b a fua  xqualr.  Sed 
b a,rationa!is  cft,quare  per  diflinitlonem  & b c.Conftat  itatp  propofitum. 

Euclid.  cxZamb.  Theorema  17.  Propojitio  10. 

Si  rationale  ad  rationalem  comparatum  fuerit,  latiudi- 
nem  efficit  rationalero.comenfurabilcmqi  ci  ad  quam  com- 
paratur longitudine. 

T H E O N ex  Zamh.  Rationale  enim  * >,ad  rationalem  iuxta  ali 
quem  prxdidarum  modorum  « fcompareturjatitudinem  efficiens  (y 
Dico  $ rationalis  c/K>,cr  eomenfurabilis  ipfi  4 - logitudine.  Defcri- 
batur  enim(p  4«  primi }ex  « d, quadratu  * *.  Rationale  igitur  (p  9 dif- 
finitione dccimi)efi-  *, rationale  aute  cr  « ' .comenfurabile  igitur  (p 
couerfionc  1 o diffinitionis  ejl  * a,ipfi  « y.Eftcf;  fieut  * -ad-  y,ficefi 
atfad.s  y.cbmenfurabilts  igitur  eft(per  1 1 decani  y A,ipfi  i y.  Aequalis  autem  efi  A 4,1'p/i  4 -,commen- 
furabihs  igitur  efi  « A,ipfi  fy.  Rationalis  tute  efi  « A, rationalis  igitur  cfi(pcr  couerfmi  7 diffinitionis. ) 

C T*t 
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ff  ty^ytemumfurMlH ipp f •Jongitudiitc.  Sirdtioiuliifftur  tiTdtieitat  eMpitdtum  furit,  ©* 
jiufcjuMtur  rcli<]iu:q*od  erdt  ojUndtnium. 

Subfequentes  ex  Campano  proportionales  17  (cili- 
cet8£'8refpondent29&5o  ex  Zambcrto  infra  fuo  lo- 
co & ordine difpolitis. 


EucliJ.  IX  Cmp. 


Propo/itio  17. 


I Vas  lineas  inuenire  potentia  tantum  rationales  comriieri' 
furabiks.quarum  longior  plus  podit  brcuiori.quadrato  li 
eae  (ibi  commenfurabilis  in  longitudine. 

Campanvs.  Propofitum  eft  inuctiirc  duas  lineas  rarionalcs  porentia  tan«* 

I rum communicanres.quarum  longior  firpotenrior breuion, quadrato  linex fibi 

communicantis  in  longitudinc.Sumo  itacp  aliquam  lineam  rationale  qux  fit  a b.fuper  quam  de 
Toibo  fcmidrculum  a c b.&fumpto  aliquo  numero  utd  e.diuido  ipfum  in  duos  numeros  d(8C 
f c, ita  quod  fir  proportio  dc  ad  dfficur  numen  quadrati  ad  numeium  quadratu : non  fir  autem 
proportio  d cad  f e, ut  numeri  quadrati  ad  numerum  quadrarum,talis  aurem  numerus  eft  quili- 
bet quadratus  diuifibilis  in  quadrarum  Si  non  quadratum, ut  9 qui  diuiditur  in  4 8i  *,&:  omnes 
horum  xque  multiplices . Et  inuenio  lineam  a d,ad  cuius  quadra 
tura  fe  habear  quadratum  linex  a b,  ficui  numerus  d cadnumc- 
runi  d f.qualirer  aurem  ipfa  repcriatur,in demonftranone {di- 
tium cft.Hanc  lineam  inuenta  qux  ncceftario  eft  minor  a b,co- 
apro  per  primam  quarti  intra  femidrculum  a c b,fuqt  a c,&  fub- 
traham  linei  c b.  Dico  duas  lineas  a b & c b,elTcquasquxrimus. 

Erit  enim  per  prima  parte  jo  tertii, angulus  c reatus, Si  ideo  per  4 
penulumam  primi, quadrarum  a bxqualc eft  quadrans  duarum  d **J"  e 

linearum  a c Si  c b.  Et  quia  proportio  quadrati  linex  a b ad  quadratum  linex  a c eft  (Tcut  d e ad  f 
per  hypothefin.erir  per  euerfam  proportionalitatem  proportio  quadrati  linex  a b ad  quadratum 
linex  c b.ficut  d e ad  f c,ergo  quadrarum  c b, communicat  cum  quadraro  a b per  6 h inus.cn r igi- 
tur quadrarum  c b.rarionale  pcrditfinirioncm.cum  communicet  rationali  fupcrficici. Et  quia  cb 
fif  a bfunrincommenfurabilcs  per  ultimam  partem  7,conftar  duas  lineas  a b & c befterariona* 
les, potentia  tanrum  communicantes.  At  quia  linea  a b eft  porennor  linea  c b in  quadrato  linex  a 
c qux  per  fecundam  partem  fcptimx  communicat  fecum  in  longirudinc , conftat  habitum  clT« 
propofitum. 

Campani  SI  aurem  linex  plure*  duabuS 

potentia  tantum  rationales  comunicantes, quarum  una 
porennor  longior  fit  qualibet  aliarum  in  quadrato  ali- 
cuius linex  fecum  commumcanns  in  longitudine , repe- 
rire.fic  ut  prius  linea  a b rationalis  in  longitudine , fuper 
qui  dcfcnbatur  femiorculus  a c b.fumarurtp  numerus  d 
quadratus, qui  (it  diuifibilis  in  multos  quadratos  Si  non 
quadratos , quorum  non  quadratorum  minime  fir  pro- 
portio  fi  cur  aliquorum  numerorum  quadratorum,  tales 
aut?  numen  ultro  fcofferunr.ur  qui  eft  diuifibilis  in 
zf  Si  u.iccmip  in  16  Si  xo.rurfusqj  111 9 CK  17,  ac  iterum  in 
4 Si  »7,ac iterum  in  4 SC  j x.irtorum  uero  non  quadrato- 
rum qui  funt  11, 10,17,  sx.adinuicem.non  eft  proportio 
ficur  alicuius  numeri  quadrari  ad  alium  numerum  qua- 

drarum.Efto  igitur  ut  numerus  dquadratusjdiuidatur  in  1 m 

c quadrarum  QC  f non  quadrarum.Sirqr  quadrarum  lineg  <1 

ab  ad  quadrarum  linep  a c,ficur  numerus  d ad  numerum  p....  q 

«.ducatur  linea  cb.&cdftar  propofiru& ut  pnus  demon 

Aratum  eft  a b&b  ceffeduas  tales  lineas , quas  inquinmus.  Similiter  quoque  diuidam 1 d ing 
quadratum  &h  non  quadra  rum,  fitque  quadratum  linex  a bad  quadratum  linex  a K,  ficui 
d ad  g,  Si  ducatur  linea  k b , crunrquc  ut  pnus  dux  linex  a b & k b , quales  inquinmus. 
Eodero  modo  . fi  rurfus  diuidatur  d in  1 quadratum, Si  m non  quadratum  , Si  ponarur 
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proportio  quadrari  line*  a b ad  quadratum  linexa  n lieur  d ad  t,m  producatur  n b, erunt  dux  U 
nexab  & b n qualcsinquirimus.  QuoJItrurlusdiuid  lur  d in  p quadratum  fkinqnonqua 
drarum,  &C  fuerit  proportio  quadrati  line*  a b ad  quadratum  linexa  rficutd  ad  p,&  pretrafta 
fuerit  lioearb.crunt  etiam  dux  a b&br,  quale»  inquirimus.  Suntitatp  linexa  b,bc,b  K, bn.br, 
potentia  tantum  rationales  fic  in  ea  communicate quarum  una  uidelicet  abdi  potcntior  qua- 
libet altarum  in  quadrato  linex  fecum  communicantis  in  longitudine.  Si  igitur  quatuor  linea- 
rum b c,b  k,b  n.b  r, nulla  communicat  alq  in  longitudine, condat  propofttum.Iiiud  autem  fic 
probatur, patet  enim  ex  prxmiifis.quod  quadratum  linef  b c ad  quadratum  linex  a b eri  (Tcut  nu 
merus  f ad  numerum  d,fi<  quadratum  Unexa  b ad  quadratum  Unex  b K,  eft  (Tcut  numerus  f ad 
numerum  d,&  quadratum  linex  ab  ad  quadratum  linc(  b k ett  ficui  numerus  d ad  numerum  h, 
ergo  per  xquam  proportionalitatem  quadratum  linex  b c ad  quadratum  linex  b K. eft  ficut  nu- 
merus f ad  numerum  h.fed  nullus  quatuor  numerorum  f.h.tn.k.fe  Imber  ex  hypothefi  ad  altum 
ficut  numerus  quadratus  ad  numerum  quadratum.quare  per  r partem  fcptimx.dux  linex  b c,b 
k,fun  t incommen  furabtlcs  in  longi tudtne.Eadem  rationequxltbct  du  j ex  illis  quatuor  funt  m- 
commcnfurabilcs  in  longitudine.  Liquet  ergo  quod  uolumus. 


Euclid.n  CatRp. 


PnpoptioiS- 


V as  lineas  in  poten  tia  tantum  rationales  communicantes, 
quarum  longior  plus  poftit  breuiori  quatum  quadratum 
lineae  libiincomniciifurabilis in  longitudine inucnire. 

C a m i*  a n v s.In  hac  quocp  remaneat  xdem  difpofmo  eademep  hyporhefes 
qux  in  prxmitia, hOC  fotum  murato  quod  proportio  numeri  dead  neutrum  duorum  numero* 
rumd  f&i  fe.fir  ficut  numeri  quadrari  ad  numerum  quadi  atum, 
hoc  autem  facile  ficr.pofiro  d,e  quotliber  numero  quadraro  di- 
uno  in  duos  numeros  non  quadraros,ui  fi  d e fit  d f,6,&  t‘e 
5, argumentando  ur  prius, hoc  dunraxar excepto  quod  a b & a c 
fintincommcnfurabilesin  longitudine  per  ultimam  partem  7. 

Ca  mp  a mi  «Mitio.  Ef  fa  en  dum  quod  dux  linesc  quales  hxc 
& prxmifTa  docent  inuemre.componunt  binomium  ,6C  minori 
carum  abfeiffa  de  maiori, qux  reliqua  eft  dicitur  rcnduum.Nota 


a f ••••  C 

etiam  quod  line£  tantum  potentia  rationales  communicantes, potiunt  efle  una  rationalis  8C  alis 
iri ationahs.ficur  latera  rcrragonica  duarum  fuperficierum  quarum  unafir  if  pedum  & alia  24, 
funt  rationalia  potentia  ranru  comunicantia, larus  enim  primx  fuperficici  eft  $,Iarus  utro  fecun- 
dx  non  numeratur.Et potiunt ctieambx  irrarionales.urlarera  terragomea  duarum  fuperficie- 
rum, quarum  una  tit  24  pedum  & alia  2 j.neuirius  enim  n umerarur  latus,  funtip  in  longitudine 
incommen  Curabilia  cx  ultima  parte  fcptimx.  Quod  filibeat  etiam  inucnire  plures  lineas  dua- 
bus potentia  tantum  rationales  communicantes,  quarum  una  fit  potcntior  qualibet  aliarum  in 
quadraro  linex  fecum  non  communicantis  in  longitudine, fumatur  talis  numerus  qui  poifir  plu 
nes  fic  diuidi  quod  ipfius  ad  nullam  fuarum  partium  nec  alicuius  ad  aliquam  aliarum  lir  propor 
sio  ut  numen  quadrati  ad  numerum  quadraru.ut  i^.poteft  diuidi  in  2 6C  aj.ucm  in  s & 20, & rur- 
fus  in  7 &:  1 8 Et  fic  procctiiis  idem  qui  fuit  in  prxmitia. 


Eudii.cxCanp. 


V ropofitio  19. 


linea  medialis. 


Mnis  fupcrficics  quam  continent  duae  lineae  potentia»  v 
liter  tantum  rationales  communicantes, eft  irrationalis, 
diciturcp  fuperficics  medialis  , ciufque  latus  tetragoni» 
cum.fcilicetquodin  eam  poteft,eftirrationale,  dicicurcp 


CampakvS,  Sint  dux  linex  a b,b  c,conrinenres  fuperficiem  a c, rationales  potentia  tan- 

tum communicantes , qux  qualiter  reperiantur.ex  prxmitia  & ante  prxmitiam  mani  fertum  eft, 
dico  fuperficiem  a ceticirra  nonalem.  Sit  enim  d c quadratu  b c,eru<p  rationale  per  hyporhcfin, 
eo  quod  linea  bc  eft  rationalis  inporenria.Erquu  ex  pnmafexti  a cad  c d, ficut  a b ad  b d,non 
communicat  aurem  a bcum  b d.quia  ex  hypothefi  non  communicat  cum  fua  xquali.qux  eft  b c, 
fequirur  per  fecundam  panem  10, ut  etiam  a c non  communicer  cum  c d, quare  per  diffinitionem, 
fupcrfkicsac  cftirrauoaaiis.idcocjt  & fuum  latus  tccragnoicum  eft  etiam  irrationale.  Dcitur  au- 
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rem  harc  fuperficies  medialis,quoni 5 ipfa  eft  medio  loco  propor-  , 

nonalis  inrcr  duas  fuperficies  rarionalcs.uidelicct  inrcr  quadram  A , } d 

duarum  linearum  ipfam  conrinenriu.Er  lineam  potens  in  ipfam 
dicitur  medialis,quoniam  ipfa  quoque  eft  medio  loco  proportio 
nalis  inter  duas  lineas  porentia  tantum  rationales  communican- 
tes,& lia: dux  linea:,  funt  latera  diftx  fupcrficici.  Et  hoc  eft  quod  

uolumus.  c 

THEON.  Unuru. 

Potens  irrationalem  aream, irrationalis  eft. 

Pojii!  enim  a, irrationale  arem,  hoc  eft  U quod  fit  ex  a, quadratu  squale  irrationale  eres.  D ico  quod 
* irrationali!  eft : fi  enim  eft  rationali!, erit  rationale  quoq;  id  quod  ex*  « 

quadratum, fic  enim  in  dijfimtionibiu,non  eft  autem.  Irrationali!  igitur  , , 

eft  a.  Potem  irrationalem  igitur, er  reliqua: quod  erat  demonibrandum. 

PucM.ex7.amb.  Theoremati.  Propofitiou. 

Sub  rationalibus  potentia  tantum  commenfurabilibus  retftis  lineis 
comprehefum  re<ftangulum,irrationale  eft,illudqj  potens  irrationalis 
eft.uoccturcp  media. 

T H EO  N ex  ‘Zamb.  Sub  rationalibutenim  potentia  tantum  commenperabilibut  reflis  lineit « f,ty 
t y comprehendatur  redlangulum  • >,  Dico  quod  * y,irratkmsk  eft,  pctesq;  illud  irrationali!  efl,cr  me  ■ 
dia  appellatur.  Defcribatur  cnim(pera-6  primi  )ex  « S, quadratum  « stationale  igitur  efttpfum  * e. E t 
quotuam  incommenfurabili!  eft  • t,ipfi<  y, longitudine  [potentia  non  j,-  tantum /apponuntur  commcn' 
jurabiles)squalii  auti  eft  ahipftl  d fincomenfurabili i igitur  e/i  c r n*, 

ipft  A y longitudine.  E/iij;  ficut  Shadf  y,fie  eft  » s,ad  « y,wcbmenfura-  ^ % a 

bile  igitur  eft  (per  1 1 decimi ) * *jpfi  a y.  Rationale  autem  efts*,irra- 
tionale  igitur  eft  « y, quare  er  ipfum  potem  a y, hoc eft  potem  squale  ei 
quadratum.trrattonalti  cH:uoceturq;  media,eo  qui  ex  tp/a  quadratum, 

squale  eft  ei  quod  fit  * t,£r  ty.creoqui  ipfa  media',  perfccudam  parte  

1 7 /exti)proportionalu  eft  ipjis  *t,e?d  r.Sub  rationalibus  igitur  po'  , 

tentia  tantum,cr  reliquatquod  oportuit  demonftrajfe. 

Euclid.ex  C amp.  P ropofitio  10. 

Vmadiecta  fuerit  lineae  in  longitudine  rationali  fuperficies 
aequalis  quadrato  line*  medialis.latus  cius  fecundu  poten- 
tialitcr tantum  erit  rationale,  latericp  primo  in  longitudine 
incommenfurabile. 

Campa  svs.  Hxc  eft  quali  conuerfaprxmiffx.Sir  a linea  mc 
dialis, (itip  linea  b c rationalis  in  longirudine.cuiadiungatur  fu- 
perficies b d xqualis  quadraro  linex  a. Quod  hoc  modo  fiet.Sub- 
iungatur  duabus  lineis  b c&  a,lineacdin  continua  prpportiona 
lirate, ut  docet  to  fexrfenttp  fuperficies  ex  bc  in  d xqualis  quadra- 
to linex  a,  peritfeiufdem,  dico  latus  eius  fecundum  quod  eft  dc, 
e(Te rationale  in  potentia  tantum,  & incommenfurabile  in  longi 
rudine  lateri  b c.Eritq?  ex  prpmifla  per  diffinitionem  linep  media- 
lis.ut  linea  a poftit  in  aliquam  fuperficiem  contentam  a duabus 
lineis  potentia  tantum  rationalibus  communicannbus,qux  fit  fu 
perficies  e g, cuius  latera  e f & f g.Eruntip  dux  fuperficies  b d & e 
g per  primi  partem  tj  fexri  laterum  mutuoru , propter  hoc  quod  * 

ipfx  funtxquales&reltangulx,  proporrio  ergo  bcadef.eft  fi- 

cut  fgad  c d. Quare  per  io  cum  b c communicet  in  porenna  cum  e,f,eo  quod  quadrata  utriufqu* 
earum  funt  rationalia  ex  hyporhefi.f  g communicabit  m porenna  cum  c d.Ciim  igitur' quadra- 
tum f g ftr  rationale  per  liypothenn,erir  quorp  quadrarum  c d rationale  per  diffinitione.  Ar  quia 
fuperficiesb  d eft  irrationalis,  ficut  fua  xqualis  eg.perprxmilfam.fequiturur  quadratum  lineae 
cd  non  communicet  cum  fuperficic  b d.Et  quia  quadratum  linex  c d ad  fuperficiem  b deft  per 
primam  fexri  ficurcdadc  b.erit  per  fecundam  partem  io  utcd  non  communicer  cum  bc. Quare 
cum  b c <Tt  rationalis  in  longitudine  ex  hypothcfi,  erit  c d irrationalis  in  longitudine, & potentia 
tantum  radonalis.Patet  ergo  propofica  conclufio. 
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Si  binx  fuerint  rcdx  lincx,  eft  ficut  prima  ad  fecundam  ,fic  quod  a 
prima  ad  id  quod  fub  duabus  retftis  lineis. 

Sint  binsrctle  linea/  y *.  D ico  qcftficut[',ad>a,ficcft  qu od  ex  [ <^d  ii  qi aodfub  / scr  • ».  E*-* 
fcribaluremm'pcr  4-6  priml)cx/‘, quadratu  d -^oplealueq;/’.  Quo- 
nia  igitur  cft  ficu  ['  id  > -/iceft fdtad(-,cr  'fi  qutdaf / ,ia  quod  fit  cx 
/yrt/*  id  cft  quod  fubd  ',o~ ' *,boc  cft  quod  fub  / «,cr ' ’,eft  igitur  fi- 
cut {>M  ' ',fic  quod  exh,ad  id  quodfubf>,&  > ■/militer  quoq;  <y  fi- 
cu quod  fub  • >,«  > /4  d id  quod  cx  1 /,/ioc  cft  ficut  • d,a  d 1 -,ad  > /. 

Euclid.  cx  Z amb.  Theorema  19.  Propofitio  »1. 

Quod  a media  ad  rationalem  coparatumjati 
tudinem  efficit  rationalc,&  ei  ad  quam  compara 
turlongitudineincommenfurabilem. 

THEONti  Zjmb.  Sit(pcr  1 1 dccmi)mcdu  quidem  • Rationalis  autem  >^.crn  quidem  quod  cx 
*,*qua  addx,ecmparteur(per4s  primi  )area  reUangula  d -1 /aritudinem  efficient  x *.  Vico  quod  ratio 
na  Iu  ejl  f J,cr  iucommenjurabilit  ipfixd  longitudine.  QuomamCper 
» 1 decutit,* media  ejl  arcam  poteft  coprcbenfam  fubrationalibmpo' 
tennatantum  cbmcnfuraltbwiypofiit  ipfam  •■(poteft  autc  cr  d d,aqua- 
lu  igitur  cft  c-  - ,ipfi  - fieft  autem  <y  ei  aquiangula.  Aequalium  autem 
C r aquianguloruparaUclogrammorifper  i+Jexti)  reciproca funt U 
tera,qua  circiaqualetangidosMroportionaliterigitureS  ficut  dx  ad 
\*jic  ! ad  >^,elt  igitur(per  1 1 /rati )er  ficut  id  quod  cx  d ■ ad  id  quod 
cX'*/tc  cft  id  quod  cX'/,ad  id  quod  cx  > d.Cbmenfitrabilc  a ut  e cft  (per 
hypothrlin)quod  exdx.ei  quod  ex  > -.Rationalia  enim  cft  utraq;  ipfa- 
rum.Comcnjurabilc  igitur  cft  (per  1 1 decimi  )crquod  ex>  [ei  quod  cx 
X - Rationale  aUe  cft  quod  ex  < Ijrationale  Igitur  cr  quod  cx  x djratio- 
n alit  igitur  cS  x ->■  Et  quonia  incomenfiurabiltt  cft  >f,ipfi • » longitudine(potentia  enim  tantii  funt  com- 
men  furabiles  ) ficut  auti  \ f,ad  > » Jk(per  lemma  pracedens  )quod  ex  • [gu i id  quod  fub  >/,cr<-,incbmat 
fur  abde  igitur  cft(per  1 1 decimC)quod  cx  ■ ',ei  quod  fub  / >,cr  > «.  Sed  ei  quidc  quod  ex  < /,t  omen  fur abi- 
leejl  ei  quod  ex  ' • t,rattonalet  enim  funt  potentia, e 1 autem  quol  fub/  -,cr ' y omenfurabile  cft  1 1 quo  i 
fub  a y,  cr  > / .aqualia  enim  funt  ei  quodex*.\ncommcfurabilc  igitur  ejl  (per  1 j decimi ) quod  ex  x d ci 
quod  fub  d x,cy  r d.  Sicut  autem  quod  ex  > <*,ai  id  quod  fub  A >,C7  > (Jtc(per  lemma  pracedens  )ftl  -*x 
ad x d.  Incommcfurabiltt  igitur  cft  -t  xftpft r b longitudine.  Rationalis  igitur  cft  x «*,©■  ipfi  x dlongituds 
ne  commenfurabilisiquod  erat  demonftrandum- 

Euclid  ex  Camp.  Propofitio  ii. 

1 Mnis  linea  communicans  mediali,eff  medialis. 

Campanvs.  Sir  linea  a medialis, cui  ponatur  linea 
||  b cffccommunicans  fuierin  longitudine  (iue  tn  potentia 
I tantum.  Dico  quod  etiam  linea  b cft  medialis.Sit enim  li- 
nea c d rationalis  in  logirudine.cui  adiungarur  fuperficies 
c f aequalis  quadraro  linea:  a,&  item  fuperficies  e gxqualis  quadrato  lincf 
b.liocaurem  qualiter  fiat,  in  pnrmiffscdcmonftrationediftumeft.  Eritip 
perprxmiflam  linea  d frationalis  in  potentia  tantum,  & incommenfura- 
bi lil  iinexcd. Er  quia  per  primam  fexri  e g ad  c f ficf  g ad  d f, communi- 
cat autem  e g cum  c f eo  quod  quadratum  b communicat  cum  quadraro  a 
per  hypoihcfin, quibus  quadraris  di^x fuperficies  pofirp  funtarquales.fe- 
quirur  per  primam  partem  decima:  ut  linea  f g communicet  cum  linea  d f, 
quare  fgeft  rationalis  in  potentia  tantum/icureft  d f,  & incommenfura- 
bilisin  longitudine  lineare  f,cum  linea dffibi  communicans  fit  incom- 
menfurabilis  eidem  e f,eo  quod  Tuar  xquali.  Hoc  enim  probarum  eft  in  8. 
quod  fi  fuerint  du(  quantitates  communicantes, unicuitp  una  earum  non 
communicar , nec  reliqua,  iracp  per  19 erit  fuperficies  e g medialis, & eius 
larus  remagonicum  quod  eft  b:quod  eft  propoftrum. 

C a m p a n 1 additio.  Simi  lirer  quoque  omnis  fuperficies  commi--  h 

nicans  fuperfidci  mediali  f medialis  cffcconuinciiur.  Sit  enim  fuperfi- 
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<iesa  medialis , cui  ponatur  fuperficies  beiTc communicans, dico  fuperficietn  b effc  medialem, 

«juod  ficconftabir.  Sirlinea  c d rationalis  inlongirudinc.adiungaturip  ei  fupcrficiesc  e,quxfit 
arqualis  fupcrficici  a, quod  hoc  modo  fict.Inucmanir  linea  c f ad  quam  fic  fe  habear  unum  ex  la- 
teribus fu  perficiet  a,(icut  linea  cdfehabcradreliquumihxc 
aurem  linea  qualirer  icperiarur.in  to  fexri  dictum  cft.crirqf 
cx  it ctufdcm  fuperficies d f xqualis a. Itemqj  eodem  modo 
ad  lineam  e fadiungarur  fuperficies  c g.quar  fi t xqualis  b: 
erit  itacp  per  ao  linea  c f porenria  ranrum  rationalis, erit  quo 
que  line*  c d in  longirudine  incommcnfurabilis.  Er  quia  a 
fle  b erant  communicantes  ex  hypothefi, erunt  quorp  c c8C 
cgeisxqualcscomunicanres.ir  iq;  per  primam  fexri  per 

prima  partem  dccimxhuirfs, erunt  du*  Iinexc  fdt  fg,com 
inumcantes  in  longirudine.  Eft  igitur  linea  f g rationali; 
in  potentia  ranrum,&  line*  e f incommcnfurabilis  in  lon- 
girudine,quare  per  «9  fuperficies  e g erit  medialis.aim  linea  e f fit  rationalis  in  longitudine  ficut 
cd  fibi  xqualis.  Cdm  Iit  er  gobxqualis  e g,eritquoq?b  medialis,  quod  eft  propofitum.  Et  no- 
ta quod  omnes  fuperficies  mediales  communicantes,  componunt  fuperficiem  medialem.  Vndc 
tota  d g eft  medialis,quia  cum  duxlinex  c f & f g fint  rarionales  in  porenria  rantum.flf  non  com- 
municanres  in  longirudine,fequirur  ut  tora  c g fit  rationalis  in  porenna  ranrum,  fl£  non  commil 
nicans  c d in  longirudinc.itatp  per  19  d g eft  mcdialis.Eodemqr  modo  fi  fintplures. 

Euclid.  ex  Z mb.  Theorema  *o.  Tropo fitio  13. 

Qux  mediae  commenfurabilis.mcdia  eft. 

THEON  f x Zamb.  Sit  media  *,  tyipft  * commenfurabilis  t fio 
f..  Dico  quodcTA  media  eft.  Exponatur  enim  rationalis  y A,eyeiquod  * . 

t x * fit  aquale  ai  y A comparetur  arca  redangula  > '(per  4;  primi ) 
latitudinem  efficient  ipfam  > /.  Rationalis  igitur  eft  (per  pr accientem ) 

■ ^incommcnfurabilis^  ipfi  y A longitudine,"  autem  quod  eft  f.  aqua- 
lead  y A comparetur  (per  44  primi)  area  redangula  y filatitudinem 
efficiens  A / Quoniam  igitur  commenfuratilis  eft  «ipfi  />,commenfura  j 
bilceilquoq;  id  quod  ex*  ad  id  quod  cjl  f,.Sedeiquidcquodex  *,  aquis  j 
eft ' ytei  autem  quod  ex  A,aquum  eft  > /.  Comenfurabile  igitur  eft  > y ipfi  [ 

' l Aftji  ftcut  <>  ad  y /Jiceft  'A  ad  A / XommefurabiUs  igitur  ejftperit  , 

decimi ) > A ipft  A / longitudine . Rationalis  autem  eft-  J,cripfiy  yin- 
comenfurabilis  longitudine.  Rationalis  igitur  eft  ey  A /er  ipfi  A y lon- 
gitudine incommcnfurabilis.  Igitur  y A er  A.ftper  13  decimi)rationales  funt  potentia  tantum  commenfu- 
rabiles.  Qtjod  autem  fub  rationalibus  potentia  tantum  commenfvrabilibus  redis  lineis  comprehenditur 
reflanguliim , irrationale  eft  (perii  decimi ) er  iOud  potens, irrationalis  cfl,appcUaturq;  media,  potent 
igitur  id  quod  fub  >A,ejA  fmedta  eft,  pottftq  f. qiiodfub  y A ty  A / fit, media  iguur  eft  f.quod  erat 
offendendum. 

CORREL  Hinc  igitur  eft  manififtum,  quod  media  area  rationali  commcnfurabilis  media  eft, 
p offunt  enim  eas  reda  linee  que  potentia  funt  commenfurabiles, quarum  altera  media, quare  er  reliqua 
media  ell.  Similiter  autem  eis  que  de  rationalibus  er  medijs  dida  funt,  f equitur  ut  medie  longitudine 
eommenfurabihs,media  appelletur , eiq;  commenfurabilis,non  talum  longitudine  fcd  er  potentia, quo- 
niam in  uniucrfali  longitudine  commenfurabiles  omnino  er  potentia.  Si  uerb  medie  commenfurabiles 
potentia  tantum,dicuntur  medie  potentia  tantum  commenfurabiles. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  11. 

I Mnis  differentia  qua  abundat  mediale  a mediali.irrationa.  Zamb.it. 
! Iis  ede  probatur. 

CampanvS.  Sit urrarp duarum  fuperficierum ab 8C a, medialis:dico  quod 
j fuperficiesbquxcftearumdifterentia.eft  iirationalis.Sirenimlineac  drationa- 
: lis  in  longirudine.cui  adiungatur  fuperficies  d e xqualis  fuperficiei  a,fl£  fuperfi- 
cies d f xqualis  rotali  fuperficiei  a b.hoc  autem  qualirer  fiat, in  prxmitfa  docuimus.  Quia  ergo  d 
f eft  xqualis  a b,&  d e xqualis  a.erit  per  conceptione  g f (qualis  b.Si  itatp  fuperficies  b non  eft  ir- 
rationaiis  fcd  rationalis, erit &fgfua  xqualis  rationalis.  At  cdm  linea  cg  fit  rationalis  m long.- 
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mdin. ficurfua xqualis t d.crit per  ■< linea  efrarionali, inlongiwdine&communicanslinex* 
g,  per  10  aurem  cft  urraque duarum  Uncarum  e e*  e fporemiali, er  tantum  rationalis,  & linere 
d incommenfurabilis  in  longitudine,  iracp  e f li- 
nca  eft  incommenfurabilis  lineare  e in  longirudi 
nc.Et  quia  perprimam  texti  quadrarum  lineare 
f ad  fuperBeie  quy  fit  ex  e f in  e e eft  .ficut  e i ad  e e, 
fcquirur  per  fecundam  partem  dectmz  ut  quadra 
tum  linrxc  ftitincommenfurabilcfuperhciei  fa 
«ftxex  efin  ce,quare&'  ipfum  quadrarum  erit  in 
comcnfurabile  duplo  fuperhciei  ex  e fine  equa 
dratumuerd  c e cum  fit  rationale,  eft  communi- 
cans  quadrato  e f, totum  igitur  ex  ambobus  com- 
potitum erit  per  9 communicans  quadrato  ef.Et 
ideo  incommcfurabile  duplo  fuperhciei  ex  c fin 
c e.Er  quia  per  4 fecundi  quadratum  lineare  feft 
xqualeduobus  quadraris  duarum  linrarumcedl  efAdupIofuperfitieiexc  c in  f f,8f  duplum 
fupcrficicic  cinef  eft  incommrnfurabilc.aggrcgatoex  duobus  quadrans  duarum  linrarumcc 
Sic  f.fequirui  perca quxaddtrafunrin  r, ut  quadrarum  c ffirincommrnfurabile aggregato  ex 
duobus  quadrans  duarum  linearum  c e QCc  f.  At  eum  aggregatum  ea  his  quadrans  Iit  rationale, 
Sequitur  quadratum  linex  c f non  effcrarionalcA  ideo  linea  c f non  eftranonalisin  potentia,  BC 
idcirco  non  erit  fuperficies  d f nirdialis,nrqra  b ftbt  xqualis, quod  eft  tnconucnicns.cum  fit  con- 
trarium poliris.  Relinquitur  igiiur  quod  fupcrfiaes  b.eft  irrationabsiquod  eft  propofitum. 

Euclide*  Cemp.  Vropoptio  xt. 

Mnis  fupcrficics  quam  continent  duae  lineae  mediales  po 
tentialitcr  tantum  communicantes,  aut  rationalis  eft  aut 
medialis. 

Campanvs.  Sint  dux  line*  a b & b c mediales  potentia  tantum  cora- 
,ruln 'cati  res,  d Ico  qu  od  fupcrficics  a c ab  cis  contenta  aut  eft  ralionalts.a  ut  me- 
di.i lis.  Smremm.c  d qua. ii  irum  Ime* 
b cA  a equadrarii  linexa  b:rruntlp 
ex  hypothcfi  hax  duo  quadrata  com- 
municantia, & erit  per  pruna  foeti  fu. 
perficicsa  cmcdialismediolocopro- 
porrionalis  inter  ipfaquadrara.Suma 
tur  igitur  linea  f g,qu{  Iit  rationalis  in 
longitudine,  cui  adi  ungatur  lu  per  fici 
es  f h (qualis  quadrato  a e A h k f qua 
lis  fupcrficiei  a c A k 1 f qualis  quadra 
to  d c.criinrqthx  nes  fuperficies  f h,h 
KA  K Icotinuc proportionales, ficut 
funtxquales  a e, a cAd  c, quare  per 
primam  fexri  erunt  etiam  tres  Itnexg 
h.b  mA  m f,qux  lunt bafes earum, 
continue  proportionales.  Et  cum  fu- 
perficies f It  & k I fini  communican- 
tes ficut  duo  quadrata  a e & c d eis  xquaHa.frquinir  per  primam  fotti  K decimam  huius, ut  linea 
g h lir  communicans  cum  1 m.urraq?  autem  carum  eft  rationalis, in  potentia  per  20  huius : igitur 
fuperficies  unius  earum  in  alteram  eft  rationalis:  omnis  enim  fuperficies  quam  continrntduc  li- 

nex  rationales  tnpotentia.comunicanres in  longirudine.neceftarid  eft  rationalis, ut  patet  ex  pri- 

ma  fextt  ST  prima  parte  drcimx  hutus &cx  diffinitione  fuprrficicrum  rationalium  Er  quia  ex 
pnma  parte  dectmx  fextx  quadratum  linex  I m eft  xquale  fuperfictn  ex  g Itinm  l.eritquadra- 
nimlinrxhmranOnale.St  ergo  linea  h meftrationalts  in  longitudine  (ibi  communicans  linex 
k m qux  eft  xqualis  linex  f g.ent  per  „ fuperficies  h K ralionalis.idcolji  K fua  xqualis  a c.  Si  au- 
tem h m minanonalts  in  longitudine  fiuctncommenfurabilis  linex  k m qux  eft  xqualis  Unexf 
g,cum  tpfa  fitranonalts  faltem  m potcnria.eo  quod  fuum  quadratum  eft  rationale,  erirexto  fu- 
perhetes  h K tncdialis.quarc  SC  fua  xqualis  a c.Conftat  ergo  propolitum 

C a » p a n 1 fflwtxtw.Etnota  quod  fi  dux  linex  a b & b c elfcnt  mediales  in  longirudinecom 

mun  icant 
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munitantes, edet luperficies  a c medialis  tantu.edet enim  luperficies * e comunlcans  urriq; duo- 
rum quadrttoru  a e & c d per  primam  fexo  91  per  prafcntem  hypodiclin,&  per  10  huius.  Si  ideo 
fupcrticies  h k amualisac.elfet com- 
municans urrriq)  (Uperficiei  f h Si  K 1,  j 

igitur  per  primam  fexri  Si  to  huius  li- 
nea li  m elfct  communicans  utrique 
duarum  linearum  g h&M  m. Et  quia 
h*  ambaedent  rationales  in  potftia 
tantum, non communiclies in  longi- 
tudine lineafg,ederquoiphm  ratio 
Italis  in  potemia  tantu.non  commu- 
ateanstn  longitudine  linere  f g.quare 
per  19  edet  luperficies  h k medialis  ri- 
tum, 8!  ideo  etiam  a c libi  aqualis.  Si 
aurem  duae  lineata  b&bcedcntmc- 
dialcs.ncq?  in  longitudine  ncf£  in  po- 
tentia communicantes , luperficies  ac  neqt  eflet  rationalis  neqi  medialis : fi  enim  fic  edet,  fcilicet 
qudd  dua  linea  a bdCb  cedent  mediales  netp  in  longitudine  necp  in  potentia  communicantes, 
edent  duo  quadrata  a c & c d incomunicantia,itatp  & duae  luperficies  f h & k 1 cis  aquales  quo- 
que edent  incommunicantes.quarefiC  duae  lineae  g h & m I edent  i ncommenfurabiles  per  pri- 
mam fexri,8C  per  fecundam  partem  dedmi.Etquia  unat;  earum  eft  rationalis  tantum  in  poten- 
tia, per  20  edet  luperficies  unius  earum  ad  alteram  medialis  per  19.  Cum  ergo  quadratum  lineae 
hm  Iit  aquale  difbe  fupcrficiei  qua  fit  ex  g hin  m 1,  perpnmam  partem  nsfexti.efletper  19  li- 
nea Ii  m linea  medialis, per  i;  ergo  non  edet  fuperfides  h K rationalis,  nec  etiam  per  10  medialis, 
quare  nec  fua  aqualis  a c. 


Praecedentes  duae  ex  Campano  propoliriones,fcilicet,22.&  23, 
tribus  ex  Zamberto  fequentibus,uidclicet,24.i5.&2<.inuer- 
foordincrefpondent,i2.nancprxCampano,26.cx  Zamberto, 
26.  autem  ex  Campano.cura  addiuone,i4,  & iy.  ex  Zamberto 
refpondent. 


Euclid.cxZamb.  Tbeoreme  it-  fropoptio  24. 

*4  Sub  medijs  longitudine  comenfurabilibus  redis  lineis  compreHm 
fum  redangulum,mcdium  eft. 

T H EO  N er  Zamb.  Sub  medijs  enim  longitudine  eomenperabilibus 
tedis  lineis  a f,s  comprehendatur  rcdangulu  « >,dico  quod  • > medium 
tft-Dcfcnbatur  enim(per  4.6  primijex  * 1, quadratum  « Ay medium  igi- 
tur efi « A.  Et  quoniam  commensurabilis  </!  •>  S ip/i  /5  > longituiine^equa- 
lis  autem  eft  « fi  ipp  d A,commenfurabilis  igitur  eft  A d ipfi  d > longitudi - 
ne.Q garecrA  « ipfi « y(per  corrtlariumu  dtcimi)commefurabile  eft: 
medium  tutem  C T * medium  igitur  cr*y:quod  oportebat  offendere. 

Ehc hd.  ex  Z amb.  Theorema  tu  Vropofitio  1$. 

n Sub  medijspotentia  tantum  commenfurabilibus  redis  lineis  com- 
prehenfumredangulum.autrationaleaut  medium  eft. 

THEON  ex  Zamb.  Sub  medijs  potentia  tantum  commenfurabilibus  redis  lineis  « t.Jyjempre-’ 
bendatur  redangulum  * y-  Dico  quod  a >,aut  rationale,aut  medium  eft.  Dcfcribatur  enim  ( per  4 6 pri- 
mi)ex*  6<yi y, quadrata  **rrb  '.medium  eft  igitur  utruna  ipforum  “Acrt  *.  Exponaturq ; rationt 
Us  l > ip/ij  a A equum  ad!-  cornmparetur(per  41  primiyedangulum  poraDctogrammum  * ' \ipfam  U 
titudmem  efficiens  /fi  Ipfi  autem  •>  ad*  u a quum  eomparetur(ptr  eandcm)redangulum  paraBelcgram 
mum  e* «, latitudinem  efficiens  -'«.Er  infuper  (per  eandem 1 equum  fmuUter  ai  « > cop aretur  • \ipfaM 
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latitudine  efficies  * >.I(i  ''rtRu  lineas  igitur  funt?  A, 1 «,©■ « >,CT  <yuomj'  atrtfy-  ipforu  *Ac-A<  mtiimt 
eft, eft  q:  equalt  •»  -*,ip/i  • fi  • ip/i » >‘,mtdiu  igitur  tjl  cr  utraq-  ipforu  ’A,,x,crad  rationale  ? • com 

fur  tu  funt.  Rationalis  igitur  ejl(pn  dccimi)utraq ■ ipforu  fl  cr ‘W  incomenfurabilis  ipfif'  logitu 
dii se.  Qsorni igitur  comefurabile eft”  * ipft  i i,comefurabile igitur eft(p  n decimi)  c r ■ 'ip/i * »,<•/?« 
/icat  ’Otd\  rjic( p i [cxti)efl  [*ti  « KCmcjurtbilu  igitur  eft(p  cande  1 1)/  / ip/i « > logitudine.  tpfte 
igitur  {>,*  \,rationalesfunt  longiiudinecommenfurabilcs.Ratbnaleeftigitur  (per  »p  decimi)  quod/ub 
/ \ Ei  quoniam  equalis  ed  quidem 

* A ipft  A .t,ct/ fi ip/i  4 > .c/i  igitur  /icat 
AAad(>,ftceft’AadA[.  Sed  /icat  qui 
de  A (ai  A >,ftc  eftiper  i fexti)cr ptr 
ii  quinti)-*  * ad  * rjicut  autem  * pad 
P ?,fic  eft  • >adr  f,eft  igitur  /icat  / a 
di  ■«  >,ftc  eft  - f ad  > [,tquu  tutem  e/l 

* S ipji*  ■>, CT  * ipft  u«,CT?.fipfir 

x,eft  igitur  (per  1 7 fcxti)jicut  ’ A ad  u 

idir  \,efl  igitur  ftcut  cr  f * ad  ipfatn 

A-Jic  eft  Am  td  ipfm »».  Igitar  quodfub?/,’X^tquu  efl  ei  quod  fit  fub  A -.Rationale  aute eft  quod  fubf 
A,?  x,rationale  igitur  eft  cr  jaoi  ex  > Rationali!  eft  igitur  (per  19  decimi)ipft  ' «,cr  ftquide  e omen - 
furtbiUi  eft  ipft  0 -,hoc  eft  ip/i/»  longitudine, rationale  eft(p er  1 1 decimi ftpfum » >.  Si  tute  mcomenfura 
bilis  eft  ipft /» longitudine, ipfe  0 u cr  A r rationales  (per  11  decimOpotentUfolu  comenfurabi!es,medw 
igitur  eft  l’. Igitur  h aut  rationale  eft  aut  mediu,aquu  auteeftA,  ipft •»  r.igitar  * > ari  rationalcjtel me » 
diu  eft.  Sub  medijs  igitur  potetia  tanti  comenfurabihbus.cr  que  [c quut  ar  reliquatquod  erat  oftededum. 

Euclid.  exZamb.  Tfccorcmaij.  Propoftuo  x«. 

Medium  non  excedit  medium  rationali. 

THEON»  Z tmb.  Si  enim  poftibtle, medii  « A, medium  * > 
excedat  rationali  * A, ponatur q;  rationalis  > ?,ipftcp  * A -equum  ai 
> ? comparetur! per  4 + primi  j parallelogrammum  reflangulumf 
t>, latitudinem  efficiens  > 'tipft  autem  * r equum  auferatur?  ^reli- 
quum igitur  A el(pcr  tertiam  communem  fententia)  reliquo  • A eft 
aequale.  Rationale  autemeft  * A, rationale  igitur  cfter  * A.  Qijo- 
niam  igitur  medii  eft  utrunq ; ipforu  • A,*?,  eftq;  « A ipft?  A equa 
tc(pcr  correltrii  ij  dccimi)at*>ipft?  <,  medium  igitur  eftutruep 
ipforu  ?A,? '»CT  adrationale  > / coparata  funt.  Igitur  rationalis  eft 
utraq;  ipforu  ! • cr 1 » , cr  mcomen fur  abitis  ipft  • flongjtudinr(p 
xi  decimi.  /Et  quonia  rationale  eft  A feft q;  ipft  * A e quale  rationa 
le  igitur  eft  a’ ' A, adrationaliq!'  ?coparatu  eft, rationalis  igitur 
eftlper  10  decimi)’  /,©•  ipft  ■ / longitudine  c omen  fur abllis.  Sed  < « 
rationalu  eft, cr  ipft  <? longitudine  incpmenfurabiln:ineomenfu- 
. rabilis  igitur  eftCper  it  dectmi)*  a ipft  a Aloguudine.eficpftcuti  ’ 
ad’  Ayficquodex  •»  ad  id  quod  >»  cr » -.Incomenfurabile  igitur 
eft(per  1 1 decimi  cr  lema  11  decimi)quodeX”,eiquodlub  >•  cr  » A.Sed  ipft  quide  quod  ex  • >,comen- 
fur  ab  ili  a funt  que  rx  > » c r’A,aA  quadratajrationclia  etenim  utraq,ei  au  te  qd'fub  > « cr  » A come  fure 
bile  efl(pi}  deeimi)id  quod  bis  fub  1 » cr  « A,duplitna<£  eft  iUius.  lncomefurabilia  funt  (per  16  decimi) 
queex<’crk  A,ei  quod  bis  fub  ‘ • cr » !,cr  utraq ; igitur  /ima  I que  ex  < » cr  • A,  cr  quod  bis  fubucr 
a A,ty  quod  eft  id  quod  ex  > A (per  4 fecundi)  incommenfuptbile  eft  eis  que  ex  •«©■  * *■  Rationalia  au* 
tem  funt  qua  exi » cr»  l(per  diffinitione.  )lrrationale  igitur  eft  quod  ex  ' *, irrationalis  igitur  eft  ■ l^fed 
CT  rationalis  ,quod  rft  impoftibiletmedium  igitur, medtum  non  excedit  rationali:  quod  erat  offendendum, 
Sc.]ucntc5  dux  cx  Zambcrto  ncuriquam  in  Campano  rcfpondcntes  habent. 

Euclid. exZamb.  Problema  4.  Propofttio  >7. 

Medias  inuenire  potentia  tantum  commenfurabiies,  rationale  com 
prehendenteSL 

THEON  ex  Zamb. Exponatur  bine  rationales  pottntia  tantum  commenfurabiles  • Ajiimaturcp 
(per  1 s fesctiftpfaru  *, A, media  proportionalis  x.  ?iatq;(per  1 1 ftxti)ftcut  * ad  ffte  > ad  *.  Et  quoniam 
ipft  OfA, rationales  funt  potentia  tantum  commenfurabiles.igitur  quod  fub  *,AJkc  eft  quod  ex  r .fit  (per 
a 1 decimi  )medium  eft,media  igitur  eft  >.Et  quoniam  cftflcut  • ad  tjic  > ad  A,ipfe  autem  •,  A, potentia 
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tantum funt  commefurabilcl,cr  y,d,igitur  (p er  ii  decimi) 
potentis  tantum  funi  commenfurabiles.eft^  > media,media  , — 
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igitur  eft  (per  i > decimi)c7  *. ! pfe  igitur  >/,(ptr  conftru' 
itione )medi-e  funt  potetis  tantu  comenfurabtlcs.  Dico  q et 
rationale  coprehendunt.  Qgonia  enim  c/lficut « si  fftc  e fi 
t si  d,uicifiim  igitur  ( pt6  quinti)eft  ficu  t • si  yjic  eft  ^ ai 

d.  Sed  ficut • ad',fic  yadfi.ey  ficut  igitur  (per  1 1 quinti)yad  ffic  !-  si  r, igitur  quod fub  y,Jt,equu  eft 
ei  quod  ex  f.  Rationale  autem  efi  quod  ex  fi.  Rationale  igitur  efi  quoi  fub  >/.  I nuent*  igitur  funt  medi et 
potentia  tantum  commcnfurabiles, rationale  comprehendentes  :quod  ficiffe  oportuit. 

Euclid-ex  Z amb.  Problema  f.  tropofitio  st. 

Medias  comperire  potentis  tantum  commenfurabiles,  mediu  com- 
prehendentes. 

THEON  car  "Zab.  Exponatur  enim  tres  rationales  potentia  «R.itf 

tanti comcnfurabiles ,“,  fufcipiaturq;(pcr ,,  fexti)ipfaru «,  /R  R.ng  ' 

9, media  proportionali!  J.Fiat&Cp  1 1 fexti)  ficut  fiadyjtc  *sd 
*.  Qgontd  enim  « ,fijrationales  funt  potientis  tanti  comenfurabi ■ 

les,igitur(pndecimi)quodfub“  fi,ho  c efi  ii  quod  ex  a,medium  i . - « 

e,  II:  media  igitur  efi  <*.  E t quomd  fi,  y, potentia  filum  funt  comenfu  > Rg 

r abdes, eft  q;  ficut  f si  rjic  eft  d ad', ipfe  igitur  <t,<,(pert>  irci - 'R.R.7*  • 

mi)pot  entu  tantum  funt  comenfurabiies,meiia  uero  cftd,  cr  igitur  >.  Igitur  ipfe  d,y, medie  funt pol  en 
tia  tanti  comenfurabtles.  Dico  q,  cr  medium  comprehendunt.  Quoniam  enim  efi  ficut  fisi  'jkefl  Usi 
*,uictfim  igitur!  per  1 6 quinti)  ficut  fiadd,ficefty  si  '.Sicut  autem  fiadd  ,fic  * ai  “.Et  ficut  igitur 
(per  1 1 qutnliy  si  « ,fic  yad>.  Quod  igitur  fub  “,',(per  1 6 fexti)  equum  eft  ei  quod  fub  d,',medtu  au- 
tem quoi  fub  *,y, medium  igftwr(per  correlerium  tj  iecimijquod  fub  * 'Anuente  igitur  funt  medie  po- 
tentia tantum  commenf urabiles,  medium  comprebendcntcstquodfeci/Je  oportuit. 

THEON.  Lemma. 

Coperire  duos  quadratos  numeros.ut  ex  eis  cdpoGtus  Gt  quadratus. 

THEONnt  Z amb.  Exponatur  bini  numeri  • fi  cr  fi  y-fintq;  aut  pares, aut  impares . Et  quoniam  p 

a pari  par  auferatur, et  ab  impari  impar,  (per  1 6 noni)rctiquus  erit  par,fiigi  * * 

tur  ab  m fi  pari  par  fi  rutu  t ab  impari  mfftmparfiy  auferatur, reliquuus  -ypar  efi.Secetur  * r bifariam  in 
y,fint  suteipfi  a (jratut  fimiles  plani, aut  quadrati,qui  crip fi  fimdes  plani  funt.  Igitur  qui  fub  • fi,fi  r , 
una  eum  eo  qui  ex  r * quadrato,equus  eft  (per  6 fecundi)ei  qui  ex  fi  t quadrato,  ell  quadratus  qui  fub 
« fi,  fi  r,quoniam  patuiK per  primam  noni)quid  fi  bini  fimdes  plani  multiplicantes  feadinuicem  aliquem 
fecerint, faliut  quadratus  cft.lnuenti  igitur  funt  bini  quadrati  numeri  qui  fub  * fi,  fi  r,ej  qui  ex  r -*,qui 
compofiti,fi  e quadratum  conficiunt. 

CORREL.  Ac  manijrftu  quod  inucti  funt  rurfus  bini  quairati,cr  quiex  fi  d,cr  qui  ex  >S,ut  cr 
toru  exccffus  qui  fub  * fijy.eft  quadratus,  quado  ipfi  « C/yJimilcs  fuerint  plani.  Quado  sute  no  fiurint 
fimdes  planijnucntifunt  bini  quadrati  cr  qui  ex  fi  t er  qui  ex  <*  y,quoru  exceffus  qui  fub*  fi  ZT  fis  non 
efi  quadratus.  Lemma  prxccdentis  oppoiirum. 

liiuenirebinosquadratos  numeros,ut  excis  copofitus  non  Gtqua- 
dra  tU  S.  Sint  enim  *fij ', fimdes  plani  ut  qui  fub  * fi,  fi  t,  (p>  noni)fit  quadratus, fitip  par  r •jccc- 

turir  “bifaria  in  s>.KsnififtSiam  efi  quod  qui  fiub  • fi,fi  r,quadratus  f.  *.  '.{...  r * 

unacu  eo  qui  ex  r*  quadrato, equus  efi  ei  qui  ex  fi  J quadrato.  Auferatur  sute  unitas  * «.  Igitur  qui  fub 
• fio- (runa  cum  eo  qui  ex  y ',mtnor  eft  eo  qui  ex  (*  quadrato.  Dico  igitur  q,  qui  fub  * f fi  y, quadratus 
una  cumeoquicxy  >,noncH  quadratus.  Si  enim  eft  quadratus,  uel  efi  equalts  eiqutex  f ',uel  ce  minor. 
4 Maior  sute  non  erit, eii  qui  fub  • fi,fi  >,  quadratus  una  cu  eo  qui  ex  ' r quadrato, hoc  tfi  qui  ex  fi  f, pri- 
mus fit  maiori  quadrato  qui  ex  fi  ‘,unitas  enim  non  fecaturtmaior  autc  eft  eo  qui  fub  * fi,fi-,una  cieo 


quorum  . . _ 

ipfe  r ‘,diuifus  eft  in'.  Igitur  qui  fub  * <cr  fi  y,un,<  cum  eo  quiex  y',  equus  efi  ei  qui  ex  • • qu  adrato.  Sed 
qui  fub  * fi,  t yjtnd  cumeoquicxy  '.equusfupponitur  ei  quiex  fi'  quadrato.Qjii  fub’ fi,  fi  y,igit  ur  una 
cum  eo  qui  ex  y ', -equus  ei  eft  qui  fub  * fi,fi  y,un*  cum  eo  qui  ex  y '.Communi  igitur /ublato  eo  qui  ex  y <, 
Sducitur  ■’  fi  aqualis  tpfit  • f,quod  eft  impofiibile.  Qui  fub  • fi,fi  rugitur  uni  cu  eo  qui  ex  y ', equus  non 
efi  ei  qui  ex  fi  i.Dtco  tam  quoi  ne j mittor  d ex  ( > .Si  enim  pofiibdejit  ei  qui  ex  fi!  equalts,  cr  tpfius  S ! 

Z i 
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duplus  ponitur  ! ».*Cen ducatwrq;  duplus  rurfus  > 7 ipprn  >/,et  quod  ipfe*>  bifariam  fe/fus  efi  in  1*40 
per  hoc  u qui  fub>  fi,fi  7,11 ni  cum  co  quiex/>,*quus  erit  ei  qui  rx  fi/.  Supponitur  autem  quod  qui  fuh 
* f ,fi  y,uni  cum  eo  qui  ex  > >,r/l  equilis  n quitx  fi /.Conducetur  igitur  qui  fub  ufij  7,11114  cum  eo  qui 

exr  a qualis  ei  qui  ex  A ((T  fir>*nacumeoquiex  >/aquod  abfurdi  a..a..b.A.  >.{...} fi 

ep.  igitur  qui  fubal,fi>tuna  cum  eo  qui  ex  > -,aquus  non  ejl  minori  eo  qui  ex  ( ',patitil  autem  quid  nef 
eiq.iex  -,neq;  eemaion.lgiturqm  fuh  a (,(  >,unacumeequicx  > ',qua  katiu  non  ejl. Cum  autem  /it 
pofi  bile  er  pluribus  modii  pradUla  ojlendere.fuffictant  nobis  tamen  predi(la,nc  materia  longior  exi' 
/(«11  longius  protrahatur. 

Ej iclid.ex  Zamb.  Theortmii.  Propoptioif. 

Comperire  binas  rationales  potentia  tantum  commenfurabiles,  ut 
maiorminorc  maius  pofsiteoquodex  comenfurabiltfibi  longitudine. 

T H EO  N nr  Zamb  Exponatur  enim  quadi  rationalis  • fi,& 

Uni  quadrati  numeri , A,d  <,ut  :p  forum  relidunt  7 • no»i  ptquidra 
tusCper  correlani  1 lemmatis  it  decimi)et  fuper a ( deferibaturfe - 
micireulusa  f P.Tiatq;pcut(percorrclariu6dccimi')i  : ad > ',fic 
quod  ex  fi  a quadratu  ad  id  quod  ex  « fqua.lrttu.conncflaturcn/f. 

Qgoniaigiturellpcutquolexfi  a ad  id  quod  efl  a /,  pe  t dud  > 't 

igitur  quod  ex  (•  ad  id  quod  ex  a f.cam  habet  ratione  qua  numerus  , r 

7 4 ad  numrrit  y \Cbmenfurabtlc  igitur  ecquod  ex  A a,  ei  quod  ex  1 e • ■ ■ ■ ■ 4 

«/.  Rationale  au  te  quod  cx  a fi, rationale  igitur  <y  id  quod  ex  * /.  Rationalis  igitur  efttyu  /E  t quonii 
A > ad r' ratione  no  1 habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  numtru ,neq1  quod  ex  a fi  igitur  ad  id 
quod  ex  • /ratione  habet  quam  quadram  numerus  ad  quadratu  numeri.  Igitur  a fi(pcr  j dceuntjippaf 
longitu  line  ineSmcnfurabiln  e It.  I pfe  igitur  a/,a  fi, rationales  funt  politia  tantum  commenfurabiles  Et 
quo  ni  ejl  pe  ut  4 7 4./  > > Jie  ejl  quodrx  • t ad  id  quod  ex  a/conuertendo  igihtr(ptr  correlani  19  quin 
tijfnuty  A ai  J ‘,(ic  quo  lex  a fiadidquodext/.fit  fi  A ad  d » eam  habet  ratione  quam  quadratus  tui' 
merus  ad  quadratu  numeri.  Quod  igitur  ex  afadid  quod  ex  fi  /,eam  habet  ratione  quam  quadratus  nil' 
nuru-  ad quadraii  numiti.Ccmi n/ur.blhs igitur e)t(per  gdeeim^afiad  fi,  Icgnudme.Etqucdixa  fi 
(prr  4'  primi ) rquiffl  eis  qu*  er  * / ©■  / fi.  Igitur  « fi  ipfa  « /maius  poteft  ipfa  fi/ fbi  eSmenfurabili. 
lnuentr  igitur  funt  h n*  rationales  potentia  tantum  commenfurabiles  fa  cr  «/,«  fi  maior  ipfa  • /malus 
popu,eoquod  ex/fi /ibi  longitudine  eommenfurabilitquod facere  oportebat. 

Eucltd.ex  Zamb.  Theorema  7.  Pro po filio  10. 

Comperire  binas  rationales  potentia  tantum  comenfurabilcSjUtma' 
ior  minore  maius  poffit  eo  quod  fit  a fibi  longitudine  in  comcnlurabili. 

THEON  ex  Zab.  Exponatur  rationalis  • t,biniq;  numeri  q ua- 
irati  * I cr ' J,ut  cr  cisiopoptiii  > A non  pt  quadratuslpcr  lema  fe- 
cundum tS  di  cimi.)Dcfcribaturq;  fupera  fi,femicircufut  a/ fi,patqj 
(pcorrclanu  6drcimi)pcutA  ,ad>  >Jic  quod  ex  a fiadidquodex 
a / conneflaiurq;  / (.  Similiter  lam  ojlcndemus  peut  in  prrcedenti, 
quid  ipfa  fi  «c ra  /rationales  funtpotetialanticomenfurabiles.Et 
quonia  efl  peut  d >ad  r ‘,flc  r/i  quod  ex  fi  a ad  id  quod  ex  afeonucr- 
tendo  ig:tur(pcrcorrelani  ioqumti)pcuty  A ad  A <,pequodexa  ( 
adidquodex/fi.  At  'A  ad  A , ratione  non  hahet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numeri,  nr^ 
igitur  quod  ex  a fi,ad  id  quod  ex  fi/ ratione  hahet  quam  numerus  quadratus  ad  quadrati  numeru.  lr.com- 
menfurabrlis  igiturcfl*  / ipp  fi/longitudme,pote[lq: « fquam  ipfa  a /maius  eo  quod  ex  fi/pbi  incerni' 
menfurabili.  Ipfa  igitur  a f, fi  /jUhonales  funt  petentia  tantum  commenfurabiles,  c rafi  quam  ipfa  • { 
manu  potejl  quod  ex /fi  pbi  longitu  line  incommenfurabilttquod pctffe  oportuit. 

Euclidrx  Camp.  Propoptio  »4. 

Vas  lineas  mediales  potentia  tantu  comunicantesfuperfi- 
cicmqj  rationalem  continentes, quarum  logior  iitpotetior 
Im-uioro.augmento  quadrati  lineae  comunicantis  eide  lon- 
giori in  longitll  d in  Cjinucnire.  Campanv  s. Cum  omnes  duarlinr( 
mediales  poieuna  lanrii  communicantes, contineant  fuperfkie  rationale  aut  medialc.ut  ex  prsc- 
milfa  patcr.docer  inuenire  eas  duas  quar  connnenr  lupcrficie  rationale  & eas  qusr  mediale.' Vnde 
propouauncftumenirc  duas  Uncas  medtalcf  potemu  ramum  co  munitantes, quarum  longior 
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po  (fit  amplius  breuiori  in  quadrato  alicuius  line*  fibi  communicantis  in  longitudine,  qu*  cori- 
neanrfuperficiem  rationalem.  Ad  hoc  fecundum  dotfh-inatn  17  fumo  duas  lineas  a&bpotentia 
tantum  rationales  communicantes, quaru  longior  qux  iit a.pof-  a R.i 6 

(ir  amplius  breuiori  qu$  fit  b.in  quadraro  alicuius  linex  fecum  co  1 1 ” 1 

municantisinlongitudinc.dCponamlineamcfccundumdo^hi  c . 

nam  9 fexri,  medio  loco  proportionalem  inter  a &’b,#pona  ut  ■ ■ ■ ■ — * 

fit  proportio  a ad  b, ficut  c ad  d, quod  qualiter  fiaqin  10  fexri  diwtii  b 20 

eft.Dico  tunc  duas  lineas  c&d,eiTe  quas  quarnmus.  Patet  enim  - " 

ex>9,quod  fupcrficiesquamconrincntduxlinexa#  b.eftme-  d 

dialis. Et  quia  per  primam  partem  1 6 fexii, quadrarum  linex  c cft  - 

diwhc  fuperficiei  xqua!c,cnt  igitur  per  19  linea  cmedialis.Cum  aurem  Iu  a ad  b , licutcadd , & b 
communicet  cum  a in  potentia  tantum  Cx  hypotheli.quia  tam  a quam  b rarionaliscft  in  poteria, 
fequiturper  toquode  quocpcommunicerciim  din  potentia  ranrum.Itnrpper  si.cuc  fit  linea  me- 
dialis erit  etiam  d medialis,#  per  primam  partem  1 2 ,erir  linea  c perennor  linea  d , in  quadrato  li- 
ne* fibi  communicantis m longirudine.Si  Crgo  dux  linex  c #d  contineant  fuperficiem  rationa- 
lem,ipf*  fune  quales  inquirimus.Easauremconrinerefuperficiemrarionalem.fichabeto . Cii  fit 

a ad  b.ficut  c ad  d.enr  permutatima  ad  c.ficut  b ad  d,fed  erat  a ad  c,fic  c ad  b,  igitur  cft  c adb , ficut 
b ad  d,iraq;  per  pnmam  partem  16  fexri,  luperficies  quam  continent  duzlincx  c # cl . cft  squali* 
quadraro b:eft autem  quadrarum  b, rationale  per  hyporhefin,cum  ipfa  fir  rationalis  In  potentia. 
SupcrficicscrgoquamconrinenrduxUnexc#d,cftrauonaIisquareconftat  propofuum. 
Euclid.ex  Camp.  Vropofitio  ij. 

Vas  lineas  mediales  potentia  tantum  communicantes  fu- 
pcrficiemqi  rationalem  contineres,  quarum  longior  fit  po 
tentiorbreuiori,  quadrato  linex  eidem  longiori  in  logitu» 
dine  incomrncnfurabiIis,inucnirc. 

vs.  PofirisduabusIineisa#brarionali-  a 16 

buspotenriatanrum communicanribus.quarum  logior  »■  > — *“• 

polfitampliusbreuioriin  quadraro  linear  fecum  non  co  j c , 

municanris  in  longitudine, quar  quidem  reperiunturfe-  b R.18  * 

eundum  doftrinam  1 3,cxtei  istp  politionibus  manenti-  ■ * 

bus  ficut  in  prstmfia,  argumentando  modo  confimili  d 

patebit  duas  lineasc&delfe  quales  auarrimus.  Et  nota 

quod  du*  linex  quas  harc  # prxmifla  docent  inuenire.componunt  bimediale  primum , 8C  min6 
n earum  abfctfa  dc  maiori:qu  x reliqua  eft, dicitur  refiduum  mediale  primum. 

EuclidexZamb.  Problema  I.  Propofitiotu 

Comperire  binas  medias  potentia  tantum  commenfurabilcsratio' 
nale  comprehendentes,  ut  maior  minore  maius  pofsir  eo  quod  fit  a fibi 
longitudinccommenfurabili. 

THEONnc  Tatmb.  Expotuntur(per  19  decimi  )bine  rationales  po  * ff4 

•maiorexiflesjpfa  fi  minere  metue  • ' 


fi  K.H 


tentUtantumeomenfurabiles * 

pofitt  eo  quod  ex  fibi  longitudine  eommenfurjbtli.ty  ei  quadfub  * fi,  eo 
prehenditur  equum  e/ io  id  quod  ex  fi.  Medium  nutem  ett  quod  fub  i, me 
dium  igitur  cti(percorrclarium  e;  deeimi)quod  fub,,  medii  igitur  eft  fi 
(.per  > i decimi)Ei  uero  quod  cx  fequu  efto  quod  fub  > -t.Ratioiiale  nu- 
tem t/l  quod  ex  fi,ritionile  igitur  et  quod  fub  >*.  E t quonia  (pe  r i fexti)  •,  ) 

eft  ficut*  ai  S,fic  eft  quod  fub  * fi,idld  quod  ex  fi,fei  ei  quidem  quod  fub  • ~ • 

« (,  equum  eft  i d quod  ex  >,«  lutem  quod  ex  i equum  cft  quod  fub  fi  d, ficut  igitur  * id  fijte  quod  ex  fi  ai 
ii  quod  fub  fi  fi.  Sicut  nutem  quod  ex  > id  id  quod  fub  fi  fijic  cft  fi  ndJ,CT  flcu'  igitur*  ad  r,[ic  fi  ad  fi  Co 
meiifurabilu  autem  clKpcr  bypothe/in  )*  ipfi  fi  potentia  tantum:  commcn[urnbiln  igitur  ( per  ■ i decimi) 
CT  fi  iffi  * potentia  tantum.  At  fi,mcdia  cft,mc dia  igitur  eft  (peni  decimi.  etS.  EI  quoniam  efl  ficui  • ad  fi 
ej  y ai  e, it*  ipfa  (maius  pottjUo  quod  ex  fibi  eommenfurabili , V > igitur  ‘pU  * mj,M  portft.co  quod 
ex  jibi  eommenfurabili.  Uniente  funt  igitur  bine  medie  potentia  tantum  commcnfurabila  > fi,  ralion  alc 
Compreken  icntel.cy  > ipfa  * maius  potefl  eo  quod  ex  fibi  longitudine  e omenfurabili.  Similiter  uero  ofte 
detur  cr  id  quod  ex  incommenfurabili,quando  fi  maiut  potuerit  eo  quod  fit  ex  fibi  in  c Srnenf ir  abii  uquoi 
facere  oportuit.  ~ 


Camp.tf* 


»7» 


OEOJJETR.  ELEMENT.  ETCUDIS 


Xatl.it. 


dR.R.864 
b R.  24 
c R.  ii 
c R.R.j* 


Euclid.exCamp.  Vropofuioit. 

Vas  lineas  mediales  potentia  tantu  communicantes  fuperft.  tt 

! ciemep  mediale  continentfSjquaru longior breuioretatoam 
i piius  poflitquantu  cft  quadratu  alicuius  hneacincommcnfu 
rabilis  ipfi  longiori  in  longitudine.inucnire. 

Campa  kv8.  Ciim  docuerit  inuenire  duas  lineas  medialej 
porenria  ranrum  communicantes  fuperficicmcy  ranonalcm  con 
linentes, quarum  longior  plus  polTir  breuion  in  quadraro  lineae 
fecum  communicantis  in  longirudine,&  fecum  incommcnfura 
bilis  in  longitudine,  nunc  docet  in ucnire  duas  lineas  mediales 
porenria  ranrum  communicanres.fupcrfkiemqr  medialem  con- 
nnen rcs.quarum  longior  fir  potcrior  breuion  in  quadraro  line$ 
non  fecum  commenfurabilis.fed  folum  fibimcommenfurabilis 
in  longitudine, illud  enim  facile haberur  ex  ifto.  Sinr  iracp  rres  li- 
neae fumprx fecundum  dolbinam  igabc,  porenria  ranrum  ra- 
tionalis & in  ea  folum  communicantes.firiy  a porenrior  b & c, quadraro  lineae  fibi  incommenfu- 
rabilis  in  longitudine, 6C  ponarur  d medio  loco  proportionalis  inrer  a & b ut  docet  9 fexri , & fitd 
ad  e ncur  a ad c.dico  duas  lineas  d & e efTc  quales  inquirimus.Cum  (it enim  quadratum  linej  d*- 
quale  lupcrficiciqu*  continetur  fub  a & b per  primam  partem  16  fexri , firip  fuperficies  contenta 
fub  a & b medialis  ex  19  cum  a & b fint  porenria  tantum  rarionales  communicantes, erit  ex  eadem 
linea  d medialis.  Ar  quia  a ad  c ficut  d ad  e,communicat  autem  a cum  c in  potentia  tantum  ex  hy- 
porhen.fequirur  ex  10  ut  e qu«$  communicet  cum  d in  potena  ranrum.  Irarp  per  at  erit  e linea  me 
dialis.Er  etiam  quia  a eft  porenrior  c, quadraro  line*  (ibi  incommcnfurabilis  in  longitudine,  erit 
quoq;  per  tx  d poten  tior  e quadrato  line*  fibi  incommenfurabilis  in  longitudine.Si  igitur  du*  U- 
ne*d  «e  contineant  fuperficiem  medialem,  condat  caselfequalcs  inquirimus.  Eas  autem  conti 
nCTemperhcicmmedialem.lichabetur.Cdm  fir  ex  hyporhefi  a ade  ficur  dade.erir  permutarim  a 
ad,d  ficur  c ad  e.Sed  aad  d cft  ficut  d ad  b per  hyporhcfin,iraq?d  ad  b ficut  c ad  e, igitur  per  primam 
parrem  u fexri  fuperficies  quam  continent  d& e, eft*qualis  ei  quam  continente  OCb.  Sedb&c 
continent  luperficiem  medialem  per  19, cum  ipf*  fint  rationales  in  porenria  ranrum  comunican- 
tes  ex  hypothcfi,ita<p  d & e continent  luperficiem  medialcmiquodcft  propofitum. 

Campa  nvs.  Si  aure  cura  elfct  inuenire  duas  lineas 
medialesporentiatantum  commlinicanres  fuperficiclg 
medialem  continentes, quarum  longior  effer  porenrior 
breuiori  quadrato  line* fecum  communicantis  in  longi 
cudine.fumeremus  tres  lineas  fecundu  doftrinam  >7,3  b 
c, porenria  tantum  rationales  & in  ea  folum  comunican 
tes.cr  poneremus  lineam  a effeporenriorem  linea c,qua 
drato  alicuius  linef  fibi  communicantis  m longitudine, 
cetera  uerd  manerent  ut  prius, er  argumentationeconfT 
mili  c oduderem us.duas  lineas  d SC  e efTe  quales  propo- 
nirur  inquirerc.Et  nora  quod  du* line*  quas  h*c  x6  docet  inuenure,componuntbimediale  fecun 
dum,&:  minori  earuabfdfa  de  maiori, qua:  reliqua  cft.  dicitur  rcfiditum  mediale  fecundum. 

EucluLex  Zamb.  Problema  9.  Propofitio  3 x. 

Inuenireduasmedias  potentiatantum  comenfurabiles  mcdiucom-  9* 
prehendentes,ut  maior  minore  maius  polTit  eo  quod  fit  ex  fibi  commen 
Curabili.  « r.  6+ 

THE O Nex Z mb.  Exponantur  tres  rationales  potentia  A R. R.J07» 

tantu  comen fur  abdes  •*  fi  >,uf «( per  19  decimi)ipfa  y maius  pof 

fit  eo  auod  er  Ubi  cnmmrnCur  abiti  -r-  *tmJ  fi.L  - - - 


*R.f4 
d R.R.iy44 
b R.ftf  ' 
C R.R.4,, 
c R.I* 


omenjuraouei  * fi  >,ut  *{(ier  t?  decntu)ip]a  > maiut  po/. 
pt eo  quod  ex  fibi  eommenfurabili.cr  ei  quidem  quod  fub 

quumpt(per  i,c r 17  fati )quad  ex' , medium  autem  eft  quod 
fub  * t,mediumigitur(pereandem)quodexS,  cr  ^ gitur  media 
efl.Ei  autem  quod  fub  ( >,*quum  ejto  quod  fub  A *.  Et  quoniam 
(per  1 fati  cr  lema  1 1 decuni}pcut  quod  fub  « A,ad  id  quod  fub 

tiji* 


(■  R.  4» 

• R.R.  R.  >4»< 


e R.» 


T 


• Re.  «4 

' Rr.R.j»7» 


LIBER  DECIMYS.  »Tj 

f>*pceil*ad  f,[ed  ei  quidem  quod  [ub  * A, equum  eft  id  quod  ex'A,ei  autem  quod  ftJ>Ar,  equum  eft  ii 
quodfub  A,,ed  igitur(per  9 qumtijftcut  . ti  >,pc  quod  e x'ai  id quodfub  A •.  Sicut  nutem  quod  ex'  ai 
id  quod  [ub  * 'JiceftAad  -.a-ftcut  igitur(per  1 1 quinti)*  ai>tfteAaii.  CommenfurabihsautemeS* 
ipft>  potentia  tantum, eommenfurabiUs  igitur  ejl(pcr  1 1 decimi) 
cr  A ipfi'  potentia  tantum.  Media  aute  ejt A, media  igitur  (per  at 
decimtjeji  cr  1.  E t quoniam  eft  pcut  ■>  ai  >,fic  cftA  ai>,cr*  qua 
j maius  poteft,eo  quod  ex  fibi  commenfurabili,cr  * igitur  quam 

'maiu  < poterit  eo  quod  ex  ftbi  comen fur  abdi  (per  14  decimi)  Di-  

co  infuper  quod comprchenfum  fub'<,medium  eft.  Q gonii  enim 
equum  eft  quod  [ub  A >,ei  quod  fu  bA  \medium  autem  quod [ub 
A medium  igitur( per correlarium:i)cr  quodfub  A >.  muente 
funt  igitur  due  medie  potentia  tantum  commenfurabiles  A >,mc' 
dium  coprehendeiues  .ut  maior  minore  maius  poftit,eo  quod fit  ex  ftbi  commenfurabilL  Similiter  iam  rur* 
fus  oftendetur  cr  id  quod  ex  incommenfurabili.quando  * ipfa  > maius  poterit ,e  0 quod  fttexftbi  income» 
[urabiliiquod  facere  oportuit. 


t Rf.  4» 


_ • Rf.Rr.  Rt.145  6 

t R».  >» 


Euclid.ex  Camp.  Propofttio  tq. 

Vas  lineas  potentialiter  incommcnfurabiles/upcrficiemcp 
medialem  continentes,quarum  ambo  quadrata  pariter  acce 
pta  fint  rationalc,t'nucnire.  • 

Campanvs.  Piopofitum eft inucnircduas lineas incommrnfurabilcs nm 
in  potentia  quam  in  longitudine, quxconrineanrfuper 
i flciem  medialem, & quadrata  ambarum  pariter  accepta 
faciant  fuperficiem  ranonalc.  Ad  hjc  autc  fumo  per  ig 
duas  lineas  a b & c d potentia  tantum  rationales  cornu 
nican res, quarum  longior  qux  fi  t a b , firporcnriorcd, 
quadraro  alicuius  Iinex  fecum  irtcomenfurabilis  in  lon 
rudtne.Er  fuper  lineam  a b deferibo  femicirculum  a e 
Et  diuido  lineam  c d per  xqualia  ad  pun&um  f.  Et  di 
uido  lineam  ab  ad  pultum  g,  ira  quod  linea  e f cadat  in 
medio  loco  proportionalis  inter  a g&  g b : qualiter  hoc 
fiat,  in  1 j d»<5iu  eft.  Er  pono  quod  fuperficies  b h fiat  ex 
a g in  g b.crircp  ex  prima  parte  1 6 fex  ti , quadrarum  c f,{- 
quale  luperficiei  b h . Et  quia  quadratum  c f eft  xquale 
quartx  parti  quadrati  c d ex  quarta  fecudi.K  quia  fuper 
ficici  b h deeft  ad  complodam  linea  a b, fuperficies  qua- 
drata cum  a g tit  xqualis  gh,&  quia  lineTa  b potenrior 
clt  linea  cd. quadrato  Iinex  fibiincommenfurabilis  in  longitudine  ex  hypothelT,  erit  ex  fecunda 
parte  14  linea  a g incommenfurabilis  Iinex  g b.  Educo  igitur  i puntfta  g perpendicularem  fuper 
lineam  a b ufep  ad  circumferentiam  femicirculi,quxfir  ge,&  protraho  lineas  a e&  e b.  Quas  dico 
erte  quales  quxi  imus.erir  enim  e g xqualis  c f,eo  quod  urracp  cadit  medio  loco  proportionalis  in 
ter  a g 6C  g b, pnmam  quidem  per  prima  parte  correlarij  8 fexri, fecunda  uero  per  hypothefm,  pro 
pter  quod  quadratum  urriufcp  earum  per  primam  partem  16  fexti  eft  xquale  luperficiei  a gin  gb, 
qux  eft  b h,ipl«  igitur  funt  xquales.  At  quia  per  quartam  fexti  proportio  a e ad  e b eft  ficut  a g ad 
g e.lunt  aure  ag&ge&gb  continue  proportionales, erit  a ead  c b duplicata, ficut  a gad  g b,qua 
re  per  18  fexti, ent  quadratum  linexaead  quadratu  linexeb, ficut  a gadgb. Cum  fit  igitur  a gin- 
communicans  g b.erit  per  fecundam  parte  10  quadrarum  a e incommumcans  quadrato  e b, quare 
dux  linexa  c 8C  eb  funrincommenfurabiies  in  potentia. Er  quia  per  penulrimam  primi  quadratu 
a b eft  xquale  quadratis  duarum  linearum  a c &cb  pariter  accepris, quadrarum  aurem  a b eft  rado 
nalc.cum  a bfit  rationalis  in  potentia  per  hypothefin, erunt  quoqt  quadrata  duarum  linearum  a e 
& e b panrer  accepra.rarionale.Si  uero  lix  du  f Iinex  conrinen  t fnperficiem  medialem, habitum  eft 
propoli  tum. Erat  aurem  c d rationalis  in  potentia  & in  ea  tantum  communicans  Unex  a b , quare 
* ideo  etiam  g e fibi  (qualis  erit  potentia  rationalis, & tantum  in  eadem  communicans  cum 

a b,itatp  per  19  fuperficies  a bin  gceft  medialis . Quia  igitur  per  4 fexti  & per  primam  partem  tjf 
eiufdem  fuperficies  a e in  e b eft  luperficiei  a b in  g e xqualis,  conftar  duas  lineas  ac  SCc  b,cfic  qua 
les  nolumus.  Et  nota  quod  dux  Iinex  quas  docet  hxc  17  inuenire, componunt  |jne5  maiorem 
minori  carum  abfeifa de  maioritqux  reliqua  eft.dicirur  linea  minor. 


THE  OH 


»74 


GEOMETR.  ELEMENT.  EVCLIDIS 
THEON.  Lobi»4. 

T H E 0 N ex  Z.amb.  E/Io  triangulum  reflangulum  •fandum  habens  qui  fub  ( * y,excitetura(per 

i ■ pr< mi )per pendis utaris  * /.  Dico  quod  fiub  y fi  cr  4 ‘•-.equum  efl  ei  quod  cxfi*:quod  utro  fub  fi  y,  yfi, 

ii  quod  fub  y a:  quod  autem  fub  fi  cr^y, equum  efl  ei  quodex  * '*:cr  in/iiper  id  quod  fub  4 >,*  ri.equH 
e/i  ei  quod  fub  fi*cr*y.ln  primisq;,qubd  id  quod  fub  y<eyl  ■•.equum  efl  ei  quod  cxafi.  Quor.ii  enim 
in  redangulo  triangulo  A*  y, ab  angulo  redo  in  bafin.pcrpedicularis  duda  efl  ^ ‘i,igitur(pcrsfcxti)trii 
gulum  >/5/CT"'  y.fmtlta  funt  toti * 4 y.crfibi  iituicem.  Ec  quoniam  triangulum  *fiy  fi  mile  efl  trtats • 
gulo  * fi  (.efl  igitur  ftcut  y(ad(*,ficefl*fiad(fi.  Igitur  quod  fub 
"'cr  4 •.equum  e/l  ei  quod  ex  « 4.  Id  propterea  iam  quo d fub  (y 
Cr  > ■'-.equum  eft  ei  quod  ex  •>  >E(  quoniam /i  in  reflangulo  trian 
gulo  ab  angulo  redo  in  bajin  perpendicularis  excitetur , excitata 
bafii  fcgmctorum  media  proportionalis  ejl(per  correCtrium  tfex 
ti)cfl  igtturfieut  fi  fi  ad  fi  « ,fic  efl  * fi  ad  fi  y.  lgitur(per  1 7 fexti) 
quod  fub ! fi.fi  y^quum  efl  ei  quod  ex  fi  *.  Dico  autem  quod  cr  id 
quod  fub  4 y cr  * fi, a quum  eft  ei  tftodfub  (*  et  a y.  Quonia  enim 
ut  diximus  *fiy  /imile  e/l  ip/i  *y  fi, eft  igitur  ficui  4 y ad  * yjic  4 • 
ad  * fi.Si  fuerint  autem  quatuor  refla  linee  proportionales.quod 
fub  extremis  (per  1 & fcxti)aquum  edi  ei  quod  fub  medtjs.quod  igi- 
lurfub 4 J,«  ‘'.equum  efl  ei  quod  fub  4 *,*y.  Vel  etiam  quando  de 
fcribimus . > redangulum  paraHelogrammum.complebimusq; *f,  equum  erit  (perae  primi)  • y ipfi «/» 
utrunq;  enim  corum.ipfius  *fiy  trianguli  duplum  efl,eflql  quod  ex  4 “.“y, id  quod  fub  fit, • fi,  ipfum  a » 
tem  *f  efl  id  quod  fub  fi*  cr  • t-  Quod  igitur  fub  4 y,*  fi, e quum  eft  ei  quod  fub  (*  Cray. 


EucUd.ex  Zamb.  Problema  eo.  Propofitio  jj. 

Inucnircbinas  redas  lineas  potentia  incomcnfurabilesjconficietcsco'  1» 
flatum  cx  quadratis  qup  ab  ipfis  rationa!e,quod  uero  fub  ipfis  mediu. 

TH  E O N ex  7 amb.  Exponantur(per  j o decimi)bine  rationales  potentia  tantum  commenfurabilet 
>“<  mior  * 4 minore  fy  maius  pofiit.ee>  quod  ex  ftbi  incommenfmabilL  Seceturq.  (pereo  primi)t 


n edantur  j « /cr/4.El  quoniam  bine  refla  linee  funt  inequales  *(,(y,  ej*( 
ipfa  (y  matus  pote  fi,  eo  quod  •>  /i£>i  incomefurabiti.quarta  autem  parti  illitu  quod 
ab  ipfa  ( y,minore,hoc  efl  ab  eim  dimidio,  equum  ad  tpfam  * f paraHelogrammi 
comparatum  efl  dtfieiens  forma  quadrata, elficitq  id  quod  fub  * v f:  incommen 
fur  abitis  igitur  efl(per  fecundam  partem  1 s decimi)*  > ipfi  e fi.Efla  ficut  *>ad'( 
fic  quod  fub  • 4 cr  4 Ei  autc  quod  fub  ( *,ty  * >,equu  efl  id  quod  ex  a f.  Quod 
autem  fub  * 4,c r 4 <(per  lemma  precedentis)ei  quod  ex  4/cft  aquale.  Incommen 
forabile  igitur  efl  quodex  * f, ei  quod  ex  A f.  Ipfe  igitur  *f,f  fi.potetia  funt  incom 
menfurabi  let.Et  quoniam  * 4 rationalis  efl,ratienale  igitur  eftCper  7 diffinitione 
decinu)quod  cx  * aquare  cr  compofitum  ex  eis  qua  ex  *f,  /4,  rationale  efl . Et 
quoniam  rurfit  quod  fub  * \,<  (.equum  efl(per  lemma  procedentis  )ei  quodex  'f. 
fupponitur  autem  id  quod  fub*','  fiflpfi  quod  cx  (fi  aquale, aqualis  igitur  efl/i, 
ipfi  4 fi.  Dupla  igitur  eft  4 y,ipfimt  'Quare  cr  quod  jub*  fi.fr , duplum  efl  eim 
quod  fub*  fi'  f, medium  autem  efl  quod  fub*  A,  fi  y, medium  igitur  cr  id  quod  fub 
*fi,' f,  equum  autem  efl  quod  fub*  fi.if.ti  quod  fub  *fj  fi, medium  igitur  et  quod  » 

fub  * f.f  fi, patuit  uero  quod  et  rationale  compofitum  ex  eis  que  abiplis  quadrata, 
lnuent  a igitur  funt  bine  refla  linee  potentia  incommcnfurabiles  * f,f  fi.efficien- 
tes  copofitum  ex  eis  que  ab  ipfis  funt  quadratis  rationalt,cr  quod  fub  ipfis  mcdium-.quod  erat  agendum, 

Euelid.exCamp.  Propofitio  x3. 

Vas  lineas  potentialiter  incommen furabiles  fuperficiccp  ra.  1$ 
nonalem  conrincntes,quarum  ambo  quadratapariter  acce- 
pta fintmediale,inuenire, 


Campa 


LIBER  DECIMVS. 

C » M t>  A N v s.  Sit  hic  prorfus  eadem  difpofitio  qux  prius  irf  prx 
miffa. Sint  aurem  duxh nej  a b H cd, quales  proponit  xf,  eruntqt  (I 
mili  argumentatione  prxmiftxduxbncx  ac  8!  eb,  quales  hxo8 
proponit.  Ciim  (Ttenim  a b linea  medialis, em  eius  quadratum  me 
diale  per  ip,& ideo  quadrata  duarum  linearum  ac  & c b.funt  me- 
diale per  pcnultimam  primi. Et  quia  a b in  c d continet  fuperficicm 
rationalem,  fequirur  etiam  uta  bin  c f,&  ideo  in  gefibixqualcm, 
contineat  fuperficicm  rationale, ita  tp  SI  a e in  e b . Patet  ergo  quod 
quxrirur.  Vndcdux  linex  quas  hxc  i3  docerinurnire,  compon  ut 
lineam  potentem  in  rationale  St  mediale.  Si  minori  carum  abfeifa 
de  maiori, qup  reliqua  eft.dicirur  linea qu; uincia  cu  rationali  com 
ponit  totum  mediale. 
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Euelid.ex  Zamb- 


P roblema  i«. 


Propcfitio  !4. 


Binas  reflas  lineas  potentia  incommenfurabilcsefficicntes.compoli 
* tum  cx  ps  quae  ab  ipfis  funt  quadrata  mcdifi.quod  ucro  fub  ipfis  ratio- 
nalCjComperire. 

TH  BO  N ex  Zamberto.  Expetuntur  bine  medie  potentia  tantum  et >tn > 
mcnfur.tbdcs  a A,  fi  >,rattonalc  comprehenderim  quod  fub  ipfis. ut  * fi,ipfa  (fi,ma- 
ius  pofiteo  quod  * /ibi  incommenfur.ibili.Defertbaturij;  fuperipfa  t.femieircu- 
lui * A fi,feceturq,  (par  to  primi)6 bifariam  in  •,  comparetur  j;  (per  xs  fexri ) ad 
ipftm  a fi, ei  quod  ex  fi  ■ equum  paraHelogrammum  forma  defictis  * quadrata,  fitq. 
quodfub  *[j fiAncommerifurabilii  igitur  •> filpfiffi  longitudine.  Exet teturq-  (per 
Bta  1 1 primi)ab  fifipfi  a fi  ad  angulos  reflot  fA,ccnneflanturij;  ipfc  *■*&■  A a.  Quo- 
niam  igitur  incommenfurjbdts  e/i  * fipfi,’/, tncommen forabile  esi  igitur  ty  quod 
* < fubfi*,cr*fieiquod  fub  ■<  ,;,cr ' Aequale  autem  ejltdquod  fub  (*cr  */,ci  quod 

ex  * i, quod  autem  fub  * fi,(f,ci  quod  cx  A ( ,incommcfurabile  igitur  e/i  crid  quod 
ex » A, d quod  ex  A (.Et  quoniam  medium  edi  quod  fit  ex*  fi,mcdtit  igitur  eii  et  com 
po /itum  ex  eis  quae  ex  * A,A(.  Et  quonia  dupla  efi(>  ipfius  Afiduplu  igitur  eft  quod 
fub  a f-,fi  eius  quodfub * fiJA.  Rationale  autem  eft  quodfub  * f,,fi  >,  fupponitur 
enimiraticnale  igitur  <y  quodfub*  fij  A.Ei  autem  quod  fub  * fi,fA,aquucji  (per 
lemma  j i dccimt)quod  fub*  A, A fi.  Quare  ty  quod  fub*  A, A f, rationale  eft.  lnuen 
t a funt  igitur  bina  reda  linea  potentia  incommenfurxbiles  * A, A fi,efficientes  rom 
pofitu  m ex  eis  qua  ab  ipfis  funt  quadratis  medium,  quod  ucro  fub  ipfis  rationale: 
quod  facere  oportuit. 


Euelid.ex  Camp. 


Propofitio  lp. 


F<\:  Vas  lineas  potentialiter  incommenfurabiles  fupcrficieqt  me-  zaifb.  »#, 
dialem  continentes , quarum  quadrata  ambo  pariter  accepta 
I fintmediale.duplofuperficiei  unius  in  alteram  incommcnfu 
1 rabile,inuenire. 

Camfanvj.  Huius quoqi difpofirio. a duarumprpmilla 
rum  difpofirioneno  fit  in  quoquam  dluerfa.Sint  autem  linex 
dux  a b S£  c d,  quales  16  propOnir.cruntip  prxtniffa  argumen  - 
ratione  dux  linexa  c 8£  e b.quas  inquirimus. Cum  enim  a b fit 
lin ea  medialis.erunr  quadrata  duarum  linearum  a e & eb  pa- 
riter accepta  mediale,  atciim  a b 8fcd  contineant  fuperficicm 
medialem, fcquitur  ut  a b in  e f,  St  ideo  in  eg  libi  xqualem  con 
tineat  quoque  fuperficicm  medialem , omnis  enim  fuperficics 
' mediali  communicans, medialis  clTeconuincirur,qufadmpdii 
in  ii  monftratumeft  : fuperficics  igituraein  eb  medialis  eft, 
cdm  ipfa  fit  f qualis  fuperficici  a b in  g e.  Qjiia  ucro  linea  a b eft 
ineomenfurabilis  linex  c d,erit  etia  incomenfurabilis  linexc  f, 

quare 
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quare  RMinrrcg.  Quare  per  primam  partem  fcxri  & fecudam  pirtem  decimi  huius, fuperficies 
a b in  e g qux  eft  xqualis  lupcrficiei  a e in  e b.erir  incommenfurabilis  quadrato  linea-  a b , ita<$  SC 
quadratu  duarum  linearum  a e et  e b pariter  acceptn.Qpod  cum  ita fir.fequitur  quocp  ut  duplum 
fuperfictet  a e in  e b Bt  uuommeu  furabilc  quadrans  pradifts  duarum  linearum  a cKcb  pariter 
acceptis. Et  lioc  erat  demonitrandum.  Dua  linea  quas  liac  19  docet  inuemre,  componut  lineam 
potetem  in  duo  medialia, St  minori  earum  abfcilTa  de  maiori,qu;  reliqua  eft, dicitur  linea  qup  iun 
ftaciim  mediali  facit  totum  mediale. 


Eucliiex  Zamb. 


Problema  11. 


Propofitio}}. 


Compcvire  binas  rciftas  lineas  potentia  incommcnfurabiles , efficicn  „ 
tes  compofitum  ex  earum  quadratis  medium,&  quod  fub  ipGs  mediu, 

& infupcrincommenfurabile  compotito  ex  earum  quadratis. 

T H E O N ex  Zamb.  ExponanturCper  1 8 deeimijbin e medi t potentia  litum 
ineommcnfurabiles  a a,<y  ,medium  comprehendentes, ut « a ipfa  < y, maius  pofiu  eo  • 

quodexfibi  ineommenfurabili.Defcribaturq; fupera  f,f tmieirculus  * i a,cr  reli- 
qua fiant  quemadmodum  in  fuperioribm.Et  quonumf  prr  fecundam  partem  18)  in 
commenfurabihs eft  a /ipfi /alongitudine,  incommenfurabilis  eft  (per  is  decimi) 
ey  a /ipfi  A a potentia.  Et  quoniam  quod  ex* /i  medium  eft, medium  igitur  efte r eo 
po fitum  ex  ijs  qua  ex  •»  /,/  ,s,Ef  quoniam  quod  fub  a /J  a, equi  eft  ei  quod  ex  utra 
que  ipf arum  a [.aqualia  igitur  eS  a • ipfi  a /.Dupla  igitur  efK>  i pfiuc /Aquare 
cr  quod  fub  a f, a y, duplum  eft  eius  quod  fub  a ajA.  Medium  autem  quod  fub  * a,  t' 
y, medium  igitur  cr  quod  fub  a ',/-t,cquumq-  eil  ei  quod  fub  a A, A (y medium  igitur 
eflCprr  corretarium  1 j decimi  cr  per  lemma  primum  decimi )quod  fub  a /,/  a.  Bt 
quoniam  incommenfurabilis  eft  a a,ipfify  longitudine , commenfurabilis  autem  eft 
a y ipfi  a ',mc omtnfurabihs  igitur  eftfperif  decimi )et  * - ipfi  I > longitudine.  (Xga 
re  cr  quod  ex  • a, ei  quod  fub  * /a  .,mcommenfurabile  eft.  Sed  ei  quidem  quod  ex  • 
a aqualia  funt  que  ex  ad, A afper  4.7  primijei  autem  quod  fub  a a,1"',  equum  eft  id 
quod  fub  a CJ  A, hoc  eil  quod  fub  aJ,A  4,  incommenfur  abiit  igitur  eft  compofitum 
ex  ijs  que  cx*A,A  a,ei  quod  fub  a A, A a.  lnuente  igitur  funtbine  refte  Unee  « A,  T 

J t, potentia  incommenfur abiles , efficientes  eompofitu  ex  earum  quadratis  medium 
cr  quod  fub  ipfis  medium,  cr  infuper  copofito  ex  cari  quadratis  meomenfurabiletquod  fecijfc  oportuit. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  30. 

I duae  lineae  potcntialiter  tantum  rationales  communicantes,  30 
in  longum  direiflumcp  coniungantur.tota  linea  ex  his  compo 
fita  erit  irrationalis.diccturcp  binomium. 

Camp  a kvs.  Sint  dux  lincxab&bc  in  continuum dire&u<p  aRe.it  bRc.4c 

coniunlbr  rationales  in  potentia  tantum  communicanrcs,quas  per  ’ — « 

17 &i8rcperies,dico  rotam  lineam  ac  ex  eis  compofiramefteirrario  2 c Re.  Re.  2*6 

nalcm,  & ipfa  uocarur  binomium.Eft  enim  per  quartam  fecundi  quadrarum  a c,srqualc  quadra- 
tis duarum  linearum  a b & b c,&  duplo  fuperfkiei  unius  earum  in  alreram.quadrara  autem  am- 
barum faciunt  fuperficiem  rarionalem  ex  hypothefi,duplum  uerd  fuperficiei  unius  earum  in  alte 
ram  facit  fuperficiem  medialem  ex  decimanona,iracp  quadrata  ambarum  pariter  accepraru  fadut 
fuperficiem  incommenfurabilem  duplo  fuperficiei  unius  earu  in  alreram:erit igitur  ex  9 quadra- 
tum a c in  commcn  Curabile  duobus  quadratis  duarum  linearum  a b b c pariter  acceptis , quare 
irrationale  per  diffinirionem.cum  duo  illa  quadrata  faciant  fuperficiem  rationalem,  ideotyfuum 
larus  rerragonicu  quod  eft  a c.irrarionale  quotp  per  diftinitionem:conftar  ergo  propofmun. 

Euclid.  ex  Zmb.  Theorema  24.  Propofitio  j 6. 

Si  bina:  rationales  potentia  tantum  commenfurabilescompofitac  fu 
erint.tota  irrationalis  eftjUOceturcp  ex  binis  nominibus. 

THE  O Sex  Zamb.  Componantur  enim  bine  rationales  potentia  tantum  commenfur abiles  at,(y. 

Dico  quod  a y, irrationalis  eft.  Qgoniam  enim  incommenfurabilis  eft  « f,ipfi  (y  longitudine, poteria  enim 

tantum 
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tnittm/ufit  emmenfurabiks.ficut  tutem  « fal  ^(prr  lemmt  t 1 dieimfquod  fuf>*fi,t tl  id  quod  n 
fi  j.  lncommrnfurjbde(per  1 1 iecini  figitur  eft  quod  fub  « #/>,r  i (JKO  d ex  (>,fed  ei quod  fub  « j.coirt 

menfur abite  quidem  eft  quod  bit  fub  * ?,.&>■  Ei  «uti  ijuoJ  ex  f f,comenfirabilia  funt  que  ex  • f,S  >.  Qiu- 
eeeyquod  bis  fub  •«  4,£  >,fis  que  ex  a fi  J.  rfineommenfurabile  eft.  Componendoq;  (per  4 fecundi ) quod 
bisfub*fi,A>,un4cumasqu*cx*A,f>,hocexquodcsl*),incemmen  « >0  fi  6 j. 

furabile  eft  compofito  ex  qi  que  ex  ■<  f/r, rationale  aufrm  e/i  ccmpofi- 
tum  ex  iji  que  ex  *f,(>:irrationale  igitur  eft(per  diffinitionem  decimi)  fi  > Re.  Re.  «40 
quod  ex  « >,.  Qutre  cr  • > irrationalis  eft,u  oettur  tutem  ex  binis  nominibus.  Voetuit  fine  ipftm  ex  binis 
nominibus, eo  quit  ipft  ex  binis  rationalibus  conflat, proprium  nomen  tpptUtns,rttiontlc  qutienus  ratii 
nalciquod  feeijfe  oportuit. 

Euclid.ex  Ctmp.  Tropofitio  j «. 

I duae  linee  mediales  potetia  tantu  comunicans  fuperficiei 
rationale  continentes,dire<fle  coniugantur.tota  linea  ex  his 
compofita  erit  irrationalis, diccturcpbimcdialeprimum. 

Campamvs,  Sint  du(  lineae  a b & bc,in  continuum  direlhimcp  coniun&g 
quales  proponuntur, quas  per  24  & xt  repeiics,dico  totam  lineam  ac  efle  irratio 
nalem.&ipfauocaiurbimediale  primum.  Eft  enim  duplum  fuperficiei  ab  in  bc  rationale  perhy- 
porhefin  .duoty  quadrata  duarum  linearum  a b &b  c pariter  accepta  faciunt  mediale.cum  utru  nq* 
quadrarum  fi  t mediale  per  liypothefin,&  unum  eorum  communicans  alij.duplum  igitur  fuperfi 
cici  unius  earum  in  alteram  eft  incommunicans  duobus  quadratis  pariter  accepns.rotum  ergo  ag 
gregatum  cx  duplo  fuperficiei  &C  duobus  quadraris(&  ipfum  eft  quadratum  totius  a c per  4?ecun 
di)ettincommenfurabileduplo  fuperficiei  unius  earum  in  alteram 
per  9 huius.Cumiracp  duplum  fuperficiei  fit  rationale, erit  quadra-  a Re.  Re.  74  Re.  Re.  24  € 
ntm  a c irrationale, ideocp  6C  linea  a c:quod  eft  propofitum. 

Iobm  xldter.  Sit  linea  de, rationalis  in  longitudine, cui  adiunga- 
tur  fuperficies  d f, aequalis  duobus  quadratis  duarum  linearu  a b &b 
c,critcp  fuperficieshxcdfmedialis.cii  urruncp  quadratum  fit  media 
leperhypothefin,  & unum  eorum  communicans  alii,  quarepeoo 
linea  d g, eft  rationalis  in  potentia  tantum, non  communicas  in  lon 
girudinelinexde.Rurfusadlineam  fg.quxeft  xqualis  de, adjun- 
gitur fuperficies  fli  xqualis  duplo  fuperficiei  a b in  b c,  erircp  f h ra- 
tionalis per  hypotliefin, quare  per  »6  linea  g h erit  rationalis  in  Ion- 
gitudinc:dux  itacp  lmex  d g SC  g h fun  t potetia  lirer  rationales , 8C  in 
ea  tantum  communicantes, ergo  per  30  rota  ex  eis  compofita  qup  eft 
d h,eft  binomium  & irrarionalis,quare  per  16  d deftru&ione  confe- 
qucnris  fuperficies  c h eft  irrationalis.  At  quia  per  4 fecudi  larus  eius 
terragomeum  eft  linea  a c.ipfa  erit  irrationalis  per  diffinitionc:quod 
oportuit  demon ftrare. 

EucliJ.cxZmb.  Theoraiutif.  Tropo fuio  jy. 

,7  Si  binae  media:  potentia  tantum  commenfurabilcs  copofitae  fuerint 

rationale  comprehendentes,tota  irrationalis  eft,uocatur  autem  exbinis 

prima  mediis. 

T H E O N ex  Z tmb.  Componentur  enim  bine  medie  potentie  tentum  comrnenfurtbiles 
lionate  comprehendentes.  Dico  quid  irrationalis  eft.  Quoniam  enim  incommenfurabilis  eft  * fi,  ipft  fi 

r,longitudine,a- que  cxtfi,fir, igitur  funt  incomenfurabilu  utquod  « Re.  Rr.  17  ( Re.  Re.  ,1  , 

bis  fub  tfi,fi  >.  Componendo  igitur  quxex*f,A>,untcu  eo  quod  bis 

fub -fi,  fi  >thoc  eft  illud  quod  ex  ■>>  .meommenfurabile  eft  ei  quodfub*  fijty.  Supponuntur  autem  ipfee 
t,fi  >,ralionalc  comprebcndentcsiirrationale  igitur  eft  idquod  ex  *y,irrationah<  igitur  eft  * j ,uocalurft 
ne  ex  binis  medijs  prima,  * uocauil  autem  eam  ex  buiis  mciijs  primam , quoniam  rationale  comprehen- 
dit,<y  conterit  rationale. 

EucliiLcx  Camp.  Tropofitio  jx. 


■ Iduae  lineae  mediales  potentialiter  tantum  communicantes  fu 
pcrficiemcp  medialem  continentes  direfie  coniungantur,  tota 
linea  erit  irrationalis  diccturcp  bimediak  fecundum, 

A a 


Cretus  no 
habet. 


J 
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Campahvi.  Slmduxlinezab&bcin continuum diredlumi;  comunto, ut proponitur 
quis per  iScomingitreperiri, dico totam a c extis  compofitamclfe 

irrationalem & ipia uocatur bimtdiilc fecundum  . Eftotnimlinea  aRe.ReuJbRe  Re.  7»  < 

d e tarionalis  in  logitudinc.cui  adiiigarur  fuperficies  d f aqualis  duo  a 

bus  quadrans  duarum  linearum  a b Si  b c pariter  acceptis.  Et  quia  ex 
hypotlicfi  duo  illa  quadrati  funt  communicantia,  & utrSqt  mediale 
erit  fu  perficies  d f medtalis.quare  per  10  Unca  d g quf  eft  «i  us  latus  fe 
eundum  ,cft  rationalis  hi  potentia  tantum, & Ime*  d c incommcnfu 
rabi  lis  in  longitudine.  R urfus  adi  ungatur  ad  linei  gfquc  eft  *qua 
Us  linee  d e.fupcrficies  f Ii  [qualis  duplo  fupcrficici  abin  bc.eritipe- 
tiam  filperficies  f h medialis, erat  enim  per  liypothefin  fuperficies  a b 
In  b c medialis.ergo  duplu  eius  cui  elHcqualis  f It  erit  mediale,  parte 
ao  igitur  eft  linea  g h.rationalis  in  potentia  tantum  & incommcnfu 
rabilisin  longitudine  line*  g f.Qiiia  uerd  a b &'  b cfuntporentiali- 
ter  rantu  comunicantes.erit  per  pnmam  fexti  & per  fecundi  partem 
lohuius, fuperficies  unius  in  alteram,  incommenlurabilis  quadrato 
utriufq;  At  quia  quadrata  earum  communicant  pcrhyporhrftn,  erit 
didb  fuperficies, quare  Si  duplu  eius,  ineommunicis  duobus  qua- 

drans  earum  pariieracceptis.duaergofuperfiaesd  f & fh  funt  incommunlcinrn  per  primam  ira 

que  fexti  BC  fecundam  partem  ,o  huius  ent  linea  d g incomtnenfurabilis  linergh . quxeum  fint 
rationales  m potenna  ene  per  ,0  tota  linea  d h binomium  & irrationalis.  Et  qui!  latus  eius  terra- 

E«cW.e*Zui«b.  Theorema  16.  Proportio,». 

bibinx  medix  potentia  tantum  commenfurabiles  copofitac  fuerint 
medium  compreh endenteSjtota  irrationalis  ef^uocatur  autem  ex  binis 

fecunda  mcdrjs- 

THEON  ex7.mb.Componmtur  enimlinetaediepotentiatanlum  conmenfunbiles*A,e  y,me. 
dium  comprehendentes. Dico  quod  irrationalis  eftay.  Exponetur  rationalis  ft.ei  thtrm  quod  ex  « >(po" 
44  pnmi)equum  adipfam  a.  comparetur  eflatiludinm  efficiens  A..  Et  «ornem  ,iWn.  >,e«u» 


autem  fupponilur  quod  bisfub  * ft/r.ris  autem  ?u*rx.. 

«J» ’ uno  quod  eis  fub  a A, a y, equum  eft  /.'.medium 
igitur  cftutrunq;  1 pforsun  > d, »/,<yad rationalem  * ..compara 
tafunt.  R ationalis  igitur  ei!  utre$  ipfarum  ippA,, 

tongitudiac,incommenfurabilis.  Et  quoniam  incommtnfurabi- 
h<ft‘fjpfif>MgimiuK.  nft^fkut.AadAy.ficqaodex 
a t,ad  id  quod  fub*  ’,>y,incommenfurabilc  igitur  eft  ei  quod  ex 
m Atf  quod  fub  «V  ><ut  ei  quidem  quod  ex  * ( commcnfurabi- 
le  eft  compofuum  ex  ijs  que  ex  * A,Ay,  funt  quadrata,  eiuero 
quod  fub  .<  V >,‘cmmrnfurMeeft tdquod bisfub  °ft,y.  )n. 
tommenf trabilc  igitur  eft  compofuum  ex  ijt  que  ex  * A,  A y, ei 
quod  bis  fub  * f,A  y.Sed  eit  quidem  que  ex  * A,  a y , equum  eft  1 
A, ei  tutem  quod  bis  fub  * A,  A y,  equum  eft  ft>.  Incommenfurabi 
le  Igitur /.'.ip/i  0/.  Quare  cr  n /,ip/?  0 incommenfur abdis  longitudine,  aftenfum  eft  autem  quidrt 

lienales.  \pfe  tgitur  A ^rationales  funt  potentit  tantum  eommefitrabilet.  Quare  A *,inationalts  eft, 
rationalis  autem  d..  Quod  autem  fub  irrationali  er  rationali  comprehenfum  reflangulum.inationaU  eft 
<per  >1  decimiflgttwr  area  Af  irrationalis  eft,ipfamq ; potem  irrationalis  eft,ipfum  autmAf,  ipfa  * y,po 
teft,trrationalHigiturefl«y,uocaturq;ex  binis  medajs  fecunda.  Vocautt  autem  eam  ex  binis  mediis  fecun 
dam,quomam  medium  comprehendit  quod  fubipfu.cr  non  rationale  jn  fecundo  uero  eft  loco  medium  re 
fionaie.  Q pod autem  fub  rationali  et  irrationali  comprehenfum  redangulum  fu  irr alienate, patet:  ft  enim 
e/f  rationale,cqmpxratumq;  eft  adrationalem,erit  aliud  latus  rationale, fed  c irrationale, quod  eft  abfur 
dum.  Quod  Igitur  fub  rationale  c&quod  oftendere  oportuit. 


Euclid. 


LtBER  DECIMVJ. 


Euclid.exCamp.  fropofitio  }t?  _ 

Vm  coniundac  fucrintduac  lineae  potentialiter  incomenfu- 
rabilcsfupcrficiemq)  mediale  continentes,quaru  ambo  qua- 
drata pariter  accepta  fint  rationale,  tota  linea  erit  irrationalis, 
diceturcp  linea  maior. 

C » mp  » n v 8.  Sim  dux  line*  a b St  b c fibi  in  continuum!;  coniun ftx  (icut  proponitur, quas 
contingit  cx  17  rcpcrirc.Dico  a c cx  cis  coni  politam  cf1e  lineam  irrationalem, & ipfa  uocatur  linea 
maior.  Ctlm  enim  ambo  quadrata  pariter  accepta  fint  rationale,  fuperficies  uero  alterius  in  alteri 
(quare  & eius  duplum)  medialis  per  hypothefin  erit  totu  ex  duobus  a b c 

quadratis  parircr  acceptis  incommunicans  duplo  fuperficiel  unius  »—  1 

in  alteram, iiacptoium  aggregatum  cx  duobus  quadratis  St  duplo 
fuperficici(St  ipfum eft acqualequadrato ac)  per 4 fccundi.erit per 
9 huius  incommeniurabile  duobus  quadratis  a b & b c pariter  acce- 
pris.Perdiffinirioneergoeft  quadratu  lineatae  irrationale, St  linea 
a c irrationaliS:quod  eft  propoli rum. 

Idem  diter.  Sicut  prxmilfts  ad  lineam  de, qua: fit  rationalis  in 
longitudine, adiungatur  fuperficies  d f.qute  fit  (qualis  duobus  qua 
drarts  duarum  linearum  a b 8t  b c pariter  acceptis , ente;  rationalis 
per  hypothefin, quare  per  16  latus  eius, fecundum  quod  eft  d g,  erit 
etiam  ranonalctn  longitudine  St  communicas  linexd  e.Rurfus  ad 
lineam  fg  adiungatur  fuperficies  f h (qualis  duplo  fuperficicia  b in 
b c.eritcpmedtalisper  hypothefin, quare  per  10  linea  g h qu{  eft  eius 
latus  fecundum  eft  rationalis  in  potenna  tanrum:  per  30  igitur  eft  li 
nea  d h binomium  fit  irrationalis, ideoi;  per  ■<  a dcftrufttone con- 

fequentis  fuperficies  eh  eft  trrarionalis,  quare  latus  eius  retragonicum,quod  per  4 fecundi  efta  C, 
eft  irranonaie  per  diffini tionemiquod  uolumus  oftendere. 


Euclid.ex  Zamb. 


Theorema  17. 


tropo  fido  if. 


Si  binae  rccflac  linex  potentia  incomcnfurabiles  copofitx  fuerint  co- 
ficicntes  compofitu  ex  quadratis.quacab  iplis  rationale,  quod  aute  fdb 
iplis  medium.tota  rctflalinea  irrationalis  eli.uocatur  autem  maior. 

THEONexZatttS.  Componantur  enim  tine  refla  linee  potentia  incommenfurabiles  * f,s  > , 
ciente!  ed  qua  propofitdfunt.  D ico  quod  « > irrationali!  eft.  Quoniam  enim  ( per  hypothefin)  quod  fi 
A/ f, medium  e/her  quod  bis  igitur  fub  a a,  f y, medium  eft.  Compofitum  uero  ex  iis  qua  rX«M*  ratio 
tntlc  cft,iitcommenfurabilc  igitur  eft  quod  b is  fui  * A,A  ,,copofito  ex  ijs  qua  cx*Ajtt.  Quare  cr  qua  ex 
• A,fi  ?,una  cum  eo  quod bii  fub  * fis y, quod  eft  id  quod  ex  a y, incommcnfurabile  eft  eompofito  ex  ij!  qua 
ex  aC,A  y.  Rationale  autem  eft  compofitum  ex  ijs  qua  ex  • A,A  yftrra-  « f y 

tionale  igitur  eft  quod  ex  • y.  Quare  et  a r irrationalis  eft.  Vocatur  au 

tem  maior.Vocamt  autem  ipfam  moiorem,tum  quia  qua  ex  « i/ rationalia  maiora  fint  eo  quod  bis  fub 
- Ayfi  > medio,tumquodconueniatab  ipforum  rationalium  proprietate  imponere  nomen . Qgod  autem 
qua  ex  • A/ y, maiora  funt  eo  quod  bis  fub  « A,Ay,fic  oftendendum  eft.  Manifeftum  quidem  eft  quod  ina - 
quales  funt  ipfa  - A,(r.  Si  enim  aquales  effient, aqualia  quoq;  effient  (.per  7 fecundi ) cr  que  cx  * A,A  y,ei 
quod  bis  fub  * A,sy, effiet  quoa  id  quodfub  a AJi  yjrationale.  Quodnon  • / A y 

fupponitur,inaquales  igitur  funt  ipfa  « t,A  y-  Supponatur  maior  a fipo 

natitrq;  ipfi  (y  ,aqualis  A '.Qua  igitur  ex  - (,A  d aqualia  funt  ei  quod  bis  fub*  AyA',0-  ei  quod  bis  fub 
.A,A'cr  ei  quod  ex  « 'aqualis  autem  eft  ' fi,ipfi  ( >■  Qua  igitur  ex*  A,Ay, aqua  funt  ei  quod  bis  fub  * 
f.A  y,et  n quod  ex  * Qgare  qua  ex  a f/  y, maiora  fiunt  eo  quod  bis  fub  « (,A  y,eo  quod  ex 'a;  quod  erat 
dcmonflrandum. 

1 Euclid.exCamp.  fropofitio  14. 

Vmconiundx  fuerint  duae  lineae  potcntialiter  incommen 
j furabiles  fuperficiem^ rationalem  contincntcs,quarum  am 

_ _ i bo  quadrata  pariter  accepta  fint  mediale,  tota  linea  critirra- 

tionalis.diceturcj)  potens  in  rationale  &C  mediale. 


Aa  s 


sh 


GEOMETR.  ELEMENT.  EVCLIDJS 


Campahvs.  Sia t uMn pratmiffis  du( lintjjb&bcin continuum direDumtg coniuflj qua 
les  proponitur, & tpfxfuntex  18  fumcndx.Dico  quod  tota  linea  a c ex  cis  compolua.erttirrano- 
nalis.Stilla  uocatur  linea  potens  in  rationale  & mcdialc.Ciim  fit  enim  fu-  ab  c 

perficies  a b tn  b c rationalis  per  hvpoihcfin.idcoqi  6 d duplum  cius,ac  am  - f 

bo  quadrata  pariter  accepta  line  mediale, (equitur  per  4 fecundi  & 9 huius 
quemadmodum  in  pramttTis,  quod  quadratum  totius  ac  fit  incommuni, 
catis  duplo  fupcrficici  a b tn  b c.pcr  diffinitionem  igitur  tpfum  eft  it  ranona 
k,&  linea  a c irrationalis:quod  eft  piopo litum. 

1 o e k tluer.  Sirutin  prarmiflis  linea  d c rationalis  in  logimdine.fupcr 
ficicsbt  d f (ibi  adtundia  aqualis  duobus  quadratis  pariter  acceptis  duarum 
linearum  a b & b c,eritip  medialis  per  hypothelin , per  10  igitur  erit  linea  d 
grationalis  in  potentia  tantum  non  comunicansin  longitudine  lineat  d e. 

Strcp  fuperficies  fh  adjuncta  ad  lineam  g f .arqualisduplo  fuperficiei  a b in 
b c,erttq)  tanonalis  per  hypotheftn,»  ideo  per  ia  latus  eius  fecundii,  quod 
eft  g It, rationale  in  longitudine, quare  per  50  linea  d h eft  binomtum  SC  irra 
nonalis, et  fuperficies  c h per  ta  a dcftru&ionc  confequctis  eft  irrationalis. 

Ctimiraqt  linea  ac  fit  cius  latus  tetragonicum  per  4 fecundi,  fcquitur  usae 
fit  irrationalis  per  dtffinirioncmiconftat  ergo  propoli  tum. 


b 

s 

f 

EucW.ex  Zmb.  Theorema  lg.  Propofttio  40. 

Si  binxrcdxlinexpotctiaincomenfurabilcscompofitg  fuerint,  effi 
cientes  compofitum  quide  cx  carum  quadraris  mcdium:quod  uero  fub 
ipfisrationaIc,totaretfla  linea  irrationalis  eft.uocatur  aute rationale  me» 
diumeppotens. 

TH  EO  N ex  Zmb.  Componantur  enim  bine  refle  linee  po tentu  incomenfurabiles  efpcien 

tes  precedentia.  Diro  quod  irrationalis  eft  • y.  Q goniam  enim  eompofitum  ex  ijs  que  ex«f/ medium 
eS,quod  uero  bis  fub  « y,rationde,incoemenfuraHle  igitur  eft  eompoptum  ex  ijs  que  ex  « f,  d y , ei 
quod  bitfub  « f,Ay.  Qgxrc  cr  componendoiper  t is  decimi  cr  4 fecundt)quod ex  • >,incommen[urabilc 
tieiquodhsfubtt^y.RationdeautemeflquodfubtA,fy.tr-  • A y 

rattonde  igitur  ejl  quod  ex  •>  >.  Irrationalis  igitur  eft  uy.  Vocatur  

cutem  rationale  medium^  potent.  Rationde  tutem  cr  medium  potentem  Jppellauit.eo  quit  bin.it  poteS 
er  eu  tutem  quidem  rationalem, alteram  tirrd  mediam, ac  propter  rationalis  preexiftentiam,  primamra- 
tmdcmtppcUauit:quodcrat  oftendendum. 

Zuclid  exCamp.  Propoptio  t f. 

Vmconiuncfhc  fuerint  dux  lineae  potcntialiter  incomenfu 
rabiles  fuperficiemcp  medialem  cotincntes,  quarum  ambo 
quadrata  pariter  accepta  fint  mediale  duplo  fupfidei  unius 
in  alteram  incommenfurabile,tota  linea  erit  irrationalis^di- 
ecturcp  potens  in  duo  medialia. 

Cameakvs.  Sint  quoqtduar  linezhica  b»bc,  in  continuum  a b c 

direftumqi  coniunflar  ut  proponitur, qua:  ex  19  fumendar  funt.Di  ■—  ' m 

co  quod  linea  a c ex  cis  compoiita  eft  inanonalis,  ac  ipfa  dicitur  po-  b 
tens  in  duo  medialia.  Adiungatur  enim  ad  linea  d c yux  fit  ranona. 
lis  in  longiiudine.fuperfirics  d fxqttaltsduobus  quadratis  duarum 
linearu  a b &'  b c parittraccepris.eritip  medialis  perhypothefin.qua  - 
re  per  10  linea  d gerir rationalis  in  potentia  tantum,»  incommenfu 
rabilts  delinea:  rationali  in  longirudine . R urfus  ad  lineam  g f qua: 
eft  squalis  dc.adiungatur  fuperficies  fh,  qua:  fit  aqualis  duplo  fu- 
perficiei unius  in  alteram, erit  etiam  ex  hypothefr  medialis, quare  per 
10  linea  gh  erit  rationalis  in  potentia  tantum.  Atquia  per  hypothe- 
ffn  ambo  quadrata  pariter  accepra  funt  incommenfurabite  duplo 
fuperficiei  unius  in  alteram , fcquitur  ut  d f fit  incommenfurabilis  f 
Iqquare  per  primam  fcxti.ct  fecundam  parte  10  huius. linea  d g eft  in 

comffurabriiS  g fi.per  jo  igitur  eft  linea  d h.binomi  ii  & irrationalis,  t « 


LIBER  DECIMVl 


han  fuperfid*»  < h eft  Imrionalis.a  eius  larus  rerragonicu  quodeftat,urin  prwnlffis, quare  coit 
ftar  propofitum.Si  autem  duplum  fupaficiei  a b in  b c non  eflet incommf furabile ambobus  qua 
lirans  parita  accepos.elTet  linea  a c medialilteflet  enun  d f comunuis  f hddeoip  linea  d g , line*  g 
brton  igitur  dh  elTet  rationalis  in  potentia  lanrum.incomnlcfurabilis  in  logitudiuc  line*  de,  per 
io  igitur  eftet  fupafities  e h medialis, eiuiip  latus  tetragonicum  quod  cil  a c,  linea  mediatis. 

EuclilexZamb.  Theorema  ip.  Propo/itio  41. 

1 Si  binae  re&ae  lineae  potentia  incommenfurabilcs  compofitcfuerint, 

efficietes  copofitu  ex  earu  quadratis  mediu.quod  uero  fub  ipfis  mediu, 
&i  infuper  incdmenfurabilecopoGtoex  earu  quadratis.tota  reda  linea 
irrationalis  eft.uocatur  autem  bina  potens  inedia. 

T H E O N a 2atnb.  Componantur  tnim  bin e reUe  linee  potentia  incommenftraiUei  • ^ rjfft 
ticntti  cempofttum  ex  iji  qua  ex  * M > medium, q uodifr  fub  ipfh  « > , medium  c T infuper  incomnets 
furabile eompopto  exqsquxexnt.li quadratu  Dieo  quod ‘ > irrationalu  eft . exponatwtrationalit 
i»  >,fomp4reriirj;(per  44  pnmi)ad  ipfam  * ',ip/ri  quidon  qua 

« a y, equum  ^/,et  uero  quod  his/it « £,'  y, equum  • *yo  • t y 

tum  igitur  d > equi  ejl  ei  quod  ex  a,  quadrato.  Et  quonia  cem  — • 1 I ■■■  " d 

pojiiumexifsqueexat.fy.mediumeft.aeeft  equaleipfi  *[,  1 * 

medium  igitur  efl  er  *!>ej  ed  ipfam  * > rationalem  compara - 
turjatmalK  igitur  eft<f*,er  ipl < * '.longitudine  incommenfu 
rabilis.  Acfprr  >4  decimi)’ ‘.rationali:  ejl  c r 1 pfi  > '.incomme 
furabllu.hccrlhpfi  <t.  longitudine.  Et  quoniam  incommenfu- 
rabilufunt  queex-W  >,ci  quod  bis  fub  *t,£  y .incommenfu- 
rabite  eft  -i/ip/i'  0, quare  cr  * » ip/t  » ‘(per  1 fexti  cr  itdeci 
mi)incommenfurabilneft,funtq;rationalet,ipfrigitur‘i‘,‘'>, 
rationales  funt, potentia  tantum  commenfurabiles . irrationalu 
igitur  eft  d. (per  i6deumi)appe’.lataex  binu  nominibus.  IU" 
tionalis  autem  d '.irrationale  igitur  eft  do.cr  illud  potens  irra 
lionalis  eft, pote ft  aute  ipfum  a o.ipfa  • >.  Irrationalis  igitur  eS 
m fruocaturq;  bitut  potem  medi a.  A ppeOat  uero  ipfam  btrut  potente  medi4,e 0 quia  xpfi  poteft  dum  medi # 
areas  aliam  compofitam  exifsqueex*  (,£>,c r aliam  qua  bu  fub  ippS « : quod  eratofiendendum. 

Cauu  a uu  e.  Vi  autem  facilior  fiat  dofbina  fequenrium.prxmonftranda  arbitra 
tnurhoc  loco  duo, quorum  primum  eft:  ~ r ra- 

* Si  aliqua  linea  perduo  inxqualiadiuidatur.quadrata  ambaru  lectio 
nu  pariter  accepta.tanto  amplius  funt  duplo  fuperficiei  unius  earum  in 
alteram.quantum  eft  quadratum  eius  lineae  qua  maior  occedit  minore. 

Sit  enim  linea  a b diuifa  per  duo  imrqualia  in  punita  c.fitij  maior  portio  c b,  dequa  fumi, 
eure  d rqualis  a c.Dico  quod  quadraia  duarum  linearum  a c Si  cb  limt  — ■ — 
amplius  duplo  fuperficiei  unius  in  alteri, in  quadrato  line*  d b.ni  quod 
fit  ex  ac  in  c b bis, cum  quadrans  duarum  linearum  a c & c b,eft  «quale  ei 
quod  fit  ex  a c in  c b qu  .ter, cum  quadrato  d b.eo  quod  urraip  h*c  *qua- 
ba  funrquadraro  line*ab,primum  quidem  p«  quartam  fecundi, fecun- 
dum uero  per  s etufdf.Dtmpnsitarji  utrin®  tquabbus.uidelicet  eo  quod 
fir  exa  cin  cb  bis,  erunt  refidua  qiif  funt  de  primo  quidem  quadrata  dua 
,5  linearu  acdCcb.de  fecundo  uero  quod  fit  ex  a c in  c b bis  cii  quadraro 
dbtqualia.quareconftatpropofitu.Ex  hoc  ergo  manifeftu  eftquod  fi ali 
qua  Unea  perduo  in  *qualiadiuidarur,  quadrata  ambaru  parnu  parita 
1 accepta  plus  funrduplo  fupaficici  unius  earu  In  altai.Er  hoc  eft.propra  quod  illud  prarmifim». 
Si  aliqua  linea  perduo  inscqualia,item^aliaduoinxqualiadiuidaf, 

* quadrata  magis  inaequalium  pariteraccepta,tantofuntampliusquadra 
tis  minus  ingqualiu  pariter  acceptis,  quaruu  eft  duplum  quadrati  illius 
llnex  qua:  in  u trafep  eft  fecfhones,  &quadruplii  cius  quod  fit  ex  eadem 
linea  in  eam,  quae  eft  inter  pumftum  feiftionis  minus  inaequa liu  & pun* 
flum  quod  diuidit  totam  lineam  per  aequalia. 


tb  OtfOMBTR.  BLBMMTT.  EVCL1DI* 

Sii  linei  ib  diutii  perduoinxqualiain  punffoc.iremly  per  alia  minus  inpqualiain  punflod 
mrius  per  {qualia  in  e.  Dico  qudd  quadrata  duarum  parttum  magis  intqualium  quj  funt  a c SC  e 
b tantum  funtamplius  duobus  quadrans  duarum  linearum  minus  tnxqualtum  qua;  funt  a d S£ 
d b, quantum  eftduplum  quadrati  bnexc  d SC  quadruplum  eius  quod  fitex  c d in  de.  Sunt  enim 
pcrp  Itcundi  quadrata  duarum  linearum  ac&c  b, pariter  accepta  dupla  quadrans  duarum  linea 
rum  b c SC  e c.panter  acceptis.  At  per  eandem  9 fecundi  quadra ra  duarum  Irnearum  a d SC  d b.parl 
ter  acctpra.dupla  funt  quadraris  duarum  linearu  b e & e c pariter  acceptis.  Iratp  quadrata  duarum 
Uncarum  ac  SC  c b, pari  ter  accepta  excedunt  quadrata  duarum  linearum  a dSC  d b pariter  accepta 

lueoquoduplumquadratilineatc.exceditdupluquadrarilinear  aede  b 

d e.ltocaute.per  .{.fecundi  eft  duplu  quadrati  Unesce  d.SC  quadru 

plu  cius  quod  iitexedin  dc.quareconftat  propofiru.Exhoc  manifeftu  eft  qudd  quanto  fuerint 
ledbones  alicuius  line(  magis  inaequales, tlto  erunt  earii  quadrata  pariter  accepta , maiora  SC  hoc 
eft:prup;crquodiftud  prxmifimus. 

Euehd.cx  Cemp.  PropoptioiS. 

N alias  duas  lineas  fub  carum  termino  ex  quibus coniuntftu 

& nominatum  eft  blnomium.diuidiimpoflibile  eft. 

C •»  Mf  a hv*.  Sirabinomium.eritipexjocompofita  ex  duabus  lineis  in  pot2 
na tantfi  rationalibus  c6municannbus»quf  finr a c&  c b.Dico  quod  Impolfibile eft 
ei  dittidt  in  alias  duas  irneas  fub  hac  diffinitione , uidelicet  qudd  ipff  funt  potetia  taniu  rationale* 
cdmunicantes. Sierum  poreft.diuidatur  in  a d & d b.quj  finr  potentia  rationales  tantum  comrau 
nicanres.Ertoquoq;lineacfrarianalisin  logitudine.cuiadiun  a d c b 

garur  fuperficies  e g,qu«c  fit  xqualis  quadransduarii  linearum  1 1 

a c & c b pariter  acceptis, & fuper  {}  cies  fh  quxfirarqualis  qua- 
draro  linex  a b.Erircp  fuperficies  e g.rarionalis,  eo  quod  urrutp  0 
quadratorum  linearum  a c &'c  b pariter  acceptorum  eft rationa 
leper  hypothcfin  SC  fuperficies  gfi  medialis  per  19,  quoniiip- 
fa  eft  cqualis  duplo  fuperficiet  a c in  c b per  4 fecundi.  Sit  igitur 
rurftw-fttptrftciesfK  arqualu  quadraris  duarum  linearum  a d 
&d  bparireraccepns.quxcum  fiptdiuerfica  duabus  lineis  ac  £ 

SC  c b enr  per  fecundu  pt xdemonftrarqrum  antecedentium  fu- 
pcrficies  fkdiuerfa  a fupeificiceg,carii  ergo  differentia  fit  kg, 
eritip  per  4 fecundi  exceffus  fuperficiei  f Ii,  fuper  f k qui  fit  Kl, 
p^ualis  duplo  eius  quod  fir  ex  a d in  d b.flc  propter  hoc  erit  eti3 
fuperficies  fK  rationalis. & fuperficies  kl  medialis. Iraqj  fuper-  e 
fines  K geum  ipfa  fir  differentia  duarum  fu perficierum  ratio-  . . 

nalium  qux  funt  e g SC  f K,erit  rationalis. Non  enim  differt  rarionale  a ranonali , nij»»n  tationali» 
& hoc  dico, diffinitione  SC  9 huius  hoc  confirmantibus.  Eadem  quotp  cu  ipfa  fit  diflerenna  dua- 
1 uin  fuper  fici  erum  medialium.qux  funt  gh  SC  k l,erit  irrationalis  per  u,  quod  cftimpollibue. 

Quod  aurem  prxdifbt  irrationales  folummodo  diuiduntur  in  eas  rcdbs  lineas  ex 
quibus  compon unrur  efficientibus  propofitas  fpecics,oftendemujiam  huiufmodi 
proponentes  lemmarium. 

THEON.  Umnu.  , . 

Exponuntur  re^j  linee  * /s  feceturq;  tota  in  inxqiulU  in  ulrunq;  Agnorum  > sjupponuturq;  mutor* 
y quim  •>  |S.  Dice  quod  que  ex ->,A  >,mMorufunt  eis  que  ex  « *t*  K Secctwr  enim( per  t o primi  > Ufit* 
r'  ’• .n. . b rlinuu iouvr « y.nliau ' <.mu 


• quo  i fub  « ,*,uni  cum  eo  quod  ex  f •, equum  eft  ei  quod  ex  > >, igitur  quod  fub  •},  y f > une  «l* 
n quod  ex « >,  equum  eji  ei  quod  /ui««V'  A,unj  cum  eo  quod  ex'  equorum  * * * ? * _ 

quod  ex* minutcH  eo  quod  ex  iy,cr  reliquum  igitur  quodfub*>,y  A,mi-  ~ * 

nui  efteo  quod  fub  * S,' P-Quurt  cr  quod  bis  fub  *>,>A,miaMcQ  eo  quod  bit  fub  ferrei Itquum 

igitur  eopoptum  ex  ijs  qux  ex  « >,>  f, maius  eft  compopto  ex  ijs  que  fiunt  ex  « '*,*•  tjiqmdi  utra$  equu 
lia  funt  et  quod  ex  ■»  A.quoi oftendert  oportuit. 

Euctid.ex  Zamb.  T heorcmt  jo.  Propoptio  4». 

Qua?  ex  binis  nominibus, ad  unu  dii  taxat  Ogrtu  diuiditin  nomina. 

T H E O N ex  Zib.  Sit  ex  binis  nomnihm  • <, ’,dimft  in  ntmtitu  in  >, igitur  ipf  le » v f/utionulesfunt 
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potentia titian cmmenfurabites.  Dico<]Uoiipf**  A,ad  aliud  fignrn  non  diuiditur  in  binat  rationales 
potm/u  unium  commen forabiles.  Si  enim  poftibUe .duudatur in  A,ut  ipfe  « A, A fifmt  rationales  p oten- 
tu  Untu  c omen  fur  abiks, mani ftftu  iam  quod*  >,ipft  fi  A non  eft  eadem.  si  enim  fieri  potefl,efto,crit  iam 
fT  « Ajoli  fi  > cadem.eritq;  ficut  fi,fie  (/id**  *,entq;  * fi  in  ei-  « * , fi 

demqua,diuifione,dim[aa-in  A,quo,i  poplum  non  eft.  lpfa  igitur  * , 1 1 ~ 

ipftAfinon  ejl  eadem.  Ac  per  hoc  etum  crfigna  >,A,non  equidijlant * bifaria  fefttone.  Quo  itaq-,  diffe- 
runt que  ex  * *>•  fi, ab  eu  que  ex ‘A, A fi,eo  etiam  differt  cr  quod  bit  fub*A,Afi,abeoquodtum  que  ex 
m y,t  z.undcum  eo  quod  bis  fub  * >,?  fi, lum  que  ex  « A,A  f,una  eum  eo  quod  bisfub  a A,A  (jmt  equalia 
tiquodexufi.Sedquecx«r,>fi*bfisqueex  * V fi,rationali  diffrrunt,utraq;  enim  rationalia  ( per 
x i deeimi)quod  bit  igitur  fub  • *,*  fi, ab  eo  quod  bis  fub  *y,'  fi,dijferunt  rationali,  que  media  exiftunt: 
medium  autem,  nitdui  non  excedit  rationali  (per  16  decimi.  )Ex  bmit  igitur  nominibus, ad  aliud  et  aliud 
jignum  non  diuidilur,ad  unum  duntaxat  igiturtquod  erat  oflendendum. 

Eucltd.ex  Camp.  Propofitio  ii. 

t lmediali  primo  lecundum  terminum  fuum  in  duas  tincas 
] mediales  diuifo.fub  carum  termino  in  alias  duas  lineas  me* 
diales  idem  diuidi  eft  impotlibilc. 

M.1  _ ar|  C»  mpamvs.  Sitquoqthiclineaab.bimediale  a de  b 

pnmumdiuuain  duas  lineas  mediales  potentia  tantum  comuni-  

eantes  fupei  ficicmipranonalem  continentes , ex  quibus  )i  a (Terit 
eam  coponi, quxiinta  c Si  cb.Dico  quodimpoiTibile  eft  eam  di- 
nidi  in  alias  duas  lineas  fub  earum  diffinitione.  Quod  Ii  poffibile 
fuerit, diuidam  eam  in  pufio  d.alTumptaip  linearationalee  f,ad- 
iungatur  ei  e g xqualis  duobus  quadratis  duarum  linearum  a c 
Kcb,Sf  fuperficiesf  h xqualis  quadratoa  b.Sd  fuperficics  f Kx- 
qualis  quadratis  duarum  lineatu  a d Sd  d b.critip  per  quartum  fe- 
eundi  g h xqualis  duplo  fuperfidci  a c in  c b,Sd  per  eandem  erit  k 
I xqualis  duplo  fupcrficiei  ad  in  db,  propter  hypoihefin  quoque 
erit  utraq?  duarum  fuperficierum  e g K K f medialis, Sd  utraqi  dua 
rum  linearugh  8d  k Irationalis.hocautem  impoffibile.elfet  enim 
perprimum  fuperficies  K g,irrationalesexn,  per  fecundam  ad 
tem  eadem effet  rationalis  ex  diffinitione  8d  9.  Quod  eft  inconuenienS. 

Euclid.  ex  Zamb.  Problemati.  Propofitio  4J. 

Exbinis  mediis  prima.ad  unu  duntaxat  fignu  diuiditur  in  nominas 

THEON  ex  Zamb.Efto ex  binis  prima  medijs * fidiuifain>,utipfe » >,>  fi,medie  fmt potentia 
tantum  ccmmenjurabiles  rationale  coprehendentes.  Dico  quid ipfa  * fi,aft aliud  pgnit  r.on  difeinditur. 
Si  enim  t>oRibile,diuidatur  in  Aju*A  cr  * -pnt  potilia  medie  tan-  • A x fi 

tum  comme  forabiles  rationale  coprehendentes.  Qsonu  igitur  quo 

differt  quod  bis  fub  « A, A fi, ab  eo  quod  bisfub  « >,>  fi, differunt  que  ex  « >,>  f,ab  eis  que  ex  a A, A fi, ra- 
tionali autemdiffert  quodbis  fub  « A,a  C,ab  eo  quod  bis  fub  a >,  > fi,rationaliaenimutraque.  Rationali 
igitur  differunt  cr  que  ex  • >,>  fi, ab  eis  que  ex  * fi,A  fijncdia  exiflentia,quod  eft  impoftile.  Ex  binis  igi- 
tur medijs  prima,ad  aliud  o"  aliud fignum  non  diuiditur  in  nomina, ad  unum  duntaxat  igitur : quod  erat 
demonftrandum. 

E uclid.ex  Camp.  Propofitio  jS- 

Imedialc  fecundum,  nifi  induas  lineas  tantum  fub  termino 

fuodiuidinonpotcft.  a de  b 

Campakvs.  Sit  ut  prius  linea  a b bimediale  ■-  ‘~ 

fecundum, diuifainduasbncasa  cSdc  b mediales.po  « 
tentia  tantuin  communicantes, fuperficiemtp  medialemcontinen- 
tes,ex quibus siproponiteam componi. Dico  quod  impoffibileeft 
eam  diuidi  lubearii  diffinitioncin  alias duas.  Sin  autem,  diuidatur 
in  d,liutiputpriusfuperficieseg,fh,8dflc,adiunffa:  adlineSratio- 

nalcef,eritqjperprxfcnteshypothcfes,urra<pfuperfkicsc  g,8dg  h, 

mcdialis.quare  per  10  utracp  duaru  lineari!  f g 8d  g I erit  rationalis  in 
potentia  tantum  non  comunicans  in  longitudine  linex  e f.  At  quia 
duxbneata  c,dd  cb.eruntincSmenfurabiles  in  longi tudlne.fequitur 
per  prima  fexti  Sd  per  fecundi  parte  10  huius,quod  uttunqj  quadra- 
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iorum  linearum  a c&cb  fit  incommenfuribile  fuperfidei  unius  in  alteram.  Cumip  dilhqua 
drara  communicem  ex  hypotltefi,fequiiurur  ambo  quadrati  patiter  accepta  fint  incommeniu- 
rabilcfiiperficiei  unius  in  alteram,  ideoip  8C  eius  duplo.Quare  fiiperficies  e gincotnmenfurabi- 
lis cftfupcrficieigh, Si  lineagf, linctrglper  primam  fcxtt&fecundam  partem  io  huius.  Itaque 
per  t o linea  f I eft  binomium, diuifa  fecundum  1'uum  terminum  in  punflo  g Eodem cp  modo  pro 
babitur  ipfam  binomium  cllc,  mcdiannbusfuperficicbus  e mSf  m It  diutiam, fecundum  fuum 
terminum  in  punfto  m.quod  eft  impoifibilc  per  j«.  Non  enim  poteft  dici, quod  linea  fldiuifa  fil 
ad  punita  g&  m in  partes  cbfimilcs.fic  enim  e flet  linea  f m aequalis  g l,fed  ipfa  eft  maior  linea  m 
l,ut  patet  ex  primo  pncmtflbruantecedennu  huius  SC  prima  fcxti.cum  e m fuperficies  fit  maior 
h m fuperficie.  Huius  autem  demonftrationts  modus  poteft  eflit  comunts  57  crtrnsijeam  fe- 
quenrtbus.  Euclid.  cxZamb.  Theoremaji.  Propofitio  44. 

Ex  binis  fecunda  medtjs.ad  u nu  dutaxat  fignii  diuidituVin  nomina. 

THEON  rt  Xdmb.Sit ex biiui medijs fecunda - Ajiuifa in>,ut*  y,y  fmedie  fint  pottntia  tan- 
tum commenfurabiles  medie  coprebendentes,nianifeftM  Um  eft  quod  > non  eft  in  diuidua  [cihone,quan- 
doquidl  non  funt  longitudine  tomen fur abtles.  Dico  quod  ipfa  • (,ad aliud  ftgnum  non  diuiditur.Si  enim 
poftMe,diuidatur  in  * ut  *>  ip/i  * A non  fit  eadem  Jcd  per  hypothefinfit  maior  • rtnanijeftum  quod  et 
que  ex*y,>  /5, maiora  funt  eis  que  ex  « *,*  A,ficut  [upra  demonjlra-  ( y d L 

umut.  Et  quod  ipf  e * f,mtdte  funt  potentia  tanti  tomen/urabi - 

let, mediis  comprehendentes.  Exponatur  j rationalis  • /,c r ei  quidem 
quod  ex  a C equum, ad  ipfam  1 fcomparctur(per  44  primi  )- *,eis  au- 
lem  que  ex  * >,>  f ,crquii  auferatur  1 ',r eliquii  igitur  •>  « equum  eft  ei 
quoti  bn  fub  a rt>  t.Rurftu  ia  eis  que  ex  * *,d  (,que  minora  funt  eis 
que  ex  * p, equum  auferatur  > >,cr  relicui  igitur  m .,equu  eft  ei 

quod  bis  fub  * •s,x  X .Et  quoniam  media  funt  que  ex  * >,>  f, medium 
Igitur  eft  cr ' '.Et  ad  rationale  1 ! eomparaturrationaUs  igitur  eft  > •> 

CT  incbntcnfurabilu  ipfi . / longitudine ■ Ac  per  hoc  etia  t > rationalis 
efttyipfi i/longitudineincomenfurabllls.Et  quomaipfea  >,>  f,me 
die  funt  potentia  tantucornmefurabilet,  incbmenfurabiliS  eft  igitur  a 
ripfirA  longitudinejieut  autm*>ad>  Ajic  quod  ex  a r ad  id  quod  fub  * >,>  <!  lncomenfurabilc  igitur 
eft  quod  ex  » >,ti  quod  fub  * A,>/l  Sed  ei  quide  quod  ex*y  eommenfurabiliafunt  que  ex  • f, poterit 

enim  funt  comenfurabidet  ipfe  *y,>  Cei  autem  quod  fub  a y,y  Axbmcnfurabde  eflquod  bisfub*>,tA , 
crqueex*  >,yA,igiturineomenfurabiliafunt  ei  quod  bitant.  Sed  cis  quide  que  ex  « r,y  A, equum 
eft ' •, ei  aute  quid  bis  fub  • y,y  A,equum  eft  •> «.  I neemtmenfurabile  igitur  eft  >*  ipfi  s a, quare  cr  ipfa  • d 
ipfi  0 >,  eft  longitudine  ineoirienfurabilis.  Et  ipfe  - n er  d' funt  rationales, igitur  rationales  funt  potentia 
tanti  eomenfurabiles.  Si  ueri  bine  rationales  poteria  tanti  eomenfurabiles  copofite  fuerint, tertia  irra- 
tionalis eft  uosaturqj  ex  binis  nominibus  (p  1 6 deeimi )ipfa  igitur  • > ex  binis  nominibus,  eft  diuifa  in  f. 
Ver  cande  iam  offendetur  <y  ipfe  > *,*  •, rationales  poteria  tanti  eomenfurabiles.  Igitur  ipfa  • e ex  bink 
nominibus  per  aliud  fignum  cr  aliud  diuifa  eft  in  * cr  in  a, nec  eft  * J ip/t  1- » eadc.quandoquide  que  ex  * 
y,y  f, maiora  funt  eis  que  ex  a A,*  djitdque  ex -a,/ a, maiora  funt  eo  quod  bis  fiib  « «<,«<  f,multo  igitur 
magis  que  ex  * t,boc  rfl  • ‘,maius  eft  eo  quod  bis  fub* A, hoc  eft  * «.  Qgare  et ' -Vpp  a r maior 

eft.  Igitur  • *,ip/i  u » non  eft  eadem.  Ex  binis  igitur  nominibus  in  elio  CT  alio  figno  diuiditur,quod  eft  ab- 
furdum.  Ex  binis  fecunda  medijs  igitur, in  alio  cr  alio  figno  non  diuiditur,in  uno  igitur  tanti  /Tgno  dixi 
diriirtquoderatoftendendum.  Euclid.ex  Camp.  Propofitio  19. 

| Inea  maior.nifi  in  duas  lineas  tantum  cx  quibus  contuat  fub 
carum  termino  diuidi  non  poteft. 

II  Campanv?.  Sitquocphxc  linea  maiora b g < 

^ diuifa  ad  puntf^umc, in  duas  lineas  potcnrialirer  incomenfurabilcs  fu  perfici  emey 
mediali  conrincnres, quaru  ambo  quadrata  pariter  accepra  (int  rationale, ex  talibus  enimeopo- 
nitur.ur  aifirmar  j j.Dko  quod  impotfibilc  eft  ad  alium  pun^iu  in  alias  duas  lineasfub  hac  diffu 
n irione  ipfam  diuidi.Quod  (i  poteft, (it  hic  ad  d.maneantip  fub  his  eadem  figura  erdemcp  hypo 
rhefes  qux  prius, & argue  quemadmodum  in  3 6 fupcrfkicm  g k e (Te  rationalem  SC  irrationalem: 
quod  eft  impofTibile. 

Euclid.ex  Zmb.  Theorm^si-  Eropofitio+s. 

Maior.ad  unum  duntaxat  fignum  diuiditur  in  nomina. 

T H EO  N ex  Zi.  Sit  maior  * f,  diuifa  in  >,ut(p  j 4 deeimi)*  >,>  A, potet  ia  no  fint  comefurabilet  efficii . 
tes  topo  fisu  ex  ijs  que  ex  * y,y  f, quadratis  ratiiale.qd 'j  fub  ipfis  *>,>  (jmdiUdieo  9,  ipfa  *A,ad  aliud 
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forium  non  diuiditur.  Si  enim  pofiibile,diuidatur  in  fi, ut  ipfe  * fi,  fi  fi, potentia  jint  incommenfurabiles, 
efficientes  quidem  compofitum  ex  quadratis  que  ex*  fi, fi  fi, rationale, quod  qt fub  ipfn  mcduftper  j g de' 
eimi.)Et  quoniamquodifferuntque  ex*  >,>  t,eis  que  ex  afi,fifi,boc  differt  e?  quod  bis  fub  « *,fi  fi, 
ab  eo  quod  bis  fub *y,y  f,fed  queex*y,y  (,ea  que  ex  • fi, fi  fi,excedbt  rationaliltationalia  enim  utraq.) 
cr  quod  bis  fub  *fi,fifi  igitur  id  quod  bis  fub  *y,yf, excedit  ratio  « * y fi 

noli,  media  cxiftcntia.quod  eft  impofiibile.  Maior  igitur,  ad  aliud ' ' * 

er  aliud  pgnum  non  diuiditur,per  idem  igitur  unum  tantum  fignumtquod  demonftrare  oportebat. 
Euclid  e*  Camp.  Propofitio  4.0. 

Incapotcsin  rationaIe&  mediale,  ni(i  in  fuas  duas  lineas 
tantum  fub  termino  fuo  non  diuiditur. 

j Campanvs.  Hjc quoqt 40, manentibus  prioribus fi'guta& politionibus 
j (excepto  quod  ipfa  linea  a b diuidarur  in  punctum  c.in  illas  duas  lineas  ex  qui- 

1 busj4didteamcoponi)probabitur,quemadmodrii7.Siautcaliterfuerirquant 
propon  it, era  fuperfides  k g rationalis  & irrationalis, quod  efle  non  poteft. 

Euclid.cx  Zamb.  Theorema  34.  Propofttio  46. 

4«  Rationale  mcdiucppotes.adunu  dutaxat  iignudilcinditur  in  nomina. 

THEONa  Zamb.  E/lo  rationale  mediumq ; potens  * fi,diuifa  in  y,ut  ipfe  * ',y  fi, petentia  fmt  in- 
commenfurabiles efficientes  compofitum  ex  ijs  que  ex*  y,y  fimedium  quod  autem  fub*y,y  (.rationale, 
dico  quod  ad  aliud  fignum  ipfit « fi  non  diuiditur.  Si  enim  pofiibilccfl.diiudatur  et  in  fi,cr  ut « fi, fi  f, po- 
tentia fint  incommenfurabiles  efficientes  copofitum  ex  a at,  fi  fi  medium, quod  uero  fub  tpfis .« fi, fi  fi,ra- 
tionale(per  40  dccimiJQuoma  enimquo differt quodbis  fub  *y#  fi, ab  • fi  f fi 

eo  quod  bis  fub*  fi,  fi  fi, eo  differunt  crquecx*fi,fi  fi, eis  que  ex  *>,>(, 

quod  autem  fub  * y,y  ',id  quod  bis  fub  at  fi, fi  fi, rationali  excedit, cr  que  ex*  fi,  fi  fi, igitur  que  ex  • ',y  fi 
rationali  excedunt,cumedia  exiftant,  quod  eff  impofiibdc.  Rationale  mediumq ;•  potens  igitur,  ad  aliud 
potens, ad  aliudi^  fignum  non  diuiditur, ad  unum  igitur  fignum  diuiditurtquod  oportuit  dcmonfirare. 
Euelid.ex  Camp.  Propofitio+t. 

Inea  potens  in  duo  medialiajiequit  diuidi  in  alias  duas  fub 
termino  earum  ex  quibusconiu<fta  eft,fedin  fuas  tantum 
duas  ex  quibus  componitur,cft  diuifibilis. 

-a*- -. Cah  pa  NvS.Harccnim  4idiuiTaIlneaa  b ad  punitura  c, in  eas  ex  quibus  st 

a enteam  componi, arter  isip  ut  fupra  tam  figura  quam  politionibus  manentibus,  probatur  fi- 
cur  j 9, nam  dato  oppofiro  propofiti,fequirur  oppofirum  ;6.quod  eff  impofiibile, 

Euelid.ex  Zamb.  Theorema  ss.  Vropofitio  47. 

Binapotens  media, ad  unum  dutaxat  (ignum  diuiditur  in  nomina. 

^ P N Zab.  sit  bina  potens  media  « > diuifa  in  y,utipfe  * y,y  fi, potentia  fmt  intommtnfurd 
biles  efficientesCper ss  decimiyompofitiiex  eis  que  ex  « e,y  fi,mediu,quoiucr6  fub  * yl>fifincdiii,o‘ 
infuper  incomenfurabile copofito  ex  ijs  queab  ipfis  funt  quadratis.  « fi  y fi 

Dico  q, ipfa  * fi  in  aliofigno  non  diuiditur.efficici ea  que  propofita  • < 

funt.  Si  enim  pofiibile,diuidatur  in  fi, ut  uideheet  ipfa  « y ipfi  fi  fi, non 
fit  eadejed  maior  per  hypothefim  fit  * y, ponatur  q;  rationalis . j>  m 
paretur  q,rpcr  4,  primi)ad  ipfant  1 fi, eis  que  ex  ■<  y,y  t,equum>’,ei 
aute  quod  bis  fub  *y,y  Nequii  i !>.  T otu  igitur  > t-  ,equu  e fi  ci  quod  ex 
« fi  quadrato.  Rurfus  coparetur  ad  ipfam  > fteisqueex « fi,  fi  f,equu 
* y eliquii  jugitur  quod  bis  fub  'fi  fi  fi, reliquo  m « eft  e quale  M quo ■ 
niam  mediufupponitur  compofiuu  ex  ijs  que  ex  * y,-  fi,mediu  igitur 
eftar > — ” ’ — • ■ - 


. - ..  0 t incomcnfurabllls.Et  quoi...,,.. 

compofitum  ex  ijs  que  ex  1 yj  fi,incommenfurabile  ex  eo  quodbis  fub  * y,y  f, ioitur 1 ipfi»,  eft  m- 
commcnfurabile.  Quare  cr  < 0 ipfi  t ,,,ft  incommenfurabilisjunlq  rationales.  ]p frigitur . 0,0  ,, ratio- 
nales Junt  potentiatantumcommmfurabiles,ipfaigitur  • t ex  binis  nominibus  eft, diuifa  in  0,  Similiter 
tam  demonjtrabtmus  quod  in  u diuifa,cr  quid  • ipfi  ureft  eadem.  Ex  binis  igitur  nominibus  in  alio  er 
alio  figno  diuiditur, quod  eft  abfurdi.Eina  potens  media  igitur  in  alio  cr  alto  fignonondiuidtturin  uno 
‘g‘tur  tantumfigno  diuiditurtquod  erat  oftendendum. 


Euclii, 


V 


,l<  GEOMBTR.  ELEMENT.  EVCLIDIS 

Euclii.  exCemp.  Bmomiorum  diffinitiones. 

t Si  fuerit  binomi}  longior  portio  breuiore  potentior  augmento 
quadrati  lineae  comunicanris  eide  longiori  in  longitudine.fueritcp  ea- 
dem  longior  lineae  pofitae  rationali  cSmunicans,  ipfum  uocabiturbi- 
nomiuprimu.  2 Si  ucro  breuior  pofitae  rationali  cdmunicet.dicetur 
binomiu  fecundum,  $.  Quod  fi  neutra  portionum  eius polit* ratio 
nalicommunicet.appellabiturbinomium tertium.  4 ItemGlongior 
breuiore  tanto  amplius  poffit.quantumeft  quadratum  alicuius  lineae 
ipfi  longiori  incommenfurabilis  in  longitudine.fuentqj  longior  por- 
tionum  politae  lineae  rationali  comunicans  in  longitudinc.iplum  nun- 
cupabiturbinomium  quartum.  5 Si  uero  breuior,pofit*  rationali 
communicet  in  longitudine^quintum  nominabitur.  6 Si  autem  neu- 
tra portionum  cius  pofitae  rationali  communicet  in  longitudinc,cru  bi 
nomium  Textum. 

Eudii.exZJmb.  Binum  nominum  Diffinitione!. 

1 Propofita  rationali  & ea  quae  ex  binis  diuifain  nomina.cuius  no- 
me maius  minore  maius  polTit  eo  quod  ex  (ibi  logitudinecomefurabili, 
fimaius  nome  logitudinefucrit  comenfurabile  expolita:  rationali^tota 
uoccturexbinisnominibusprima.  2 Siucronomcminuslogitudine 
comenfurabile  fuerit  expolitae  rationali.uocaturcxbinis  nominibus  fe 
eunda.  $ Si  autem  neutrum  ipforum  nominum  commenlurabilelon 
gitudine  fuerit  expolitae  rationali,uocatur  exbinis  nominibus  tertia. 

4 Rurfus  iam  fi  maius  nome  minore  maius  polliceo  quod  a (ibi  I011 
gimdineincornmenfurabdi.fi  quidem  maius  nomen  expolita:  rationa 
lilogitudine  comenfurabile  fucrit.uocatur  ex  binis  nominibus  quarta. 

5 Si  ucro  minus, quinta.  6 Si  uero  neutrum/exta. 

Sex  igitur  exiftetibus  fic  fumptis  redis  lineis,primas  ordine  facit.tres 
primas  in  quibus  maior  minore  maius  poteft.eo  quod  ex  fibicdmenfu 
rabili/ccudas  ordine  uero  reliquas  tres  Gmiliter.quarum  maior  minore 
maius  podit  eo  quod  ex  (ibi  incomenfurabili,eo  quia  prarfiatius  eft  co- 
menfurabile incomenfurabili.Et  infuperprima,in  qua  maius  nomen 
expolita:  rationali  cdmenfurabileeft.Secundam  autem  in  qua  minus, 
quoniam  rurfus  pracffantiuseft  maius  minore  dum  continet  maius. 
T ertiam  ucro,cuius  neutru  nominu  expolit*  rationalieft  commenfu- 
rabile.Et  in  tribus  fequendbus  fimiliter primam  pr*didi  fccundiordi- 
nis  quartam  appellans/ecundam  ucro  quintam.ac  tertiam  Textam. 

EueliJ.  ex  Canp.  Propofitio  4». 


Inominum  primum  inuenire. 

C » m p a k v s.  Sit  a linea  rationalis  polita,  fumanrurip  duo  numeri  quadrati  b 
&Tc, quorum  e fit  diuifibilis  in  quadrarum  qui  fit  d,&  in  non  quadrarum  qui  (Trc, 
ponarurcp  proportio  quadrari  linrara  ad  quadratu  linex  f g.ficut  numeri  b ad  nu- 
merum c,crir<pcx  fecunda  parte  7 Unca  fg  communicans  Uncae  a rationali  potitae 

in  longi 


1 


LIBER  DEC1MY1 


«»r 


{n longltudine.Supcr eam  igitur lineetur  f g h retnidrcuUis,f5,ip proportio  quadrati  line» f gad 
quadratu  lineat  f h.ficut  e a J d,«  ducatur  linea  g Mico  ergo  duas  lineas  f g&  g h direfte  eon» 
iunfias, componere  binomium  primum. Eft  enim  linea  f 
gquxcft  longior, porentiorep  linea  g h quar  eft  brcuior. 
in  quadraro  Uner  f h per  jo  tertii  & pen  ultimam  primt, 
communicat  autem  linea  f h linea:  f g in  longitudine  per 
a panem  7,cum  proportio  quadratoru  tpfarum  fg  8C.  f h 
fit  ficut  numerorum  quadratorum  qui  funrc  & d. Linea 
ucrog  h.conuincirur  cife  rationalis  in  porenna  tantum 
non  communicans  line*  f gin  longitudine, ideotpneip 
linea:  a rationali  pofux.cum  fit  enim  quadratum  linexf 
gad  quadratum  linezfh, ficut  numerus  cad  numerii  d, 
erit  per  eucrlam  proporrionalirarem  quadrarum  linexf 


gad  quadratu  lincxgh.ficur  numerus  cad  numerum  e. 
Cii  irarpefir numerus  quadratus, eu 


J ... 


• uero  non  quadratus 

fcquirur  perulnmam  partem  7, ut  linea  g li  fit  incommen Curabilis  linexf  g longitudine,  relin- 
quit ungitur  ipramghefTe  rationalem  in  poeenna  tantum, & a diuifionelincas  f g&gluompo 
nere binomiu  primumiquod  erat  inueniendum. 

Euclid.cxZmb.  Problcm*  1*.  Propojitio  40. 

41  Inuentrerx  binis  nominibus  primam. 

THEON  e*  Zamb.Exponalur  Uni  numtri « ',r  C,ut  compo  « 

fttus  ex  ipfis  a fi  ad  fi  > rationi  habeat  quam  quadratus  nununs  ad  1 , - ' 

quadratu  nnmerS,  ad  ipfiim  autem  ratione  non  habeat  quaqua-  ' Inu 

iratus  numerui  ad  quadratu  numeriiexponaturq ; quadam  rationi • } 1 

Ili  J.ac  tpft  i commenfurabtlis  e/io  (ptr  correlanii  6 decimi)  longi-  — 

tudineipfa  > {.rationalis  igitur  efi  > {JiatcpCpergdceimi  .licut  fi  a “ fi 

numn-ui  ad  * >,ftc  quod  ex  • {ad  id  quod  ex  /».  At  ■»  fi  a d « > r ationem  habet  quam  numerus  ad  numerum, 
lgiturcrquodexi/adidquod  ex  { * ratione  ha  her  quam  numerus  ad  numeri.  Quare  quodex  <f,aqued 
rx{*efl  commenfuribile.  E/i  autem  rationalis  > {.rationalis  igitur  cjl  cr /*.E/  quoniam  *fiad*  > ratio- 
nem  non  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numcru,neq;  quod  ex  > {ad  id  quod  ex/  • ratio- 
. nem  habet  quam  quadratus  numerui  ad  quadratum  nuaerumiincommenfurabile  igitur  e/i  >/,ip/i/*  Ion 
gitudint.  Ip frigitur  \ {J  '.rationales  funt  potentia  tantum  eommenfurabiles.ex  binis  igitur  nominibut 
e/1  ipfa  • ».  Dico  quid  er  prima.  Qsfonium  enim  efijicut  fi  « numerus  ad'  >,ita  quodex'  {ad  id  quod  ex 
/ '.maior  autem  ejiipfe  fi  "ipjo  « >,mauu  igitur  cflcr quodex'  {eo  quod  { <,r/lo  igitur  ei  quod  ex  > f 
aequalia  quae  ex  {•  0.  Et  quoniam  ei)  ficut  A 'ad'  rjie  quod  ex>  {adidquoiexf  r,  eonuertendo  igitur 
(per  coneltrii  19  quinti)ejl  ficut  'tad.',pc  quod  ex  '{ad  id  quod  ex  >.  At  « fi  ad  fi  > rationem  habet 
quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum, cr  quodex'  {igitur  ad  id  quodex  t rationem  habet 
qed  quadratus  numerus  ad  quadrat  ii  numerum.  Commenfurabtlis  igitur  eji  •/  ipfi  f longitudine.  tpfa  igi < 
tur>{qudm{’,maiiis  poteji  eo  quod  ex  fibi  commenfurabili.  I pfrq;  'M', rationales  funt  Commtnfurar 
bilisq ; eft  '{ipfi'!  longitudine, ipfaigitur  > • ex  binis  nominibut  prmaeftiquoderat  oflendendum. 

Euc lid.ex  C amp.  Propofitio  4j. 

Inomium  fecundum  reperirc. 

Campanvs.  Sit  ut  prius  a rationalis  Ii-  4 

1 neapolira,b  uero  numerus  quadratus.c  uero  - , . , , 1 

1 fit  numerus  no  quadratus, diuifibilis  in  d non  . 

| quadrarum  8C  e quadratu.ita  rame  quod  pro-  

ponio  totius  c qui  eft  non  quadratus  ad  d,qui eft  etiam  non  f 

quadratus.fir  ficut  numerorum  quadratoruni:talis aurem  nu  e 

meru  eft  nfiC  4S.diuifibihs  enim  eft  u in  9 quadrarum  nu- 

merum,  non  quadratum , eftiy  proportio  11  ad  j.ficut  t£  ad  4,quorum  uterque  quadratus» 
eodem  modo  43  diuifibilis  eft  in  j6&zz. 

Tales  aurem  numeros  ficrepcrieS.Sira  f ...... .. .. 

numerus  quadratus , b quocp  fit  unitate  e 

minor.cuius  quadratu  fit  c,at  uero  d pro  d 

ueniat  ex  b in  a.enrcp  ex  prima  incidentiu  c . . r 

noni,  b differentia  d ad  c, ducatur  idem  a b ... 

in  c,  6C  proueniar  e,  erirqj  e quadratus  ex  a , . , , 

piima  parte correlarij  1 noni  ,eo  quod 

uterque  numerorum  a & c eft  quadratus  per  hypothefin.  Fiat  rurfus  fex  a in  d , critep  f qualem 

quatimuS 


* 


>11 
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4» 


ictpcr  i6eiui*jcm,rcrnu; 


UuiUMitam  luiMi  luiiiaa 


ut  * 


quxrimus.Eft enim ex ultimi parte prxdifti cotTclarn  numerus  f non  quadratus, eo quod d nu- 
merus fitnon  quadratus. Si  enim  d numerus  clTct  quadratus.cffct  quoqj  b quadratus  ex  i parte 
ciufdem  correlarn  i noni  Sf  ex  n oilaui.&quiaacftquadtatus.erfctpcr  i6ciufdcm,  tertius  con 
nnur  proportionalis  inter  a & b.quod  cft  impofiibile, 
cum  fmt  fota  unitate  difiantes, non  cft  igitur  d quadra 
tus,  quare  nec  £,eftenimfxqualis  d St  c.quoniicum 
b fit  differenna  d ad  c,ut  patet  ex  pntmiffis.erit  per  pri 
mam  incidentium  noni  quod  fitex  a in  d,xquumrjs 
qutr  fiunt  ex  a 111  b Si  in  c,&  quia  exa  in  b fit  d,8C  in  c 
fit  e, (equitur  ur  d fit  differentia  f ad  e,St  quia  per  li 
feptimi  cft  f ad  c ficut  d ad  c,erit  permutarim  f ad  d fi- 
cut  e ad  c.Cumip  uterqt  duorum  numerorum  e K c fit 
quadratus, mamfeftum  cft  numerii  f elfc  quale  uolu- 
mus,cft  enim  non  quadratus  diuifibilis  in  d non  qua 
drarum  de  e quadratum, cuius  proportio  ad  d cft  ficut 

quadrati  ad  quadratum  uidclitct  e ad  c.  Cxtcra  omnia  fint  utprius  Dicoqudd  lineat  fgSf  gh 
componunt  binomium  fecundum.  Cum  enim  fit  a quadratum  f gficutbadc.rurfusipquadra- 
tum  fgad  quadratum  gli  ficut  c ade.eritperxquam  propomonalitatcm  quadratum  a ad  qua- 
dratum g Ii, ficut  b ad  c.  Cum  igitur  utere;  duorum  nume- 
rorum b ct  c fi  t quadratus, erit  per  i partem  7,linea  g h com 
municansin  longitudine  lineat  a rationali  pofitasde  linea 
ucrof  gconftatquddipfa  fit  rationalis  in  potentia  tantum 
non  communicans  Imetr  a rationali  polita:  in  longitudine 
per  ultimi  parte  7, qua:  cum  fit  potetior  linea  g hin  linea  f 
h per  f o tcrifi  Si  pen  ultimi  primi.comunicet  autem  linea  f 
h lincte  f gin  longitudine  per  fecundam  partem  7,co  quod 
eorum  quadrata  funt  in  proportione  numeroru  c St  d, quo- 
rum ert  proportio  ficut  n umerorum  quadratorum  per  hy- 
pothcfin, conrtatpropofitum.  Alitet quoip idem.  Eftoli- 

nea  g h, communicans  a rationali  pofine  in  longitudine,  d e 

quam  facile  cft  inucnire,fitlp  c numerus  quadratus  diuifibi 

lis  in  quadratum  d.S.’  non  quadratum  e.fieijr  proportio  quadrati  line*  g h ad  quadrarum  linee 
fg, ficut  numerus  ead  numerum  c eritep  f g incommcnfurabilis  lincxg  h in  logitudine  per  ulti- 
mam partem  7 ,8t  potentior  ea  in  quadrato  linea:  f h,  cui  communicat  in  longitudine  primo  per 
conucrfam  deinde  per  euerfam  proportionalitarem,  SC  per  fecudam  partem  7, ex  diffinitione  igi 
rur  line*  f g Si  g h,  componunt  binomium  fecundum. 


Euclid.exZamb. 


Problema  44. 


Propo/itio  49. 


Comperire  exbinis  nominibus  fecundam. 

T H E O N ex  Z amb.  Explicentur  tini  numeri  »7,7  t,ipfis  compofitus « t,ad 4 7, rationem  habeat 
quum  quadratus  numerus  ad  quadratu  numerii,  ad  ipjfitm  autem  7 « ratione  non  habeat  quam  quadratae 
numerus  ad  quadratu  numeri  Exponatur  $•  rationalis  ‘,,ipfiq;  * cbmenfurabiUs  ejio  logitudine / ‘,ipfa 
igitur  / e rationalis  eft.  fiat  etidiper  correlariu  t decimi)et  ficut  y • numerus  ad  • f-Jic  quod  ex  » fa d ii 
quod  ex  f ROUmefurabile  igitur  efl  id  quod  ex  >!,ei  quod  ex  f Rationalis  igitur  efl  tyf'.Etquoniay, 
numerus  ad  * fixatione  non  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeri!,nrq;  igitur  quod  ex  a f, 

ad  ii  quod  cx/', ratione  habet  qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  nu-  >...4 

merii  Incomenfurabilis  igitur  efl  • /,ipfi/  < longitudine.lpf* igitur ' / * 

/Rationales  funtpotentiatanticomenfurabilet, ex  binis  igitur  nomi'  ' ' 

nibuseft  ipfa « •.  ojiendcniu uero quod cr fecunda.  Quonidrurfuseft  J l1 L_  9 * 

ficut  t >,ni unerus  ad*yftc  quod ex>/ad id  quod  ex/  •, maior  aute  eft  4 i £ 

•,ipfo  ■>  >,maius  igitur  cr  quod  ex  </,co  quod/a,efto  autem  ei  quod  ex 1 /aqualia  qua  exa  /o.Ccnucr* 
tendo  igitur ( per  correlarium  1 9 quintifeft  ficut  *fi,adt  y,fic  quod  ex  > !,ad  id  quod  cxf.At*  Sadf 7, 
rationem  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum, cr  quod  ex  < f,igitur  ad  id  quod  ex  \ 
rationem  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum.  Commenfurabilis  igitur  eft  • /,ipfi  4, 
longitudine(per  9 decimi. ) Qgare  1 /jpfa  / e, maius  poteft.eo  quod  fitex  ftbi  commenfurabili,cripfu 
'/,/Rationales  funt  potentia  tantum  commenfurabilcs.cr  / >,nomcn  minus  commenfurabile  eft  longi- 
tuiine  ipfi  * rationali  expofitajpfa  igitur  > »,ex  binis  nominibus  cft  fecunda:  quod  erat  faciendum. 

Eticlid. 


4* 


t itBtft.  DEdmVS.  a«>' 

Euelid.  ex  Camp.  Profx>/itto44- 

Inomium  ternum  inueftigare. 

Campanvs.  Binomium  quoqi  ternum  fic  repentur.  Pofita  ut  prius  linea  i 
rationali  in  longitudine,  fit  b numerus  prunus, c uero  quadratus , diuifibilis  in 
quadratum  d, Si  non  quadratu  e, cetera  omnia  finr  ut  prius, dico  quod  du{  tinef 

fg8i  gh  componunt  binomium  terrlumneutra  enim  earum  eft  commenfurabi 

iis  in  longitudine  lines  a ranonali  pofitf.ied  uiraqt  in- 
commcfurabilis.f  g quidem, per  ultimi  partem  7,  h g 
uno,  per  aquam  proporrionalitatc&  ultimi  partem 
7.Eftcnimpcr*quam  proporrionalitate  quadratum 
line*  a ad  quadratum  line  j g h,  fit  ut  numerus  b ad  nu 
merum  e.mcdiinbus  hinc  quidem  quadrato  line*  fg. 
inde  uerd  numero  c.numm  autem  b Si  e non  funt  in 
proportione  aliquorum  quadrarorii.cii  b fit  n umnul 
primusifi  enim  elTent  in  proportione  numerarii  qua- 

draroru,  netefte  efiet  per  t£  oicaui  & ofiaui  eiufdem  * 

tertiu  eis  in  continua  proportionalitateintnefre,eirct  • •••••• 

igitur  pn  17 duldem  numerus  b fuperficialii.quod eft  r 

impolTibile.cum  fit  primus  pnhypothefin.incomen-  J ...  e 

forabilis  eft  itat;  linea  g h.ltne*  a rationali  pofit*,ex 

ultima  parte  7.Qjiia  ergo  linea  f g potentior  eft  linea  g h in  quadrato  line*  f h ex  jo  terttj  8i  p e- 
nultima  primi,  quj  communicat  d in  longitudine  ex  fecunda  parte  7, ex  diffinitione  binomij  ter 
tij  patet  uoftra  intentio. 

Eudid.ce  Zmb.  Theoremaxf.  Propofilio  yo. 

Inuenire  ex  binis  nominibus  tertiam. 

T H E O N ex  Zumb.  Exponantur  bini  numeri  • y,y  A,ut  ex  ipps  compoptuft,adA  y, ratione  bi 
beat  quam  quadratus  numerus  ad  quadratumnumerum,  ad  ipfum  autem  • y rationem  non  habeat  quam 
quadratae  numerus  ad  quadratum  numeru.  Explicetur $ aliquis  etiam  alius  numerus  non  quadratus  d (f 
ad  utrunii;  ipforum  t v'  > sationem  non  habeat  quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeri.  Expo- 
natura  aliqua  rationalis  reda  linea  qua  fit  >.  F iatig  peut  u ad -A, pe  quod  ex  < ad  id  quod  ex/*,  C omen- 
fiirabSe  igitur  efl  quod  ex  <,ei  quod  fX/a.Ejl  autem  > rationalissationulis  igitur  eft  cf  ! ’,(.per  diffini- 
tionem. ) Et  quoniam  *ad*  ( ‘satione  non  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numeru,neque 
quod  ex  1 ad  id  quod  ex! 'Sationem  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru.  Incommenfu- 
rabihs  igitur  eft  -,ipft  f',longitudine(per  9 decimi)Fiatiammfus  peut « A numerus  ad  • yjic  quod  ex 
l ad  ii  quod  ex  • o.Commenfurabile  igitur  ejlquodex  /»/i  quod  eX  « >.  Rationalis  autem  eft { 'Satio- 

nahs  igitur  cT  • 'Et  quonia  A *,ad  • ysatione  no  habet  qua  qua-  * * 

iratus  numerus  ad  quadratum  numeri, neq;  quod  ex!  -ad  id  quod  . 

ex  0 'rationem  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  nu  » 

merum.  Incommenfurabihs  igitur  eft!  >,ipp  * 0 longitudine.  1 pfe  /10  * tf  t 

igitur!  'CT'  Rationale!  funt  potentia  tantum  cbmenfwrabiles.  j 

Jgituripfaf/exbimsnominibuseft.Aioetiaquodettertia.  Quo  

nium  enim  efl/tcuf  d ai  « A, pe  eft  id  quod  ex  • ad  id  quod  ex  { ',ptut  autem  ( sd  ‘yjic  quod  ex /•  ad 
id  quod  ex 't, ex  aquali  igitur  (per  1 1 quinti)eftpeut  a ad- y,pc  quod  ex  sad  id  quod  ex  • >.  A t d ad  • y, 
rationem  non  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  numerum, neq:  quod  ex  < igitur  ad  id  quod  ex 
• Rationem  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadrati  numeri, incbmenfurabilh  eft  igitur  >ipp'  9 
longitudine.EtquoniameflpcutA  *,ad*y,pcquodexf',adtdquodeX'  0, maius  igitur  eft  quod  ex  / » 
toqUod  ex 't.Efto  igitur  ei  quod  ex  !',equadia  quo  ex»  c,«.  Conuertendo  igitur  (per  ig  quinti  c r eius 
eorrelarium)eftftcut  -A  ad  fiyjic  quod  ex/>ad  id  quodex-.Ata  fad  A y ratione  habet  quam  quadra- 
tus numerus  ad  quadratum  numeru, cr  quod  exf-  igitur sd id  quod  ex  « sationem  babet  quam  quadra- 
tus numerus  ad  quadratu  numerum.  Comntenfurabilis  igitur  ei  f',ipft  . longitudine.  Ipfa  igitur  !',tpfa 
» 0 maius  poteft,eo  quod  expbi  longitudine  commenfurabili.  Ip/aj/*,*  Rationales  funt  potentia  tait 
tum  eomenfurabiles . A c neutra  ipforum  comen furabilis  eft  ipfi  > longitudine:  ipfa  igitur  !>,ex  binis  no- 
I mintbus  tertia  eft:  quod  inuenire  oportebat.  Euclid.ex  Camp.  Vropoptio+y. 

Inomiumquamun  ferutari. 

CampanvS.  I11  inuennonebinomnquartieodemmodo  procedendum  eft 
fi.utininucntionc primi, excepto  quodquadtatus  numerus  c diuidaturinduoS 
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non  quadraro!  qui  funt  d 8£  e.  Cxicra  omnia  negotianda  funt 
hic cxdtffinirioncbinomq quam, ficutibicx  diffinitione  bino- 
mi)  primi.  r 

Cndtd.rr7.jmb.  Problema  1 6.  Propofitio  j t.  $ 

Inuenire  ex  binis  nominibusquartam. 

THEON  ex  Zamb.  Exponantur  bini  numeri  • y,y  A,ut  • /,ai 
B( rucp  ip forum  rationem  non  habeat  qui  quadratus  numerus  ad  qua- 
dratum numeri, exponaturi^  ration Au  /.  Ip/ij  / commen fur  abitis 
e/io  logitudine.ipfa  ■ /.  Rationalis  igitur  efl  ipft » £ Ftafj,.  /it  ut  A « nu  f 

merus  ad ‘y.fic  quod  ex  > /adidquodex/  -.comenfurabile  igitur  tfl  , - , 

per  diffinitione  quod  ex ' /quod  ex/-.  Rationalis  au  te  tfl  (per  corte- 

Urium  6 dceimO'  t Rationalis igitur  tfl(per  6 decmi)cr  /«.Et  quoniam  t • ad  « > ratione!»  non  babet 
quam  quadratu i numerui  ad  quadratinumerum.neq-  quod  ex  > ;,igitvr  ad  id  quod  ex /•.rationem  babet 
quam  quadratm  numerui  ad  quadratu  numerum  Ineomenfurabdis  ig  tur  tfl  ’ /,ipfi/-  longitudine.  Ipfa 
igitur  • /,/  •.rationales  funt  potentia  tanti  cominfurabiles  .Qj±are  ipfa  ...exbuus  nominibus  tfl- Dico 

iam  quod  cr  quarta.  Qgonia  enim  eflficut  ia, ad  • yjic  quod  ex  »/,  • y A 

adidquod/ •, maior autc efl/ <-ipfo*  - .maius  igitur  cr  quod  * /.eo  /t 

quod  ex  /-.efto  nempe  ei  quod  ex  '/.aqualia  qua  ex/’, a.  Couerten-  ^ ^ • 

do  igitur/per  19  quinti)  creiusccrrctanifieut*  e, numerui  ad  f r,  3 j 

fic  quod  ex>  {.adidquodex  >.\pfe  itero  -A,adA  >trationem  non  ha- 

bet  quam  quadratus  numerus  ai  quadratum  numeri.ntf,  igitur  quod  ex  s/ad  id  quod  cxO, ratione  non 
babet  quam  quadratus  numerus  ad  quadrati  numeri.  Incommtnfurabilu  igitur  efliper  9 decimi)' /dpfi 
& longitudine.  I pfa  igitur  > /.ipft  • /.maius  potefl  eo  quod  ex  ftbi  ineommenfurabih.cr  ipfe  < /J • Ratio- 
nales funt  potentia  tantum  commenfurabdes.ey ' /.ipft  * commenfurabiUs  ejl  longitudine.  Ipfa  igitur’ 

•,ex  binis  nominibus  tfl quarlaiquod  erat  inueniendum. 

EucUd.  ex  Camp.  Propofttio  a,«. 

Inomium  quintum  quxrere. 

CampasvS.  Huius  inuenrio  ficeftfi 
cut  bmomq  fecundi, excepto  quod  nume- 
rus c non  quadratus  diuidetur  in  d no  qua 
dratum  fif  e quadratu, ira  tamen  quod  pro- 
portio c ad  d.non  fit  ficur  numeri  quadrati  ad  n umeru  qua 
dratum.  Cxtera  omnia  funt  hic  perquirenda  ex  diffinitione 
binomij  quinti,  ficut  ibi  qutrfita  funt  ex  diffinitione  bino- 
mti  fecundi.  Vel  pone  quod  linea  g h fit  communicans  li- 
neata rationali  pofitatm  longitudine, & pone  numerum  e 

quadratum  diuifum  in  duos  non  quadratos  qui  funt  d St  e.  

Poneitaipproportioncquadratilineatgaad  quadratum f /^\  \ 3 

g.ficutnumcti  c ad  numerum  c,  deinde  aftrue  propofitum 
ex  ultima  parte  7,8/  pratfentibus  hypothefibus  & conuerfa 
Si  cuerfa  proportionibus  7.H  iterum  ex  ultima  parte  7. Si 
diffinitione  bmomq  quinti. 

Euelid.ex  Zamb.  Problema  17.  Propofitio  fi. 

Inuemreexbimsnorninibusquintam.  tcrmed.t  ti 

TH  EO  NexZat.  Explicentur  bini  numeri  * y,y  A.ut « A,ad  utnnq;  ipforii  rationem  non  habeat 
quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeri.  Exponaturb;  aliqua  rationalis  refla  linea  / ac  ip  fi /eo- 
menfurabilis  ejlo(per  diffimtlone)longitudlne  /-.rationalis  igitur  ipfa/’.  F iatq;  ficut  y-ad * /fic  quod 
ex  -/.ad  id  quod  ex/».  C omen  fur  abile  igitur  efl  quod  fit  ex « /,ei  quod  ex/ ».  Rationalis  igitur  ejl  (per  6 

decimi)  o-/>.Etquoniay*  ad  *A,ration!  non  habet  quam  quadra  • >....A 

tus  numerus  a iquadratum  numerum,neqi  quod  ex  • /.igitur  ad  id  * 

quod  ex /'.ratione  babet  quam  quadratus  numerui  ad  quadratum  • 10  ~/  » 

numeri.  Incommenfurabilis  igitur  efl(per  9 decimi)- /.ipft />  Ion-  t 6 

gitudine.  Igitur  </j  -.rationales  funt  potentia  comenfurabile’,  latu  ' 

er  binis  igitur  nominibus  efl  ipfa » •,( per  } 6 decimi.  )Dico  ia  quod  cr  quinta.  QttoniJ  enim  eflficut  y •• 
ad  • A, fic  quod  ex-/,ad  id  quod  ex/>,+rurfus  ficut  A •ad- >,fic  quod  ex  '/.ad  id  quod  ex  /-.maior  ait 
tfl  A-  ipfo  « renatus  igitur  efl  quod  ex  > /eo  jitod  ex /«.  Eflo  nempe  ei  quod  ex  • /.aqualia  qu-e  ex  •/,*. 

• Conuer- 


C>+ 


UBER.  DEC1MVJ. 


«»• 


Comurteio  lgfiur(per  i f ipiintila-  eiu*  eorrelariu,eft  ficut  * (\ ntmrriu  al  i >,/>t  quod ex  > /ai  id  quod 
tx  i.  At  * J |S  >,rationem  non  habet  qui  quadratu*  numerm  ad  quadratu  mum  ru,neq-  igitur  quod  ex 

\/uad  id  quod  ex  > ratione  habet  quam  quadratu*  numeru*  ad  quadratu  numeru.  IneomenfurabiM  igitur 
i fi  (pe rg  decimi)'  /ftpfi  •'  longitudine.  Quare  < / ipfa  ! • maiu*  pote,i,co  quod  /ibi  ex  incommenfurabili. 
Suntb  rationales  potentia  tanti*  comenfurabiles,  cr/*  nomen  mu  comenfurabilt,eH  expofiteratio* 
nali  a longitudine.  Ipfa  igitur  > >,(pe r 48  decimi  )quinta  ejlexbinu  nomwibu*:quod  erat  tnueniendum. 
huctij  ex  Camp.  Propo/itto  47.  ^ 

N binomio  fexto  demum  opor- 
tet infiftcrc. 

Campa  nvs.  Binomium  fextum  ficut 
I terri um  fcTUtandum  cft,&  tamen  crir  hic  nu 
r~  — 1 merus  quadratus  c diuilus  in  duos  n5  qua- 

dratos d & c.Cxrera  ut  ibi.emip  cx  diffinitidebinomij  6 Unca 
quam  componunt f g &gh fibi  inuiccm  dircAcconiunfhe 
binomium  fextum, quod  cft  propofirum  inucnire. 

EucliJ.  cx  7.wb.  Problema  >8.  Propoptio  jj. 

$}  Inuenireexbinis  nominibus  fextam.  * 

THEONex  Zamb.  Explicentur  bini  numeri*  >,>,*, ut-  tgtd  utrunq;  ipforu  ratione  non  habeat 
quam  quadratu*  numeru*  ad  quadrati * numeru.  Sitq ; etiam  aliu*  numeru*  a non  exifies  quadratm.quia 
utrunq;  ipforu. * *,«  >, ratione  no  habet  quam  quadratu*  numerus  ad  quadratu  numerum.  Exponaturb- 
aliqua  reda  linea  rationali*  qua  fit  ',fiatq;(per  diffinitioncm)ficut  a ad*  A.fie  quod  ex  « ad  id  quod  ex  f 
-.  Commenfurabiht  igitur  ejt  (per  6 decimi)' ipfi ! •,pottntia,cfiqi  rationalis  'rationalis  igitur  efi  cr 
Et  quonia  J ad*  i, ratione  non  habet  quam  quadratu*  numeru*  ad  quadratum  numerSrm-.  quod  ex  : 
igitur  ad  id  quod  ex  ratione  habet  quam  quadratu*  numeru*  ad  quadrati!  n umeri!.  I neontmmfurab  Iis 
igitur  cH ipfi  f', longitudine.  Piat  rurfu*  ficut  A « ad-rjie  quod  ex/- M id  quod  ex  - O.Commenfura- 
bile  igitur  efilper  6 decimi  .quod  ex/  vi  quod  ex-  f.  Rationale  aule  efi  quod  ex /-, rationale  iguur  efi 
cr  quod  ex  - 0, rationali*  igitur  • Et  quoniam  A *ad*  rrationem  non  habet  qua  quadratu*  numerus 
ad  quadratu  numerit,neq;  igitur  efi  quod  ex/ -ad  id  quod  ex  - o.rjncnc  habet  qua  quadratu*  numerus 
ad  quadratu  numeru.  Incomenfurabilis  igitur  ex/ • ipfi  - OogUudine.  Ipfe  igitur  / f, rationales  funt 

potentia  tantil,ex  bini*  igitur  nominibu * ex /0, (peri  6 decimi.  )Ofiendendum  uero  quod  cr  fexta.  Qjo 

niaenimefi  ficut  d ad*  t,fic  quod  ex ',od  id  quod  efi/ -rfi  autem  • 

CT  ficut  f*  ad  *r,fic  quod  ex  /-ad  id  quod  ex ->,ex  eequali  igitur  * 

(p  11  quinti)eftficut/ad*>,licquodcX'adidquodex*d.AtS  » »o 

ad  *>  ratione  non  habet  quam  quadratu*  numeru*  adquadratum  * 

numerum,neq:  igitur  quod  ex  <,adid<iuodex*  orationem  habet 1 '°  * 10 

quam  quadratu*  numeru*  ad  quadratum  numeru.  inebmenfura*  o g “* 

bilis  efi  igitur  utraer  ipfarii/-,ct  • >,ipli  > longitudine.  Et  quonia  ’ 

efi  ficut  .*  a/td  - >,fic  efi  quod  ex  f-,ad  id  quod  ex  • o,maiu*  igitur  cft  quod  ex  f-eoquodex-o.  £fto  igi- 
tur ei  quod  ex  [-  aqualia, que  rx  • t,-C°r,ucrtendo  igitur(per  ig  quinti  et  eorreUnum  etufdrn)  ficut  * 
A ad*  >,fie  quod  ex  i-  ad  td  quod  ex  At  ■«  A,ad  fi  >, ratione  non  halet  quam  quadratu * numeru*  ad  qua- 
dratum numerum.  Quare  net.  quod  re  / -r*d  id  quod  ex  -rationem  habet  quam  quadratu*  numiTu*  ad 
quadratum  numerum.  Incommenfurabili*  igitur  efi /-ipfi  - longttudine,ipfa  igitur/-, ipfa  • > manu  po- 
teft  eo  quod  cx  fibi  incommenfurabili.  Suntij,  ipfe/-,-  *r  atlonales, potentia  lantumcommer. fur abilee. 
Ae  ipfarum  1 -, neutra  eommen  fur abiln  eft  longitudine  ipfi  - cxpofiterationalfiipfa  igitur  / 0, ex  binis 
nominibu*  efi  fextatquod  erat  tnueniendum. 

Euelid.ex  Camp.  Propoptio  qS. 

I fuerit  (upcrhcies  binomio  primo  lineacp  rationali  con  tenta, 
latus  quod  fupeream  potfft.binomium  rtTcnccetTecft. 

Campanvs.  Sirfuperficiesa  c.corenra  linea  rationali  a b,&  binomio  primo 

quod  fit  b c.  Dico  quddtarus  tctragonicum  fu  per  fidei  ac  cft  binomium. Si  enim 

punwhisd  communis  terminus  duarum  portionum  binomn  primi  in  bc, cuius  maior  pornolic 
b d.critqj  rationalis  in  longitudine  cx  difhnirionc.&commcnfurabiiislrncpabrnrionalipofitsr. 
Diuidatur  ite  minor  porrio  qur  eft  d c per  xqualia  ad  pu^um  e,  lineatp  d b diuidatur  fub  ea  coti 
ditione  ad  punftum  f.quod  inter  partes  cius  quar  funt  b f d,  cadat  d e medio  loco  proportio- 
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nalis  quod  qualiter  fiar  in  u didlura  eft, ducatur  autc  linex  c g, d h,fk,*quidiflarft es linet  ab.  E* 
quia  ex  dtffinmoncbmomn  pruni  linea  dbeft  porctior  linea  de  in  quadrato  linex  (ibi  comunl 
citis  ut  iogirudtne,  lequiturcxiccuda  parte  it  quod  duj  linex  b fSi  f d fintcomunic(tcs,pcra. 
igitur  e i uti  <ep  earum  communicans  toti  linea  b d, quare  per  diffini 
nonem  ambr  iun  t rationales  i n longitudine, ideoqr  per  i ; utratp  ea-  * 

rumcommiinnans  tori  lineabd.quareper  ij  utraty  duarumluper 

lici  erum  a idc  f li.ell  rationalis -Dcfcnbatur  itaip  quadratum  1 m,  cu-  * * 

iuc  larus  I r, aquale liipcrficici  a f,cui  ciicumponaturgnomo  protra  1 |f 

dia  diagonali  i m n,ad  eam  quiritarem, quod  ipiius  gnomonis  qua-  , 
diatum  quod  lirm  n.fir  aquale  luperfitici  f h.duOqt  rms  iupplrmen  I 
ta  lint  p m & m q, quare  neceffc  eft  effcpqua lia  duabus  fuperficiebus 
dgSfg  c.Qjiod  llc  collige.  Cum  enim  (it  linea  de  medio  loco  pro-  V 
portionalis  inter  lineas  b t Si  f d erit  fuperficics  d g.exifcxrt  medio 
loco  proportionalis  mteriuperiicies  a f Si  f h, quare  Si  inter 
quadrata  I m Si  m n . Et  quia  fupplementum  p meft  etiam  me 
dio  loco  proportionale  inter  quadrata  dicta  ex  prima  lexn.le- 
quitttr  ut  p m fit  arqualis  d gqdeotp  m q,g  c.igirur  linea  I p, 
eli  latus  tetragomeum  fupei  liciei  a c.  Hanc  lineam  dico  elTe  bi- 
nomiuin.Cum  fini  enim  ambo  quadrata  1 m,&  m n, rationa- 
lia,erunt  ex  dnfimtione  duat  linea:  Ir  Si  r p potratialiier  ratio- 
nales Eftautemper  primam lextiafaddg.ficutbfadd  ctfed 
b feffincommenlurabilis  de,rcilicer,quia  b feft  rationalis  fim 

pliciter.nt  probatum  eft.d  e uerd  quia  communicatin  longitudine  de  rationali  in  potentia  tan- 
tum,erit  enamipfa  rationalis  in  potennatlrum  per  I St, quod  exprirmi (iis  hypotbefibus  manife- 
iium  eiLItaq?  per  ^partem  lo.fupcrficies  a f.eft  incommeniurabifis  fupcrficiet  d g, igitur  Si  qua- 
dratu I m.iupplemento  p m, quare  perprimam  fexti  Si  fecudam  panem  io  linea  Ir.eft  ineommto 
rurabitis  bne*  r p.Ex  )o  igitur  confiat  Unram  I p effit  binomiumtquod  erat  demonftrandum. 

THEON.  Lemma.  » ■ f 

Sint bins quadrata m A,A >,ponaturq;(pcr  1 + primi)ulA  AfipfilA  ijit 
in  redas  lineas  in  redts  luteas  igitur  e/l  c r ft.tpfi  A ..Copicaturq;  pe* 
raUetogrammu  * > Dico  quii  - ,, quadratu  eft.cr  quod  A iphtun 
‘ A,Ai, medium  eft proponitmale,tymfuper  A ^ipforum*  >,,A,me. 

diu  proponi oale  ei!.  Qjoma'  enim  A (fipfi  A /ejl  xqualis.cr  ('  ipfit>: 
igitur  At  toti/,  eft  equulis.  Sed  A ..utrij;  ipftru  «V>f/I  equulis.  !gt 
turCper,,  primi  jpartUelogrammu"  >,equlUterueft,eftquoqiCrre. 
dangulum, quadratu igitur  eft  - >,(prr  4 S primi.  Et  q» orni  eft  ficui  f 
(di  t.Jic  a f,ai  A q/ed/icut  quidi/A,ad  A .,fic(per  1 fexti) 

« (,diA  «,/ieut  urro  A A,ad  ( >jie  A *,ai  t r,ty  ficui  igitur  *( 

di  a »,/ic  A w ui  ( t.  igi; ur  A ujpforu  - A, (a, medium  propor-  • • J 

tiondlitdte  eft.  Dico  iam  quoi  cr  A r,ip; orum  (,medtm 

proportionale r/l. Quomi enim e/i peut * Aai  A «,/icr/!«» 
ai  « >,(equahs  eft  enim  dlterd  alaenjej  componenio(per  it 
quinti) ficu  m n ad  b Ajie  . /ai  > r,fei  ficui « «,ad  • Ajk  « 
ai  ? A, ficui  autem  .>ai,  >,fic(pe r 1 fexti  )A>, ai  , Aftgitur 
■*  >,ipforum  u >,>  A.medium  cr  proportiondle eft. 

Eucltd.ex  Z dmb.  Probtemd  1 6.  Propofitio  {4.  „ 

Si  areola  coprehedatur  fub  rationali  acex  ' * 1 14 

binis  nominib.  prima,qux  areolii  poteft, 
irrationalis  eft, ex  binis  nominib.  uocata, 

THEONnt  Zifc.  A r coLi  etenim  * fi  y J^coprchcndaturfub 
rationali  •*  A,c rex  prima  ex  duobus  nominibus  * /.  Dico 
ipfdm  « > dreoid  potes  irrdtionalis  r/l, ese  binii  uoedta  nomini 
hll.  Q uonii  enim  ex  binis  nominibus  eft  primd  ipfit « A,dmi- 
ddturfp  41  decimiftn  nomind  in  \fitq-  mdius  nomen  « •. Matd 
frftit  id, quod  ipfx  m y A^atumdles  funi  poteria  tdntu  e omen- 
furdbiles,ex  - I,ipfd  * A, mdius  pote/i  eo  quod filex  fibi  come, 
furdbilt  cr*  * * (per  4 s decimi  )comefurdbtlts  rjt  expofitx  rd 

tiondk  d A longitudme.Seceiur  u(p  1 0 primi)'  Aftifantm  in  /igtio  fitl  quoniiuypfit  •'.maiin  poteft 
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to  quod  ex  fi M CoMtnfurabili,fi  queri*  igitur  perii  eius  quod  ex  minore, hoc  efl  ei  quod  ex  'f.equfi  il  at- 
io  re  * • copintu  fuerit  deficies  fimi  qutdnsiftn  comenfuribilii  difiribuit  (per  17  decimi)  Copiretur  (p 
>8  fcxtifigiturid  ipfim  * sci  quod  ex  '/.equii  quod  fub  * %« i,comenfuribilis  igitur  eft  * *,ipfi  • * logiru- 
ime. Excitcturqftper  j 1 prim)per ipfe ipfiru * /i,A  y,pintlcli » ■>,»£,/'.£ tipfiquidi* /p 4- 
riUelcgrimo,equu(p  14  fecidl)quidntu  coftituitur • rftpfi tuti  • v’ ».P oniturqftp  14  primiffieutin 
redis  lineis  *i, ipfi  • f,in  redii  igitur  lineis  eflcr  / 'ftpfi  • >.  Copleiturq;  ipfum  * *,piriUelogrimu,qu* 
drili  igitur  eft**. Et  quonii  quod  fub*  •,»  i,equu  ed  ei  quodcfiefl  igiturC  p coflrudionejfieut * i^td  1/, 
ficfsid  1 »,cr  ficui  igtiur(per  1 fexti)*Oid « x,/te  >*,id*  «.  Ip/bru igitur  * -, medtu  < > ,proportiontlc 
e ft.  Sed  * dquidc.equum  edipfi'*  cr  * *,equi  ed  ipfi  > ».  Ip/or»  igitur  .«a,*  L,mcdiu  • » proporttemle 
efl.  Eft  iuli  ipforu  - /v  *,mediu  * / proportionele,(p  oftcfum  limi)  equu  efl  igitur  *t,ipfi>KSed*  /,qui- 
de.ipfi  ‘f, equit  eft,c r 1 \ipfi[r,totu  icitur  • *ip/?s  */,<  /,e/l  equule.  Siit  lute  et  ipfi  * ipfis » «•» 

equilu.ip  44  prim)totu  igitur  * ?, equi  efl  toti  - *,bcc  efteiqd’ex/t  f,quidrito, igitur  ipfi/t  ffipfum 
potefl  * r.  Dico  ii  q,  et  ipfi  * (,ex  binis  nominibus  efl.  Quonii  enim  eomifuribtUs  c/!(p  1 7 decimi > » ip/i 
« •,ebmefurubilis  igitur  ejl(p  11  rf«imi)er  diffinitione ,er  « <,  utriq;ipfiri  * »,*  >.  Supponitur  iute(p  dif- 
finitione prime )*  > ip/t  •»  t,comefunbilis,cy  ip/<e  agitur  « »,« tftpfi  * t,funtcomcfuribilcs. Ritiomlis  ut 
ro  eft  *A,ritionilis  igitur  cdcTUtnq;  ipforu*  »,*  Ritiomlc  igitur  efl  cr  utrilq;  ipforu  * 0,*M.Cimi- 
funbileiutieftfper  1 fexti  et  1 1 decimi )*  ! ipfi  • «.  Sed  * ‘Vp/i  <J»ide  "eft  equile, ipfum  uero  • i*, Ipfi ' S 
cr  ip/i  igitur*  ejboceflqtfex  * ',rf,nticnilu  funt  CT  comenfuribilii.  Et  quoniiineSmifuribilis  efl 

e yp/i  1 ^ longitudine,fed  ipfi  qdi*>  ipfi  « K,eft  comcufuribitis.ipji  iule  A 1 ipfi  tfcom enfurtbilnCper  11 
dccimi)int  omenfunbilis  igitur  effer*  ',ipfi  • /■  Quire  c r * >,ipfi  * » ,incomenfuribile  eft.  Sed*  t,quidcM 
ipfi  * r.efl  equile, ipfum  uero  > \ipfi*/,0-  • '.igitur  ipfi  m (.ineomcfuribtlc  efl.  Sed  ficut"  id*r,fie  cr 
e ude /.incomenfuribilis  igitur  eft  •*  ipfi' r.Aequilis  eutem  eft  teipfi/tftcr*/ ipfi  rfffncomenfunbi- 
lis  igitur  efl  e r.ipfi  r /.Et  quod  ex  * r.commcfuribile  eft  ei  quod  ex  e /,cr  utrun^  ntionile.lpfe  igitur  n 
es  /,'itiomles  funtpotetu  tmtu  comenfuribiles,ipfligitur  u f,ex  binii  nominibus  eft.ipfumq;  * y.poteftt 
quod  erit  edendendum.  Euclid.exCimp.  Propcfitio  4 J. 

I fuerit  fuperficies  linea  rationali  bino- 
mioqt  fecundo  cotenta.latus  dus  tetra' 
conicum  erit  bimcdiale primum. 

CAMP.Sircadc  figura ejcdciphypothefeqiif in prj  , 
mifi*a,critq;cx  difliniridebinomii  fircudi, linea  d c,ra 
lionalis  in  logitudinc, quare  per  1;  unaqj  duaru  fuperficierud  gSt  gc, 

(ideoij  S<  duo  fupplemfta  p tn.m  q)eiirrationaIis, linea  uero  b d erit 
rationalis  in  poteria  tanlii,&  diuita  in  duas  lineas  comunicStcs  f d 8C  ^ 
b f,ex  dtrtinirione  binomq  fetudi  8f  prrmirfts  hypothefibus,  81  Cecun 
da  parterj  per  15  igitur  erit  utracpduaru  fuperfiderii  a f 8C  f h,(idcolp  Si  urrunqr 
quadratorii  I tn  Si  m n)mcdialis,itatp  ambx  linezl  r 8i  r p.funt  mediales  in  po- 
tctiaquotpcomunicanres.nScSlinea  b fcomunicer lincte  fd.fequitur  ut  a fco- 
municet  f h.quarc  quadratu  I m, quadrato  m n.ideoip  Si  linea  1 r.lincat  r p in  po- 
tetia.in  logitudinc  aure  noncomunic3t,quoni3per  1 Texti  una  taru  ad  altera  eft  * 
ficut  1 m ad  mp.  Cu  igitur  Im  no  comunicetm  p,eo  quod  altera  medialis  uidcli 
cetlm.alterauerorationaltsuidelicctm  p.Tequiturutl  rnStomunketinlogi- 
tudiner  p.Quia  igitur  ipfxcotinent  Tuperficic  rationale  qua  eft  m p, confiat  Ii-  ^ * 

neamlpexji  huius,  eflebimedtaleprimum.  Euclid.  ex  Zimb.  Thecremi  17.  Prop.ji. 

Si  areola  comprehefafuerit  fub  rationalt.&f  ex  binis  nominibus  (ecun- 
da.arcolam  potens  irrationalis  efl.uocatiirqtcx binis  medijsprima. 

T H E O N ex  Zi . Coprebeditur  ircolt  *fy  A, fub  ntionili  */,ic  ex  binis  nominibus  fccudl  * A,  Diro  q, 
* r irci  potes, ex  binis  mrdijs  eft  primi.  Quonii  enim  ex  binis  nominib  feciidi  eft * s,diuiittur  tn  n omine 
in  figno  i,ut  miius  nome  fit  * • ,ipfe  ig:tur  * y >t,fp49  decimi)ntioiles  funt  potetis  tintii  c.mcfinbiles, 
Cr  * i,ipji 1 A maius  poteft  eo  qi’  exfibi  comefitribili.ic  nome  minus  1 A eomcfuribile  eft  ipfi  * (■  logii  udi- 
ne.  $ecctur(p  1 o primi)ipfi  1 A bifirii  in  figno  Acr  et  qi’  ex  </,equu  id  ipfim  * 1 c Spiretur  ( p 18  fcxtiyie- 
ficies  firmi  quidriti  qd’fub  * *,•  t,comefunbilii  igitur  efi(p  17  decimi)*  ',ipfi  • • logftudine.  Et  p ipfi  * 
sj,figni  excitcturfper  j 1 primfipinUcli  ipfis  *f,y  A/mtq;  • /,  1 *JK  Ae  ei  quili  qd ’ eft  * o.piriSelegri- 
tno  co(lruitur(per  nfecudt)*quil  quidritu  ee,ipfi  iit  * *,equu  quidriti  r *.Poniturq;  (p  1 4 proni) 
fic  in  redis  linas,*  e, ipfi  r f,in  redis  lineistigptur  efl  cr/  ',ipfi e '.Copleiturq; ' * quidritu.  Mtniftftunt 
ii  efl  exprecflcfo  limite  qiT m r mediuproportionidititeeftipforu  'rg>  *,sy  p erprecedens  tteoremi  e- 
qui  ipfi ' »,c rqd’*yireipotell*  f.Oftidenduiiquod*  f,ex  binis  mediis  eft  primi.  Quonii  * ijpfi . A 
eftisuosssifuribiUs  logitudinc,comifuribitisiutccfi(pcr+p  decimi )>  A, ipfi  « ‘ftnccmcfuribths  iguur  per 

fit»  | 


*S4  GEOMET.  ELBMENT.  BVCL1DI* 

i idecimi, eft  ipfi « Qogitudinc  Et  quonia  comifurabilis  eft  * «, 

ipfi  • •.cbmcnfurabilis  eft  et  * • turi  q;  ipfaru * «,• «. E/  * '.rationalis 
tftjrauoahs igitur  e r tMrJj;  ipfaru  - «,» >,p  cbpar itione-  Et quonia 
inc omi fur abdis  eji * ',ipfi  . .',c omenfurabdts  tute  eft m ipfi- ' 
r""  V 'iCTIp/jf  « «,»  '.igltunncomenfurabdei  funt  ipfi  ««.  Ip/tr  f 
*•**.*  ',‘gitur(p  i/ deam )ratioales funt potilia tantii comifurabi 
let.Qn :refp  zi  dccimi)utruqs tpforu n #,»  -.medium  eft, quare  a" 
utruq;  tpforii  ■■  r,, -.medii!  ejt.cr  ipfe  n r,’  /, igitur  medie  funtlper 
* i decimt)Et  quonii  e omefur  abdis  eji  * * ipfi  « t [ogitudinc.comifu - 
rtbile  e R cr  * ipfi  • -.hoccfte-  ipfi  r -,koc  efl  qd’  exue  ei  qd'  •/. 
quure  er  ipft  u v f.potitia  lut  comifur abdes.  Et  quonia  tneomcfu 
bubilis  e :e  * .,i ipfi  > d.logitudinejid  ipfi  q di « > e omefur  abilts  eft  ipfi 
*".V'  ■'.ipfi'  fmebmenfurabilit  igitur ejl(p  tj  decimi)'  • ipfi  < /. 

Qiwrcfp  i fixti)(y  1 1 decimi  cr  * ejffi  < » ini  omefur abde  eji, hoc 
" “ e Me  eft . r.ipfi  rf,h oceftu  r,ipfi  r f.incomifurabilis  logi 

tudincjlboflifum  auii eft  qd' ipfe u /y  i.mcdiecxijlites, politia 
fwv  comifur  abdes . Ipft  igitur  u medie  funt  poleae  tantii  com 

mifurabites.  Dico  iijpcr  ronale  coprebidiit.  Qgonia  enim  d ' fup- 
poititur  utriq;  ipfaru  ->  U,'f  eomifurabdis, comifurabilis  igitur (p  1 1 
decimi)  cfterf.  ipfi ...  Et  u iraq;  i pfirii  rationalis, rationale  igitur 
< xjiocejtur.  Scdur,eft  qd’fub  m r,a-  r/.  si  i uroCper  1 7 dccimi)bi 
n*  medie  potentia  tantii  comrnfurabtles.copofite  fuerint  rationale  1 oprehendetts  tota  irraticnalit  efi.uo 
caturq,  ex  binis  prima  mediji . igitur  ipfa  u /,rx  binis  eft  prima  medqstquoi  erat  oflendendum. 

] Ei ul  ex  Camp.  Prop.  so. 

I binomiotcrtioaclincara- 


nonali  fupcrficicscontinca  v! (t 

t u r,  linea  in  ca  potens  erit  bi  b d 

mediale  ffcundu.cAMp.DifMGooSC  hvpo- 

tnclcs  manear  ut  fupri.Erirq? ex  his  hyporhefibus  SC. 
diiTinutocbinomi]  ferti]  6C  i^.unaqua-qj  quatuorfu 
pc»  ftcicru 1 in  quas  diuila  eft  fupcrficics  a c medialis, quare  utruep  duoru  quadraroru  I m,m  n.&T  urru 
que  lupplemcrorti  pm&m  q.erit  ctia  mediale, urraq;  igitur  duar  u lincaru  1 r & r p.erit  medialis.  Ee 
cuduarlupeinciesa  t h Jinrcomunicarcs,coqudddug linef  bf& t d fmrcoicues.p  fecuda  parre 

u er  ut  duar  lmef  1 r r p coicates  in  poteria, in  logirudine  uero  n 5, quia  fuperheies  1 m n 5 couat  cu 
luperftcie m p,eo  quod  neiy a fcoicatcu  d g.Na  irnea  b fn3 coicar cu  dc.cfi  igitur ipfxcotineit Tu- 
perimcn^quac  elt  p m, conila  rex  |z  linea  IpefTc  mediale  iecundum:quodeil  piopofitum. 

' Euclid.ex  Z*mb.  Tb  corona?  8 . Propofitio  $6. 

Si  fuperficies  fub  rationali.SC  ex  binis  nominibus  tertia  com 
prehcnfa  fuerit,  fupcrficiem  potens  irrationalis  cfl.appella. 
turcp  ex  binis  fecunda  mcdrjs. 

THEON  ex  Zamb.  Areola  naq{*£t coprebendatur  fub  rationali  * f,ac  ex  binis 
nominibus  tertia  f,  u diuift  in  nomina  in  '.quorit  maius  fit  • >.  Dico  q,  areola  a >, potes  ir- 
rationalis eft.uoealurj;  ex  binis  fecuda  medqs.Coftruantur  naney  eaiequx  prius  Et  quo 
_ nid  a '.ex  bmis  eft  tertia  nominibus, ipfa  igitur  - y rationales  funt  potilia  tantii  com- 
i men  fur abilts, criftfie  ',ipfa  > matus  pot  eft  eo  quod  ex  fibi  eomenfurabili.ct  ipfarfi*', 

• d, neutra  ipfi.ijcff  e omefur  abdis  logitudine.  Similiter  ia  ex  lis  que  prius  funt  oftcfa.dc- 
moftrabimus,quod  ipft  m medie  funt  politia  tantii  eomenfurabdes.  Quare  f I,  ex  bi 


funt  politia  tamu  com  en  f arabile  i t-Scdlu  igiiur(p  1 1 deami)efl . r,hoc  ei}  n /,coprehen- 
diturq;  fub  u y,r  media  igitur  eft  quod  fub  u V/,!p/i  igitur  mu  J,tx  binis  eft  fecunda 
medi/stquod  fuerat  oflendendum.  Eucltd.  ex  Camp.  Prop. st. 

I linea  rationali  binorniocp  quarto  fuperficics  conti 
neatur,qupin  ca  fupcrficiem  poteft,  eft  linea  maior. 


b. 

f 
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LIBER  DECIMVS. 

Cahpakvi.  Ciiffisur  in  pnrmifTis  manetibus  erirexhypothefi  SC 
dttfiuirionebin6m:j  4&  19  utrae? duaru  fuperticieru  d g&  gc(qua-  * 
r e 8C  utiacp  duaru  p m & m q)medialtS,duoep  quadrata  Im&ranpa 
riter  accepta  rai  lonale.eo  quod  lu  perficies  a d eft  rationalis  per  diffini  V 
ttoncinbinomii  quarti  &tj.Er  quia  dbdiuiditur  in  piiftofn  duo  in  ^ 
comunuatia  pef  fecudii  partct4,enrfuperfici«afincdmcfurabili5  fu 
pcrliciei  f h.idcoqj  SC  quadratu  I m,in  quadrato  m n.Duj  igitur  line$ 

1 rct r p.fuut  incomciurabiles  in  poteria  qu{ eu  corinear  fupcrticic me 
diale  p m & earu  quadrata  ambo  pariter  accepta  linr  ranonale.cofiat 
per ))  lineam  1 p elfc  lineam  maiorem  quod  erat  dcmonftrandum. 

Euclid.cxZmb.  Tfxoraru  jp.  Prope  fit  io  57. 

Si  areola  tub  rationali  acex  binis  qu3rtanoibuscoprche 
fa  fuerit ipfam  areola  potes  irrationalis  eft.uoeaifq?  maior. 

THEON  ex  Xub.  Areolu  nuq; « },coprchedutur  fub  rutionuli « f,et ex  bini s quur 
tu  nominibus  « * diu  [fur,  n omini  in  ,qucril  mutue  ejio  * >.  Diro  quod  ureoli  •*  >,  po 
tes  irrutionulit  eHuppeOulu  maior . Qjtontu enim  u/ex binis  eS quunu  nominibus, 
ipf e igitur*  V S,rutlonilcs  funt  poliliutuntu  cbmcfurublles  ,et  * ' ipfu'  / mutus  po 
teli  eo  quod  ex  ftbi  incomenfurubili,ty*  <,ipft  •«  longitudine  e omen 
furubilit  eft.Seeetur(per  • o primi) / ' .bifarium in {,  creiquodex>{, 
equum  ud  « s'op uretur(per  44  primi/puruUclogrumu  quod  fub  * *,  * 
e i.lncomcnfunbths  igitur  eft(per  xg  dccimi)u-,ipft  • • logitudtneex- 
eitetur(per  1 1 prii»t)purulleli  ipft  « fftntq;  ’ *J »-F iuntij;  reltqu* 

sude  peut  in  prece diti.  Munffeftu  tu  esi  quod .«  /,  eH  potes  ipfum  *>. 

Ojlettdendu  uero  quod /‘/irrutionulit  ejfuppelUti  muior.  Qnonium 
mcoMcufurubdis  cjl  •> « ipft . ■ logttudineftncomenfurubileCpcr  1 fexti 
0-11  decimi)  esi  C“  •*  ipft  - *,hoc  cjl  S r ipft  » ».  1 pfe  igitur  r r,r  /, 
potetiu  funt  incomenfurubtles.Et  quoniu  corneti furabtlu  eft  * yp/i  « " 

A !ogitudine,rutionule  eft  « «.Et  equi!  e(l  eis  que  ex  ne,’  f,rutionuleeft*  «, . 
eft.conflutu  ex  iis  que  ex  u «,«/.  Ef  quoniulper  14  decimiftncomenfurubi- 
lis  eH  / 'ipft  ut longitudine,boc  eft  ipft  > *,fed  (ptr  1 j decimi)/  * comen fur u 
bilis  eft  ipft  1 fftncomenfurubilts  igitur  eft  ■ /,  ipft  > i logitudine.  ipfe  igitur  > 
u,>fjrutionules  funt  potetiu  tsntuiomenfurubiles.  Medii!  (perii  deamijigi 
ture/ i r , hoc  eti  n /.  C cprebendllurir  fub  ne, e /,  medii!  igitur  eft  quod  fub 
nr.rf.Et  eompofttii  ex  ijs,que  ex  o /,r/,rutionule  c T u ’Jpfl  e / potrnliu 
incbmenfurubtlis  eft.  Si  uutc(per  1 f dccim)due  linee potentiu  incomenfuru 
biles  copoftt e fuerint  efficientes  copofttumexijs  que  ex  ipfts  funt  quudrutis 
ruttonule,quod  uero  fub  ipfts  mediii,totu  irrutionulit  cft,uppeHutur  tute  mu 
ior.lpfa  igitur  n/ irrutionulit  eft,uocutu  muior  ipfumfy  * urtolu  pote/hquod  crut  offendi ndum. 

Eucltd.exCump.  Propofttto  1 1.  , 

1 fuerit  fuperficics  linea  rationali atep  bi- 
nomio  quinto c5teta,quxcunqj  in  eam  k 
linea  poteft  , potens  in  rationale  & me- 
diale clTe.ex  neceflitateconuincitur. 

C a m r.  Nec  In  hac  quoc?  eft  aliquid  ex  prioru  difpofirioe  & poftrio  c 
nib*mmSdu,eisenimmanctib*  erit  ex  nsqufpofitafuntindiftmirio 
nebinomii  j & iy, utrae?  duaru  fuperficieru  d g &g  e quare  urracp 
duaru  pm&m  q.rarionalisroraepa  d,  quare  Si  duo  quadrata  lm,  l 
m n partteraccepta.medialisex  19. Cii qj  ex  lecud  1 parrei4(tt  linea 
f b incomf  furabilis  liney  f d.ideocp  fuperficies  a f fuperficiei  f h , &. 
quadrato  mn,eric  linea  lrincomcfurabilis  in  poteria  lineer  p.  At 
quia  ipf(  cotinct  Tupcrficie  rationale  p m,et  earu  quadrata  Ibo  pa-  f 
nrer accepta  funt  mcdiale.coclude  ex  ?4lmei  l p eHcpotetcin  rona 
lc^mcdia!e:qd’cftpropof?fu.  Ewr.exZafc.  Thrcr.4.0.  Prop.$%. 

Si  areola  coprehcndatur  fub  rationali,ac ex  bi  ? 
nis  quinta  nominibus,areolii  potens  irrationalis  eft,  appellata  rationale 
mediucp  potens.  4 


»J<  GEOMETR.  ELEMENT.  EVCLIDIS 

T H E O Nor  Z ib.  Artoli ttenim • >,cbprehcdslur fub  ntioa 
U*f,u  n binis  quinti  noibus  * * difiufli  in  nomini  in  > , ut  maius 
nome  fit*'.  D ico  <j,  ipfan  * >,arcoli  potes  imtionalis  eft,  ip  pelli 
tarittoalemediuq^potes.Cbftruiturenimeiquxfuperiusdemoftri  * 
tifunt.  No  dubiis  quod  * p ireoli potes ,eft  n /.  Oftededu  ii, quod* 

{ eft  rationale  medi  impotes.  Quonii  enim  incomefurabiUs  eft «« ip 
fi ''.incomefurabile  igitur  eft(p  i fexti,et  1 1 dccim)et*>,ipfiO', 
boc  esi  quod  ex*  rei  quod  ex  r f.lpfe  igitur  » r,r{, politia  funtin 
e omefur abiles.Et  quonii  * u,er  imis  cjl  quinti  nominibus,  ic  eius 
minus  fcgntctit  eft  > <*, c omefur ibilis  igitur  eft « * ipfi  * logitudine. 

Sed * ',ipft  ■ J,cfttncomefuTibiUs,cj * figitur(per  i)  decimijipfi 
• >,eil  in  c omcfurabilis  logitudine.  I pfe  iguur  * >,*  <,rat:oalesfunt 
potetia  tutu  cbmefurabiles,medii  igitur  eft(p  >i  decimi)*  *,boc  eft 
softatu  ex  ijs  qua  ex  » v /.  Ei  comefurabilis  e fi  i ',ipfi*A 

logitudine  boc  eft'  *,fed  * 'ipfi  • ficomefwrabtht  eft, et  > /igitur(p  A 
’ J dccimftpfi  I « c omefur  ibilis  eft  Rationalis  aut  > *,ritiomle  igi 
twip  1 9 deami)et  '*,boceft  »t,hoc  eH quod fub »',r /.  Ip/ie igi- 
tur  » ryftpcr  40  decimi)potctia  incomenfurabilcs  funt,ejficietes 
eoftitu  ex  ipfaru  quadratis  mediu.ty  quod  fub  ipfis  rationale,  ipfi 
igitur » /,eftratioale  mediSq  potes, ipfamq-potcil  arei*d.  Qjoi 
piirat  demoftrandu.  Euclid.cxCamp.  P ropofitioss. 
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( binomio  fcxto  Iinea£p  rationali  fuperficies  cdtTnratur,  linea  « 
^U3f’n  eam  P0Kft>'n  duo  medialia  potens  clTeprobatur. 


\ 
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Campanvi.  Hic ;j, adhuc rc fu 

_J  (unet  ociari  .i  pirigedis  figuris, cote-  * 

taenimeli  pnrmiftisdifpofirioneSi  politionibus. 

Quibus  ftiribus.nccefTe  eft  ex  ipfis  politis  Si  difpo  '• 
fitione.ideft  diffinitioe  binomij  poftremi  Si  ip.qui  1; 
libet  ex  fupcrficicbus  .1  d Si  d g & gcCproptcr  quod 
St  ambo  quadrata  1 m Si  m n pariter  accepta  Si  p m V 
& mq)efte  mediale.Ciiqi  bf  & fd(proprerquod  a 
fSifh.ideoiplmS!  mn)  fintincomefurabilcscrut 
dux  line*  b c Si  r pincomcnfurabilcs  in  poteria . At  quia 
ipl{  continet  fupeTficic  mediale  p m.earucp  ambo  quadra 
ta  pariter  accepta  fun  t mediale, quod  eft  duplo  fuperficiei 
uni*  in  altera  mcomcfurabile.quod  ex  eo  probatur  quod 
fupcrficiesb  hcftincomcfurabtlis  fuperficiei  hc,  propter 
hoc  quod  linea  d b ex  incomenfurabilis  linep  dc.fequitur 
ex  j,- linea  Ip  elfe.qua:  potefl  in  duo  medialia. 

Euclid.ex  Tamb.  iheoram  41 . P ropofitiopg. 

Si  areola  cSprehcdat  fub  fatioftali.&ex 
binis  fextanomihibus  areola  potes  irratio 
nalis  eft, appellata  bina  potens  media. 

THE  O Nex  Z ab.  Areda  niq;  * e,coprehedatur fub 
rationali  * A,ty  ex  binis  nominibus  * djiuifa  m nomini  in  <, 
ut  msius  nome  fit  *<.  Dico  q,  ipfim  *>  potes, irrationalis  eft 
appellati  bina  potes  in  media  Coflruitur  enim  qua  et  p rtofte 
fis.  Nodublitquod»  f eft  potes  ipfim  *y,sy  qincomefurabi 
lis  eft»  r, ipfis  f, potetia.  Et  quonii  incomenfurabilis  eft  * ',ip 
fi*  A logitudine, ipfie  igitur  *>,* Rationales  funt  potentia  ta 
tu  comcnfurabiles,mediuigitur  eft(p  a 1 decimi)*  *,boc  eft  eo 
pofituex  ijs  que  er  »*■,'/.  Rurfus  quonii  incomefurablltseil 
' ‘*,ipfi  * A logitudine, incbme[urablhs  igitur  eft  <7- ' /,ipfi . «.  t ■ 

ES /V  *, Igitur  rationales  funt  potentia  titu  eommenfunbiles,mediu  igitur  efl(p  eidem)'  >,  boe  edi»/, 
boc  eJt,eonflitu  fub  * v£  Es  quoniam  ineommenfurabilis  eft  u'ipfi  'ficr**  ipfi  > » incommenfurabile 

eft.  Sed 
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Jf  etj  i « auiim  til  conflatum  ex  iis  que  ex  u e,r  /,cr  * x 'fl  quod  fub  /•  'S /JmmmafwraMe  igitur 
iftlper, fnticr  , . decimi jromptfimm ex q. qui ex*',  f*3«odfubuvI, cr  #or* 
ium  ef).  Ipfe  igitur/*  v /.potentia  funt  inrommrnfurabilet.lpft  igitur  m/ busa  potens  eft  m cdu(pcr  4 « 
dccimijcr  ipfam  poteft  - >:qu°d  o/ic»dcrt  oportebat.  , 

Eucltd.nt  Catttp.  Propo/i(io>4.  _ ^ 

f,  I lineae  rationali  acquu  quadrato  binomr)  rectangulu  adiu 
gatur,latuseius  fecundum  binomiuprimucllcconucniet. 

" C*M  HKVS.  H*  fex  lequentcs.conuerfi  funt  fex  prarcedennu  per  ordine. 
Huiusautc  eft  hic  intetio,  Iit  Uncaa  b btnomiu.diuifaad  piiiftu  C in  duas  lineas 
■Bi^^l^lacfiic  b fecudii  fuadtthnirtoncaur lerminu.eiuslpabquadraifi  fub  d,  fitq;  li- 
iA  er  rationalis  in  logitudme.cui  adiungatur  fuperfkies  egatqualu  quadraiobd.Dico  qudd  ta 
tus  fcciidu  hutusfuperhcici  eft.quod  Si  linea  f g.eft  binom.u  primu.Diutdaturemm  quadratu  b d 
in  duo  quadranb  hSi  h d.quffmt  quadrata  duaru  linearu  pomonu  btnomn.Si  in  duo  lupplrme 
taah  K h k quoru  utru*  connnetur  fub  duabus  portionibus  bmomq,  em*  ex  dtfhninone  bino 
mil  ciuc  habetur  per  |o,utrQ*  tftoru  quadratoru  rationale.SC  per  ■«  utri*  mpplementu  mediale. 

Ex  fuperficie  igitur  e g,abrcindatur  fupcrttctes  e I «qualis  quadi  aio  d U,  Sc  i m,  * h 

«qualis  quadrato  h b,S(  n p «quabs  uni  duoru  fupplemctoru  a h uel  Ii  k.eniqi  PC  1 I 

p erefidua  «qualis  reliquo  fupplementoiquare  per  t lexii  linea  11  q.eit  {qualis 
Une*q  e.Ex  pnrmiffis  aute  mamfeiium  eft  quod  utra*  duaru  luperhcieru  e 1 
Si  1 m(S£  ideo  tota  fuperficies  e n)eftrattdnalts.Et  utraqtduarum  {qualium  n 

0 Si  p e(8i  ideo  tota  m g)medialis,quareper  .6  dtratpduarum  linearum  f 1 a. 

1 n SC  tora  linea  f n, rationalis  in  longitudine,  & knc£  ef  rationali  poutxccmm 
fuiabilis.Si  per  ao  utra*  duarum  n q St  q g.Si  tota  n g,  rationalis  in  potentia 
tamu.ineomenfunbilts  linej  m n(Si  ideo  hnej  e f fibt  «quali  ,Si  per 

■ eoniequens  Si  Une«  f n)in  longitudine.Si  igitur  hnta  f n,qu*  cft  ma 
ior  bnea  n g iit  ex  primo  duorum  anrecedentiu  ss  demofttanoni  lub 
iundtoru  Si  prima  fexri  apparet.fueru  potentior  linea  n g minoriin 
quadrato  line»  fecum  communicantis  in  longitudine.runc  ex  diffi- 
nitione binomii  primi  manifclium  eft  lineam  fgeflebinomtum  pri 
mu. Hoc  autetta  elTe  fic  habeto. Cii  inter  duo  quadrata  d h Si  h b,  fit 
(per  prima  fexti)fuperficies  a h medio  loco  proportionalis, conuinct 
«ur  ex  prioribus  hypothefibus  fuperficie  m q clfe  inter  fuperficies  e l 
Si  Im  medio  loco  proportionalis, quarefper  primam  fexti)linca  n q 
qu«efi  medietas  Une«ngcft  medio  loco  proportionalis  inter duas 

Uncas  flSi  In  .Quod  igitur  filex  ftn  In,  cft  quantum  quod  ex  nq 

in  fe per  uS fexri , ideo*  per  4 fecundi  quantu  quarta  pars  quadrati  line«  n g.In*  prr  primS  par 
cu  linea  f n diuidaiur  a fuperficie  fibi  adtundla  «quali  quam  parti  quadran  brciuons  line» 
n g in  quod  ad  coplcdJ  toti  linea  f n defit  fuperficies  quadrata  liriep  fibi  cbmumcatia  ad  punfti 
Loti  f n poterior  n gin  quadrato  line«  fibi  comunicanns  in  lognudinr  coftat  ergo  propefitum. 
THEON.  Lemma. 

Sirecfla  linea  feccturininp  qualia, quae  ab  inaequalibus  quadrata,ma> 
iora  funt, eo  quod  bis  fub  inaequalibuscomprchcnfum  eft  r'e<ftagulum. 

Sit  refla  intra  « (feretur  (t  in  inequalia  in  >Jit$  maior  * >.  Diro  quod  qui  tx  • >,>  (,maiorafunt  ro 
quod  fub  « >,>  (feretur  enim  (prr  10  prtmi>  Afiferidm  in  Qttoma'  igiiur  refla  /tneafrfla  eft  in  equa- 
fta  inJjt  in  inequalia  in  >,igitwr(per  I [erudi' quoifub  • >,>  ^,una  eu  eo  quod  « -*  > > 

n>S,*q»iieftetqHodex*',crpcTindcquo<lcxfiib*y,>(,minMefltoquo,i 

• f- Quod  igitur  bil  fub  • >,>  (,tft  mimu  qua  dupli  elui  quod  ex  * ^ Sed  que  ex  « ',dupla  funt  eorum 
que  «««*,<<  r.ergo  que  ex  «*>  S, matura /imt  ro  quod  bltfuba^  A: quod  erat  oftendmdum , 

1 Eucitd.cx  Xamb.  Theorema  41.  Propo/itio  60, 

to  Quod  ex  ea  quf  ex  binis  nominibu*  ad  rationalem  comparatu  latitu 

dinem  efficit.ex  binis  nomibus  primam. 

TH  EO  N cx  Zatmb.  tfio  ex bi/ui  nominibu i * f^diuifs  in  nomina  in >,  ut  maiuincmcn  fit  «y  9 expo* 
natur  it;  rationalia  n i,c T ei  quod  ex  * A.eqltum  ad  ipfam  * i,coparetur(per  44  primiX  '(‘Jatitudmen 
efficient  * •.  Diro  quod ^ ‘ex  binis  efl  prima  nominibus.  Coparttur  emmCper  44  primi )ad  ^ >,«  quiit 
quod  ex  U>  equum  * >,ei  autem  quod  ex  A >, equum  “ >.  Reliquum  igitur  quod  biifui«>,>V  (per  4 /r  - 
cundi)equum  eftipfl  »/■  Seretur  (per  dranum  primi)  ipfa  u • bifariam  in  r , exrreturq;  f per  j 1 primi) 

paraBehtlr/litriqfipfarki>Vf.Vtriuiq:igiluripforHi‘/^/,equueftetquodfubur,r>.Btquoma^ 
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tx  tinis  nominibus  eft  iiuifa  in  nomina  in  rfipfe  igitur  * >,>  f.rationalcs  funi  potenti,  tantum  eimenfu- 

rabiles.  Qtteigiturex.',f  (, rationalia, funtftbiinuicemcommenfurabUia.Quare(per  ij  dccimi)Creo 

fUtum  ex  Iji  que  ex  fi.commcnfurabile  (fl  eis  que  ex  «>,>  fi,  rationale  igitur  efl  compofitum  ex  tfi 

que  ex*  y,yfi.  Et  ,pft  A \eflequalc, rationale  igitur  eflAx.Etad  ipfum  A ,, comparatur , rationalis  igi- 
tur(per  so  decimi)/ b.cr ipfi  A ,J longitudine  commetifurabilk.  Rnrfus quoniam  <>,  > (,  rationales  funt 
potentia  tantum  commenfurabiles,  medium  igitur  efl  quod  bis  fub  « >,>  f.boe  efl  ipfum  ttf,  c r ad  ipfum 
comparatur  b *,rjnorultm,rjtionahsigitur  efl  cr  b ',ipfix  b tticbmen  . >’  fi 

fitrabilis(hoc  eji  ipfi  A ')longitudmc,efl autcerbA  rationalis,  & ipft 
A i longitudine  comcnfurabtlis.  lncomcnfurabilis  igitur  efl (per  i j deci  r 

Uti)A  bfipfi  b * Jogitudine.Suntq;  ipfe  igitur  A b,b  » rationales,  poten  _____ 

tutanti,  comen furabilcs,cx  binis  nominibus  igitur  efl  ( per  j 6 decimi) 

A w.oftendendi,  quod cr prima.  Quoniaenim(per lema precedes  sq,  i . - . * * ’ 1 

dccimijeorit  que  ex  » >,>  fi.mcdiS  proportionale  efl  quod  fub  a fet 

ipforu  igitur  A 0,-  *,mc, itu  proportionale  efl  b f.  Eji  igitur(per  cbjiru 
flioncjficutS  ! ad  b fjft bf,ad.\hoccftficutA.adb  ',fic b e, ad b *: 
quod  igitur  fub  Au,  U b, equum  efl  ei  quod  ex  b'.  Et  quoniam  c omen  fu 
rabileeflquodexa  y,tpfi  quod  ex  fi  >,comenfurabilc  efler  A o, ipfi « » 
quare  ( per  , fexti  cr  i ■ decimi ) cr  A U ipfi  . b cbmenfurabilis  efl.  Et  _ 

quoniam  maiora  funt  que  ex  a>,yfi,eo  quod  bis  fub  *>,>  fi,  maius  igi'  , > | / . 

tur  efl  cr  As  ipfo  b{.  Q gare(pcr  lema  precedens  cr  per  prima  fexti)  * 

crA  b,ipfa  b * maior  r/f,cr  quale  quod  fub  Au,.  b,ei  quod  ex  e ',boc 

efl  quarte  parti  eius  quodex  b •,& comenfurabilts  eft  A -fipfi  . b.  Si  uero  (per  ,7  decimi ) fuerint  bin e 
refle  linee  inequales, quarte  autem  parti  eius  quod  ex  minore  equu,ad  maiorem  coparetur  deficiens  for 
maquadrata,cr  in  c omenfurabilia  ipfam  diuiferit, maior  minore  maius  poteft,co  quod  ex  fibi  c omenfura 
bili,  lpfa  igitur  A >■  fipfa  b * maius  poteft,eo  quod  fit  ex  fibi  eomefurabili • ] pja  igitur  A b,ipfa  b * maius  po 
tcft,eoquodexfibicomenfurabili.  Suntq;  rationales  ipfe  A b,b  »,cr  Ab  nome  maius  exiftens,ebmenfure 
bilis  e Ii  longitudine  ipfi  A,  expofiteratxonali,ipfa  igitur  A *,cx  binis  nominibus  efl  prima:  quod  oportuit 
demonjlrajje.  Euclid.ex  Camp.  Propofitiofs. 

I Itncf  rationali  pqua  fupcrficies  quadrato  bimedialis  primi  ad  St 
iungaturjatus  eius  rcliqufi  binomiu  fecundu  efle  oportebit. 

C* mpanvi.  Sirlincaa b bimcdialcprimu.diuifa ad puifiti c 
fccfidu  fnfl  terminu.aetera  aure  (Tnrur  prius.Dicolinea  fg  effe  bi 
nomiu  fccundu.Erir  enim  fupcrficies  m g rationalis, co  quod  partes  bimedialis 
primi  conrinenr  fuperficie  rationalem,#  fupcrficies  rres  e 1,1  m,#  tota  e n,me- 
dialrscdmunicanre$,co  quod  pornones  bimedialis  primi  funr  linea:  mediales 
poten  tia  tantum  comunicanres  ex  ji.Per  »6  igitur  erit  linea  ng  rationalis  in  15  « 
girudine, comenfurabilts  lineare  f rationali  pofitar,#  per  xo  linea  f n rationalis 
iu  potena  tantu.quarcfi  fit  maior  linea  n g ex  primo  duoru  an  recedenti  demon 
Arationi  j j adiumfforu#  i fexti, caqj  porenrior  quadrato  lincj  communicantis 
fecum  iu  longitudineex  prima  parte  tj.erir  a diffinitione  linea  fgbi- 
nomium  fccundum:quod  eft  propofitum. 

Euclidex  Zimb.  Theorema  4 j.  Tropo fuio  61.  * 

Quod  ex  ca  queex  binis  medqspnma  ad  rationale  F 
cdparatulatitudinc.cfficitcxbinisnoibus  fccuda.  n 

THEONrxZamt.  Eftofper  4,  dedmi)ex  binis  medijs  prima  a (,<& 
uifa  in  medias  in  >,quarum  < > maior  fit,exponaturq ; rationalis  At.  Copa- 
returq-  (per  44  primi)ad  ipfam  A t,ti  quod  ex  « fi  equum  paraBclogram ■ 
mum  A f, latitudine  efficiens  A,.  Dico  quod  ipft  A »,«  binis  eft  fecunda  no  ' 
mtmbus.  Conftruant  ur  enim  eadem  queer  in  precedenti.  Et  quoniam  .fi, ex  binis  medijs  efl  prima  diuifa 
in  >,ipfe  figitur  (per  s 7 decimi)mediefunt  potentia  tanti t eomenfurabiles  rationale  comprebeden 

tes.  OgarcCper  »4  deeimi)cr  que  ex.y,y  fi,mediafunt:medium  igitur  (per  correlarium  1 1 decimi  )eft  A 
x.Etad  ipfam  A . comparatur, rationalis  igitur  eft(per  xi  decimi ).  A,  v ipfi  A t longitudine  inccmmenfit 
rabtlts  - Rury  it  s quoniam  rationale  efl  quod  bis  fub  . fi,rationale  efl  cr  bf,  ad  ipfamq ; b > , rationalem 

comparatur, a-  rationalis  igitur  eft(per  10  decimi)..  ‘,cr  longitudine  commenfurabiUs  1 pft  b \hoe  eft  ip ' 
JiAt,  Incommcnfurabilis  igitur  efl  A b,ipfi ,« « longitudine.  Suntq;  rationales  ipfe  figitur  A,,b  .,  ratione 

let 
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tesfunt  potentia  tlntumcomcnfurabiles,  ex  binis  igitur  nominibus  i J R 

ei  'per  j 6 iecimiy  ».  Oftcndcndum  id  quod  er  fecundi.  Quoniam  % 
enim  que  ex  * y,>  fi,maiora  funi  eo  quod  bis  fub  a >t>  f, maius  cft  i-  M 
gitur  c Tdxipfou  [,quarc(pcr  primam  fcxlijtt  dospfao  -.Et  quo 
n-am  comenfurabile  ei  quod  ei  ex  « >,ri  quod  ex  > <,commcnfura- 
bileeftetd  /ipfi « ».  Quire  eyd  *,ipfi  * t‘,commenfurabiUs  eft  et 
id  quodfub  et »,« n,e  quum  ei  ei  quod  ex -<  Ipfi  igitur  * rjpfi  n « 
miiutpoteieo  quod  cxfibi  ccmmcnfurabili.cr  " ypfi' 'longitu- 
dine comenfunbtlis  eft, ipfi  igitur  d «,«r  bimi  nommbut  ei feeun- 
datquoderatoftende  ndu.  Euehd.exCamp.  Prop.fS. 

V m adiucta  fuerit  linex  in  logttudine 
rationali  fuperficiesretftiigula  xqualis 
quadraro  bimedialisfccudi.Iatuseius 
fecud  um  binomium , tertium  cflenccefleeft. 

Campanv?.  Si  fuerit  linea  a b bimcdialc  fccund  ii  diuifa  per  termini!  fu  ii 
ad  pun  ftii  c, reliqua  ueroomnia  fuerint  ut  prius.erit  linea  fgbmomium  rertiii 
Erit  enim  cxjxSC  noftris  politionibus  utraqj  fuperficier um  c n 8C  g m, medialis 
quare  per  jo  urratpduaru  linearu  fm  & n gerit  rationalis  in  potentia  tantilli' 
nex  e f rarionali  potentia  comenfurabilis.  At  quia  bimedialisfcciidi  paaes  funt 
comunicanrcsin  potentia rantu.erirfupcrficics  elcomunuaus  fuperficieil  m 
8C  ideo  linea  fl  linex  In.porcntior  ergo  eft  per  primJ  parte  ufn  quam  fit  npf 
in  qua  'rato linex fibicomunicannsm  longitudine.  Ciify  lint  fuper 
ficics  a h 8C  quadratu  h b incdmcfurabtlia.eo  quod  linep  ac&cbin- 
comenfurabiles.idcoq?  SC  r.mbo  quadrata  pariter  accepta  ambobus 
fupplcmeris  pariter  acceptis, eo  quodquadrarafibiinuicccomuncSt 
cxhypoilicfi.fupplcmenraquoqtcufibtinuiccfinrxqualia.fcquirur 
ut  fupcrficies  e n fit  incomefurabilis  fuperficici  m g,SC  ideo  linea  f n, 
linef  n g.per  ditfmitionem  igitur  eft  linea  f g,binomiu  tertium:quod 
cft  propoli  tum. 

Euclid.exZmb.  Tbeorettu  44.  Propofuio  61. 

Quod  ex  ea  qux  ex  binis  fecunda  medqsadra-  ■ ■*■  - i 

tionalem  comparatum  latitudinem  efficit, ex  binis  nominibus  tertiam. 

T H E O N ex  Zamb.  Efto(per  44 deeimi)ex  bini  mediji  fecundi  1 £ diuifa  in  medias  in  r ut  rnaiiu  fe 
gmentu  fit*>  ,ntionihi  lutem  efto  ',cr  td  ipftm  -t  <,ei  quod  ex  * f equum  piriQelogrimmum  copirt 
tur(per  44  primiy  f, latitudinem  efficient  d «.  Dico  quod  da  ei  ex  binis  nominibui  tertia  Congruantur 
eadem  que  in  preeedenttbut.  Et  quoniam  a fi  ex  binis  ei  fecunda  medijs  diuifa  in  >,ipfe  igitur  •>,-,(  (per 
1 8 decimi)mtdirfunt potentia  tantu  comenfurabiles  medtu  eopre-  « > ' fi 

bedetes, quare  et  coflatu  ex  ijs  que  ex  * r,>  <,weiS  eft,  iy  eft  equa  1 ■ ■■■»■!  '»  "■  1 t 

Ic  ipfi  d a medtu  igitur  eft  yd  x,cbparatwrq;  ad  rationalem  d>  Ra 
tionalis  igitur  cft  (per  11  decimiydftpfi  d 1 logttudine  incomenfura 
bilis.  Idproptereaetia  n « rationalis  ei  cr  ipfli « > incomenfurabUis 
(hoc  eiipii  di  1) longitudine . Rationalis  igitur  eft  utraq ■ ipfirud/a, 
ipfi  d 'logitudifle  incomenfurabilis.Et  quonia  * rip/i , fi  Io 
gitudme  cft  incomenfurabihs  Jicut  aute(pcr  lema  praecedes  1 1 deci 
mi)*  > ad  > fi.ftc  quod  ex  a t,ad  id  quodfub  « >,y  fi,  incomefurabile 
igitur  eft  cr  quod  ex  * >,«  quod  fub  - >,>  fi.  Quare  et  coflatu  ex  ijs 
que  ex  *>,y  ',cl  quod  bis  fub  *>,>  fi,inc  omen furabtle  eft,  hoc  eft  A 
nipfi uf.Qgarejper  ifexti,cr  1 1 dcamt)ctd„  ipfinaincomenfu 
rabilts  ei.Siltq;  rationales.  Ipfi  igitur  d ‘,ex  binit  nominibus  ei. 

Oftcndendit  ia  quod  w tertia.  Similiter  iam  jicut  in  preeedenhbus  ratiocinabimur  quod  maior  eft  d oipfd 
f ,CT  quod  <yd*ipft**  comenfurabilis  cft. Eftq:  quod  fub  d *,!*. ".equi!  ei  quod  ex  f.]pra  igitur  d/,, 
ipfa  n ", maius  poleft  eo  quod  ex  jibi  comcfuribili.ty  neutra  ipfarii  dn,*  w,c$mcfurabilis  ei  ipfi  d tJSgf 
Odine  ipfi  igitur  d r.ex  binis  eft  tertia  nominibus.quod  erat  oftededu.  Euclid.  ex  Cap.  Vropofttio  j r. 

I linex  rationalirccftangulucquu  quadrato  linex  maioris  adiu 
gatur.alterufccontincntiu  laterum  erit  binomium  quartum. 

Caro» 
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■ CampanvS.  Si h*c quoqi fuerit linea 3 b linea  m lior diuifa fecun- 
dum terminii  fuumadpunftuc.cunfiatprcliquanofuerintalitcrquam 
pri us, erit  linea  fgbinomium  quartum . Cum  enim  fintambo  quadrata 
portionum  Ime* maioris  parirer  accepta rationalc.rrir  fuperficics  e n ra- 
tionalis, tdeoip  per  16  linea  fn  rationalis  in  longitudine, communicans  Ii 
ne*  e f rationali  polirx , fuperfides  uero  m g erit  medialis , propter  illud 
quod  portiones  line*  maioris  connncnt  fuperficiem  medialem,  ita  qj  per 
zo  linea  n geft  in  potentia  rationalis  tan  tum, Kquia  etiam  portiones  pr( 
far*  lines  1 b funr  porentialtter  tncommcnfurabiles, fuperficics  clincom 
mcnfurabilis  erit  I ra.ideotp  linea  f I, lute*  I n , igitur  per  primam  partem 
14  linea  fn  eft  potenti or  linea  n g,in  quadrato  line*  ii  b 1 incommenfuta 
bilis. Ex  diffinitione  igitur  ell  linea  fgbinomtum  quartu:  quod  erat  pro- 
pofitum. 

Puctid.exZamb.  Theoremate.  Propofitio  6). 

Quar  ex  maiore  ad  rationalem  coparatum  lati- 
tudinem efficit  ex  binis  quarum  nominibus. 

THEONnr  'Zamb.  Sit maior « f, diuifa in r,ut maior  fit • >,ipfa f C 


1 <fj 


f 
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Rationalis  uerdcfto  a <,cr  ei  quod  ex  « a,equum  ad  ipfam compare- 
tur (per  n.n.primi)‘lf  paraBelogrammu, latitudine  ejficitns  f *.  Dico  quod 
e*. ex  binarii  quarta  nominibus.  Conjiruantur  rudem  que  in  preoftenfis. 

Er  quoniaCpers?  Jecimi)maior  eft*t  diuifa  in  >,ipfe  * >,>  (]p  otitin  furit 
commcnfurabilcs  tffi  cient  es  conflatum  ex  ij  s que  ex  ipfis  fiunt  qua  • 

irata  rationale,quod liero  fub  ipfit  medium.  Quoniam  igitur  ratio - •— 

iule  eft  c onflatum  ex  ijt  que  ex  - >,>  f, rationale  igitur  efl  * \ ratio- 
naht  igitur  eft  cr.*<  -t,cr  / -Jogitudine  ccmenfurabila,  Rurjus  quo 
niam  medium  efl  quod  b it  fub  y,’  /i,boc  efta:’,crad  rationalem  eo 
paratur  t>  *,rationalis  igitur(per  11  decimi)eft  eju*,&  >pfi  * ‘,lo 
gttudinc  incommenfurabitK.incommenfurtbiUs  igitur  eftiper  1 1 de 
cimi)et  et  M,ipft  u «, longitudine.  I pf e igitur  * rationales  funt 

potentia  tantum  commenfur abtles, ex  binis  igitur  nominibus  rfl-f  ». 

Oftendendum  iam  quod  et  quarta.  Similiter  ia  ficui  et  in  prectdeti- 
bm  ratiocinabimur  quod  maior  eft  -auipfa  ut,  et  quod  quot  fub  «t  « 

« equum  edici  quod  ex  > Quoniam  igitur  incommenfurabile  eft 
quod  ex  a r, ei  quod  ex  > f, incommenfurabile  igitur  cStyU  f,ipfi  « 

*.Quare(per  1 fexticr  n decimijcrub.ipfi  'Mincommcnfurabitisefl.Si  aute  fuerint  bine  reUe  linee 
inequalcs,quarte  autem  parti  eius  quod  fit  ex  minore(per  1 7 decimi) equum  comparatu  fuentparallclo- 
gr ammum  ad  maiore  forma  quadrata  deficiens,  cr  in  incomenfurabilia  ipfam  diui ferit, maior  minore  ma 
iuspoteft,eo  quod  a fibi  incommenfurabili  in  longitudine,ipfa  igitur * u,ipfa/“  maius  poteft,eo  quod  i fi 
ti in comenfurabili  funt  c r ipfe i », rationales  potentia  tanti comenfurabiIes,(T * Kcomenfurabilit 

rff  ipfiexpofite  rationali  / <ftpfa  igitur  * *,e*  binis  nominibus  efl  quarta  tquod  erat  oftendendum. 

Puclid.exCamp.  Propofitio  st.  ^ b 

i Ilinex  rationali  quadrato  lineae  poteris  fupra 
rationale  & mediale  aequalis  parte  altera  lon- 
gior forma  adiungatur.alteru latus eius,bino  * 
mium  quintum  elTenecelTeeft. 

Campanus.  Propofira  linea  a b ea  qup  poteft  fupra  media 
le  rationale  diuifa  fecundum  cius  diffinitionem  ad  purifiu  c ni 

hil  immutetur  de  reliquis, fequiturqilmeifgelTe  btnomtuquin 
tum.Ciim  enim  partes  huius  linexa  bcontineant  rationalem  fu 
perficiem.necelfe  eft  ut  fuperficics  g m.idcoipCper  16  linea  n g)fit 
rationalis.  Cumcp  ambo  quadrata  partium  huius  lincf  pariter  ac 
cepta  fint  mediale, erit  fuperficics  c 11  medialis , H per  10  linea  f n 
rationalis  in  potentia  tantum  line*  fe  potentia  rationali  com- 
municans. At  quia  portiones  prxdiftx  line;  funt  incommenfura 
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biles  in  potentia, erit  fuperfides  e 1 incommcfurabiUs  fuptrfidei  m Udeoip  St  linea  f Uine*  I n:po 
tendor  igitur  eft  per  primam  partem  t4linca  f n linea  n g, in  quadrato  line*  libi  incommenCurabi 

lis.Perdiifiniiionemita<jbinomijquittri:condudepropofitum.  \ Vj 

EMlid.cxZanb.  Theorema  46.  Propoptio  64.. 

Quod  ex  ea  qug  rationale  mediumqipoteft  ad  rationale  comparatu, 
latitudinem  efficit  cx  binis  quintam  nominibus. 

THEONn Xamb.  Sit rationale  mediumq; potens *fi,diuift  « y * 

in  reflas  lineas  in  y,ut  pt  nuior  * >,  exponatur  j rationalis 'serri  ■ ■ ■ i>ii'mi 

quod  ex  « fi, e quum  ai  * > compjretur  -t/(per  44  primi)latitudini 
JT.: j _ hin  it  quinti  HAMinifcitt.  ConltruJ 


f 1 


pwicrn  uimja «» »r  * • . . . 

les  efficientes  conflatum  ex  earum  quadratis  medium, quod  utro  fub 
ipfls  rationale.  Quoniam  igitur  conflatum  ex  ifs  que  ex  « y,y  fi,mc- 
iium  efl, medium  igitur  efl * ».  Qutre  rationalis  eft  *u , cr  ip/i  * < 
longitudine  incommenfurabilis.  Rurfus  quoniam  rationale  efl  quod 
bis  fub*  Kd  ?,b<x  eiJ  t- /.rationalis  igitur  efl  * >,et  ipfi*  'Jogitudi 

ne  comenfurabilis.lncommefurabibs  igitur  eft  * -ftpp  - r.lpfeigi 

tur  rationales  funt  potentia  tantum  cqmmenfurabiles,  ex 

Unis  igitur  nominibus  efl  a a.Dico  quod  cx  quinta.  Similiter  nanf  ...  P .... 

oftendetur  quod  fub*  «,i  *, equum  efl  ei  quod  ex  r •,  et  quod* -ipp  tu  longitudine  tncommenfurabM 
efl.ipfa  igitur  * * ,ipfa  * « maius  potefl  eoquodexpbi  incommenfurabili.cr  ipfe  * *,*  *,  rationales  funt 
potentia  tantum  commenfurabiles.cr  minor  t- *,commenfurabilis  cflipft*-  longitudine.  Ipfa  igitur  ** 
ex  binis  efl  quinta  nominibustquod  erat  offendendum. 

Euclid.exCamp.  Propoptio  sy.  _ d c • 

Voties  adiun&a  fuerit  linee  rationali  fu 
perficies  rcifiangulaxqualisquadrato  Ii 
nex  potentis  in  duo  medialia , ciufdcm  f 
fuperficiei  latus  fecundum,binomiu  fe-  „ 


xtum  ede  conuincitur. 

CampanvS.  In  hac  jjfir  linea  a b, linei  potens  fupra  duo  me- 
dialia, qux  autem  prxterhsrc  funt.ficut  fupri  maneanr,& erit  tunc  U 
nea  f gbinomium  fcxru.quod  ignorare  non  poreris,fi  prxmifTbrum 
ciusqj  quod  jj  proponir.im memor  non  fueris, 6C  ITc  patet  in  hac, no- 
ftra  intentio.  Euclid.  exZamb.  Theorema  47 


f 


■urcniio.  cikiu*.  e*  m—v.  P ropofitio  6f.  ^ 

Quod  ex  bina  media  potente  ad  rationalem  comparatum  latitudine 
effici  t ex  binis  nom  in  ibus  fextam . 

TH  E O N ex  Xamb.  E/Jo(per  47  deeimi)bina  potens  media  • /,di  « y * 

tufa  m y, rationalis  autem  efto  *t-,cr  ad  ipfam  rationale  *>,ei  quod  ex 
* f -equum  comparetur(per  44  primi)*/,! -titudinem  efficiens  * -.Di 
eo  quod  ipfa  *•, ex  binis  nomibuS  efl  fexta.Conftruantur  etenim  eadem 


— ; # _ _ . 

que  crin  precedentibus.  E t quoniam  * a bina  media  potens,  efl  diuifa 

in  >,ipfe igifuKprr 4 1 decimi)- :-,>i,p»tcntiafuntmcommcnfurabi-  f 
les  efficientes  ccmpojitum  ex  earum  quadratis  medium,  cr  quod  fub  ip 
ps  mediu  cr  infuper  ineomenfurabile  copo  filo  ex  carit  quadr atis . Qua 
re  per  ea  que  oftenfa  funt,  medium  eft  utrunq-,  ipforum  A ad  ra 

tionalem  * * comparatur.rationalis  igitur  eft  (per  >1  decimi)  utraq:  ip 
furum  *»,e-,cripft  *'  longitudine  incommenfurabilis . Et  quoniam 
conflatum  ex  ifs  que  cx  * f,incommcnfur.tbile  eft  et  quod  bis  fub* 
y,y  f,incommenfurabile  igitur efl(per  t partem  1 1 decimi)  *>.ipfi/-  /. 

'incommenfurabilis  igitur  efl(per  1 fexti  cr  1 1 decimi  )(?*/•  ipft  * *• 

Ipf  r igitur  *t  -,ralionalcsfunt  potentia  tanturh  comcnfurabilcl  ,ex 

Unis  Igitur  nominibus  eft*'.  Dico  quod  (jfexta.  similiter  tu$  rurfus  ut  prius  demcftrabimus.quia  quod 
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f A * ..rquum efl  ti qi lodexr  ’,eyquod  * « ipfi « . longitudine  incommenfuraMti  rft,ac  Idpreph 

rea  a.  ipfa . • maius  poted  eo  quod  ex  fi H longitudine  e omtnfurabili,  c r neutra  ip faris  * -,commcn 

furabilts  edcxpofita  rationali  a , longitudine.  Ipfi  igitur  * *(pfr  fecundat  diffmittonesyx  binis  eft  frxtd 
nominibus-.quod cratoftetidendum.  Euclid.ex  Camp.  Propofmo  eo. 

Mnis  linea  cuilibet  binomiorum  comunicans,  fub  eadem 
fpccie  binomium  c(Te  probatur. 

Campanvs.  Sir  linea  a binomium  culufuis  fpeciei  .firip  linea  b ei  comunicans 
in  longitudine.  Dico  lineam  b effe  binomiti  eiufdem  fpeciei  cuius  a.finr  enim  bi- 
' nomialcspotnonesa,c&'  d.eruntcpamb? rationales  in  potentia  tanrumcommu- 
tiicanre/perjo, linea  uerobdiuidaturpetixlexn  iaundum  proportionem  cadd.tne  &f,ent<p 
pcrconiunftam&.'cuerfam  & permutaram  proporrion alitarem  a 

< ad e,& dad f.ficur a adb.Ciimfint igitur a&b communicantes  e d 

erunt  etiam  per  primam  partem  io  < fif  e, • terni]?  d & f,  communi-  r 1 

cantes, Si  igitur  fuerit  c rationalis  in  potentia  rantu, erit  & e:fi  aure  b 

in  longirudine&c.Eodemip  modo  fi  d eft  rationalis  in  potentia  e f 

tantum  uel  etiam  m longitudine, erit  quocp  f fimiliter , & ex  1 1 *■  ■ ■ 

fi  porennor  eft  c d,in  quadrato  Uner  fibi  commenfurabilis  in  longlrudirtc.uel  fi  fbrre  incommeft 
furabilis.cnt  & e porenriot  f tn  quadraro  line(  fibi  commenfurabilis  uel  etiam  incommefurabilis, 
ncceffeeft  ex  diffinitionibus  fex  fpecicrum  binomiorum, ut  eiufdem  fpeciei  binomn  lint  a & b. 

Si  aure  linea  b communicet  binomio  a in  potentia  rantu,  erit  ena  & fic  linea  b.  Binomiti  aurem 
eiufdem  effe  lpe%iei  non  eft  nece(Tariu,immo  impoffibile  eft  ut  amb*  fimul  cadant  fub  pnma  fpe 
ciebinomiotum  uel  fub  fecunda,  quarra  uel  quinta,  fed  necefTeeftur  ambo  cadant  fub  primis  tri- 
bus aur  ambo  fub  tribus  poftremis , unum  enim  eorum  effein  aliqua  ex  tribus  primis  fpetiebus, 
& aliud  in  aliqua  ex  tribus  poftremis, eft  impoffibile. Ctlm  enim  a communicer  cum  b in  potentia 
tanrum,cquoqi  cum  e,&  d cum  f communicabit  rantu  in  potennaex  io.Si  igitur  alterutra  duarum 
linearum  c & d fuerit  ranonalis  in  longitudine, non  erit  fua  compar  ex  lineis  e &'  f rationalis  in  Io 
girudine.Non  cftiraqrpoffibile  ut  a & b cadant  fimul  fub  aliqua  ex  illis  fpeciebus  binomiorum, in 
quibus  altera  duarum  portionum  binomtj  eft  rationalis  in  longitudine, lif  autem  fpecies  funr,prl 
ma  & fecunda,  quarra  & quinta . At  ucro  quia  per  t x duae  lineare  6i  e fimul  potennores  fu  nr  dua- 
bus lincisd&  fm  quadrans  duarum  linearum  fibi  in  longitudine  communicantium  aur  incom- 
municanrium  neceffe  eft  ut  ambo  binomia  a & b fimul  cadanr  fub  primis  tribus  fpeciebus  bina- 
mtorum,  aur  fimul  fub  tribus  poftremis  ex  diffmitioneipfarum  fpecierum. Lineam  aurem  b quid 
dubitas  efTebinomium?cdm  finrcnim  c & e communicantes  in  potentia  tantum , fimilirer  quoqp 
d &C  f.finr  aurem  c & d rationales  in  potenria.conuindrur  e&  f rationales  in  potentia  rantu,  qu* 
quia  non  communicant  in  longitudine  ficut  nec  cis  proportionales  c & d.ipfsr  componunt  indu 
hitanter  binomium  per  jo  Inuus. 


Euclid.ex  Z amb.  Thtormd  4!.  P ropefitio  66. 

Ei  quae  ex  binis  nominibus  longitudine  commcfurabilis,ipraquo(p  et 
cx  binis  nominibus  eft  ac  in  ordine  eadem. 

T HEON ex  Zamb.  Efloexbinisnominibus.fi cripfi.fi  longi  . • t 

tudinc  commcnfurabiUs  edo  y d. Dico  quod  ipfa  y J ex  binis  nomini ■ '■  1 ■ — 

bused,cr  inordineipfi.fi  eadem  ■ Quoniam  enim  (per  41  decimi)  ex  * i > 

Unis  nomtnibut  eft  . i diuidatur  m nomina  in  sjitmaim  nomen  • >.  lp 

fe  igitur  . >,  1 C, rationales  funt  potentia  tantum  commenfurabiles.  Fi iatf  ficut  • (ad  y d,  fic  * > ad  > /.Et n 
liqua  igitur  > fijd reliquam fd(per  19  quinti yft  ficut.  fiai y «*. Commenfurabilis autc tfl(per hypethe- 
finy  fi Ipfi  r * logitudme.  Comcnfurabihs  igitur  ed(pertt  decimi )c T ipfa  .'ipfi>f,ey'  lipfifd.Suntf 
rationales  ipfe.^cri  Rationales  igitur  funt(pcr  11  dccimi)a-ipfe>[J*.  Et  quoniam  r/i  ficut.'  ai 
ai  r /,fic  ejhfad/JyUicifiimigirurlper  t6  quinti)ficut  .iad'*,fic  efl  > faif '.Ipfa  autem-'  *,<f,tatu* 
potentia  funt  commenfurabiles, cr  1 pfe  '!jd, igitur  potentia  tantum  funt  commcnfurabiles,funtq;  ratio 
n ales:  ex  binis  igitur  nominibus  efl  ipfa  y ADico  iam  quod  in  ordine  c fl  eadem  ipfi.fi.  Ipfa*  'jpfa' • 1 aut 
maius  potefi  e 0 quo  d ex  fibi  commenfurabiUjul  eo  quod  ex  fibi  incommenfurabili.  Si  ucro  *<  ipfa  ma- 
ius potefl  eo  quod  ex  fibi  mcimenfurabili,er  >!ipfa!  J(per  14  decimijmaius  potent  eo  quod  ex  fibi  eom 
menfwabili.Eifi.iexpofite  rationalicommcnfurabtUs  fuerit, 0-y  { eidem  commenfurabiliserit'per  1 1 
dccimijldi];  proptercaUtraq;  ipfarum  . fr  *,tx  binis  nominibus  edi  pnma, hoc  ed  in  ordine  eadem  Si  ue 
ro‘t  commenfurabilis  eBipfi rxpofiue  rationali, cr  // eidem  commenfurabilis  ei}.  At  per  hoc  rurfus  in 
ordine  eadem  eS  ipfi  . fijuraq;  enim  ipfarum  efl  ex  binis  nominibus  fecunda.  Si  ucro  neutra  ipfarum  s 
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V f^emmrfurebilit  tft  expofite  retioneli.neutre  etiem  ipferum  * 1 4 

*[J*,eidem  erit  commenftarebilis,  cr  urutf;  tortu  ell.  Si  tute  ^ j.  ' 

m t ipfe  t f meiitt  potcfteo  quod  ex  fibi  incommcnfurebili,  er  > ,* 

meiut  poterit  eo  quod  ex  fibi  incommcnfurabili,er  fi 
* < expofitrretioneli  eommenfurebilis  ejl.er  rf  eidem  eomme 

ftrebtln  eft.cr  utreip  erit  querte.  Si  extern  > d,erlA,V  erit  utref.  quinte.  Si  nero  na Ure  ip  ferum  * s>  4 
crip ferum  >!J* neutre  eommenfurebilis.efi expofit*  retioneli.eritq;  utrey  fexte.  Qgarr  eiqtucexbl 
ntt  nominibu  lo^itudme  comen fur ebilis, ex  bini s nominibu  eft,  cr  tn  ordine  cede:  quod  eret  ojicndendi. 
Euchd.ex  Cemp.  9 Tropofitio  6i. 

i Mnis  linea  alterutri  bimedialium  comefurabilis,  fub  eadem 
| fpecie  bimedialis  effe.ex  neccflitatc  conuincitur. 

Campanvs.  Veritatem  habet  quod  dicitur, fiuc  in  logitudinc.fiuceriam  in 
| potentia  tantum  communicet  aliqua  linea  alterutri  bimedialium . Sint  enim  duc 
• ltncf  comm unicantes  a & b quouis  duorum  modorum  prxdi florum, fitep  a bime 
diale  primum  uel  fecundum. dico  quod  etiamb  cft  bimedialc  primu  - 

uei  fecundum  .prout  fuerit  a. Diuifo  enim  a bimedialein  fuas  bime- 
diales  portiones,  ex  quibus  componi  fur  per  jt&jiqux  funi  c&d.  £ 
b quocp  diuifa  in  c & i fecundum  proportionem  c ad  d ut  docet u fe  — 
xti.poliraip  g fuperhcie  contenta  fub  c & d,&  K fub  e Si  f,&  polito  h 
quadrato  d,&  l t.erit  per  cornu  nf  tam  & euerfam  & permutaram  pro 
portionali  ratem  quemadmodum  in  prartniflacade&d  ad  f,  ficut  a j 
ad  b ficut  igitur  ex  pofirionea  & b funr  comm  unicantes,  fiuehoc  (it 
in  longitudine  fiue  in  potentia, fic  c & e,  iteniqt  d 8C  f,  fimiliter  erunt 
communicanrcs.Arquiac&dfunrmediaks  potentia  tanium  cornu 
nicantes.fequirur  ex  u ut  e 6C  f finr  etiam  mediales, QC  ex  10  potentia  tan 
tum  communicati  res, cum  ipfx  perhypothefin  fint  propornonales  c Sf 
d.Cumqt  (it  per  primam  fexti  g ad  h,ficut cad  d,&  K ad  1 ficut  ead  f,  erit 
gad  h ficut  k ad  1,&  permutaum  g ad  K ficut  h ad  1.  Qu  ia  igitur  h cft  co- 
municans  l.eo  quod  duo  eorum  latera  quar  funt  d SC  f communicant  in 
longitudine  uel  in  potentia  fecundum  quod  a & b in  alterutro  corii  com 
munkant.fequiturex lourg&kquocp fibijnuicem  communicent :erit  * 
igitur  k rationalis  aut  medialis  prout  fueritg,  ex  diffinitione  fuperficiei  ' 
rationalis  aut  21 . In  hoc  enim  tantum  differt  bimediale  primum  a bime 
diali  fecundo, quod  portiones  bimedialis  primi  in  quas  fecundum  fuum 
terminum  diuiditur.codncnr  fuperffciem  ranonalem.bimediahs  autem 
fecundi, medialem  . Si  igitur  a fuerit  bimediale  primum,  erit  fuperficies  g 
rationalis, quare  SC  k,&  ideo  b bimediale  primum  per  ji.  Qpod  (T  a fue- 
rit bimediale  lec tindum, erit  fuperficies  g medialis,  ob  hoc  etiam  & K,b 
iraqt  per  j*  erit  bimediale  fecundum, quare  conflat  propofirum.  Idem 
aliter.  Ad  lineam  rationalem  c dCpofira  a alterutro  bimedialium,  & b fi 
bun  longitudine  uel  potentia  communicante)  adiungatur  fuperficies  c 
exqualis  quadrato  a,&  fg  «qualis  quadraro  b.cruntip  fuperficies  c e & c 
f g communicantes, eo  quod  quadrata  eis  xqualia  qu*  funr  quadrara  Ii 
nearum  a & b funr  communicantia  ex  hypotheffiex  prima  igitur  fexti  & decima  huius,  neceffceft 
duas  lineas  d e 8C  e g effc  communicantes. Et  quia  fi  a fuerit  bimedialc  primum , linea  d e ent  bino 
miumfccundu  per  j*,idcoq;  egenam  binomium  fecundum  peT  prarmi  (Tam  ^ quare  larus  ren  ago 
nicum  fuperficiei  f g(&  ipfum  eft  b) bimediale  primum  per  +9,2t  nero  (i  a fuerit  bimedialc  fccun 
dum  linea  d e erit  binomi  um  tertium  per  56, ideo  e g eft  binomium  tertium  per  prxmtffam,  quare 
& larus  rctragonicum  fuperficiei  f g(&  ipfum  eft  b)bimedialc  fecundum  per  ;o}manifieftu  eft  igi- 
tur ucrum  cite  quod  proponitur. 

Euclid.cxZmb.  Tktoraru^.9.  Tropofitio  67. 

, Ei  quae  cx  binis  medr}s  longitudine  commcfurabilis,8t  ipfa  ex  binis 
eft  me drjs.SC  in  ordine  eadem. 

THEONn Zemb.  Efio ex binii medtjs *A,erip/?«4 eommenfurebilis efio longitudine > *. Dieo 
quod  ex  binil  eft  medijt.cr  in  ordine  ipfief eedem.  Quoniem  enim*  A ex  biniemedijuftdiufe  in  me- 
diet u i,ipfie  igitur  * y A(per  j 7 rt  j 9 dccimi)meiite  funt  potenti*  tentum  eommenfurebtlet.  Ttetq;(per 
• 1 fexti Jicut  * (*df-t,fic  *>ed,/,cr  relique  igitur  • AeifJftliquelpcr  ij  quinti)efifieut*  ( Id  t*. 
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Commfurdbilii  iutt  efl  * f ip/i  r * longitudine  ,comenf wrabilit  igitur  efi  tj  • * ipfi>f»fT 1 tyflf 
ae Maipfe*',*A,media igitur funtcr%f/M -Et ijuoma  eH ficut* 'ad  * * A 

%{c">f*dfSjpf*  autm  potentia  tanti  funt  coMenfurabiles,  1 1 

CT  ip/^r  igitur  > i','Atpotcntia  tanti  c omen  fur  abdet.  Oflenfumautm  f f * 

quod  media.  Ip [a  igitur  > A,ex  binis  e ff  mcdiff.  Dico  quod  & in  ordine  ' 

eddcefhpfi  * A.  Qjjpntd  enim  efl  ficut  i *,«d  * Ayficefi  yfadfA,  & fient  igitwrquod  ex**  ai  id  quod  fui 
m s«  .fij/ic  quod  ex  yiad  id  quod  fub  >!J*.  Vidfirm  igitnr(per  1 6 qutnti)ficut  quod  ex**  ad  id  quod  ex  r 
f,fic  quod  fub  * v 'M  id  quod  fubyfJA.  Commenfurabile  autem  eft  quod  ex*' ei  quod  etyf.  Commtn* 
fur  abde  tgtrur  c r quod  fub  * »,•  A,ei  quod  U > /,/A.Si  igitur  rationale  ejl  quod  fub  * V *»CT  quod  fub  >f 
/ V irattonale  ejl,ac  per  hoc  efl  ex  binu  meJIjs  prima.  Si  autem  medium  fuerit  quod  fub**,'  ‘t  medium  erit 
C r quod >/*/**, C r urraq;  efl  fecunda ,ac  per  boc  & > / erit ip fi  * (in  ordine  eademiquod  erat  ojlendenHL 
E uclid.exCamp . Propofitio  6t. 

| Mnislincacommunicanslmfxmaiorijeftlineamaior.  #* 
I Campanvi.  E*  hgc  quotp  uerirate  habet, fi  utrolibet  modo  comunicis  fuerit 

aliqua  linea  line{  maiori. Efto  enim  a linea  maior, b ueroquouisfibicomunicanl 
modo.entb  linea  maior. Diuifa  nitjj  a in  eas  portiones  a quibus  coAatpe  jj  qug 
I funr  c&d.&bfecudu  earii  propor- 
tionem e &f,pofirotp  quod  gfirfuperficiescorenta 
fub  c & c.SC  k fub  e & f.er  m & It  finr  quadrata  c cr  d, 
at  n & i, e & f.erir  m ad  Ii  licur  n ad  I,prr  fecundi  par 
f c 1 8 fexn,#  ccuii<fbm  m & h ad  h, ficut  n 1 ad  [%  8C 
permutarim  m Si  h ad  n & I, ficut  h ad  I , quia  ergo  li 
comunicarcu  leo  quod d comunicarcu  f.autin  lon- 
gitudine aunn  potena  prout  comunicarcu  b.fequi 
tur  ut  ambo  quadrata  m SC  h panrer  accepra  cornum 
cercii  ambobus  quadratis  n Si  1 pari  cr  ac-  c i ..Cum 
ita  p duo  prima  pariter  accepra  f?nr  rationale  per  jj.erurquoqtetduo 
poftrema  rationale  per  diffini  none.  Ar  quia  fuperficic  k necelfeeft  ef 
fe mediale iicurg ex  xt,lincascpe& fclTc  incomefurabites  in  porena 
ficurc  Si  d ex  lo.codudirurper  jj  lineJ  belfe  linei  qu{  dicitur  maior 
ouod  eft  propofiru.qfldc  alirer.  Cu  fira  linea  maior  cui  b cSmunicar 
line  hoc  fuerit  in  logirudinc  fiue  in  porenria , fump.a  linea  rationali 
quf  firc  d.adiiigatur  fu  perficies  ei  ce,*.,ualfS  quadraro  line*  a,  dem 
dcfgxqualisquadraroline*b.Cuigiturquadrara  duarulinearu  a 
& b lint  comunicana  ex  hyporhefi.enr  fu  perficies  c c comunicis  fu- 
perficiei  fg.ideolp  per  primi  fexn  & io  huius  linea  d elinef  egin  Io 
gitudmc.  At  quia  cxy  7 linea  d e eft  binomiu  quartu.erit  quocpper  60 
linea  cgbinomiu  quartu , igitur  ex $\  linea  b potes  in  fuperficic  fg, 

«it  linea  maior. 

E uctid.  ex  Zamb.  Theorema  s *.  Propofitio  69* 

Maior  commenfiirabilis.eaclernquoqt  maior. 

THEONor  Zamb.  Eflo  maior  * fer  ipfi  * fi  comefurabilu  efto  * 1 4 ,i 

r/.Dico  quid  cr  • •'maior  eft-  Diuidatur  ofiit  1. 1 ppe  igitur  « V Cfpflr  ^ / * 

19  dramt)potetiaf»nt  incommtnfuraUlct.tffidemnquidi  conflatu 

cx  cari  quadratis  rationalt.quodueri  fui  ipjttmediu.  fiant 5 rade  que  in  precedmtiiut . ftquonia  rd 
(pm  (txtti)ficut  * t il  > s.fic  *•  ad  > {cr  • ? ad  [d, comenfurabilii  autc  ipfl  > •>. comenfurabi • 

It  igitur  cft  cr  utraqi  ipjaru  * y s,utri<^  ipfaru>{j*.  Et  quonia  tti  ficut  * * ad  >/,fic  > (ad/J.cruicif 
fm(p  \ 6 quinti)ficul  * < ad ' fjic  cfi  > i ad /A  Et  copo  nendo  igitur( p 1 8 quinti 'ficut « (ad  > f,  fic  y * ad 
/«t.CT  ficut  igitur(,pcr  » 1 fexti )quodcx  « £ ad  id  quod  ex  S ',fic  quodex  > r ad  id  quod  ex{*.  Similiter  ii 
demon/habimus  quod  cr  ficut  quod  ex*  fi  ad  id  quod  ex»  'Jic  quod  cx*>  d ai  ii  quod  ex  > {■  E»  ficut  tgi * 
tur  (per  1 1 quinti  )quod  cx*  fi  ad  ea  que  ex  « v 'Jic  quodexyS.adca  que  exy/J^.ft  uicifiim  igitur(p 
1 « quinti)f!cut  quodex * ^ ad  id  quod  tXySjic  que  ex  « V ea  que  «>/,/«*.  C omenfurubile  autc  cjl 

id  quod  ex  « fi,et  quod  ex  y Comenfurabilufimt  igitur  er  que  ex  * V fi.ru  que  etyfjA.  Suntep  que 
tx  * v fifimul  rationale, <y  que  ex  y f. 'J^fimut, rationale . Similiter  aut  e cr  quod  bu  fub  * y fi.comen/k 
rabilrtHn  quod  bis  fub  > /,//.  At  quod  bis  fub  * s1  fi, medium  tSimediu  igitur  e!l  tyquod  bis  fub  yfjd,- 
Jpfr igl  ur y {,{■>, potetis  funt ineomenfurabilet.efficietes cofiatuexeeru  quadratu  fmul rationale , CT 
quod  bitfub  iplit  medii  Tota  igitur  y a(per ; 7 deeimifinationalis  eft, maior  appellata,  Maiori  igftur  ei 
mc[urabilu,cr  cadi  maior  efl:  quod  oflcdciiiu  fuerat.  1 
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LIBER.  DECIMVS.  )•< 

Euetid.ex  Camp.  PrtpeptioiS. 

I qua  linea  linea:  potenti  in  rationale  & mediale  comunicet, 
ipfa  in  rationale  & mediale  potens  effe  comprobatur. 

CampanvS.  V erum qu<x$ cft,quod quili 
tcrcunqi  linea  aliqua  fit  comunicans  potenti  in 

— rationale  & mediale  liue  in  longitudine  (iuein 

potentia  tantum, ipfa  enam  eft  potens  in  rationale  8£  mediale, 
quod  ficut  prius  duplici  modo  probatur , nccclfc  eft  autc  quitu 
ad  primu  modii, quod  ficui  duz  linef  c ® d funt  in  potentia  in- 
commenfurabilcs.iia  fint  enam  e ® I per  io,  ® quod  qifeadmo 
dum  g eft  (iiperfidesranonalis(ni  tale  continent  portiones  Ii-  e 

ne*  potennsm  rationale®  mediale) ita etii  per  diffinitionem 
fit  K rationalis,®  qufadmodii  duo  quadratam®  h pariter  accepta 
funt  mediale.fic  etiam  per  n duo  quadrata  m ® I panter  accepta  erui 
mediale, igitur  ex  j+b  eft  potens  in  rationale  & mediale.  Quantum 
autem  ad  fecundum  modii, nece ife  eft  exs8,ut  linea  d efitbinomium 

quintu.ideoip®  perdo  lineaegeftbinomium  quintu,  quare  per  ;i 

latus  terragonicum  fuperficiei  f g,quod  eft  b,cnt  linea  potes  in  rano 
nale  ® medialeiquod  eft  propofitum. 

Euclii  e»  Ztmb.  T htortitu  f t.  Propofitio  69. 

Rationale  ac  medium  potetic5menfurabiIis,& 

eadem  rationale  ac  medium  potens  eft. 

TH  E O N ex  Zamb.  E/io  rationale  meiiiitj;  potens  * hZT  ipfi‘fco 
mcnfurMii  efto  y '.  Oftendendi  quod  Vy'  rationale  ac  medium  potes 
t/l.  Di/hibuaturlper+S  decimi)»  ( in  reflas  lineas  in  c Ipfa  igitur  *>,  « 

• /tfptr  40  decimi)potentia funt  incommenfurabiles.effuientes  quide «—  ^ 
topofitu  ex  earii  quadram  meiti.quod  Uerdfub  ipfis  rationale.crea  j > \ 

de  conftruatur  que  in  pracedetibua.Similiter  ia  demo/habimut  quod  . 

yW'potetia  funt  incomenfurabiles.et  c omen furabtle  eft  conflati  exijsquaex-y  f.cofldto  exqsqua 
tx  y!j',tmod autefub  » v ^odfub  M*.  OS*"  C r coflatu  ex  ijs  qua  ex  yfj '.quadram,  media 

eft  quod  uerdfub  > M '.rationale.  Rationaleigitur  eft  ac  mediu  potens.ip/a  r ':quod  erat  ojlendcndu. 
Euclid.exCamp.  Prepo/ttio  1S4. 

j Mnis  linea  communicans  potenti  in  duo  medialiajplaquo 

que  potens  eft  in  duo  medialia, 

i Cami>anvs.  Haccquocp  manentibus ofdcm difpofTrionc&  pofitionibus, 

I eo  duplici  modo  quo  przmilf* probabitur  uera  eife.fiue  in  logitudine  fiuein  po 
tentia  comunicet  linea  b cum  linea  a potente  in  duo  medialia.Quatu  emmad  pn 
mu  argumerationis  modu  erit  per  „ fuperficies  g mcdialis.ideoq)  « k per  it.cii  comunicet  ei, duo 
quoqt  quadrata  m ® h pariter  accepta  eriit  ex  eide  1;, ideo ip  duo  n ® 1 pariter  accepiap  n.Aiquia 
duo  quadrata  m et  h pariteraccepta  ex  przdifia  ts  funt  incomenfurabile duplo  fuperficiei  g,feqiu 
tur  peno®  noftras  politiones  utduo  quotpl®  n pariter  accepta  fint  incomenfurabile  duplo  iu- 
perficiet  K,cdm  ira®  fint  e ® fincommenfurabiles  in  potentia  queadmodu  c ® d em  ex  ss  Unea  b 
potens  in  duo  medialia.  Quantum  autc  ad  fecundii  lolit*  argumentationis  modu  entper  spdc 
binomium  fextum  ideoip  etiam  per  60  tinea  e g erit  binomui  fextu.quareper  ss  latus  tetragomeu 
fuperficiei  f g quod  eft  b.ent  potens  in  duo  mediabaiquod  eft  propofitum. 

Euclii. ex  Zamb.  Theorema  fi.  Propofitiojo. 


7» 


Euclii. ex  Zamb.  Theorema  }x.  propositio  70. 

Bina  potenti  media  commcnfurabilis,bina  potens  eft  media. 

THEONexZamb.  Eflobina  pottnl  media  * s,cr  ipfi  * fi  comefu  m 
r i-  _si_  t /-«/1 . j L,..  a mntZe  rf}  m?Ai  i rsunnum  - 


rabilii  e/io  y '.  Oftendendu  quodery  '.bina  potes  eft  media . Quoniam 

enim  bina  potes  eft  media  ■>  ‘,diftribuatur(pcr  41  decimi  )in  redit  linrxt  , ' . 

in  '.igitur  « y tfpcrat  decimi jpotentia funt  incomenfurabtles,  efficien  . 

tes  conflatu  ex  ipfaru  quadratis  medii.ey  quodfub  ipfis  mediu, CT  incomuenfurabilc  ett  conflatu  tStlp'' 
[arum  < y f, quadratis  ei  quodfub  . v Cconftruantur  cade  qua  in  precedetibm.Similitcr  ii  dtmoflrabt 
mus  quid  cr  ipfa  >f,!',potetia  funtinciimefurabiles.cr  copofitu  exijsqueex*  y t,copofito  ex  qs  qua 

tx>}j',cbmtnfurabi\ecft:quoiautefub*t,ip,eiquodfub>[J',tptareaconflmutxipfdrum>!J', 

quadratis  medii  eft.cr  quodfub  ipfis y M '.mediu  c r infuper  incomenfurabtlt  efleaflattnuex  ipjaruut 


f 


»«#  GEOMETR.  ELEHENT.  EVCLIDM 

>/,[/, quadratis  ei  quod  fub  >!J*.  Ipfa  igitur  y A,b  iiu  potent  efl  media:  quod  oflendere  oportuit. 

Euclid.exCamp.  Propoftio  tfj. 

I duae  fupficies  quaru  altera  rationalis,  altera  uero  medialis 
c5iugat,linea  potes  tota  fugficie  inde  copofita  alicj  erit  qua- 
tuor irratiSaliu hnearu,uideltcct aut  binomiu.aut  bimedia 
lcprimu.aut  linea  maior,  aut  potes  in  ratioale& mediale.  ,r 

Campanvs.  Vtfiafit  rationalis  fuperficie;,8t  b mcdialis.erit  linea  potes  in 
toti  a b, aliqua  prxmitlaru  quatuor.Stt  enim  linea  cd  rationalis,  cui  adi  figatur  c 
ecqualis  a ,8(  f gequalis  b.rrittj  ex  itS  linea  de  ntionalisin  longitudine,  comu 
nkis  linecc  d ranonali  polite, ex  10  linea  c g rationalis  in  potenna  tanti , SC  ex 
I o linea d gbinomiu, cuius cu altera binomialiu  portionu qufcfl  de, fit ranona- 
lis  in  logirudinecomunicans  linee  rationali  polite  qu*  efte  d.tpfumcntcx  dif 
finitione  fpecicrum  blnomp  aut  binomium  primum, aut  Tecundu,  aut  quartum 
autquintii : ternum  aure  aut  Textu  non  erit  ex  diffinitione, itatp  ex  44, 49,  fi.  Si 

» S>,linea  potes  in  toti  c g que  eftequalis  duab’1 — 

limul  a fit  b, erit  aut  binomiii, aut  btmediale  primu.aurlinea  mi 
ior.aut  potes  in  rationale  aut  mcdialc.quod  eA  propolitu  . Bime 
diale  uero  reciidu.aut  potis  in  duo  medialia  no  erit.quonia  ii  «f- 
r fet  bimcdiale  Tecudu.elTctcx  j6  linea  dgbinotr.iii  terti  ii,  quod  fi 
eflet  potes  in  duo  medialia, elfet  ex  19  linea  d gbinomiu  Textu, fed 
V neutrum  erarunde  patet  noftra  intentio. 

Euchj.ex7.mb.  Theoremati.  Tropoptiojs. 

Rationali  acmediocopofitis.quatuorfiutirrationalrsjquf  fxbinis  noi  ?> 
bus.quar  ex  binis  prima  mediis.maior  ac  rationale  medium^  potens. 

THE  O N ex  'Zamb.  Sit  rationale  * U,mcdtu  autem  y /.Dico  quod  ipfam  * * areola  potes  ,aut  ex 
Unit  nomtnibut  efl.sut  ex  duobutprimamedijsyaut  maior, aut  rationale  mediu^  potent. lpfa  etenim  •i’. 

ip/i  y/ aut  maior  aut  minor  eA.  Eflo  prim  maior , exponatur  j rationalit «/, 
eopareturqp  (per  44  primi )ad  ipfam  * /ip/t » 4 aqua  areola « *, latitudini  effi 
ciet  I ».  lp/i  auti  d y aquii  ad  '!,boc  eA  > scoparetur  0 • latitudine  efficiet  'a. 

Et  queuiia  rationale  efl « f,cr  aquale  eA  ipp  • rationale  igitur  eA  cr • *•  Et  ad 
ipfam  rationalem  ‘/coparatur.Ltitudine  efficient  • > , rationalit  igitur  efl  > d, 

#lt*  rnnteH ftjte .alci  t ir  oA  a tufa  • /IoaiVii^im,  r iiw/I.a  T .A  . f 


b * 


menfurabiltt.  Et  quonia  medii  eA  r Rationale  afirtl 1 '« /5,  incomenfurabile  igi 
» tur  efl  • A ipp  y d,  quare  cr  < » incommenfurabile  eA  ipfi  t sicut  auti  ‘<ad>> 

fic(peri  ferti )cA  > * ad  0 «.  IncSmenfurabilit  igitur  cA(per  1 1 decimi)ej  \>,ipp»  « longitudine.  E tam- 
bafunt  ranonalet, ipfa  igitur  > /,o  ojrationales  funt, potitia  tanti  comefurabiles.ex  binis  igitur  noibus 

eft ' ’,diuifa  inO.Et  quoniimaimefl  •fipfoydtaquu  auti  eA  a Sipp.a,a-r^ippo,,maiut  igitur  eft. » 

ipfo  0 i.etia.igtiur  maior  eA  ipfa  0 4.  Igitur  1 .',ip fa  •>  « maius  poteff.aut  co  quod  expbi  logitudine  come 
furabih,aut  eo  qd'  ex pbi mcomifurablll.  P ofiit  priui  maius  eo  qd’pt  expbi  comifurabili. E ftqi  maior  < » 
comi  fur  abilu  expopta  rationali « /.  Ipfa  igitur  > «(per  fecidat  diffinitiones  )ex  binis  nominibus  e/i  prima. 
Rationalis  ait  eA  < /.  Si  areola  uero  coprehidatur  fub  rationali  cr  ex  binis  nominibus  prima,  qua  areola 
potrfl.ro  Sinis  nominibm(p  54  decimi) Igitur  qua  ipfum  > < pofefl.ex  binis  nominibus  eA.  Quare  er  /p 
fum  «dpolet.rx  binis  nominibus  eA.  Pofiit  uero  • 0 ipfa  0 *, maitu  eo  quod  ex  pbi  ineomefurabile , rfl® 
maior  .o,c  Smefurabilis  ipp  ■/ expopta  rationali  logitudine.  Ipfa  igitur  • »,ex  binis  nominibus  e/i  quarta. 
Rationalis  aut  eA » /.  Si  uero  areola  coprebedatur  fub  rationali  ac  ex  binis  quarta  nominibus , qua  areola 
poteftfirratioalis  eA  appellata  maior(p  5 7 decimi  )lgitw  qua  ipfam  1 1 potrfl  areola  jsiaior  eA.  Qgerrrt 
ipfam  * d potes  maior  efl.  Sed  ia  epo  minusafiipfo  y d.cn  ■ igitur  ipjo  0 < minus  efl, quare  et  < Ojminor 
eAipft  > «.  At  > « ipfa  1 0 maius  poteA,aut  eo  <p  ex  pii  comcfurabili.aut  eo  quod  ex  pbi  in  comcnfurabili. 
Tojlit  prius  maius  eo  qd’  expbi  eo mefisrabili  logitudine.c  minor  1 d cfi,comefurabilis  logitudine  ipp  > / 
expopta  rationali  flpfa  igitur  • «,ex  binis  nominibus  fceuda.  Rationalis  aut  efl ‘f.  Si  uero  areola  eSprehi 
datur  fub  rationali  et  ex  binis  feeiida  nominibus, qua  areola  poteft,ex  binis  efl  prima  (p  j j dccmfyjua  tgi 
tur  ipfam  '‘potefl  areoU,cx  binis  eP  prima  mediis.  Quare  et  qua  ipfam  a/  areola  potefl, ex  btms  me.fi/s 
efl  prima.  At  jO  4, ip/i . f maius  popit,co  qd’  expbi  incbmc[urabili,cr  miner  • ep,eimcfur abilu  expo 

/iter  itio 


tlBBR  DECIMV*.  1®» 

Itu  rationali  i {■  lpfa  igitur * •'«*  H*  nominibus  eft  quinta.  Rationalis  Me  eft  > /.  Si  mitrtoU  c«Prf' 
biZ%}TrJS  ve*  binis  nominibus  quinta^ux  areolam  pote ft ratsonale  ne  medium  potens  eft 
beiutur  I uttrano  cr  Botell, rationale  ac  medium  potcft,auarc  cr  tpfnm  ■■  * a reo 


au  ttx  tnntsnomww.q**  **  r .«• ... 

oporluU.  ZucUd.exCamp.  PrOpofttto". 

jVmcoiuftf  fuerintduxfuperhcies  mediales  in 

Ic5mcfurab‘ilcs  linea  potes  in  tota  (uperficie  alter 
iA^-^utra  erit  duaruirratioaliu  linearii.uidclicct  aut 

IvJ^^Slbimediale  fecudu  aut  potes  in  duomcdialia. 

“c^vfli a Si  b fint  dux  fuper  fides  mediales  incommeo  furabflelCfi  enim 

elfemcomenfurabiles.efietcopofiia  ex  eis  mediate  ex  ii, quare  «clino  po 

tesin  ea  medialis  ex  i<>)dico  quod  linea  potens  incopolita  ex  ambabus, ait  aut 
bimediale  fecudu, aut  potes  in  duo  medialia.  SttqUtdc  lineae  d.ranonalis^fu- 
«7fic7esuoom.iad.unnac«*quaUs  a .&  fuperftcies  f gxqnal.s  b.erutpex 

P , a Ansiiir«- miocn  linea  ccrationabs  in  poteria  rantu.Cucpdipfrfici-  r 4 

«c  *"k  f tfintbtcoSmenfurabilo ficur  a St  b ets  xquales.tdeoip  Itnex  d e & e gex  pnma  facti  U tohuiu, 
Sit  cctolnieadgbtnomiu.  Cu.uscu  utoq,  b.nomtai.u  por.tonu  quxfumde&eg.firincomclurab.lts  II- 
SSrofionTpoL  quxeft  c d,.pfum  «rit.xdiffimr.6e  b.nomtu  ternu  aut  fextu.ltnea  ergo  potens  in  to- 
tawSgxqualcm  compofiot ex  a 8i  b,crit  ex  s o St  jj,autbnnedtale  fecundam  aut  potens  in  duo  medtaba: 
quod  rit  propofitum . Eucltd.  ex  Zumb.  Propofitso-,.  ProbUmj4. 

Binis  medrjs  adinuice  incomenfurabilibus  copolitis3reliqux  dux  irra 
tionalcs  fiut.quxcxbinis  fec5damediis>&  qux  bina  potes eft media. 

T HEON  ex 'Zamb.Coponatur etenim  binamedUadwuichncomefurabi-  , , . 

Iu.«  £>  a.  Dico  a x /.  areola, potesuut  ex  binis  eft  fecudu  mdtjs,aut  bina  potent 
n i'  _ !.  . • c.  J AtitnnuiK  nua  minus.  Sit  trrius  malui  ip/o 


,/l  medie.  Ip/itn  tua .«  s ipfo  > aut  matus  eft  aut  minus.  Sit  prius  maius  - ipfo 
X ^exponat  urit;  ratwahs  ./,et  ipfi-  fsetpt  u udipsu^p  4t pnm.)copare/«r  • . 

Luitudmi  efficies  . r,.p/i  au«  > a ..Jatirudmf  ftjiaes  oj.VjomaiUru 

queipforu « pe a.tnediS e/l,cr utrSj igitur ipforu • v>  ‘,meiiu cft.Vadipsa 
s[ rationale  coparatur, latitudine  effictis  ipfaS' 1,1  *,utraa  igitur  ipfarts  > *,  «, 
ratioalis  eftipxa  iecimi)et ipft 1 flogitudine incbmcfurabilis. Et quonia * « 'P/1 
y/incbmcfurabilc  eft,v  x9»S  e/1 . A 9wdf  «p/i  • •,«  >/  wC  f ■^"nmfurab' 

(e  igitur  eft  cr  • ■ ipft  » '.Sicut  autc(p  > fertis  • adi ‘jieeS~l  ad  lajnccmtrfu 

rabiusiguureftiper ..  denmt>  f ipfi* ^logttudin..lpfa.gitur<  ^ationalesfuntpctetut^tueu 


naherex  binis  nominibus  tertiaju*  areola  poteft.ex  bi ««  »/l/ec«da  «edi/tCper  S 6 t 
Z,  igitur  t.M  eft *'  poteft,ex  binis  edi  f.  eunda  mediis.  Sed  1 a ■ Hpfa  >, malus 
logitudine  ineomefurabiU. E t «JuonM  inc omifurabdis  e&  utra^  ipfaru  • „imbus  Troi 

. ex  6m,t  eft  ferta  r.om,n,bus(p  s 1 dec, mt. ) Sl  uerofub  rationali  cr  ex 
eoprthmdatur,<Juiareola  poseft,buia  potis  eft  mediat  p ,9  decimi)  Quare  cr  *pjteflaoam 
bina  potet  e/i  media.  Similiter  ia  oftendeShus,</d  ejft  minor  fuerit  •»  /s  ipfa  ^ 

te»  aut  ex  binis  eft  fecunda  medi,,, aut  bina  potes  eft  media.  BtnvtgUur  med.innu.eeome^bXbm 
copofitis,relimu  irrationales  fiunt  ex  binis  fecuda  medijs  cr  <]“*  bina  petens  eft  media.eptoderat  often* 
dendum.  Bscl.exCamp.  Propefttio  g7.  . 

Vmpofita  fuerit  lineabinomialiscxterxq?  irrationales  le- 

quentes  eam, non  erit  earum  aliqua  fub  termino  alterius. 
c,»r  Vult  quod  fi  linea  aliqua  ut  a, fuerit  aliqua  ex  fex  prxhabins  lineis  iria 
e*,  nonalibus  qux  fum binomiu  K eius  quinjtomitrt  ipf»  non i mta  iqu a iar.E 

Sictnm  quadrato^xqoalisfUprrficfatAuganwadliiirifatioalfbc,  ^u{fitb 


»0J 
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cx  ile  d binomium  quintum, surex  iy  binomium  fcxtum.Et  quia  itnpolfibilc  eft  e d «fle  fimo! 
fub dtuerfis fpccicbus  binomiorutna  dttfinitionc.cft  tmpoifibilca  ciTc 

limul  fub  diucrfis  fpccicbus  fex  prtrliabitarum  Uncarum  irrationalium. — 

De  Unca  autem  mediali  confiat  quod  ipfa  quotp  non  fit  aliqua  fex  fc- 
qucntiu.uidchcctncq;  binomium,  necp  aliqua  cxipfius  cominbus.  Cum 
enim  fupcrficics  arqua  lis  quadrato  lincar  medialis  adiungilur  ad  lineam 
rationalem, latus  cius  fecundum  elt  rationale  in  poicnua  ex  so.Cum  au 
tem  fuperficies  aequalis  quadrato  binomq, aut  alicui usfuaru  comitum, 
latus  ctus  fecundum,  eiibinomium,autprimum,aut  fecundum, et  fic  de 
erreris  per  t4  quinip  eam  fequcntcs.  Quare  ipfum  eft  irrationale  & in 
longitudine  in  potentia  per  so.Cum  igitur  fit  impoftibilc  eandem  Ii- 
neamelfcranonalem  in  potentia,  & irrationalem  tam  in  longitudine 
qu.imin  poteria, nimirum  impofitbile  lineam  mediale  ciTc  binomialem 
aut  aliquam  cx  quintp  futs  comitibus.  . 

THEON. 

Que  ex  binis  nominibut.cr  poli  ipfam  irrationJes, ne  j;  medie neq-inuice  funteodi.Quod  enim 
ex  media  ai  rationalem  comparatum, latitudine  tfjicit  rationalem  cr  ei  logitudine  incommenfurabile  ad 
quam  eomparatur(per  s > decimi. ) Quod  ex  ea  qua  ex  tinii  nomi  nitui  ad  rationalem  comparatu 'JU 

tttudmem  efficit  ex  binis  nominibui  primam  (per  6 o decimi. ) Quod  ex  ea  uero  quo  ex  binis  prima  me - 
dtjs  ad  rationale  comparatum  Jalttudmi  efficit  ex  btnii  nominibui  fecundam  (per  fit  decimi.)  Quod 
ex  ea  aut  em  qua  ex  binis  fecunda  medijs  ai  rationalem  comparatujatitudmcm  efficit  ex  binis  nominibus 
tertiam(per  6 1 decimi. ) Verum  quod  ex  minore  ad  rationalem  comparatum  jatitudinem  efficit  ex  bi 
nis  nominibus  quartam  i per  tsj  decimi.)  Sedquodex  rationale  ac  medium  potente  adrationalcm  c cm- 
paratumjatituduicm  efficit  ex  binis  nominibui  fertam  (per  6 j decimi. ) Quoniam  prodidi  latitudi- 
nes differunt  cr  a prima  cr  adinuicem,  i prima  quoniam  rationalis  eft , adinuicem  uero  quia  in  ordine 
nonfunt  codcmjnamjeftum  eft  quod  cr  ipfo  irrationales  adinuicem  differunt. 

Euclid.exCamp.  Propofttio  6S. 

I linea  dc  linea  abfeindatur , fucrimcp  amba:potcrialitcr  ta 
tum  rationales  communitates,  reliqualinea erit irrationa 
lis,diccturcpre(iduum. 

CAMPANvs.Sitlintabc.abfciTa  cx  ab.fTnrcpambf  a c b 
rarionalcs  tantum  potentia  communicantes, quales  do-  * ■ — < 

cuirinucnirct7&  iS,&  ha:  fiinrqurr  componunt  binomium.  Dico  quod 
a c reliqua  eft  irrationalis  & ipfa  uocarurrcfiduum.  Conflat  enim  ex  7 fecundi, quod  quadrata 
duarum  linearum  a b & b c parircr  accepta, qux  componunt  fupcrficiem  rationalem  ex  hypothe 
Ii  8C  diffinitione  rationalis  fupcrftcio& 9 huiu$,tanrumfnnr  quantum  ^ c ^ 

duplum  fupcrficiei  a b & b c cum  quadrato  a c.Cumqj  cx  19  fupcrfici-  -- 
es  a b m b c fit  medialis, ideoip  QC  duplum  cius  mediale  per  ideo  ir- 

rationale per  19,  (equitur  ut  ambo  quadrata  duarum  linearumab&b 
c pariter  accepta  fuit  incomenfurabile duplo  fupcrficiei  uniusearum 
In  altcram.quare  per  cj.&quadrato  linea:  a c.Ex  diffinitione  igitur  qua 
dratum  linex  a c eft  irrationale.cum  ipfum  fit  incommcfurabilcrario- 
nali  uidcli  ccr.duobus  quadraris  duarum  linearum  a b & b c pariter  ac- 
ceptis, iratperiS  ex  diffinitione  linea  ac  eft  irrarionalis,  quod  eftpropo 
poftrum.  Exemplarirer  in  ffgura.efto  fuperficies  duobus  quadratis 
duarum  linearfi  a b & b c pariter  accepris.cnrtp  rationalis, irrmtp  fit  fu- 
perficies d f (qualis  duplo  fupcrficiei  unius  in  alteram , criicp  ex  19  me- 
dialis,& erir  ex  7 fecundi  fuperfiries  f g xqualis  quadrato  linex  a c.Cufp  fuperficies  e e fit  incom 
menfurabilis  fupcrficiei  d f, eadem  erir  ex  9 incomenfurabilis  f g, quare  f c irrationalis  & rius  r* 
tragonicum latus  ac.  * ** 

Incipiunt  hexades per  aphrxfin, hoc  eft  per  abfeifionem. 

Biclid.  ex  Zamb.  T beoremd  $$.  Propofitiojj. 

Si  rationali  rationalis  aufcratur.potcntia  tantum  commenfurabiliscxf. 
ftens  toti,rdiqua  irrationalis  eft.uocatur  autem  apotome. 

THEON  ex  Zamb.  A rationali  naney  • d,  rationalis  inferatur  • , 4 

potentia  tantum  totieomenfurabilis  exiftens.  Dico  quod  reliqua  * , irratio-  , 

nalis  cjl.apotome  appellata.  Quoniam  « f ipft  f > longitudine  eft  incommenfurabiUs,eftq;  (per  lema  1 1 
dcctmijftcut  * f ad  a>Jic  quod  ex  • t ad  id  quod  fub  * >,incommen[urabile  igitur  cftipcr  it  decimi) 

quoi 


LIBER  DECIMVJ.  tof 

quod  tX‘  t,ei  quod  fub  •//  >■  Sed  ei  quidem  quod  exu  t.ineommnfurtbilUfuntquteXuf/y.qut' 
drtlt,ci  tutem  quod  fub  * iji>,commcnfurcbllc  c/l  quod  bis  /ii4»f,»>.  Q»<  igitur  ex  * M >,iBf  omrt 
furtbilit  funt et  ijtio</  tu /»4  « /,S  .,cr  reliquo  igitur  quod  ex  * >,incommenfuribilu  funt  ei  que  ex  • f, 

• r,quoniu(peTf[ecudi)crqueex‘  P,(  y,equt  funteiquOdbisfub*t,dy,untciieoquodeX'  *.R< 
tiontlit  tute  funt  et  qut  ex  * (,fy,epudrtttftmtmtlil  igitur  eft  linet  * y.uocttur  tute  ipft, tpotome, 
Euclid.  ex  CatUp.  Propofitio  «9. 

I fuerit  linea  de  linea  abfcifa.fucrmtcp  atnbp  mediales  poten 
tialiter  tantum  comunicantcs.fupcrficiccp  rationale  conti' 
nentes , reliqua  linea  erit  irrationalis  , diccturqt  refiduum 
mediale  primum. 

C A n PA  n I . Sit  linea  bc.abfdfa  ex  linea  a b.fimcj  arr  bx  qus  » ( b 

lea  proponitur, quas  ex  24  & ljrepeties.&l  hae  funtqux  coniungniitbimedialepiimum.iiicC» 
quodrcliqua  linea  a cciit  irrationalis, & ipla  dicitur  refiduu  mediale  primu.  Eiunt  etiam  ambo 
ear  u quadrata  pariter  accepta, mediale, duplu  uno  fuperficici  unius  in  altera, rationale,  itacp  am- 
bo quadrata  pariter  accepta, incomcnfiirabile  funt  duplo  fuperficici  unius  in  alteri.  Quia  itaque 
ambo  quadrata  pariter  accepta  componuntur  ex  duplo  fuperfidd 
uuius  m alteram  & quadrato  bnexa  c.fcquitur  per  9 ut  quadratum 
lincxaciTtincommenfurabile  duplo  fuperficici  unius  in  alteram, 
quaretamipfumquadratumquamlatuseiusac.eft  irrationale  per  1 
diffinitione, conftatcrgopropofitum.Qiiodfqucmadmodu  inprj  V- 
milfojfi  libet  potes  declarare  exemplantcrin  figura.  Aliter  idc  (ic. 

Sit  linea  d e rationalis  in  longitudine, cuiadiungaturfupcrficics  d f 
«qualis  duplo  fuperficici  unius  in  alteram, & fuperfidet  gc,  aqua- 
lis ambobus  quadratis  pariter  acceptis, eritijj  per  7 fecfidi  fuperficies 
fg,xquafis  quadrato  lineat  a c.Cum  itaqj  perhypothefin  fit  fuperti 
aes  eg, medialis  critpcr  so  linea  dg rationalis  in  potentia  tantum. 

Cu  uero  fit  fuperficies  e Irrationalis  perhypothefin.eritexid  linea  j * 

d h rationalis  in  longitudme.Itacp  per  «S.linea  gh  eft  refiduum, 8£  irrationalisddcofp  per  1 i d de 
ftruiflionc  cofequentis  fuperfides  f gcft  iriationalis.SC.eius  latus  tctragonicum  quod  cft.i  c.eft  ir 
ranonale.Etficpatetpropolitum.  Euclid.  ex  Zib.  TheoremtfS.  Propofitio  74. 

»4  Siamediaauferaturmediapotentiatatumtotifubfiftens  commcn- 
furabilis,cum  tota  ucro  rationale  comprehendens,  reliqua  irrationalis 
e ft.uoccturo  uer  media:  apo  tome  prima. 

THEON  ex  “Zdb.  A medit  ntnq/  « hmedit  tu  feretur  d > potentit  _f 4 A 

ttntum  c bmenfurtbihsftbfiftent  toti  •t.crcum  ipft * t rttiontle  eoprehendeuiquodfub ' • f,J>.  Died 
quod  reliqut  •«  > irrttiontlii  cft,tppeHtlurq ; medit  tpotome  prime.  Qgoniim  enim  * f/  > medit  funt, 
meditquoq;funtqutex  • f,d  y.  Rttiontle  tutem  quod  bis  fub  * f,s  y, inc  omen  fur  tbilit  igitur  funt  qut 
ex  • S.dr.n  quod  bu  fub  * t/ >:c T reliquo  igitur  ei  quod  ex  * y(p er  1 6 deciimfineSmefurtbile  eji  quod 
bilfub  e *,£  r,quonitmcrfitottunietrumlncomMenfurtbiluluerit,crqutinprineiplom*gnitudiu 
net,incSmenfurtbUet  erunt  (per  1 6 decimi.)  Rttiontle  tutem  eft  quod  bis  fub  t yftrrttiontle  igitur 

quod  ex*,.  Irrttiontlu  igitur  eft  * >,uoctturftnemcdit  tpotome  primt.quod  fitertt  oftendendum. 

Eucl  ex  Ctmp.  Propofitio  70. 

Minea  de  linea  fecctur.fuerintcp  aniba?  mediales  potcntialiter 
tantum  comunicantes.continetescpmfdialejrcliqua  linea  erit 
irrationalis.diceturcprefiduum  mediale  fecundum. 

C a m v a n v s.Sl!  hic  quotp  linea  b c.abfcifa  ex  linea  a b.urratp  au  < b 

tem  a b & b c.fint  ut  ponirur,&  tp(ae  per  26rcperiutur,&  funtquxcoponunt  bimediale  fccutfif* 
Dico  quod  linea  reliqua  qua:  eft  a c.eft  irrationalis, & ipfa  dicitur  refiduu  mediale  fecundu.Sunt 
cmm  cx  hypothefi  & 21  ambo  quadrata  duaru  linearu  a b & b c pariter  accepta  mediale, (Tmiliter 
quoq;  duplu  fuperficici  unius  in  alreri.eft  mediale.  Cu  iraqj  ex  22  mediale  qo  differar  ii  mediali 
nift  n ra  rionali, erit  quadr^ru  Iinex  a cm  quo  per  7 fec  udi  duo  quadrata  a b &b  c pariter  accepta 
excediir  duplu  fuperfitici  unius  in  alteri  irrarioale,  quare  &C  linea  a c, irrationalis.  Fiqurali  quoqj 
exeplo  patefieri  poreft  iftud  ut  prius. Si  enim  fit  e garqualis  ambobus  quadratis  a b & b c.fimili- 
terflCdf  duplo  fuperficia  unius  in  alreram.eritf  g per  7 di  aequalis  quadrato  a c.quxcum 

fit  differentia  fuperficici  unius  medialis  egadfuperficiem  medialem  d f,  ipfa  eft  irrationalis  p«T  . 
ti  A cius  tctragonicum  latus  a c irrationale. 
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i d «m  iliw.Sir  linn  d c rationalis, cui  adiungarur  fu  perficies  d f 
«qualis  duplo  fuperficici  unius  in  alteram,&  c gxqualis  ambobus  ** 
quadrans  panter  accepus.cn  t per  7 fecundi  f g.xqua lis  quadraro  a 1 
c.Qiiia  uero  e geft  media  lis, erir  cxzo  linea  d gin  potentia  tantum 
rationalis.Similtrerquotpcum  eh  fit  medialis, ertt  ex  eadem, linea 
d h rationalis  fimtlirer  in  potentia  rantu.Et  quoniam  a b & b c funt 
incominenfurabiles  in  longi  rudine.idcocp  quadratum  utriufqj  ca- 
rum fupcrficiei  unius  in  alteram, & propter  hoc  ambo  quadrata  pa 
nreraccepra(cum  ipfa  ex  hvpothefi comunicenOiunt  quocp  incom 
menfurabilia  duplo  fuperhciei  unius  in  alteram, feuuitur  ut  e g lit 
incommenfurabilishc.quaproprer  linea  dg.linefd  h.igirur  ex  63, 

linea  g h eft  reliduum.&irrationalis.ideo^per  » 6 i deftruffconc  4 • 

confequenus  fuperffcies  fg irrationalis, 8C  eius  larus  tetragonicum  a c irrationale. 

Em  e /td.  ex  Z mb.  Pr oblatu  57.  Propcfmo  75. 

Si  a media  media  auferatur  potentia  tantum  toti  commenfurabilis 
fubfiftens,8c  cum  tota  medium  comprchedens.reliqua  irrationalis  eff, 
uocctur  autem  mediae  fecunda  apotome. 

THEOSrt Y.imb  A mcJn runq- « Z.mrdu .lujrrjlur y fi  m y t 

por entia  tantum  toti  * fi  comcnfurabilu  fubfiSens.unaq;  tum  ‘ • ■ 

ipft  toto  * fi  mediS  coprebendens  quod  fub  * fi.fi  y Dico  q,  re- 
liqui 1 y irrationalis  e)}, appellitur  ausi  media  fecunda  apolo-  ” 
me.  Exponatur  enim  rationali!  a -.Et  ipfis  quide  que  ex  * fi.t 
>,equbad!'copar  turlpcr  44  primi)!  '.latitudine efficiens 
! >.e  1 uero  quod  bis  fub  fi.fi  y. rquu  ad  ipfam  * ' caperetur. p 
44  pruni)  e e. latitudine  efficient  ! [.  Keliquu  igitur  /•, equum 
eji  ci  quodex  * r.Et  quomd  ea  que  ex  a fi,<  y, media  funl.mediu 
igitur  ejl  cr  ■<  '.e?  ad  ipfam  rationale  ! <c~  paratur, latitudine 
efficiens  ! •irationahs  igitur  efllper  u decimi)!  •.tyipft!  < 
longitudine  incomenfurabilis.Rurfut  quonia  quod  fub  * fi.fi  y, 
mediileil.cr  quod  bu  igitur  fub  * fi.t y.mcdiu  efl,cr  e/i  equule 
ipft!*  cr  ! u Igitur  mcliucll.ey  ad  ipfam  ! > rationalicopa- 
ratum  ejt, latitudinem  efficient  ! /.rationalis  igitur  ejl!  /,cr  ipft ! 1 longitudine  inermenfurabilis.  & 
quoniam*  fi,*  y,  potentia  tantum  fttnt  comenjurabileipncommenfurabiUs  r/i  igitur  a t ipfi  r y lengitudi 
ne.  Ineomenfurubile  igttur(per  lemma  1 1 deami  cr  ■■  dceimi)cr  quod  rx  * t qujdrati,tiquod[ubafiw 
fi  y.Sed  ei  quidem  quod  ex  a (.commenfurabilia  funt  que  ex*  fi.fi  >,el  autem  quod  fub  * fi,fi>,comcnfu- 
rabilcellquodbiffub  * y.  Incommefurabdu  igitur  funt  que  cx * fi.fi  y,ei quod  bil  fub  * C,(  y.Sedeit 

quiicmqueex*  t,fi>,ecpiuefl  ! '.etautcmquodbis  fub  * fi.fi y, equum r/l ! fi. Incomcnfurabile igitur 
eft  ! '.ipfi  ! fi.  Sicut  autem  !<  ad!  fijic  *!ad!/.  Inccrnmenfurabilu  igitur  ejl  • !,ipl I ! /longitudine. 

EI  utrequerationales.lpfe  igitur  • !,!/(per  1%  deeimiyrationales  funt  potentia  tanti tomenfurabilet.  74 
lp faigitur/ •.apotome  ejl. Rationalis  autem  ! '.  Quod  autc  m fub  rationali  cr  irrationali  eemprehen- 
fum.-rrationrle  efllper  lemma  io  decimi)cr  que  illud  potefl  irrationalis  eS.  ipjum  autem />,potc/i  ipjit 
* y, ipfa  igitur  *y  irrationalis  efl, appellatur  autc  medie  fccuda  apotome.  Eucl.ex  Cap.  P rop.  7» 

1 inea  de  linea  detrahac,fuerin  tep  ambp  potentialitrr  income n 
furabilcs.corinentcscpmcdialc.quadraiacpcaruambo  pariter 
accepta  rationale, reliqua  lineaeritirronalis.uocabitqi  minor, 

C • m r a Nv',Sifintab& bc  quales  proponitur.qus  per  17  repe-  a c b 

riunrur  SC  componunt  lineam  maiorem,  erit  linea  a c IrrarionalisA'  - 
ipfa  eftqux  dicitur  linea  minor.  Quod  qui  prxmifla  firmiter  tenuerit, pofitionesi;  diligenter  at, 
(endent,  duplici, modo  ut  antecedentes  facile  probabit. 

Euclid.exZamb.  Problema  6».  Propojitio  76. 

Si  i retfla  linea  refla  linea  auferatur  potentia  toti  fubfiftens  incomen 
furabilis,cum  tota  uero  efficiens  quod  ab  eis  (imul  rationale,  quod  uc- 
ro  fub  ipfis  medium, reliqua  irrationalis  cft.appcllaturcp  minor. 

THEO  NexZamb.  A retia  nan^jinea  m fi.aufrratur  refla  linea  fi  ,,potentiatoti  fubjiSens  itt- 
eoamenfurabiUs , efficiens  cum  tota  quidem  * (compofuum  ex  ijs  que  ex*  fi,  fi  rjimul  rationalc.quoi 


) 


1 


tIBER  DECIMVS. 


tiro  t is  fui  ipfis  * M bjtnnlmilium.  Dico  quod  reliqua  • > irrx- 

tionaUsedsppeUataminor.Qttoniamnanquecompofliumquidem  

tx  iis  au*  cx  .tJ>,qu*ir*tis  rationale  efl.quod  uero  fub  ipfls  - A/ > siedium.inccmmenfurabiha  ,gi. 
L * r ? i.  f» vtmAn  toimrfhtr  correljnum  i a nuinti ) inccm 


7» 


* . ...  ~ 

turfunt  au* cx « ^ >,et  quod  bisfub  *A,A>.  Et conucriendo  ,gitur(perconelanum  .9  quam)  wccm 
menfurabiliafuntqu*  tx  * A,A  vi cjuod  or  *>.  Rationale  autem  efl, conflatum  tx  i)s  qu*  tx  « 
tionale  igitur  quod  tx  • >,ip/i  igitur  - > irrationalis  efl, appellatur  aulcm  minor. 

Euciid.ex  Camp.  Propofmo?,. 

[ linea  de  linea  dcmatur.fucrmtq)  ambp  potentialitcr  in, 
commenfurabilcSjfuperficiemcjt  rationald  continentes, 
quadratacp  earum  ambo  pariter  accepta  mediale,  linea 
reliqua  erit  irrationalis, dicetur^  iuncta  cum  rationali 
componens  totum  mediale, 

CampanvS.  Et  lioc  qtioqi  nefeire  non  poteft  qui  priori  * it 


<1 


VtAMrANV».  liutquui|i  lltIUIt  IIUII  - . - 

nouenr,  nifi  a memoria  cxcidcriru-.quin  poliris  lineis  a b &'  b c (quales  pr©ponitur,qux«  per  af 
rcperiunrur,&  lineam  porenrem  in  rationale  & mediale  componunr)fit  a < reliqua, irrationalis, 
& ipfa  dicitur  qux  iuncta  cum  rationali  componit  totum  mediale. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  sg.  Propoftio  77.  ^ 

Si  a recfta  linea  recfialinca  auferatur  potentia  toti  lubfiltcns  in  corneti 
furabilis,&  cum  tota  efficiens  conflatum  quidem  ex  ipfarum  quadratis 
medium,quod  uerobisfub  ipfisrationale,reliqua  irrationalis  cft,uoca 
tur  autem  cum  rationali  medium  totum  eftidens. 

THE0NncZ4&.  A redlaenimlinea  a A.reda  linei  auferatur  • > A 

A >,toti  m f,  potentia  fubpflens  incomenfurabilis, efficiens  conflatum 


P7,tu U m ppultlHMyav/l/nm  W« tunnfijm  ; 

quidem  ex  ipfaru  « A, A quadratis  medium, quod  utro  bisfub  ipfls  rationale.  Dico  quod  reliqui  « > ini 
tionalis  eflyuocatur  autem  cum  rationali  medium  totum  efficiens.  Quoniam  enim  conflatum  ex  ipfarum 
* A,A  y,quadratis  medium  eft,quod  uero  bisfub  ipfls  • A,A  r,rationale,incomenpirabUia  igitur  funt  qu * 
tx*A,A  >, quadrata  ei  quod  bis  fub  ‘ u reliqui  igitur  quod  ex  • > flneommenfurabile  ejt  quod  bis 

fub  a gyA  r.  Q uod  uero  bisfub  * rationale  rfl,quod  igitur  ex  « yjrr ationale  eii.  i rationalis  igitur 

efl  ipfa  m yjueatur  autem  cum  rationali  medium  totum  efficiens:  quod  erat  offendendum. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  yi. 

I lincaa  linea  detrahamr.fucrintcp ambae  potentialiter  in, 
comcnfurabilcs/uperficiemcp  medialem  continctcs,qua- 
dratacp  earum  ambo  pariter  accepta  mediale  duplo  fu  per, 

1 1 ficiei  alterius  in  altcru  inc5menfurabile,rcliqua  linea  erit  ir 

rationalis.diccturcp  iuncfla  cum  mediali  faciens  totum  mediale. 

CtnrtMv  s.Sint  etiam  hic  3 b St  b c quales  proponitur, qu*  per  19  re 


periuntur, Si  ipfa  funt  qur  componunt  lineam  potentem  induo  mediaha.eritq)  a c reliqua  irra- 
tionalis ditia, quj  iuntia  cum  mediali  componit  totum  mediale.  Quod  ut  facile(ficut  pr(inifla) 
edum 


duplici  argumentatione  concludes, procerfum  70  moneo  diligenter  attendas. 

Euclid.ex  Z amb.  Theoremata.  Propofitio 78. 

Si  a redta  linea  redialinea  fublata  fuerit  potetia  toti  fubfiftens  incom- 
menfurabilis.&T  cu  tota  efficiens  conflatu  ex  ipfaru  quadratis  medium, 
quod  uero  bis  fub  ipfis  mediu.infuper  ipfaru  quadrata  incommenfu- 
rabilia  ei  quod  bis  fub  ipfis,reIiquairrationalis  eft.appcllaturaute  cum 
medio  medium  totum  efficiens. 

THE  O H exZamb.  A reflandep  linea*  freflalinexaufcratur  Arpotctia  « > A 

uiebmcnfurabilis  fubpflens  toli,efflciens  compofllu  ex  ipfaru  *A,A >, quadratis  1 


medium.quod  uero  fub  ipfls « t,A  ',medium,infuper  ipfaru  * aS >, quadrata  inccmmenfurabilia  ei  quod 
bufub  a fiflS  r.Dico  quod  reliqua  a ,inationalis  cft jocatur  autr.n  cum  medio  medium  totum  efficiens. 

Exponatur 


m (JEOMEf fc.  ElEMENT.  EVCUDlS 

Exponitur  rationalis  <*  < ,c  fis  quidem  ijiutj"  AJS  ',eq.ium  id  ipfam  / < compare  turifer  4+  p rimt) 
/ <, latitudinem  effiat n<  * r,ei  iutem  quod  bis  fui  * V >^quum  auferatur  <*  ojatitudinem  efficitiu  “'/» 
reliquit  igitur  {’,tquutfl  ei  quod  ex  •>>, quire  •xpoteftipljm  * i r * 

ft.Et  quoniam  compofitu  ex  ipfarum  •(,(  >,qiudratut  medium  i ■ i 

ejl,o-ipftS  i cjl equale.ipfum  igitur  d 'medium  eft.  Et  ad  ip- 
fam rt  ’ rationalem  comparatur,latitudinem  efficiens  * •ratio- 
nalis igitur  eft  (per  1 1 decimiy  • ,cr  ipfid  > longitudine  incom 
menfuriiilis.  Rurfus  quoniam  quod  bssfub  - a,  fy, medium  efl 
©■  ipp A OequalCyigiturS/mcdiumeft.EtadipfamS  ' ratio- 
natem  comparatur, latitudinem  efficies  * f, rationalis  igitur  efl 
“•/«C ripfiA  i longitudine  incommenfurabilis.  Et  quoniam  in' 
commcnfurabiliafunt  qu*ex*t,A  y,ei  quod  bis  fub  « A,  A >,in- 
commenfiirabile  igitur  cfto-Siipft-t  0.  Sicut  autem  ( per  p ri- 
mam fextiy  • ad  S \fic  cffcrS’ ad  * /.  I ncommenfurabihs  igi- 

turejh-tip/tJ  f.crutre^funtrationales.lpfeigiture^yf  , < < 

rationales  funt  potentia  tantum  commenfurabiles.  Apotomc  igi 

tur  efl ! ^rationalis  autem  e/l/o.  Quod  uerofub  rationali  er  apotomc  comprehenfum reflangulum,ir' 
rationale  eft  c r iHud  potens  irrationalis  efl  (per  7 j decimi)  I pfum  autem  ! ‘,potcftipfay  *.  Igituripfa  y 
« irrationalis  eft,  appellatur  pute  cum  medio  medium  totum  efficiens:  quod  erat  offendendum. 
Campanvi.  Eft  imcm  pnrmirtmdum  hicantctcdcni 
nc, diarium  ad  dcmonftrationcs  fcqucntium. 

Si  fuerint  quatuor  quantitates,quarum  differentia  primxad  fecun- 
dam, (itlficut  tcitiae  ad  quartam^erit  permutarim  differentia  primae  ad 
tertiam  ficutfccundxad  quartam. 

Inrdligtndum  eft  hoc  de  quantitatibus  eodem  modo  4 

relatis, ut  cum  prima  maior  fuerit  fecunda, (it  quoqi  tertia  , 

maior  quarta, cum  ucro  minor, et  minor.  Exempli  gratia  fit  5 

differentia  a ad  b.ficut  c ad  d.dico  quod  erit  a ad  c lic  b ad  d ■ - — • 

eft  enimCper  hanc  communem  animi  conceptionem  diffc-  c 

rentia  extremorum,  compofm  eft  ex  differentias  ipforum  * 1 , 

admedia)differctiaa,ad  c,compofttaeftexeaqua;rftaad  . — - - . 

b,&  ca  qux  eft  b ad  c.At  ea  qux  eft  b ad  p,per  eandem  conceptionem  componitur  ex  ea  qux  eft  b 
ad  c,8c  ea  qux  eft  c ad  d.Et  quia  ex  hypothcfi  differentia  a ad  b.ficut  c ad  d,ea  ucro  qux  eft  b ade 
eft  comuiunu.fcquitur  per  communem  faentiam  ut  fit  a ad  c,ficut  b ad  diquod  eft  propoli tum. 


E uclid.ex  Camp. 


Propcfitio  74. 


Vlla  linea  nili  una  tantum  refiduo  coiungf  poteft,ut  (int 
ambx  fub  termino  earum  qux  erant  ante  feparationem. 

CampanvS.  Sic  linea  a c refiduum,  qux  fuerit  reliqua  abfcifab  c cx  a b, 
crunttpab&bc, rationales  ranrum  potentia  communicraes  cx 68.  Dico  quod 
ipfa  ac, nulli  alq  linea:  quam  b c poterit  componi  fub  hac  diffinirionc^eqj  ma 
iori  b c, neque  minori  b c.Si  autem  potert.com ponarur  cum  c d, indifferenter  maiori  aut  minori 
quambc.eruntcpob  hoc  ambx  linex  a d & d c, rationales  in  potentia  tantum  communicantes. 
Quat  e ergo  ex  7 fecundi  quadrata  ambarum  linearum  a b fle  b c pariter  accepta  cxccdut  duplum 
fuperficici  unius  earum  in  alteram  in  quadrato  a c.fimilircr  quoque  quadrata  duarum  linearum 
a d dCdc  pari  ter  accepta,excedut  duplum  fuperficici  unius 

ipfarum  in  alteram  in  quadrato  eiufdem  a c,fequirurcxpr(  d b c J 

miffo  antecedente,  ut  ditfercria  duorum  quadratorum  dua  * • 

rum  linearum  a b&b  c pariter  acceptorum  ad  duo  quadrata  duarum  linearum  ad&c  d pariter 
acceprajirficurditfcrctia  dupli  fuperficici  ab  in  bc  ad  duplum  fuperficici  a d in  d c.Cum  autem 
finr  duo  quadrata  umufq?  feftionis  pariter  accepta  rationale  ex  hypothcfi, duplum  ucro  fuperfi- 
cici unius  in  alteram  portionum  utriufq;  felhonisincdialcperhypothcfin,&  19,  erit  una  & ea- 
dem differentia  duarum  fuperfiderum  rationalium  8C  duarum  mcdialium,hoc  aurem  eft  impof 
fibilc, rationales  eu im  fuperficics  non  differunt  nili  in  rationali  fuperficic,  ut  parer  per  diffinirio- 
11  em  rationalis  fuperficici  SC  per  9, medialis  aurem, non  differta  mediali  nili  irrationali  fuperficic 


LIBER.  DECIMVJ. 

per  n.  Hoc  autem  fit  minifelhts  in  figuri,fic.  Sit 
enim  fuperfiries  c f.adiudta.ad  lineam  e g, aqualia 
‘ ' umabttb 


•■I 


I 


- 

ambobus  quadtatis  duarum  fuperfiderum  a b & b e 

c pariter  acceptis, at  g h iit  aquali»  duplo  fuperficiei  > 

■mus in alteram.Erirqjfh,*qualis  quadrato  lineae 

a c ex  7 fecundi.  Similiter  quoqj  fit  Kl.adiunfia  ad 

Uncam  K m, aqualis  duobus  quadratis  duarum  li- 
nearum a dSC  dc  pariter acceptis.de  mn.fitacqua- 
Us  duplo  fuperficiei  unius  in  alteram, eritep  ex  7 (c 
eundi  n 1 aqualis  quadrato  Une*  ac,ideoi$ctiam 
aequalis  h f.  Eft  itatp  drfferctia  efadgh.ficutklad 
m n. Quare  per  antecedens  pracmiffum.erit  permu 
tatun  didercntiae  fad  K 1 (&ipfafitp)ficutghad 

mn.Et  quia  utraip  duarum  fupcrficierum  e fKkl  » 

eft  rationalis, utratp  uero  duarum  fuperficierum  g hflf  m n mcdialis.fequirur  impoffibile,  uide- 
bcei,fuperftctem  p e(fe  rationalem  BC  irrationalem. 

Euchd.exXmb.  TbccrmtSt.  Tropoptio  79. 

Apotomc  una  tantum  congruit  reda  linea rationalis,potentia  tan* 
tum  toti  fubfiftens  commenfurabilis. 

T H E O N r%  Zumt.  Sit  apotomc  * feogruens  nucei  fit  (yfipfe  igitur  « A > / 

urfA.pctcntutentumfuntcomtnfurebilcs.Dieoquodipfi  • faltcrenon 
congruit retionelis potentie tentu fubpftens  toti  commenfurebilis.Si enim  pofiibile,ccngnut,/itqi  * *. 
jp fx  igitur  - <*,/  a, potentia  tentu  funt  comenfurebiles.  Et  quOnie  (per  7 fecundi ) quo  excedunt  ce  que 
n**,*  1 Kid  quod  bisfub  « V A, hoc  excedunt  crqueex-y.yA.idqucd  bisfub  « >,y  f,  (eodem  n«t$ 
idtflquodtX"  t.utreq:  cxcedunt)uiafim  igitur(per  1 6 quum  )quo  exeedut  que  ex  « *,*  A,eequeex 
«7,7  ?eo  excedit,  cr  idqucd  bisfub  « 4,id  quod  bisfub  *r,r  A-  Sed  que  ex  * #/<*,«  qua  ex  « r,r 

1 excedunt  retioneli,utreq;  nena  retionelUfunt.o'  quod  bis  igitur  fub  • *,*  A, ‘d  quod  bis  fub  * 

tioneli  excedit,  quod  e/i  1 mpojfibile.  Vtrey  nenqi  medu  funt, cr  (per  1»  decimt)medium  non  excedit  re- 
tioneli.  Ip fligitur  « yt,  altera  non  cogruit  retionelis  potetie  tentu  cbmenfwrebilis  exijlent  toti.  Vne  igi- 
tur tentu  ipft  epotome  congruit,  retionelis  potentia  tentum  toti  fubpftens  commenfurebilK : quod  eret 
ojlendcndum.  Euelid.ex  Cemp.  Vropcftlio7s- 

Vlla linea  nifi  una  tantumrefiduo  mediali  primo  coniun 
gi  potcft,ut  fint  ambae  fub  termino  earum  quae  erant  ante 
ieparationem. 

Campanus.  Hac  quoque  probabis  fimili  modo.Sint  enim  in  urratpfe- 
, I flione ambo  quadrata  pariteracccpta, mediale  duplum  uero  fuperficiei  unius 

in  alteram  rarionalc.Et  quia  ut  prius  eadem  differentia  quadratorum  unius  fefliont»  ad  quadra 
a jitcr,  us.qu*  eft  dupli  fuperficiei  unius  ad  duplu  fuperficiei  alterius, erir  una  8f  eadem  fupcrfi 
cies  differenta  duarum  medialium  Bt  duarum  rarionaliumiquod  eft  impoffibile. 

Euelid.ex  2eb.  Theorema  «1.  PropoptioSo. 

Mediaeapotomaeprimae  unatantum  congruit  reda  lineamedid,  po 
tenria  tantum  toti  fubfiftens  commenfurabilfs.&f  cum  tota  irrationale 
comprehendens. 

T H E O N e»  Z emb.  E flo  nenq;  medie  epotome  prime  «4,cr  ipp  « 4, 
congruet  A >,ipfe  igitur  « A,mcdi*  funt  potentie  tentu  comenfurebiles, 
retionele  eo  prehendentes  duo  quod  fub  *',r  A-  Dico  quod  ipft « Abitere  non  congruit  medie, toti  poten- 
tie  tentum  fubpftes  Comen  fur  ebitis, cr  cum  tote  retionele  coprebendens.Si  enim  pofiibile,  congruet  cr 
j /s,ip/i  igitur  •*,-*  f, medie  funt  potent  ie  tentu  eomenfurebiles,retionele  coprcbendentes,quod  fub  « 
/ 'f.Etquonu(p  7 fccltdi)quo  exccdun  f re  que  ex  * A,id  quod  bisfub  ««*»«*  fihoc  excedat  cr  que 

ex  A > y tfid  quod  bisfub  « >,>  A, (eode  etenim  rufius  excedunt, id  cd  quod  ex  « Ijuieifiim  igitur  (perii 

quinti '-quo  exeedut  que  ex*',-*  fl,ceque  ex  *y,,A,eo  excedit  et  id  quod  bis  fub -'.Uffidquod  bisfub 

a >,>  Ca  f quod  bis /ub*-t,*(,id  quod  bis  fub  « r,  e f, excedit  retioneli.utr eey  nepe  rdtionelie.  Et  que  ex 
• *,J  (figitur  quedreteujuecx*  >,>  A.cxceduntretioneli.  Quod  eft  impoftibile.Medie  eteium  utr  eq;  cr 

(p  ii  dccimi)mcdiufuncme,UunocxceditutioneU.Medie  igitur  epotome  primeunecigiuitreileli- 

nee  medie,potetie  tentis  toti  fubpftes  eomefuubihs.cr  eu  tote  retioele  e oprebedes  tqidoporrdt  monft. 
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H4  GEOMETR.  ELEHENT.  EVCLIDU 

EuclexCemp.  Propoftlio  -;S 


m 


Vlla  linea  refiduo  mediali  fecundo  coiungibilis  eft,ut  fub 
termino  earum  fiat.nifi  tantu  quae  ab  eaante  feparata  erat. 

C a m p a n v t .Sir  enim  a c reftduu  mediale  fccundu.qux  fuit  re(idua,abfdla  W 
c ex  a b,eruntip  ex  70,du*  linexa  b & b c,mediales  potentia  tantum  communi- 
cantes mediale  continentes. Dico  qudd  ipfa  a c.nulU  linexalq  quam  c b.fub  hac 
diffinitione  coniungi  poteft.Sin  aute.coiungatur  Uncat  cd.Sitip  Unca  efra- 
nonaUs  in  longitudine, ad  quam  comungarur  fuperficies  c h arqualis  qua- 
J j _ j _ . _ — - UtT  *********  * I.  A/  1«  ^ i//*nhc  X/  # k vmtslie  mndra  tll 


4 dririsduarumlinearumab&bcparircr  acceptis, fiie  K arqualis  quadratis 
linearum  a d&d  c pariter  acceptis,  a qua  abfundatur  e g, arqualis  quadra 
to  line»  a c.eritiy  per  7 fecundi  fuperficies  1 h arqualis  duplo  fupcrficici  a b 
in  b c,&  I K per  eidem  aqualis  duplo  fupcrficici  a d in  d c.Quia  ergp  qua- 
drata  ambarum  panium  prim»  fcfbonts  funr  mediale, Si  duplu  etiam  fu- 
pcrficici medialeincommcfurabile  duobus  quadrans  pariter  acceptisfqu* 
nefeire  diligens  Geometra  non  poterit,  qui  pofinones  diligerer  feruauait) 
eritfuperficiesehmedialis.cumipfa  fit  aqualis  duobus  quadtatis  pariter 
acceptis,  & fuperficies  Ih  medialis,  cum  ipfa  fitaquabs  duplo  fuperfidei 
unius  inatieram.perioigitureftuiraqucduarum linearum  fh&g  h, ra- 
tionalis in  potentia  tantum  .Et  quia  una  eft  incomenfurabtlis  altj.eo  quod 
fuperficies  e h eft  incommcnfurabilis  fupeTficiei  h 1 .ficut  duo  quadrata  du 
f pio  fupcrficici, erit  e*  61  linea  fgrefiduum. Quare  linea  fgquf  eftrefiduS 
cSponitur  linea  g h.ut  finr  amba  fub  termino  earu  quaerant  ante  feparationc.Similiter  quoij  probabis  e* 
demfgcii  linea  gk  coponi  eade  conditione, mediantibus  fuperficiebus  e k & K l,quarupnma  cft  aqualis 
quadrans  duarii  linearti  a d & d c.pariter  acceptis, & fecunda  duplo  fupcrficici  unius  in  alteri.  quod  eft  im* 
pofiibile  per  74.E1  hic  modus  dcmonftxarionis  poteft  efiecomunis  7s  caterisij  quatuor  eam  fequentibus. 
Euclid.exZemb.  Theorema  tfi.  Propoptio  si. 

Medix  apotomae  fecundae  una  tantum  congruit  reda  linea  media,  14 
potentia  tantu  toti  cSmcnfurabilis  & cum  tota  medium  coprehendes. 

T H E O N ex  Zemb.  Efto  medie  <p  olome fecundi  • A,c T ipP  * i, congruent  pt  S 7. 1 pfe  igitur  • y, 

7 A.medie  funt  potentii  tentu  comenfurebilcs, medii  ciprehendentes  quodfub  « 7,7  #.Dico  quii  ipp  - 
A^lie  non  congruit  rede  linee  medie,potetie  tentum  totipApftens  comenfurebilis  V cimi  tote  medium  # 

coprehendes.  Si  enim  popiHIe.ciutniet  Abigitur  • *,&  * A,medtepint  poteria  tentu  cemcnfurebtlcs, 
medii  cbpnbendcntts  quod  fub  * t,*  f Exponatur  j retionelu  i/.  Ef  e is  quidem  quecx-y,y  A.equum 
ih  * ' H fjjM  " “ “ ““ 

• ST  * 


A A, equum ed  ipfem  '/comparetur (per  44 primi)<  'Jetitudine effietis,'  e. Eft 
eutem  cr  > K.  equum  ei  quod  ex  • A,quedreto, reliquit  igitur  / *,(per  7 ferendi) 
equi  e/1  ei  quod  bis  fub  « A,A  C Et  quoniem  ipfe  « 7,7  <,  medie  pint,  medie  igitur 
funt  c r que  ex  « 7,7  A.  cr  equedie  funt  ipp  < •^mediu  igitur  (.p  1 S dee  imi  er  ear- 
rtlerii ij)e/l'  e.Eted ipfem relioneli'  fepponitur, letitudintm efficies >r.TU* 
nonalis  igitur  eft  (perit  decimi)'  y,c r ipp  > }logitudine  ineomenfurebilis.Rur - 
frn  quoniem  quod  fub  « 7,7  f.mrdiu  eft.c r quod  bis  fub  *>/  A.medtu  e/Hptr  cor 
relerti  1 j dcam:)cr  equuefltpp0’,cr3  •, igitur  medii  eft.  A d ipftmq;  '[re* 
horta/em  apponitur, latitudinem  efficiens  0 r, retionelu  igitur  eft  0 uCper  s t do- 
dmi)cripft  • / longitudine  incommfurebiUs.  Et  quoniem  «>,>  S, potentia  tenti  funt  comenfurebilet,  incommifurebi 

liiiziturtfte,y,ipfiy<',loptudinc.Sieuteutc-^pprAjiceft(plnneiidecimi)quodex->,edidquodfube>,>f. 

Incbmefur  tbile  igitur  eft(pert,decimi)qeodex* >,ei quod  fub  « 7,7  A.  Sed  ei  ad' ex-  r.comifurMufunl  que  ex- 
7 yA  Eieutc  qd’  fub  - 7,7  f,comefurebilt  eft  quod  bis ptb-y.y  A.  IncomifurMiu  igitur  funt  queex*>,yA,ct  quod 
bistub-y  > l.Ets  sute  que  er  - 7,7  eft'  *,«  ucri  quod  bis  fub  • 7,7  ^quu  eft  . •>.  IncZmifurebile  igitur  efti 

, ie>p  0 * Sicut  eutem  ".ud*’, pe  eft '-,ed>  y.lncommenfurebtlu  igitur  eft  1 y,ipfi  • y longitudine.  Et  utra  q;  funt 
retioneles  Ipfa  igitur  > roslts  funt  potetie  tenti  eomenfurebilet,epotome  igitur  eft  < «'.congruens  au  a ei  eft  > 

y Similiter  oftidemut  quod  et  > ’,ei  cogruit  Apotome  igitur^lie  cr  alia  cqgruit  reda  linee, : pbtetia  teli  toti  fubpftet 
tSmefurebilit,qd’(p  79  dtcimi)eft  wpoftMe.  Medie  igitur  apotome  fecude  une  t itu  cogruit  rcifta  linee  potitu  t i 

— | ,g  toti  fubpftet  eomifurebiUs  et  ei  tote  medii  coprcbidittqd’  er  et  oftedidi.  Eucl.ex  Cep.  Prop.  77 

| Vlla  linea  minori  cdiungibilis  eft,  ut  fub  termino  fuo  fiant  rufi  tatum 
| quxante  (ibi  abfeilionem  coniungebatur.  ^ 


Tf 
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CampamvS.  lnrtllige  quidfit  linea  minor  quod  fi  oblitui  es.confule  fine  obiciliotie 
codudcs  propofitUm,  fi  (quemadmodu  in  74)  proccfieris,  poteris  tp  fi  bbuerit,  quemadmodum 
in  7 \6  procedere. 

EuclilexZamb.  Theorema  «4.  Propo/mo  s». 

Minori  una  tantum  congruit  retfia  linea  potentia  toti  incommcnfu.. 
rabilis  fubfiftcns,efficiens  cum  tota  compotitum  ex  earum  quadratis 
rationale.quod  uerobis  fub  ipfis  medium. 

T H E o N e*  Z tmb.  E/io  minor  • /,C r ip/i « t congrum  iflotyjpft  igitur  « y,y  /.potentia  funt 
incommenfurabiles,efficientes  confictu  quidc  ip/ar2  quadratis  rationale, quod  «ero  bis  fub  ipfis  medi*. 
Die  o quod  ip/i  • /.alia  reAr  Unce  non  congruit  efficiens  cedi.  Si  enim  pofit  bile, congruet  fi  ^.CT  ignur 
• V r. potentia  funi  incomenfurabiles  efficientes  quae  ex  « fi,quadrataftmul  rationale, quod  aute  bis 
fubfyfis  *U,d  fipnedtum.Et  quoniam  quod  excedunt  qu*  ex  *d,/fi,ea  que  ex*  r#  f , eo  excedit  v ^ 
quodbufubaJjn&quodbislubcrsiiiqiucautecxnttS&quaJrata,  * fi  y * 

ea  quadrata  que  cx  •«  y t, rationali  rxceduntyUCraq;  enim  rationalia,  1 

er  quod  6«  igtnir  fub  ad, a u,id  quod  bis  fub  * y,y  fi.rationali  excedit, quo  J(prr  i6  decimi)e/t  tmpof' 
fibile,utraq;  nana  media  funt.  Minori  igitur  una  tantum  congruit  reda  linea  potentia  toti  fub  fiftens  IO' 
commenfur  abdis,  efficiens  qua  ex  ipfis  quadratis  fmul  rationale , quod  Utro  bis  fub  ipfis  medium: quod 
oftendere  oportebat.  huchd.ex  Camp.  Propo/itio  78. 

Inca  quae  coniuncfta  cum  rarionali  facit  totam  mediale.nifi 
unitatum  componi  non  potelfi.ut  fubearu  termino  fiant 
quxerantante  feparationem. 

Campas  vi.  Qyld  Iit  lineo  quar  proponitur.ex  71  didicxfti.Cum  ergo  de 

— ....  ea  uoluerisquod  per  hanc  73  dicitur  demonftrare,  ,i  proceftu  7r.fi>  quoquam 

non  dcuics.fed  ficurin  7 tf.fi  te  dcledlaucm, in  genio  duce  poteris  procedere. 

Euclid.  ex  Zamb.  theorema  as.  Propo/itio  B}. 

Efficienti  cum  rationali  medium  totum  una  tan  tum  congru  it  retfia 
linea  potentia  toti  incommenfurabilis  fubfiftens,  cum  tota  efficiens 
conflatum  quidem  exipfarum  quadratis  medium, quod  uero  bis  fub 
ipfis  rationale. 

THEONcx  'Zsmb.  Sit  cZ  rationali  mediu  totum  efficiens  * A,cripfi**  f Ipfe 

>y>  potentia  funt  incommcnfurabilcs,efficicnta  confUtu  quide  ex  ipfaru*y,>  A^pudMtk  medium , 


nen  n lyjuru  <*  »>,»>  t,qu4drxtis  mediu }<fuod  uero  bis  fub  ip..  - » • »•  - 

txcedut  qu€  ex  » ifoi  fatd  que  ex  » y,>  fi,eo  txtedk  cr  quod  bis  fub»  _ 

A quod  bis  fub»  fi^xcedU,crquod  bis  fub  » A 9/  fiyid  quod  bit 

fub»„A  confcqucnlcr  itt  in  procedentibus, quoduerb  bis  fub  ad,/  (, 
id  quod  btsfub*y,y  fi,e xeedit  rationali, rationalia  nanq:  utraq;  cr  qua  ex*  *,*  fi,  igitur  ea  qua 
y fi, excedunt  rationali, quod  ejieper  16  dcctmi/mpcpibile, Ittraq;  enim  media  funt 'per  77  deaml';]pjl 
igitur  * fi, alia  non  congruit  reda  linea  potentia  toti  fub fijiem  mcommenfurabtlis , er  cum  tota  efficiens 
conflatum  e*  ipfarum  quadratis  medium, quod  autem  bis  fub  ipfis  rationale.  Bfficicti  ergo  cum  rationali 
medium  totum  una  tomum  congruit  reda  \incd,ty  quefequumur  rehquatquoderat  demonfirandum. 
Biclid.cx  Camp.  Propo/itio 7p. 

In  eae  qux  iuntfiacum  mediali  facit  totum  med/ale.nifi  una 
linea  tantum  iungi  ncquit.ut  fub  earum  termino  fiant  que 
erant  ante  feparationem. 

BE3  Cam  pa  nvs.  Huius  linerqujiiinfh  cummediali  componit  totum  media 

U magdtraeft7r  De cjui quod  htre  79  enuncia«,condudere cogcris.iicur de reliduo mediali  fe- 
ctnido'ouodper  7« enuntiatum  eft;conclufiftt.  . - . 

Euclid.  ex  Zamb.  Theorema  66.  Propo/itio  84- 

Efficienti  cum  medio  mediu  totura.una  tantum  cogruit  recia  linei 
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potentia  incomcnfurabtlis  toti  fubliliens,&  eu  tota  efficiens  coflatum 
ex  ipfaru  quadratis  medium,&  quod  bis  fub  ipfis  medium,&  infuper 
incommrnfurabile  conflatum  ex  iis  quae  ab  ipfis,  ciquodbis  fub  ipfis. 

THEONei  Zab.E/lo  cu  medio  mei tu  to tu  efficiet  * t, congruis  tute  iSi  fit  It  y.ipfa  igitur  « >,>S,po 
tentu  funt  mcomenfurabiles,efficietes  confictu  ex  ipfaru  quadratis  medii,  c r quod  bu  fub  ipfis * y,rd, 
mediu.infup  et  que  ex i.quadratajm  omefwrabilia  ei  qd’  bis  fub  • r,t  P.  Dico  q,  alit  ipfi  • (jno  eo 
grut.cu  tota  efficies  propofita.  Quod  fi  pofiibile  efi,cogruat  f e», ut  rt  * *,*  i.potetla  fini  incomffurM 
ks  effieietts  qua  ex*  /,-t  /.quadratis  fimul  medii,  et  qd"  bu  fub  ipfis  *■*,*  /,medi£^r  infup  quae  IX  • 
a,< income fur  Mia  ei  q{  bu  fub  a (.Exponatur q;  ratioalu  > /.Et  eis  quide  quae  ex  • >tr  e, et  qui 

td  ipfam  'ftopantur(p  + s primi)*  a, latitudine  efficies  'u,ei  aute  qd’  bis  fub  «>,>  /,equiaufiratur(p 
4 4 primi)»  - .latitudine  effici  is  3 u.  R eliquu  igitur  qd'  ex  « A,(f  7 fetudi)*qui  rfl  ipfi  • xfipfa  igitur  * 
> potefi  V,  urfus  eis  que  ex  */,a  f,equu  ad  ipsa ' fcoparetur  (p  • 4 r at 

44  primi)' latitudine  e fficiis « e Efi  autequod ex  • /equi  ipfi  ' ' — 

• *. Reliqui  igitur  qd’ bis  fub  *‘/,-4»,equ£e)t  ipfi  »i.Et  quonia  a I * 

coflati  ex  ijs  qua  ex  « >,>  /jmedii  efi, ac  ipfi  • a,aquale,medii 
igitur  eRo-i  a.  Et  ad  rationale  coparatur'  /latitudine  efficies  > 
u, rationalis  igitur  eii'p  11  decimi)'  f,rr  ipfi ' /Jogitudinc  ineo 
mifur  abilis.  Rurfui  quonia  quod  bisfub‘t,r  /,medl£  efi  ty  ipfi 
3 • a quale, me  diu  igitur  efi  > ».  Et  ad  ipfam  ratione  > /apponitur 
latitudine effi ciens  l /•, rationalis  igitur  efi  Ih,u  ipfi'  flogitudi 
UtincomenfurabiUs.  Et  quonia  iniomenfurabilia  funt  qua  ex  »>, 
yH,eiquod  bisfubar,rA,incomenfurabileigiturcfli  ’,ipfi»n,  t • 

ineommenfurabilis  igitur  esi  et  > njpfi /a  3 longitudine.cr  atuba 

rationales  funt.ipfa  igitur  • u,u  I,  potentia  tanti  funt  timenfurabiles-lgfiur  ipfa  • »,apotome  efi.  Ceu» 
grue  s aute  ei, efi  0 u.  Similiter  ia  ofiendenus  quod  • I, rurfui  apotome  efi:  congruet  aute  ei  efi  3 u.  A poto- 
me  igitur  ipfi  alia  ey  alias  ogruit  potentia  tanti  toti  fub fiftens  c omenfurabilu.quod  (pertf  decimi)im 
pofiibile  effc  oitndimiu  lp/i  igitur  a t.alia  reda  linea  non  congruit.  Ipfi  igitur  • a, una  reda  linia  tan- 
tum congruit, potentia  tanti  totifubfifitns  incgmenfurabiUs,cr  cum  tota  efficies  que  ex  ipfis  quadratil 
fimul  medium, <y  q uod  bssfub  ipfis.  Efficienti  igitur  cum  medio  medii  totum, et  que  fcquuntur  reliqua: 
quod  erat  ofiendendum.  Ex  Campano.  Refiduorum  diffinitiones. 

1 Si  fuerit  idem  totum  politae  rationali  lineae  in  logitudine  comenfu- 
rabile.quod  politu  erat, di 

cerurrefiduum  primum.  Commune  initium  trium  priorum 

r\.  \ i-  ' fK  diffinitionum. 

z bi  ucro  linea  ad iu neta, 
politae  rationali  communi 
cet  in  15gitud(rte,diceturre 
fiduum  fecundu.  3 Quod 
fi  fuerit  utraqj  rationali  po 
fitac  in  longitudine  incom- 
menfurabilis.uocabiturre 
fiduum  tertium.  4 Si  ea- 
dem tota  pofitae  rationali 
comunicet  in  logitudine, 
nucupabiturrefiduuquar 
tum.  5 Siuerolineaad. 
iuntfia, politae  rationali.co 
municct  in  logicudine.uo- 

cabiturrefiduum  quintum.  6 Quod  fi  fuerit utra<^ rationali poGtar 
inlongitudincincommenfurabilis.appellaturrefiduumfextum. 

BxZsmb, 


Politis  duabus  lineis  altera  rationali,  al- 
tera rrfiduo,adir<ftaqi  ipfi  refiduo  le  cudit 
eiustcrminu.fi  fuerit  totu  compofitum 
potetius  linea  adietfia , in  quadrato  lineae 
ipfi  tou' communicantis  in  longitudine. 

Commune  inirium  rrium  pofterio- 
rum  diffinitionum. 

Politis  duabus  lineis  altera  rationali.aL 
tcra  refiduo, adiecfiacp  ipfi  refiduo  fecudit 
eius  terminum,fi  fuerit  totu  compofitum 
potentius  linea  adietfia, in  quadrato  lineae 
ipfi  toti  incomenfurabilis  in  longitudine. 
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LIBER.  DHC1MVS.  »17 

E*  timinte.  Apothem&um  CifpmtioM. 

t Siquidem  tota  expoGtx  rationali  longitudine  c5menfurabilis  fue» 

«appellatur  apotome  prima.  Z Si  Communeinirium  trium 

uero  congruens  commenlurabuis  tue  priorum  diffinitionum, 

rit.logitudinecxpofitg  rationali.fecu-  Suppofita  rationali  &apo 

da  appellatur  apotome.  j Si  autem  tomar.fiquide  tota,c5gruere 
neutra  commenfurabilis  fueritexpofi  maius  potuerit  eo  quod  fitex 
tx  rationali  longitudine.tcrtia  appella  fibilogitudine  comefurabili. 
tur  apotome.  4.  Siquidem  tota 
commenfurabilis  fuerit 
expofitx  rationali  logi- 
tudine.appellat:  apoto- 
mequarta.  5 Siuero 
congruens.quinta.  6 
Siautcm  ncutra/exta. 


Commune  initium  trium  pofterio- 
rum  diffinitionum. 

Rurfus  fuppofita  radonali  &apotomx, 
fi  totamaiuspotuerit  congruae co quod  (it 
cx  fibi  longiore  incommcnfurabili. 


Eu dii.  ex  Ctmp.  Vropoptio  go. 

Efiduum  primum  inueftigare. 

3 CanpanvI.  Ab  inuentione  omnium  fpecierum  refidui.facilc  nosnbfol- 

I uarinuennoper  ordinemommum  fpecierum  binomii.  Nam  in  qualibet  fpccic 
binomiorum  fi  minor  portioablcmdarurdemaiori,  linea  reliqua  erit  refiduum 

, | M IM1  fimilisfpecieiutparctcxdiffinitionibustam  * 

bmomiorii  qu.imrefiduorum.  Propriis  tamen  inuentioni-  1 t 
busrefiduoruminfiftenresificinquiramusprimum.Sitlinca  b ( . c 

a rationalis  pofira,  cui  comenfurabilis  in  longitudine  fuma-  1 ' 
turbc.firtycnumerusquadratusdiuifusinfno  quadratum  , — , 

SC  in  quadrarum  g,(!t£p  proportio  quadrari  lineae  b c ad  qua-  p e 

drarum  linea:  c d.ficut  c ad  f.entcp  per  ultima  parte  fcprimf,  ) "" 

c d, rationalis  in  potentia  tanrum.Cum  iraq?  lite  bpotentior  . .. 

c din  quadrato  lmex  fibi  communicantis  in  logirudinc,  quod  paret  in  cxplanaaonebinomii  prt 
mi,conftat  cx  diffinitione  lineam  b defle  refiduum  primum. 

Euclid.exZdb.  Problema  19.  Propojilio  8S- 

Inucnire  primam  apotomen. 

THEO  Nex  Xamb.  Exponatur  rationalis  »,CT  ipfi  « longitudine  ccmmenfur  abdis  efio  fi  »,ratios 
nalts  igitur  cfl  fi  ».  Exponantur $ bini  quadrati  numeri  »,«  Uquoru  cxcejfus non  fit  quadratus.  Igitur 
(per  concionum  t lemmatis  x S decimi ) « * ,ad  * f satione  non  habet  quam  numerus  quadratus  ad  quadra 
tum  numerum.  FiatyCpcr  correlariu  6 decimi) ftcut » ^,ad  J/Jic  quod  ex  fi»  quadr  atii  ad  id  quod  ex»y 
quadrature omenfurabilc  igitur  ejl  quod  ex  fi  *,ct  quod  ex  » >•  Rationale  ^ 

autem  quod  ex  ( rationale  igitur  cr  quod  ex  *>.  Rationalis  igitur  ejt  y . 

(per  diffinitionem)^  * y.Et  quoniam  • * ad  * /rationalem  non  habet  , , ■.  ■ 

quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum ,neq;  igitur  quod  ex  i , , , 

»fad  • y rationem  habet  quam  quadratus  numerusad  quadrat u numerum.  1 

Incommenfurabihs  igitur  ejl  fi  • ipfi  • > longttudtne,utroq  autem  funt  ^ \ * 

rationales.  1 pfe  igitur  fi  >,*  >,per  9 decimi )rationales  funt  potet  ta  cont 

menfurabiles.  Igitur  ipfa  fi  y, apotome ejl( per  73  decimi)  Dico  quod  c T prima.  Quo  ndq;  maius  ejl  quod 
ex  ( *,eo  quod  ex  » >,/if  quod  ex  *>.  Ef  quoniam  ficut » * ad  *{>fic  ejl  quod  ex  f*,ad id  quod  ex  » y,conuer 
tendo  igitur  (per  condar  ium  1 B quinti  )ficut  * '^d » /,/ic  quod  cx  9 fi  ad  id  quod  ex  •>.  A M • 4</ »/,  ratio 
nem  habet, quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  n umerum, ut  crq;  emm  quadratus  ejl.  Quod  igitur  ex 
» fitad  id  quod  ex  rationem  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum , commcnfurabt 
lis  igitur  ejl  fi»  ipfi  Jlongitudine,cr  fi  *ipfa»  y maius  potejl^eo  quod  ex  tjpfa  igitur  fi  9 ipfa»  > matus 
pote/leo  quod  ex  fibi  logituiine  ebmenfurabile^Jlqi  tota  ( »jpfi  • expofiu  rationali  comcfurablhs.lgi' 
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tur(per  ter tut  diffinitiones.)* > epotome  efl  primi.  Inucte  igitur cjl  primi ipotomi  fi  ytquod erit igett 
ju„  Ei uUd.cxCemp.  Propoptiott- 

Efiduum  fecundum  patefacere. 

fy  Campahvp.  Ad  habendum  rcfiduum  Iccii ndum.fit  a linea  rationalis  pofi- 

Ha!  ta.eiijcommunuansin longitudine  c d,& fit  • 

quadratum  c dad  quadratum  b c.fkutfade,  c j 

erutp  bd  rcfiduum  fecundum  ex  diffinitione.  ■ ■ a I 

dubttas.aut  politas  non  feruas  hypothefes  aul  binomq  <*-  , ■ , 

eundi  repetitione  indiges. 

Euclid.exZemb.  Probleme  19.  Propofitio  S6. 

Inuenircad  fecundam  apotomen.  M 

THEON  ex Z mb. Exponitur rjtionilu «,c 7 ‘pP * longitudine comenfurabilit cflo * '.Retioni 
Iit  igitur  efl ->.Et  exponitur  bim  numeri  quedreti  fi  >,cr  */,  quoru  excefjut  fi  [jnofit  quedretut.  Futi 
(p correleriu  i lemetit  i S decimi )peut  fifedfi  %Jic quedretu  qf  exey.ed quedretu qfex*  t.comcfu- 
rebite  igitur  efl(p  t 1 decimi  )qf  ex  * > quedretu, ei  qd’  ex  • fi.quedreto.  Rjtibele  eute  efl  qfex,  e,ro - 
nete  igitur  efl  qf  ex  • fi.  Ritionelti  igitur  efl  i ..Et  quonii  quod  ex <,  quedretu  id  id  qf  ex  • fi,ronem 
no  hibet qui  quedretut  numefut  id  quedretu  numeru.incomefurebitis  igitur  eftfp  1 9 decimi)?  -,lpfir 
fi  Ibgitudme.cr  embefunt  ronelet.  1 pft  igitur  r fi,roneles  funt potetie  tentu  comenfurebtles.lgtiur 

(p  71  decimi )fi > epotome  efl.  Dico  q,  tyfecude.  Quo  * 

etenim  nuiuf  efl  qd’  ex  fi  »,eo  qf  ex  • >,eflo  quod  ex  fi  \ 1 

Quonii  igitur  e/i  (p  correlenit  6 decimi)pcutqd’ex  — ■ ...  ■■  ..  ... i , . ,* 

f‘,id  id  qd’  ex  * ,Jic  efl  > * numerut  id  fi  f, numerum, 
couertendo  igitur(p  correleriu  19  quinti)efl  ficut  qd’ 
ex  fi  •, id  id  quod  ex  fi,fic  efl  fi  >,id  *!,et  uter  o;  ipforii 
fi<,' !, quedretut  efl, quod  igitur  ex  fi  »,ad  id  quod  ex  fi, 

(per  p decimi )rettone  hebet  qui  quedretut  numerut  ed  quedretu  numeru.comefurebilis  igitur  efl  f >,ip- 
fi  -\cr  fi  >,’pfi  * >,meim  potefl.eo  quod  ex  figitur  fi  >,ipfe  • >,«M*  potefl  eo  qf  ex  fibt  toglludine  co- 
me fur  ebiti.  Et  cogruit  efl  , e, comenfur ebitit  logitudine  tpfi  • expojiti  retionali.  tpfe  igitur  f,  (per  ter 
liet  diffmitionet)fecunde  efl  epotome.  I nuenti  efl  igitur  fecunde  epotome  fi  r.quod  fecere  oportebit. 

Euclid.exCemp.  Propofuio  Si. 

hfiduum  tertium perferutari.  Caupahvs.  Rcfiduum  rrrtiu fTc 
habetur.  Pofita  ut  prius  a rationali  numeroqi  c 
quadrato  diuifo  in  f non  quadratu  & g quadratu  f , , m ' 
a rfiimptoip  h numero  primo, fit  quadratu  linesr  a 
ad quadratii  line;  b c, ficut  h ad e.fitip quadratum 
fi  linefb  c ad  quadratu  line*  cd, ficut  e ad  f.entij  ex  «* 

diffinitionc(dcquofihatfitasconlultbinomiumtertium)lineadb,  b d <■ 

refiduum  tertium.  Euclid.exZemb.  Problemao.  Propofltio  87. ' ■ . ■ - . - 

lnuen  ire  tertiam  apotomen. 

T H E O N ex  Zemb.  Exponetur  reiionelit  •, explicentur  Iret  numeri \fi  r,?  fi,retioneedinuicen3 
hebentes  que  quedretut  numerut  ed  quedretu  numeri,  tpfe  eute  fi  r, id  fi  ( r itione  bebeet,que  quedretut 


• •••«••■•■••••••■•■•rata*  t 


} aa  a aaai««  ^ a a»*>« 


dretu  eiqf  cx{‘  quednto  efl  come  fur ebile.  Quedretu  eute  ex  «,ro 
nete  efltretioele  igitur  efl  cr  qd’  ex f ",retioelu  igitur  efl  fe.Et  quo- 
nii <,ed  fi  ,,retione  no  hebet  que  quedretut  numerut  ed  quedretu  nu  : — j 

meru,ntq;  igitur  qf  ex  *,quedretu,ed  id  qd'  cx  quedretu  retione  . , - . . 

hebetquequedreiutnumerutedquedretunumeru.lncomenfurebi'  * - 
Iit  igitur  efl(per  9 dccimi)*,ipfif"  logitudine.  Rurfut  quoniem  efl  ficut  fi,  ed  yfiftc  quod  cx!‘,quedre- 
tumedidquod  ex  * ftCommcnfurebile  igitur  eft  quod  cx  f >,ttquodex-  >.  Rationale  eutem  efl  quodexf 
e.  Retionele  igitur  quod  ex  • Ofetionelis  igitur  efl  » fi.  Et  quoniem  fi  >,ed  > finitionem  non  hebet  quem 
quedretut  numerut  ed  quedretum  numerum, neque  igitur  quod  ex  f e,  ed  id  quod  ex  • fi,retionem  hebet 
quem  quedretut  numerut  ed  quedretu  numerum,  tncommenfurebilil  igitur  efl  ! »,ip/i  • t longitudine.  Et 
umq; funtroneles.ipfe igitur fe,*  ' ,retloneles funt,potctle  tentij  tdmcnfurjbllel.  Apctcmr Ignur efl 
litperri  decimi)  Dico  jct  teTtia.  Quonii  enim  efl  ficut  • ed  >'>Jicquodcx*  quedretu, ed  id  quod  cx/» 

qtU 
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quadratu.fieutaut/  A >,ai  > A,fK  <JU°4  n !’*&  n ' ‘V*  *JaJU  Igilitrfptr  11  quinti)  ficut  > ady 

/tfic  quod  ex  • ad  id  quod  ex  Or  Sed  < ad  yA  rationi  non  habet  qua  quadratus  nu  merui  ad  quadrat  it  nu- 
meris. N eq  igitur  quod  ex  • ad  td  quod  • * ratione  habet  qua  quadratae  numerus  ad  quadratum  numeri. 
IncommenfurabiUs  igitur  efi  « ipfi  > * longitudine.  Neutra  igitur  ip/irii/.,*  o.comenfurabtUs  td  longitu 
dine  ipfi - expolita  rationali.  Quo  nempe  maiue  efi  quod  ex  !•  eo  quod  ex  • o,efto  id  quod  ex  i . Quonid 
igitur  edficutir, ad  yAJieeH  quod  exf-atdldquadex- 1, conucrt endo  tgttur(per  corrclariu  1 9 quinti) 
td  ficut  AyadrA,fieeHquodex  fi  quadratu  ad  id  quod  ex  «.  At  A > ,ad  A d rationem  habet  qua  quadratu 
numerue  ad  quadratu  numeri, cr  quod  «/«.igitur  ad  id  quod  ex  « rationem  habet  qua  quadratue  nume 
rus  a i quadratu  numeru.commenftrabtht  igitur  ed  /’fipfi  « longitudine.  Et  / sfipfa • «Vimiik  poted , eo 
quodcx*Jpfa  igitur /vp/i  • 0, matus  poieit,eo  quod  exfibi commenfurabilL  Et  neutra  ipfarumf-, . 0, 
commtnfurabiiie  ed  longitudine  ipfi  • e xpofite  rationali.  Igttur(prr  j diffinitiones)!  /,  apotome  ed  ter - 
tia.lnuenta  igitur  cd  tertia  apotome : quod  erat  agendum.  Eucltd.cx  Camp.  Propofitio  sj. 

■““]  Efiduum  quartum  inucnire. 

| Camp.  Htc(ficutininucnrionerefiduiprimOfitlineabc, communis linexa 
rationali  pofitx.numerus  autem  e quadratus,  fit  dtui 

fus  in  f #g,quoru  fit  urcrqjno  quadrat*, liti*  quadra  ■ Am  , ,4  . 

m tu  line»  b c.quadraru  line»  d e,  ficut  e ad  f ,&  fcies  ex  j c 

di^umionc,Urieam  d b e(Tc  refiduum  quartum.fi  eorum  qu(  in  inuen  *■  • 

tione  binomtj  quarti  didicerat, oblitus  non  fueris.  I ■ ■ ■ 1 

Euelid.exZamb.  Problema  at.  Propofitio  ss. 

Inucnire  quartam  apotomen.  1 

THEONnr  2 ab.  Exponatur  rationalis  «,c rei  logitudint  eomenfuraUlis  eflo  f *, rationalioigitur 
td&H  r.ExponaturqjC p lema fecuiu  1 8 decimi)bini numeri  *[J'ptt  totus*  > ad utruq;  ipforu  * /,/>,« 
tione  no  habeat  qua  quadratus  nuerus  ad  quadratu  numeru.FlatqCp  corrclariu  6 )ficut A • ad  >{fic  quod 
tx  A quadratu  comefurabile  igitur  edipercorrelariu  1 1 decimt)quod  ex  < •,eiquodeX’>.  Rationale  au 
te  ed  td  quod  ex  < stationale  igitur  er  quod  ex « yfalionaks  igitur  efi(per  7 diffinitione  decimi)  cr*'. 
Et  quonid  * • ad  * /.ratione  no  habet  qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru.ncq,  igitur  quod  ex/t », 
ad  id  quod  ex  • > ratione  habet  qua  quadratus  nuerus  td  quadratu  numeru.lneomifurabilts  lgitured(pcr 
9 decimi )A  *,ipft  • > logitudine.Et  utraq  rationales.  Ipfa  igitur  At,-  >,rationalcs  funt  potent tdtu  tome 
fiorabiles.  Apotome  igitur  cilAy.  Dico  q,  <7  quarta.  Qno  nepe  matus  ed  quod  ex  A *,ro  quod  exey,  eflo 
(per  lema  1 j decimi)  quod  ex  •>.  Quoniam  igitur  ed  ficut  a >,ad  < fjic  ed  quod  ex  p «,  ad  td  quod  ex  » >,et 
couertendo  igitur  (per  corrclariu  1 8 quinlifficut  • A,ad  ,!Jftc  quod  tx  > AM  id  quod  ex  0.  Sed  > A,adA/, 
ratione  no  habet  qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  numrru,  nea  igitur  quod  « 

ex  ’(ad  id  quodex  >, ratione  habet  qua  quadratus  numerus  adquaaratu  numeri.  — 

lncomefurabilis  igitur  ed(per9  deami)A  >,ipfi  0 logttudine.cr  » P.ipfa  « >,ma  * > * 

ius  poted,eo  quod  ex  >,ipft  igitur  A -Jpfa  > > maius  potcft.ro  quodex  fibi ineo  - 0 

menfurabihyefiq;  tota  A e.comenfurabilts  logitudine ipfi  * rationali  expofita.  Ip  

fa  igitur  A>(per  1 difftnitiones)apotomccdquarta.  Inucnta  igitur  ed  quarta  apo  d % 

tome-.quod  faciendum  erat.  Euclid.ex  Camp.  Propofitio  84. 

I Efiduum  quintum  demonftrare. 

I C*  M p.Cu  rcfiJuu  quintu  inucnire  libuerit, erit  linei  A 

Icdcomumcanslincjcarinonalipofitjinlongitudinc  1— ' — ' 1 

I (Icur  cratin  inquifuionc  fecundi, K erit  quadratus  nu-  & ^ 0 

' merus  e diuifus  in  f&e,quorii  neuter  quadratus  ficut 

in  prxmifia  erit  quadratu  lineat  c d ad  quadratu  b c, ficut  f ad  e.cxqui  — ■ 1 

bus  idiifinitioneconduderelicct  (habita  futficirnn  notitia  binomti  e 

quinti)line'8dbeifercfiduuquintu.  EucLexZa.The.11.  Prop.sp.  ^ ......  f « 

Inucnire  quintam  apotomen. 

T H E O N ex  Zamb.  Exponatur  rationalis  * er  ipfi  « Ingtfii  . 

dine  commenfurabilis  efio 7*,  rationalis  igitur  efi  >•  . Eapotw-  1 ■ ■«  1 ■ ' ■"  -■■* 

turq;  ( per  fecundum  lemma  ai  decimi ) bini  numeri  d/J\,adu*  J ^ 

trunque  ipfomma  , rationem  rurfus  non  habeat  quamqua*  ' 

dratus  numinis  ad  quadratum  numerunt.hiatj;  ( per  correlar.  um  j, 

« decimi)  ficut  />  ,ad  * A,fie  quod  ex  ’,adid  quodex-  A.commen  ■ 

furabileiper  1 1 decimi)igitur  ed  quod  ex  > ■ ,ei  quod  ex  A • ■ Ra- 
tionale autem  efi  quod  ex  > •.rationale  C7  quod  ex  • f, rationalis  igitur  edp  •.Etquoniaedfieutd>ad>/, 
pc  efi  quod  ex(’adid  quod  exey,atA',  <td>/,  ration  cm  no  habet  numerus  quadratus  ad  quadratum  rtu- 
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pjri  nume 
ro,idejt 
ei  uf Jentor 
dum. 


tx  t Mi  - ,, 

tur  quoj  ex  fi  *,««  »u  cx  «•  ‘ ,rsiione  oaoe t quj  qiudratut ; 

uMk&uHp 5»  . pfa . rjpH , , . , 

# • > matut  potefl,eo  quod  exfibi  log,tud,nc  ineomefurabili.cr  cogruc,  eft  logttuditu  tcmenfunUtU 

Efiduum  fextum  demum  prscflo  fitrcpcrirc. 

J?* H ’V  Rrfl<<“5  f«tu  fic  rtptritur.Erit  ut  pri*  linta  a rationali» pofira.&cnutne 

^r^d,U,-fr  f&Rno1<l“<lri'»».«*rifh  numerus  primus.Et  quadrati 
3 a£*  quadratu  line;  b c,ficur  h ad  e,at  ucro  quadra  ^ 

.j.  r , ^'ncxbc.quadrafucd.urcadf.cruipcx  dtffiniriocli  < 

nta  a b.rr fiduu  textu .Cui  no  plane  anirn»  tu^ffenfctir.excrceri  te  co  t,  ' d 

uenirininuetionebinomijrexti.  Eitc.exZab.  Prob.n.  Prop.po.  *•— — i A 

Inucnircfex.amapotomcn.  f„ 

r‘*ion*U’.  '>a‘Jrt‘  »“*«" 1 *>*  r>>  "*>ration!nZbabenfe,  adinuiee 
rf  C0,J'hnu6  ^"Oficut  ■ ad  A >,fic  quod  ex  a a UJ  Lj  ex/.Suut  au, it 

Atinfir  ^teili^nJi-Q^i^*^'^^KtS^o<TeX.adidquoitx[. 

Zif^„S*Z?(PZ  6 , rationale  igitur* 

ZlTjr  ,-  - 'g',UT * ?!‘- E'  I'"”"1  '‘df>  '*one non  habetqui  quadram  rurner^ 

numeru^f  tgtrar quod ex  . ad id quod  ex /parone „5  habe, qui  quadratu,  tZuZS 
^iTntunmrru.ineomenfurMH Igitur e$(per 9 ieeimi) . i pfif. longttudmr. Rurfue quoniaeS  llc ut 

• ! ratione  h h •*  <lU4dr^‘t‘l<''umrru,  quadratu  nmerSpieq:  igitur  quod  ex  f.,ad,d  quod  ex 

tules  funt  potentia  tanta  comen furabilet.  igitur /ttapotome  eft.  Di  • — , 

co  ia  quod  etfexta.Quonii  enim  efi  ftcut . ai  (>  fle  quod  ex  Ld  id  * 

quodcx/.,f,cu’q;  ^adytficquodexf.adldquodex-o.exxqua  ■ 7* * —> 

u quinti)*  Betu  > ady^fte  quod  ex.  ai  id  quod  ex.  e— . 

null~!,  rC  a **  nUm'm  ^quadratu  , \ , 

numern.  Neq;  ignur  quod  ex., ad  id  quod  ex'.,  rationi  habet  qua  v"'  % a 

agaaa^a^ 

siss 

I fuenc  fupcrhc.es  linea  rationalirefiduo  primo  contenta,  latus  ,< 

IJ  ems  tetragomeum  neccITeefteirercliduum. 

Campa.  - 
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C Hvf.Sitfupcrficio  a cconrcta  linea  rationali  ab  KrrBduo  primo  bc,dl<o  larus  tetr* 

ffonicu  fuperficiei  a c.ciierefiduu.  Adi  ungatur  enim  ad  Unci  b c,  linea  c d,bt<pilu  cuius  detraebo- 
nebefuitrefiduu  pnmfi.Eritqj  ex  diffinmonc.bd  rationalis  ex  longitudine,»  cd  »n  potentia  tan 
lum.b  d quocp  erit  porennor  d c,in  quadrato  Une*  fccu  comuni- 
canns  in  longitudine. Diuidatur  igitur  d c per  *qualia  in  e,  bC  to- 
ta bddiuidarur  ea  conditione  in  f,  quod  inter  b fd  fit  e d me- 

dio loco  proportionalis.eritq*  ex  fecunda  parte  u b fcomunicans 
in  longitudine f d.per  9 igitur  utratp  earu  comunicat  cu  tota  linea 
bd.quare  per  diffinitioni?  amb*funr  rationales  in  longitudine. 

Ducantur  itaqj Une* f g,e  h,S£  c K.afquidtftantes a b.eritcp  per  tf 
urraq?  duat  u fuperficier u a f bC  g d,ranonahs.Sit  quadratu  ergo  1 9 \ 
m, «quale  fuperficiei  a f.eritiy  rationale,  bC  larus  eius  ranonale  in 
potetia. intra  illud  quadratu  protra&a  dugonali  lina  1 m.deicri- 
batur  quadratum  l n, «quale  fuperficiei  gd.cnrcpipfum  ranonale 
&eius  larus  rationale  in  potentia.prOtraliantur  auteduj  linef  m 
p,q  n.xquidiftJter  lareribus  totalis  quadratiDico  ergo  quadratu 
p r elte  *quale  fuperficiei  a c ,bL  eius  latus  quod  eft  n p eft  rcnduQ. 

Cu  enim  Unea  d e (it  ex  hyporhefi medio  loco  proportionalis  in- 
ter b f bC  f d,erit  ex  prima  fexri  fuperficics  h d medio  loco  propor- 
tionalis inter  duas  fuperficies  a f bC  g d.ideocp  5C  inter  duoqua- 
drara  l m bi.  n l.Cumcp  ex  prima  fexri  fit  fuperficics  l p medio  Io 
co  proportionalis  mrer  eade  duo  quadrata, erit  I p «qualis  d h.K 
enam  h c.Et  quia  quadratu  I n eft  aequale  g d , erit  t r «quale  g e, 
totus  naq>  gnomocircufcrtprus  quadrato  m n.eft  (qualis  c g.Er  ^ 
quia  1 m erat  (quale a f.rdinquit ur  m n (quale a c.Quod  autem 
n p larus  quadrari  m n Iit  refiduum.fic  colligeEft  enim  urraque 
duarum  p t & t n t attonatis  in  potentia, eo  quod  urrutp  quadra- 
tum I m bC  n I eft  ranonale, unatp  earii  eft  incommcfurabiUs  alii 
per  pnmam  fexn  & io  huius, co  quod  quadratum  1 m eft  incom 

menfurabilclrfupernciei.ficutfuperficiesaffuperficieihd.  De  % 

quibus  mamfcftum  eft  quod  ipfx  funt  incommenfurabiles , eft 

enim  per  primam  fexti  una  earu  ad  al teri,  ficut  linea  bfqu«  eft 

rationalis  in  longirudinead  lineam  d e qux  eft  rationalis  in  potentia  tantu,  ex  68  igitur  linea  p n, 
qu*  poteft  in  fuperficiem  a c.eft  rcfiduum:&  hoc  eft  quod  intendimus. 


E uclii  cxZumb. 


Tbtortm67 . 


Tropofhio  9 1. 


, Si  areola  coprehedatur  fub  rationali  & apotomeprima,  qup  areolam 
potcft.apotomc  eft. 

T H E O N ex  Xab.  Comprehendatur  enim  areola  « A,fub  rationali  ‘>,CT  apotome  prima « *■  Dico 
quodipfam  ‘ ( areola  potem  apotome  ei.  QuoniaapotomeeiM  J,efto  eidem  cbgruenslpir  79  decimi) 
A a.lpfa  igitur  mi  A •, rationales  fiuit  potentia  tentu  comcfurabila,a'  tote  « Aper,  diffinitiones)comen 
furabihs  eifipfii  r,cxpcfue  rationali,cr  * ‘,'pfa  * Aper  7,  dramimalus  poteO  eo  quod  ex /ibi  longi  tu 
dineeomenfurabih.  Si  igitur(per  it  fexti)quarte  perti  eius  quod  cx  u . equum  ad ipfam  • • comperitur 
deficies  forma  quidrata.incomcfurabiha  ipfimlper  1 7 decmu)diuiferu.  Seceturlpi?  1 o primi, bife- 
rwn  61 M7-  ei  quod  ex  • -,equu  ad  ipfem  * « copjrcturiper  it  fexti)deficuns  forma  quadratejitq  quod 
fub  i/J’,comefurabilii  igitur  i/i  af,ipfij\  Et  per . [ >Jigna(p  , 1 pnntt>p/l  «>  paralleli  excitetur . »J 
a,a  «.  Et  quonia  comcfurabthsei  * • lpfij’>,lbgitudme,tt « * igitur  ulnq;  ipfari  *[J  • fimi  fur abilis  efi 
tSgitu.linc.Scd  • • cumcfurabdu  ei  ipft  ■■  r,ey  utraq;  igftwr  ipfari  *fJi,comefurabilu  ei  toguudine  ip 
fi  m}, a-  rationalis  eft  a rationalis  igitur  ejl  cr  utraq;  ipfarum  • [J »,  quare  cr  utrunq;  ipforum  «',/«, 
rationale  ei.  Et  quoniam  commenfurabilu  e/l  u vp fi  ■ '(equula  nunquc)que  utro  equalta  commenfu- 
rebilta  funt  longitudine : cr  ‘Agitur  utrique  ipfarum  * < , > longitudine  commenfurabilit  ei . Ratio, 
nelu  autem &di,c r I pfi  * > longitudine  incommenfurabilis , rationalis  igitur  eicr  utraque  ipfarum 
/ ',cr  ip/t  * ,, longi!  udiniincomtncfurablllSfUtruq;  igitur  ipforum  t *v  ‘,medli  ejl  Apponatur  lam 
ipft  qde  ■ I.equi  quadrati  * njpfi  aute U,equi  auferatur  comunetpfi  > n^ngulihabes  eu  fub  > Vr 
filet  f !, circa  eunde  igitur  dimettete  funt  (per  1 6 fextifipfa  » 0,1 quadrata.fi'-  cor  i dimeties  • /,ac  d-feri 
batur figura . Qtjonum  certi  redangulum  eoprehenfum  fub  a,J> , equum  ejl  ei  quod  exi',  quadrato: 


LIBER  DECIMTt 


»»», 


W 


«i  < bfleut  aut!  i *^if>,fic  i *,adf  a.Ipforum  igitur  * 'J*, medii  proportionde  t&m.Sti ipforum  * c, 
rf,quadratoru,medii  proportlonalee/Kpcr  lema  ;i  decimi)/*  i-,c r * quidem  equum  ed  ipfi  **,cr!1* 
tp/7  * /.  igitur  m * ipfi > *,equume(l.Sedipfi  quidem  > » ,equi  eddo^tn  iftpfi*  !(,  per  j « primi)ed  equa 
k.  Toti  igitur  d S^tquum  edi  ipfi  * e k,gnomom  c ripfi’  /.  Quoniam  ergo  totum  **,a  quum  edipfis*/* 
r /,quorum  e * £ quum  esi  ipfi  ► # >.  gnomoni  cr  ipfi  e f, reliquum  igitur  * A ipfi  * ',ei}  equule.  Hoc  cd,ei 
podex*  e, quod  igitur  ex  * r,ipfi  * e,  ere  ole  equit  ed, ipfam  igitur  * A areola, ipfa  * t poteft.Duo  quod 
x r, medie  apotome  eji  prime.  Qj onii  ritum  « retionele  e d,cr  ipfi  r * equalejtoc  edipfi */,  rationale 
igitur  ed*  J,bocesl  id  quod  fui  * ‘,‘/(per  coflruflionejOflefum  aut!  ed,quod  >1  medii  ed.lgitur  */pp 
fi r/,ed incomefurabtle. Sicut  aute  */,adr/fic * e,ed  er.lpfe  igitur  * »,< ' logitudmefunt  incimefurabi 
lel-lpfe  igitur  * *,*  e, me  die  Junt  poteria  tentu  c omefurabilcsjationale  t oprebcdenlet.  1 p]e  igitur  ‘ • ,me 
die  apotome  ed pnmaCper  74  decimi )Et  ipfam  *(  poteR  ereole.  Igitur  que  ipfam  * f ereole poted,  me 
die  apotome  ed  prime.  . Si  ereole  igitur  coprchenfefuerit,et  pe  [equitur  rtltquasquod  erat  ojledendi. 
Euchd.ex  Cemp.  tropo  filio  is. 

I linea  rationali  refiduocp  tertio  fuperhcies  cotincatur , erit  li- 
nea fupcrcam  potens  reliduum  medialcfecundum. 

Cami».  Priori  demoftrarioni  infifte,  8C  facile  coci  udes  propolTru  ex  diffinitio* 
refidui  tertii  &:fecuda  parte & 70.  Eucl.cxZ*.  T htor.69.  Prop.js» 

Si  areola  coprehedaturfub  rationali  & apotome  tcrtia,qux  areolam 
poteft,  media:  apotoma:  eft  Iceunda. 

T H E O N tx  Zamb.  Artole  enim  * (.comprehendatur  fub  rationali  * y,cr  apotome  tertia  *J.  Di* 
co  quid  que  ipftm  * A, areola  potefi, medie  apotome  ed  fecunde.  E/io  enmfper  79  deeimippfi  **>  con- 
gruent U e.  Ipfe  igitur  * »,»  d,rationalct  [unt  potentia  tanti  comen  fur  titiet, (y  neutra  ipforum**,  t/, 
ipfi  * >,expofite  rationali  comenfurabilit  di  longitudine.  At(per  17  decimi 'tote  * *,ipfa /*,  cogruentt 
maitrt  poteft, eo  quod  exfibi  comen  fur abili.  St  igitur  quarte  parti  eiuiquodexA*,equumadiplam*e, 
dpponatur  forma  deficient  quadrate, inincommenfurabtliaCpcr  ildecimi)ipfaadiui/cnt,fecctur(ptr  10 
primi)nempc  * * bifarii  in  e, a ■ (per  1 s feXti)ei  quod  ex « *, equum  ad  ipftm  * >, comparetur  forma  defi 
cient  quadrata, fitq;  quod  fub  *fj*.Exdtenturq;(prr  j 1 primi)per'  f*,figna  ipfi  * >, paralleli . >J>,  * a 
tomenfurabilet  igitur  funt  *!,{*,  comenfurtbile  igitur  eft  cr  « / ipfi  fi.Et  quaru*  *?J*,comufurabilct 
funt  longitudinc,cr  * », igitur(per  parabole  Miri q.  ipfari * fj‘,tbmcnfurabtlx  c&  longitudine.  Ratione 
tif  tute  eft  * «,er  ipfi  * > .longitudine  incommcnfurabilit,cT  utraq-  igitur  ipfari*  f,f’,rationalu  cS,  cr 
ipfi  * >, longitudine  tnc  omen  fur  abiha,cr  utrunq:  igitur  ipforum  ‘■/‘■(perii  decimi jmediu  edi.  Rurftu 
quonia  comenfurabilit  edi  e \jpfi » *,  longitudine  cr  ^ igitur  utria;  ipfari  J s * longitudine  cammen* 
fur  abdit  f ii  (per  1 6 deeimi)R*tionalit  aute  eft  > a,ty  ipfi  * yftogitudint  incomenfur  abdit,  rationali  igi 


tur cfl  C7 utrjq:  ipferu  a V ’,cr* p,longitudineineomenfurabilit.  Vtri$ igitur  tpfbru  a 
decimi )mcdiu  eft  Et  quoniam*  ’,**  potentia  tanti  funt  comen  fur  abi 


commenfurabilit  igitur  efl  longitudine 


Smenfurabilet.in 
',lpfi  ' *.  Sed  * e, ipfi  quid!  * ! logitudine  e orni 


furabilit  c/i;cr  * ’,ipfi  > «, incomenfur  abdi  igitur  ed  *fipfi  • . longitudine.  Sicut  autem 
*f,ad  > >,/?c  « < ad  > (‘.incommcnfurabilc  igitur  rS  « ■ ,ipfi  > *-Conftituaturigitur(per  14 
fecundi)! pfi quidem  > ‘ equu  quadrati  * u.ipfi  ait  equit  auferatur  > /,  circa  eundem 

exiftent  anguli  ei  u x.Ctrca  igitur  eundem  dimetiente  funt*», err  /,ejlo',perigfexti) 

Ipforum  dimetient  >i  deferibaturq;  figura.  Quoniam  igitur  quod  fub  equum  eft  et 

quod  ex  1 r.cfi  igitur  (per  1 7 fexn)  fictu  *[,a  d ■ >fie ..  ad!*.  Sed  ficut  quid!  * /ad  >*,fic 
tft  * 1 ad  f*, ficui  aut!  ‘ ‘aif',fice(bi*,adfli,crfiaUigitur*iad‘*,ita  ‘*ad  f*.  lpfo- 
rumtgttur  * ‘,i  *,mediu  proportionjle eft  < *,efl autem(per  lemma  fj  decimi)  ipfari  * *,  t 4 1 • « 

rj.qaadratoru  medium  proportionale .*  rjy*  1, equum  cdtpfi*n,cr  !*Jpfirl.  Et  • * 
igitur  equum  cd  ipfi  **. Seda*  ipft  » /,ffl  equale,cr  > Sjpfi  4 0 equum  ed  (p  16  primi)  cr  totu  igitur  ■>  * equi  ed 
ipfi  r * x.gnonioni  cripfi*!.  Eft  aute  cr**  equum  ipfis  » /.reltquu  igitur  * hequu  eft  ipfi  *r,koeed  ei  quod  ex 

; » * quadrato.  Igtturipfa  » r, ipfam  * !,arcou  poteft.  Dico  id  quod  * r medie  apotome  ed  fecunda.  Qgoniam  enim  o/.  i 
fumed  quod* «,  media  funt  cr  equalia  <n  que  «»  v ’,medtu  igitur  eftlp  eorrelariu  ij  decmt)crutrunq;ipfcri 
que  ex  *>,>’,media  igitur  eft  utra  fipfarumrr,'  r.Et  quonia  * ‘ ipfi  f l.cemifurabtlc  efl,igitur  quod  nt*’,ci  quodtx 
*,,comcfttrabileeft.  Rurfut  quonid  oftefum  td  quod  * t,ipfi  • * incomefurabilr  edtincomifurabile  igitur  edx/aipfiu  r, 
hoc  ei)  quod  ex  * >,ei  quod  ex  fub*  r, quare  cr  * ■jncbmenfurabilii  eft  logitudtneipfi  ■■  r.  lpfetgttur  x,i>,  medie 

funt  potentia  latu  comifurabilet.  Dico  u q,  cr  medii  coprebcndut  Quonia  patuit  quod'  Spttediu  ed,c r ei  ed  equale 
quod  fub  * ‘,i  r, medium  igitur’ pcorrelarium  »1  drtimijafl  crquod  fub  * v r-  Quare  ipfe  * ',*  r, medie  funt  potentia 
latum  com  nfurabilet  medium  coprehendentes.lpfa  igitur  * r medie  apotome  ed  fccun.iat.per  75  detimi)<yipfam  j 0 
leS*A.  Que  igitur  ipfam  ■ f, areolam  poteft  jnedte  apoteme  eft  fecunda:  quod  oftendere  oportuit ■ 


»*4 
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GEOMETR.  ELEMENT.  EVCLIDIS 
Euclide xCamp.  P ropofitiosg. 


I fuerit  fupcrficies  linea  rationalirefiduocp  quarto  cotetajli-  o 
nca  fuper  eam  potens  erit  linea  minor. 

CAMFANvs.In  hac  quocp  non  alircr  procedas  quam  prius, facile  erir  ibipro 
potitu  codudere.fi  prami  (f.im  non  defpicis.ex  diffinitione  rctidui  quarti  8C  fccu 
da  parre  1 4 & 9 8C 19  & SC  71, SC.  fic  patebit  propotitum. 

Euclid.exZumb.  TbeorcnM70.  Propofitio  94. 

Si  areola  coprehendatur  fub  rationali  & quarta  apotome,  quae  areo  >4 
lam  poteft,minoreft. 

THEONnt Z amb.  Are ole niq; * H,coprehendatur fub rationali « y,c r quarta apotome * /.  Dic® 
quodque* ) s moli  poted.minor  eft.  Srt  enim(per  80  decimi flpfi  * * congruens  i e,ipfe  igitur  * v Pjrt 
tionales  fiunt  potentu  tanti  comcnfurabilcs.cr  * *,ip/i  * >,expofite  rationali  longitudine  c ommenfurabi 
Iu  eft,<?  tota  * • ,ipfa' • congruente  maius  poteft  eo  quod  ex  fibi  logitudine  incbmcnfurabili.  Quoniam 
igitur  (per  s i decimi)*  • ipft  * 'maiut  poteft.eo  quod  ex  fibi  longitudine  incomenfurabili,fi  igitur  quar- 
te  puni  eius  quod  ex  a *, equum  ad  ipfem  * ',eomparetur(per  isfextt )jorma  de 
fic  iens  quadrata,in  incomenfuubihCper  > 8 decimi)  ipfam  diuiferit  Secetur  (per 
i o primi  jigitur  / r, bifariam  in  <,cr  ei  quod  ex  > *(pcrx8  ferti  )equum  ad  ipfam 
* * coparetur  forma  deficiens  quadrata,  fitq,-  quod  fub  * /,/».  Incommcnfurabilis 
igitur  cd  longitudine*  /Jpfi/y, Excitentur  igiturCper  j i pnmi)per  • /*  figna  pe 
raUeli  ipfis  «>,e  Pjinta  ' >,/',’*.  Quoniam  igitur  rationalis  tfl«',v  ipft  * >, 
longitudine  c bmenfurabills,rationale  igitur  ejt  totum*  *.Rurfus  quoniam  come 
furabihs e&U.ipfimy  longitudine ,ty  utreq-  funt rationalespnedtu  igitur  efl  * 

*(per  1 1 decimi  )Rurfus  quonii  incomcnfurabiUs  efl  * fipfifr  longitudine,incS 
menfurabileigitureS(pcrpdecimt)cr*‘ipfil*-Conliituaturigitur(per  14  fe- 
eundtfipfi  quidem  * • equum  quadratu  » e,ipfi  autem/* , equum  auferatur  r /. 
ad  eundem  exifiens  ipft » e^tngulu  qui  fub  > e, circa  igitur  eundem  dimetientem 
funt(per  1 6 fexti )ipfa»ur/ quadrata, Sit  ipforum  dimetiens •/, defiribaturf 
figura.  Quoniam  igitur  quod  fub  */Ja,equ  u eS  ei  quod  ex<*,  proportionaliter 
igitur  efl(per  1 7 fexti )fieut  */M  > ‘Jic  > -,aJ /-.Sedficut  quidem  */ad  • 'Jic* 

‘ adi*,ficutautem(per  t fexti)* /ad/ ', fic*  *,ad/*.  ipforum  igitur  * >,/!*, mcdiS . 
proportionale  ei?  > 4.  Ipforum  autcXM^  f,quadratorum(pcr  lima  a decimi ) me 
dium  proportionale  e(l*  >,c r * •, equum  cjl  ipft a o,cr /bppfir  /,cr 1 igitur 
ipfi  b y cd  e quale.  Sed  ipfi  quide  * u,e  quum  efl  -f  f,ipfi  autem  o e quum  efl  »/. 

Tot»  igitur  -t  *, equum  e/i  ipfi  * gnomoni, ty  ipfi  r/.  Quoniam  igitur  « 4,fo 

tum  equum  eft  ipfis * u,r  (,quadratis,quoru  * ly,equu  efiipfi  * t x,  gnomoni  er 


T „ ipfif  / quadrato, reliquum tgttur  * t(per  lComune fent entia )equum e fitpft rr, 

boceil  ei  quod  ex  » r, quadrato.  Igitur  » r, ipfam  * A,areolam  poteS.  Dico  quod  * r irrationalis  rft,appel - 
lata  minor.  Q tjomam  enim  * * rationale  eil.er  eis  eft  equale  que  ex  * v ’>funt  quadratis,  conflatum  igi- 
tur ex  ijs  que  ex  » V r rationale  cflfper  dijfwitionem)Rurfus  quoniam  * * medium  efl,cr  * equum  efl 
ei  quod  bis  fub  ut, 1 >,quod  igitur  bis  fub  x v 'pnedium  efl.  Ef  quoniam  patuit  quod * • Jpfi /*,c!l  incot » 
menfurabilesincommenfurabtle  igitur  e S(per  1 1 dccimijquadralumquod  ex  u ‘,ei  quod  ex « ► quadrato, 
lpfe  igitur»  y,>r(pen6 decimUpotentia  funt  incommenfurabiles,efficicntes  conflatum  quidem  earuque 
dratkrationale.quod  uerb  bis  fub  ipfis  medium.  I pfa  igitur  * y, irrationalis  ei?  appellata  minor, eripfaa 
areolam*  f poted.  Que  igitur  ipfam  * /s  areolam  poteft,  minor  edtqucd  erat  oflendendum. 

Euclid.  ex  Camp.  Propofitio  9 0. 

1 1 fuerit  linea  rationali  refiducxp  quinto  fuperficies  coteta,la  9o 
f tus  cius  tctragonicu  erit  cu  rationali  compones  mediale. 

Campanvs.  Nuere  prxmida  argumentanoneex  diffinitione  refidui  quinti 
F & fecundi  pane  14  St  9 SC 19  8£  u SC  71. quod  propofi  tum  eft  concludere. 

Euclid. ex  Zamb.  Theorema  jj.  Propofitio  pj. 

Siareolacoprehendaturfubrationaleetquinta apotome, qug areola  9p 
poteft.eftqux  cum  rationali  medium  totum  conficit. 

THEON  ex  Z ab.  Areola  etenim  * f.eopnhedaturfub  rationali « r,c r quinta  apotome  * /.  Dico  quod 

que 

.lUiimrq  ,J  u.  _>  . ..A,.™, 


/ 


sij 
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LIBER  DECIJtVS. 

«u  ipfam  ortola  • fjmtc!i,eft  que  ei  rationali  medii  totum  eotu 
pcit.Sitnan&(pcr  79  decimijpfi  * 'congruens  / 'Jpfe  igitur*., 

• '(per  So  decimi)rationalesfunt  potentia  tanti  comcfurabilet,cr 
congruens « ',commenfurabilis  eft  longitudine  ipfi  « y,cxpofite  ra 
tumuli.  Et  toti  ■'  ■ congruens  a * muus  poteft  eo  quod  ex  fibi  ineo- 
tncfurabili.  Si  igitur  (per  1 S fexti /quarte  purti  eius  quod  ex'., e- 
quum  ui  ipftm  * .(per  1 7 decimfeomparetur  deficiens  for  mu  quu 
drata,in  incommefurabilia  ipfam  diuidet.  Seceturigitur(per  to  pri 
mi,'., bifariam  in  1 figno,o‘  ei  quod  ex  < '(per  1 s decimi)equu  ud 
« * Copurctur  formu  dejicient  quuiutu,jitqi  quodfub  *{Ja.  Ineo 
menfurabilss  igitur  e R :per  9 er  j 4 decimi)"  fjpfif'  longitudine. 

Excitenturq-(per s X primtjpeT'f.,fignaipfi  .ypuTaieU.  3Ji,.  \ 
t-Et  quonta  • * ipji  < y long.tudine  cR  tncomefurabilts,  cr  ittrej,-  f 
funi  rationalcs.mcdium  igitur  e ii  * «.  Kurfts  quonium  '-eR  ratio 
nalts  et  ipfi  * , longitudine  comcnfurabths, rationale  igitur  eR'.. 

Conjhtuitur  igitur  ( per  1 4 fecundi)  ipfi  quidi  ■<  • aequi  quadratu 
u Mjpfiaue[la,£quum  quadratum  auferatur  r[.  Adeunde angu- 
lumquifubs- • n funi  ipfa  * u.crr/Ad  eandem  igitur  diametrum 
funt"u,r  l quadrata  Stt(per  16 fcxti)ipforu  dimeticnt  •/  deferi- 
baturq;  figura.  Similiter  iam  ofiendemut,qu6d » .,poteR  ipfam  « A 
areolam, dico  quod  ipfa  » ',cR  que  cum  rationali  medium  toti  con 

fiat.  Qgonii  enim  oftifam  quod  * « medii  eft.eteifunt  aqua  que  r tu 

**'V  r,confUtum,igitur  ex  eis  que  ex  » v pedium  efilptrcorrelariui,  decimi)  Rurfut  quoniam  *» 
rationale  cR.crcicfl  equum  quod  bis  Jib  **,•*, cr  quod  bss  igitur  fub  x »/  r Rationale  efi.Ee  quoniam* 
eommenfurabile  eii  * 1 ipfi  fhfinccmmcnfurabileigitur  efl  quod  ex  » ',ei  quod  ex  • rlpfe  igitur ' a,ar,po 
tentia  incommmfurabiles  efficientes  conflatum  ex  ip forum  quadratut  medium, quod  autem  bis  fub  ip fis  ra 
tionales, reliqua  igitur  » r(per  7 7 decimi)irrationalis  ei  appellata  ei  rationali  medium  tota  efficiens . Et 
ipfam  '.areolam  potcA.que  igitur  ipfam  * A.areolam  pctcfi.cR  que  cum  rationali  medium  toti  efficit: 
quod  oportuit  demonfbrare.  Euclid.  ex  Camp.  Propofitio  9 1 . 

[ linea  ratidali  reliduocp  fexto  fuperficies  cotineatur,  latus  tetra 
gonicum  quod  fuper  eam  poteft  cum  mediali  conftitucs.totu 
mediale  efle  comprobatur.  - . » . 

C»av«KVt.  Nuncquoqi  ultimo  quod  per  hanc  dicitur  pnrmifTo 
modo  fatage  concludere  ex  diffinitione  relidui  fexti.SC  fecuda  parte  14 
& 17  8f  7j.In  his  autem  omnibus  procedunt  ruit  nihil  offendere  potc- 
rit.fi  primiear  uet  perfefie  didiceris  ctmemoritcr  tenueris, ecquid  quo 
que  lupponet  foleriter  attenderis. Quod  (T  fbrfan  de  aliquo  in  quadra 
ro  1 m te  dubitare  contigerit, ad  futim  arquate  in  fuperfidea  d tibi  recur 
rendum  enr.-Sc  patebunt  tuoingenio. 

Euclid.  ex  Zamb.  Theorema  ffi. 


Propofitio  96. 

pe  Si  areola  coprehedatur  fub  rationali  8 i apotome 

fexta.quai  areola  poteft.eftquae  cum  medio  mediu 
totum  efficit. 

THHOSer  Zamb.  Areola  nanq:mA  comprehendatur  fub  te 
lionalij « y er  apotome  fexta  ■»  -t.  Dico  quod  que  . f.  areola  potefi,efi 
que  ei  medio  medii  toti  efficit.  E/io  enim(per  79deeimi)ipfi*'eo 
gruens  e ’,ipfe  igitur  « »,« '(per  9 o decimi)rationales  funt  potens 
tia  tanti  commenfurabiles  Et  neutra  ipfarum  « '(per  j diffinitio 
nes  )i  omen  fur  abdis  e(l  ipfi  a y expofite  rationali  longitudine, cr  to 
ta  * • ipfa  d n congrente  maius  pote  fleo  quod  ex  longitudine  incomen 
forabili.  Qri  oniam  igitur  a.  ipfa.  a, maius  poteft  eo  quod  ex  fibi  Ion 
gitudine  ineomcfurabih.fi  iguur(per  > 8 fexti  quarte  parti  eius  quod 
ex  e .,equu  ad  ipfam  « . coparelurforma  deficiens  quadrata  in  ineo 
menfurabilia  ipfamlp  1 7 decimi)diuidet. Stcetur  igiiur(p  soprimi) 

Ec 


,l4  GEOMETR.  ELEMENT.  EVCLIDlS 

• ‘.b-fariam in pgno  ',CT  ei q»od  ex«*(peri»  fexti)aquu  ad  ipfam  « »,compirrfW /oimi  depetent  qua 
drata.ptit  efKOff  ;ub  «//.incommfn/iirdbiUs  igitur  e/t(per  i«  decimi)*  {,ipp{-,longiiudine.  Sicut  au* 
tem(prr  i fexti)*  fod’*,pc  * i ad {-.incommenfurabile  igitur  e&(per  9 decimi)* < ipjifa.Et  quonia  ip- 
ft  * . ,jationaUi  funt  potentia  tanti  comenfur  abilei, medium  cfl  «i.Et  quoniam  ipfa  •>,•>  *jrationa 
Usfunt  longitudineineomenfurabiles.mcdii  cflv*  -(per  1 1 decimi)  Qjjonum  igitur  ipfa  » », » •*,potc 
tu  tantu  junt  commenjurabilei.igitur  « »,ip/i  U . longitudine  «fl  incomenfwrabilis.  Sicut  autem  a*  ad  e* 
jic  ejl  * * ad  * ^ pe  cfl  > -,ad  * •.mcommenfurabile  igitur  eft  « -,ipft  « Coftitiutur  igitur(p<r  1 4/« un 
Ji)ipp « ,aquu  quadratu » *,ip/i  aute.’*,aquu  auferatur  rf,ad  eunde  anguli  ipp » t* , eirda  eide  dim e- 
ticmi Igitur; p 1» fexttjfunt  ipfa  » {.quadrata  «fle  ip/bri  dimettet  ./.depnbatttrf  figura.  Similiter 
iaexpracedetibuc  oflcdcmiu.q,  » r.potefl  ipfamaf  areola.  Dico  }ipfa  *r  eft  qua  cu  medio  medii  toti 
efficit.  Quonia  na$  patuit  quod  * • medii  eft  cr  eit  eft  aquale  qua  ex  » v •■‘bfialu  igitur  ex  i/t  «pie  ex 
xv , jnc.hu  «flrp  correlani  u decimi  )Rurfut  quonu  patuit  qd ' * * medii  eS,et  ei  aquale  qd’  bufub  u 
V r.C  ff  Igitur  bttfub  x rjgediu  rft.  Et  ijuomu  putuit  9<i'  - «.tpfi  ‘'‘■cfl  incimefurabile,  incomefu 
rabilia  igitur  funt  et  qua  exue,,  .,/imf  quadrate  «i  quod  bufub x *,«  'Et  quonia  * vp/t  /*,eft  ineome/ii 
rabite, mcomenfurabile  «ft  witur  c T quod  ex*  ',ei  auod  ex  • ,.  Ipfaxe,,  r.igimKprr  7«  Jectmt)  potentia 
funt  incommenfurabilet.efficientet  conflati  ex  tpfarum  quadratu  me  dium,er  quod  bufub  ipfu  medium 
injuper  qua  ex  ipfis  quadrata  mcommenfurabilia  ei.quodbufubipfii.lpfa  igftur^ejrrationalisc&,ap~ 
pcUata  cum  nifi/ie  medium  totum  effieiemiquod erat  demonjlrandum. 

EuchiLexCamp.  Propoptiofi. 

i Iad  luica  rationale  fupcrfidcsjrqualtsquadratorcfiduiappli 
t cetur.alterum  latus  reGduum  primum  eflenecefleeft. 

! Campanvs.  Hx fex  fcquentes, funt  couerfx fex prxcedenrium per  ordinem. 

Huius  autem  primxhjc  eft  intenrio.quod  fi  fit  fuperficies  a cadiunfta  ad  lineam 
S rationalem  ab, xqualis  quadraro refiduiquod  fitd c, crucius larus  fecundu quod 
xftbc  ncceflario  refiduum primum.  Adiiciatur  enim  linea: de 
qux  proponitur  elfe  refiduum  .linea  per  cuius  abfeifionem  ip 
fa  d e fuerit  refiduu.firq;  ei  adiuniffc»  e f.eritip  ex  68  utraqj  dua 
rum  lineatu  d f & f c.ra.ionalis  in  pot<fria,&  una  earu  income 
furabilts  ait] . Defcribatur  ergo  quadratu  linej  f e, quod  (it  e g, 

3K  quadratu  d e qux  poftra  eft  effe  rcfiduu.quod  fit  c h , & adt| 
cianrur  fupplemenra  d k&  f l,er»tiy  quadratum  gh.tan  quam 
quadratu  linexd  f.etquadratii  e hcntficut  fuperficies  a c.Erit 
etiam  utruncp  quadratorii  g h & ge.rationale.Sit  igitur  fuper 
ficies a m adiunfb  ad  lineS  a b, (quatis  quadrato  g h.eriri^  ob 
hoc  rationalis, quare  per  »6  linea  m n eft  rarionalis,  in  longiru 
dine.fuperficies  ucro  p n fit  ^qualis  quadrato  e g, qux  propter 
hoc  erit  tacionali$,&  per  *6  linea  m n rationalis  in  longitudi- 
ne, iraqj  tota  linea  b n eft  ranoalis  per  p.Diuidatur  aute  c n per  x- 
qualia  io  q,&  ducatur  q r xquidiftans  a b.eritcy  ex  prima  fexti  c r 
xqaalisrn.Manifeftu  uero  eft  quod  cu  tota  fuperficies  an  (Tfx- 
qualis  duobus  quadrans  gli  & e g pariter  acceptis  qux  funt  qua- 
draraduaru  linearud  f&fc,dC  fuperficies  ac  fit  (qualis  quadrato 
lincxdequodefteh,erirper7  fecundi  i uperficies  refidua  exan 
qux  eft  c f xqualis  duplo  fuperficiei  ex  d f in  f e, quare  & horu  di- 
midia qux  funt  rn  dC  dg,  necefTecft  effexqualia  . igitur  ex 

prim  i fexri  fit  fuperficies  dg  medio  loco  proportioalis  inter  duo 
quadrata  gh&ge.erirquocp  fuperficies  rn  medio  loco  propor- 
tionalis inrerduas  fuperficiesa  m flf  p n.ideorp  per  primam  fexti 
mr  etiam  q n medio  loco  proportionalis  inter  duas  lineas  b m SC 
m n.Cumtp  fit  q n dimidium  linex  n c,et  linea  b n diuifa  per  pu- 
elum m in  duo  comunicantu  inter  quxcaditq  n medio  loco  pro 

portionalis, fcquitur  ex  prima  parte  tj  quod  Ii  nea  b n fu  potetior  • 

linea  n c in  quadraro  linex  fecum  comunicanris  in  longitudine. 

Quia  ergo  fuperficies  d g eft  medialis  ex  ip.ex  hyporiiefi  aurem  fuperficies  c r fibi  xqualis  media- 
lis,& linea  c q rarionalis  m potenria  ranrii  per  zo.ideoip  eti5  duplu  eius  quod  eft  linea  n c eft  rano 
nalis  tantu  in  potenria.quia  ergo  b n eft  rarionalis  in  logitudine  comunicanris  linex  a b pofi tx  ra 
nonali, & potcnrior  n c in  quadraro  lin«*  fibi  incommunicantis  in  longitudine, ftqumir  tx  diffi- 
nitione lineam  b c efle  refiduum  primumiquod  eft  propofitum.  puclid. 
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EuclilexZamb.  Theorema  is,  Tropofitio  97. 

Quod  ex  apotome  ad  rationale  comparatum  latitudinem,primam 
efFicitapotomen. 

THEONn  Zamb.  Sit  apotome  • Rationalis  aute  fit  y d,cr  ei  quod  at « A,equuad  ipjim  y ro 
paretur  y latitudinem  efficiens  >!.  Dico  epy /,eft  prima  apotome -Efto  erum(per  79  dccimiftpfi*  ( con- 


ti 


r [.  Vtriiq;  igitur  ip/or*//,»  r, equum  eft  a quod  fub  * ,,’A.Et  quonia  que  er”,’  Rationalia  funt, er 
eis  que  ex  * A,equu  eji  / /^rationale  igitur  eft(per  diffinitione  decimi)-*  e*.  Et  ad  rationale  apponitur 

t ai, latitudinem  efficiens  y a,rationalu  igitur  eji  > -(per  10  decimi )eT‘pP  > / longitudinecomenfurabi- 
I is.  Kurfus  quonid  quod  bis  fub  a »,» A.medium  ejl(pern  deeimijej  ei  quod  bis  fub  a A,equum  eft  fu 

mediit  Igitur  eft  fu. Et  adipfamy  •'rationalem  apponitur  latitudinem  efficiens  [*,  rationalis  igitur  cjlfi-, 
CT  ipfi y * longitudine  incomenfurabihs-  Et  quoniam  que  ex  • »,«  A, rationalia  funt,quod aute  bis  fub  • », 
« f medium  ejl.int  omenfurabilia  igitur  funt  que  ex  * •,*  fei  quod  bis  fub  • •,’A.Eteis  quidem  que  ex  « » 
» Aequum  eftyuji  ante  quod  bis  fub  • »,*  A, equum  eftfuftncommtnfurabile  igitur  cflipcr  9 decimi)*  ? 
ipfi  A.  Sicut  autHper  1 fexti)*u,cdf  ujic  eft  ru,ad//‘,incommenfurabilia  igitur  eH  (per  ij  decimi)  y 
7 ipfi  { nJogitudine.Et  utreq;  funt  ratiorults,igitur>M,nf(peT  1 1 decimi )rationales  funt  potentia  tanti 
commcnfurabtkt.  I^irnr  r /apotome  eft.  Dico  infuper  9,  er  prima.  Quo-  m , 

niamnepeeoruqueex « v e, medium  proportionale  eft  quod  fub  *•,•  A, 

V quod  ex  a’,equum  eft  ipfi  rt,ipfi  autem  quodfubaa,’ A,c&r*3eiau  > J t *t 
tem  quod  ex  A ’,equu  eft  » *,cripforum  igitur  >■>,*»,  medium  proportio 
n ale  eft  r ».  ES  igitur(per  1 fextQficut  y!  ad  r % fic  eft  r \ad  « K Sedficut 
quide  y 0 ad  r -,jlc  eft  y*  ad- u, flent  aute  r » ai  • ujic  eft  r n ad  « n,  er/i 
tutigitur(pcriiquinti)r*adr/‘,ficrfi,ad’/‘.  Quod  igitur  fub  >»,** 

(per  1 7 dectmi)equum  eft  ei  quodex’  u,boc  eft  quarte  parti  eius  quod  ex 
f/e-Et  quoniam  quod  ex  «a,ei  quod  ex  r<  eft  incommenfurabile,commen- 
furabile  e ft  y > ipfi  * >.  Sicut  autem  yO  ad  u \fic  y «y»!  « y ,eommenfurabi 
lis  eft  igituriper  1 1 decimi)y  i-  ipfi  « . Quoniamigitur  binereftelinee 
funt  i neqiules  [edicet  y *,*/,©■  quarte  parti  citu  quod  ex  /m  equit  ad  ip  ^ 

fam  yu  apponitur  forma  deficiens  quadrata  quod fciUeet  fub  ybfbutO-y  * ? ’ * 

« ipfi  « y commenfurabilis  cftjpfa  igitur  n y,ipfa  n /maius  pote) 1 eo  quod  ex  fibi  longitudine  commenfu- 
rabi  lis.  Et  y u,eomenfurabilts  eft  ipfi  r < i.expofite  rationali  longitudine.  Ipf*  igitur  y /(per  6 ; decimi )apo 
tome  eft  prima.  Quod  igitur  ex  apotome  ad  rationalem  comparatum  latitudinem, efficit  prima  apotome: 
quod  erat  offendendum.  Euclid.  ex  Camp.  Propojiiiops. 

Vm  adiun<fla  fuerit  fuperficies  aequalis  quadrato  refidui  me 
dialis  primi  ad  linea  rationale,alteru  latus  cius  ent  refiduum 
fecundum. 

Ca  m r.  Hic  erit  linea  d e refidu  fi  mediate  primu,&  linea  e f erit  linea  illa  per  cuiul 
ablutione  d e fuerat  reliduu  mediate  primu.Dico  quod  bc  erit  relidufi  fecundu.  Quod  nefeire  no 
porcris,fi  dcmonftrationi  prxmiftjrCquoufcp  cam  folido  ampleXaris  habiru)lnftitrrls,&  qualcsli 
neas  oporteat  e(Tc  d f & f e uigilanrer  artcnderis:de  quo  ft  dubiras^p  requirenda  erit. 

Euclid.  ex  Zumb.  Theorema  74.  P ropoptio  9 3. 

Quod  ex  m edix  apotomx  prima  ad  rationalem  comparatu  latitudi 
ncm.fecundam  efficit  apotomen. 

T H E O N ex  Z ab.  Sit  medie  apotome  prima  • f rationalis  aute  efto  y ei  quod  ex*((p  44  pri 

mi)equum  adipfamy  •*, apponatur  y sjatitudinc  efficiens  y/.Dico  q,>/  apotome  eft  fecunda,  efto  nanq; 
ipfi  .t  A congruens  ( r.ipfe  igitur  * »,<  t, medie  funt  potentia  tantu  comen fur  abdes,  rationale  comprehen- 
dentes. Et  ei  quidem  quod  ex  « • equum  ad  ipfamy-t  comparetur(per  44 primi )y  •>, latitudine  efficiens  y 
ujd autem  quod  ex  • f equum  ad  tpfam  -* ! comparetur  » >■  latitudine  efficiens  « m.  Totum  igitur  y » ,equu 
eft  e is  que  ex  « »,•  a, me  dium  igitur  e ft  <7  e \.  Et  a d ipfam  y * rationalem  comparatur,U:itudine  effi.te ns 
y ^rationalis  igitur  eft  cry^Cfipfiyd  in  longitudine  ineomenfurabihs(pem  decimi)Et  quoniam  y” 
equuefteis  que  ex  « »,•  f quadratis, quorit  quod  ex  • A, equum  eft  ipfi  y >, reliquum  igitur  quod  bis  fub  e 
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»,•  fiequu  efiipfifKPJtionale  aulc  cd  quo  d hisfub  * *,*  A,cdprebendit*ri  rationale  igitur  ctfu.Ptadf* 
rationalem  comparatur .latitudinem  efficiens  f*sationalu  icitur  ed(pcr  io  decimi)  #!*,#  ipfi  y a S 
gniiAnt  comcnfwrabths.  Quonum  igitur  que  n « », . Ajboc  cd  ipfum  > > , medium  eft  .quod  autem  bn  fub 
b,hoc  cd  ipfim /'  ru  tonalc.incommcfurabilc  igitur  edfpcr  g decimi)?  >ipfif\  Sicut  autem  y\  a d 
fufic  cd  y *,ad /u^ncommrnfurMn  igitur  y e .ipfif*  logitudme,#  utre$  funt  rationales.  Ipfe  igitur 
> *,*f, rationales  funt  potcntutaticomcnfurabilctftpfa  igitur  yf, apotome  cd(pcr  7,  decimi) Dico  dii 
q,  crfccudi.  Sccetur  nJqftper  10  primi)?*  bifariam  in*.  Excitetur f (per , t primi)pcr  e, ip  fi  y *,  perci 
leluir/.utnnj;  igitur ipforum [ f,r\equu  e#  ei quodfub  * *,*A.  Et  quomam(pcr  lemma  jj  deamijip. 
forum  que  ex**,*  t,quulritorum  medium  proportioiule  ed  quod  fub 

••,*f#quodex**,equuedipfi'0,quoiucr6fiib  **,*f,ipfi*uqif  * * . 

uuti  ex  a*  ipfi « »,cr  ipfbru  igitur  t >,L  medium  proportiorule  eft  e 
U(per  idem  lema)  Ed  igitur  ficut  >-'ad*  ujic  *u,ad*u,fcd  ficut  qui  de 
r 0 ei  ’ u,fic  cd  y * ad  r *,ficut  ait  y*  ad* u.fic  cdr  * ad  **.  Sicut  igi 
tur(  p 1 1 quinti)),  udir  *,fic  eft * *,ad  * *-\gitur  quod  fub  y*,**(pcr 
*7  dccimi)ci  ed  equum  quod  cx  * *,hoc  cd  quarte  parti  cius  quod  ex 
f *.Et  quonia  quod  cx  * *,contcnfurabilc  cd  ci  quod  ex  f *,comcnfurabi 
le  ed'per  1 fexti  er  1 1 decimi)#  y > ipfi  • >,!joc  ed  > -,ipfi  * *.  Quo- 
nie  igitur  bine  rede  linee  in  equulei  funt)*,#  */, quarte  uutem  par 
ti eiat quod  ex  *f(per  17  decimi)equum  di  maiore  y * apponitur  defi- 
cient forma  quadrata, quod fcilicd  fub  y «,4 *,#  ipfim  in  eommcnfurd 
bilia  difpefcitfipfa  igitur  y * ipfs*f(per  eandem )maiut  poteft  eo  quod 
ex  fibiincommenfurabili.tt  congruent  ?*(per  8j  decimi1  cd  commtn fur  abilu  longitudine  ipfi  > e expo 
fiterdtionali.  Ipfa  igitur  y f, apotome  eft  feeunda(per  j diffinitiones)  Quod  igitur  d medie  apotome  pri* 
na  ai  rationalem  comparatum  latitudinem,fecundm  efficit  apotomentquod  erat  of  leniendum. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  94, 

I fu  perficies  yqualis  quadrato  refidui  medialis  frcudiappli 
cata  fuerit  ad  lineam  rationalc.alterum  latus  cius  refiduum 


tertium  elTeconueniet. 

Campkhvi.  Hic  etiam  erit  d erefiduii  mediale  fecundu.fi:  fequmir  nr  (it 
c b reliduum  tertium. Quod  ut  fadleconcludas.prioi;  demoti ftratiom  mfiflast 
& quales  lineas conueniateiTe  d fflt  fe.ex  70  collige. 

EucItd.exZdmb.  Theorema  7J.  Propofitio  99, 

Quod  ex  medix  apotomx  fecunda  ad  rationalem  coparatum  lautu 
dinem  tertiam  apotomen  conficit. 

T H E O N est  Z amb.  E fio  medte  apotome  fecunda  « f rationalis  autem  tftoy*,#  ei  quod  ex*  A(p 
4.4  prtmijequum  ai  ipfim  y S apponatur  y '.latitudinem  efficiens  >!.  Dico  q y?  eft  apotome  tertia  Sit 
nlq;  * A, congruens  A '.ipfe  igitur  **,* /(perii  decimi  ) medie  funt  potentia  tantum  ccmmenjurabtlet 
aciuun  copnbendentes.  Et  ei  quidem  quoicx  • *(pcr  4 4 primi)  equum  ai ipfam  y a ,comparctur  y !.U 
titudinem  efficiens  y*,eiaute  quod  ex  A *(pcr  eandem)  equum  ad  ipfam*  m , 
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a comparetur  * »,  latitudinem  efficiens  * *.  Totum  igitur  y\,  equu  cft  cis 
que  ex  ««,<#.  Et  ea  que  ex  « »,«  /-.media  funt, medium  igitur  ek#'\ 

Et  ad  ipfam  > a apponitur.latitudutem  efficient'*.  Rationalis  igitur  e& 

/*,#  ipfi  > J longitudine  incommcnfurabilit.  Et  quonia  totu  y >.  equum 
eft  eis  que  ex  * *,  • A.quoru  y t equum  ed  ei  quod  ex*  /, reliquum  igitur » / 

(per  7 fecundi  )equSc&  ei  quod  bis  fub  * *,*  f>.  Sccetur  igitur  (per  topri 
mi  )?*, bifariam  in  '.figno  # ipfi  y/(p  }I  pnmi.parjUelus  excitetur  r /, 
utrunq;  igitur  ipforum  ff,’ equit  cd  ei  quod  fub**,*.t.Medium  autem 
eft  quodfub  *•,*  A, medium  igitur  ed#*f.Etad  ipfam  >/  rationalem  co. 
paretur , latitudinem  efficiens  r*. rationalis  igitur  cftlper  11  decimi)  f*,et 
ipfi  > ^.longitudine  incommenfurabilis. Et  quoniam  ipfe**,  * f potentia 
tantum  funt  commenfurabiles.incommenfurabihs  igitur  cfl(per  p decimi) 

*',ipfl*A  longitudine.  Incomcnfurabilc  igitur  eft#  quod  ex*., et  quod  fub--,.  Jcll  „ quoa  „ 

*’,come/urabilta  [ untque  ex**,*  f,ci  autem  quodfub  * *,*  f.comenfurabic  cd  quod  bis  fub  * i,'1.  In - 
comer, furabilia  igitur  funt  que  ne  * »,»  A,eiquod  bis  fub  •*,*  A.  Sed  eis  quide  que  ex**,*  a,  equi  eft  y » 
ciautc  quod  bis  fub  * *,*  A, equi  cftf*.  Incomenfurabilc  igttsr  cd  y \ipfi  fu.  Sicut  *utcy>adf>,  fic  cd 

(per  t 
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(per  i fexti,<y  1 1 decimi)*  b tdfi>.incommenfurabilis  igitur  eft  yu, ipfi  i f longitudine . Et  ulreq:funt 
rationaleslpfe  igitur  > fjrationalcs  funt  p olentia  tantum  comenfurabiUs.  Apotome  igitur  esi , /.  Di 

coeper  tertia.  Quoniam  enim  quod  re  * * commenfurabile  e/i  ei  quod  ex(‘,commenfurabile  igitur  e!i  y 
oipfi. »,  quare  c r y «,ip/i  ‘f.Et  quoniam  eorum  que  e x « f(per  lemma  5 j decimi  )mc  diii  proportio  - 
nale  eft  quodfub  * *,•  j»,CT  ei  quide  quod  ex  ■* » equit  eft  yl,ci  autem  quod  cx‘ (equu  eft ‘*ci:autc  quod 
fub  « •,«  t,equum  ejl  y »,cr  i p forum  r •>,«  *jgitur(  per  lema  j , decimi /medium  proportionale  eft  r a.  Eft 
igitur ficut  ,t>adr\fieeftrfiad‘\Sedficutyt>ad“Jie(peri  fcxti)cft y « ad  nt,ficut  autem  r » , ad 
l>  \fic  e ft  r “,ad  !t  b.  Sicut  igitur  y-,ad‘  ffl • uad « btquod  igitur  fub  ««,*>•»  *q»"  eft  ei  quod  ex  m 

, hoc  ejl  quarte  parti  cuti  quod  ex! et.  Quomd  igitur  bine  reHe  linee  inequales  funt  r b,  b!,  cr  quarte 
parti  eius  quod  cxMper  1 7 decimi)equit  ad  ipfam  > b apponitur  forma  deficiens  quadrata.cr  income 
furabiha  ipfamdiuidit,igitur  r b ipft  b (maius  poteft,eo  quod  cx  fibi  comenfurabili.Et  ipfaru  y b,b!,neu 
tra  comenfurabiln  eft  longitudine  ipfi  r * expofite  rationali.  I pfa  igitur  y ilpergs  decimi ) apotome  ed 
tertia.  Quod  igitur  ex  medie  apotome  fecunda  ad  rationalem  comparatum  latitudinem,effi  cit  tertia  apo 
tomensquod  erat  offendendum.  Euclid.ex  Camp.  Propoftio  fif. 

~ — 1 V m adiunifta  fuerit  line;:  rationali  fuperficics  f qualis  quadra 

tolincaeminoris,IatuseiusfecUndum,critre(iduuquartum. 
i Cami-.  Sifueritdelincaminor.alferithxc 
I — tu  --  - j 9}  quod  b c erit  refiduii  quartum.Eftautc  fume 
dum  CX71  quales  lineas  efie  neccfic  fit  d f Si  fc,  cu  d e fuerit  li 
nea  mi  nor.  Si  eft  adruendum  propofitum  prfmilfo  modo, ex 
cepto  quod  in  hac  Si  duabus  fcquemibus  necelfecft  linei  b n 11 
diuidi  ad  punf  tum  m in  duo  incommcfurabilia , quae  in  mb* 
prxmtlfis  diuidebatur  nccclfarid  duocomcnfurabilia.namin 
tribus  prxmifiis  fuerant  dux  linexd  f 8i  fe  communicares  in 
potentia  tantu,8i  ideo  eai  ii  quadrata  comunicanna , propter 
quod8ifuperficiesamStp  nquadratis  earum  xqualescom 
municates, quapropter  etiam  Si  duxlinexb  m Si  mn.idcoqt 
fuit  in  tnbus  prxmilfis  Unca  b n potentior  linea  n c,in  quadra 
to  linep  fecum  communicantis  in  longitudine  ex  prima  parte 
D.  In  hac  autc  Si  duabus  fequeniibus  funt  dux  linex  d f Si  f e in- 
commenfurabiles  in  potentia, utapparetex7i  8i  71 8i  7j,Si  ideo 
carum  quadrata, propter  quod  Si  fuperficies  a m Si  p nincomen 
furabiles, propter  quod  Si  dux  lines  b m Si  m n incomefurabiles: 
ideoip  per  prima  parte  14 t5  in  hac  quam  111  duabus  fcquemibus 
necelfc  eft  Unca  b n clfe  potemiore  linea  n c,in  quadrato  linex  fi 
bi  iucommcnfurabilis  in  longitudineicartera  perquire  ut  prius. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  76.  Propoftio  100. 

Quod  cx  minori  ad  rationalem  comparatu 
* latitudincm.cffirit  quartam  apotomen. 

T H E O N ex  Zab.  Sit  minor  « f. .rationalis  autc  efo  yZ,c r ei  qd' 
ex  « fi  (per  44  primi)equum  ad  ipfam  y * coparetur  y >, latitudine  e ff 
dens  y/.Dicoq,  y /apotome  eft  quarta.  Sit  (per  79  decimi  jip  fi  ‘f  eo 
gruens  fi  ‘Apfe igitur  * >,«  ((per  80  deeimi)potentia  funt  ineomefura 
biles,  efficietes  coflatu  ex  i/s  que  cx**,*  fi, quadrata  rationale, qd’  au- 
te  bis  fub  a (.mediii.  Et  ei  quide  quod  ex  •<  -(.per  1 8 fexti ) equit  ad  ip 
fam  y * coparetur  y fi, latitudine  efficies  y‘,eiautcquodexfi‘  equu  ad 
ipfam ‘fi  coparetur  «a  latitudine  efficies  ‘b.Totii  igitur  y a,  equit  ei? 
eis  quod  cx«’,‘  fi,CT  conflatu  ex  ij s que  ex“,‘  (, rationale  ei?:  ratio- 
nale igitur  eftcrr*,crad  rationale  y -t  comparatur , latitudinem  effi- 
ciens ;.M,rationalis  igitur  eft(per  : o decimi)y  f-,cripfl y longitudine 
commenfurabilis.Et  quonia  totum  y*  equum  eft  eis  que  ex  fi,quo 

rum  y •, equum  eft  ei  quod  ex  « fi,rchquu  igitur ! K per  7 fecundi)equii 
eft  ei  quod  bis  fub  a •,»  i.Seceturfper  10  pnmi)l/-,bifariam  invfgno. 

Excircturjftper  1 1 primi)per  r fgnum.utnq-  ipfaru  y ', parallelus 

r ftutrunq;  igitur  ipforuf/,,  r,equit  eft  ei  quodfub * »,*  £ Et  quoniam 
quod  bis  fub  * »,» fi, medium  eft  cr  ipfi/  e equaletmedium  igitur  eft  a" 
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fa.Etal  ipfam  /<  rationi!  comparetur:  latitudinem  efficient  fb, rationalis  igitur  t&fb,  ty  ipfi  > 

Udine  tncJmcnfurabtiis.Et  quonia  conflatu  quidem  ex  ijs  que  EX»»,»  f, rationale  eft.quod  aut  bis  fub  « * 

• s,medtu:inebmenfurabi!ia  igitur  funt  que  ex  * »,» 4>ri  guoj  bis  fub  « »,»>,AX  > equum  efl  eis  que  ex 

• *,•  4«'  ente  quod  bis  fub  « »,•  fequi  efl/\  Incomcfurabile  igitur  efl(per  9 decimi)'  Vp/i/x.  Sicut  en 

te  t fexti  cr  1 1 dccimijjic  efl  y b,ad  bf.lncomenfurabilts  igitur  efl  y b,ipfi /b  logitudine . Et 

utrej;  funt  rationales. Ipfe  igitur  yb,b  Aperis  decimi  )rattemales  funt  politia  tatucomefurabilrs.Apo 
tome  igitur  eS  y[.  Dico  q,  cr  quarta.  Qjpnia  enim  ipfe  « *,*(,potentia  funt  incomenfwrabiles,  income» 
furabtie  eii  igitur  cr  quod  ex  ■» »,ei  quod  exef.Eteiqude  quod  ex » •^equu  efl  y tjti  autem  quod  ex  * A, 
equit efl  er  « *.lncomcnfurabilc igitur efl  > >, ip fit  *\  Sicut aute y*  ad*\ficeft  y *ad* bflncommfure 
bitis  igitur  e H(per  9 dcctmi)y  * ip/i « b longitudine.  Et  quonia  ipforum  que  ex  a »,» 4,  medii»  proportio - 
n aleeilCper  lema  j j decimi;quod  fub  **,•  a,q- id  quod  ex  « -,equii  tfl  ipfi  yi,quod  aute  ex*  A,  equum 
efl  ipfi « <,guod  «ero  fuba  *,*  fi,equu  efl  ipfi  • *,ipforil  igitur  >4»  *,mcdiit  proportionale  efl  (per  1 de  le 
tna » »)E/1  igitur  fscut  y > ad  r \ftc  efl r* ad* KSed  fteut  qutdcy  >ad’ *Jtc(pcr  1 fexti)e& y*ad* b,fi- 
cut  aute  rt-ad^ujiccflrbedu  b,ej  ficu  igitur  (p  1 1 jnri>  4 4d  m e,/ic  efl  m » ed  » e».  Quod  igitur  fub 
7*,*  b,  equit  efl  ei  quod  ex  b *,boc  efl  quarte  parti  eius  quod  ex  l b.  Quonia  igitur  bine  refle  linee  ine 
quales  funt  y b cr  b /,©•  ijiune  parti  eius  quod  ex  b Aper  1 7 decimi )ad  ipfam  y b,apponitur  forma  defi 
cies  quadrat a,qd’ fcilice t juby.,*b,crin  incomefurabilia  ipfam  diuidit,ipfa  igitur  y b,ipfa  b /, maius  po 
tefl  eo  quod  ex  fiiiincomcnfurabilt,cr  tota  'b.ipfi y <t,expofiterationalt  comefurabilu  efl  logitudine. 

1 pfa  igitur  yfapotomc  ejiquartaipcr  g;  decimi  }quod  ex  minori  ad  rationale  igitur  c operatu  latitudine, 

quarta  efficit  apotomeiquod  erat  ojlendcndum.  Euclid.  ex  Camp.  Propoftio  96. 

; 1 ad  linea  rdnalc  quadrato  linepcuronalicoffituctis  mediale 
sequatis  fupficiesadiugat.latuseiusfccudii.critrefiduuqntu 

1 Camp.  PonefimiliterhiclincgdeefleillamquaEiuDaeu  rationali  coponatto 
tu  mcdialc,&  attede  ex  72  quales  Uncas  oporteat  effcd  f & f c,&  codudes  fine  of- 
fenJiculo.li  prius  habitx  dcmonfttarioni  oportune  inliiteris,  lineam  b t efTereliduum  quintum. 

Euclid.exZamb.  Theorema  77.  Propofuio  101. 

Quod  cx  ea  quxcu  rationali  medium  totu  efficit,  ad  rationale  com/  t 
paratum  latitudinem,  quintam  efficit  apotomen. 

T H E O N ex  Zab.  Sit  cii  rationali  medtu  toti!  efficies  • f , rationalis  aute  eflo  > <* , er  ei  quod  ex  a p 
(per  44  primt)equit  ad  ipfam  y scoparetur  y \latitudme  efficies  y /.  Dico  qfy.apotome  efl  quinta.  Sit 
enimfper  77  decimi)  ipfi  ■»  4,cogntes  4 ».  Ipfe  igitur  •*,«  t, refle  linee  potentia  latu,funt  income furabi 
les,efficietcs  conflatu  quideex  ipjarii  quadratis  medium. quod  aute  bis  fub  ipfls  rationale.  Et  ei  quid!  qd‘ 
ex  a .(per  44  primi )equu  ad  ipfam  y * comparetur  y >,ei  aute  quod  ex  * f, equit  e/io  * x.Totii  igitur  y » 
equi  efl  eis  que  ex  a *,*  (.  Quod  aute  conflatu  ex  ijs  que  ex  * », » 4,/imui  medtu  eft.mediu  igitur  efKper 
a 1 decimi  y*)Et  ad  ipfam  rationale  y /, apponitur, latitudine  efficiens  y b,rationalss  igitur  efl  y b,cripfl 
y Syinccmenfurabilis  tjt  quonia  totu  y \equu  efl  ijs  que  ex  **,* fi,quoruy  >,equu  efl  ei  quod  ex  « f ,reli 
quu  igitur  fu,equu  efl  et  quod  bis  fub  * »,» 4.  ScceturinquaCper  1 o primi)fb,  bifariam  in  r,  excitetur  f 
per  r(per  $ 1 pnmt)utriq;  ipfarum  y 'c* parallelus  r f.  Vtruq;  igitur  ipforum  ff,r  y, equum  efl  ei  quod 
. fub  * t.  Et  quonia  quod  bis  fub  . A,rationale  cflcrip/i/Aefl  equale,ratioale  igi 
fur  efl  / s. Et  ad  rationale  > /,coparatur  latitudinem  efficiens  / b,ralionalis  igitur  eflfper 
r j, r. L:»..  r.  - : , 2:. — .a 


j „ 2 0 decimi  )ff,c?ipfl  y '•  logitudine  commenfurabilisEt  quonia  > '■  quidem  medium  efl, 

atfy  ration.-.le,igitur  y * ip/i  / » eftincommenfurabile.Sicut  autemyyadfy,  ficyb,ad 
b fjncommenfurabilis  igitur  efl  > bflpfibf  longitudine.  Et  utreq:  funt  rationales, ipfe 
igitur  y b,b  flperjs  dccimi)rationales  funt  potenliatantum  commerfural-iles . Igitur  y 
/,apotome  efl.  Diro  q,  cr  quinta.  Similiter  naq;  oflendemus  quod  fub  y r,*b, equum  efl 
ei  quod  ex  r b,hoc  efl  quarte  parti  cius  quod  ex /b.Et  quonia  quod  ex  a ’ ei  quod  ex  • A 
efl  uicommenfurabile,quod  uero  ex  « « equum  efl  ipfi  y f,quod  autem  ex  » A ipfi  m*,it 1 
ccmcnfurabilc  igitur  efl  t o,ipfi  « >.  sicut  autem  y?  ad*  \fic  efl  y*,ad*b.  Igitur  y *,ip 
fiu,,  longitudine  efl  incomenfurabilis.  Quonia  igitur  bine  refle  linee  inequales  funt  y 
b,*  /,  er  quarte  parti  eius  quod  exfb(p  17  decimi)equum  ad  ipfam  y b apponitur  for  - 
e 1 ma  deficiens  quadrata, cr  in  incbmenfurabtlia  ipfam  diuidit,igitur(p  s 5 decimi)y  b,  ip - 

Ji  J»  fimaiut  poteS  eo  quod  ex  fibi  logitudine  in  comen furabili.  Et  cogruens  f b.ipfi  y S rationali  expofite  efl  comenfu- 
rabitis. Igitur  v/,efl  apotome  quinta.  Quod  ex  ea  igitur  que  cum  rationali  medium  totum , cr  reliqua  que  fequuntur: 
quod  fuerat  ojlendcndum.  Euclid. ex  Camp.  Propoftio  97. 

:1  ad  linea  rationalefupcrficiesxqualisquadratolinexcu  mediali compo-  yr 
neris  medialeadiungaturjlatus cius  alterumeritrepdinimfcxtum. 


LIBER  DECIMVf.  M*. 

r.MPAMV»  Nnnc  ultimo  conuenit  linea  d e e(feilla,qu*iundla  cum  mediali  componit» 
<5  JTtoll  Cui  adiufta  Unca  e ftqu{  utdcUccr  f.r  illa  per  cuius  abfcUonc  Unca  d e lucrat  qu*  pro- 
comrur)fi  quales  Uncas  d f * f e ede  oporteat  ex  7,  didicens.pnorc*  argumemanone  nrma  mi. 
terenueris  line  obite  quoqua  lineam  bcelfercliduum  lextum  cocludetepotcm.^iauiem  torraf- 
fisTn  aliquo  t.  halitare  conugeiu.quicquid  illud  fuertt  de  quadrato  ghad  Ubi  «quale  luperfterf 

anconfereudumCTiuacficpaiebitpropofitumnolbrum. 

EucIiiexZaml».  TieorenujS-  Fropofitto  «o». 

voa  Quod  ex  ea  qux  cum  medio  medium  totum  efticitjad  rationale  com 

nararum  latitudinero,efficitfextamapotomen. 

T H E O N ex  ZSb.  Sit  eu  medio  medium  totu  efficies  - AfationaUs  Me  eflo  yU.ej  «ipudem  quod 
ex  ■<  f'(per  4 a-  prinu)equum  id  ipfam  t d,e  operetur  y '.latitudini  efficiens  y{.  Dico  q yffextaeH  epoto 
me  S,uZZ-(p<r  8 4 deam^pf!  -i congruens  A -rfe  igitur  . v A.po, entia  funt  ineomnunfioabUes, 
efficientes  confiatd  quidem  ex  sjs  que  eb  ipfitfuntnuadrtnsmeitum.cr  quod  bisfub  y,.Amedium,uu- 
JLr  ineommefurabilia  que  ex  e.,,  A, ei  quod  bis  fub-.,'  (.Comparetur  tnqium  ad  ipfam  y *,  et  qtajxn 
'quod  ex  - -.equum  y t, Utitudinem  efficiens  y * ,ei  Me  quod  ex  A • Jit - -.Totum  igitur  y >, equum  ei  nt 
lue  ex  - ...  A-  Igitur  y \medium  ed.  Et  ad  rationale  y Separatur,  letitudme  ejfuiens  y-nraumuUs  igs 

Meaioer2idKimi)yu,cripfiy^logitudmemcometifurabilss.(^omeigituryxJequue{leisqueex 

«T»  Aequor  5 y.equum^ei  quod  ex  ^Ajrliqok  igitur/»  equi  efl  et  JKOd  bie  fub -’,•(.£!  quod  bisfub 
m f , medium  e/l et/*  igitur  medium  ed. Et  ed ipfem  fy  operetur,  le  f t , 

titudinem  efficiens  !u,r etionelis  igitur  eflfper  i a decimi)! u.^-ipfiyA  , 

longitudine  incommeiifurebilss.Etquonieque  ex -.,.f,incomenfure 

# I ■ r . ■ J L..  r..L  . . . "uiirmrtueex  . ...  Leduumest 


/ •* 


fongitudtneincommeii/uruviin.u*  _ 

Mia  funt  ei  quod  bis  fub  ■>  v A.CT  e»  quidem  que  ex-  .,’  < , equum  ea 
yx  ei  uero  quod  bis  fub  - A,equZ  ed{-,ine(mmmpsrabtk  igitur  efl 

yxipfitn-Sicut  eutcy  - -dl-Jic  e(ty  u.edfu.incomcnfurebihs  igitur 

td(per  9 decimi)y  “ ipfi  - 'longitudine,  Et  utreq;  funt  rationales,  ipfc 

igitur  yu,u  f,retionelei  funt  potentie  tentu  c omenfurebiles . Ap  otorne 
igitur  ed;  {(per  7!  decimi;  Dico  q c rfexte.  Quonie/u , equum  edet 
quod  bis  fub-.,.  /,/ccctartper  i o prtmt)in  > ipftf -,  bifariam,  excite 
hiriCpcrji  primi)per . ed  tpftm  y parallelus . /.  Vtrunq  igitur ip- 
foruff,.  X,  equued  ei  quod  bis  fub  E tquonie  ipfe  -',’d,  pole 

tiefunt  incommenfurebiles,  ineommifur abde  igitur  efl  quod  ex-.,  ei 
auodex.  A.Sedeiquidequodex->,equumeflyO,eieutemquodex  .A  . . , 

equum  ed.':incomenfisrabileigitur  efl  yO,ipfi- -.Sicut  autem  y t.ad.ujtcefly.ai-a.ttneomenfure. 

bitis  ioiturelKper  9 decimi)y  vp/i  - Et  quonie  eoru  que  ex-.,-  A, medium  proportionale  ed(per  le 
ma  t , decimi  )quod  fub  - .,’  fer  quoiex  - ..equum  edipfi  y >,ei  autem  quod  ex « A,equu  ed*  »,«  ue- 
ro quod  fub  ..,.A,equueft.  Vp/orum  igitur  y >, medium  efl  proportionale  r 4 Efl  ^ 

„ xfte  e l . \ad  - id  propterea  iam(p er  8 5 deeimi>  -,ipfa - ! maius  potefl,eo  quod  ex  fib  1 mcomm 

furabili  cr  ipfaru  neutra  ip/i  y expofiterationali  efl  comenfurabilisdpfa  igitur  y /./exta  efl  apotome. 
nqod  ex  ea  igitur  que  eum  medio, v quefequuntur  reUqua-.quod erat  o/len dendum. 

^ Euclid.ex  Camp.  Vropofitio  9S. 

Mnis  linea  refiduocomcnfurabiliSjipfaquo^  in  tcrmtnooC 
ordine  eft  idem  refiduum. 

i Campanv*.  Quod 60 & quaruor ea fequentes de binomio nuscp  comitibus 
I auinen  propofucrur.harc  98  & quaruor  ei  fcqueres  derefiduo  fuisip  qumqj  comi 

Yr—- fJbus  ucru  efTe  proponut.quibus  qui  ufq;  ad  foliru  habitu  inftitcrir , nai  ignorare 

no  poterit  Quidquid  a utc  in  illis  decdmunicatia  in  logitudine  ■* c _ 

& potetia  t3tu  didlu  efl,  in  his  quotp  idc  oportet  intelligi, na  om 

nisUnejrcliduocoinunicJs  in  longitudinc.fiuein  potentia  tan  d . 

b:pS?pr«b^^ 


in 
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communicet  b in  longitudine, dico  quod  b rritrcfiduiiciufdrm  fpccicicuma.Acliunganirrntm 
linea  e ad  lineam  a,8 £ e illa  (it  per  cuius  ablatione  a fuit  rcliduum.  Et  ad  b adi  ungatur  alia  quir  fit 
d,ad  quam  ficfe  habeat  b ficuraadc,lit<pcompo(iracxa&cc:copofitaucrocx  b&'  d.ITtf.entip 
ex  permutata  proportionalitateaad  b.ficutc  ad  d,8£  per  ■>  quinti critead  f.ficutaad  b,ud  ficut  c 
ad  d. Cum  ira<pacommuniceicumb,critper>occommunicanscumd,etccommutiicanscumf. 
Et  quia  etiam  eft  necelTarid  ex  permutata  proportionalitate  e ad  c ficutf  add.fequitur  perii  ut 
fi  fucritc  potenrior  c in  quadrato  linez  fibi  comunicantis  in  longitudinc.uclfi  fortcincommcn- 
furabilis, fit  (imiliierfpotentior  d.  At  quoniam  omnis  linea  communicans  in  longitudine  linrx 
rarionali.cft  limitiierilli  rationalis  (limi liter  dico, quia  ambxeruntrationales  in  longitudine.ucl 
ambp  in  porenna  tantum)  fequirur  ex  diffinitionibus  refiduorum  urbfirrcfiduuciuidcm  Ipccicj 
cum  a.Siautem  bcomunicat  in  potentia  tantiimcum  a.ipfa  quoip  erit  refiduu.non  tamen  ciufde 
fpeaei  necellarid,fed  quemadmodu  dictum eft, cuius demonflratio  ex  qs  quarin  60  de  binomqs 
dicta  liint, colligenda  eft. 

Euclid.exZamb.  Theoremaj9.  Propofitio  ioj. 

Quae  ipfi  apotomac  longitudine  eft  commcnfurabilis.apotomtcft 
& in  ordine  eadem. 

T H E O N ex  Z db.  Sit  apotome  *fi,ey  ipfi  * fiftogituiine  comenfurabilis  efto  y a.  Dico  ijudd  et  yd 
apotome  eS,cr  in  ordine  eade.  Quonia  enim  « £ apotome eft, fu  ei  eogruct(per  79  decimi)*  «.Ip/ietgi 
tur*  |,<  f(per  eandejrationales  funi  potentia  tanti  eimifurabiles.Et  ipfius  ‘£ady  d, ratione  rade  jiM 
ratio  ip/ius  £ <,addf.Et  igitur  ficut(per  1 1 quinti)  unt m ad  unu,omnia  furit  ai  omnw.eft  igitur  er  jit  ut 
tota  * *, ad  totam  >/,fic  eft  * I ',ady  a.  uomynenfurabilis  aute  eft  « £,ipfi  y * logitudine,eomenfurabilu  igi 
fur  efl(per  1 1 decimi)©'*  >,tp/tr/,cr  * • ipfi  a /.Et  ip/ie  * v Rationales  funt  potentia  tantii  commenfk 
rabiles,cr  ‘pR  igitur  y[J  d,rationales  funt  potentia  tantii  comenfurabiles.  Apotome  igitur  eft  > at. Di- 
co etia  q,  in  ordine  eade  ipfi  * A.  Qjjonia  eft  ficui  * ‘,ad ' tjlc  eft  ( ',ad  d ^uicijiim  igitur  (per  1 6 quinti ) 
tft  ficut  * >,ad  • fi Jic  eft  y{,aiJ{- 1 am  ipft  * qip/i  • fi,aut  maius  poteft  eo  quod  ex  fibi  cbmenfurabtU,aut 
eo  quod  ex  fibi  incomcnfurabilLSi  quidem  « ',ipfa  < fi  maius  poteft  eo  quod  ex  fibi  eomenfurabili,cry/, 
ipft /a,  (per  14  decimi)  maius  poterit  eo  quod  ex  fibi  commenfurabtli.Et  fiquidem  comenfurabilis  eft  • 

fi  ipfi  expofita  rationali  longitudine,  cr  (prr  1 j dedmi)y  .‘,quoq;,fi  uero  fi  •,  ” t 

er  *f  !etiam,fi  autem  neutra  ipfarum  * •,■  Ccr  neutra  ipfarum  r!Jd.  Si  ueri  

• sipfa  1 fijmaius  poterit  co  quod  ex  fibi  incommenfurabtli,cr  y f,ipfa/a  ma  y * / 

iut  poterit  eo  quod  ex  fibi  ineomenfurabili.  Et  ipfi  * ',ipfi  expofita  rationali  commenfurabilis  eft  longi- 
tudinc,c  > /,(per  1 j decimi  )fiaulcmfi',crd  /etiam, fi  uero  neutra  ipfarum  * •,'  Reutra  etiam  ipfari 
> tJ a.  luitur  yd  apotome  eft,  cr  ipfi  *fi,in  ordine  eadem.  Qua  ipfi  igitur  apotoma,cr  reliqua  qua  fe 
quunturtquod  erat  oftendendum. 

Euclid.exCamp.  Propofitio  99- 

Mnis  linea  utrilibet  refiduo  mediali  communicans^ft  fub 
ipfius  termino  8 C in  ordine  rcliduum  mediale. 

C a m p a n v s.  Verum  eft  quod  dicitur, fiuecommunicer  linea  cum  utrolibet  re 
(iduo  mediali  in  longitudine,(iuein  porcnria.Sir  enim  a utrumlibet  reftduti  mc- 
'J  diale, cui  b communicet  tn  longitudine  ucl  potentia.  Dico  quod  b eft  etiam  refi- 
duu  mediale.quale  fuerit  a.  Adimigarur  enim  linea  cad  lineam 
a,&  (ite  per  cuius  abfeifionema  fuit  relTduum  mediale.  Et  adb 
adiungaturalia  qux  fird.fitcp  b ad  d, ficut  a ad  c.roracp compo- 
(irnexa&.'  c.fir  e:  & exb,d,(ir  f.Defcnbatur  igitur  quadrata  c&' 
d,qux  (int  g&  h,&  (uperficies  e in  c,fitk,&:  fin  d.fit  1.  Et  quia 
eft  ut  prius  e ad  f 6Cc  ad  d ficut  a ad  b.funt  aure  cQC  c mediales  po 
tenria  rantfi  communicantes  ex 69 6C  70,  (equitur  ex  aturf&d 
ciscomumcatcs  (int  etiam  mcdialesporentiatantucomunican 
tes.Conftar  aurem  ex  prima  fexti,quod  (Tt  K ad  g (icur  e ad  c,&  1 
adh  ficut  fadd. Et  quia  eft  e ad  c ficut  fad  d.fequirurur  fit  K ad 
g ficut  l ad  h.Er  permutarim  K ad  1, ficut  g ad  h.Cu  ergo  geom- 
municet  cum  h, (equitur  ut  k comunicet cum  I.Si  igitur  k eft  ra- 
YionaleCquod  eft  in  refiduo  mediali  primo)erit  etiam  per  diffini 
tioneml  rationalis  .quare per  69  b etiam  eft  rcliduum  mediale 
primum. Si  autem  k fit  medialis(quod  eft  in  refiduo  mediali  fe- 
cundojcrir  per  21  etia  l medialis.ideoqj  bper  7orcfiduu  mediale  rccundu:quarcc6ftatpropofitu. 


± 
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Ide  Malifer.  Si  tinea  b communicat  cum  linea  a(quxeft  urruni  libet  refiduit  mcdiale)in  lon 
gitudine  uel  in  porentia,ftt  fu  per  fi  ci es  c c adiufla  ad  lineam  rationalem  a 

cd.xquahs quadrato a.&fgxqualis quadrato b.erunrcpob hoc  ce&f  b 

g communicantes, quemadmodii  Si  quadrata  linearum  a Si  b cis  xqua- 
lia.idcoip  perprimam  fexti&to  huius.de  & e gfunt  communicares  ili 
longirudine.Er  quia  IT  a eft  refiduum  mediale  primum  linea  deeftrefi- 
duum  fecundum  per  9), &(T  a eftrelTduum  mediale  fecundum  linea  de  \ 
eft  refiduum  ternum  per  9 4, at  cum  d e eftrelTduum  fecundum, hnea  e 
g eft  etiam  refiduum  fccuadum.&cum  illa  tertium  fimiliter,  &hxc  eft 
tertium  per^tf.lequituritatp  ex  87  Si  88  ut  bfir  refiduum  mediale  pri- 
mum aut  fecundum, prout  fuerir  a. Er  fic  paret  qnod  intendimus. 

Euclid.  exZamb.  Theorema  80.  Tropo fitio  104. 

Mediae  apotomx  commenfurabilis.mcdix  apocoma:  eft,8C  inordi 
ne  eadem. 

T H E O N ex  Z ab.  Sit  medi x apotomx  * £,c r ipfi  * fi  e omen fnt  abitis  eflo  y A.  Diro  j eyyA  medis 
apotomx  eft,  cr  in  ordine  eadem  ipfi  * fi.  Qjtonu  enim  media  apotomx  eft  * f,tfto  ei  congruens(per  g 0 
deeimi)ipfa  fi  ',ipf*  iguur  •»  v fi,medix  funt  poteria  tantu  conunfurabilesfiatq;  (per  1 xfexti )ficut  * f, 
ai  y A fic  Ciyad  Af:comenfurabilis  igitur  eft(per  6 decimi)cr  • 'jpfi>{*(7  fi  \tpfi  A /.  }pfx  aute  * y 
medix  funt  potentia  tantum  comenjurabilei.lpfx  igitur  yfJ/jnedix  funt  in  potentia  tanti i comenfura- 
hiles,medtx  igitur  apotome  efi(per  74  c r 7t  decimi)}  A.  oflendendu  eft  quod  cr  in  ordine  eade  eft  ipfi 

* fi.  Quomd  erum  eft  peut  **ad'  fificyfadfA  fed  ficut  quiie  fi  fic  

quod  ex  * *tad  id  quodfub  * y fi  ficut  autem  y fyddf  A fic  quod  ex  > j\ad  id  " * __ 

quod  fub  y/^A,eftigitur( per  nquinti)cT  ficut  quodex**,adidquod  fub  > A / 

« »,» (fic  quod  exrftOd id  quod  fub  > fj  A, Et  uiciftim( per » 6 quinti) 
ficut  quod  ex  y A qd  id  quod  ex /7  fic  quodfub*  v (^d  id  quod  fub  y 
MAXomcnfurabilc  aute  eft  quod  ex  * » ,eiquodexy  comenfurabile 
igitur  eft  cr  quod  fub  * y f,«  quod  fub  > fjA.  U quide  igitur  quod  fub 
m v f potionate  eft, rationale  eft  cr  quod  fub  y !j  A . si  autem  medium 
eft  quod  fub  « y fi,mediu  eft  cr  quod fub  yf^A^medix  igitur  apotome 
tftyA.  cr  ipfi  * fiyin  ordine  eadem: quod  erat  ojiendendum. 

Luci  ex  C amp.  T ropofitio » 00. 

I linea  aliqua  lineae  minori  commu- 
mcctjipia  quocp  erit  linea  minor. 

CampaNv».  Facile  eft  hanc  probare  duplici 
modo  ftcutprxmi(Tam,fiuecdmunicer  linea  ali- 
qua cum  linea  minori  inlongitudine,fiuc  in  po- 
fcnna.Hoc  autem  appofiro, quantum  ad  primum  modu, quod  cum 
fit  f ad  d ficut  e ad  c, erit  ex  fecunda  parte  18  fexti  quadrarum  f ad  qua 
dratum  d, lient  quadratu  e ad  quadratum  c,  Si  coniunftim  quadrata 
duaru  lincaru  f & d ad  quadrarum  d,  ficut  quadrata  duarum  linea- 
rum e &!c  ad  quadrarum  c,Si  permutarim  quadrata  duarum  linea- 
rum f & d ad  quadrata  duarum  linearum  c & e,  ficur  quadratu  d ad 
quadrarum  c.Communicaraurem  quadrarum  d,cum  quadrato  c,er 
go  duo  quadrata  duarum  linearum  f3f  d pariter  accepta  .communi- 
canr  cum  duobus  duarum  linearum  edic  pariter  acceptis.Et  quia  ex 
71  quadrata  duarum  linearum  e&'c  pariter  accepta  funt  rationale: 
ent  etiam  per  diffinitionem  8i  duo  duarum  linearum  f d & d pariter 
accepta  rationale.  Cumty  fit  fuperfic  ies  K medialis,  erit  etiam  lfibi 
communicans  medialis.igttur  ex  71  b eft  linea  minor. Quanrura  au 
tem  ad  fecundum  modum  erit  per  9;  linea  de  refiduu  quarrfydeotp 
per  9 9 Si  linea  egeri  retiam  refiduum  quartum,  ideoty  etiam  per  Sp 
linea  b eft  Unca  minor. 

Euclid.exZ.imb.  Theorema  81.  Tropofitio  105. 

Minoricommenfurabilis,minoreft. 

T H E O N c*  ZJb.  Su  minor  * C.C r ipfi  ■»  A.comifiiraHlis  efio>A  Dico  > Eminor  t fi.  tu' < inqujf» 
pr.diiij  Et  jutmiippt  m v Cpotcntinfnntmcommenfurabila,o-ippcyf^/,potcntit  fwuincomcn- 

finKU 


if * 


Tigurapro 

pojinonts 
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forabiles.  Qsonii (giw  f/1 /i(»t  «>,«J  ' fjicefly  fadfArfigituripa  n fexti)ey  flcut  quod  rsr « i ei 
id  quod  ex ' S.flc  qi'  ex  > iadid  quod  ex  /A.Coponendo  igitur(pa  1 1 quuui)eft  flcut  quod  ex  • *,<  t,ad 
idqd'  exifflc  t fl  i juoj  ex  yfjA^d  id  quod  ex  /A,c r uiciflim(pa  i f quinti. )Comenjurabile  aute  efllp 
6 deeimi)quod  exfi.ei  quod  ex  A ;,ebmenfuubie  igitur  efl  c r conflatu  ex  ipfaru  * fquadratis.con'  ’ 

■ fluto  ex  ipfaru  r /,/«', quudrutil.  Rationale  aute  efl(per  ai  decimi )con flatu  ex ipfarit « v f , quadratura 

tioale  igitur  efl  (per  correlariu  lf  decimi  er  < > quinti)  er  Ccflatii  ex  ipfaru  . 

yfJA,quadratss  Rurfutquoniieflfieutquodexa>adidquodfubu>,<tJie  * f , 
quod  ex  yfl/A^didqd’  jub  >{JA,ttuicifltm:comenfurabile  autccfi(pa  6 ■ 

decimi)quod  ex  » > quadratu  et  quod  ex  y flquadratojomenftrabilc  igitur  y A / 

efl  quod  fub  • A,rt  quodfub  yfj  A.  Medium  autem  quod  * 4, medii  itidem  quod  fub  y {JA.  Ipfa  igi. 

I'  tur , fjA,  (per  Ia  decimi  )funt  incommenfurabtles/unt  efficientes  quidem  conflatum  ex  ipfarum  qua- 

dratu rationale, quod  uero  bis  fub  ipjis  medium.  Ipfa  igitur  y Adunor  efl.  Minori  cbmtnfur abdis  igitur, 

CT  qua  fequuntunquod  erat  ojlendendum. 

Euclid.ex  Camp.  Prcpo/itio,oi. 

,Mnis  linea  communicans  linea:  cum  rationali  componcti  “* 
mediale.cftcum  rationali componens  mediale. 

Gampanvs.  Hanc  quotp  duplici  pntdifto  modo  non  eft  difficile  probare, 
lutedecommunicantia  in  logi tudineliuedecommunicantia in  potentia  tantum 

intelligatur. Sed  quanrumadpnmummoditm.eruntduoquadrataduaruline» 

rum  fS  d pariter  accepta  medialeper  lt.quemadmodum  funt  duoquadrata  duarum  linearum  e 
& epariter accepta  ex  7a, quibusipfa  communicant, fuperficiesleritrationalis.perdiffinirionero, 
quemadmodum  eft  fuperficief  K ex  7t  cui  ipfa  communicat.Igirurcx  71  b eft  cum  rationali  com 
ponens  mediale. Quantum  ad  fecundum  modum.eritde  refiduum  quintum  ex  6p,ideoif  Sic  g 
e»  pS.quarcbeft  cum  rationali  componens  mediale  perpo. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  St.  Propoflrio  acf. 

Cum  rationali  medium  totum  efficienti  commenfurabilis,&  eadem  104 
cum  rationali  medium  totum  efficiens  eft. 

THEON  cxZamb.Edocu  rationali  medii  toti  efficies  « A,et  ipfl  • A comenfurabilis  e flo  y A.  Die» 

$ y A eft  ciirationali  medtit  totu  efficies.  Sit  inqua(pcr  yt)  decimiflpfl  * fcogruens  f '.ipfa  igitur  »i,i  U 
(per  80  decimi) politia  funt  inc omenfur abitet, e ffle lites  quide  ex  ipfaru  quadratis  mediu,quod  aute  fub 
ipfis  rationale  er  eade  codruatur.  Similiter  ia  ofledemus  ex  pracedentibus.qd’  ipfa  y [J /,in  eadefuit 
ratioe  ipfis  •<,<  A,er  conflatu  quidem  ex  ipfaru  u .,1  A, quadratis, comenfurabile  efl  conflato  exusqtu  , 

ex  y!j  A, quadratu, quod  autem  fub  « y 4,ei  quodfub  y [JA.  Quare  et  , 

ipfa  yfj  A, potentia  funt  incomenfurabiles, efficientes  conflatu  quidem  “ A 1 
ex  ipfarum  > A,, quadratis  medi  ii, quod  autem  fub  ipfis  rationale.  Ipfa  y A / 

igitur  y A efl  cum  rationali  totum  efficiens  medium.  Cum  rationali  ago  medium  totum  efficienti,  er  qua 
fequuntur  reliqua:  quod  oflendae  oportebat. 

Euclid.ex  Camp.  Propofltio  101. 

Mnis  linea  commcnfurabilis  lineae  cum  mediali  conftituens  io* 
mcdialc.cft  cum  mediali  conftituensmediale. 
lAvica—  C acc  i*  a n v s.  Hic  quocp  pone  lineam  aliquam  communicare  cum  ra  qux  cum 

Tiguraea'  g^SDtlKVI  medialicomponirmediale.indiffereterinlongirudincuelpotenna  tantum  prout 
dem.  uolueris.fif  duplici  modo  prrmilfo  line  difficultate  concludes  eam  quotp  cum  mediali  compo- 
nere  mediale.Erir  etiam  quantum  ad  primum  modum, fuperffcies  I medialis  quemadmodum  tC 
k,& duo  quotp  quadrata  duarum  linearu  fd  panteraccepta  mediale,  ITcut  tC  duo  quadrata  dua- 
rum eSC  c.Et  quia  duoquoque  duarum  linearum  e Si  c ad  kftcutduo  duarum  f&dadl.cum 
duo  prima  non  communicenrcum  duplo  K ex  7), neque  duo  fecunda  communicabunt  cum  du- 
plo lex  lo.Igitur  ex  feptuageflma  tertia  b eft  cum  mediali  componens  mediale.  Quantum  au- 
tem ad  fecundum  modum,  erit  de  rcliduumfextum  ex  p7,idcoip&e  g ex  ps.  Quare  b eft  cum 
mediali  componens  mediale  ex pt. 

Euclid.exZamb.  Theorema  fi.  Propofltio  107. 

Cum  medio  medium  totum  cfticirnti  commenfurabilis,  &eadcm  .07 
cum  medio  medium  totum  efficiens  eft. 


THEON 
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T H E O N ex  Zab.EQn  cu  medio  mediato; u efficiet  * jl,c r ipfi  " fi,comenfurabilif  efto  y #f.  Dico  q,  y 
Jcu  medio  mcdiutotu  efficies  eft.Sit(p  78  decimi ypfi « ^cogruet  £ ',eteadccoftru4tur.\pfie  igitur  »*, 
» (,(fer  eidem  potentia ) funt  inc  omen  fur  abiles,  efficientes  conflit  u ex  ipfaru  quadratis  medtutcr  quod 
fub  ipfis  mcdiUyCr  mfupcr  ineoncnfurjbtle  confli  tu  quide  ex  ipfaru  quadratu  eiquodfubtpffi.  Suntq{ 
ftcut  ojlenfum  eQ,ipfie  * y Z,co<venfurabiles  ipfts^fj-*, conflatum  ex  ipfarit ,*  y quadratis  coflato 

cxijf  qu*  ex  yf,{J,quod  autem  fub  **,*(“  ei  quod  fub  yfjA.EX  i pft  igitur  • 1 

y //  potentia  funt  incomcnfurabilcs,cfficicntcs  conflatu  ex  ipfaru  qua ' * * * 

dratis  mediu,cr  quod  fub  tpfismediUtCrinfuperincbmenfurabilc  confli'  > * t 

tum  ex  ipfarum  quadratis  ei  quod  fub  ipfis.  igitur  > *t,cum  medio  medium  totum  efficient  efl.  Cum  me' 
dio  medium  totum  igitur, cr  qua  fequuntur  reliqua:  quod  erat  cjUndcndum. 


!•! 


Eucfid.  ex  Camp.  Propo/itio  1 o j . 

I dc  fupcrficie  rationali  fuperficics  medialis  nbfdndaturjL 
nea  in  reliquam  fuperfidem  potens,  erit  alter  utra  duarum 
irrationaliu  aut  reGduu,autIinca  minor. 

C « n p a k v j.  Sic  enim  rora  fupcriictes  conftans  ex  a 

& b.ran  analis, a qua  detrahatur  b quar  iit  nicdtalis.Dico  quod  linea  po- 
tens in  a reliquum  , aut  eft  rcliduum  aut  linea  minor.  Efto  nancp  linea  c 
d rationalis,  f uperficiesip  ce  libi  adiunfh  rirtanquam  a ,dC  fgranquam 
b ,&  toracgficurrotaab.eririp  cg  rationalis, idcoqj  per  t6  linea  d grano 
nahs.in  longitudinc,6C  f g medialis, idcoij,-  per  zoc  g rationalis  111  poten 
natanrum,eft  igitur  ex  dirtinitionc  linea  dc.refiduum  primum  aur  quar 
tum.crgoperSS  6C89  linea  potens  in  fuperficiem  ce,SC  ideo  in  (upcrfi-  p— 
dem  a libi  arqualcm  eft  refiduu  aut  linea  minor.  Quod  eft  propoiitum.  1 ' 

Euclid.exZamb.  Theorema  84..  Propofttio  108.  I f 

A racionali.m.dia ablata,reliquam  areolam  potes  L_ 
una  duarum  irrationaliu  cft.uel  apotomeuel  minor.  * 

THEON«  Zamb.  A rationali  enim  4 > .auferatur  media  A *.  Dico  quod  q ut  reliquam  areolam  • y 
poteft. una  duarum  irrationalium  eft ,ucl  apotome  uel minor.  Exponatur  tnim  rationalis  / », cr  ipfilper 
44  primi  )aqwm  ad  ipfam/ •.comparetur  reflangulu  paraBdogrammu  • t.  Ipfi  autem  «*  fl.aquu  aujtrt 
tur  * -.rcliquu  igitur  <>,(peri  commune  fcntentiljaqmim  eft  ipfi  » i.  Quoniam  igitur  g > rationale  ed, 
medii  autem  AJ^eqmun  uero  A yipfi  a t.cr  j Jfipft  • •.rationale  igitur  eft  • o.mediu  autem"  «,©•  ad 


t 
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ipfam  [•  comparetur,rationaIu  igitur  eft(per  10  decimi)/*, 
cr  ipfi  ! •.comenfurabilu  longitudinerationalis  auternf p,r 
ia  decimiykc  incomenfurabilit  longitudine  ipfi / a.lnco- 
menfurabitis  igitur  efldper  lema  i » decimi  f/Upfil"  longitu 
Une.  Et  utr<eq;  rationales. ipfa  igitur  / •, rationales  funt 

potentia  tantum  comenfirabiles.  Apotome  igitur  eft  f «, con- 
grues autem  ei  eft*  '.At!  t,ipfx  « / aut  maius  poteft  eo  quod 
ex  Cibi  commenfurabili.aut  eo  quod  ex  fibi  incommenfurabi- 
Ii.  Pafdit  prius  eo  quod  exfibi  c omen/ur  abiti, cr  tota*  /,com 
menfurabllis  eft  ipfi / -.rxpofita  rationali  logltudme.apoto 
meigiturprima  eft  • *,(p  i diffinitiones  cr  Sf  deemu)  Areo  " 1 ‘ 

lam  autem  fub  rationali  cr  apotome  prima  coprchcnfom  po 

lens,  apotome  cft(pcr  i dccimi)Que  igitur  a »,b<xcfh>  poteft,  apotome  eft.Si  autem  > f, ipfa  { •ma- 
ius poteft  eo  quod  exfibi  uicommcnfurabilx.crtotaf*  cometifurabitis  eft  longitudine  expofita  rationali 
!•  apotome  quarta  eft  > 9.  Areola  autem  fub  rationali  c T apotome  quarta  coprehenfam  potens. minor  eft 
(per  »4  decimt)  A rationali  media  ablata  igitur, reliqua, cr  qua  fequiltur  reliqua: quod  erat  oftededum. 
Eucl  ex  Camp.  Propofttio  104. 

Idefuperficiemediali  fuperficics  rationalis  detrahaturjinca 
in  reliquam  fuperficiem  potes eritalrenitra  duarum  irrationa 
liumlinearum.autrefiduum  mediale primum,aut  cum  ratio 
pali  componens  mediale. 

Camp. 
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»-H«  quoqi  ficut  prxmi  (ta  probatur.  Erit  enim  tota  a b 
meuuiis,o  autem  rationalis, & tunc  dico  quod  in  a reliquum  poteft , auc 
cft  rcli  luum  mediale  primum  .autcum  rationali  componens  mediale. 
Cum  enim  e gxqualisfit  a b.ent  per  20  linea  d grationalisin  potentia 
tinrum  &cum  fit f garquahs b.eritper  16 lineae grationalis in  longitu- 
oine.ergo  a diifininone  erit  linea  d e.refiduumfecundumautquinrum, 
quare  per  87  & 90  latus  rerragonieum  fuperficiei  c e.&  ideo  fuperficici  a ’ 
«ft  refiduum  mediale  primu.aut  cum  rationali  compones  mediale:  quod 
citprofourum  noftrum.  1 

EucHJ.  rx  Zarnb.  Theomu  8f.  Propofitio  109. 

A medio^rationali  fublato , aliar  duar  irrationales 
fiunt  ucl  medi*  apocom*  prima,  uel  cum  rationali 
medium  totum  efficens. 

THEONotZJb.A medio £ >,rationa!e  auferatur t *. 

Diro  5 que  reliquo  poted  < j.iim  iuiri  irrationalia  eft,aut 
medie  apotom t prime, aut  cum  rationali  medium  totum  r f-  * 
ficiem.  E xponatur  enim  rationalis [*,ty  comparentur  fimi* 
liter  areoleXonfequcnttr  e«  autem  rationalis  quidem  f>,cr 
ipfi ! • longitudine  incommenfurabilis.  Rationalis  autem  tft 
(per  11  decimi)* /,<yipft/  *, longitudine  cormtenfurabilis. 
lpfe  igitur >,(ptr>  o decimt)rationales  funt  petetis  Ion 
tumeummrnfurabiles.  Apotome  igitur  eftipfa  « d.Congnies 
autc  eJIj  *.  Atfe,ipftf*,ucl  maius  poteft  eo  quod  ex  ftbi  co- 
ni: n [arabili, ud  ex  eo  quod  ex  incommenfurabili.  Si  quidem 


Euelid.ex  Camp.  Propofttio.o,. 

51  luperhcies  medialis  dcfuperfidemedial.  detrahat,  fuerit  & 

| reliqua  tori  incommcfurabilis.qux  in  ipfam  reliqua  potclt 
| al  terutra  erit  duarum  irrarionalifi.uidelicecaut  reliduu  mc* 
diale  fecundum, aut  cum  mediali  componens  mediale 

demonfhationc non 

fin,tdlfeulra'cFWP°fir“mSln,cnim  lotaa  b& 
amcd,a  1.7  » "l’ r^“jinc°'""'«»‘‘un.b.bstoti  (aliter  enim  effer 
ex  „,ei  cms  latus  tctragoiiicum  mediale  ex  ,9)tunc  dico 
quod  linea  potens  in  a, cft  refiduum  mediale  fecundu,  aureum  me 
d. ali  componens  mediale.  Nam  cum  fnc  g aequalis  a brritper^obl 

f d”a1,s  b ^r'1'5 P°"mia  ”ntun’-Pcr  «ndtm  quoip  eum  fit  f g 
,rl  »r  I?1”  egrauonalinn  porentia  tantum, & cum  fita  in 
D^nnm,rLlrrb,  'Sl?1'  a‘,-.cri,CTiam  f gmcomenfilrabiluc  g.ideoip 
feuurTd^  " * hT tnam  * 8 >'"«mmenfurab,iis d g, 
r,n'!IOnC  d c'<TI,rffic|uum  teraum.autrextum.qua 
efl  e”duu9' IarUVr^niCr  fuP*rfi‘i"  « *•  & 'd«  ruptrfioei 
meduk  d'J  C lc£undun>  ■ »«r  “»>  mediali  eomponen. 

Amrrlf^^U  • Tbnrm*>e-  Vropofitio  „0. 

Ia  fiunt  udmeH 10  at0  ,nc°menjUrabl^  t°ti,rcliqux du*  irrariona. 

Ia  hunt.uelmedi*  apotomxfecunda,uel  cum  medio  med.fi  efficiens. 

THEON 
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» 


LIBER  OECIMTL 
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■ THEON  efZamb.  A ufiratur  enim  ficta  in  procedentibus  defcriplionibus,  1 medio  A > , medium 
fSfincommcnfurabtlc  toti.  Dico  quod  que  .rpotejt.una  eft  iturum  irrationalium , aut  medix  apotomx 
fecunda,uel  cum  medio  medium  totum  efficient.  Qiionum  enim  medium  efi  (per  1 1 iecimi)utrun<t  ipfo 
rum/fyA  /,  CT  <>,  ipfi  A *,  eff  incommenfurabile.erit  per  confequens  rationalis  utraq-  ip forum  />,/*, 
Cr  ipfi/-  longitudine ineommenfurabiUs.Et  quoniam  incommerifurabilu  efi  A >,  ipfi  (/,  hoc  ejl . » ipfi 
ubfincommenfurabilis  ejKper  t fexti  cr  ■ ■ decimt)cr/>,ipfi [ 

Hv  ipl * igitur  A /fi •(peryt)  rationales  [unt  potentia  tantum 
commenfurabiles.  Apotome  igitur  efi  « I,  congruent  autem  ejl/ 
b.  At  >/,  ipfa/b  maius  poteft,aut  eo  quod  ex  libi  commenfurabi 
li, aut  eo  quod  ex  fibi  incommcnfurabili.  Siquidem  igitur  A/, ipfa 
/ b, maius  potrjl  eo  quod  ex  fibi  commenfurabih:  cr  neutra  ipfa 
rum  >!fi-  commen  furabilis  efi  ipfi /«,  expofitx  rationali  longi 
tudine,apotome  tertia  efi  ipfa  a o.  Rationalis  autem  4 » . Quod 
autem  fub  rationali  cr  apotome  tertia  comprehenfum  reflangu 
lum,irrationale  ejl,  cr  qux  illud  poteft  irrationalis  efi, appella • 
turq;  medix  apotomx  fecunda(per  91  decimi ) quare  \t,hocefi<>,  potens  medix  efi  apotomx  fecunda. 
Si  autem  >[,/ujnaw  potefi  eo  quod  ex  fibi  incommenfura  bili  longitudine,cr  neutra  ipfarum  ‘'i  fi-, ipfi 
/»,  longitudine  efi  commenfurabihs,apotome  (extaefi  0 Qgx  autem  poteft  id  quod  fub  rationali  cr 
apotomcfexta,eft  cum  medio  medium  totum  efficiens, quare  que  ip fuma  A, hoc  efi  1 . poteft, cum  medio 
medium  totum  efficiens  ejl(per  9 6 decimi) A medioigitur,medio  ablato, crqux  fcquuntur  reliqua: quod 
erat  offendendum. 

EuclilexCamp.  Propofitio  10S. 

Inearum  irrationalium quxfunt  reiiduum  &f  poft  ipfarri 
fubfecutx,ullam,alrj  termino  & ordine fubefle  impofsibi 
le  eft,rcfiduo  quoque,  binomi)  terminu  uel  ordinem  con 
uenire,noneft  pofsibile. 

Campanv».  Vult  aurem  per  hanc  io£,quod  refiduum,#  aliar  quincp  li- 
nea: irrationales  eam  fequenres  differunt  fpccie  # diffinitione  adinuicem,#  nulla  linea  una  po- 
teft effe  fub  duabus  necp  fub  pluribus  (pecicbus  harum  fex  linearum 
irrationalium  qux  fun  r reiiduum, & eius  quintp  comites,#  quod  om 
nes  fpccicsrclidui  differunt  ab  omnibus  fpcciebus  binomi],  nec  eft 
pofsibilclineam  unam  fimul  effe  refiduum#  bmomiumcuiufcuncp 
fpeciei  refidui  uel  binomi] . Pars  prima  fic  conftar.quonia  fuperficies 
srquales  quadrans  refidui  # Tuarum  quinqj  comitum  cum  adiungun 
tur  ad  lineam  rationa!cm,habenr  fecunda  larera  ncceffano  diUerfa  ab 
inuiccm  ex  9Z#  qumqj  eam  fequentibus,  funr  aurem  fecunda  larera 
refiduum  primum  # fecundum  # deinceps  ufquead  Textum. Secun- 
da pars  conitar  hoc  modo . Si  eadem  linea  poteft  effe  fimul  refiduum 

# binomi um  fit  a,  cuius  quadrato  fuperficies  xqualis  adiungarur  ad 
rationale  lineam  b c.fitqj  b d,  eriwpex  54  linea  c d binomiu  primum, 

# ex  91  refiduum  primum,inquanrum  ergo  binomium  primum, di- 
uidarurin  fuas  binomiales  pornones  ad  punitum  e.fitqj  maior  por- 
tio c e.qux  eratrarioiulis  in  longitudine  per  diffinirionem,  inquanrum  autem  eft  refiduum  pri- 
mum,ei  adiungarur  d g,  per  cuius  abfeifionem  fuerat  refiduum  primum,  eritep  etiam  ex  diffini- 
tione c g rationalis  in  longitudine. Cum  iracp  fit  urratp  duarum  linearum  c g & c e rarionalis  in 

longirudine.eriteriamper  9 linea  e granonalis  in  longitudine.  At  qui  a linea  de  eft  rationalis  in 

potentia  tantum,  cum  ipfa  fit  per  hyporhefin  minor  portio  binomi]  primi.erir  per  68  linea  d g re 
fiduum , & quia  ipfa  erat  rarionalis  in  potentia  tantum, cum  per  eins  abfeifionem  effer  linea  c d 
refiduum, fequitur  impofsibile  per  68.  Qjiod  ut  clarius  parear.efto  fuperficies  b d adi  uncta  ad  li- 
neam rationale  b c, aequalis  quadrato  linea:  d g.  Cdm  iratp  linea  d g fit  rarionalis  in  potentia,  erit 
per  16  linea  c d rarionalis  in  longitudine.  At  cum  enam  linea  d g fit  refiduu,erir  ex  pz  linea  c d refi 
duum  primum, quod  efTe  non  poteft, cum  linea  qux dicitur  reftduum,ftt irrationalis  per  68, 

Euclid.ex  Zamh.  Theorema  87.  Propofitio  nu 

Apotome  non  eft  eadem  ei  qux  ex  binis  nominibus. 
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THEOM  et  Zamb.  E/?o  apoiome  * A.  Dico  quod  « t non  ejl  e adem  ei  qua  CX  Sinis  nomin iSut. 

Si  enim  pofibiUteflo.exponaturrationaUs  J ).Et  ei  quod  cx*Hpcr  44.  primi  )aquiiad  ipfam>*,coM 
paretur  rtftangulum)  latitudinem  efficiens  d < . Quoniam  igitur  apoiome  ejl  * A,  apoiome  igitur  e/l 
(prrpi  4r<  imi;  prima  ipfa  d •.  E/io  et  (.per  79  deeimi)congrucns  'fiipft  igitur  ■*{,{',  rationales  funtpo 
tentu  tantum  c on.mcnjurabih s,ejd{fipfal\  >"•'11«  potejt  eo  quod  ex  fibt  tnibmenfurabili,iy  S { ,com - 
tnenjurabiUs  ejl  ipft  * > expofita  rationali  longitudine.  Kurfut  quoniam  ex  binis  nominibus  e /l  • A,  ex 
binis  igitur  nominibus  efi  pnma(per  60  decimi  jpfa  * 1.  Diuidatur(per  41  decimi)  in  nomina  in  ’,fitefc 
maius  nomen  * ‘,ipfr  igitur  * »,cr  • rationales  funtpoten- 
tia  lanium  ccmmtnfurabtles,  d *, ipfa  » , maius  potefl,eo 

quod  ex  fibi  commenfurabili,<y  f *,  commenjurabtlu  < jl  Ion 
gitudine  ipft  a 1 expofit*  rationali.cr  a j igitur  ipfi  a • Ion* 
giiudine  efi  eommcnfurabtlis.cr  relique  igitur  ■/  (perii  de- 
cimi) eommenfurabilis  ejl  longitudine  ipja d{.  Quoniam  igi- 
tur > {,  ipfi  n {ejl  eommenfurabilis, rationalis  autem  ejl  a {, 
rationali,  igitur  ejl  er  */•  Quoniam  igitur  eommenfurabilis 
1 jl  d{ipfi  • /,incommenfurabihs  autem  efi  d {,  ipfi{*,incom- 
mmlurabilis  igitur  eft  longitudine {•  Ipjif  scr/imf  rationa- 
les. Ipfa  tgitu  •{,{', rationales funt,potentia tantum com- 
tnenlurabilei.Apotome  igtlur  ejl  (per  71  decimi ) 1 r,frd  er 

rationalis,  quod  ejl  impofiibile . Igitur  apoiome  non  ejl  eadem  ei  qua  ex  binis  nominibus : quod  erat 
oflendendum. 

Euclid-ex  Camp.  Propofitio  »07. 

f Im  a quarriGduum  dicitur,ulla  ue  irrationaIium,qu3C  poft  '°7 
S eam  fu  nt.ncquit  efle  fub  termino  binomq.aut  fub  termino 
jj  & ordmcullius  carterarumlinearum  irrationalium  quxbi- 
; nomium  fubfr  quuntur.Cum  autem polTibilc  fit linearum 
irrationalium  feriem  in  infinitum  produci,  non  eft  pofiTibile  ullam  ea» 
rum  cum  ea  qusc  prpecfTcrit  in  termino  & ordineconucnire. 

Campa  nvs.  Vult  per  hanc  ultimam  libri  decimi, quod  tredecim  irrationales  linex,  de  qui- 
bus 111  hoc  decimo  dcmonftrarum  eft  A ipfa-  Cum  linea  medialis,  binomium  & eius  quincp  comi 
res  rehduum  & cius  quincp  comitcs)fintabinuiccm  finguhr  a lingulis  fpccie  differentes  A quod 
nuila  .mea  una  poreft  effe  (imul  fub  duabus  aut  pluribus  fpccicbus  earum, & quod  fpecies  linea- 
rum urationalium  poffunt  in  infinitum  produci,  quarum  nulla  cum  alia  couenir  in  diffinitione 
& qrdme.Quod  aurem  hac  tredecim  lincj.uidelicet  medialis.binomrti  & eius  quincp  comites, refi 
dmi  & eius  quincp  comites, fint  irrationales, dcmonftratu  effefuperius  memento  :dc mediali  qui 
dem, ex  19.de  bmomio  autc  & eiu  J quincp  cornicibus, ex  jo  & quincp  eam  fequennbus.at  11  ero  de 
rcfiduo  fuiscp  quincp  comitibus, ex  68  A quincp  eam  fequcnbus.  Nullam  aurem  haru  tredecim  li 
neatiitnirranonaliu  poffeconuenirein  Tpeciccum  aliqua aliaru.fic collige.  Eftocnim  utad una 
candermp  linea  rationalem  in  longitudine  adiungSrurfuperficicsarqualcs  quadratis  prsrdicflaru 
tredecim  imrarii  nr.inonalium.fecunduqudd  ordinefcinuiccfcquunrur.entcpcx  *o fecundum 
larus  primi  illarum  tredecim  fuperlficicrum  & qumcp  eam  fequetium,  rationale  in  potentia  tan- 
tum.Secunda  aure  latera  fccund;  iftarum  tredecim  fuperfiderum  Qt  quincp  eam  fequentium  effe 
omnes  fpecies  bmomioru  per  ordine,  uidchcct  binomium  primum,  fccundu,  & deinceps  ufcpad 
fex  tu.  ex  $4  & quincp  eam  fequcnhbus  dcmonftratu  effc  memineris. Secunda  uerd  latera  oefiauae 
fuper.iciei  & quincp  eam  fequentifi,funr  fpecies  refiduoru  in  ordine, uidclicct  refiduum  primum 
&’  reliduum  fccundu, & deinceps  ufipad  lextum.quod  ex  px 6C  quincp  cam  fequentibus  dididfti. 

Ciim  igitur  ipfa  linea  rationalis  in  potentia  tantum  no  conueniat  cum  aliqua  fpccic  bmomioru 
aur  cum  aliqua  refiduorum, quoniam  omne  binomium  per  jo  et  omne  refiduum  per  68  eft  Unca  * 

ii  rationalis  & in  longitudine  8C  in  porcnria:&  ctim  nulla  fpecies  refiduorum  conueniat  cum  ali- 
qua fpeciebmomiorum  e < fecunda  parrepen ultimat  hiuus  decimi, fequirur  ut  omnia  fecunda  Ia 
tci  a haru  tredecim  luperfmcru  fintabinukcdiuerfa.ideocp  per  prima  fexti&ipfic  tredecim  fuper 
ftcics  funr  diurn*,cu  earu  ommu  altitudo  firuna.quareetia  har  tredecim  bnep  irrationales  propo 
firp.uinr  fingulf  a lingulis  diuerfp.  Poffunt  aiirharu  tredecim  linearu  irrationaliu  fpecies, in  infi 
mtu  produci, infimt(  cmm  funt  fpecies  linearu  mcdialiu.infinitf  quocp  bmomiorfiA' fic  de  ffngu 
lis.  Qyod  hoc  modo  coftar.Efto  linea  a medialis^fumaturqt  unitas  & quotlibct  numeri  primi  ur  j 
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7 ,&  ftnr  totidem  linexb.c.d.quor  funt  fumpti  numeri  primi,  ffntfy  quadrata  illarum  lihea- 
rum  b c d ad  quadrarum  a.ficut  hi  numeri  primi  ad  unitatem,  eruntfp  lincx  b c d,  mediales  ex  at, 
quoniam  ipfx  communicant  in  potentia  cum  linea  a A 

mediali. Omnes  aurem  erum  diuerfx  in  longitudine  ab  . 

a,  & a fcinuicempci  ultimam  partem  7:quoniS  nullius  b ; 

illorum  numerorum  ad  unitatcm.nec  alicuius  eorum  ■■  — » 

ad  alterum  per  16&  8 &correlariumfecundxOilaui&  r * t 

prarfenns  hypothefi s cft  proportio  ficut  numeri  quadra  d r 

tiad  numerum  quadrarum,  erit  ergo  a,  St  omnes  (ibi  ■ ■« 

communicantes  in  longitudine,  fub  prima  fperie  linea-  UtUUt 

rum  medialium,  b uero  St  omnes  libi  communicares  ut  • 

longitudine , fub  fecunda,  c autem  St  omnes  eidem  communicantes  uel  commenfurabileS  fub 
tertia, d quotp  St  omnes  fi  bi  comm  unica  ures  in  longitudine,  fub 
quarta. Erquianumeri primi funrinHniriutex u noni didiftid,  «. 

nccelTccft fpecies  lincaru  medialium effe in finira9. Quod  autem  » 

cft  dnftum  de  linea  medialiun telligc de  binomio  fuislp  quine;  co-  , * , 

mmbus^reliduo  luisi^quinq;  cominbus, nam  ficut  omnis  linea  c 

comm  unicans  mediali  eft  medialis.fi  ue  communicet  ei  in  longiru  H j ' 

dinefiuein  potentia,  ur  probatum  eil  in  21. ita  etiam  omnis  linea  *""•  » 

communicans  binomio  autalicui  fuarum  quincp  comitum,  uel  etiam  refiduo  aut  alicui  fuarunl 
quintp  comitum  in  logitudine  uel  in  potentia, eft  fecum  fub  eadem  fpecie,  ur  probatum  eft  in  60 
ttquatuor  eam  fequen tibus.fi^S&quaruor  eam  fequentibus.Suntigirur  fpecies  harum  trede- 
rimi  linearum  irrationalium  infinirp, quarum  nulla  conuenicr  cum  procedenti  in  ordine  uel  dif- 
finitione. Conuenir  quoqt  alirer  demonftrarc,  fpecies  linearum  irrationalium  effe  infinitas. 
Nam  omne  latus  rerragonicum  fuperficiei  diclar  .i  numero  non  quadraro, eft  irrarionaleper  ulri 
mam  partem  7 St  per dnfinirionem. Ciim  itacp  rales numen  fintinhniri,cruntenam  fpecies  ha- 
rum linearum  irrationalium  infinirx.  Tertio  modo  coringir  fecundam  partem  huius  ulnmae 

condufionis  libri  decimi  fic  exponi, ut  dicamus  ab  unaquacp  Unca  rationali  in  potentia  tantum, 
infinitas  linearum  irrationalium  fpecies  produci,  quarum  nullam  cum  aliqua  earum  qux  ipfam 
orarceficrin  t.polfibileeft  in  diftininone&  ordine  conuenire.  Verbi  grana.Sumatur  aliqua  luper- 
ficies  rationalis  diifla  a numero  non  quadraro  ur  ;,erir<p  larus  eius  rerragonicum  irrauonalein 
longitudine, quoniam  ipfum  cft  incommenfurabile  lateri  rctragonico  fuperficiei  rationalis  di- 
ftx  a numero  quadraro  ex  ultima  parte  7.Dico  ergo  quod  huius  lateris  larus,ircmcp  fecundi  lare 
ris  larus, St  rur fus  huius  tertii  lateris  larus, St  fic  in  infinirum.funt  linea:  irrationales  tam  in  lon-< 
girudine  quam  in  potenria,&  quod  nulla  earum  conuenir  diftinirionc  uel  fpeciecum  aliqua  qu( 
eam  prxcclferir in  ordine:  cftqt  latus  tetragonicum  prxmilfx  fuperficiei  quxcunqtdiifla  fuerit  i 
numero  non  quadrato  earum  omnium  ficurradixA:  principium,  &quxlibetipiarum  eft  princi- 
pium omnium  ipfam  fequen  rium,&  quxcunqr  ab  aliquo  terragonico  latere  cuiuft;  talis  fuperfi 
ciri  proficifcuntur,diuerfx  funtin  longitudine  8t  potentia  ab  omnibus  qux  a quoquam  alio  re- 
tragonico  lateris  talis  fuperficiei  generanrur.Et  hoc  dico, cum  ipfarum  fuperficierum  non  fuerit 
proportio  ficut  numerorum  quadratorum. Hxc  aurem  utpoiumus  firma dcmonftrationecolli- 
gere, antecedens  ad  ipfii  pr  xmit  ter  c oportet.  Sitcp  illud, 

Quibuslibctduobus  inuicem  dudis  fi  quid  licet  producatur.quota 
latera  tetragonica  duorum  praecedentium  inuicem  duces,  totum  tetra- 
gonicum  latus  ipfius  produdi  produces. 
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Verbi  graria.Sir  ur  ex  a in  bfir  Icat  cdfinr  latera  re  k t ipS 

rragonica  a &.’b:  fiat  aurem  e.excin  d:finrqtirerii  fSC  ' 

g latera  tetragonica  c St  d,  St  fiat  h ex  f in  g.  Dico  * 
quod  h eft  latus  tetragonicum  e,&  quod  e rurfus  eft  ' 

larus  terragomeu  k.Cum  enim  ex  fin  fe&  in  gfiant 
c & h,crir  c ad  hficurf  ad  g,fed&  fit  h ad  d,  ficut  f ad  * 

g,eo  quod  ex  g in  f&finfe  fiunt  h&d,  funt  igitur  c 
hd.continucproportionales.Itatpexhinfe.quantu  f # 1 v t 

ex  c in  d,  quare  h,  eft  latus  rerragonicum  e . Eadem  — « , — , 

quocprone  cu  excinfefira,&ind  (Tre.&exdin  fe 

fit  b,  erunt  etii  a c b,con  tinuc  proportionales  in  proportione  c ad  d.  Cu  igitur  ex  a in  b fit  k,fequi 
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tur  etiam  ut  ex  e in  fe  fit  k,quarc  e cft  larus  tetragoni 
cum  k. Condat inqt quod dicitur.  Kcftatitatpdc- 
monrtrarc  quod  propofuum  eft.  Sit  igitur  luper 
ficics  a,  rationalis,  dhfto  4 numero  non  quadrato  ut 
S,  fitip  linea  a,  eius  rerragonicum  latus,  de  fumantur 
quoclibct  luicx  rationales  m longitudine  quxfint 
b c d c.Sintip  dilixi  numeris  quorum  quiiqiprxce 
«iens  fit  terragonicum  latus  proximo  fequcnns.ut  (i 
b ITr  i,c  4,d  i6,e  ucro  if6, ad  has  aurem  lineas  ratio- 
nales in  longitudine, adiungarur  fuperfkies  xqualis 

a.  eruntep  fecunda  lacera  fingularu  rationalia  in  lon 
gitudine  per  i6:ut  fecundum  larus  b,i  & dimidium. 

Secundum  c.unum  de  quarra, fecundum  uerd  d.una 
quarta  dc  una  1 6, acuero  fuperhcieicfecundfi  latus, 
erit  una  64  & una  i$6.  Sit  ergo  f terragonicum  larus 

b. gucrd  fu  teiTagomcum  latus  fecundi  lateris  fuper 
iicici  b,erit<$  per  prxiniifain  antecedens  ut  ex  f in  g 
fua.Kurfusfir  h terragonicum  latus  fecundi  latens 

c. k  quoqj  iit  renagomeum  latus  h,  erucp  per  praedi- 
atum aniecedens  ut  ex  b in  h lita.de  ex  tin  k fu  tetra 
gonicum  latus  a, quod  fit  I.Sit  itei  um  m trtragonicu 
latus  fccundilateris  fuperficieid.fedcum  n fittetra- 
gonicum  latus  m.d.  ptcuagonicfm,entqt  perprx- 
diw  tum  antecedes  urexcin  111  liat  a,  & ex  b m n I,  de 
cx  f in  p terragonicum  latus  1 quod  Iit  q.  Amplius  au 
tem  fit  r.tetragonicum  latus  lateris  fecundi  lupcrfi- 
cieie.fir  quoq?  s terragonicum  r & rs.lit  de  u terrago 
meum  r.icqui  tur  (p  per  diftum  antecedens, ut  ex  d ii\ 
r tiara.dC cxc  111  fl.de exbin t.fitq,  dictu cx  f inu, 
terragonicu  latus  q.quod  lirx.de  ficin  infmitum.Di 
co  ergo  bas  lineas  a 1 q x, quarum  a cft  tanquS  radi- 
cate pnncipium.clTcii  rationales, a quidem  in  longi 
tudine  tantum,  exterx  uerd  in  longitudine  & in  po 
tcntia.de  dico  quod  nulla  earum  conuenit  cum  alia 
in  diriininone  ucl  ordine . Ciim  enim  ex  f in  gfle  k 
fiit  a de  I erit  a ad  l.ficut  g ad  k.  Er  quia  ut  patet  ex  di 
tfishyporhefibus  gde  k funrincommcfurabilcsin 
longitudine  de  in  potentia,  fequiruretia  ut  a de  I fine 
inedmen:  urabiles  in  longitudine  de  in  potentia.  Ea 
dc  ratione  a de  q.eft  enim  a ad  q.ficur  g ad  p.Et  pro- 
prer  eandem  caufam  etiam  a de  x,  cum  fint  (icut  g de 
u. Et  hac  uia  quoq?  nccelTe  eft.ur  1 de  q fint  fimplici- 
terincomenfurabilcsram  inlogirudinequamin  po 
tenna.cnmenimexfin  kde p, fiant Ideq, erit  ladq, 
ut  k ad  p . At  k de  p nec  com  en  furabiles  funr  in  lon- 
gitudine nec  in  porentia  . Si  enim  fint,  erunt  h de  n 
commenfurabiles.fed  no  funr, at  ucro  l de  x oportet 
effe  urro^  modo  incomenfurabiles , eft  enim  l ad  x: 
ficutkadu.eoquodexf  in  k Rufium  Ide  x.Sunt 
aure  k de  u.utTocp  modo  incomenfurabiles,  fin  aure 
accidet  d de  h elfccdmenfurabilcs.quodeftinconue 
nien$,q  uerd  dexquod  finrquofpincommenfurabi 
les.potenria  de  logitudine,exco  pater,quodeftqad 
x ficur  p ad  q:conftat  autem  quod  p de  u funr  incom 
vncnfurabtles.nam  fi  non, erunt  n de  c comen furabi 
les.ideolp  m des.fed  non  funt.  Manifeftum  eftitacp 
infinitas  lineas  irranonalcs  in  longirudmede  in  po- 
tentia incommcfurabile$,de  ideo  diffinitione  de  fperie  differentes,  produci  ex  linea  a rationali  in 
potentia  rantum.  Reftar  aurem  nunc  oftendere  quod  quxcunq)  irrationales  Unex  ab  aliqua  linea 
rationali  in  poteria  tantum  hac  uia  gener  Jtur,  diucrfa:  funt  ab  omnibus  tam  in  logitudinc  quam 
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in  potentia  qur  .1  qualibet  alia  Unca  rationali  in  potentia  tantum  quadratu, cuius  ad  quadratum 
prioris  no  (it  tkui  numeri  quadrati  ad  numerum  quadrati), hac  eadem  uia  egrediiitunhoc  quoqt 
(ic  confiat, Sint  a Si  b ranonales  in  potetta  tantum  liue  rerragomea  latera  duarum  fuperficicrum 
dictarum  a numeris  non  quadtatisilittp  ut  illi  numeri  non  lint  in  proportione  aliquorum  nume 
rorum  quadratorum, Uncx  quotp  qur  procedunt  hac  uia  ab  a,finr  c d e,  & a b procedant  f g Ii  DI 
coquod  nulla  ex  lineis  c d c communicat  in  longitudine  uelpotenna  cum  aliqua  ea  lineis  f g It, 
cum  enim  lint  c Sc  f tetragonica  latera  a&b.atd&g  tetragonica  latera  c Si  f,&  e Si  It,  teiragonica 
latera  d ST  g,non  eft  polTibtle  ut  aliqua  ex  c d e, communicet  cum  Tua  compari  ex  f gli,  uel  longi- 
tudmeucl  poteria. Si  enim  alterutro  modo  communicetecumh.fequtturut  d communicet  cum 
g,8C  c cum  f, quare  & a cum  b etiam  in  longitudine,  quod  eft  contra  hypothefin.  Vmuerfaltter  au 
tem  uerum  didicere  quamlibet  harum  e!fe  ttrroqt  modo  incomenfurabtlcm  cuilibet.  Dato  nan.p 
quod  d communicet  cum  h etiam  in  porcmiarantum.fcquirur  utcquoqtcommunicetcumg.de 
a cum  f.quod  non  eti  po  iVibile.  Attendere  autem  oportet, qucid  cum  dico  latus  lateris,  mlul  aliud 
intelligo  quam  latus  fupcrficiri  denominata  a latere  priori, unde  tetragonicum  latus  linexa,  uo 
co  lineam  illam  qur  poteii  in  Cupcrficicm  dic  tam  a linea  a,  talis  autem  (iipcrficies  eft  quam  con- 
tinet linea  a Si  linea  rationalis  in  longitudine  didfa  ab  uno . Si  ergo  libet  inucniretetragonicum 
latus  cuiuslibet  linex.fit  linea  a, cuius  tetragonicum  latus  uolo  inuenirc,  b uero  Iit  linea  tationa- 
lis  in  longitudine  d I cia  ab  unitate.&Tipfa  eft  minima  omnium  lineat  um  rationalium  numerata- 
rum ab  integris, medio  loco  propottionalis  intereas  fttc.eft  igitur  periti  Texti  c tetragonicum  la- 
tus aude  enim  fit  ex  a in  b&excin  fe.Ai  uerocxain  bfitfuperfiricsdidiaaba.Quicquidenim  i 
quolibet  in  unum  ducto  producitur,  ab  co  quod  unum  multi  plicar,  denominatur  Et  nota  quod 
cum  c fuerit  latus  tetragonicum  line*  a, indifferenter  contingit  luteam  c cfle  maiorem  tinea  a Si 
minorem, prout  b enam  fuerit  maior  aut  minor. 

THEON  ex  Zamfc . Apotome  cr qua po/? em irr attondes, ne media, neq; aJinuiccm puitci» 
dem.  Qtjod  ex  media  nanq;  ad  rationalem  comparatum  latitudinem  efficit  rationalem  ej  ei  ad  quam 

apponitur  longitudine  incomenfurabilemfp.  r at  decimi)  Quod  utro  exapotome  ad  rationalem  certe 
paratu  latitudinem, primam  efficit  apotomen(per  97  decimi)  Quod  autem  ex  media  apotoma  prima 

tdrationalem  appofiiulatitudinemffecunia  efficit  apotomenfper  93  decimi)  Qtjod  ex medta fecunda 
apotoma  ad  rationalem  appofftulatitudinem,tertia  efficit  apotomen(pcr  99  decimi)  Quod  ex  minori 
ad  rationalem  appofitu  latimdinem,quarta  efficit  apotomcn(pcr  1 00  decimi)  Quod  ex  efficiete  eum 

rationali  medium  totum  ad  rationalem  appofitu  latitudinem,efficit  quinta  apotomen(perioi  decimi) 
Qgod  ex  efficienti  uero  cum  medio  medium  totum  ad  rationale  comparatum  latitudini , fextam  efficit 
apotomcn(pcr  101  decimi)  Quonia  igitur  praiifla  latitudines  d prima  cr  ddinuicc iifferunt(a  pri- 
ma quidem  quonia  rationalis  eft,adinuici  uero  quia  in  ordine  no  funt  ea  dem)  palet  quod  cr  ipfa  irratio 
nalet  differunt  adinuici.Et  quoniam  oflenfumelUper  111  dccimi)quod  apotome  no  ejl  eadem  ei  qua  ex 
tinis  nominibus,  ad  rationalem  autem  appopta  latitudine  efficiam,  qua  fanepoft  apotemen  apotomas, 
confequenter  unaquaq;  qta  in  ordine  circa  eandem.qua  uero  pofl  eae  qua  ex  binis  nominibus,  eat  qua 
ex  bimi  nominibus, cr  eafdem,ordinecofequenter:  alia  igitur  funt  qua  poft  apotomen,cr  alia  qua  pojl 
tam  qua  ex  binis  nominibui,ut  omnes  irrationales  fint  trcdeeim,ha  uiddicet: 
t Media.  1 Ex  binis  nominibus,  s Ex  binis  prima  medi/s.  4 E x binis  fecundamedijt. 
f Maior.  6 Rationalem  otens.  7 Eina  potens  media.  8 Apotome.  9 


Media  prima  apotome.  10  eunda  apotome.  ><  Minor,  ix  Cum  rationali  me- 

dium totia  efficiens.  is  Cum  medio  media  tofum  efficiens.  Eucl.exZa.Theor.ss.Propcf  1 ti. 

Quod  ex  rationaliadirrationaIc,eaquxexbinisnominib.appofitu 
latitudine  efficit  apotome,cuius  nola  comefurabilia  funt  noib.eius  que 
exbinis  noib.cft,  8 C in  eade  rone,&  infuper  apotome  qux  gignic.eun- 
dc  habebit  ordine  ei  qux  ex  binis  noibus  eft.  ■ 

T H E O N ex  Zab.  Sit  ronalis  quidc*,ex  binis  nominibus  pt(y,  t ' / ' q 

cuius  maius  nomi  eflo  -*  >,er  ei  quod  ex  * aquu  efto  id  quod  fub  f r,  " 1 - ■ - 

•/.Dico  q,  ipfa  ' ! apotome  eft,  cuius  nota  comenfurabtlia  funt  ipfis  1 * ‘ 

t b,cr  in  eade  ratione,et  infuper  > /eundi  ordini  habet  ipfifr.  * 

Sit  enim  rurfueei  quod  ex  *,aquti  id  quod  fub  *.  Qgoniatgitur  ■ 

quod  fub  f,aquu  eft  ei  quod  fub  (a,-t*,eftigitur(p  14.  qitti)(icutyb,crM>pc  eft*  ad>  f, maior  aut 

eft  C < ,ipft  ( A, maior  igitur  et  • ipfa  >/.Efto  ipfi  * aqualis  > ■>.  E/?  igitur( p 7 cr  1 1 quinti)fieut  >f.ad  <->, 
pe  eft  t! ai  f<,diuidido  igitur  e/t(p  1 7 qnti)quod  ftcut’i,ad(  'Jic  eftl/ad/'.  fiat  ficut  I /ad '1  pc  /«, 
«d  « i,c r tota  igitur  t*(per  is  quinH)ad  tota  *!,eft  peut/  * ad  n.  Sicut  enim  unu  anteceditium  ad  uni 
cofequcntiumjic  omnia  antecedctia  ad  omnia  fequentia.  Sicut  autemiper  11  quinti)/*ad  * ',pcejlt * 
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4 d t fi,CT  ficut  igitur 'per  1 i quintip  *,  ed  « f,fic  yfi,ed  J fi,comenfurebtle  eut  efl(pcr  1 \ iecimfqtoi 
tx  ) fi,ei  quod  ex  fi  fi, e dmaifurektle  igii  ur  tjl  t 1 quod  cx>  «,ri  quod  cx/«.EI  e fi  jit  ut  (perit  fexti)quod 
ex ! *,ed  id  quod  ex*  f,fie  efl  fi  *,ed  « ..  Et  quomu  tpfe  tres  d -,b  f,a  ‘,funt  proportionales:  i omenjurabi 
Iu  igitur  rflfper  1 1 deeimip  *,ipfi « f logtludtne,querc  & > ‘,ipfi ' ‘ longitudine  efl  cbmcnfurebilis . Et 
quonie  per  cornlertu  10  fexli  quod  ex  * equit  e/t  ti  quod  fub  < (,fifi,ronelc  et ite  ejl  id  quod  ex  e, rotule 
igitur  t flet  id  quod  jub  i fi.Et  ad  tpfem  i fi,ronelem  epponitur,ronelis  igitur  efl  cr  * f,v  ipfi  4 fi  logi 
tudtne  eomenfurebihs.querc  u ei  ccmenfurebtlis  > l,roiulu  cft.cripfi  fi  * .longitudine  comenfurebilu. 
Qjio/ue  igitur  e)l  ficui  > -,edfi  (Jicfu  ed  L ‘.ipfe  eut  > fi,fi  t,putentU  tentu  cbmenfurebiles,cr  ipffiigi 
for /4,4  >(p  > • decimi  . potetie  tenti funt  t omenfurebtles.Ronelis  eut  ejl « ser  ipl i fi  fi logitudine com 
mefurebths.  R onel»  igitur  e/t  cr  f*,ey  ipfi  y fi  logitudine  timctlfurebilil,  Ipfit  igitur/ *,*  ‘,roneles  funt 
potitu  tentu  cbmefurebtles (pu  decmt ) Igtturi  • epotome  ejl.  Veru  y fi  flp  fe  fi  ‘,aut  maius  pot  eo  quod 
ex  ftbi  eomenfurebtU,eut  quod  ex  libi  mcouenfurebtU.  Si  quidi  y fi, ipfe  fi  f metus  pbt  eo  quod  exfibtcS 
mefurebili,yfe(p  ,,  decmt)ipfe  <■  metui  pot  eo  quod  ex  /ibi  comffurebih.Etfi  > fi,ipfi  cxpojitero- 
tuli  comenfurebilu  efl  longttu.Une,qrf  -fi  eut  fi  >',cr  * • ,/iuero  neutre  ipftri  y fi,  fi  (,<y  neutra  ipferu 
/ V «.  Si  eut  y fi, ipfe  fi  fi  meiui  pot  co  quod  ex  ftbi  inccmcnfurebili,crf-,ipfe  **  >,  nui  ut  pbt  eo  quod  ex 
fibi  incomcnfurebtli.  Etft  qutde  y fi comenfurebilu  ejl  ipfi  expofite  rotuli  iogitudinc,crf,,,fi  eut  fi  fi, et 
i ,fiucroneutreipferiiyfi,fi(,crn  utreipferuf *,*•.  Quare ipftf  'epotomccjiycuiuf  nomine/*,*', 
ebmcfurebllle  funt  eit  noibut  que  funt  ex  ee  que  tx  bini)  nomintb.  hoc  ejl  ipfi)  y fi,  fi  fi,cr  in  eedero ne, 
eidi  hebet  ordine  ipfi  fiy.  A roneli  igitur  et  rehque:qd’eretolledidu.  luci  tx  'Ze.Tbecr.  69.  Prop.t  iy 

Quod  ex  ronali  ad  apotomccciparaiu  latitudine  cfticit  ea  que  ex  binis 
noib.  cuius  noia  comefurabiliafuntipfius  apotomes  noibus,ctincade 
rone,&  iluperq  gigni? rx  binis  noib.  ipfi  apotome  cude  obtice  ordine. 

» THEON  tx  'fi  i E flo  ronelit  q uidi  e, epotome  eit  fit  fi  fi,  cr  ei  quidi  quod  ex  1, equum 

fi  fi  y elloquodfub(fi,bi>,utquodrxiloneliedipfemfifiepotcmentoperetilelitudinieffi 

« t / » ciet  tpfem  « Dico  q,f  t x binis  nomintb.  efl, eum  noie  cbmenfurebilte  funt  eis  que  ip 

~ fius  fi  fi,  funt  nomimbiu,cr  in  teli  tone,cr  q,lpft  4 t, eundi  hebebit  tfldtnc  ipfi  ‘fi.  Sit, 

inque(p  80  .Iccimfpfi  I fi  ccgruens  fi  y.  Ipfe  iglturfi  y,yfi(p  $odecimi)ronelet  funtpo 
tentie  tentum  c omtnfurebiles.  EI  ei  qd’  exi, equi  tjlo  id  qd’fub  fi  y *,rbne!c  eit  eftqd’  ex  e^ronele  igitur 
crqffubfiyi.cred  retionele  fi  y coinpereti,ronelis  igitur  efl(p  diffinitione  dccimifipfi  e,CT  ipfi  h 15 
gitudineiomcn/urabtln.Quonie  ig’tur(p  10 decimi)qd’ fub fi y^equi ei qiffub (fi, ei,  fportioneliter 
igitur  efl(p  1 6fcxtt)fu  ut  (y,ed  fi  fi,ftc  tflated  •, metor  eute  (1, ipfe  lfi,meior  igitur  ef  cr  « *,q  ».  Pone- 
tur(p  Ipnmiypft  sequelis  • ‘Xomenfurabilu' p 11  decimi )tgitur efl  < > ipfi  (1, longitudine.  Etquoniem 
efl  ficut  ffiedfifi,ficellOe^db  ‘,coucrtendo  igitur  efl  (p  ccrrelerium  1 8 qntt)  ficui  fi'  ed  y fi,fic  ejH  /ei 
/ •.  fiet(per  11  qiinti) ficut  U o,ed  i > Jic  'f,edi  ,ty  relique  igitur  *f,ed  <!,  efl  fit  ut  b /,ed  fi  ‘,hoe  efl  ficut 
fi  y,ed  y fi.  I pfe  autefiy,y  fi, potetie  letum  funt  1 omenfurebiles.ty  ipfe  igtur  *[J((p  1 1 decimi  potentie 
tentum  funt  tomenfurebilci.  Et  quonie  efl  ficut  efiedfi  ‘Jic*{,edffi,ftd  ficut  * /,ed  fi  ‘,fic  fiftf  ‘,C7  ficut 
igitur(p  1 1 quinti)  ‘fadf  >,fic  fi/edf'.  Quare(  p conre  Urium  1 9 fextl)y  ficut  prima  ed  tertie, fic  qi'  ex 
prime  ed  id  qd"  r x fecunde, cr  ficut  igitur  (p  1 1 qntl)  « fiedf  ‘,fic  qd’  ex  * f,ed  id  qd"  ex  j fi,comenfurebile 
dute  efl  'p  p decimi  (qd’  ex  «/,«’  quod  ex  />.  Ipfe  i [J  fi, potetie  funt  comenfurebilenigitur  efl  *{,ipfi{‘,  IS 
gitudme.quere  cr  > e, ipfi/ ‘flbgitudinecomenfurebilis  efl.  Ronelit  eute  efl  « ',ey  ipfi  d y logitudine  com- 
menfirebilistronelis  igitur  eft(p  er  1 1 decimi )« /,cr  ipfi  fi  y logitudine  comenfurebilu.Et  quonie  efl  ficut  fi 
yedyfificbfedf',uicif!imquoq;(per  itqntifcr  ficut  fiyed*f,fic  fi  y,edf-,  comenfurubilis  eure  efl  fiy 
ipfi  nfcbmenfurebilis  igitur  ejl  v}  fi, ipfi  y fi.  Ipfe  eute  fiy,y  / ,roneles  funt  potentie  telum  eomenfurebi 
I es,  er  ipfe  igitur « f,ffi,retioneles  funt  potetie  comenfurebiles  .Ex  binis  igitur  nominibus  eflul.S  i quidem 
igitur  fiy,ipfeyfi,meiuspotefleoqd'  ex  ftbi  comcnfurebili,cr*f,ipfeffi,meiiii  potefl  coquodexfibi  com 
menfurebih  Et  fi  fi  >,comenfurubilis  efl  logitudine  ipfi  expofite  ronali.et  *f  quoq;.  Si  eut  r fi  eomenfurebi 
lis  efl  longitudine  ipfi  expofite  retioneli,er  ! 1 quoq^tfi  eut  neutre  ipferu  fi  y,y  fi,cr  neutre  ipferum*f,f 
fi.Si  urroS  y.ipfe  > fi  meiui  potefl  eo  quod  ex  ftbi  incommenfurebili,y  bf,ipfef  fi  maius  poterit  eo  quoi 
txfibi  mcommenfurebili.  Et  fi  (y  ipfi  expolite  rationali  commenfurebilis  efl  longitudine,  cy*f, fi  autem 
fi  d,trffi,li  uero  neutre  ipferum  f.  y,y  fi,ty  neutre  ipferum  « /,/■>.  Ex  binis  nominibus  igitur  efl  « ■'.coilli 
nonune  «// fi,cbmenfurebiUefunt  ipfis  fiy,y  fi  nominibus  ipfius  apotomes  c rin  eidem  retione,ct  infuper 
bd.ipfiCy  eunde  hebebit  ordinctqd’  er  et  oflendendit.  Euclid.ex  Zeb.  Theorema  po.  Propofitio  114. 

Siareola  comprehcdatur  fub  apotome  &C  ea  qua:  ex  binis  nominibus- 
cuius  nomina  comenfurabilia  funt  ipfius  apotomes  nominibus,  & in  ca 
dem  ratione  qua:  areolam  poteft,rationalis  eft, 
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THEON  ex  "Zamb.  Comprehendatur  areola  fui  apotome  *f,yeaquttx  binis 
nominibus  > A,cuius  maius  nomen  > >,  fintq;  tnu  que  ex  binis  nominibus  nomina  • y A 
(per  1 11  decimi)commenfurabilia  ipfhts  ap olomes  nominibus  '/«/('.er  in  eadem  ratio-' 
ne. Sua;  potens  1 d quod  fuo  */,  y A,  ipfi  ‘.Dico  q,  < pfa  - rationalis  eft. Ex  ponitur  emm 
rationalis  A,y  ei  quod  ex  A,aquum  id  ipfam  y A comparetur,  latitudinem  efficiens « », 
igitur  ipfa « vporome  ejt(per  nj  decimi)  cuius  nomina  fuit  -n,aa,  eommenfurabtlia 
n ominibus  eius  que  ex  binis  nominibus  hoc  efl  ipps  y y A,c rin  eadem  ratione . lam  cr 


siS 
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ipfi —.Eftcjifper  conftrudionem  fieut*  f ad-x.fic  eft  quod  fub  y A,*  A, ad  idqucd  fub  yA,-  x.Coamenfurabile  igi- 
tur  efl  y quodfub  y*,*  A,ei  quodfub  y A,*  ».  Aequum  autem  eft  id  quod  fuby  A, « »,«'  quod  ex  fcommenfirabtle  igi 
tur  eft  quod  fub  f A,*  4,0'  quod  ex  o.Qgod  autem  fub  yA,*A,  equum  eft  ei  quod  ex  -,  commenfurabde  igitur  eft  y 
quod-, ei  quod  ex  \ Ratton  ale  autem  e)l  i I quod  ex  >,  rationale  igitur  eft  yid  quod  ex  - . Rationalis  igitur  eft  (per 
diffinitionem  decimi)  -,c T ipfam  poteft  areolam  que  fub  y A,r  *, . si  areola  igitur  comprehendatur  fub  apotome,©" 
quefequuntur  reliquatquod  erat  ojtemdcndu.  COR  REL.  Fit  nobis  yidproptcrea  manifeffum,qd’  poftibile  efl 

rationale  areola  fub  irrationalibus  redis  lineis  citimi.  Eudld.ex  Zab.  Theoremati.  Propofitio  115. 

A media  infinita:  irrationales  fiunt,nccp  ulla  ulli  carum  qua: prius  eft  eadem. 

THE  ONexZ amb  Efto  media  *.Dico  quod  ab*  infinite  irrationales  fiunt * 

neq;  ulla  ulli  earum  que  prius  eft  ea  dem.  Exponatur  rationalis  .t,eleiquodjub(*  J 

(per  s.pfe;u'idi)equam  eflo  id  quod  ex  y.  Igitur  y irrationalis  eft.  Quod  enim  fub  ’ ^ 1 ' 

irrationali,  y rationali  per  l.-mma  J S decimi)  irrationale  eft,y  nudi  carum  que  1 « 

prius  eft  eadem  No  enim  quo  d ex  ulla  earum  que  prius  ad  rationalem  appofii  um  , ** 

latitudinem  efficit  mediam.  Rurfus  iam  et  quodfub  A >, equum  eflo  id  quod  ex  s A t 
rationale  igitur  eft  id  quo  lex  A,irr.:t:onius  igitur  A,  y nulli  cari!  que  prius  ea 
dem  eft.  Non  enim  quod  ex  ulla  earum  que  prius  ad  rationalem  appofitum  lati - 
tudinem  efficit v.  Similiter  quoniam  yhuwfmodi  ordofiquetur,fi  in  infiniti! 
txtendas,manififtumeft  igitur  quid  a media  infinite  fiunt  irrationales, neq;  ulla 
uSi  earum  que  prius  eadem.  ALITER.  Efto  media  *y.  Dico  quod  ab  *y, 
infinite  funi  irrationales,  neq;  ulla  ulli  earum  que  prius  eft  eadem.  Excitetur  (p 
1 1 p rimi)ipfi  *yad  angulos  reflos  * A, fit  rationalis  * A,  co  mpleaturq;  A y,  irra-  ^ 
tionale  igitur  ejl(pcr  1 1 dectmi)et  ipfum  potens  irrationalis  e/i.  Pofitt  aut  (per  temm  t 
I S decimi  fipfum  y A, igitur  yAeft  irrationalis  y nulli  earum  que  prius  eadem  eft.  No 
enim  quod  ex  uU a earum  que  prius  ad  rationalem  appofitu  latitudinem  efficit  media- 
Rurfus  compleatur  1 A, irrationale  igitur  eft  ‘A,y  ipfum  potens  irrationalis  rft.pofit 
autem  ipfum  A irrationalis  igitur  eft  Afiy  nulli  earum  que  prius  eadem . Non  enim 
quo  I ex  ulla  ipfarum  que  prius  ad  rationalem  appofitum  latitudinem  efficit' A, d me - 
dia  igiiur  infinite  irrationales, y que  fcquuntur  reliquatquod  erat  offendendum. 

Euclid.ex  7amb.  Theorema  91.  Propofitio  ni. 

Minori  commcnfurabilis, minor  eft. 

THEON  ex  Zab.  Eflo  minor  *,y  ipfi « ccmenfurabilis  effo(per  1 1 decimi) '.  D ico 
ep  A minor  eft.  Exponatur  r A rationalis, et  el  0,  (X  ■‘(per  44  primi) equi!  ad  ipfam  y A 
eoparetur  y ',  latitudine  efficient  yf.A  potome  igiiur  eft  quarta  yf.  Ei  autem  qdex  .'(per 
candcm)equu  ad  ipfam  f‘  copircturf*,latitudine  efficient  {>.  Qjionid  igitur  eomtnen- 
furabilis  eft  * ipfi  A.eomenfurabife  igitur  eft  y qf  ex  *,ei  qd'  ex  A.  Sed  ei  quide  qd’  ex  *, 
equu  y 'tei  autem  q i'  ex  A,rquu  eft  f*, comen furabile  igitur  efl  y yp/t/» . Sicut  autem 
A ',ipfit-,fie  efl ad /-1. Comen  fur  abdis  igitur  eft  yf,ipfi!<  longitudine.  Apotome  aut 
quarta  efl(pcr  1 00  decimi)! pfx  y /.  Igitur  y/A,  quarta  eft  apotome.  Ronallt  aut  eft  ! >. 

Si  uero  areola  eoprehendatur  fub  rationali  et  quarta  apotome,que  areola  pot  minor  eft 
(per  64.  decimi)  Ipfam  aut  {-  areola  .ipfi  A poteft, ergo  * minor  cfttqf  erat  offendenda. 

Eucliiex  Zamb.  Theorema  sj.  Propofitio  117. 

Cum  rationali  medium  totum  efficienti  commenfurabi' 
lis, cum  rationali  medium  totum  efficiens  eft.  * 

THEON  or  Ia.  Sit  ei! rationali  medii!  totum  efficiens  *,comenfurabilis  autem  eflo  f. Dico  cpAcu  rationali  mediu  to- 
tum efficies  eft.  Exponatur  rotulis  yA,y  ei  quide  qd’  ex  * equum  ad  ipfam  y A comparetur  y latitudine  efficies  yf- 
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Apotome  igitur  tfl  quinti ipft  y/(per  toi  *ctmi)Ei ««Mu  quod ex  Mper  44  primiVgwon  idipf.ru 
1 . copiretur/.Jititudine  efficiens  /•.  Quoniam  igitur  comcfunbiUs  eft  * ipfi  i,ctmmefuribile  igitur 
tfl  tdquod  cx  ■*  (i  quod  n A Sed  ei  quidem  quod  ex  *,iquu  e/t  • ‘,ei  ue ro  quod  ex  t,rquii  cfl/-.  Igitur 
t ijpji ccmcfunbile.  Come/iu-aii/u  iguur  eji  y i , ipfiffjemfftudme. Quinu  iuli ipotome ej} . 
r Apotome  igitur  quinu  eft.crA’.  Ritionalit  mi{'.  Si  uero  ireohcbprehcditurfub  rattonili  e r <- 
potome  quinti, que  ireoLi  poteft  cii  ritiomli  rntdtu  toti  efficiet  efKpcr  9 j decimi.)  Potc&iut  ipfiun{ 
•Jpfib-lgitur A,curbnih medii totu efficies ejl.qfcritojtcdcdi.  Euci.exZe.  Tbeo.94. Prop.  1 tf 

Propofiiii  nobis  fitofttndere,  quod  in  quadratis  figuris  incomen 
furabilis  eft  dimetiens  lateri  longitudine. 

THEONn Zimbato.  Efto  quidntii  * f y J.dimeties uero iB/ut/ir  «,>,Dico quod,  y, ipfi* 1, 
longitudine  eft  incomefunbilis.  Si  enim  poflbllejit  comcfunbiUs.  Dico  qd’  cueniet.qubd  idem  nierut 
eru  pir  cr  1 mpir.  nimfiftii  quidc  igtturiper  47  primi  jquod  id  quod  ex  *y  dupli  cjt  etus  quod  ex  «4 
Et  quomi  * y ipfi 1 4 comcfunbiUs  cftjgltur  * >,id  m ( renem  bibet  qui  nicrus  id  numeri  (per  5 deci' 
mi)bibetuitqui'/id’.Stnt(t  ‘/ minimi  einde  ronem  bibentium  eu . Igitur ‘/no  eft  unitis. Si  enim' 
/eft  unitis, cr  ronem  bibet  ti  • ,qui  * yad*  A, ey  miior  eft  *y  ipfi*  f,miior  igitur eft  >j  unitis  ipjo  » 
niero,quod  eft  impofibile.  Igitur  /',no  eji  iuuus,nierut  igitur.  Et  quonii  eflpcut* y id  A.ftc  eft  ‘J ii 
*)©■  fient  igiturC per  1 > quintOquod  ex  y i,id  id  quod  (X  * fijic  qui  exs/.id  ei  qui  ex  *.  Dupli  iutc/1 
quod  ex  y*  eimquodex  * A.Duplutigiturrfl<yquicx‘/,eiusqutcx.,pirigiturcft  /...>...' 
qui  eft  ex  < f, quire  ty  ipfe< /psreft.Si  enim  impir  effiet.eyqui  exeo  quidntus  mpir  «... 

effetiper  ig  noni)quippe  quonii  fi  quilibet  nieriimpirrs  topofitifumnt.multitudoq;  « 

fuerit  impir,  totus  1 mpir  eft.  Igitur  ‘/,pir  eft.  Secetur!  p 10  pnmi)‘/,bifirii  in  f.  Et  quo 
nii  1 pft  ‘ f,.jsumert,minimi j unt  einiccis  hibentiu  r onem, primi  funt idinuicefper  24 
fcptimi)<y ' f.ptr  eft. Impir  igitur  eft  «.Si enim  effet  pir.ipfoi  '/metiretur  binirius(o- 
mnis  etenim  pir, bibet  pirlc  dtmidti)primos  admulce  exijlctes,quod  eftimpofitbtle.lgi 
tur  « non  eft  pir.  Et  quoniim  ipfius  • >,  duplus  eft  < /quadruplus  igitur  eius  qui 

ex</,nusquodex>d.Duplusiutequiex</eiutquiex’.duplu<igiturquiex‘,eiusqmyl 

ex  1 r.  Igitur  qui  ex 'pir  eft,  cr  pir  igitur  eft  .perci  qui  didi  funt.fed  ty  impir,  quod  eft  impofibile. 
Igitur  * yftpfi*  Oogitudine no  eft  comenfurtbtlisftncomcnfuribilis  igitur,  cftendendi  cr  iliter,quod 

incomenfunbilu  eft  quadrati dimeties  litai.Sit  enim  pro  dimctictc,*  pro-  /.... 

litae  uero, Iit  t.  Dico  q, « ,ipfi 4 logitu iine  eft  incomcfuribilit. Si  enim  pof  «... 
ftbtle,  fit  I bmenfunbihs.  fiitq;  rurufus  ficut * id  f.ftc  •/,  id  «,/mtg,-  mini 
mi  eindceifde  hibentiu  ronem,  ipft  >/•••/  .igitur  ipfi, primi  funt  liwuice. 

Dico  primu  q,  • no  eft  unitis.  Si  enim  poftibile,efto  unitis.  E(  quoniim  eft 
ficut  * td  A.ftc eft  ‘l,id  ’,ct ficut  igitur(pa  netis  quinti )quod ex*  id 
id  quod  ex  A.ftc  qui  ex  < /,id  ei!  qui  ex  ».  Duplum  aut  eft  id  quod  ex  *,eius 
quod  ex  A . Duplus  igitur  cr  qui  ex  > /.eius  qui  ex  e.  Et.  unitu  eft.  Igitur  >/ 
lininus  eft  quidntus.  Qtjof  eft  impofibile.  Igitur  .no  eft  unitis.numaus 
igitur.  Et  quonii  eft  ficut  quod  ex  * id  id  quod  ex  Afic  qui  ex  > /,id  eu  quf 
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etrurfus  ficut  qi’  ex  A adidqi’  ex  *jic  q ex’ideuqex‘  /metitur  aut  qd’  ex  !,id  qd’ex  *, metitur 
igitur  cr  qui  ex  ‘ quidntus  eu  qui  ex  < /,quirc  cr  litus  ide.  ipfum  > / meti tur, metitur  iit  etfeipfum., 
igitur  . ipfos  '/..metitur  qui  primi  funt  idinuicem.quod  eft  impofibile.  Igitun.ipfiCnb  eflcomenfuri 
bilis:  income  fur ibtlis  igitur,  quod  ohendae  oportuit.  Priorum  dilucidior  cxplmitto. 

Grtcutno  Sit  quadratum  a bc  d, dimetiens  uero  ipfiusfitac.Manifcftu  cftquod 
bibet.  iToceles  eft  mangulu  c d a.xquu  habens  d a ipfi  d c.limilitei  cy  triangulum 

ifocelcs  eft  a b c.  Sit  igitur  d a unitatu  4 fiue  pedu.ficqr  SC  c d,quatuor,qua 
rcmanitcfiil  eft, quod  en  d a quadratu  eft  unitatum  fiue  podii  id.fic  etiam 
ctqd'cx  c d.  16  eft  unitatu  fiue  podii.  At  quonii  id  quod  ex  ac  [quu  eft  cis 
qux  funt  ex  d a,c  d,  queadmodu  ex  47  primi  perfpicuu  eft.manifeftu  eft 
quod  id  quod  ex  a c eft  dupUi  ei®  quod  cx  d a.  At  id  quod  ex  d a, eft  unita- 
tu  i«,id  igitur  quod  ex  dimetiente,)!  erit, in  dupla  quidem.  At  quonia  Ion 
gitudine  comcfurabiles  linep  funt  quasaliqua  magnitudo  metitur.eariiip  " 
quadrata  ronem  habet  qui  niierus  quadratus  ad  numei  u quadratu, at  efficies  ;s  per  lanis  aliqua 
magnitudo  no  metitur, necp  qu;  ex  eis  quadrarafunrrone  habet  qua  nuenis  quadratus  ad  nue 
ru  quadratiiCnullu  enim  quadratu  alteri*  quadratu  duplu  cft,incomcfurabilis  igitur  eft  logirudi 
nedimetiens  lateri,  effiricus  enim  ta  fiue  latus  eft  unitatu  sSi  minutoru  ;p.qu(  ;,)9,ac  4,nullam 
habet  comunc  mefuri, quare  ji  ad  '6  ficut  dlftii  cftironc  no  habet  quale  quadrat*  nuer*  ad  qua- 
dratu numerum.  Inuen- 
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I nurntit  Im  longitulineincommenfurabiUbiurefhs  ut  magnitudines  ex  Unis* 

tmfiombus  compcrimur(plana  inteUigo jadtnuicem  incommenfurabiles.  Quoniam  fi  ipfirum  *,i,  Ii - ‘ntcruams 
tttsrum  redarum  medium  proportionalem  fufccperimtu  ,,erit  igitur  ficut  •>  «1  t,fic  qua  ex  * /pe aes  ai 
eam  qu a ex,fiimhm  fimilitcrif  defcriptam  rfpeciem.fiue  quadrata,  fine  alie  rcdihnea  jimdet  defert - 
pta  fuerint, fiue  etiam  circuli  circa  dimetientes  * >, quippe  quoniam  circuli  adinuicem  funt  ficut  ea  que 
tx  dimetientibus  funt  quadrata.  tnuemuntur  igiuur  c T arcole  plene  adinuicem  incomenfurabiles . cum 
vftendenmus  quid  ex  binis  interuallis  diucrje  areole  incommenfurabiles , ofiendemus  eat  que  ex  foti' 
dis  Ipeculationes , qualiter  funt  folida  commenfurabilia  er  inccmmcnfura  „ 

bilia  adinuicem.  Si  enim  in  ijs  que  ex  •«  /,  quadratis  aut  eis  equalibus  re'  — — * 

Sdineis  figuris  con  stituamus  altitudine  aqualia  folida  paraBelepipeda,uel  , 1 

pyramides  jiet  prifmata,erunt  ipfa  confiituta  adinuicem  ficut  bajes  crfi-  t 

quidem  bafesfintcomenfurabiles, commenfurabilia  erunt  ipfa  folida . Si  , 

Itero  incommenfurabiles , incommenfurabtlia.Sed  crfi  duobus  expofitis  circulis : * jS,  ipfis  conos  ucl ey 
lindros  altitudine  equales  def nubemus,  erunt  adinuicem  ficut  bafes, hoc  cil, ficut  ipfi  cire  uli  E/  ipfi  cir- 
culi funt  commmfurabiUs  c r ipfi  coni  c r cylindri  commenfurabiles  erunt  .Si  utro  ipfi  circuli  erunt  m 
commenfurabiles,ipli  coni  cr  cylindri  crist  incomenfurabiles , Et  nobis  fit  manifillum.quod  nbfditin  (,■ 
otis  cyfuperficicbus  funt  comenfurabiles  mncbmcfurabiles,fed  in  foltlis  quotp  figuris  hoc  repentur # 
DECIMI  LIBRI  FIMIS. 


EVCLIDIS  MEGARENSIS 

GRAECI  PHILOSOPHI,  GEOMETRIC  ORVM  ELE' 

mentorum,  Liber  undecimus. 

Ex  Campano.  Diffinitiones. 

Orpus , cft  quod  longitudine  m & latirucfi- 
nem.ct  altitudine  habet.Cuius  tcrmini.funt 
fuperficirs. 

Linea  erecta  fupra  fupcrficicm,  cft  qup  eum 
lingulis  fibt  coii  terminalibus  lineis  in  ea  fu. 
pcrficicexpallis angulos recios fecit.  Linea 
autem  haec  fupra  eam  fuperfiriem  perpen- 
dicularis efie,8t  ad  eandem  orthogonaliter 
infifteredicftur., 

Inrclligatur  enim  linea  a b exurgere  fupra  plan ii, ita  quod  punfh» 
a imaginetur  »n  aere, & bin  plano, a puelo  b ducitur  piures  lineae 
incodcplancvutbc.bd.&w'  quotliberalix . Si  igitur  ira  fueritquod  li- 
nea a b cu  linea  b c,&  cu  linea  b d,&.'cu  qualibetalia  linea  prorraiiad 
pufto  b in  plano  illo  angulfi  redu  cotinrar,  ipfa  dicetur  effe  perpendi 
cularis  ad  illam  fuperficie  in  qua  protrahar  lunt  h$  line^.uidelicct  b c, 

&b  d,  8C aliarcum  quibus  ipfa  ponitur  continere  angulum  reltum. 

Superficies  aut  ereda  fuper  fuperficie  eft.quoties 
pundo  uno  eodclincaequaecftcomunistermi  a 
nus  illaru  fupcrficicru  duarperpedicularesco- 
terminalcs  fupcrflant.quac  redu  cotincntesan 
gulum  in  eifdem  fuperficicbus  fitac  funt. 

Verbi  gratia  imaginemur  fuperficiem  a b c d exurgere,  fu  per 
ficie  uero  c d c f lacere.flf  intelligam*  linei  c d effe  comunc  rer 
minu  ambaru.  In  ea  iratp  fignetur  pii&*  g a quo  ad  linei  c dex 
trahatur  duj  linee  perpcdicu  lares,  una  uidelicetin  fuperficie  c 
de£qu$fiigk& aliam  fupficic  ab  cdquj  fit  gh. Sugitur  Igul*  c 

conti- 
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quem  continent  hr  dux  hner  perpendiculares, uidcltcergh  &gk,critrcflus:fuperficies  ibed 

dicitur  orthogonalitcr  ercfta  iuper  fuperfictem  ede  f. 

Supcrhcics  acquidiftates  funt.quae  in  utramlibet  panem  protradlac  4 
non  concurrent.etfi  in  infinitum  producantur. 

Inrcllefhim  efl  quod  dicirur.Scirc  rame  debes,  quod  omnes  planx  fupcrfiries.aur  fiinr  xqui 
diftanresabinuicem , aut  in  omnem  panem  prorraltar  concunenr  alicubi  &fuperre£lam  line- 
am ic  fccabunr . Lineas  aurem  re&as  non  eft  necelfarium  uel  e(Te  xquidiftantes  uel  in  urranque 
panem  protrahas  concurrere, quippe  qua:  in  eadem  fuperfitienon  funr  nccxquidiftantabui» 
uicem,nec  tamen  quanrumiibct  protrahar  concuirenr. 

j£qua  corpora funt atque (imilia.quorum  terminales  fupetBcies nu  t 
mero  ac  quantitate  aequales  unius  creationis  fint  atque  fimiles. 

Similia  corpora,  funt  qux  fimilibus  fuperficiebus  numero  aequali»  * 
buscontinenmr. 

Si  has  duas  diffinitiones  de  corporibus  squalibus  & fimilibus , non  intelligts.ad  diffinitio» 
nem  fimilium  fupcrficicrum  potitam  in  prinapto  fexri  rccune. 

Corpus  ferratilcdicitur,quod  quinque fuperfiaebus.quarum tres  7 
parallelogrammaefunr.duaeuero  triangulae,  continentur. 

Domui  qnaruor  parietes  xquidiftantes  habenti,  tectum  unico  faltigio  fupremis  duorum  par 
netum  latenbus  xquali  Si  xquidiiianti  fuperpo litum , ferratilis  corporis  exprertam  fimilitudi- 
nem  gerit. 

Sphaera.efl  tranfitus  arcus  circunferentiae  dimidii  circuli  quoties  * 
fumpto  uel  fupremo  fcinicirculo  Iincaq,  diametri  fixa  donec  adlocum 
fuum  redea  t.arcus  ipfc  circunducitur. 

Super  quamlibet  lineam  femicirculo  dcfcripto.lT  linea  illa  fixa  femicirculus  tota  reuolurionc  t 
drcunducatur, corpus  quod  defcribitur.fphxra  nominatur.  Cuius  ccntrutn.conltatctfcccfrum 
fcmirirculi  ctrcundufb. 

Pyramis latcrata,eftfiguracorporca,quam continent  foperficiesa  * 
quarii  una  reliquae  funt  ad  unum  oppofitu  punftum  furfum  eredbe. 

In  omni  larerara  pyramide  cunftx  fuperficics  ipfam  ambientes, ab  ipfius  bafi  ad  unum  pun 
^lum  fublcuanrur, qui  conus  pyramidis  dicitur:  funrcp  omnes hx laterales  fuperficics , trian- 
gulae,bafis  ucro  frequenter  non  elt  triangula. 

Pyramis  rotunda,eft  figura  folida.eftcy  tranfitus  trianguli raflan-  ’° 
guli  alterutro  fuorum  laterum  retflum  angulum  continetium  fixo.do- 
nec  ufqi  ad  locum  unde  moue ri  ccrpit,rcdcat, triangulo  ipfo  circundu 
^to.Si  igiturlatus  fixum  lateri  circunducflo  fuerit  acqualc,crit  figura  re 
<flangula.Siautemlongius,acuriangula.Siuerobreuius,obtufi  angu 
Ia  erit  .Axis  autem  ipfius  figurae.cft  latus  fixu.Bafiscp  fua,circulus.Di 
c/tur  autem  figura  haec.pyramis  columnae  rotundae. 

Sir  trigonus  a b c,re£him  angulum  habens  qui  (Trb,ffga- 
turq?  alterum  duorum iarcrum  ambientium  regium  angulum  4 

b,fir<^  larus  quod  figitur  ab, quo  fixo,circudarur  trigonus  quo 
ufq?  ad  locii  unde  moneri  ccrpcrir  redeat. Corpot ea  ergo  figu- 
ra qux  huius  rrigoui  motu  de  feribirur, rotunda  pyramis  appel 
larur.  Cuius  tres  funt  differentia:.  Alia  enim  cft  rettangula.alia 
acunangula, tertia  obtufianguia.Et  prima  quidem  eft,quando 
larus  a b lateri  b c fuerit  xqualc.Efto  enim  ut  linea  b c,quu  rora 
tu  trigoni  perucnerirad  li  rum  linexbd,  ira  quod  punctus  c ca 
datfuperpqn^um  d,  fiat  Unca  una:hoccft,utipfa  tunccoiun- 
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_tur  fitui  d quo  mouerictrpit  fecundu  reflitudinem, erilis  linei  lixc.quiG  b cd.Et  quiafex  ji 
CI  inu  fit  c eiufdem)angulus  c i b eft  medietis  refU.erit  angulus  c a d refitus.ideoip  pyramis  lixc 
dicitur  reftangula.Si  autem  latus  a b Iit  longius  latere  bc, erit  acutiangula.Eiit  enim  iunc(ex  iti 
celimafecunda  primi  SC  ij)eiufdem  angulus  c a b.minor  medietate  reflirideoljt  totus  angulus  c 
a d eft  minor  reflo  fit  acutus, quare  pyramis  acutiangula.Qudd  Ii  latus  ab  fuetubieuius  latere 

bc  eriianguluscadmaiormedietarerefhfex  ji  primi  & 19  eiufdem)8Ctoiusc  ad, qui  eft  dux 

plus  ad  ipi  um  c a b.maior  reflo  SC  obtufus.igitur  & pyramis  conucnicter  tunc  dicitur  obtuhan- 
Eula  Axis  autem  huius  pyramidis.dicitur  linea  a b.Ualis  ueio  eius.tirculus  quem  dcfcribit  linea 
fb  fiipercennum  b.  Dicitur  quotp  hxc  pyramis  columnxrotundx,  illius  uidclitet  quam  motu 
fuo  defcnbcret  parallelogrammum  proucniens  ex  a b fit  b c, latete  a b manente  fixo. 

” Figura  corporea  rotunda,cuius  bafes  funt  circuli  duo  plani  extremi 

tatibus,8f  craflitudinc,ideft  altitudine  xquales,eft  tranfiius  parallelo^ 
grammi  retfhnguli  latere  rectum  angulu  continente  fixo,  ipfaqt  fuper 
ticie  donec  ad  locum  (uumrcdcatcircundutfta.Diciturcphcc  figura,co 
lumna  rotunda . Columna:  icacp  rotundae  atqtfphxrxcircuhqs.unu 
atque  idem  eft  centrum. 

Sit  parallelogrammum  rcclangulu  a b cd,  figaturip  larus  a b,& 
eo  fixo  totum  parallelogrammum.quoufip  ad  locil  fuum  cadat  uel 
redeat, circundatur.  Corporea  ergo  figura  liumsparallelogrammi 
motu  deferipta, rotunda  to  umm  nominatur, cunis  bafes  funt  duo 
circuli, fit  cft  unus  eorum , circulus  quem  deferibit  motu  fuo  lineab 
c, cuius  circuli  centrum  eft  punflus  b.alter  uero  eft.quem  motu  fuo 
defignat  linea  d a,8t  eius  centrum  eft  punflus  a . Axis  autem  huius 
eolumnx, dicitur  linea  a b.qux  manet  fixa  in  motu  parallelogram- 
mi.  Quod  fi  imaginati  fuerimus  parallclogramum  a b c d cii  perue 
nerit  rotatu  fuo  ad  fituabe  f.coniiigi  fitui  a quo  moueri  carpit  fecii 
dum  continuitatem  fuperficiei  planx.ut fciltcet  totum  fit  unum  pa 
rallciogramm  um  d c,  e f.fit  protraxerimus  in  eo  diametrum  d c.erit 
quoqt  diameter  d c diameter  columnx.Qiiod  autem  dicitur  colum 
nxfit  fphxrxfif  circuli  idem  eifc  centrum,  intelligi  debet  cum  horii 
una  eft  eadem  lp  diameter  .Verbi  gratia.diximus  enim  quod  d t eft 
diameter  iftius  eolumnx.  Sphaeram  igitur atep  circulum  quoru  dia- 
meter cft  linea  d e.necetfe  eft  idem  centrum  liabere  cum  centro  pro- 
poli tx  eolumnx.  Sit  enim  ut  Imea  d e fecet  lineam  a b inpunflog. 

eritcugcentru  column{:diuidit  enim  axccolunx  per  xqualia, quod 

paict  per  rc. primi  nam  SC  anguli  qui  funtad  gfunt  xquales  ex  if. 
primi, fiC anguli  qui  funtada  b.refli  ex  hypotheli.linca  quoqt  a d, 
eft  xqualts  iincx  b e.itacj  d g eft  xqualis  e g,8i  a g xqualis  gb.Ciiqj 
anguli  c fit  ffinr  refli.fi  (uper  punfliim  g fecundum  Ipacium  d g.ac 
fuper  lineam  d e circulus  delcnbatur.tranfibit  cxcoucrfa  primp  par 
lisjo  tertii  per  punfla  cSc  f.iracp  punctum  gcft  centru  crculi , cuius 
diameter  di  dia  meter  columnx.ideotpfii  fphaerx.  Quare  & manite- 
ftum  eft  omni  parallelogrammo  re^bngulo  circulum  .omniqt  co- 
lum nx  rorundsc  fplixram  clfc  circufcriptibilcs . Sicippatet  quod 
uoluit  iftud  theorema. 

„ Angulus  corporeus  fiue  folidus , eft  quem  continent  anguli  plani 
plures  quam  duo,  qui  haudquaquam  in  una  fuperficie  fici  ad  unum 
puntftum  angularem  conueniunt. 


Duo  anguli  plani  angulum  folidum  perficere  nequcpnt : fiemft&duse^ Jtnwnequeu» 
fupcrficicm  claudere.  Angulos  quoque  planos  folidum  angulum  c°""n™  . cjsd- 

ficie  non conuenir elTe fitos, fed in diucrfis  quemadmodum ^torefbl ‘‘""‘P,  p 

entes  angulum,non  conucnit  fibi  inuiccm  fecundum  fitum  rectitudinis  app  similrt 


* 
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Similes  funt  figurae  corporeae  rotundx.fiue  fint  colunc,fiue  earum 
pyramides.quaru  axes  diametris  fuarum  bafium  funt  proportionales. 

Propofiris  enim  duabus  pyramidibus  rotundis, aut  duabus  columnis  rotundis.fi  fuerit  pro 
portio  axis  unius  earum  ad  diametrum  fuarbafis  ficui  alterius  ad  diametrum  fuacbafis,  illa:  duae 
columna:  aut  py  ramides  fimiles  adin  uicem  effe  dicuntur. 

ExtranslstioncZmbcrti  Diffinitiones. 

Olidum , eft  quod  longitudine,  latitudine, 
& crafificudine  habet.  Solidi  uero  terminus, 
fupcrficicseft.  z Reda  linea  ad  planum  re 
<fla  cft,  quiido  ad  omnes  cotingentcs  ipfam 
redas  lineas  & in  fubicdo  plano  exiftetes, 
redoscfficitangulos.  ; Planum  ad  planu 
redum  eft,  quando  communi  fegmentoip 
lorum  planorum  ad  angulos  redos  dudac 
redx  linex  in  uno  ipforu  planoru,  reliquo 
plano  ad  angulos  redos  fuerint.  Rcdx  linex  ad  planum  inclinatio  eft. 
qua  do  a termino  lublimi  redp  linex  in  planum  duda  perpendiculari, 
a (7gnofado&  a terminolinexin  pIano,reda  coiunda  fuerit.angulus 
acutusqui fub  dudalinca& itante  continetur.  4 Planiad  planum  in 
clinatio , cft  angulus  acutus  comprehenfus  fub  qsqux  ad  angulos  re- 
dos comuni  Tegmento  ducunt  ad  ide  fignuin  utroq;  ipforu  planoru. 
5 Planum  ad  planum  fimiliterindinari  didtur.&altcrumadalterum* 

?uando  prxdidi  inclinationu  anguli  fibi  inuicem  xquales  fuerint.  6 
'arallcla  plana, funt  qua:  contadum  no  admittunt.  7 Similes  folidae 
figurx  funt.qux  fub  (imilibus  planis,  cqualibus  multitudine  compre 
hedunt.  8 SimiIesfolidxfigurx&xquales,funtquxfubfimilibus 
planis,multitudine&  magnitudine xqualibus,  coprchcdunc.  9 An 
gulus  folidus.cft  fub  pluribus  duabus  lineis  fefead  inuicc  tangentibus 
& noexiftetibus  in  eade  fuperficicadoes lineas  inclinatio.  ^Aliter 
Solidus  angulus,  eft  qui  fub  pluribus  duobus  planis  angulis  c5pre 
henditur,nonexiftentibus  incodeplanoad  unum  fignum  conftitutis. 

to  Pyramis,  cft  figura  folida  planiscoprehenlaabunoplano  adu- 
num  fignum  coftituta.  11  Prifma,eft  figura  folida  planis  comprehen 
fa^quoru  duo  qux  ex  oppofito  xqualia  & fimilia  et  parallela  funt,  reli- 
qua uero parallelograma.  i*  Sphxra,eftquadofemirircuIimanetedi 
metiete  circududus  femicirculus  in  feipfum  rurfus  rcuoluitur  unde  in 
ccpit.drcuallumpca  figura.  15  Axis  fpherx,  eft  manes  reda  linea  qua 
circu  femicirculus  uertitur,  14  Centru  fphxrx,cft  illud  quod  & femi 
drculi.  15  Dimetiens  fphxrx,  eft  reda  quxdam  linea  per  centrum 
ada& terminata  ex  utracp  partcfubipfius  fpharrxfupeificic.  16  Co 
nus,eft  quando  redaguli,trianguli  manente  uno  eoru  que  circa  redum 
angulum  Iatere,drcumdudum  triangulum  in  idem  rurfus  unde  fum- 
pferat  exordium  dreumuoluitur,  ca  alfumpta  figura.  Etfi  manens 

Kifta 
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recta  linea  xqua  fuerit  reliqux  quae  circum  redum  drcumdudx.rcdan 
guluseritconus.Siuerominor.amblygonius.  Si  autem  maior, oxy. 
gonius.  17  Axis  coni  eft,manens  quxdam  reda  linea  quam  circum 
trianguluuertitur.BaGsautemeft.circulusfubcircududarcdalineade 
fcriptus.  18  Cylindrus  eft.quandoredanguliparallelogrammima 
nente  uno  eorum  quae  circum  redu  angulu  latere  circumductu  paralle- 
logrammu  in  ide  unde  fumpfit  exordium  fteterit.ea  alTumpta  figura. 

i9  Axis  cylindri,eft  manens  quaedam  reda  linea  quam  circu  paralie 
logrammu  uertitur.Bafis  aute  circuli,qui  fub  rjs  quae  ex  oppofito  circu 
dudis  lateribus  funtdeferipti.  10  Similes  coni  &C  cylindri.funtquo 
ru  axes  & dimetientes  bafium,funt  proportionales.  21  Cubus  eft, 
figura  folida  fub  fex  quadratis  contenta  lateribus.  22  Octaedrueft, 
figura  folida  fub  odo  aequalibus  & aequila  teris  contenta  triangulis. 

2)  Dodecaedrum  eft.figura  folida  fub  duodecim  quinquangulis 
xqualibus  & aequilateris  & aequiangulis  comprchenfa.  24  Ico- 
faedrum  eft.figura  folida  fub  uiginti  triangulis  aequalibus  & ac  quila  te. 
ris  comprehenfum. 

EuclilcxCamp.  Propofaio  1. 


Inex  redae  partem  edit  inplano  & partem  in  fublimi,  eft  im. 
poffibile. 

C * m r * n » t.  SirUnea  2 b reih.Dico  quod 
no  tftportibilt.ut  par»  cius  fi tin  plano, St  pars 
Ium  clcuara.Si  enim  eft  imporfibilc.fir  pars  eius  quaerta 


*/ 


c lita  in  plano, & pars  eius  quj  eft  c b in  fublimi  potita^  pro 
trahatur  direlll  ac  in  pia  no. m quoipfa  fi  ra  eft,  ufqueadd, 
crirtp  ut  uni  eidemlp  linex  qua: eft  linea  a c.dux  linea:  peni- 
tusdiuerfxqux  funt  linexcb &cdcx  eadem  parte  dircltd 
adijdantur.quod  eft  impoftibile  ex  13  primi. 


•s 


Encliiex  7.mb. 


Thtermtt. 


Tnpafiti»  u 


Rcdx  lincj  partem  in  fubiedo  plano, partem  uero  in  fublimi  efte.eft 
impoftibile. 


tn  refln  lineis « <>,«  (t.  comune  fegmentum  efi*t,quod  eS  impofithi  \ 
le.  Refla  linea  nanq;  eu  refla  linea  non  concurrit  in  pluribm  flgnit  ano  V 
fi  adinuicemipferefle  linet  eongruentei  non  fuerint.Reflu  igitur  Ii-  0 ' 
r te  partem  in  fubieflo  plano, partem  autem  in  fublimi  ejjt,  eil  impejii 
Me:  quod  fuerat  oftendendum. 

Euclid.exCamp.  P ropoftio  *. 

Mnes  linex  d up  quaru  altera  alter?  fecat.tn  una  fuperfirie  fi. 
txfunt.omniscp  triangulus.in  una  fupcrficie  totus  cSfiftit. 

C x m i»  a n v s.  S inr  duc  linex  reltx  a b dC  c d,fe  inuicc  fetantes  in  punito  c.Di 
co eas  efTein  fuperficie una,& omnem  mangulQ  dico eftein  fuperficie  una  totu. 
Signetur  enim  punitus  f.in  lineae  d,flC  pullus  g,in  linea  a b,& ducatur  linea  fg. 

Gg 
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Qjiia  icitur  impoffibile  eil  parte  trianguli  e f gelTe  in  plano  ti 
panem  (itbltmi.quinetia  fuarii  rerminaliu  lineari!  uniut  aut  plu 
riu  pnrs  funi  liter  fit  in  plano  et  pars  fimilircin  fublinu.cii  de  line  s 
hOcIttimpoflibtleperprfmilfam.entquotpimpoiribilcdeerian 
gulo. Ita qt  totus  triangulus  e f g.cft  tn  fuperticie  una.Ex  hac  igi- 
tur fcciid.l  pane  SC  prjmilTt,  coitatpars  huius  Tccudat  propofitio 
nis.  EUclii.  exZamb.  Theorema  j.  Propofitio  i. 

Sibincrcdplincp  fcadinuicefecuerint.inuno 
funi  p!ano,8f  omne  triagulu  in  uno  plano  eft. 

TH  E O Nex  Zamb.  Binefnqua  rede  line e « A,>  A,fe  timui* 
crm  fetent  tn  figno  >.  Dtco  tmoi  ipfe  « A,>  A, in  uno  eonfflunt  plano 
C r omne  triangulu  in  uno eft  plano.  Affumantur  in  ipfis  > >,  > A,figM 
uteunq;,fmtm  1 -,eonedaturq-  ( >Ja,cxtidatwrip  /<',»  i, dico  primi» 
quod  triagulu  > f>  in  uno  eft  plano.  Si  ipflM  nanq;  tndguli  > > f ptri, 
aut[)  !,aut » A » in  fubiedo  plano  eft, reliquit  ucro  in  alio , erit  etiam 
uniut  ip farti  > Apredaril  linearu  pars  in  fubiedo  plano, pars  autein 

alio.  Si  auteipfiut  i r A triagulij , A -.pars  fuerit  in  fubiedo  plano, reli- 
qui u ero  in  alto, erit  cr  ambiri  > >,>  fredaru  linearu  pari  qutdc  in  fuh- 
ledopUno.cr  pars  inalto, quod' per  t undtamt)impofibile effeofiefum 
eft,  Igitur  trianguli  i>  * in  uno  eft  plano.  In  quo  enim  eft  trianguli  A y *, 
ineo  eH  cr uriaq;  tpfari  • >,t  i.lnquo  aute  eft  utraq-  ipfari  ■ y,<  P,m  eo- 
icfmtcr  *?,>'< per  eandem)  l pfe  igitur *r,y  A, rede lineeftn  uno  exi 
Jiunt  plano,  ey  omne  triangulum  in  uno  eft  plano:  quod  eratofledendi. 

| tuelld.exCamp.  Propofitio 

I Mniutn  duaru fuperficieru  fcinuicefe 
| cantiu.coiminis  fedio eft  linea  reda. 

C a mpa  Nvs.  De  planis  fu perfkieb* 

- intellige,&  ucru  erit  quod  dicitur . Sint 
itaq?  dusc  fu  per  fui  o plane  a b 8C  c d.fetnttke  fecJtes. Di- 
co quod  caru  comunis  fef ho.crit  linea reifta.  Efto enim 
duopiiifiacA:  f termini  comunis  feltionisearuquxcd 
tinemr  pertineS  relique  fitef.S»  igitur  linea  e f eft  in 
utrae]?  duaru  fuperfkieru  a b & c d,  coftat  propoficu . At 
uero  fi  in  neutra, aur  fi  no  in  alrera.cu  ambo  putfia  c & f 
iint  in  urraqj  fupo  ficicru  a b & c d,in  ea  fuperficie  in  qua 
ipfano  iucnr.prorraharurlineare&aquat  fit  e hf,  erunt 
igiturdurre<fixline$cf&eW,habetes  duos  terminos 
comunes.Qiiodefiimpoifibtle.  Sic  enim  duar  rc<fbrli- 
tier  includerent  fuperficiem.quod  eft  contra  petitionem  ultimam  primi  libri. 

* ! ' PudilexZmb.  Tbtoraru?.  Propofitio $. 

Si  bina  plana  fcadinuice  fecuerinr.comuniseoru  fedio  reda  linea  eft,  i 

THEOfier  Z ab.  Bina  etenim  plana  « i/y,feadinuiee  dijfefcant, 
eimums  aute  fedio  fit  linea  A (.  Dieo  auidA  f linea  reda  eft.  Si  aute  non, 
connedantur-t  Aipfo  a t plano, reda  linei  A > A,ey  in  ipfo  A > plano,  re- 
da linea  A /f, erum  nepe  duaru  redaru  linearu  A > f,A/f,ijdem  fines,  er 
pirindcdreoti  coprehendent,quod(per  ultima  eomunefcntentiajedim- 

poftibile.  Ipfe  igitur  A . i/ { e, rede  linee  non  funt.  Similiter  quoq;  ofien 
demus, qu  od  ne%  ulla  alia  ex  A in  A duda  reda  linea  cfi,pretcr  ipfam  A A 
comunc  fedioni-  ip  foria  a f iy,plam>ria.  si  bina  igitur  plana  fe  adinuice  [e 
euerintftpforii  comunis  fedio  reda  linea  ed:quod  erat  oftendendum. 

T.uclid.  ex  Camp.  Propofitio  4. 

1 1 fuerit  linea  orthogonalicerabincifio- 
I nc  duaru  linearu  ereda  interfreantiu  fe.ipfaad  earunde  fuper  4 
| Hciem  perpendicularis  erit. 

C*  H e a n v s.  Sit  linea  a b orthogonalitcr  crcfia  fuper  inciftonc  duaru  linearu 

cdd( 
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( d Sl  c f fecanrium  fe  in  pundo  b.de  quibus  cdftar  per  ante pr* 
mifTam  quod  ipfx  funi  Iit*  in  una  fupcrftcie . Dico  quod  linea 
a b, perpendicularis  eftadipfarumfuperficie.5imenimcb  &b 
d,*quaicJ,at  uero  f b de  b e iquales.de'  protrahatur  ltne*  e d X 
c f, qui  erunt  xquales  per  4 primi, & xquidiftantes  per  J7eiul 
dem . Signato  itatp  pundo  aliquo  in  Unea  e d.  qui  fit  g . ducatur 
linea  gbh.entty  ex  16  primi  eg.xqualri  f h.igiiur  i pudo  a uel  » 
quouis  pudo  Unex  a b, demittantur  hypoihenufallter  line*  a c, 
a d,a  e.a  f.a  g,a  h.Erittp  ex  4 primi  a c.xquahs  a d & a c equa  Iis 
a f.ltelp  per  8 etufdc  xqualis  eritangulus  a e d .xqualis  angulo 
a f c.ergo  per  4 ipfius  erit  a g xquabs  a h,  Si  ideo  per  8 ciuldem 

entangulusabg,{qualisanguloabli,quareexdiffinitioneu-  . 

terqi  et  redus.a  linea  a b perpedicularis  ad  linei  gh. Simili  quo 
que  modo  probabis  eande  ciTc  perpendiculare  adomnes  lineas 
protradas  a pudo  b in  fupcrftcie  duarii  lincarii  c d de  e f,  igitur 
ex  dufinitione  coftat,  linea  a b elfe  perpendiculare  adfuperfidi 
in  equa  (it*  funt  dux  linef  c d di  e f fetnuice  fedtes:  quod  eft  pro  / 
politum.  BulitLcxZmb.  Theorema^..  .Propoptio  4.  _ _ 

Si  refla  linea  duabus  reflis  lineis  fe  admulce  difpefcetibus  in  comuni 
' fcflioneadreflosangulos  ftaerit,&  ad  earudeplanu  ad  angulos  reflos 

erit.  THEON  ex  Z*b.  Reda  enim  linee  f 1« Ati»  e f, duabus  rt 
(lis  Uncis .« /b>  d feinuice  difpefcetibus  in  ‘fgno/cx  < ed angulos  redos 
confutuatur.  Di (o  quid  • fetu  ad  ipfaru  • jS  > d planum  ad  angulos  tft 
redos.  Ajjumantur  nafy  ipfa  * V b>  b'  d^tfci  in  use em  aquales.  Exim 
daturi];  quadi reda  linea per 'Ufnfi^./itd;  * 'O.conrdaturq;  ipfaf* 

{•jyjyjtj  A-  Et  tjuowi  bina  * v y, duabus  yy  (.fiant  aquales , c r * 
aquales  coprekendiit  anguios(per  15  prtntifgitur(per  4 primi ) hafts 
a d aqualis  cft  bap  y A,<y  triangulu  ■« » d ipp  y « f,  trtagulo  aquam  e/f, 
quare  cr  angulus  qui  fubJ  a \ angulo  quijub  s A>  eft  aqualis.  Etlautc 
cr  quifub  * > » angulus  ei,quifub  A 1 A aqualisibina  igitur  funt  tridgula  a 
(per  s 6 primi)*  * ',A  > f, binos  angulos  binis  angulis  aqualia  habentia 
* alteri I altcri.crunu  latus  uni  lateri  aquum  ad  aquos  angulos ,« ’ ip/t  > A 
C T reliqua  igitur  latera,reliquis  lateribus  aqualia  babebut:  aqualis  igi 
tureji-'  ip/i  >o,<y*A  ipfi  A •>.  EI  quenia  aqualis  eft*'  ip/t  > P.eoitnt'  <1 

. , efl  cutem  eyf*  ipfi 

is,itua  igttwri  «.«ei.auepas/p.r-.iifuerri;»»*  »•>«'“  H ^‘'rbaftlAejlaqudis.a' 

angulus  igitur  quifub  fu  A angulo  qui  fubfAyeft  aqualis . Er  quoniam  rurfus  ojlenfum  quod  * * 

Janualis, fedfu  ipfi  f A eft  cquahlbme  ii/.,, duabus  fAJ  /.funi  aquales , cr  angubnqmfubfu  ,, 
oftcnfus  eft  aqualis  ei  quifub  fy  t,bafis  igitur  f. (per  4 primi)bafi  f*cft  aqualis  Et  quomaiwfitsaqua 
tftoftenfa-sipfis  (,comunis  autem * f,dua  igitur  ui,\f,duabas>',<  ffunt  aqua.es  V bapl ! ,baf  fu  eft 
aqualistangulus  igitur  quifub  * >f, angulo  quifub  t - feft  aqualis, uter  % igitur  ipforu  * •/,  <f,ar.guloris 
reflua  eft.  lpfa  igitur  f>,ad ipfam » 0 eontingenter  per  1 duda.reda  eft.Simihter ia  Jcmonftrabmus.quoi 
fu  ad  omnes  cam  tangentes  redas  lineat  cr  iit  fubiedo  cxtftentes  pUno/edoS  efficiet  angulos.Reda  enat 
linet  adplaniKper  1 diffinitionem  11  )reda  eis, quando  ad  omnes  eam  tangentes  redas  lineae  0- ut  eodem 

rxillentesplano,redoseffieitangulos.]gituripfaf'infubiedoplano,eft  ad  angulos  redos.  Subieftu  au- 

templanu,eft  quod  pt  per  ipfas  * (,y*,rcdas  line.ss.lpfa  igitur f’  ad  angulos  rcdoseft  et  quod  pera  A,  y 
A, eft  plano.  Si  reda  igitur  linea  duabus  redis  liness  cr  qua  fequunhir  reliqua: quod  erat  opendenduu. 
Euelid.exCamp.  __  Propofmos.  __ 


pf 1 Ifupertres  lineas  conterminales  cSmunicaru  termino  ere» 
fla  linea  quaeda  m orthogonalitcr  infiftat,ea:dtni  tres  linef 
in  una  fupcrficic  (itae  erunt. 

pywiifjrri  Campanvs.  Sir  linea  a b orthogonaliter  «re^a  fuper  cormnun ic  rermin  nnl 

trifi  linearum  b c,bd,b  e,angubrirer  fecontineentium  in  punftob.quaru  nulla  alij  direac  appli 
wtur.quod  idc  eft  ac  li  in  uicem  fccent  in  punito  e,protraft*  enim  fc  lecabunr.Dico^uod  tres  Ii- 


dano. 
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ticxbc.b  d.befumln  una  fuperficie  firx.  Confiat  aute  dequibufqr 
caiH  duabus  quod  ipfx  funtin  una  fuperficir  firx, per  i huius  uel  per 
prima  parte  fecudf  huius. Si  igitur  linea  b d no  fuerit  in  fuperfidedua 
ru  li ncaru  bc  &be,fedillxduxin  pbno.hxcaurcin  fublimi , erit  ut 
hrc  fuperficies  in  qua  firx  funr  duxlinexa  b & bd.fi  protrahatur  8C 
per  illud  quod  notu  eft  fuperquarrS.fccer  illa  in  qua  firx  funi  bc&!  b 
c.emtp  per  j huiu* comurns  enru  feftio  linea  reiU.ct ipfa  fit  bf.Qpia 
igitur  ex  prxmiffa.linca  a b eft  perpedicularis  ad  fuperficie  duaru  li- 
ncariibc&be.fequirurrxdiftininoneuripfafirpcrpcdicularisad  It 
nelb  f.quarc  angulus  a bf,cftre&us.Cufycha  angui'  abdfit  re^i* 
cxhypothefi.fequiruriinpoiTibileruidelicetpartcfuo  rori  e(Tc  (quale.  b 
Euclid.  ex  Z amb.  Tbeorenu  $.  Propofitio  $ . 

Sircdalinea  tribus  redis  lineis  feadinuicetangetjbus.ad  angulos  re 
dos  in  comuni  cotadu  extirrrit.ipfe  tres  redae  linepin  uno  funt  pia 

T H E O N ex  Zsmb.  Reda  enim  linea  qurda  m A,tribus  redii  lineis  A 
>*A  f,A  'M  redos  angulos  communi  contadu  A cojlituatur . D ico  quod  ip - * 
f£  uno  funt  plano.  No  cnimfed  fi  pofiibilc  cdyfmt  i pfe  quidem 

'>in  fubiedo  plano  ipfa  aut  e f y in  fublimt,  protendatur^  per  ipfa*  » f,a 
ytplanu.  Comunefed:one,inqud y faciet  in  fubiedo  plano  y&  reda  efficiet  li' 
neam 'per  3 un  lcctmi)Af.  In  uno  igitur  funt  plano  dedudo  per  ipfu  «»  fjrjp 
f* tres  rede line* * A,A yyff.Et  quoniam  * Creda  ed  adutraniL  ipfaru  A*y 
0 ',cr  ei  igitur  quod  per  C, J/ apiano  reda  ed  ipfa  « A.  Subiedu  aute  planu 
est  quod  per  fi  //•.  ipfa  igitur  * f, reda  ed  adfubiedum  planu, quare  (per  1 
diff  initione  undecimi)  ad  omnes  ei  tangetes  radas  lineat  c T in  JubiedopU' 
uo  exi  fleres  ,redos  eff.cn  angulos  ipfa  *A.T  angit  aute  ipfam  f fexiftens  in  fubiedo  plano.  Angulus  igitur 
qu:  fub*A[ tredus  ed.  Supponitur  aute  qui  fub*fi  yyredus  * qualis  igitur  ed  cr  qui  fub  *({y  angulus  ei 
qui  jub  M >,  cr  in  uno  funt  plano . Qjoi  ed  impofitbilc.  Ipfa  igitur  fi  y reda  linea  in  altiori  plano  no  ed. 
Tres  igitur  red t line t fi  y[fi  *yfi  *,w  uno  funt  plano(per  1 undecimi)  Si  reda  linea  igitur  tribus  redis  li > 
neisfe/e  a iinuuc  tangentibus  in  contadu  ad  redos  angulos  ex  ti  terit  ,ip[c  tres  red*  Une t in  uno  funtpld 
tioiquo. Ierat  «frendendum.  Puclid.ex  Camp.  * Propofitio  6. 

[ 1 fuerint  duclinepfuperunam  fuperficie  perpcndicularcs^cas 
acquidiftantcs  cfTe  neccfleeft. 

Ca  hpanvj,  Sinrduxlinetabflfcd.perpendku 

I bres  ad  unam  fuperficiem. Dico  eas  cfTe  (quidiftanres.  + 

Prorralnturcnim  linea  bd.cru  tqjcxdi  iTinirione, duo  anguli  abd& 

< d b.rciii.Si  igitui  duxltnex  a b & c d finr  in  fuperficie  una,ipf(  funt 
xquidiftites  per  fccudl  parreis  primi.Ipfasaureffein  fuperfkteuna 
fic  collige.  A puncto  b fuper  lineam  bd,in  plano  cui  pcrpcdicubrirer 
inlTitur  a b & c d.prorrahe  orrhogonalirer  linea  b f,  6C  ex  linea  cd,  fu- 
med  exquale  b f,&'  piotralie lineas eb  SC  e f . Erunt igirur duo  brera 
e d&d  b.rrianguliedb.xqualia  duobus  lareribus  f b & d b.triaugu 
li  fbd,&.inguUtsedbxqualisangu!o  fbd,  eu  urercp firrecVuS.iraqj 
per  4 primi  linea  b c.efi  xqualis  iinexd  f.Iremqrcii  duo  latera  e b & b 
f trianguli  cb  f finr  xqualia  duobus  lateribus  f d SC  d e trianguli  fd  e, 

&'  bafis  e tcommunis,erirfper  3 primi)angulus  c b fxqualis  angulo  f 
de.Qiiiaigirurangulus  fdeeftrcAusexdiifinirione.eriteriamangu 
Ius  c b freftus : iracp  linea  fb.perpcndiculariter eft  ereifta  fupercomu 
nemrermmu  tnu  Iincarfi  ba.bd.be.fccotingenriu  angularirer  in  pii 
^ob.quareperpnrnufTamipfxfunriiifupcrficieuna.Cuigirurex  fecundaparre  fecundx  huiu* 
linea  cd  fitin  eade  fuperficie  cuurraqjlinearueb&bd,  fequirura  b&cdefTe  in  fuperficie  una: 
confratergopropofitu.  EucUd.exZamb.  Theorema  6.  Propofitio  6. 

Si  binprcdx  linea:  in  eodem  planoad  angulos  redos  fuerint,paralle 
Ia:  erunt  ipfx  reda: linea:. 

T H E O N ex  Z amb.  Bine  inquam>rcfl*  line * *A>>  / y fubiedo  cuidam  plano /int  ad  angulos  redos . 

Di  eo  quod  parallelus  ed  - ayipfi  y /.  Concurrant  enim  in  f ignis  fubiedo  plano  a < connedanturq ; A'.  Et 
(per « 1 pnmt)ipfi  a J ad  angulos  redos  in  fubiedo  plano  excitetur  •*  ',pcnaturq;(per  x primi  )ipfi*f *. 
qu4hs  '■  ',conedanturq;  ( »,• »,«  /.u  quonid  reda  * ( linea  efl  adfubicdu  planutcr  ad  omnes  igitur  eam 

tangentet 
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tangentes  re dai  lineitfper  t diffinitione  undecimi)cr  in  fubitdo  plano  exiflentes, redos  efficiet  angulos 
ipfa  - (.Tingit  auteipfain  - t,utraq;  ipfaru  f fi,(eyexiftent  infubilfh  plano,redus  igitur  ed  utero  ipfo- 
ru angulorii  rfJ," f>,i<i propterea  etiJ uterey  ipforu  y / fipy  J < jx flui  eft.  Et  quonta  - f ipfi / > t ft  c<jm 
Iis, commis  aute  * '.due  igitur  « fi,  fi  -t, duabus  • A,/  e Sunt  equales,  cr  redos 
coprebendunt  angulostbafisigitur- ‘((per  4 pnmifbafi  f‘tft  equahs.  Et  quo- 
tui  equahs  cjl  - ll  ipfi  a '/cd  cr  •>  a ipfi  fi  -ydue  igitur  'fi/',duabM“t,n*, 
fun t equales, cr  ipforu  cornutus  bjfis  ed  ■<  <, angulus  igitur  quifub  - < > (prr  g 
priw)ingulo  qui fub  • a ■> ,ell equalistrcdus aute  qui  fub  •>  > srcftm  igitur  cr 
qilifub  -.Igitur  >',td  tpftm  / * .rcftit  e8,eft  ruti  cr  ad  «trano;  ipfaru  fi  /, 
dy,reda.  Igitur  • -t, tribus  redis  lineis  fi  d,/  .v,a  },td  angulos  redos  in  cotadu 
fletu.  Igitur  ipfle  tres  rede linee  fd,d •/ ‘(per  s deamt/n  uno  funt  plano, et  t 
ia  quo  funt  ipfe  fi  -jneodemcr  • fiomne  enim  tritngulit  in  uno  ed  plano 

(per  X undecimi  )lpfe  igitur  - ?,<*,*  yfedckntejen  uno  funt  plano.  Et  utere^ 
ipforu  - fi  U,(d>tingulorii,rc(lM  ed.  par  alie  Ius  igitur  eil  *fi,ipfttA  (pxlp  ri  * 

mi;  Si  due  igitur  rede  linee  adi  plano  ad  agulos  fuerint  redos,  parallele  eriet 
ipfe  redeltneetquod  erat  oflendendum.  Eucltd.cx  Camp.  tropofitioy. 

I in  duabus  Irneis  pquidiftantibus, duobus  putfiis  (ignatis, 
ab  altero  ad  alteru  recfta  linea  ducatur,in  qua  fuperfide  illae 
duae  lineae  fitx  funt,  ea  quoqi  in  eande  fi  tam  efTe  neceflario 
comprobatur.  c 

C,  MrANvs.Sintdu*hnexabStcd*qiridiftanie*,  ® 
dr  quibus  coftat  per  diftinmonc  quod  ipf{  funt  in  fuper 
fide  una.in  eis  aute  fignetur  duo  piifla  e et  f.flt  produca 
rurlinea  refla  e f.Dicoiracplinea  ef.elTc  (ita  in  iiiperficie 
linearu  a b St  c d.Sin  aute  fit  e f in  alia  fuperfide  ut  in  fub 
limi, depcdesquoqjfuperficiesfi protrahatur,  fecabir  ne  g __ 
cellario  fuperfide  in  qua  fit  j funrdu*linc*a  b&cd,e- 
ritij)  per  1 huius, communis  fefhoearii,  linea  refla  eifdc 
punflts  terminata.  Qjtod  eft  impofTibile.ficeni  m dux  refl*  line*  concluderent  fuperficicm. 

EMcltd.cx  Zamb.  Theorema  6.  Propo/itt'07. 

Si  fuerit  bing  rc.frp  linep  parallelx.alTumantcp  in  ipfaru  utracp  cotingc 
da  figna,adipfa  fignaednexa  recfialmf  a ineodeeft  plano  cu  ipfis  paralie 
lis . THEONtt  Z ii.  Sint  bine  rede  linee  parallele  • f,y  -1, fumatur  i in  ipfaru  utrac^  ulcutfr 

ftgna  <!.  Dico  q,  ad  ipfa  • fjignafiadieda  rcOalineajn  eode  eflpla  . 
no  ei! ipfis  parallelis.  Koemm.fed  fi  pofitbtle  efloinfublimiorip'  — 
eiit'  excitetura-per'- flplanu.fedionctd  faciet  in  fuppofito 

plano  reda  linea, efftetati p j undecimi Bine  igitur  rede  linee 
areola  cSprebendunt.Quod eslimpofiibile(ptr  ultima  com 
munefententiajlgiturquecx  - mfadieda  reda  linea,in fubltmiori  ~ 

plano  no  eft.  In  eo  igiturfin  quo  ey-fiCTr*  parallele)  ed  plano,  1 \ / 

que  ex « infadiuda  e/1  reflj  linea.  Si  fuerint  igitur  bine  rede  linee  . 

pjrallele.alfumdturq;  in  ipfaru  utraq ; utcuj  figna.ad  ipfafigna  aitedareda  Itneafin  eode  eft  eu  ipfis  pe 
rade  lis  plano  :quod  offendere  oportebat.  E uclol.exCdp.  Propofitio  8.  ^ ^ 

1 1 in  ide  planu  duae  rectaelincx  acqucdiftater 
[ erigat, altera  ucrd  earu  orthogonaliter  fidat 
1 reliqua  quoepidem  planum  perpendiculare 

cflecoueniet.  CcuPANvf.  Hxcellquafi  couer 
fa  iext*.Sint  enim  du*  line*  a b & cd  *quidiftanres,8t  fit  earu  altera  utc 
dercdla  perpcdiculariter  fuper  fuperfide  quIliber.Dico  reliqua  earu  qu* 
eft  a b,eil*c  perpcdicularc  ad  eade  fuperfide.  Fiat  enim  prorfus  eade  difpo 
fitio  quf  in  fex  ta.eritcp  ut  ibi  utercp  duorii  angulorum  fbe,8C  f d e,reflus: 
primus  quidc.per  pofitionc.fecudus  aute, per  8 primi, quare  per  4 huius, 
linea  f b.eft  perpcdiculariter  erefta  fuper  fuperfide  in  qua  funt  du*  linef 
bddfb  e.Cuiy  perprsmiflam  duj  Unej  abSfcdfimin  eade  fuperfidecu 

Gg  } 
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duabus  lineis  b d & b e.fcquitur  linei  f b efie  perpcndicularirer  erecti  fupra  fii  perfide  in  qui  eft  ii 
neu  b a.  A diffinitione  igitur  erii  angulus  fb  a, rectus. Et  quia  ctii  angulus  d b a eft  reftus  per  uld 
ml  parti  »9  primi, fequuut  f 4 buius, linei  a b efTe  perpcdicularc  ad  fiipfidi in  qua  finefunt  duc 
line*  b d di  b fiquarccoftat  propofitum.  Euehd.exZab.  Thtorcmai.  Propofitiot. 

Si  fuerim  bing  redg  linex  parallelx.altcra  au  te  ipfaru  plano  alicui  ad  $ 
angulos  fuerit  redos ,8C  reliqua  eidem  plano  ad  angulos  redos  erit. 

THE ONexZib.  Sint knarcdalinc* paraUeUafiy-s  altera tute ipfa  t 
ru,hoc  efl  * Ajn  fubicdo  plano  ad  angulosfitredos.  Dico  9 rtli qua  y eidem 
plano  ai  angulos  reflor  erit. Coe  unat  cnimipfa  « <",>  A, in  fubicdo  plano  in  fi- 
gnis  A J,concdjrurj,(per  1 poftulatu  )A  *.  Igitur  ipfe  ->,m  uno  fimi 

plano,  Excitetur j,(per  1 1 primi )ipfi  (Sai  angulos  redos  in  fiibicdo  plano  f •, 
ponatur  ji(pcr  1 primi)ipfi « ( aqualia  * \cdnedanturq:  A >,«  /.Et quonia  * A 
reda  eS  ai  fubicdu  plarm.cr  ad  omnes  igitur  ei  tigetes  redaa  lineae  er  infub 
iedo  plano  exifietesi  per  1 undecimi  dsffinitione)reda  efl  ipfa  * A.  Igitur  uttr  9 
ipfor 5 m(A,a(,  ,anguloru  redue  efl.  Ef  quonil  in  parallelos « A,y  /,reda  linea  * 
inciist  A a, igitur  ipfi  anguli  a a «V  S /s,duobus  redis  funt  aquales(peri9  pri- 
mi)redsu  aute  eS  quifub -A  /,redus  igitur  crquifuby/  figitur  y fiad  A *rt 
da  efl.  Et  quonia  » ( ipfi  * ' efl  aqualis,eomunis  aute  ( SJua  igitur  *(/ s,iua 
but  < a, a A, funt  aquales, cr  angulus  quifub  « ( /,angulo  qui  fub*/«efi  aqua- 
tss,rcdus  enim  utcrqibafis  igitur  « <a(per  4 primjbafi  A < efl  aqualis.  Et  quonia  alipfi/ied  a qualis, et 
f,ipfia  a, bina  igitur  a A,A  ',fur.t  aquales  altera  alteri,et  comunss  ipfaru  bafis  * >.  Angulus  igitur  quifub 

* A >. angulo  rjut/uW«efl  aqualis  (per  S pn«i)Reflur  aute  efl  quifub  * A <,  redus  igitur  crquifub</ 

a.  Igitur . a * reda  ed,fed  reda  efl  etia  ai  ipfam  * (, igitur  • ii  quod  per  ( *,/  *,planu  reda  efl: 

ty  ai  omnes  igitur  ea  tegentes  redas  lineat  cr  extflentes  in  eo  quod  per  A,planoredos  efficiet  ang» 

los  ipfa  < /(per  x un  decimi  diffinitioni)  Ineo  aute  quod  per  A /,/  *,pldno  efhpfa  a f . Quonia  igitur  iit 
toquodper  AS,Sa,plano  funt  ipfa  aA,AS, in  quo  aute  ipfa  •A^slineodeedcr  s<,  igitur  < /ipfi  i y 
ad  angulos  efl  reflor.  Quare  cr  y Sjpfi  / . ai  redos  angulos  efl.  E (laute  et  y*  ipfi  /tai  angulos  reflor. 
Igitur  ipfa  y a, duabus  redis  lineis  fi  adinuicc  iifpefcetibus  S ,,/  t,ab  ipfa  /fed ione  ai  angulos  redos  fle 
fit.  Qijrre  ipfa  y i, in  eo  quod  per  S >,/  fiplano  ad  angulos  redos  eS(per  4 undecimi)  Subiedil  aute  pia - 
mefl,quoiperS\,SA.  Igitur  ipfa  y/infubieflo  plano  ad  angulos  ejt  redos.  Si  igitur  fuerint  dua  reda  Ii 
n ea  parallcla,altera  aute  ipfaru  plano  alicui  ai  angulos  fuerit  redos, cr  reliqua  eidepl  ano  ad  angulos  re 
dos  eritiquodoflediffe oportuit.  Euelid.ex  Camp.  Propofitiof. 

I dux  linex  uni  no  in  una  fuperficie  xquidiftat,eas  quofj  G-  , 
biinuiccxquidiftarenecefTceft.  t 

Ca  MP.Situtra<pduarulinearuab&cdf~  , 
quidiftas  linex  cf,  nec  finroesin  fupcrficie  u- 
na.Dico  quod  exde  quoqj  fibi  inuicc  funt  x- 
quidift3tcs.Deiisquidcquar  funtocsin  fupcrficie  una, proba  t 
tu  cft  per  jo  primi.  At  ucrof  dc  ps  qu  { in  una  fupcrficie  no  funr, 
uteft  hic  c f quxintdligatur  furfii  ere  fla  in  fublimi,  rcftat  hoc 
locoprobjdu.Si2iieturita<pincapu^*g,d  quo  educatur  dup  &■“ 
perpcdicularesadduaslineasabctcd.quffintghergk.critcp  c y l 

per  4 huius  linea  c fiperpedicu laris  ad  fuperfiric,  uidelicer  illi 

in  qua  funt  fine  dux  linea:  g h & g k.Iratp  per  pnrmifTam  bis  aftumprf  una (5  illarum  duarum 
near  5 a b & c d.perpcdiculaiis  eft  ad  eande  fupcrficie  uidclicetad  illam  in  qua  fitx  funtdt^x  dene 
linex  gh  8C  gk,per  6 huius,igirur  ipfx  funrfibiinuicem  xquidiftanteS:quod eft  propofitum. 

E uclid.  ex  Z mb.  Theorema  9.  P rcpofitio  9 . 

Qux  eide  redxlincgparallelx  nec  eide  in  eo*  * \ t } 

deexiftentesplano.adinuicefuntparallelx.  1 \ 

THEONexZib.  Sit  enim  utraq;  ipfaru  « A,y  A, ipfi  < fparaBelut  ' \ • t' 

no  exiftes  eide  in  eoie  plano.  Dico  9 parallelus  eft*  A ipfi  y d.  Sumatur  r ) ‘ 

enim  in  ipfa  • f.utcuq;  fignu  a. Et  ab  1 pfo  e, ipfi  'f,in  eo  quod  peri  fiat,  / 

plano  ad  angulos  redos  excitetur  « ^(per  ,1  primifin  eo  aute  quod  per  ' ' ^ 

f’,y  tjpfi  'Irurfut  ad  angulos  excitetur  redos  ••.Et  quonia  >/  ad  utra  f * 
que  ipfaru « *,reda  edjgitur(per  4 s^tdecimi)'  !ytd  ii  quod  per  ♦ d,»  ajdanu  ad  angulos  efl  redos 

• fip/i  a A parallelus  eS,cr»  figitur  ei  jiwri  per  * V *, plano  ai  angulos  efl  rt  dos.  Et  id  propterea  ipfay 

«V  i quod 
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4td  quod  Otr*>,'  ", plano  ejenguloi  efl  redos.Vtra^  igitur  ip forum  • A,r  qUod  prr  » i,«  ",  plano 

„d  angulos  cjlrcdos.Si  autc  bine  rede  linee  eide  plano  ad  redos  fuerint  angulos , parallele  erunt  tpfe 
rfie  linuCper  6 undecimi)?  araUilm  igitur  efl"A,y  <S:quod  erat  offendendum. 

Euelid.cx  Camp.  Propofitio  io. 

I dux  linex  fe  angulariter  cotingetes^uabus  alijs  fc  cotingen. 
buseis  oppodds  xquidiftatesfuerint.noautemin  fuperhdc 

una,quiabcis  fiutduo  anguli  xqui  fibi  4 

inuiccm  ede  comprobantur. 

C a u p a m v s.  Sint  dux  linex  a b 8<  a c.feangulariter  cotingetes 
in  pufto  a,xquidiftitcs  aliis  duabus  qu*  funt  d e SC  d f.fequoqi  an 
eularitcr  c5tingentibus  in  puifto  d.ncc  ITnt  cu  eis  in  fuperfirie  una. 

Dico  angulu  a eife  xqmlem  angulo  d£fto  enim  Unea  d c xqualu 
linex  a b.cui  ipfa  polita  eft  eife  xquidiftis,&  d f «qualis  a c,cui  eria  » 
ipfa  xquidiftare  ponitur,»:  ducantur  line;  da&eb&fc,  eritip  ex 
j,  primi  bis  aiTumpta.utratp  duarum  linearum  beSi  ef,xqaalis  8C 
equidi Itans  line;  a d:per  conceptionem  igitur  et  pr;miflam,e;dem 
funt  ;quales  SC  ;quidiftantes  fibi  inuice,  etita  cp  per  Jj  primi  denuo 
repetitam  du;  linex  b c 8C  e f, funt  etiam  xquales  BC  xquidiftantes. 

Igitur  per  g primi  condat  propolitum. 

Euclid.  ex  Zamb.  Theorema  i o.  Propofitio  i o. 

,8  Si  binx  rccdx  linex  fefe  inuice  tagetes,  ad  binas  rctftas  lineas  fele  inui' 
ce  tagetes  parallelx,in  eode  no  fuerintplano.xquales  angulos  coprehe 

dent.  THEONm  Z amh.  vine,inqua,refle  linee  fefe  inuicem  tan 

gentes  «M  >,ad  tinas  redas  lineas  * s>  !,fefe  inuicem  tangentes  parallele  fint 
non  tomi  in  eode  plano.  Dico  q,  angulus  quifub*fo,  equus  ed  angulo  et  •/.  * 

Sufcipianturenimipfe  /s  «,£  >,•  «*, >/,/?&!  inuice equales.coneddturq;  •*,>[,  , 

(<,.>■/  f. Et  quoniam  f-ipp  > * equalis  cr  parallelus  ed,cr-  -*  igitur  ipff  f •, 
equalis  er  parallelus  eft.  I dq;  propterea  ipforf,ipfiA'  eli  equalis  cr  paralie' 
lus.Vtraq ; igitur  ipforiiaitffjpfi 1 Aed  equalis  cr  paralleluslper  jj  primi) 

Que  autc  eidem  rede  linee  par atlcle.cr  in  eode  plano  non  exi/lentes,  c rad- 
inu  ice  funt  parallclelptr  9 undecimi  )parallelus  igitur  cd"*ipfi>  f.Crequa- 
les  eidem.  Ei  ipfot  connedunt,ipfe  * e^t /.igitur  (per  j , primi ) et  «e  ipfi  •'feli  ^ 
equalis, cr  parallelus.  Ei  quonia  tine  • A,e  >yduatus  1 v f,funt  equales , cr 

hafiietidaehafi<t/eaequalis,angulusigiturquifubafr(perspnmi)angu- 

Io  enti  fub  atiftfl  equalis.  Si  igitur  due  rede  linee  inuice  fefe  tagentet,  fuerint  ad  tinas  redas  lineas  mt 
te  fefe  tangentes  parallele, non  in  eodem  plano, equos  angulos  comprehendunt:quodetat  ojlendendum. 

Euelid.cx  Camp.  Propofitio » >. 

Vntflo  in  aere  aflignato.ab  eo  ad  datafuperficic  perpedicul» 

re  ducere.  Ca  «r.  Sitpuftusa.furfum  in  acre,  aqua  uolum*  ad  fuperficic 


■ . Sitpii«US-, ; . . 

fubiacctc.perpcdicularf  ducere.Oucatur  igitut  in  plano  il 
lolineabcutcfitpcotigerit.adqui  abipfo  punftoa  duca 
«urperpedicularisad,fecududoAnni  .r  primi.Rurpip  i puflod.in  pia 
no  illo  ad  quodducendaed  perpcdicularis  a punflo  a.extrahaturlinea 
d e qux  fit  perpendicularis  ad  linei  b c,ut  docet  ii  primt.  Ad  hanc  quop 
linei  d e.ducatur  alia  Unea  perpcdicularis  a piiflo  a.qux  fir  a f.  Hanc  d! 

^ - _ • i-  c: ...  f <•  liner  n f.£t dUla 


pcrpcnaicuunsaa  lupcmuc  hi  7 • 

huius  erir  linea  gf  perpendicularis  ad  eidem  fuperficicm. Igitur  a diffi- 
nirionccntangulus  gfa.reaus.CDip  etiam  angulus  d fa.fitreitus.le- 
quitur  ex  4 huius, linei  a f eife  perpendicularem  ad  fuperficiem  in  qua 
funt  dux  Unrx  d f & f gquoded  propolium.  > 

- Euelid.cx  Zamb.  Problema,.  Propofitio,,.  . A„evre 

A dato  ligno  in  fublimi,ad  fubiedlu  planu  perpediculare  lnwt  ducere. 


'"f. 
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T H E 0 K ex  Zamb.  Sit  ditum  qutde  fignu  infublimi  -,dati  mi  plani  fuppofitu . Oportet  iam 
diltfe  ab  ipfo  « fignofln  fubicdu  plani  papenduularereda  linei  imae.  Extenditur  enim  quedam  infub ■- 
ie(io plano  redi  linei  uumf,fitf  ■ r,exe itetur ^(per  11  prtmi  jtb  ipfo  - figno, in  ipfam  perpendi- 

culant  * *.  Si  igitur  « ■*  perpendicularis  ejl  ad  fubicdu  planu  fadit  um  eji  quod  queritur.  Si  aute  non , 
excttetur(per  ■ i prtmtjab  ipfo  «<  jigfio  tpfi  <tn>wfubiedo  plano  ad  angulos  redos  J u Exci/rturi  (O 
1 1 prtmtjab  ipfo -,tn  ipfam  / perpendiculari!  «/>CT  per /figni  ip/i  js  > 
psralcllu!cxcuttur(pcr  it  pnmt);c.Etquonli  A yutnqjipfarum ->•,-! 
a l angulos  cjtrcdhi,igiur[per  4 undecimi  jr  ai  id  quod  pa  ■ S- plani 
ad  angulos  efl  rei dos.  Et  et  paralellui  ejl  * >.  St  autem  fuerint  bine  rede  li- 
nee paralelle,altaa  ucro  tpftru  plano  alicui  ad  angulos  fuait  redos,  c T ' 
reliqua  ad  idem  plani  ad  angulos  ent  redo t (pa  s undecim ) linea  igitur 
» ‘ ei  quod  pa  < S,-,  plano  ad  angulos  cjt  redos,crad  omnes  redas  lineas 
eam  tangentes,cr  in  eo  quod  pa > e d a, plano  exijlentes , ipfa  • t reda  eji 
(pereonuafione diffinitionis  1 undecimi  '; Tangit  aute  ipjam, ipfa  »/ exi- 
flens  ineo  quod  pa’/,'  a, plano.  Igitur  -f, ad  ipfam/-  reda  efkpaiun-  ' 
dee  imi. ) Quare  cr , a, reda  ejl  ad  ipfam  < E/laute  cr-fadipjam-t'  re- 
da, igitur  u t utraq-  ipftrum  •'  ■,*  >,reda  ejl.  Si  autem  reda  linea(pa  4 undetimi)duabut  redit  lineis  in- 
. uicem  fe  tangentibus  ut  eotadu  ad  angulos  redos  fietatt,ty  ad  id  quod  pa  ipfa  plani  ad  angulos  redo  t 

ait.  Igitur/- adtdquodjub  • J,e  tjplanfyd  angulos  redos  efl.  Quod  aute  per « t, plani  eji  fubicdu. 
Ipfa  igitur -fpplijubietlo  plano  ad  angulos  redos  ejl.  A dato  igitur  figno  infublimi  - ,in  fubiedum  pia 
num  papendicularss  reda  linea  ada  ejhquod  facere  oportebat.  Euelid.ex  Zamb.  Propofitio  11. 

^rPtrtlclcPr0P°l'ta»Pun^'0^ 1,1  caafsignato,ab  copulo 
1 ad  datam  (upcrhcicm.lincam  orthogonaliter  erigere. 

Campa  Nv  s.  Cum  d pullo  quolibet  in  fuperficic  propofita  alsignato.perpe 
; dicularc  educere  hbuerir.a  quolibet  punito  furfum  m acre  ad  libitu  pofito,  ad  ei 
* dc liipcrficicm  perpcdicularc(qucmadmodu  prarmilla docuir)demirte,  qux  fi  in 
afsip natum  punitum  ceciderit, ipfa  ertquam  quatfis.Sinaurcm,abipfaafsignaropunltoadde- 
muiam  perpendicularem,  «quidifianrcm  duciro.eamq;  per  8 huius  probabis  cite  quam  quaeris. 
Euelid.ex  Zamb.  Problema  a.  Propofitio  tt. 

Ad  datu  planu.a  dato  in  eo  figno.ad  angulos  redos  reda  Ii  f 

neacoilftituere.  THEON  exZamb.  Sit  dati  plani  fuppofiti,  figni  aute  in  ' 
eo  fit  Oportet  ab  ipfo  - figno,  ipfi  fuppofito  plano  ad  angulos  redos  redam  lineam  confti 
tuae.  \nlcOigilur  figni  quoddd in  fubhmijitqj  A,CT  ab  ipfo  A(petr  1 1 undccimi)ad fubicdu 
plani  perpendicularis  excitetur  A s, excitetur  (po- 1 1 primi)ab  ipfo  -figno,  ad  angulos  re 
dos  - Quonid  igitur  bina  reda  linee  parallele  fmt  A,altera  auteipfaruAradfub- 

iedum  planu  ad  redos  efi  angulos,  reliqua  igitur  -d  ad  fubicdu  ad  angulos  efl  redos  (per  g 
undecimi:  )ad  datum  igitur  planum ,a  figno  in  eo  dato  -,ad  redos  angulos  conflituta  efl -a. 

Qttol  facere  oportebat.  Euelid.ex  Camp.  Propofitio  ij. 

Vas  lineas  fuper  pundumunumadfuperfidem 
unam  orthogonaliter  infiftere.irnpofsibilceft.  * 

Campanvs.  Si  enim  pofsibile  eft  urdu*  linee  uni  cidemfy  fuperficici  fu- 
per  punitu  unum  perpendicularirerinfiftant.fuperficiesin  qua  ipfic  perpendi 
culares  fine  (untinrelhgatur  produci  quofipfecet in  fuperficic,  cui  dilhe  linex 
perpcndiculariter  inliitunr.eritqj  per  j huius, communis  earum  feffio  linea  rclta.  Er  quia  ex  dif- 
finmone  urracp  illaru  duaru  perpcndiculariil  cum  comuni  felHoneconnnct angelum  reflu,  fe - 
quiturur angulus  retftus  fir  pars  anguli  relti. Quod  eft imporsibilc.  Quemadmodumaurcdc- 
mbftratum  eft .tmpofsibilcclTc  ab  uno  codci^punllo  extra  fuperficic  duas  lineas  fuper  pun&ii 
unum  ad  cande  fuperficic  efie  perpendiculares, ita  eri  a demonftrabimus  impofsibiie  c (Te  duas  li- 
neas ab  uno  eodeq*  punfto  exrra  fuperficic  fignaro  ad  cande  fuperficic  protrahas  ad  ipfam  effe 
per pendicuiarcs. Si  enim  hoc  fuerir.ipfx  erunt  arquidifianrcs  ex  (>huiiis.QiiodcfiiiupofsibiIeex 
diifiniiione  linearum  arquidifiantiu  . Confiat  igitur  ex  hac,  quod  fi  aliqua  fupcrficics  plana  alia 
planam  fupcrficicm  orthogonaliter  fecer,&ab  aliquo  pun&o  fecantis  fupcrficieiad  fuperficicm 
feftam  perpendicularis  ducatur,  in  communi  earum  feflionecam  cadere  neceficcft.Alioqui  ab 
eodem  puntflofccaris  fuperficici  ad  communem  earum  fetfiion em  perpendicularis  prorraha- 
rur,  docet  n primi,  &:  a punflo  in  quo  incidit  cum  communi  fet^ione,  alia  perpendicularis  ad 
eandem  communem  feifiionem  in  fuperficic  fefta  educatur  ut  docet  u primi  .Eritqjex  difiini- 
tione  fuperficici  fuper  aliam  fupcrficicm  orthogonaliter  crclhr  angulus  quem  continet  lix  dux 
iinex  perpendiculares , rcftu s : quare  p cr  4I1UIUS  prima  harum  duarum  perpendicularium. 
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etiam  eft  perpendicularis  ad  fuperficiem  fella.  Ergo  ab  uno  pulta  prorraltx  funt  dux  line*  per- 
pendiculares ad  eandem  fuperficiem,  quod  eft  impoffibile, relinquitur  i tacp  propofitu  noftrum. 

Euclid.ex  Zmb.  Thcoraru » i.  Propofhio  ij. 

ii  Ab  eodem  figno.aj  idem  planu  bmp  recfix  linex  ad  angulos  redo» 
non  conftituenturaJeafdcm  partes. 

THEON  ex  Zamb.  Si  eram  pofilbile,ac  eodem  ftgno  *,ad  idem  * 
pLtnu  bin£  rei 1r  Unet  * f,«  >tad  angulos  re  flos  conftituantur  adeaf 

dem  partes.iExtedaturj;  per  A *t*>ipUnu.  Q*j odiam  efficiet  feflio  

nem  per  * in  fubie  flo  plano  linea  refla  afficiat  linea  **  *.  I pfe  igitur  ^ 

«A,«>*t4*,in  uno  furu  plano(per  y undecimi) Et  quonu  >«ai  fubie • 
flu  planu  ad  angulos  re  flos  efty  cr  ad  onutes  igitur  refla*  lineas  eam  t agent  es  & in  fubie  flo  plano  exi * 
flentes  treflos  efficiet  angulos(per  x undecimi  diffinitionem)  Ipfam  autem  tangit  / * * tn  fubie  flo  exiflens 
plano.  Igitur  angulus  qui  fub  y * '^reflua  efl,cr  id  propterea  angulus  qui  fub  i*  \reflus  eft.  Aequalis  igi- 
tur eft  angulus  qui  fub'**  ei  qui fub  A * *,CT  in  uno  funt  plano.  Quod  eft  impoftibile.  Ab  eodem  igitur 
fignoyad  idem  planum  binx  reflx  linet  ad  angulos  re  flos  non  conjluuentur  ad  eafdem  partes:quod  opor 
tuit  demon ftraffe.  Euchd.ex  Camp.  Propofirio  14. 

I linea  una  fuper  duas  fuperficies  afTignatas  orthogonaliccr 
infiftat.tllxdux  fuperficies  fi  etiam  in  infinitum  in  quam» 
cunqi  partem  pro  trahantur,  nunquam  concurrent. 

C anp  a n •'«  Pofira  enim  una  linea  duabus  fuperficiebusorrhogonalirerinff 
ftere.fi  impotftbileeft  fuperliciesillascdcurrcre.in  earum  communi  fcltione,quf 
per)  huius  erit  linea  relta.puullus  quociiq?  modo  lignerurfa  quodu  a:  linea;  in  iliis  duabus  tu- 
pcrficiebus  ad  lineam  illam  quxipfis  perpendiculanrer  fuperftat  prorraharur.ent  confuturus  tri- 
angulorum ex  his  duabus  linas  SC  perpendiculari. Huius  iracp  trianguli  u:er<p  duot  um  angulo- 
rum qui  fuper  perpendiculare  colTftunr.eftreiflus.ur  paret  ex  dirtinitionc  Iine£  fuper  lupcrHciem 
perpendit  ulariicr ftanris.hocaurem  eft  impoifibile  per  jr  primi. Econucrfoquo%uidclicet, 
bifuprrduas  luperficics  xquidifi.itcs  linea  redacccidcrit.quxadal 
teni  carit  pcrpcJicularis  fit , ipfa  quocp  pcrpcdicularis  erit  ad  icliquam. 

Poliris  enim  duabus  fuperficiebus  xquidiftannbus,  inrelligarur  linea  relta  ambas  penetrans 
quar alteri  earu  perpenduulanrerfuperftar.Dtco  quod  eade linea  rdtqux  fupet licia  perpcdicuU 
rirer  fuperrtat.Sit  enim  fuperficies  una  fecJ>  pofiras  fuperficies  xquidiftiies, fuper  linei  eas  pene 
rranrc.crirq?  conium*  felho  huius  fuperficiei  fecanns  & alterius  feliar  ii  uidclicer  illius  cui  linea 
penetrans  ponirurperpendiculariter  infiftere.confiftens  angulu  reliu  cum  ipfa  linea  penctrlte 
ex  diffinitione  linex  perpendicularis  ad  fuperficic.  Si  igitur  alia  comunis  fdiio  ipfius  fuperficiei 
fecaris  8C  rcliqux  duarii  feliarfi  cu  eadem  linea  penerritenon  contineat  angulu  reliu,  erit  ex  uiri 
ma  pernione, primi . ut  illae  dux  comunrs  feltiones  in  alrcrurri  parte  prorralf  f neccffand  concur 
ranr.qunre  & fuperficies  qux  pofitx  funt  xquidiftares.nccelfarid  cocurrct.  Er  quia  hoc  at  impof 
bilc.cnr  ille  angulus  rclius.  Eodccp  modo  erit  de  qualiber  aha  fuperficic  ea fd e fuperficies  xquidi 
ftates  fccare  liiper  catule  Ime  j, igitur  ex  quarta  huius  5£  ex  ifta  i4,cdftar  ucru  effe  quod  diximus. 

Euclid.  ex  Z amb.  Theorema  1 1.  P ropofitio  1 4. 

«4  Ad  quxplanaeadcmrcdalincaredaeft.paralhlafunripfaplana. 

T H E O N ex  Z amb.  Reda  enim  queda  linea  « 4,ad  utritej ; y «V  4 
planoru,efto  ad  angulos  redos.  Dico  9,  parallela  funt  ipfa  plana.  Si 
aut  no,*extcfa  t ocurriit.  C beurrat. afficiet  ia  eomune jedionelineS 
redd.effitiai  > P(p  1 undeciniifalfumaturq;  in  ipfa  • 4,uicitq;  fignit 
t,conedaturq;  a 4,4  «.  Ptqucntd  •.  e-  reda  eft  ad  ipfum  > fplann.ey 
ad  ipfam  igitur  4 . reda  lineam  exiftente  in  ipfo  > / extenfo  plano, re. 
daefttpfa  'f.lgiurangulmquifub.4  ..redmefl.  Et  id  propterea  q 
etiam  angulutquifub  4 * *,rcdus  rll.  Trianguli  igitur  « ( i, anguli 
• qui  fub  .<  t « », duobus  redit  funt  aquales.  Quod  eft  impoftibi ■ 
leiprr  n primi  figitur  ipfa  > 4,.  f jtlana.cxtefano  cocurrut,paral- 
tela  igitur  funt  ipfa  > a,  >’,plana.  Plana  igitur  ad  qua  eadem  reda  Ii - 
ne  a reda  eft, parallela  funt  quod  oportebat  oftendere. 

Ducl.exC.amp.  Propitio  1 >. 

1 fnerintdurr  linex  fe  contingentes  angulariter.xquidiffatc* 
alqs  duabus  fecontingcntibus.non  autc  in  fuperficic  una.ab 
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eifdcm  tincis  contcntx  dux  fupcrficics  in  nulla  pane  quantum cunqae 

producantur,  pofTunt  concurrere. 

C a m p a u v s.Siiit  d ux  linef  a b & a c,fe  angulariter  con- 
tingentes in  punflo  a, xquidiftantes  duabus  lineis  d e&df. 

Te  angulariter  contingentibus  in  pundlo  d,&  non  ITntin  fu- 
pernae  una, duo  earum  iuperti aes  in  quamcuncp  partem  (t 
quaniupicunip  protrahantur, nunquam  concurrerc.Protra- 
hatur  etenim  a puntfto  d.prout  docet  j huius,  perpendicula- 
risad  fuperficiem  duarii  hnearu  ab&ac,firqt  d g.&apun- 
c io  g.ducaturghxquidiftls  ab,&gK,xquidiftasa  c.eritiy 
cxdiifmitioncutcrqtduorumanguloiud  glt.dg  k.reftus, 

& per  9 erit  linea  d f xquidiftans  hncacg  K,&  linea  d e aequi- 
diltans  lineae  g h, quare  per  ultimam  partem  19  primi, urerqt 
duorum  anguloru  e d g,f  d gerit  reftus.ideoip  per  4 huius 
linea  dg.ent  perpendicularis  ad  fuperficiem  duarum  linea- 
rum d e&df.Cumq?ipfacadem  fit  etiam  exhyporhefi  per- 
pendicularis ad  fuperficiem  duarum  linearum  a b & a c,ex  przmifia  liquet  quod  cft  propolTtum. 

Eudid.ex  'Zamb.  Theorema  tj.  Propofitio  1 j. 

Si  binx  rectx  lineae  fcinuiccm  tangentes  ad  binas  recftas  lineas  leinui 
cem  tangentes  fuerint  parallcIx,non  tamen  in  eodem  plano  exiltentes, 
parallela  fun  t qux per  ip fas  plana. 

T H E O N ex  Zamb.  Bine,inquam,rede  line e /e/e  inuicem  tigentes 
b.nu  redi!  linea  fefe  insute  tangentes  A y f,fmt  paraBeleJed 
non  in  eodem  exiftentei  plano.  Diro  tjuod h eduda  que  per  • fi/,  cr  A •, 

1/, plana, non  concurrunt  adsnuici.Excitctur,inquam,(per  n undecimi) 
ab  ipfoAfigno.in  id  quod  per  * y /.planum  perpendicularis  A »,c r*ex- 
tedatur  in  plani!  per  » / ignit . E t per  >,ip/ ? tp ude  1 A parallelus  cxcitetur(p 
j 1 primi)'  A,ipfs  aut  e > f,ipfa  » «.  Et  quoma  < -adidquodpA  y f,planu 
reda  e/J , c T ad  omnes  igitur  eam  tangentes  reda  Unca  (per  a undecimi 
diffinitione )er  in  eodem  quod  per  * s>  / ,plano  exiftentei, redos  efficiet 
angulos. Tangit  aute  tpfam  utraq;  ipfarii * d,.  a,exiftensineoquodper 
A V/,p/ano,rrfli« igitur  eft(pcr  4 undecimi)uterq;  ipforu  qui  fub  A • d, 

A » «,  anguloru.  Et  quonia  parallela  eftfaipfi * t,ipfi  igitur  fub  "A",  A e >,enguli(per  19  primi)duobut 
redis  funt  t quales, fed  rtdut  e/i  qui  fub  A • Ojedut  igitur  eftquifub  » A «,  igitur  ipfta  Ajpft  A *,ad  an- 
gulos redos  eft.  Id  propterea  etia  A -,ipfi  Ayad  angulos  reflui  e/i.  Qgonia  igitur  reda  linea  f-duab. re- 
dis lineis  A *,A  rjtfeinuitc  tangentibus  ad  angulos  redos  ftetit,igitur(per  4 undecimifacrad  id  quod 
per  fi  « ,fi  y,planu  ad  redos  angulos  eft.  Eft  autem  Cr  et' quod  perr  /,*  a, plano  reda  quod  uero  per  • d,« 
• planuftd  eft  quod  per  A 4 tpA  '&,UT  * ' n quod  per  A y f,  plano  reda  eft.  igitur  A 1 ad  utruq;  eorum 
que  per  m A f, Ai  f,plancru,reda  eft.  Plana  autem  ad  que  e adi  reda  linea  reda  eft, parallela  funt  (per  14. 
undecimi)  Parallelum  igitur  eft  quod  per  •>  A,A  >, planum, adid  quod  per  A y /.St'  bine  igitur  rede  linee 
fefe  inuicem  t angentes, ad  bma  reda  linea  fefe  inuice  tangentes  fuerint  paraBcle,fed  non  in  rode  plano 
parallela  funt  que  per  ipfq  plana 1 quod  erat  ofttndendum.  Euclid.ex  Camp.  Propofitio  1 6. 

1 Iduas  fupcrficics  xquidiflantes  una  fuperheies  fecer,  cornu 
nes  carum  fe<fbones  xquidiftantes  erunt,  Ca  m r.  Confiat  equi 

df  ex  tertia, quod  una  iupcTfkic  quafciiqt duas  fuperfieies  xquidift ates  frciftr.co 
munes  caru  fefiiones  rriitdu*  Imexreflx.Quf  cu  finramb{  fur  m fupcrfiaefe 
" cante, (i  ipfe  non  fuerint  f quidiftites, ponitur  ad  quodhbet  unii  punitu  concur- 
rrrc.crititaqt  ut  unus  atqtidcpun&us  fit  in  utrae;  illarum  duarii  fefiionu  communium. Cumf; 
una  illaru  communium  feftionum  Iit  in  una  duarii  fuperficierum  fciftarum  & reliqua  in  altera, 
fequitur  fuperfieies  illas  qux  pofitx  funt  elfcxquidiftantcs  concurrere,  hoc  autem  impoftibile 
eft. Erunt  igitur  communes  earum  fcfiiones  xquidiftanrcs:  quod  eft  propofirum. 

Cahpakvs.  Ex  hac  S£  pncmilfa  potes  elicere  condufionem  unam  (imilem  irigelT- 
mx primi, uideliccriftam  ipfam.  Si  fuerint dux  fuperfieies  uni  xquidiftanrcs,  ipfxquoqt  erunt 
adinuicem  xquidiftanres.  Politis  enim  tribus  fuperficicbus , quarum  urraque  duarum  extre- 
marum xquidiftar  medix, dico  quod  neceflc  eft  ipfas  extremas  xquidtftare  adinuicem.  Se- 
centur  omnes  uixtres  fuperfieies  duabus  fuperficicbus  fc  quoque  inuicem  fetantibus , crumc; 

ex  hac 
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tx  hic  1 6 communes  fcitiones  duarum  cxtrcmaru  fuperficierum.xquidirtan  res  feflionibus  me- 
dix. Quare  ex  jo  primi  tpfx criam  fcltiones  duarum  exrrcmarum  fupcrficier  um , erunc  xquidt- 
flantes  adinuicem.br  quia  ipfx  contingunt  fc  incommuni  fe&ionc  duarum  fupcrficierum  tres 
politas  fuperficies  fecantium.ex  prxmiila  cuidenter  conflat  quod  diximus. 

E uctid.  ex  Zib.  Theorema « 4.  P ropofitio  1 6. 

Si  bina  plana  parallela  a plano  aliquo  dtfieda  luerint, com  munes  ip 
forum  fediones  parallelae  (unc. 

THEONn  Zib.  Bina,inqua, plana  parallela  « C>  «*,<«  pltno  • [ \ 

• •>  fece ntur, commune s tuti  ipforu  fediones, pnt  >{,’*.  Dico  q,  ptral-  • 

lelus  rjl  > aO.Si  tuti  no,produdx  ipfx  >/,<  /,uel  ad  ptr  tet ! i,  uel 

ai  1 « concurrunt.  Producantur  primi!  ad  [>  partes, cr  concurrant  in 
n.Et  quonit'  f * tft  in  plano  * i,  cr  omnia  igitur  qux  in  ipfa<  fpgna 
in  ipfo*A  funt  plano  (per  > undecimi)  Vnuauti  eoru  qux  in  1 /«  reftt 
linea  fitnoru,c[l  Sugitur  « ,in  1 pfo  efl*t  pltno, cr  id  propterca  etiam 
*Jn ipfo  e u,eft plano,  igitur  • J,p hna,produda  concurrunt.  Non 

concurrunt  tutem  per  hypotbcjin,  quoniam  parallela  [upponuntur. 

] pfx  > /,« 0,redx  linex  produdx  ad  partes  / /,non  Concurrunt.  Simi* 
liter  quoqjOjlcnJemut, quod  ipfx  ‘ 'seflxtinexnej;  ad  partes  ‘ • 

produdx  concurrunt.  Q ux  autem  in  nulla  parte  concurrunt(pcr  ulti 
mi  diffinitioni  pnm)paraHdx  funt  parallelus  igitur  efl  > [,ipp  » O.Si 
bina  igitur  plana, cr  qux  fequuntur  reliqua: quod  erat  oflidendu.  tuclid.  ex  C ip.  p rop.  > 7. 

1 fuperHcics  tres  uel  plurcs  xquididntes  duas  redas  lineas  fe- 
inuicem  contingentes  uel  xquidiflantcs  (eccnt,  illarum  linea- 
rum  portiones  proportionales  e(Te probantur. 

G a m v * s vf  «.Inreiligdturcnim  duxrc&x  linex  penetrantes  qualifercunq?  congerit  tres  fuper- 
ficies  xquidiftanres.aur  etia  plures  trib.  dico  itaqi  duas  portiones  illarii  lincaru  imerquaslibet  du 
as  fuper  ficics  interceptas, proportionales  effc  qutbufq?  duabus  inter  alias  duas  ex  iliis  xquidif>an 
tib.fuperfictebusinrcrcepns.ConiunganturenimduxextTcmitatesillarum  duaru  lincarti.di.tfu 
inter  easliucaunadiagonalirer,eritqjhxcdiagonalis,cuuira<p  illaru  duarulinearu  pcnetranriu 
fuperficies  propofiras.in  Jiuperlicie  una  illas  xquidiflares  fuperficies  pofiras  lecante.Si  ergo  ha- 
rum fuperfiderum  communes  fcHioneS,  qux  per  prxmifTam  erunt  xquidifhntes, cogitatione 
protraxeris, ex  prima  parte  fecundx  fexri  conflabit  propofi  tum. 

E uclid.  ex  Zmb.  Theorema » s.  Prcpofitio  * 7. 

Si  binxredf  lincg  a planis  parallelis  fedtur.ineafdcratioes  fecabutur. 

THEONn  Z amb- Binx,  inquam,  redx  linex  ','a  planis  pa- 

raUelis  '0,h\,o  r,fecentur  in  *,',l,y,[,J,pgnt.  D ico  quod  eft  feta  « > re- 
da linea  ad  > tjk  ejlt!  ad  {S  Conncflantur  uy, (.*,**,&  concurrat .« 

Jippuuplanoin  l f)gno,conneflaturq;  • /,//.  Et  quoma  bina  plana  pa- 
rallela • »,/*  >,  i plano  > i,fccantur,ip[orum  communes  fediones  > f,A 
parallele  funi  (per  1 6 undecimi)  liiij;  propterca  quonii  bina  plana  pa- 
rallela » »,<  plano  ■«  f,f>, [icantur, communes  ipforum fediones « >J 
f.partflilx  funtCpcr  i<  undecimi.  )Bt  quoniam  lateri  l X trianguli  a ( /, 
reda  linea  paraBelus  duda  c(l  < /,proportionalitcr  igitur  fient  • <ad'i s, 
fsc  ed  “ l ad  f*.  Burfus  quoniam  lateri  e > trianguli  a S>,reda  linea  paral 
Icitis  duda  cjlf  fproportionalitcr  igitur  ficula  ( ad  / J,ftc  > /ad!  -*,pt' 
tuit autem  typeut  a ftdl*,pc  a, ad'  t',cr peut igitur(pcr  1 1 quinti)a 
'ad  'A,pcr  [ad!  *.  Si  binx  igitur  redx  linex  apianis  parallelis  fccciur. 

Eud  cx  Ctmp.  Propoptio  18. 

I in  fuperficie  adignata  orthogonaliter  deterit  linca.om» 
nis  fuperficies  a linea  illa  quorfumlibet  duda^ad  eandem 
alTignatam  fuperficiem  eritorthogonalitercreda. 

C am  panvs.  Sit  enim  linea  a berefbi  perpendiculnriter  fuper  aftignaram 
fuperficie, & i linea  a b producarur  fuperficies  quorfum  libuerit.  Quam  dico 
fuper  propofi tam  fuperficiem  dic  perpendiculanter  crc^hm.  Cura  enim  ipfa  fecer  fuperfi- 
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dem  arfignarl.eritearu  communis  fefho  linea  refla  ex  j huius.mtj  b d. 

In  hac  ergo  communi  feftionc  lignato  punfio  quolibet  qui  Iu  d.cxrra- 
hamrab  eoin  fuperficiequx  producta  clt  a linea  ab, linea  quxdam  per.  ' 

pcndicularis  ad  lineam  b d.qux  fit  d cErttcp  ex  icenda  parte  r 8 primi,  li- 
nea c d.xquidiftans  line*  a b.ideoqj  ex  s huius, linea c d,e(t enam  perpen 
dicuiaris  ad  fuperficiem  propofiiam.  Quia  ergo  hoc  modo  qurlibei  li- 
nea proirafla  onhogonalitcr  i quolibet  puncto  Iinearb  d,ad  ipfam  li- 
neam b d in  ipiauipcrncic  que  producta  cit  .i  linea  a b elt  perpendicula 
ris  ad  propofiiam  iupeificlem, ex  diifinirionefuperftciniupra  fupcrfici- 
em  oirhogonaliicr  nefhr.conftat  uerum  effc  quod  propofitum  cft, 

Euclid  ex 'Zamb.  Theorema  it.  Vropofitio  1 9. 

Si  reda  linea  plano  alicui  ad  angulos  fuerit  recftos, 

& omnia  qu?per  ipfam  plana  ad  idem  planum  adan  — - 

gulosrecftos  erunt. 

T H E O N ex  Zimb.  Refla  enim  linu  * Ajiibirdo  plano  ad  an- 
gulol redoi  eSo.  Dic  o quod  cr  omnia  qua  per  * ( plana, ad  fubiedi 
planum  ad  angulos  redoi  funt.  Exicdatur,mquam,per  • fjUnum  / 

’»/'!  j;(pcr  s undecimi)  communii  fe dio  ipfiui  a . linea  plani, eyftb- 
ied i,  > \c 7 fumatur  m < •, contingens  (ignit  ,’,ey  ab  ipfo  ',(pcr  iiim- 
decmu)tpfl  > i ad  angulol  redoi  excitetur  in  a • plano  ipfa  (a.  Et  quo 
mam  « Aal  fubiedu  planum  reda  eft,ey  ad  omnes  igitur  ipfam  tan- 
gcntci  redat  lineae  ey  in  fubiedo  plano  exiftentet  reda  cft  ipfa  *f(p 
a undeetmi  diffinitionem)quare  ty  ad  r • rtdaed.lgtturangulmqui 
fub  • K,redm,tft  aurem  qmfub  ’f*fcdw,igitur(per  > 8 primi)*  f, 
ipft/'  paraBelm  eft.  Ipfa  autem  « /,ad  fubiedum  plani  ad  angulot  redoi  eft,(y  [ • igitur  ad fubieduM 
planum  ad  angulol  redoi  eft.  Et  quoniamlper  j diffinitionem  undecimi  )plani  ad  plani  redumefl  quan 
do  qua  c ornum  fediom  planoru  ad  angulol  redoi  duda  reda  lima  in  uno  planorum, ad  reliqui  planum 
ad  angulol  fuerint  reflor, crip/i  > i fedioni  planoru  c omuni.tn  uno  planorum  a i jetheet  ad  anguei  rt- 
flos  ada  ('.oftenfa  cftfuppoftto  plano  ad  angulol  rrflos  effe,iguur  planum  a . redum  eti  adfuppofuun 
planum.  Similutr  iam  oftendetur  quod  omnia  qua  pera  a plana, reda  funt  ad  fubiedum  planum.  Sinda 
igitur  linea  plano  alicui  ad  angulol  fuerit  redoi, & omnia  qua  per  ipfam  plana  ad  idem  planum  ad  an- 
gulol rrflos  enuit-.quod  oportuit  demonflraffe. 

Euchd.exCamp.  Propoftio  ip. 

Idua:  (uperficies  feinuicem  fecantes/upra  unam  fuperfi* 
cicmeredlar  fuerint  orthogonalitcr,  comunis  earum  fedio 
ad  eandem  fuperficiem  perpendicularis  erit. 

Cam  pa  nvs.  Siniduxfuperficiesa  bflfcd 
feinuiccm  freanies,  ereflxorthogonaliterliipcrafrignatamfu- 

perficicjuip  comunis  carii  fcfbo  linea  refla  e f.Hanc  dicoeife 
perpendicu.are  ad  aflignaiam  luperficiem  Alioqui  a punfio  f 
qui eli communis  terminus feftionum  duarum  fiiperficimim 
fecantium  BC  terrix  fuperficici  ieflx, producatur  una  Unca  refla 
qux lir  f g,in  fuperftcic  a b, perpendicularis ad  luperficiem  arti- 
gnaram.  ircmtj  ab  eodem  punfto  ducatur  alia  perpendicularis 
ad  eandem  luperficiem, qux  lita  litin  fuperficiec  d&ipfafirf 
h.eruntipduxlinexf  g&  f h.otthogonaliterinfiilcntes  fuper 
punflum  unum  ad  luperficicaflignatJ  Hoc  autem, impoflibile 
cft  per  n huius.  Tales  aurem  lineas  poffe  protrahi  i punfto  f in 
ucraqt  duarum  lupcrfidcruab&cd.cutnc  fnon  fuentperpen- 
diculansadafTignaram  fuperficiem, dubitare  nonconuenir.In- 
telhgaiur  quidem  linea  fb  comunis  fefiio  fu  perfici  riab&  fu- 
pertiein  affignaix.at  linea  fd.fuperficiei  tdS  fuperficici  aflignarx.Si  igitur  linea  c f fuerit  per- 
pendicularis ad  urranqt  duaru  linearum  f b 8C  f d, ipfa  etiam  ent  perpendicularis  ad  ruperfieiem 
quarta  huius.Si  aurem  ad  neutram, fit  f gpcrpcdicularisad  fb,&  f h perpcdicularis 
«d  f d.Deindea  punfto  f protrahe  in  fupcrficieaffignan  unam  lineam  perpcdicularf  ad  lineam 
fb.qux  ex  diffinitione  fuperficici  fuper  aliam  fuperficiem  orthogonabter  crcfix,  cum  lineafg 

continebit 


r1) 

\ 

\ fN 

O 


LIBER.  VNDECIMVS. 


continebit  angulum  rcilum.per  quarum  igtrui  huius  nit  linea  f g.Fcrpcndicularit  ad  Aiptrii. 
cicm  aisignitam.Eodcm  quoqj  modo  protracta  aha  linea  a punito  f in  iupcrficicatsi  gnata  qui 
fu  perpendicularis  ad  lineam  id,  tequemi  cxdirtinmonc  pnrdifta«ex  quarta  huius, lincain  f ll 
elle  perpendicularem  ad  luperliaem  aisignaiam.quod  eft  impofsibile  per  11  huius.  Quod  fi  con- 
fiteare  Uneam  etelic  perpendicularem  ad  Uneam  t b,l'ed  non  ad  lineam  f d.fequeiur  modo  con" 
fimili  duas  lineas  e (IU  i helfe  perpendiculares  ad  fuperheiem  afsignata . Qjiod  mhilminus  eft 
impofsibile. 

EutliiexZamb.  Theorema  17.  Propofitio 

t9  Si  bina  plana  fefe  muicem  difpeicentia,  plano  alicui  ad  angulos  re. 
<flos  fuerint,  & ipiorum  communis  f«flio  ad  idem  planum  ad  angulos 
recflos  erit. 

THEON» Z ambtr.  Bina etenim plana « A,t >,fubiedo plano  ad  angulos 

fint  redos,  communis  autem  tpforum  fcdio  fit  a a.  Diro  quod  ip/i  a / ,adfubiedu  pia- 
num  ad  angulos  ejl  redos.  Sonfit.  Et  excitentur  (per  1 1 undecimi)ab  ipjo  a feno  in 
plano  quidem  * A , ipfi  ’ * re dx  Unet , ad  angulos  redos  ipfa  * >,  in  plano  autem  A >, 

F ipfi  r'  ad  angulos  redos  *l-  Et  quoniam  planum  * A ad  fubiedum  planum  redum  ejl, 

C r communi  ip forum  fediom  a a ad  angulos  redos,*  d in  ipfo  * a plano  excitatur  at 
figitur  at  1 ad  fubiedum  planum  reda  eft.  Similiter  iam  demonfirabtmus,  quod  er  *t/ 
ad  fubiedum  planum  reda  ejl.  Ab  eodem  igitur  figno  ',ad  fubiedum  planum  bina  re 
dx  ad  angulos  redos  confiiiutx  funt  ad  eafdc  partes.  Quod  eft  impofitbile.  Igitur  ad 
fubiedum  planum,*  figno  > ad  angulos  redos  non  cojluuetur  alia,prxtcrJ  l commu  S 
nem  fedioncm,ipforums*/>, planorum.  Si  bina  igitur  plana  inuiccmfefe  iifpefcen  — 

tia  ad  planum  aliquod  ad  angulos  fuerint  redos, er  communis  ipforum  fedio  ad  idem 
planum  ai  angulos  redos  erit.  Qij od  ojlcnderc  oportebat. 


E uctex  Camp.  Propofitio  10. 

I tres  anguli  (uperhcialesfolidum  angulum  contineant,  illo, 
rum  trium  angulorum  quicp  duo  pariter  accepti  reliquo  funt 
maiores. 

Camkanv».  Sintrreslinearab.ac.ad.pyramidaliter  ereflat 
fupra  fuperheiem  b c d.conrinenres  tres  fuperficiales angulos,  cx 
quibus  folidusperficirur  angui*  in  pulta  a.Dico  quoslibet  duo» 
ex  ipfis  fuperficialibus  angulis  folidum  angulum  in  punita aco 
fb  tuentibus,  pariter  acceptos,  tertio  elTc  maiores. Si  enim  hi  tres 
anguli  fuperhciales  fuerinr  fibi  inuiccm  «quales , aut  fi  duo  tan- 
tum a quales  exiftente  terno  minore  utrolibet  duorum  «qualiu* 
confiat  per  comunem  fcientiam  uerum  elTc  quod  dicitur . Quod 
fi  eorum  unus  utrolibet  duorum  reliquorum  maior  fuerit  fiuc  il- 
li duo  ponantur  squales  fiuenon  «quales,  adhuc  conftat  illum 
maiorem  SC  urrumlibet  duorum  reliquorum  pariter  acceptos, ter 
rio  e(Tc  maiores . Sed  8C  illos  duos  minores  pariter  acceptos  hoc  tertio  qui  maior  utrolibet  poni-* 
tur.effe  maiores,  (Tc  collige. Eho  enim  trium  propofi torum  a Ugu Iorum  fuperhcialium  angulus 
ac  d, maior  urrolibctreliquorum  duorum. Ex  ipfo  ergo  abfeindam  angulum  e a d «qualem  an- 
gulo b a d,protra:  ia  linea  a e. Et  fumam  ex  hac  linea  a e, lineam  a g,&  ex  linea  a b.linei  a f,  quas 
ponam  effcxquales.Et  protraham  lineam  a punita  gqualirercunqj  contingar,  in  fitperficfcdua 
rum  linearum  a c & a d,  quoufp  feceta  c in  punita  Ii,  Si  ad  in  punita  k,&  ipfa  fit  h g k.Er  pro- 
ducam lineas  f Ii  Si  f k.  Cum  fit  igitur  a f «qualis  a g.pofTta  a k communi,  erit  per  4 primi  f k «- 
qualts  k g.  Er  quia  ex  20  primi  dux  linex  h f Si  f k fun  r maiores  linea  h k,ent  per  conccprioncm  h 
f maior  h g.Ideoip  per  2 1 primi  cum  fit  linea  a f «qualis  linex  a g,erit  angulus  fa  l,maior  angulo 
It  a g.Pcr  conceptionem  igitur  con  ftar  duos  angulos  h a f,f  a k, pariter  acceptos, elfc  maiores  an- 
gulo h a k.Quod  erat  demonfirandum. 

Euclid.cxZmb.  Theorent4  tg*  Propofitio  20. 

*’  Si  (olidus  angulus  fub  tribus  angulis  plenis  comprehendatur,  qui. 
uis  duo  reliquo  maiores  funcquomodocuncp  fufccpri. 

THEON»  Zantb.  Solidus  angulus  qui  ad  *,(ub  tribus  planis, boe  eft  A *> * *,*  * ',com* 
prehendatur.  Dico  quod  bini  quomodo  cun  %fu[cepti,reli  quo  funi  maiores.  Si  quidem  ipfi  qui  fub  A *>t 
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y-AtA.A,ang\ Ji funt inuicem  aquales.manifePum  ePqubdbinireliquo  ,quemoiccunq;  fufcepti  funt 
maiorcs.Si  autem  non,pt  maior  quifub  (•  y,conftituatur  q;(per  1 1 pnmt)ad  « A redam  ineam, tT  ai  li- 
gnum in  ea  a, angulo  quifub  A*r,in  eo  quod  per  Aay  plano, aqualis  angulus  ( * ‘.ponatu  r$  (per  » pri- 
m)tpfi  a A aqualis  a ‘,cr  per'  I ignis  dudaA'y  lineajbffecet  ipfas  .<  e,*  ?, 
redas  lineas  in  pgnis  (, y, comedantur  % A A,*  y.  EI  q uonia  A * ipp  a > eft  a 
qualis, comunis  aitt  *,\iu*  igitur  A «,«  a iuabut  A.  •>,«  <Jiat  aquales,  er 
angulus quifub  A .<  t,angulo  qui  fub  A ‘"eft aqualis : bajis  igitur A' (per 
4 primi  )baji  A ' ejl  aqualis.  Et  quonia  iua  A (,  A y , ipfa  A y funt  maiores, 
quarum  A fipp  A'oJlenfaeft  aqualis,  reliqua  igitur  A >,  reliqua  • y maior 
eft. E(  quoniam  ipfa  A*  ipp*<  aqualis,  comunis  aute  a y,sy  baps  A,bap 
ty  maior  eft, angulus  igitur  quifub  A a y, angulo  qui  fub  < a y maior  eft.  O- 
ftcnfum  autem  ejfquoJ  c T qui  fub  A « feft  aqualis  ei  quifub  A*'.lpft  igi  ‘ 
tur  quifubA  U A,*  « >,f0  quifub  A ay  funt  motores.  Si  [olidus  igitur  angu- 
lus fub  tribus  angulis  planis  comprehendatur,  duo  quomodocunq ; ajfumptifunt  maiores  reliquo.  Qjjoj 
eratofiendendum. 

Eatclid.ex  Camp.  Propoption. 

Mnis  angulus  fohdus  quatuor  redis  angulis  minor  cfle  *• 
probacur. 

Campanv?.  Anguli  (olidi  quanriras,  ex  angulorum  fu- 
pcrficialiumipfum  folidum  conrinenrium  quantirate  determi- 

narur.Hac  ergo  21  propofitioneid  etiam  proponitur,  quoslibet 

fuperficiales angulos  folidum  quemlibet  continentes pariter  acceptos, quatuor 
rectis  angulis  elfc  minores.  Sit  enim  triangula  pyramis  abed, cuius  fupremus 
angulus  cum  pofsit  e fie  quilibet  Tuorum  angulorum,  hic  lamen  fit  a,  de  quo  di- 
co,quod  tres  fuperficiales  anguli  ipfum  a conrinentes.funt  minores  quatuor  re- 
plis. Confiat  enim  ex  32  primi,  nouem  angulos  trium  triangulorum  hanc  pyra- 
midem  circumftannum(&:  ipfi  funt  a b c,a  c d,  a d b)eife  xquales  fex  angulis  re- 
dlis.de  tribus  autem  angulis  bafis  eius  qu{  efi  triangulus  b c d, confiat  quotp  per 
eandem, quod  ipfi  funt  arquales  duobus  rcdiis.Cum  igitur  fex  anguli  trium  rrtf 
gulorum  prxdidtorfi  hanc  nofiram  pyramidem(de  cuius  fupremo  angulo  difputamus  ) circun- 
dannum, qui  inquam  fex  anguli  cum  tribus  angulis  bafisreliquos  tres  angulos  folidos  pyrami- 
dis continent , fint  ex  prxmilfa  ter  affumpra  maiores  tribus  angulis  bafis , fcquitur  ipibs  fex  an- 
gulos efle  maiores  duobus  redfis,  ex  nouem  igitur  angulis  trium 
triangulorum  pyramidem  circundantium  his  fex  angulis  dem-  4 

ptis  erunt  ex  communi  fcienria  reliqui  tres  ( & ipfi  funt  qui  con- 
ftiruunr  folidum  angulum  a)minores  4re<f  us.  Si  autem  an- 

gulus a fupremus  in  aifumpra  pyramide  pluribus  angulis  fuper 
ficialibus  quam  tribus  conrineatur.quod  erit  fecundum  multitu 
dinem  angulorum  fux  bafis, cum  igitur  omnes  anguli  omnium 
triangulorum  iplam  pyramidem  circundantium  pariter  acce- 
pti fint  ex;2  primi, tot  rediis  angulis  arquales  quantus  eft  nume- 
rus angulorum  fux  bafis  duplicatus, co  quod  tot  neccffc  eft  efic 
triangulos  pyramidem  circundantes  quot  fuerint  anguli  fux  ba 
fis.cumqt  omnes  anguli  fua:  bafis  fint  tot  redtis  angulis  arquales 
quantusefinumcrusangulorumfuoruduplicatus.demptisin- 
de  4 ut  in  32  primi  demonftratum  efhcumtp  igitur  omnes  angu- 
li triangulorum  pyramidem  circundantium, qui  fuper  latera  ba- 
fisipfius  pyramidis  cofiftunr  pariter  accepti  fint  maiores  omni- 
bus angulis  bafis  pariter  accepris.ur  euidcnrer  confiat  ex  prxmif 
fa  toties  quot  angulos  bafis  habuerit  repetita,  adhuc  necefiano 

fequitur  ex  communi  fcienria, fuperficiales  angulos  folidum  angulum  a continentes  pari J 
ter  acceptos  e fie  minores  quatuor  rcfhs.eo  inquam  minores  quo  omnes  anguli  trigonorani 
pyramidem  circundantium  qui  fuper  latera  bafis  fiarutar  pyramidis  confifiunr,  excedunt  omne* 
angulos  bafis  pariter  acceptos. 

E uclid.  ex  Z-anb.  Theorenu  1 9.  Propoptio  t u 

Omnis  folidus  angulus,  fub  paucioribus,  quam  quatuor  redis  sa- 
gulis planis  comprehenditur. 

THEONoc  Z amb.  Sit  folidus  angulus  qui  ai  »,  compnbenfusfub  planis  angulis  qui  fu  b « A >» 
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A a},A*t.T)ic6qiibdipl1tnr,‘l*r>',‘ teguli, quatuor  redii  funt  minoret.  h[fumatur,inqilain,  id 
unaqnaq;  i pfarii  Ajudarh  liiltarufigua  uuuiijjjhtfe  SjSsonelhnturq;  fyiy-i/^Et 

quoiii  joildus  angulus  r/f  qui  ad  fhrub  Intui  enim  planis  angulis  eoprebendil  ur, 
hocejlfub  ijs  quifub  aA*,«  V,&'tA(per  ioundecimi)bini  utemifpmpiye 
liquo  funt  maiores.  Igitur  qui  fuit  y d •*, « fi  A , co  qui  fubyfi  /funt  maiores . Ut  ii 
proptirea  qui  fui  t y *,«y/,co  quifub  f y /funi  maiores,  crinfuper  qui  fui  yA 
m,u/  f,eO  quifub  y Ad  funt  maiorei.  Igiiurfex  anguli  yd*,»d/,d  y*yyA,yA 
tribui,  hoc  efl  tu  quifub  yd/,dy/,y/»,  funi  maiorei . Seiipft  trei  qui 
fub  yl/,H*y,*y  A, duobus  redis  funt  aquales, igitur  quifub  y <V  4 « 

y /,/a.,*  A a.fcx  anguli,  duobus  redis  funt  maiorei. Et  quoniam  uniufcuiufq; 
ipforum  «dy, •£/>*}/,  triangulorum  trei  anguli  duobus rednfunt aquales  *— 

{per  ,1  primi,)  trium  igitur  triangulorum  anguli  nouem  quifub  y <•,•  y .*,«•»>,  7 
•y  A,A  t A*,*A  d,*  (*,n*A,ftx  redit  funt aquales.  QtjorS  quifub  a (yj  y »,«  , /,y  A,,»A a,  A 

(•Sex  anguli,dtu>bus  redis  funt  maioresireliquiigitur  quifub  (-y,y  /,/•%, tres  anguli,  comprehen- 
dentes follium  angulum,  quatuor  redis  funt  minorei.  Omnis  igitur  foh Jus  angulus  fub  minus  quatuorr* 
dis  angulss  planis  comprehenditur.quod  erat  oflendendum.  Eauli-ex  Camp.  Vropofniou. 

I tres  anguli  fupcrficiales  quorum  qtiicpduo  pariter  acce- 
pti tertio  (int  maiores,cilniis  fibi  inuicem  ecquis  lineis  co 
tineantur,  de  tribus  bafibus  angulos  illos  ab  ipforum  li- 

nearumxqualium  terminis  fubtendentibus,  triangulum 

.ubllitui  uel  conftitui  pofsibileefh 

C * M P * n v s.Sint  tres  fuprrfkiales  anguli  b a c , fd  f.hg  d i g 

|c>,  ut  proponitur , talo'  uidclim  ut  qutip  duo  corii  tertio 
fint  maiores, finrqj  fex  latera  eos  cotincntia,  xqualia.qux 
funta  b,a  c,d  e,d  f,  gh,gk,  & fubtendautur  eis  tres  bafes 
qux  fint  b c,e  f,h  k.  Ex  his  ergo  tribus  bafibus , trianguli! 
aio  conditui  polfc.  Edo  enim  angulus  a b 1 aequalis  angu 
Io  d,8£  linea  a I Uncae  d e,  & protrahatur  I b,  1 e,  critip  ex  4 
primi  linea  Ib.xqualis  line*  e f.  Ex  hyporheIT  uero  con-  - --  - 

Lt, totalem  angulu  a ede  maiorem  angulo  g.erant  enim  quuj  duo  ex  mbus  angulis  b ac, ,d & 

tertio  maiores.Igiturex  i4pritn.  knealc^neahked maior.  Cumqtfintex  rop  .m.duxUne* 

lb&bc  maiorei  linea  1 c.fcquiturduas  lineas  1 b & b c elfe  multofortius  maiores  linea  Ii  I -Q. 
igitur  1 b ed  xqualis  e f,  erui  duxlinex  b c & e f maiores  linea  h k.Oondat  naqi  hoc  modo,  qu  f- 
queduas  lineas  ex  tribus  lineis  bc.cf,  h k.elfc  logio-  j a d g 

restertia.Igiturexnprimicondatuetum  ede  quod  . « 

dicirur.Hocduraxataddito.quodfiduo  angulibae  | / \ /\  / 'v 

K d patiter  accepti  litu  xquales  duobus  reflis , erunt  “■ ^ ^ 

duc  linex  1 a a c ex  14  Frimi  linea  una.quXcii  litx-  b 

qualis  ex  hypothcfi  duabus  lineis  g h & g & qux  ex  10  pn- 
mt  longiores  funt  linea  h k.cumipcx  eadem  linex  dux  1 b 
& b c (int  longiores  linea  1 c.fequitur  ut  prius  b c SC  e f pa- 
riter acceptas  elfe  longiores  h k.Atuerd  fiduoprxdiiliati 
guli  funt  maiores  duobus  refhs , erunt  ex  11  primiduxli- 
nex  a 1 K a c(ideoqi  Sf  duxg  h K g k)breuiores  duab.qux  _ 
funt  1 b at  b c.Qparc  ut  prius, b c X e f pariter  acceptx  funt  b 
longiores  linea  hk. 

Euclid.  ex  Z amb.  Theorema  16. 
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Fropofitio  11. 

Si  fuerint  tres  anguli  plani.quoru  bini  reliquo  fiiumaiores  quomo- 
docunqt  aflumpd , comprehendant  autem  ipfos  xquales  reix  linex, 
ex  concientibus  xquales  reias  lineas  triangulu  c5ftitui,eft  pofsibile. 
THEONor  Z *tmb.  Sint  tres  anguli  plsni  quifub  « fi  '/,& • 9 ^quoru  bini  reliquo  fint  mia 

reiquomodocunq;fumpti,hoeella(y,Ai;,ipfo-i-,ipliautemquifubA,f,,t.,,pfoa.sei&tnfuper 

quifub  • a U >,eo quifubafs !,fmt ik aquales • d,h,/ vt,<  V -,redalinet,eonedanturo-ay,/li 
;„.bico  quoiex  aqu!il,bus  ipfii  • yjf.'  ^ianguluconflituere  efl  pfibile.boe  ejlquodtpfarumaya 
Af,. ^imtquemoiocu*  fumpUrehquafuntmatores.it  quidem  quifub • Cy,A.f,y-, angui ntmiceni 
funt  aquales, manifejlit  quod  crip/?«  «/,«<  /,•  *,aqua!lbut  adinuicefadit,ejl  pofibile  ex  aqualibus  tp fit 
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* >,* /»* •Jriangulueonjhrui. Stanti non,fmt inequales.  Conflit uaturqi  (perit prim!)al ipfam fleta 
Hi  linea.c  ad  [ignis  in  ei  t, angulo  qui  fub*  A t, aqualis, angulus  qui  fui  * * »,c  ponatur(per  i primi ) 
uni  ipfari • Afft,* 0,0 m ,equalst 1 \conedanturq; « »,•  ».Et quonia  bina  *A,At, duabus  «V** 
funt  aquales, c angulus  qui  ad  A angulo  qui 
fub  AI*  efl  equaliiybafls  igitur  a }(per  4 pri- 
m)baft  *\e)t  aqualis . Et  quoniam  qui  fub  a 
0 t,  * ' «,« qui/iii  <<  1 / (unt  maiores, aqualis 
autequifub*0\eisquifub*fit>cr*  0 .,qui 
igitur  fub  tfieoqui  fub  A\/  maior  efl.  Et 
quonia  due  « 0,e  >,diub.A  y/funt  aquales , 

C angulus  qui  fub*  I * angulo  qui  fub  *t,f  * • » 7 r 1 

maior  efl.bafls  igitur  ■ *(ptr  »4  primi  fltafi  * l maior  efl.  Sedipfa  • s*  Vp/i  * » funt  maiores,multom* 
g is  igitur  ”,**,ipfaSffitnt  maiores.  Aequatis  autem  efl*  \flpfi  *>:ipfa  igitur  «>,*«,  reliqua  a /funt 
maiores.  Similiter  ia  ofledemus,quod  cr  ip/ir  quide  a ',a/, ipfa  uL  funt  maiores, c * V*  /flpft‘0.  tof 
fibtle  igitur  efl, ex  aqualibus  ipfts  *y,A  /,*  * , trianguli  cofitiiquod  ofledenduerat. 

ALITER.  Sint  dati  tres  anguli  plani  qui  fub  « A y,A  \[,a  0 *,quoru  duo  reliquo  fitti  maiores' fio 
tnoioeiqaffumpti.  Cbprehtndant  aut  e ipfos  aquales . 
re da  linea  * f/ y,A  y /,«  0,0  «.  Coneflanturq;  ipfa  * 

■>,* /,• ».  Dito  quod  ex  aqualibus  tpfls  • tS  *,trii 
gulu  coflrui  efl  poflibilc,  hoc  efl  rurfus  quod  due  reli' 
que  funt  maiores  quomodocuq;  affumpte,  Siqrnde  rur 
fut  qui  ad  f,',0,ftgna  anguli  funt  equales, erunt  quotp 
ipfa  *>,<*/,• « aquales , cr  due  reliqua  erut  maiores.  - 
Si  aula  non,flnt  inaquales  qui  ad  ipfa  A,’,*,flgna  an'  * 
gulijitq;  maior  angulus  qui  ad  0,  ulroq;  ipforum  1,  t; 
maior  igitur  efliper  14  primi)c  • t/eda  linea,  utraq;  ipfaru  «</,>  A,c  maniftflu.quod  * t em  ulraf 
ipfari  A/,  ■ a, reliqua  maior  efl.  Dico  quod  cr  * /,«  « ,r eliqua  * 7 funt  maiores . C ofll/uatur  (per  1;  prt' 
mi)ad  *f  reda  linea  ad  fignuq  in  ea  ,t,ei  qui  fub<0*  angulo  equus  qui  fub  • t >,  ponatur per  1 primi ) 
Uni  ipfarit  • A,(',A  ',•/,»  0,1  -,equahs  A Kconedatwrq ; * V >.  Et  quoniam  dua*A,(  >,  duabus 
funt  aquales  altera  alteri,  cr  equos  angulos  eoprebeduf.baps  igitur  *>(  per  4 primi)  baft * * efl  equa' 
lis.  Et  quonia  qui  ad  ‘,0,flgna  anguli, eo  qui  fub*  At  funt  maiores,  quoru  qui  fub  *l*,eo  qui  fub*  A*  efl 
aqualis, reliquus  igitur  qui  ad  > angulus, eo  qui  fub*  At  maior  efl,c  quonia  due  »/•/>,  duabus  * >,  •/, 
funt  aquales  altera  alteri,c  angulus  qui  fub  A 1 f,  angulo  qui  flib*  At  maior  efl , bafisigiurA/(per  >4 
p-imi)bafi  A ; maior  efl.  Oflefum  aut  efl  quod  equahs  efl’*ipfi * Klpfa  igitur  A f,**,ipfn  *»,»  tjfunt 
mu  ores.  Sed  ipfa  * »,» tflpfa  *t,funt  maiores, multomagis  igitur  A /c  • «,ip/i  * t funt  maiores ■ Ipfari 
igitur  > t,A/,*  *,rtdarum  linearum  dua  reliqua  funt  maiorts,quocunq-  affumpte.  Poflibilc  igitur  tfl,ex 
aqualibus ipfy *,trianguluconfici:quodoportuitofledcre.  ^ Eucltd.ex Camp. Propofitio ij. 

Ribusangulis  fupcrhcialibus  propofitis, quorum  quicp 
duo  pariter  accepti  tertio  funt  maiores  omnes,  & tres  fi* 
mul  quatuor  rctftis angulis  minores,  cx  tribus  illis  aequa* 
libus  qualcfcuncp  fintjolidum  angulum  conftitucrc. 

Cihp«n.’>.  Sint  propolidtres  anguli  fupcrficialti  A b ■ e 

qui  funra, bjC.de  ttibus  illis  squalibus  uolum'  unu  foli- 
d ii  angulii  cottitucrc.Oportct  igitur  ex  10  huius, ut  quiqt 
duo  eorii  pariter  accepti  terno  fin  t maiores,  & ex  17  h ui’ 
utoes  parirer  accepti  quatuor  regiis  angulis  lint  mino- 
reS.Exipfis  itatp  ITnthxc  polita  Latera  uerd  cos  contine 
tiacu&aadimuccfintfqualia.cislpfubtrdanirrresbaics, 

SC  ipi*  lint  d e.c  f,8i  f d.eritqi  ex  pqmilta  polsibilc.dc  ni 

buslineisliisbafibussqualibusrriJgulucoftirui.Sirtgi' u r a * 

tur  cx  eis  freudii  doiflcina  ri  primi, tnlguius  d c f.cofti rutuf, cui  ficut  docuit  s quarti , circuRriba- 
turcirculusdcffupracctrug,Sf  pcrtraliaturgd.g  e.gf.  Qui  ciilint  adinukrarqualcs  exdiltu 
nitioe  circuli  lareraip  nes  propoiirosangulosambieria  (qualia  ex  hypotlteii.neccirc  cft  ut  earum 
quilibet  quolibet  il  lorii  larerti  fit  minor.arqualc  aut  aut  maiore  efTe  eft  impolsibde.  St  enim  linei 
exit»  a cetro  g.circii  fercril  circuli  defelTetiqualisalicui  laterum  a d,a  e,b  e,b  f.c  f,c  d,  liqueretur 
propterca  qui  potita  luot,  annuere  s pnmi.trcs  angulosa,b,c,propofilos,clTciquales  mbus  an 
guJs  d g e,e  g tfgd.Cumqi  hi  nes  lint  iqualrt  quatuor  sedis  angulis,  ut  facile  patet  ex  u primi, 

protrafta 
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prorraflapaulifper  una  linearu  exeuntium  i centro  addrciferenrij  in  cotinuii  8f  direflu , edent 
etii  tres  anguli  a.b.c.xqualesetiiquatuorrefbs.  Quod  eft  citra  polita.  Quod  (i  edet  matorfu- 
perpodtu  tribus  triangulis  quoru  funt  anguli  a,b,c,tnbus  triarigulis  diuidcnnbus  triangulu  d c 
funoquoqiillici quocomunicatin  bafi.itaqd'  bafes  fiipcrpo 
nantur  baftbus  xquales  uidelicet  xqualtbus.K  anguli  a b c ca- 
dantad  parte  puncti  g,fequereturcx  it  primi  tres  angulos  a,b, 
c,eflc  maiores  tribus  qui  funt  d g e, e fg  ,f  g d.  Effent  uaqi  maio 
res  quatuor  reflis.  Qitod  cft  amplius  contrarii  podiis . Rtlin» 
quituriracp  uniquodqjcx  fex  lateribus  tres  propolitoS  angu- 
los ambiennbus, maius  elfe linea egrediente  a centTO  g,  ad  cir- 
cumferentia d e fideoipetu  potennus.  Sit  igitur  potentius  in  Ii  _ - 

rea  g h,qux (it  fecundu  n huius  orthogonaliter  ercfta  fuper  fuperficiem  anguli  uel ctrcult  d e f , 
demtttanturqj  tTes  hypothenufxh  d,h  e,h  f, quas  dico  cotinereangulos  tres  fuperficiales  xqua- 
Jcs  tribus  propofitis.colbtuetes  angulu  folidu  in  punfto  h.Cu  enim  quadrati  linex  a d fit  f qua- 
le duobus  quadratis  duari  lineari  d g Si  gh  ex  hypothefi,  at  quadrati  linex  d ll  fit  xquale  eifdi 
cx  pen  ultima  primi,  necefle  ell  linei  a d ede  aequale  linex  d Ii. Eodem  lp  modo  & linei  a e.linex  e 
It. Igitur cx  8 primi  cum  bafeietia  (int  xquales.erit angulus  a xqualis  angulo  dhe . Simili  quoqj 
modo  erit  angalus  b xqualis  angulo  e h f,«  angulus  c xqualis  angulo  f It  d. Quare  condat  faau 
clle  quod  facere  dtfpofuimus.  Eudld.ex  Xamb.  Theorema}.  Propopno  ij. 

Ex  tribus  angulis  planis  quoru  duoquomodocuc?  fumpti  fint  reli- 
quo maiorcs.folidum  angulu  conficere,  oportet  uero  ipfos  tres , qua- 
tuor redis  efifc  minores. 

THEONexZii.  Sint  Juti  Int 
tnguli  plani  qui  fui  - fi  >,«'*/,* 1 ‘,yo 
ru  duo  quoetiojocmq-  affutnpti  reliquo 
f int  maioris, 'ufiperq  ipp  tres  91 utuor 
redis  minores,  oportet  ii  ex  aqualibus 
tisqfub  a fi  >,/ .>  /,»  d *,  folidu  c 0 dilue 
reanguli.  Affumatur  xquales 
VA*  //•.concfljnturq;  *>,•'/,**•  <g> 
turiperu  undecimi)ex  xqualibus  ipfit 

m h,tri4ngulii  cofici  ejl  pofiibtlc.Cofiruatur,fnq; » ut  * > * 
qua  pt  ipp  x u,ej fi /ipp  "ipp » r.circifcribaturaut (pcrsquar 

tifipp  x - - triangulo , circulut » - ',fuma!urq(p  1 ternj)ippus  centru , 
qj’  quideerit  aut  intra  triaguli » - r,  aut  in  uno  lateru  ipput,  aut  extra, 
pt  prius  intra  trianguli, fltq;  fao neflanturq;  c /,*  ->'/•  Dico  quod  « fi, 
ipfa  c/  maior  e/1.  Si  autc  non,  aut * (ipp  cft  rqualu,autca  minor.  Sit 
primi  aequalis.  Etqionia  *fi  ipp  » /eS  xqualis,  fei  « fi  ipp  fi  >eft  xqua- 
lis, igitur  a/ippfitefi  xqualis.  Ipfa  aute  </tp/i/“(per  .5  diffinitionem 
primi.  )Du<e  ii  - fi.fi  ,, duabus  »/,f  fi,funt  xquales  altera  alteri,  & baps 
mfijbaji  x ufupponitur  x qualis, angui  ut  iglur  quifub  *fi>(pcr  8 pnmi) 

nores.  Q god  e/1  tmpofitbile -Igitur  • fi  ipfht xqualis  noefl.  Dico  fria  quod  ner  minor  ejl  • ,ipfa  *f.Ss 
enim  potile, ido.pLur^per  r primi)#*  fi  xquhs  /«,.# 

Et  quoniam  xqualis  e/1-  fi  ipp  fi  >, xqualis  e/1  ejl'  ipfi  i ’:quare  C r reliqua  * » 

TaraUelus  igitur  e/l(per  a/extt)'  u ipp  • -,cr  xquiangulu  e/1  x *F,pP' w ('  ^ ftV/tpli 

ipfam  x u,pc  est /.  ai'  aimciton  iguur(per . 6 qu!nttficut*fadl‘Jic  *uai'  ’■  Maioraut  e/l  /ip/a 
/'. maior  igtturejl  c r » u,ipfa  m.  Sed  ipfa  x u.popta  tp  ipp  « y xquaht.CT  * 
Qaonii.lmrtaxreflrbne*^^ 

,Wur  qui  fui  *fi>,anguloquifubif  * maior  t/!(per  15  primi.)  SnmhteriaoPcndemus,  qd  ejquijitb 
«4romd  fub  ufr nutor  e/t,cr  quifub  a r aeo  quifub  -/».  ipfi  igitur  tres  anguli  quifub  « • A*'*» 
9 ' - . : . 1 :I1./.  /.  / . r . — uunr  redhs  fuooonuntur  mino. 


ili  j 
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Conftitualur  ia  apgno  fipfius x f » circuli  plano  ad  angulos  redosJi(per  1 1 undecimi)  E/  quo  maius 
tft  quadratu  qd’  ex  - /eo  qd‘ex x /,ri  aquu  eftoqf  ex  fr, e oneratur $ r\/^,.Etquoniar  f refla  tft 
er  ai  ipftus  x*,  rfrniii  planu.cr  ad  uiuquac/  igitur  ipfaru  *fsf,'/,(percoutrfionci  diffinitionis  wt 
decimi  )re  fla  eft  ipfa,  {.Et  quomd  aqualis  eft  - fipfi  /r,eomunis  autem  c rai  angulos  redos  eft f/Jkafn 
igitur  t x(ptr  4 primi )bafi/  f eft  aqualis.  Ia  id propterea  crt  r.utriq;  ipfaru,  x,,n,  eft  aqualis.  I pfa 
igitur  tres  , V fj>,fibi  inuicefunt  aquatu.  Et quonia  quo  maius  eft  ad’  ex -A  eo  qd/ ex  x /eifupposii- 
tur  aqutqt  ex  fr, quod  ex  - a igitur  aquu  eft  eis  qua  ex  x/jf.  Eis  aut  qua  ex  a IJr,  aquii  ejl  (per  47 
primi.-ql’  ex  a/,  reflui  enim  eft  qui  fub  x/,,  Qnod  igitur  ex  « A, aquu  ejteiqd’  ex,*.  Aequalis  igitur  eft 
* tjpft t *■  Sed  ipfi  qui  de  a A, aqualis  eft  unaquaq;  ipfaru  A t/  v/i*  V UM'  «*►/ aqualis  eft  utrae/ 
ipfaru /n/r.  Vnaquaq;  igitur  ipfaru  - A,<r,A ,,,/,,  0,0  u^nicui^  ipfaru/ xjkj  r.aqiulis  eft.  Et  ciuil 
dua  » r,/  f,  duabus  - ‘/'funt  aquales,  cr  bafis x f baft  • > fupponitur  equalit, angui  os  igitur  qfubx, 
Mips  primi ) ei  q fub -Ay  eft  aqualis -Id  propterea  cr  q fub  f,  ',ei  qui  fuba>  /eft  aqualis,  cr  qui  fubu 
/ r,eiquifub  'i-.Ex  tribus  igitur  angulis  planis  qui fub  A,fyt,,tx,,t  qui  funt  aquales  tnbus  datufei 
licet  eis  qui  fub  rA>,A,/,.s  M,fohdus  angulus  cof  ruitur  qui  ad,-,coprebcnfusfub  *,f,  fli  ,ty  *,tan- 
gulis-.quod  facere  oportebat.  Sed  ia  ejto  centri i circuli  in  uno  laterum 

trianguli, fiti/  in  u ',eftoq;  [.  Conncfl.itur.j- x/.  Dico  rurfus  quod  maior 
eft*  f.  qua  a/.  Si  auteno,aut  - f.  eft  aqualis  ipfi  *f,  aut  ea  minor.  Sit  pri- 
muaqualis.Duaii- A,A>,hoeeftA,,<  /duabus  f/,/x,hoc  eftipft  ur 
funt  aquales.  Sed  ipfa  quidif  r,ipfi  a /fupponitur  aqualis,  cr  ipfa  igi- 
tur A /,ipfts /funt  aquales.  Qij  od  eft  impofiibile.  Igitur  -Aftpft  x li- 
quatis no  eft.  Similiter  ia  oftedemus,qd’  neq;  minor igitur  ipfa  - f, maior 

tft  quis/.  Etfifimiliter  quo  maius  eft  quod  ex  • A eo  qt  ex  a /,ei  equum  

cr  ad  angulos  reflosad  circuli  p lanu  cqjlituemus/icut  quod  ex,  f,  coflituetur  problema.  Sediaefto 

eentru  circuli  extra  triangulis  x u r,fit</  /.  C oneflanturq-,  x f,r/.  Dicoquodcr  fte  maior  eft  « A qui 

xf.Si  aut  non, aut  aqualis  eft  aut  minor.  Sit  prius  aqualis.  Dua  igitur  -A,Ay,  duabus*/,  fxjisnt  aqua- 
les altera  alteri, cr  bafis  -ybafi  m x eft  aqualis,  angulus  igi- 
tur qui  fub- fy(per  sprimi)anguloquifubufx  eft  aqua-  \ ‘ 1 

lis.  Idj-  propterea  etia  qui  fub-o  «,ei  qui  fub  x/,  eft  aqua- 
lis. Totus  igitur  qui  fub  u (t,  duobus  qui  fub  a A,, » 0 «,  eft 
aqualis.SedquifubuCr,M/M,ipfoquifub  A i/funt  maiores. 

Ef  qui  fub  m/,  igitur, eo  qui  fub  f > /maior  eft.  Et  quoniam 
dua  a 1,1 /duabus  -f,  '/funt  aquales,  cr  bafis  A/ baft  u e 
eftaqualis,angulusigiturquifub.u/'(per  8 primi)eiqui 
fub  Jh/ eft  aqualis.  Patuit  aut  quod  er  maior.  Quod  eft  ab 
furdii -Igitur -Aipfi xfnoneft ar“-’:-  -n-J — 


>*  !- 

, — ,.rr  -,  — . ,.eq;  minor. Igitur  ipfa  'A,  maior  eft  qui 

x /Et  fi etia  angulos  redos  in  circuli  plano  rurfus  coftituamm  ipfam  f,,cr  ipfi  aquale  ponamus  ea  qua 
poteft  id  quo  maius  eft  quod  ex*  A eo  quod  ex*  f,conftituctur  problema. 

Dico  inf iper  quod  -Ano  eft  minor  qui  */&i  enim  poftibile,ejlo.  pona- 
dare/  (per  1 pnntijipfi  qui  de  •>  A aqualis  f 1,  ipfi  aut  A,  aqualis  f*.  Conne- 
daturq:  f.Et  citm  aqualis  tft -A  ipfi  A >, aqualis  eft  f • ipfi  f* , quare  er 
reliqua  • *, reliqua  * »,  eft  aqualis.  Parallelus  igitur  tft  (per  1 fexti)*  fipfi 
“'.cr  aquiaguluefltriagulU  x/ fipfi  triagulo  */'.Eft  igitur  (per  « fex- 
tOficut  x /ad  x f,jie/x  ad — ',cruicifiim(per  1 6 quinti  )jieut  xfad / 'ftc 
x-ade*.  Maior  autc  eft  t /, quam /•, maior  igitur  eftcr*f,  qua  ".Sed* 
r.ip/i ' > eft  a qualis, igitur  er  * y,  quii  > » maior  eft(per  1 4 quinti. ) Q»o- 
nia  igitur  dua -A, A >, duabus  t/,f  *-,funt  aquales  altera  alteri,  cr  bafis  - r 

baft  " maior  cft,angulus  igitur  qui  fub -C,  (per  1 5 primi)  angulo  qui  fub  

maior  eft.  Similiter  iamcyfi  ipfam  It  aqualem  utriq;  ipfarum  /',/>,  effumamus,  cr  conneflamut 

itifim  if.ofteniemut  nuoA  r*r  nui  Cuh  « / « 1nnul„a  ^ , e - imirr  rfl.Cnnfti tuitur  ijf  t*rr  * * trrimi 


temquifub'  A -aqualis  qui  fub  x / r, ponat  urq:( per  1 primi)uhraq;  ipfaru' fj’, ipfi  • /aqualis, cr  eon 
nedatur  E t quonia  bina  *(,A  ^bitus' /J',funt  aquales,  cr  angulus  qui  fub- A'  angulo  qui 

fub  '/'eft  equahs, bafis  igitur  -y  (per  4 primi)hoccft*f,bafi'-  eft  aqualis.  Idj;  propterea  etiam  x r , 
ipfi  "eft  aqualis.  Et  quonia  dua  x m,*  r,  duabus  • v 'funt  aquales,  cr  angulus  qui  fub  f*'  angulo  qui 
fub '"maior  eft, bafis  igitur  f (peris  primi)  baft  - r maior  eft.  Sed  ipfa  quidem  f',ipfi  A /eft  aqualis: 
CT  ipfa  igitur  A /qua  "maior  tft.  Quoniam  igitur  dua  A, ,1/, duabus '},/  funt  aquales,  cr  bafis  * / 
baft,'  maior  eft,  angulus  igitur  qui  fub  di  [(peri}  primi)  angulo  qui  fib'/’  maior  eft.  Aequalis  aut! 

eft  qui 


u 
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'[iquifub*!  ',eis  qui  ftb  *»>,•>  *.  Igitur  qui  fub  4 ■ f,eis  qui  fui  * 

«.irwior «/(. Sed cr minor. Qijod </i tmpoftbile.  Quomo- 
io  aure  id  quod  ex  /f,  equum  fumer ur  ei  quo  quod  ex  matus  e(l 
to  quod  ex  »/,/ic  offendemus . Exponantur  «AC  uf  refla  linet , 
fiti  maior  a fjefcribatwr  j /Wpcr  ipp  femicirculus  *>{,&  inferni 
circulo  a • f*  anncflatur  ipfi » (refla  linet  tqualu  ipfa  a >,connf- 
fljtura;  r » . Qgonid  igitur  in  femicirculo  • r ( angulur  ejl  qui  fui 
* r f,re(hu  igitur  eff  qui  fub  *»>(ptr  st  tertij. ) Qijod  igitur  ex  « 

Mper  47  primiltquum  eilehqutex*>,>  f quare  id  quod  ex  * t , 
maius  ejl  eo  quod  ex  « >,eo  quod  ex  r t,  aqualis  autem  ejl  «r  ipft  » 

/:quod  igitur  ex  a, e, maius  efteoquodex  \f,eoquodet>£ . Si  ipfi 
igitur  > js  aqualem  It  effumamus , quod  ex  * i maius  ejl  quam  id 
quod  ex  Uf, eo  quod  ex  / /:q»od  facere  propofueramus. 

Euclid.exCamp.  Vropofttio  14. 

I l fupcrficiebu!1  xquidiftandbus  folidu 
contineatur , t.us  oppofitx  fuperfiries 
fibi  inuiccm  aequales  funt  8C  xquidi- 
L:ri  dandum  laterum. 

Campa  kvs.  Qyicquid dicam alii.folidum xquidifllribns fuperficicbus contemit.fupcrf}.. 
cirbus  paribus nccdfecrt contineri,  qux  ficuterte  non  poiTunt pauciores  fex , ia  polfum  eflitin 
omni  numero  pari  fen  ariu  excedente. Conftar  enim  columnam  ^ 

hexagona, pofTe ofto  fuperfkiebus  qux binx  8C  binx  oppofitx 
fibiinuiccxquidiftant,conrineri.Sicquo(poftogonaio,&  deca 
gona  i2,8t  ad  iftarum  fimilirudinem,  in  infinitum  .Sed  horum 
omniu  folidoruxquidnfcinribus  fuperficicbus  contentoru.qux 
infinita  ciTepronutio, folu  illud  dicitur  parallelogrammu,  cuius 
omnes  fuperficies  ipfum  ambictes  parallelogramf  funt,  Si  iftud 
fex  fuperficicbus  dunraxatnecelfeeft  ambiri . De  taliiratp  quod 
fextantu  fuperficicbus  ambitur,  dico  debere  intelligi  quodhxc 
34  proponit.  Sit  igitur  tale  (olidu.corpus  a b.cuius  omnino  fu- 
pcrficies  fac  ut  folido  habitu  mente copr«hendas,patebit<p  tibi  un3qua<$  earum  quatuor  ex  rrii- 
quis  fecarc  eius  quatuor  latera,cu  fim  communes  feftiones  ipfius  fec5ris  8C  quatuor  fe^aru . SinC 
autcillx  quatuor  felix  binx  Si  binx  fecundii  quod  adinuicc  opponuntur,  xquidiftanre?  ex  hy- 
pothefMcquiiurexiobisafTumpta,  ut  quatuor  latera  huius  fuperficicifecanris&  quatuor  felm 
rum  fint  adinuicc  bina  8C  bina  xquidiffcmria.Conftar  iracp  fecundii.  Ar  uero  ex  ?4  primi  manife- 
fnim  cft, omnia  latera  oppofira  iftaru  fex  fuperficicru  elfc  xqualia, erunt  igitur  bina  latera  angu- 
lum planu  continentia  cuiufqj  earum, (qualia  binis  lateribus  angulum  planu  in  fuperficie  fibi  op 
pofira  conrinctibus.anguli  quoqj  ab  illis  binis  lateribus  conremi,xquaies  perio  huius . Igitur  at 
conuerfa  pcnultimxcomunis  fcientixin  primo  libro  pofitx.nccefTe  cft  qualquc  duas  fuperficieg 
in  folido  a b oppo(tras,e(fe  fibi inuicem  xquales.  Quod  eft  propofirum . 

Euclid.cxZumb.  Theorema  it.  Propofitio  24. 

Si  folidum  fub  parallelis  planis  comprehendatur,  quxcx  oppofito 
ipfius  plana.xqualia  8C  parallclogramma  funt. 

THEOSn  Z amb.  Solidum, inquam, >•>*’,  fub  parallelis 
planis  «>,</,«  >, comprehendatur . Dito  quod  qutexop 

pofttoipfmplana.aqualia  v parallclogramma  funt.  Quoniam 
enim  bina  plena  par  iilela.boc  ejl  S »,>  <,a  plano  *>fccantur,  torri' 


enim  bina  plana  parallela, koceffS  »,>  1,4  plano  *>feeantur,  cora- 
munes  ipforum  fefliones  parallela  funt  (per  1 6 undecimi.  iparaUe- 
lus igitur cl l a C ipfi , a.  Kurfutqnonia plan «<> i ifpefcit plana bi 
na  parallela  <?,*  «,  eoes  ipforii fefltoes  parallela funt(  per  eade)pa 
raUelus  igitur  ejl  *•*,  ipfi  Patuit  aut  quod  cr*»  ‘pfiy>  p4- 

rallelusiparaHelogrammu  iguur  efl  «7.  Similiter iam  offendemus 
quodcrunumqttodq;  ipforum  V 04«  ',paraBelogrammum 
efl.  Comedantur  « 0,4/.  Et  quoniam  parallelus  eU^s  ipfi  *y,CT 
»o,ipft  yf,bineiam  « »,»  ',fefe  inuicem  tangentes , binis  re  Sisti' 
nusy>i  > f,ffeinuicemUngentibusparaHelafunt,non  tamenin 
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e ode  plano, igitur  equales  coprehcdut  angulosCper  i o undecimi. ) A ngulus  igitur  qui  fub  «A»,  ungulo 
qui  fub  A equulis. Et  quonia  bine*  A,  A >, duabus  * >,> !,  funt  equales, cr  angulus  qui  fub  « A t,  un- 

gulo qui  fub  A fi  eji  equaln, bafis  igitur  • o(perq.primi)bafi  Aj,ejt  equalis.cr  trianguli  • It  'triagu- 
io  A)  [ck  equle.  Et  quonia  ipfm  quide  • A t, dupli  (per  4 1 primi)  efll’  p arallclogrami , ipfiut  11 uro 
*>f  dupli cllipfum ) • paraUelogramum,equi igiture&parallclogramumA>,paralldogrdmo  <>.Simi 
liter  un  ojledemus,quod  cr  " ip/i*/e#  equale.cr  « 1 ipfi  f/.Si  planum  igitur  fub  parallelis  planis  c $ 
prehen  datur /que  ex pojiso  cius  plana,equjha  cr  paraUclogr omma  funtiquod  eji  propojiium. 

Euclid.tx  C ump.  Propofilio  if. 

I fupcrficies  quxdamfccetfoliduparallelogrammu  aequi  , 
dift.lt er  duabus  ipfius  (olidi  fuperficicbus  oppofitis,  duo 
partialia  corpora  quae  ad  illam  fecante  fuperficicm  ueluc 
ad  communem  terminum  copulantur,  fuisbafibus  funt 
proportionalia. 

Camfanvs.  Sit  corpus  a b,  folidii  paraIIelogr3mii, 

& fccet  ipfum  fupcrficies  c d xquidift.!frr  duabus  eius 
oppofitis  fuperficicbus  quafuntacfiC  fb.Etfit  fuper- 
ficicsgb.bafis  ipfius  folidi  a b,dc  qua  confiat  per  pra- 
mitfam  qd'  tpla  fit  aquidiiUttu  later  ii.  Et  fit  cdmunis 
feftio  duatu  fupcrficierii  c d Si  gb.lincah  d.de  qua  co 
itat  per ; huius,  qd’  ipfa  fit  Unca  refta , 8t  per  ts  huius , 
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qd'  ipfa  fit  {quidiftlsgc.Idcoq)  funt  duafupcrficies  g 

d&ltbaquidifHtiulatcru.&ipfafuntbafrsduorum  q n c d b k m 
partiali  ii  corporu  in  quae  fiiperficies  c d diuidit  iolidti  a b.  Dico  iratp  qd'  proportio  folidi  a d ad  Co 
lidu  b c.efi  ficut  bafis  gd  ad  bafin  h b.  Protrahatur  enim  urrinqj  quantu  iibuerir.quaruor  line,  pc 
netrates  fuperfictcc  d fiiprr  eius  angulos,8t  ipfir  Tunra  f SCebcu  duabus  reliquis  fibi  aquidirti- 
tibus.  Sumitur  <5  ex  eis  omnibus  portiones  ex  pane  puncti  b, quot  libuerit, qua;  ponatur  fingulae 
aquales  lincab  d.SC  ex  parte  punfti  e.aliafimilltrr  quot  libuerit, qup  ponatur  aquales  line;  e d. 
Super  quas  umntpcfifiituatur  fotida  paralldograma  fecudu  logi rudm  ii  exigenti  J.fintrp  ex  par. 
tepunfti  b.folida  f k SC I m,8f  ex  parte  punfti  e.iolida  a n & p q.Eritip  ex  difiinitionc  corporum 
aqualiuatqtfimihu.unuquodtpiolidorii  f k&  Im  aquale  foltdocd,  & unumquodqi  an  SC  pq 
aqualca  d.  Fiat  igitur argumentii  queadmodu  in  prima  rexri.Eft  enim  iolidu  c m ita  multiplex 
folidi  bc, ficut bafish  m.bafish  b,&  folidii  q cita  multiplex  folidi  a d, ficut  bafis  q h , bafis  gd.  Et 
fi  bafis  h m eft  aequalis  bafi  q h.foiidu  e m efi  aquale  (obdo  q c ex  diffinitione  corporu  aqualium 
at<pfimiliu,&  fi  bafis  eft  minor  bafi.St  folidii  efi  minus  fotido.St  fi  maior, maius,  quod  patet  ex 
diffinince  eadc.refecata  maiori  bafi  adaqualitate  minoris, St  defcriptofupcrca  folido  parallelo, 
erimo.  Itaqj  ex  diffinitione  inconnue  pro  pornonali  tatis  proportio  folidi  a d ad  folidii  c b , ficut 
oafis  gd  ad  bafin  h b.Qjiod  cfi  propofitum. 

C*  m p a n v f.  Quod  fi fupcrficies  aliquafecec 
eorpus  ferratile  aquidiff  ater  duobus  eius  triangulari- 
bus  fuperficicbus  oppofitis, duo  partialia  corpora  qup 
adiliafecantcfuperficie.uelutad  comune  terminum 
copulantur,fuis  bafibus  cr  ut  proportionalia.  Sit  enim 
a f corpus  ferratile,  cuius  fintdua  trigona  fupcrficies 
a b c,d  e f.  Coftat  igitur  ex  diffinitione  fcrratiits.unam 
qu  Tqt  triu  fupctficier  um  qup  funt  a b d e,b  c e f,a  c d f, 
efleparallelogrammum.Secet  igitur  fuperficies  ghk, 
ifiud  ferratileaquidifianterduabuseiusoppofitis  fu- 
perficicbusquafuntabc,def.Dicoqd’proporno  ferratilis  a k ad  ferratile  gf,  eft  ficut  bafis  ak 
ad  bafin  gf.Quod  ficut  de  folidis  parallclogramis  probatur.  Protraftis  enim  in  utracp  partem  Ii- 
neis  a d.b  e,c  f.faftisip  inter  eas  ex  pane  piifti  e ferratilibus  aqualibus  fenanli  g f.Sf  ex  parte  pu- 
fti  b alfis  aqualibus  ferratili  a k urrinqi  quouis  numero, ex  diffiniuoneinconnnua  proportioni 
litansffi  cunfta  uigili  mente  perluftresjnon  erit  nbi  ditficilc  concludere  quod  diximus. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  a».  Propofitioif. 

Si (olidum  parallclepipedu  plano  fecctur, parallelo cxiftentee/squx 
ex oppofitoplanis.erit  ficut  bafis  ad  bafin.ficfolidum  ad  folidum. 

■T  H E O N n "Zib.  Solidu,  inqui,paradUlopipedu  «f>A  fecctur  4 plano  ► ■ parallelo  eriOcte  eis 
que  ex  oppofito  plani  fdlieet  ipfis  /•tJ-At.  Dico  qdt  eflptuta'  ftbafis»d'*t{  bafin, ficeft*  Af» 

[olidum 
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folidu ai ' * y-t  [olidum . Extcdatur  enim*  9 txutraq;  parte, ponaturq;  ipfi 
\pudi . / equales  quotcuq,,9  u,u  r,ipfi  aut  * . equales,  *«,«»,  ciip/exiUltrj  * 
ipft x f, « f ,<  X."  '.parallclogramma,  c r if>/i  » cv“  T,fnUda.Et  quonia 

ipfex*,**,*',re(lelineeinuici[untequaUs,equaliaquoq:funt  ipf <»',«  * 
t,*f,paratlelograma  fibijnuiceCper  i fexti,)cr ipp ?uoj;  «tW «,/ito IH- 
iure(  per  cxdl)funt  e qualia.  E t fimiliteripfa  W,«  *,*/Jtbiinuue(pcr  14  an 
decimi)[unt  equilia , ex  oppojito  enim.  I proptere*  etia  1 p[a  quidem  > * 

X,»  a.parMograma  adtnutcefunt  equalia  {per  t fexti, ) ipfa  quoq;  •'  V '» < 
ejibiinuicc(pereade)funt  equalia.  Et  infuper  ip[add^,*,r  ►>  ( per  14  un- , 
decimOfunt  equalia(ex  oppojito  enim.)Tru  igitur  pUnaipfcru  * », 
folidorujribus  retiquoru  planis  funt  equilia  (idq;  proplerca  cr ipforS  * d,  -< 
rjohdoru.  )Sed  tru.tnbiu  que  ex  oppofito(  per  1 4 mdccimjfunt  equa 
Utu  1 pfa  igitur  tria fobda  **,*/,*  'jamcfmt  equalia  (per  1 undecimi dijfi 
nitu>ne)id  proplerca  etii trit [olida  > -V  <v«  ’,inuice[unt  equilia.  Quotu . 
pitjt  igitur  efl  » /bafis,ipflM  * fbafis.totuplcx  effer*  ‘7°M«  tpfius  * ►/oli-  * 

J,jCr  ,4  iJ  propterea  quotuplex  ekr  /ba/is  ipfiutf 'bt/is,  totuplcx  eficrr 
, folidu  ipfhu  < - fdidhcrfi  equalis  efia/baps  ipft  ’ I bafi.equum  eflcr** 
folidu  ipli  > ► /oliJo.cr  /i  excedit  »/1m/ii  ipfamr/ba[m,excei:t  quoq;  ipfiun 
u‘'fohJdipfumr‘’folidu,crfideficit,dcpcit(pericrta.quinti.)Quatuor 

ia exiffctibus magmtudmibusffunis qutdc  bafibus*/,/9,duobucaut  [obdis  «►,►  r^lfimutur  eque  malli 
p licia  ffpfiiu  quidc  * /ba/is  cr  * ► folidi,ipfi  » fbafis  cr  x *folidS,ipfim  aut  9 /bafis  cr>"  [didi,  ipft'  / 
ju/is  cr  ipfum  > ► /olida.  Ojlcfum ip  eff,qubdfialbafis  excedit  baftn  r[,  excedit  quoq, » ► /olida,  ip/um  a 
* [olidum,  cr  fi  equale,  equale,  cr  fi  dejicit, dcficit(pcr  diffinitione  o quinti.)  In  eadem  aute  magnitudi- 
nes effit  dic  uner, cr  reliqua.  E/i  igitur  /icat  •! bafis  ad  i 9 bafm.fic  eft  * ••  [olidum  ad  9 rfolidu:  quod  erat 
ojlendendum. 

Ea clid.exCdmp.  Propofitio  > S. 

Vpcrdatu  pudiu  datxlfnex,angulo  lolidopropofico  xqua 
lem  angulu  folidum  coftituere.  4 • 

CxmpxNos.  Solidus  angulus  propo-  Jb. 

fitusfita, qui corirteaturtribuslincls  ab, a /l\\ 

c,a  d,  tres  lupcrficialcs  angulos  ipfum  folidu  perfkictes  /l\\ 

cominmbus.cuifuper  punctu  c lincxcfpropolinequf  1/f  l\ 
ad  libilu  proponens  iaccat  aur  in  fublimi  confurgat,  iu-  I \ 

bemurtequalcangulit  folidu  cSftituere.Qjiabfcuip  fit  fi  / 
tuslinexeMpfictogubicuipiioluerisfignato, produci  / | \ 

tolineige,erunt^Cexihuius)dua:lineacefdlge,infu  £ 4 

jscrficic  una.  In  hac  iraqj  fuperfidefuper  p lictu  c datum  ® 

in  afsignara  linea  feciidficSfiliu  ij  primi  coftitue  angu- 
lu squale  angulo  b a c,8£ipf*  fit  f eg.dehinc  ex  linea  a d abfeinde  linei  a h ficut  uoIc(eris,&  d pS 
flo  h producito  perpcdiculare  h k ad  luperficic  in  qua  funt  du*  lines  a b & a c . Quod  qualitef 
facienda  fit.u  huius  docuit.Nec  fit  igitur  tibi  cura  de  pufto  k.Nihil  enim  refert , Utrum  perpedi- 
eulans  h k occurrat  fuperficiei  in  qua  funt  duae  linei  a b & a c,  inter  ipfas  lineas, aut  extra  aut  in 
earS  altera,  ducito  tamclineaak.Pofitoippufto  I in  linea  a b ubtcucp  uoliteris.protrahe  lineas  k 
1 fiClh.K  poncangulu  fem  in  fupcrficte  lineatu  e fSC  e g, squale  angulo  b a k,&  linei  e m squa 
Ic  bn esa  lq 61  ex  linea  e f.fume  linei  e p squale  tinex  a 1,  SC  d puflo  m edttc  linea  m n perpendi- 
culare ad  fuperfictein  qua  funt  dus  lines  e f SC  eg,  & pone  ea  squalJ  h k,&  protrahe  lineas  e rt. 
si  p,8C  p m.Dtco  igitur  tres  lineas  ef,e  g.en.corinere angulu  folidu  in  punflo  e , squale  angulo 
a propoli ro.Cu  fintenim  exhppothefi  duo  Iateraak8(  kh.trijgulia  k h.sqnalia  duobus  lateri- 
bus emdem  n triSguli  e m n,8(  anguli  qui  funt  ad  k 6(ad  m redii  ex  diffinitione  lines  perpendi 
eulariter  eredis  I upra  fuperficie,crur  ex  4 primi  dus  lines  a Ii  & e n squales , per  eandem  quoq? 
eriit  dus  lines  kl  & mp, squales  rideoip  etii  per  eandehlfiC  n p squales,  cii  finthk&klsqua 
les  m n 8d  m p,&  anguli  h k 1 & m n p.redtuper  8 igitur  primi, erit  angui’  n e p,  squalis  angulo  h 
a L Simili  quoqi  md  probabis, angulu  ge  n effe squale  angulo  c a d.Coftat  itaqt  nos  effecilfe  qd* 
uolunri.Hutcfi  ftndiofus  mili teris, quote fiqi  Iatcribut,a  folidus angulus  propofitus  coiiueatur, 
quod  a repetitur  fine  offendiculo  paficere  poteris. 

Euclid.ex  Zamb.  Problema  4.  Propofitio  18. 

Ad  datam  rccftam  lineam , ad  fignumqp  in  ea,  dato  folido  angulo  aev 
quum  folidum  angulum  conftitucrc, 

^ **  tHEOM 
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demonfhrandum.ipfa  omnia  elfearqualiaadinuicem.  Sunt  aure 
eorum  a.iaquar  non  dicuntur  conftirura  fuper  lineam  unam , 6C 
funi  n^a  quorum  fupremar um  fuperficicrum  duo  latera  oppofira 
quxatncp  • umarui  fecundum  reidrudinetn  protraCia, non  funt  li 
nea una,&dc  talibus  fequens  demon ftrandum  proponet, ipfa 
qtioq;  omnia  cite  adinuiccm  a-quaua . Sint  iraq;  duo  ioiida  paraU 
leiograma seque  alta fiue inter fuperficies  xqutdiftates  ab&  ac, 
conituura  fuper  unam  bafin  quar  lit  a d, quorum  fuprema:  fuper- 
ficics funrcb  & bc.fintqj  harum  fupremarum  fupcrftcierum  duo 
latera  oppolica, cum  fecundum  rectitudinem  protrahantur , linea 
una.&tpfafuntc  f&  b c.Dtco  ira:p  quod  folida  ab &ac,  funt  a:- 
quaiia.Hocautem(fi  figura  eius  fecudum  quod  oportet,  aChi  uel 

cogitatione  fabricaueris.fif  quemadmodum  in  j* primi  procciTcris, idem  facies  hic  de  ferratilibus 
quod  ibi  de  mangulis)ficile  conci  udere  potens, occunrunttp  tibi  hic  eredem  diuerfitates  in  foli- 
di>,qux  ibi  in  fuperftciebus  occurrifTc  nouifti. 

Eucltdcx  Zsmb.  Theorenui*.  Vropcfitio  x?.  r * 


/ 
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fuper  eifdc  fune  reftis  lineis.inuicem  funt  aequalia 
THEONet  Zab.  Sint  fuper  eadem  baji  a (Solii*  paraBelcpipeda  y 
/-,>  rjub  eadem  altituiine,quorum  jiant  es, boe  efl*f,*  V e,  > «V 

f-',C7  f,  a fuper  eifdem  fmt  reClu  lineis  ipfifrd  * plano.  Dito  quod  folii 
y y,aquicft ipfi ' a folido.  Quoniam  emm  paraBelogrammu  ejl  utrunq^ 
ipforu y },y  a.equalu efiiper  i^.primi)y<  utriq- ipfarum  uo,, «.  Quare 
C r ( l,ipli  > « ei)  aqualis. Communis  auferatur  > ■ , reliqua  igitur  * >,  rrli' 
qua  0 at])  aqualis.  Quare  cr  ipfum  quidem  * y > trianguli  ipfi  trian 

gulo  ejl  aquM.cr  * • paraBelogrammum  ipfi  ■>  r paraBelogrammo,cr  id 
propltrea  trianguli  a < f,  triangulo  yt-rejl  aquale.  Ejl  autem  c T ipfum 

?uidem  y 'paralldogrammum.ipfi  f m paraBelogrammo  aqui,CT  y »,ip/i 
i ,ex  oppofuo  nancg . Igitur  v prifmaioprebenftun  fub  duobus  quidem 
triangulis  /«  »,*<  > >,tribusi  paralldogrammis  « /,/  •,>  *,  aquum  ejl  prif 

mati  comprebenfo  fub  duobus  quidem  triangulis  y*r,*S*,ey  tribus  paraBdogrammis , boe  ejl  (y^  l,f 
r.Commune  apponaturfolidum,  cuius  bafts  quidefit  paraBelogrammum  « f,ex  oppofito  autem  * • <a 
Totum  igitur  yy  follium  paralklepipedum,toti  'r  folido  paraBdepipeio  ejl  aquale.  Super  eadeigtur 
, bafi  exiAeniia  fohda  paraBdcpipeda  crfub  eadem  altuudtnt.quorumjlantesfuper  eifdem  funt  xtOk  Ii* 
nw,funt  inuice  aqualia.  Quod  oportuit  ojlendere, 

Eucl.ex  Camp.  Vropofitio  jo. 

V ucta  folida  arquidiftan 
dum  fupcrficierum  arque 
alta.quac  in  eade  bafi  non 

autem  fuper  unam  linea 

fucriiitcouftituta,  probantur  e (Te  ac- 
qualu. 

f Ca  mpumuj.  Sinrnuncduo folida parallelo- 
gramma  xqut  alra  fiucinter  fuperficies  arquidifta- 
tes.finrqjfuperunam  Se  eandem  bafin, fed  non  fu 
per  lineam  unam  conftirura.  Dico  iterum  ea  efTc 
arqualia-Efto  enim  duo  folida  parallelogramma  a 
b Sf  a t a-que  alta  fiue  inter  fuperficies  pquidiftates, 
conftirura  fuper  unam  bafin  qu*  fita  d.fcd  non  fu 
per  unam  lineam,  fintipeotum  fuprema:  fu  perfi- 
cies e b & fc,quarum  oppofira  latera  fecundum  rc- 
Hirudincm  prorrafta.non  erunt  linea  una.Cumip 
■pfaexhypoihefifintin  una  fuperficie  eo  qd’  foli- 
da propofita  funtinter  fuperficies  xquidiftantcs, 

«ecelTc  cii  ut  duo  latcia  unius  carum  protrafta 
fecundum 
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fecundum  rediirudine.Cecent  duo altet  ius tarum  protraCta  fccundumrcflitudinem.Protraliart 
rur  incp  duo  oppofita  latera  Cuperficiei  e b.qux  fint  e g Si  h b,8t  duo  oppofita  Cuperlictei  Ic.qux 
fint  k f Si  c l,K  Cecent  quatuor  pundla  m,n,p,q,critq)  lupcrficics  mnp  q.xquidmamiu  laterum, 
xqualii  umcuicp  trium  fuperficieru,  quarum  una  eft  balis  propofins  Colidtscdmunis,  Si  Ipta  cfl 
ad,di duxreliquxfunt Cupremx Cupcrficies eorundem  fo!idorum,K ipfp lunre  b itt t.DuuiJ 
itacu  lineis  a quatuor  pundtis  m,n,p,q.ad  quatuor  angulos  balis  adf.bi  inuicem  diredtam  liabu 
ludinem  relatos.qux  (it  n a,m  r,p  f,  q d.perfedlunr  entColtdum  parallelograinmu  a q in  eadem 
bali  cum  utrotp  duorum  priorum  ,&xquc  altum,  & fuper  lineam  unam  cum  utioq!  tpiorum. 
Per  prxmillam  igitur utrunbber duorum  lolidorum  propofitorum  quxfunr  a b&  ac, eft  xqua 
le  folido  a q.per  conceptionem  ergo  eft  lolidum  a b,  aquale  Coltdo  a c, quare  conftat  propolttu. 

C C M I' A » V S.  Potes  quoip  conuerCas  huius  Si  prxmnTx  probare  fi  ubet, ducendo  ad  impoC 
fibtlc.Pones  enim  quxbberduo  folida  parallelograinma  elCe  xqualiaSi  cdfiiruta  Cuper  eandem 
balin  xquidiftanna.dcdemonftrabts  ea  elfe  aeque  alta. Eruntcplixc  &promtlfatux  demonrtra- 
tionis  medi  i. Impoifibileautcad  quod  duces, er ir  parre  luo  roti  e(fe xqujlcm.Quod  euidrier  pa 
lebir.fideillofolidoCquodalriuJ  elCementuuraduerfarius,  cum  tameambopofita  (int  xqua  lia 
Bt  Cuper  eandem  balin  conftitura)unum  Colidum  parallelogrammum  pqut  altum  demilfion  ab 
ftidei  is.  Hoc  autem  abCctlfum  xquale  elCe  demi  (Cion  conuinccs  e*  hac  Si  prxmtlla,  ideo  ; & toa 
fiilha  quo  ipliim  ablcideris  ex  communi  Ccrcmia* 

Euclid.ex  Xamk  Theorema  tf.  Vropoptioso. 

Supereadebalicxiftetia  folida  parallelepipeda&fubcadcaltitucJia 
ne.quorri  ftantes  n5  funt  (uper  eifde  regiis  lincisdnuicfm  fuiu  f qualia. 

T H E O N ex  lamb.  Sinr  fuper  eadem  bap  * f folida  parallclcpipela  > /,,j,  ejiib  eadem  altiludi' 
ne, quorum  liantes  •*/,«  »,»  >,A  “."3  fu*  f“P"  eifden  rcSts  linees.  Dico  quod  foltduM 

0*,equum  eftipp>efolidoEttendanmr,inquam,ipfe  ’*,b<, 

infuper  cr  ipfe  n tjt^coneurrantij'  .1  dtnuicem  in  .Pgnis,  d M 

cormcflenturq;  «/,»  >,/*,A/.  Aequum  Umtft(ptr  19  undecimi) 
ipfum  > u follium,  euiui  bjfis  efi'  > C \,paraHelogramum,ex  op' 
poplo u eri !*> ',ipfl r e folido, cuius quidem bifis  *'ts \parai 
lelogrammum,ex  oppopto  autem!  *e  / >, fuper  eadem  enim  bap 
funi * t C» , quorii  liantes  «/,*  f,a  u,*  e,  >*,'*, A •'.«  r./ upereif 
dem  funt  redis  lineis  /»,“  A Sed  f olidum  /1, cuius  baps  quidem  cfl 
*o/*parallclogrammum,ex  oppopto  autem/*/ ',ecquum  eil  ip 
p>  t folido,  cuius baps quidem  *>»>■  ,paTaUelogrammum,n  op 
popto  autem"  Ia/,  fuper  eadem  enim  funt  bap  •»;-  A \ cr  ipforii 
flantes  * *,*/,/  >,A  *,*  **A  *,  At, fuper  eifdem  funt  re/hs  lineis 

*/,*  *.Qtt<rezr>  m folidum, equum  eft  ipp  ,/ folido  Super  x- 
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qualibus  igitur  bapbus  exiflentia  folida  parallelepipeda  cr  fub  ea  m > 

tfem  altitudine,  quorum  liantes  non  funt  fuper  eifdem  reti  is  lineis , 
funt  inuicem  tqualiatquod  erat  oflendendum. 

Euel.ex  Camp.  Tropoptiost. 

Olida  xqdillatiufupficicruin  bafibus  arqs  cofbtuta  ,fi fue 
rintarque  alta , lineaeqj  eoru  angulares  fupra  bafes  orthoga- 
naliter  fle  terint,  erunt  xqualia. 

Campanvs.  Ethoc quoqi ueru cft qd’ 
omnia  folida  parallclogtammain  xquis  balibus  atqt  inter 
Cupcrficies  atquidt  liantes,  Clue  xquealtaconftirutafiintad 
inuicem  xqualta.Cicurde  Cuperficiebusxquidiftantium  Ia. 
rerum  Cuper  xquales  baCes  St  inter  lineas  xquidiftarcs  con 
liiruns  in  16'  primi  probarum  eft.  Attalium  Coli dorum, alia 
quorum  angulares  Imex  Cuper Cuas  baCes  orthogonaliter 
eriguntur,  de  quibus  hxc  :i  proponir,  demonftrandum 
ea  elCe  xqualia.  Alia  uero  Cunt  quorum  angulares  linex  Cu 
per  Cuas  baCes  non  Cunt  orthogonaliter  eredix,  dequibus 
fequens  demonftrandum  proponiccaclTcxqualia  Intcllu 
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clcmaffignatl.crirearu communis felho  linea  refla ex;  huius, iitljbd. 

In  hac  ergocommunifeflione  lignato  punito  quolibet  qui  Iit  d.cxrra- 
hatur  ab  eo  in  fupcrficie  quar  prodii  Ha  rit  a linea  a b,  linea  quxdam  per.  ‘ 

penduularis  ad  lineam  b d.qux  ITt  d c Entip  ex  fecnda  parte  1 8 primi.  Ii. 
nea  c d.xquidiftans  lineae  a b.ideolp  ex  s huius, linea  c d.cft  etiam  perpen 
dicularts  ad  iiiperficiem  propofuam.  Quia  ergo  hoc  modo  quxhbet  Ii. 
nea  protrafla  orthogonalitcr  a quolibet  punito  linrxb  d,ad  ipfam  li- 
neam b d tn  ipfafupcrlicie  qu  x produlta  eft  a linea  a b .eft  perpendicula 
ns  ad  propofitam  iupcificicm.cxdiffiniuonefuperiKici  rnpra  luperfici- 
tm  orthogonaluer  cieltir.conftat  utrum  eilcquod  propofltum  eft. 

Etir/id  exXtmb.  Tbeorenu  i«.  Prope  filio  i ?, 

Sireda  linea  plano  alicui  ad  angulos  fuerit  redos, 

& omnia  qufrpcr  ipfam  plana  ad  idem  planum  adan  — - 
gulos  redos  erunt. 

T H E O N rx  Zamb.  Refla  enim  linea  * t.fubicfio  plano  ad  an- 
gulo  j reflos  tSo.  Dic  o i juid  cr  omnit  que  per  * 4 plana, ad  [ubiefiu 
planum  ad angulos  reflo  i funi.  Extedttur,tnquam,per  * e, planum  S 
•i/it^Cper  s undecimo  communit  fcfiio  ipfnu  «t  • /mea  plam.cr  fub- 
iefli,  > ',cr  fumatur  in ' «.contingms  /rgnl/,cr  tbipfo  /,(prr  nun- 
ciam )ip/i  x t ad  angu/oi  reflos  excitetur  in  a < plano  ipft/ a.  Et  quo 
niam  attdfubiedu planum  refla  e/l,er  ad  omnes  igitur  ipftm  un- 
gente! reflat  imrat  cr  in  fubiefio  plano  rxi/lenlrs  refla  eft  ipft  nf(p 
1 undecimi  difftnttionem)qutre  c r ad  r • refla  ei?.  Igtmr  angulus  qui 
fub  * Uf,redut,eft tutem  qui  fub  . {A,rcdus,igitur(per  >8  primi)*  /, 
ipl?/*  paraSrliH  eft.  Ipft  tutem  • t,td  fubiefium  plani  ad  tngulot  redos  rfi,c r / • igitur  ad fubied uM 
planum  ad  tngulot  redo  i eft.  Et  quoniam  (per  > diffinitionem  undecimi  )p! anu  ad  plani  redumcftqutn 
io  que  cornum  /rflioni  planoru  ad  angulos  reflos  dufla  refla  lima  in  uno  pltnerum,td  rrl/yul  planum 
td  tngulot  fuerint  redos, cr  ipfl  > i /rflioni  planoru  c omuni.m  uno  planorum  a i /nlicel  ad  tnguios  re- 
flos  afla  /*,o/?en/a  eftfuppofsto  plano  ad  tngulot  reflos  effe,iguur  planum  * > redum  rft  ad/iippo/itum 
pltnum.  Similiter  itm  ojlendetur  quod  omnia  que  per  a a piant  er  fit  funttd  fubiefium  planum.  Sinfia 
igitur  linet  pltno  alicui  ad  tngulot  fuerit  redos, cr  omnit  que  p er  ipftm  pltnt  td  idem  pltnum  tdta- 
gulos  redos  erunt: quod  oportuit  demonftrafje. 

Euchd.exCtmp.  Propoptio  s9. 

Biduae (upcrficies  feinuicem  fecantcs/upra  unam  fuperfi. 

cicm  eredx  fuerint orthogonalitcr,  comunis  earum  fcdio 
ad  eandem  fuperfidem  perpendicularis  erit. 

C«m  r*  nvi.  Sintduxfupcrficiesa  b&cd 
feinuicem  fecanres, ereflx orthogonalitcr luperalfignaram fu- 
petficic.fitlpcomunu  earii  feltio  linea  reflae  f.Hanc  dicoeflie 
perFenditu.are  ad  alfignatam  fuperficicm  Alioqui  .i  punito  f 
qui  eft  communis  terminus  feltionum  duarum  fuperficicnim 
fecannum&  rertix  fuptrficm  fellx,producatur  una  hn  ea  refla 
qux  fit  f g.in  fuperficiea  b, perpendicularis  ad  fuperficicm  alti, 
gnaram,  iremlp  ab  eodem  puniti)  ducatur  alia  perpendicularis 
ad  eandem  luperficicm.quxfira  fit  tn  luperficiec  dSCipfafirf 
h.erunrqj  dux  linexf  gfif  f h.otrhogonalircrinfiftcnrcs  fuper 
punitum  unum  ad  luperftaeaffignatlHocaurem.tmpoffibile 
eft  per  I)  huius.  Tales  autem  lineas  pofle  protrahi  a punllo  f in 
utracp  duarum  luperfiacru  a b & c d.cum  e f non  fuerit  perpen- 
dicularis  ad  affignatam  fuperficiem.dubitarc  non  conuenit.In- 
tcliigaiur  quidem  linea  fb  comunis  feltio  fu  perfici  ei  a b&  fu- 
perhcieiaffignaix.dl  linea  fd,fuperfidei  c d «f  fuperficiciafTignatx.Si  igirurlinea  e f fuerir  per- 
penduulansad  utrantpduaru  linearum  f b & f d.ipfa  etiam  ertt  peipendicularis  ad  fuperficicm 
«x?™1*  hui  us.Si  autem  ad  neurram.fir  f g perpedicularis  adfb.&f  h perpcdicularn 
«dfd.Ueindea  punltof  protrahe  in  fiiperficicaffignata  unam  lineam  perpcdicularead  lineam 
*h,<?t**  ex  diffini  none  fuperficia  fuper  aliam  fuperficiem  ortliogonabtcr  erclix,  cum  linea  f g 

continebit 
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quarta  Inuus, tincam  f ll 
j huius.  Quod  ticon- 
-.fcquetuiniodo  con- 
Qjiod  nihil  minus  cft 
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citm  aistgMBin  H *»  f ucturcxdirfininone  prxdifta&  ex  quarta  huius.lintam  f I 

fir  perpensae»»**  «upcrlicrem  alVignatarTl.quod  eft  impofsrbtlc  per  ij  * - 

tlfc  P«F«"  ‘‘  pCrpcndicu!arcm  ad  lineam  tb,fednOnadlineamfd,< 
fimUeduas Uncas ef£t helfc pcrpcnduula.es ad fupcrfic.cn. arsignara . q 

impofsibilc.  tlleUJ  txZmk.  Thtoratu  ,7.  Prcpojhio  .3 

Si  bina  plana  fefeinuicemdifpefcentia,  plano  alicui  ad  angulos  re- 

ftos  fuerint, & .piorum  communis  fcdlio  ad  idem  planumad  angulos 

rC  t hSfCo  NrtZamJrr.  Bitu  «enim  pUtu  - M ^ubUfo  pUnoii  ungulo! 

/JX  colua» cutem ipfermfM>fitA*lXoquoi ipfit P 

Ui,Z™Mic alm  planum  refla  rft.  Similiter  iam  dmon/lubimut,  quod  er  *! 

*J$ZZ 

planum  a.i  angulos  reflos  em.  Ogod  o/lendere  oportebit. 

Enet  est  Camp.  Propofuioio. 

I tres  anguli  iupcrhcialcsfolidum  angulum  contineant,  iHO- 

rum  trium  angulorum  quicp  duo  pariter  accepti  reliquo  iunt 
maiores. 

Cump» nv J.  Sinttreslinerab,ac,ad,pyramidaliier  ereita; 

fupVa  fupcrficiem  b c d, continente,  rres  fuperficiales  ungulo*,  ex 
qmbus  foUdus  perficitur  angui*  in  pufto  a.Dico  quoslibet  duo» 
ex  ipfis  fuperfieialibus  angulis  fohdum  angulum  m punftoa  c 
fbruennbus , pari.er  accep.os . rer.io  effe  marores.S.  - h.  ne, 

,n-uli  fuperficiales  fuerint  fibi  inuicem  xqualeS , aut  fi  duo  ran 
tum  amualcs  exiftenre tertio  minore  umjhbetduorumaequa  liu. 
eon  ftatper  comunem  fcientiam  uerum  efie  quod  dicitur . Quod 
fi  eorum  unus  utrolibetduorumreUqUorum  maior  fuerit  fiuetU 
Ii  duo  ponantur  srquales  (Tue  non  aequales , adhuc  confiat  illu 

maiorem  & ununilibm  ™ "mfilor^uiKr  acceptos  hoc  tertio  qui  maior  urroliber  poni- 

** f -j 

Si  folidus  angulus  fub  tribus  angulis  plcms  comprehendatur , qui- 

uis  duo  reliquo  maiores  funt  quomodocun^  fufcepri. 

T H E O N ex Zcntb.  Solidw tngulu! qui id‘/ubtrtba< plcwe.feof 

|fAo5^.D 
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, . /,/a /,  anguli  funt  inuieem  aquales, mani ftfhm  ejl quod bini reliquo , quomoiocunq;  fufeepti  funi 
maiores.  Si  autem  non,/it  maior  qufub  (•  },tonfhtuamrq.(per  i,  pnm)ad  * A ream  Irneam, cr  adfi- 
gnuminea*,anguloqui fub A‘t,ineoquodperAa, plano, aqualisangulusfai.ponaturq;  (per apri* 
aqualis « >,cr  fw ' /igni  duda  A linea, dijftcet  ipfas .« *,«  r, 
redas  lineas  in  fignis  t,>, come  dantur  % * A,*  y.  EI  quonia  A*  ipfi *< ejl x 
qualis, comunis  aut  -A,dux  igitur  A «,«  A duabus  A *,«  \funt  aquales,  cr 
angulus  qui  fub  A a A,angulo  qui  fub  A « « ejl  aqualis:  bafis  igitur  A i (per 
4 primi)bafi  A > ejl  aqualis.  E/  quonia  dux  A (,  A , , ipfa  A , funt  maiores, 
quarum  A A ip/i  A>ojlenfaejl  aqualis,  reliqua  igitur  A >,  reliqua  <>  maior 
ejl.  Et  quoniam  ipfa  A a ipf,  *<  aqualis,  comunis  aute  - >,er  bafis  A r bafs 
• > maior  ejl,angulus  igitur  qui  fub  A.  r, angulo  qui  fub  ’*)maior  ejl.  O' 
flenfum  autem  ejl, quod  ty  qui, (ub  A a f,ejl  aqualis  ei  qui  fub  A • Ipft  igi 
tur  qui  fub  A *A,Aa>,eo  qui  fub  A •>  funt  maiores.  Si  folidus  igitur  angu' 

Ius  fub  tribus  angulis  planis  comprehendatur,  duo  quomodocunq;  ajfumptifunt  maiores  reliquo.  Qjoi 
erat  ojlcndendum. 

Euclid-exCamp.  Propo/itioii. 

Mnis  angulus  folidus  quatuor  redis  angulis  minor  cfTe 
probatur. 

Caupakv;.  Anguli  folidi  quanriias,  ex  angulorum  fu- 
pcrficialiumipfum  folidum  continentium  quantitate  derermi- 

narur.Hac  ergo u propofitioneid  etiam  proponitur , quoslibet 

fuperficiales  angulos  ("olidum  quemlibet  continentes  pariter  acceptos , quatuor 
reiflis  angulis  elfe  minores.  Sit  enim  triangula  pyramis  abed,  cuius  lupiemus 
angulus  cum  pofsit  e (Te  quilibet  fuorum  angulorum,  hic  tamen  fit  a,  de  quo  di- 
co,quod  tres  fuperficiales  anguli  ipfum  a continentes, funt  minores  quatuor  re- 
tfis.  Confiat  enim  ex  ji  pnmi,  nouem  angulos  trium  triangulorum  hanc  pyra- 
midcmcircumftannum(&ipfi  funt  a b c.acd,  ad  b)c(1e  xquales  fex  angulis  re- 
iflis,de  tribus  aurem  angulis  bafis  eius  qu$  eft  triangulus  bc  d.conllat  quoq?  per 
eandem, quod  ipfi  funt  aequales  duobus  rcfbs.Cum  igitur  fex  anguli  trium  rril 
gulorum  pnrditfloru  hanc  noftram  pyramidemCde  cuius  fupremo  angulo  dilputamus  ) circun- 
dantium.qm  inquam  fex  anguli  cum  tribus  angulis  bafis  reliquos  tres  angulos  folidos  pyrami- 
dis continent , fi  n t ex  prxmilfa  ter  afTiimpta  maiores  tribus  angulis  bafis , (equitur  ipfos  fex  an- 
gulos elTc  maiores  duobus  redlis,  ex  nouem  igitur  angulis  trium 
triangulorum  pyramidem  circundanrium  his  lex  angulis  dem-  4 

pris  erunt  ex  communi  fcientia  reliqui  tres  ( &!  ipfi  funt  qui  con- 
dituum folidum  angulum  a)minores  4 replis.  Si  aurem  an- 
gulus a fupremus  in  aifumpra  pyramide  pluribus  angulis  fuper 
ficialibus  quam  tribus  contineatur, quod  erit  fecundum  multitu 
dinem  angulorum  fux  bafis.cum  igitur  omnes  anguli  omnium 
triangulorum  ipfam  pyramidem  circundantium  pariter  acce- 
pti fint  ex  ji  primi, tot  re-ftil  angulis  xquales  quantus  eft  nume- 
rus angulorum  fux  bafis  duplicatus, eo  quod  tot  necefie  eft  elfe 
triangulos  pyramidem  circundantes  quot  fuerintanguli  fux  ba 
fis.cumq?  omnes  anguli  fux  bafis  fint  tot  redlis  angulis  xquales 
quantus  eft  numerus  angulorum  fuorii  duplicatus , demptis  in- 
de 4 ut  in  j*  primi  demonftrarum  eft:cumlp  igitur  omnes  angu- 
li triangulorum  pyramidem  circundantium, qui  fuper  latera  ba- 
fisipfius  pyramidis  cofiftunt  pariter  accepti  fint  maiores  omni- 
bus angulis  bafis  pariter  acceptis.ur  euidenter  confiat  ex  pnrmif 
fa  toties  quot  angulos  bafis  habuerit  repetita,  adhuc  neceifand 
fequitur  ex  communi  fcientia, fuperficiales  angulos  folidum  angulum  a continentes  pari- 
ter acceptos  efife  minores  quatuor  reflis,eo  inquam  minores  quo  omnes  anguli  trigononiat 
pyramidem  circundantium  qui  fuper  latera  bafis  ftarurx pyramidis  confidunt,  excedunt  omnei 
angulos  bafis  pariter  acceptos. 

E uclid.  ex  Zmb.  Theorema  1 9.  Vropoptio  x u 

Omnis  folidus  angulus,  fub  paucioribus,  quam  quatuor  relhs  an» 
gulis  planis  comprehenditur. 

T H E O N ex  Zamb.  Sis  folidus  angulus  qui  ai  •,  eomprhenfusfub  planis  angulis  qui  fub  « A > i 


liebrvndecimvs. 


fiffumahtr,  inquam , Ili 

i,c3nefljntur  j 


tfutt.tu  louauiangiui»  r/i  ij»»  4..  r~ * r- - - > 

loc  tjifib  ijs  qiu  fub  >fi*,*<A,ej'fiA(.ptr  i6unictimi)bint  utemiqjumpn.re 
liquo  funt  maiores.  Igitur  qui  fub  y fi*,  • fi  A , eo  quiCuby  fi  A funt  maiores . Et  ii 
proptirea  quifubfiy*,*>A,co  qui  fub  < y 'funt  maiores,  cr  mfuper  qui  fub  >A 
f,eo  qui  fub  y A fi  funt  maiores.  Igitur /ex  anguli  > fi  *,’fiA,fiy,*yA,yA 
tribus,  hoc  efl  eu  qui  fub  y fi  A,fiy A,  y A fi,  funt  maiores . Sei  ipfi  tres  qui 
fub  r fi  a, fi  Ay,fi  y AJuobus  redis  funt  aquales, igitur  qui  fub  ,(*,*  fiA,fi'«,* 
y/  j A*,*  A fi, fex  anguli, iuobut  redis  funt  maiores.  Et  quoniam  uniufcuiufq; 
ipforum  a fi  y, « f A, a y A,  triangulorum  tres  anguli  iuobut  reais  funt  aquales 1 
(per  j 1 primi,)  trium  igitur  triangulorum  anguli  nouem  qui  fub  ><*,*>  V * >»  - 
*yA,A,y,yA*,*Afi,A  (m,fi  * AJfex  reais  funt  aquales . Quo  ru  qui  fub  ,<yJya,*yA,yA.,.Afi,. l 
(•sfrx  anguti,iuobus  reais  funt  maiores  srtliqui  igitur  qui  fub  (*y,yA,A,  f,lres  anguli,  compreben- 
dentes  follium  angulum, quatuor  redis  funt  minores.  Omnis  igitur  foliius  angulus  fub  minui  quatuor  r» 
dis  angulis  planis  comprehenditur: quoi  erat  ojlenienium.  Eueli.ex  Camp.  Propofmo  »». 

' ■" 1 j tres  anguli  fuperficialesquorunlqukpduo  pariter  acce- 
pti tertio  fint  maiores,cUniis  fibi  inuicem  xquis  lineis co 
tineantur,detribusbafibusangulos  illos  ab  ipforum  li< 
riri  ii  n ncaruinxqtialium  terminis  fubtendentibus , triangulum 

fubftitui  uel  conftitui  pofsibileefh 
Campa  nv  s.Sint  tres  fuperficiates  anguli  b ac,  cd  f,h  g 
K1,  ut  proponitur,  tales  uidclicct  ut  quitp  duo  corii  terno 
fint  maiores, fintip  fex  latera  eos  cotinentia,  squalia, qu* 
funt  a b, ac, d e,d  f,  glt.gk.  Si  fubtendantur  eis  tres  bafes 
qu*  fint  b c,e  f,h  k.  Ex  his  ergo  tribus  bafibus , triangulii 
aio  conditui  pofle.  Edo  enim  angulus  a b 1 squalis  angu 
lo  d,8t  linea  a I line*  d e.  St  protrahitur  1 b,  ic,  eritijj  ex  4 

primi  linea  Ib.xqualis  line*  e f.  Ex  hypothefiucro  con-  - -- 

dat  totalem  angulii  a ede  maiorem  angulo  g.erant  enim  qiucp  duo  ex  mbus  angulis  b ttd  gs 

maiores, fgjturex a4prim> ltnealc,l.n.ahked maior.  Cum^fintex  ropiimidusUn™ 

t<  n>-i  I e (Viiuirur  A nae  lineis  1 h &’  b C e iTc  ITHlltOforilUS  IT 


^^b'c^iorO  lin^^ft^Ited^Mlineasl  b&beeft 

igirur  I b ert  xqualis  e f,  crut  duarlmcxb  e f maiores  lincal»  k.Conftatitacp  hoc  modo,q 

. j II linaie  U e <•  C Ii  It  *(1ir  Innin.  \ % d g 


que  duas  lineas  ex  iribus  lineis  b c,  c f,  h b,<lTe  logio- 

res  tertia -Igitur  ex  2i  primi  condar  uerum  ede  quod 

dicitur.Hoc  diitaxataddiio . quod  fi  duo  anguli  b a c 
St  d pariter  accepti  fint  xquales  duobus  retiis , erunt 
du?  line*  i a St  a c ex  14  primi  linea  una,qu*cu  fit*- 
qualis  ex  liypothcfi  duabus  lineis  g h St  g ft  qu*  ex  20  pn- 
mi  longiores  funt  linea  h k.cumipex  eadem  line*  du*  1 b 
St  b c fint  longiores  linea  I c, (equitur  ut  prius  b c St  «f  Pa- 
riter acceptas  ede  longiores  h k.At  ucro  fi  duo  prxditli  an 
culi  funt  maiores  duobus  retiis , erunt  ex  21  primi  du*li- 
nexal  8t ac(ideoijl  St  du*g h St  gk)bteuiotes duab.qu*  . 
funt  1 b St  b c.Qsiarc  ut  prius.b  c St  e f pariter  acccpt*  funt  b 
longiores  linea  h k. 

Euelii.  ex  Zamb.  Theorema  id. 


c c 


f It 


k 


' % 
ce  f h K 


Eueua.euau.mo.  r.,.,. Propofitio  22. 

Si  fuerint  tres  anguli  plani.quoru  bini  reliquo  fintroaiores  quomo- 
docunqt  affumpti , comprehendantautem  ipfos  aequales  rcix  linex* 
cx  concientibus  xquales  reias  lineas  triangulu  coltitui.cft  pofsibile. 

THEONrxZami.  Sint  tres  anguli  plani  qui fub.  fi  y,A./,a;  .fib.quoru  bini  reliquo  f, ni  maio 
Moiocunq;fumpti,hoc  efl  * fy,A  ifjpfo  • fi  a,ipfiautemquifubA  •/,»  •'  vp/o  * fi  r,  1 


• *.  Dico  quod  ex  tquMut  ipfis  * >,*  A*  *,tmngulu  conjhtuerc  eft  pofiibile,boc  ejl  quod  ipf ii 
..  » -1  j.  r. ^fi Ci  t«,4nQUll 


cr  infuper 
furum  * >1 


• m.Dtcoquodex  tquuUOUiipjti  * f,*  f y i r/  . - 

*!%u  «Jbin*  quomodocuq;  [umpt*  reliqttdfunt  maiores.  Si  quidem  qui  fub  • ^nguhinuicnrt 

funt  tequales,mftnifeflu  quod  cripfit  "/»*  />*  *t**p*libM  4dinMceftfltf,efl  pofiibde  ex^equoiibus  ipfif 


? 

1“ 
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• / >*  •Jriangulujonjlrui.  si  aute  non,  fint  in  aquales.  ConjUtiuturq;  (per  tj  primi)ad  ipfm  Hrt* 

flahnri,cr  adjsgnu  in  ea  angulo  qui  fub*  A >,aqualis,angutut  quifub  «/»,©-  ponatur ( per  i primi) 
uni  ipfarii  » y / ,•  ■>,•> « .aqualis  / VonrfiwWNri  « »,«  x.E/  quonii  bina*  A/  y, duabus  ut/*, 

funt  aquales.ey  angulus  qui  ad  A angulo  qui 
fubul*  tji  aqualis, bafu  igitur*  y(per  4 pri- 
mijbafs « » ejt  aqualis . Et  quoniam  qui  fub .« 

A>,  •>  *>eo  ijui  fub  A > / funt  maiores,aqualis 
autc  quifub  * 9*  eis  quifub*  A y,cr  • f *,qui 
igitur  fub  tl'  eo  qui  fub  * > ! maior  ejl . Et 
quonia dua  »■'/ ',iutb.A y/ /imf  aquale s, 

CT  angulus  quifub  > / > angulo  qui  fub  * • * T r I 

maior  ejl.bajis  igitur  • *(per  »4  primi  )baji  A, 'maior  efl.  Sed  ipfe  » s*  Vp/i  * » /imt  maiores, multomd 
igitur  •’,’\ipfuSI funt  maiora.  Aequalis  aut  cmeil*  *jpfi*y.ipfa  igitur  *y,**,  reliqua  a /funt 
maiora.  Similiter  ia  ojledemus,qubd  cr  ip/ir  quide  « 'i^fjipfa  ‘b  funt  maiora, cr  « ',<•  [jpfa  a y.  pof 
fibtle  igitur  efi,n  aqualibus  ipfis  *>,''/,■  *, triangulis  coficisspsod  ofleienii  erat. 

ALITER.  Smt  dari  Im  anguli  plani  quifub  *Ay,Atj,*9  *,quoru  duo  reliquo  fint  maioresquo 
moiocuq;  ajfumjiti.  Coprebendantauteipfos  aquales . 
reda  linea  * y,'.'*  y />•  «.  Contflanturq;  tpfa* 

•>,* /,• «.  Diro  quod  oc  aqualibus  ipfls  * y,A  [,•  4,ltM 
gulii  eoUrui  ejl  pofibile,  hoc  e/l  rurfus  quod  dua  reli' 
qua  funt  maiora  quomojociiq-  affumpla.  Siquide  rur 
ut  qui  ad  figna  anguli  funt  aquales, erunt  quoq;  f 

ipfa  * aquales ,crdua reliqua erui maiores,  r- 
Stautcnon.fint  tnaqualaqui  ad  ipfa  f.,',-, figna  an'  * 
gulijitq;  maior  angulus  qui  ad  A,  utroql  ipforum  >,  *: 
mator  igitur  ejl(per  14  primi)cr  * yrefla  linea, utraQ  ipfsruAf,  h, c manif efl u, quod *>  eum  utraf 
ipfarii At,  • «, reliqua  maior  efl.  Dico  qnoderd/,»  "jr eliqua  *yfunt  maiores . C oftituatur  (per  1 j pn' 
m)ad  refla  linea  adfignuq;  in  ea  s,ci  quifub  • t « angulo  aquut  qui  fub  *(>,ponaiurqj(  per  1 primi) 
uni  ipfarii  * A,(',A  y /,»  9,1  *, aqualis  A 'iconcfldturq ; * »,x  y.  Et  quoniam  dua  *A,(  ‘,  duabus  ’/,**, 
funt  aquales  altera  alteri,  cr  aquos  angulos  coprebedktibafis  igitur  * ' (per  4 primi)  bafi » « ejl  aqua' 
lis. Et  quonia  qui  ad  y% figna  anguis, eo  quifub  *Ay  funt  maiora,  quorii  qui  fub*  A *,eo  qui  fub  * A * ejl 
aqualis, reliquus  igitur  qui  ad  > angulus, eo  qui  fub*  A>  maior  ejl.cr  quonia  dua  'A,(y,  duabus  * •, 
funt  aquata  altera  alteri, cr  angulm  qui  fub  A,  angulo  qui  fub*  Ay  maior  eft , bafis  igitur  * f (per  1+ 

primi  , bafl  * > maior  ejl.  Ojlefum  aut  ejl  quod  aqualis  ejl » « ipji  * *.  Ipfa  igitur  * /,■  *,ip/?«  « *,*  y,  funt 
maiores. Sedipfa*',*  y.ipft  *>,funt  maiores,mulsomagis  igitur  Ajeyt  *,ipfa*yfunt  maiores ■ Ipfarii 
igitur  >>,<’/,.  *, reflarunt  linearum  dua  reliqua  funt  malorei,quocunq;  ajjumpta.  Poflibile  igitur  ejl, ex 
lualibut  ipfis  *',*!,  < a, triangulu  confici: quod  oportuit  ojlidere.  ^ E uclid.  ex  Camp.  Tropo ftlio  »». 

Ribusangulis  fupcrhciahbus  propofitis, quorum  quicp  ** 
duo  pariter  accepti  tenio  funt  maiores  omnes,  & tres  (1* 
mul  quatuorreclis  angulis  minores,  ex  tribus  illis  aequa» 
libus  qualcfcuncf  (int,folidum  angulum  conftitucrc. 

C m p a n .*s.  Sinrpropofiri  tres  anguli  fupcrEcialcs  a b • c 

qui  funr  a.l\c,  dc  tribus  illis  arqua libus  uolum*  un  u ioli- 
dii  anguliicofti  ruere.  Oporrer  igitur  cx  10  huius.utquiqt 
duoeorii  parireracccpri tertio iinrmaiores, Stexirhui* 
ut oesparirer arrepti  quatuor  reftis  angulis  fint  mino- 
1 es. Ex  ipfis  irarp  fint  harepofira. Latera  uero  eos  contine 
lia  ciifta  adinuicc  fintf  qualia.eisijj  fubtedatur  trcsbaLcs, 

& tplx  fint  d rc  f.SC  f d.rrircp  ex  pr^miifa  pofsibile.de  tri 

busIineisliisbafiburfqualibusrrUguIucoftirui.Sitigi- d e f d 

tur  ex  cis  fecudu  doflrinj  11  primi, rriagulus  d c f.cdfti rutus, cui  ficut  docuit  r quarti , circiifcriba- 
rurcir«ilusdcffupracctriig,Sf  pertrahaturgd.g  e,  gf.  Qu*  cu  fint  adinuieexquales  rx dilfu 
mtioe  circuli,  lareralp  rres  propofitos  angulos  ambietia  {qualia  ex  hypothefi.necerte  eft  ur  earum 
quxlibccquoiiberilloru  larcru  firminor.xqualcaurautmaiorccfieciiimporsibitc.  Si  enim  linea 
rxirs  a cfrro  g. circii fcTeril  circuli  d e f elTei  aqualis  alicui  laterum  a d,ae,b  t.b  f.c  f,c  d,  fcqucretur 
propirrr.i  quapofira  funt,  annucie  8 primi.tres  angulos  a.b.r.propofiros.cfic aquales  mbus  an 
gius  dge.eg  tfgd.Cumqi  lii  tres  fint  aquales  quatuor  refiis  angulis,  ur  facile  patet  ex  o primi. 

frenato 


LIBER.  VNDECIMV j.  >gf 

protrafh  paulifper  una  lineari  «euntium  dcentroadcircuferentij  in  corfnui  8f  direilu  .efTenc 
«ia  tres  angulia.b.c, xquales  eriiquatuorreftis.  Quod  eft  citra  pofita.  Quod  fi effet  maior  iu- 
prrpo  lius  tribus  triangulis  quot  ii  iunt  anguli  a,  b,c,  eribus  triarigulis  diuidentibus  trianguli  d c 
f unoquoqi illici  quo comunicai in  bali.ita  qd’  bales  fuperpo 
nantur  bafibus  xquales  uiddicetxqua!ibus,&  anguli  ab  c ca- 
dant ad  parte  puncti  g.fequeretur  ex  rl  primi  tres  angulos  a,b, 
c ,cifc  maiores  tribus  qui  funtd  g e,e  fg  ,fg  d.  E lient  iracp  maio 
res  quatuor  reflis.  Qiiod  eft  amplius  contrarii  politis.  Relin» 
quitur  itatp  unuquodqicx  ftx lateribus  tres  propofitoS  angu- 
los ambi  en  [ibus,  maius  ctic  linea egredien re  a centro  g,  ad  cir- 
cumferentia d e f.ideoip  etii  potennus.Sit  igitur  potentius  in  li  - 

Ilea  gli.qux  fit  fecundi  n huius  ortliogonalitcr  «efla  fup«  fuperficiem  anguli  uel  circuli  det, 
demiitanturip  tres  hypothenufxh  d.he.h  f, quas  dico  cotinere  angulos  tres  fuperficiales  xqua- 
les mbiis  propofitis.coftituctes  anguli  folidi  in  punito  h.Ci  enim  quadrati  linex  a d fi t cqua- 
Icduobus  quadratis  duari  lineari  d g & gh  ex  hypothefi,  at  quadrati  linex  dh  fitxquale  eifde 
ex  penultima  primi, necefle  eftlinei  ad  eflexqualc  linex  d h.Eodemip  modo  & linea  a e.linexe 
h.Igiturex  8 primi  cum  bafesetia  fintxquales.eritangnlusaxqualis  angulo  d he . Simili  quoq) 
modo  erit  angulus  b xqualis  angulo  e h f.SC  angulus  c xqualts  angulo  f h d. Quare  confiat  faitu 
c ile  quod  facere  dupo fuimus.  Li.chJ.cx  V.amb.  T fceoremej.  Propofino  ij. 

Ex  tribus  angulis  planis  quoru  duoquomodocucp  fumpti  tine  reli- 
quo maiorcs.folidum  angulu  conficere,  oportet  ucro  ipfos  tres , qua- 
tuor rediis  efieminores. 

THEONexZab.  Sint  fati  Iret 
unguli  plani  qui  fui  * fi  >,*'!,• 1 ">9“® 
rudito  quomojoemq;  affuapti  reliqua 
fintmaiorcs,u:fapcrq;  ipfi  tres  quatitor 
rtSis  minores,  oportet  ii  « xquahbut 
thqfubafiy/y  /,*  d «,  folidu  c o iiiue 
re  ungulo.  Affumdtur  equulei  * V>S 
//«,rotiedatifur *»//,«  *.l® 
turfpcr  it  undecimi)ex  xquahbus  ipfis 

* Ktrfan&ulit  eofici  efl  pofiibile.  Cofimatur,fitq; » ut  * yX 

qua  fit  ipfi  X o,c r d/ip/i ->cr>  ‘ipfi » 'Xircicfcribatueaut  ( per  s qua 
tif.ipfi x u r triangulo .circulus ‘-.fumaturi^ (p  t lern/)ipfiut eentru, 

Cii’  quidc  erit  aut  intra  tridgulia  » * »,  aut  in  uno  lateri  ipfius,  aut  extra, 
fit  prius  intra  triangulu,(k q;  fooncAanturq;  */,«  ->>/•  Dieo  quod  « fi, 
ipfa  x / maior  tft.  Si  aute  nat,  autaf  ipfi  a _t  efl  xqualis, aut  ea  minor.  Sit 
primo  xqualis.  Et  Menti  - i*  ipfi  » / eS  xqualis,  fed  «fi  ipfi  fiyeflxqua' 

Us, igitur  a f ipfi  fi  y ejl  xqualis.  Ipfa  aute  c /ipfi  l “(per  15  diffinitionem 
primi.)  Dux  id  « fi.fi  y,duabut  xfjtqfunt  xquales  altera  alteri,  er  bafis 
a f, ia  fi  x ofupponitur  xqualis, angulus  igitur  qui  fui  “fi  Aper  8 primi) 

g 

nares.  Quod  efl  impofiibilelgitur  * fi  ipfi  » t xqualis  no  efl -Dicoetia  quod  nec  minor  efi  eipfaxJ.Si 
enim  p^tbile.eno.ponaturqfipcr  1 primi)ipft*fi  xqualis  f ‘,ipfi  aitfi  > xqualis /»,coneflutur 
Et  quoniam  xqualuefl.fi  ipfi  fi  >,  xqualis  efl  cr/'  iph  Cr 

Parallelus  igitur  efUper  xfcxtt»  « ipfi  - «,CT  xquiangulu  r/t  x «/tp|5  ' » / , f ' 

ipfamx*,fieetl;-ad‘*:lucifiimigitur(per,6quinti)ficucxfadf',fic*f‘ad‘’.Maicyutrfi*{ipf* 

{‘.maiorigitureflcT^^,ipfa,,.^edipldx  t‘,pofitaeflipfioyxqu^s,V‘‘r,gt,n',J^fi‘",f^tr'!' 


tribmquifub  x/sy/v/x/unt  maiore,.  Sed  qui  fui  « f v*  ■ 

Tesimulto  igitur  magis  qui  fui  ‘f.,.frp.fc,quatuorrcdisfuntmincrn.ScdcrxquAes.QuodejtM 

pofiibile.  NO  Igitur  * fi  mmor  efl  {irim  X /.  O/ie/um  aute  cji.qi  ue$  xqualis, maior  igiturrjl^  guu  /t 
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Conftitsixturu  a figito /ipfius  * * > circuli  plano  ad  anguloi  redos/i(per  i > undecimi)  EI  quo  maius 
tft  quadratu  qi' ex*  <’,co  qd/ ex  * f,ei  aquu  cjlo  qi'  txZr,concdatur  j ;VV'.Et  quonil  //reda  cft 
CT  «ii  ipfius  **-  circuli  planu,crai  un*qulq;  igitur  ipfaru  */,*/,-/,(  per  cbuerfioni  i diffinitionis  un 
decimi  jreda  efl  ipfa /f. Et  quonil aqualis  cft  * / ipfi  f t ,comunk  autem  cr  ad  angulos  redos  eft//,bafit 
igitur  r Kfwr  4 primi)baft/  * cft  i qualis.  !i  ii  propterea  cr/  r.utriq  ipfaru  /*,/*,  cft  equulis.  Ipfa 
igitur  tres  r V cjrjibi  itmccfunt  aqualu.  Et  quonilquo  maius  eftqd’  cx*Acoqi’ex  */,eifupposU- 
turequuqf  exi /,quod  ex*  a igitur  aquu  ejicis  qua  ex*/j/.Ess  aut  que  ex*  /,{/,  aquu  efl  (per  tp-r 
primi  )qf  ex*/,  redus  enim  efl  quifub  *//,  Quod  igitur  ex  * A,*  quii  efl  ei  qd'  et/*.  Aequalis  igitur  efl 

• hipfli f*Sed  ipfi  quidc  * A, aqualis  efl  unaquaq;  ipfaru  A y,d y/,«  »,A  L,tpfi  aut/  *, aqualis  efl  utracb 

ipfarii  / uj  r.Vnaquaq;  igftiur  ipfaru  * A,(y,d 0,0  Kjsnbcuicy  ipfaru/  V r, aqualis  efl.  Et  em 

dux  ",  duabus  * </ r,funt  aquales, er  bafis  **bafi*y  [apponitur  aqualis, angulus  igitur  qfubu/ 

Kp  8 primifei  q [ub*  Ateji  aqualis.  Id  propterea  crqfub*/>,eiquifubd,  { efl  aqualis,  cr  qui  [ubu 
/r,ei  quifub 'A*.  Ex  tribui  igitur  angulis  planis  quifub  i/*^ /*,->./  ,,  qui  funt  aquales  Itibus  datis  [ei 
licet  eis  quifub  *Ay,d  */,'/ -folidus  angulus  coflruitur  qui  ad, ■,cdprebcn[us  fub  */*,*//,cr  */ratt' 
gulif.quoi facere  oportebat.  Sed  ia  efio  centri I circuli  in  uno  laterum 

tr  i anguli, fitq;  in  * r ,efloq;  /.Connedalurij; » /.  Dico  rurfiu  quod  maior 
efl*  A qua  * /.Si  autc  no,aut*  a efl  aqualis  ipfi  */,  aut  ea  minor.  Sit  pri- 
muxqualis.Dua ia*  f.,A?,hoc ejlu,,\  f, duabus  */,/  >,boc  eflipfi  *v 
funt  aquales.  Sed  ipfx  quidc  * r,ipfi  a / [upponitur  aqualis,  cr  ipfa  igi- 
tur d ','[,ipfi  d/funt  aquales.  Qjiod  efl  impofiibile.lgitur  * Afipft » /,a- 
qualis  no  efl.  Similiter  ia  odcdcmus,qd’  neq-  minor  jgitur  ipfa  * a, maior 
efl  quis/.  Etfifimiliter  quo  maius  efl  quod  ex*  A eo  qt  ex  * /,ei  equum 
CT  ad  angulos  redos  ad  circuli  planu  coftituemusficut  quodex  / f,  coflituetur  problema.  Scdiaefto 
eentril  cjrculi  extra  triangidu*M/,filq!  /.Conedanturq; » /,*  /,r/.Dieo  quod  cr  fie  maior  efl  *Aqui 
u/- Si  aut  non ,aut  aqualis  efl  aut  minor.  Sit  prius  aqualis.  Dua  igitur  * A, A y, duabus*/,/*  funt  aqtu* 
les  alter a alteri, q-  bafis  * y bafi  r * efl  aqualis,  angulus  igi - 
tur  quifub  * (y(pcr  s primi)angulo  qui  fub  */*  efl  aqua' 
lis.  Idqi  propterea  etil  quifub  » o «,«  qui  fub  */eeft  aqua- 
lis. Totus  igitur  quifub  */',  duobus  quifub*Ay,*A*,eft 
aqualis.  Sed  quifub  *(c,*t  *,\pf0  qui  fub  d >/[unt  maiores- 
Et  quifub */*  igitur, eo  quifub  d , /maior  ejl.  Et  quoniam 
dua  d >,‘/,duabus */ , r j.funt  aquales,  cr  bafis  d/ bafi  ne 
efl  aqualis, angulus  igitur  qui  fub*/  >(  per  8 primi ) ei  qui 
fubdi/eflaqualis.Patuitautquodcrmaior.  Qgodedab  * } d /»  * 

fur  dii.  lguur  * A ipfi  a /non  cfi  aqualis  A tidei j o fi  edemus  quod  necj;  minor.  Igitur  ipfa  * A,  maior  tft  qui 

* f. Et  fi  etia  angulos  redos  in  circuli  plano  rurfus  coflittumus  ipfam  ffiCT  ipfi  aquale  ponamus  ea  qua 
poteflid  quo  maius  efl  quo dex  * A eo  quod  ex  a /,confhtuctur  problema. 

pico  infuperquod  * Ano  efl  minor  qua  »/<St  enim pofiibile.cflo.pona- 
turqiipcrxprimifipfi  quidc*  Aequalis/ i,ipfi  aut  At  aqualis /n.Conne' 
daturq:  i*. Et  cicm  aqualis  efl*  A ipfi  A t,  aqualis  efl  (•  ipfi/*,  quare  cr 
reliqua » c,rcliqua  « *,cfl aqualis.  Parallelus  igitur  e/l(per  a fcxtt)Sfipfi 
*’,cr  aquugulSc/ltriagulu  ‘•fu  ipfi  tridguio  * /'.  E/f  igitur  (per  6 fex* 
ti)ficut  * /ad » h,fic/>  ad*’,cruicifiim(per  1 6 quinti  )fieutx/ adf’,fic 
xt-adr*.  Maior  autc  e(l  s/,quam/*,maior  igitur  effer*  f,  qua  • *.  Sed  * 
r,ipfi*  t esi  aqualis, igitur  cr * t,qua ' » maior  eff(per  14  quinti.  )QH°' 
nii  igitur  dua*  A,A  t, duabus  < /,(  *,fi int  aquales  altera  alteri,  cr  bafis  * r 
bafi  • r maior  efl,angulus  igitur  quifub  *()  (per  z ; primi)  angulo  qui  fub 
•/*  maior  cft.  Similiter  iam  cr  fi  ipfam!/  aqualem  utriq;  ipfantm />,/',  affumamus,  cr  conr.cdamm 
ipfam  ‘1,  offendemus  quod  cr  quifub  * / « angulus  eo  qui  > //  maior  cft .ConfUtuatur  ia(pcri;  primi)ad 
ipfam  */ reda  lineam,ad  fignumq;  in  ea/,ei  quidc  quifub  *<t  angulo  equus  angulus  qui  fub  »//,  ei  au 
tem  quifub « /«  aqualis  quifub  */*,ponaturq;(per  1 primi)ulratj;  ipfaru -(,/■, ipfi  • /aqtulis.cr  cois 
luditur  • V r,’  r.  E/  qssonii  bina  *(,A  y, binis  • /J*, funt  aquales,  cr  angulus  qui  fub*  a ' angulo  qui 
fub  >/•  efl  aqualis, bafis  igitur  *y(per^  primi)boc  efl  * *,bsfi>  * cft  aqualis.  Idj;  propterea  etiam  » r, 
ipfi' 7 cft  aqualis.  Etquonia  dua  *»,*>•,  duabus  * v '.funt  aquales,  cr  angulus  quifub**'  angulo  qui 
fub  r "maior  cft, bafis  igitur  *r  (peras  primi)bafi  * t maior  efl.  Sed  ipfa  quidem  *r,ipfi  d/ efl  aqualis: 
cr  Ipfa  igitur  d /qui  *,maior  efl.  Q«om.oit  igitur  dued,,.  /,duabus 7 fj7 Jiant  aquales,  cr  bafis  d [ 
bafi  a T muior  cft,  angulus  igitur  quifub  dt  [(per  1 J primi)  angulo  quifub'/ 7 maior  efl.  Aequalis  aut  i 

tft  qui 


LIBER  VNDECIMV#. 

eft  qui  fub'!', cis  qui  fub  * ty,*l  -.Igitur  qui  fub  eis  quifub 

« f r,«  / ...maior  tjl. Sci cr minor.  Q goi eft mpofibile.  Quomo- 
do tuti  id  quod  ex  f[,  tquum  fumetur  ei  quo  quod  ex -I  maius  ed 
co quod  ex  *f  Jit ojlen  demus . Exponuntur  */.cr  »/r rtlx Unet, 
fitqi  nuior  - fdefmbaturqjuperipfa  femieireulus « > <,ej  inferni 
tinnio  * « f*  annedatur  ip/t » frtdt  linet  tquaits  ipf*  » y,conne- 
datura  y A.  Q&onia  igitur  in  fcmicirculouy(  angulus  eft  qui  fui 
• r t,rrflui  igitur  eft  quifub «*>(per}.  terti). ) Qjioi  igitur  ex  • 
tfpcr  47  primi)tquum  eH  eis  qut  cx*y,r  fquart  ii  quod  ex  * <, 
maius  eft  eo  quod  ex  - y,eo  quod  cxyt,  tquulis  tutem  eft-  y ipft » 

Itquoi  igitur  ex  * f, maius  eft  eo  quod  ex-f,eoquoieX>n.  St  ipft 
igitur  y f.  tqualem/r  tffummut , quod  ex  • tmaiutcftquamtd 
quod  ex  »/,eo  quod  ex  / r.quoiftcere  propofuertmus. 

Euclid.ex  Ctmp.  Propofitio  14. 

I I fuperficiebus  xquidiflantibus  folidu 
contineatur, t.usoppoficae  fupcrficies 


»*? 


1* 


\etffJeh 


(ibiinuicem  xquales  funt  & xquidi- 
i flantium  laterum. 

O a m p a n /s.  Qyicquid  diant  altj.folidum  xquidilUtibus  fuperficiebus  contrntu.fuperfl.. 
cicbus  paribus  necefle  eft  contineri,  qux  licuteflc  non  poliunt  pauciores  fex , in  poliunt  elleii» 
omni  numeroparifenariuexcedente.Conftaienimcolumnam  «- 

hexagona, po fle  ocio  fuperficiebus  qui  bini  fit  bilix  oppofiix 
fibi  muice  xquidiftant.conhneri.Sic  quoepoftogona  io,8t  deca 
gona  I ad  litarum  iimilitudinem.m  infinitum  , Sed  horum 
omniii  folidoru  xquidiftannbus  fuperficiebus  contenioru.qux 
infinita  cfle  pron  urio, lolii  illud  dicitur papllclogrammu, cuius 
Omnes  fupcrficies  ipfum  ambictes  parallelogramp  funt,  fit  iftud 
fex  fuperficiebus  duntaxat  necefle  eft  ambiri . De  taliitatp  quod 
fcxnmu  fiipeTficiebusambiiur,  dicodcbereinrclligi  quodlixc 
,4  propomr.  Sit  igitur  tale  folidu.corpusab, cuius  omnino  fu- 
perficies  fac  ut  folido  habitu  mente  coprehendas.patebiiip  tibi  uniqulqt  rarum  quatuor  ex  reli- 
quis  fecarc  cius  quatuor  iatera.cu  luit  communes  fefiiones  ipfius  fecJtis  fit  quatuor  fefiaru  .Sine 
autcillx  quatuor  felix  binx  fit  binxfecundii quod  adinuiceopponunrur.xquidiftantcs  ex  hy- 
potlteli, (equitur  ex  tobis  alfumpn,  utquatuor  latera  huius  fuperficici  fecantis  fit  quatuor  feli» 
rum  fint  adinuicc  bina  fit  bina  xquidi liantia. Condat  itaqj  fccundu.  At  uero  ex  14  primi  manife- 
ftum  eft,omnia  latera  oppolin  iftaru  fex  fuperficieru  efle  aequalia, erunt  igitur  bina  latera  angu- 
lum planii  continentia  cuiufcg  earum, (qualia  binis  lateribus  angulum  planuin  fuperficie  fibi  op 
polita  coniinetibus, anguli  quoqi  ab  illis  binis  lateribus  contcnti.arquales  per  10  huius . Igitur  ex 
conuerfa  pcnultimicomunis  feientixin  primo  libro  poli  tx, necefle eft  quafque duas  fupcrficies 
in  folido  a boppofiras.erte  flbiinuicem  xquales.  Qpiodeft  propoli tum. 

Euclid.exZamb.  Tbeoremaii.  Propo/itio  14. 

Sifolidumfub  parallelis  planis  comprehendatur,  qux  ex  oppofito 
ipfius  plana, xqualia  & parallelogramma  funt. 

THEON  er  Zami.  Solidum, inquam, >Ut -,fub  parallelis 
planis  *y,’[,*  *,*!Jh*  \comprebenittur.  Dico  quod  qut  ex  op 
pofito  ipfius piatu,  tqualia  cr  parattelogramma  funt.  Quoniam 
enim  bina  plana  ptrahela.boc  eftA’,y>,a  pltno  * y fecantur,  coiit' 
munes  ipforum  jefliones  parallela  funt  (per  1 6 undecimi.  )paraVe- 
lus  igitur  ed  * f 1 ipft  y *•  Kurfus  qnonid  plana  ■<  y difpefcit  plana  bi 
nt  partile  Ia  ( >,  coes  ipforu  ftdioes parallela  funt(  per  edde)pi 
raUelus  igitur  eft  - •>,  ipft  A e . Patuit  aut  quod  cr  « $ ip/i  4 y eft  pd- 
rallelustparallelogrammu  igitur  eft  «>.  Similiter iam  oftendemut 
quod  cr  unumquodq;  ipforum  <*/,/»,*  ',paraHelogrammum 

eft.  Comedantur  * s,*l.  Et  quoniam  parallelus  efl  * A ip/i  -*y,& 

U Ojpft  y:\btneiam  « *,fefc  inuieem  tangentes , binis  redis  Ii' 
mu',,  y{,  fefc inuicem Ungentibus  paraSeit funt, non  tamenin 
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to  de  pUno, igitur  eq  udes  eoprehedut  angulos(per  i o undecimi. ) A ngului  igitur  qi lifubuA»,  ungulo 
quifubU  I l4/t  equuln.  E t quoniS  buie*A,A  f,dutbm  * >,>!,  funt  equalcs,  cr  angulut  quifub  « n /,  tn- 
gu Io  qui fubUy!  tji equiUt,bjfu  igitur  « t>(pcr  4 primi. bafi Mf,ejt  equulis, cr  tridngulu-Altrug/t. 
loSf  fek  equele.  Et  quonii  ipfm  qiudi  • A t,dupiu  (per  4 1 primi)  r/i  i”  parellclogramu , ipfiut  utro 
Ay/iuplucftipfum > • parMogrumum,equuigjtureSptr iilclogrimumA  •,purdlelogrumo  ‘r.  Situi 
liter Lwt  oftcdemut,quod  cr  « < ipfi • l eft equule, cr  *•  ipfi  ff.  Si  plenum  igitur  fub paruSclts plunis eo 
prehendetur, que  apofito  eiut  plunu,equuliu  cr  puruSclogrsmmu funt: quod  eft  propojitum. 

Euclid.ex  Cump.  Propo/moij. 

I fupcrficies  quxdamfccet  folidu  parallclogrammu  aequi  , 
ditaer  duabus  ipfius  folidi  fuperficicbus  oppofitis,  duo 
partialia  corpora  quae  ad  illam  fecante  fuperficiem  uelut 

ad  communem  terminum  copulantur,  fuis  bafibus  funt 

proportionalia. 

C a m p a n v s.  Sir  corpus  a b,folidii  parallelogrSmu, 

& fccet  ipfum  fuperficics  cdxquidiftarer  duabus  eiuS 
oppofitis  fupcrficicbusquxfuntae&fb.Erfitfupcr- 
ficiesgb.baOs  ipfius  folidi  a b,de  qua  conitar  perprx- 
miifam  qd' ipfa  (irarquidiuJtiu  latcru.  Erfircomunis 
fcfho  duaru  fupcrftcicru  c d & gb, linea  h d.dc  qua  co 
flat  per  j huius, qd’  ipfa  fu  linea  rcAa , & per  \6  huius , 
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qd'  ipfa  lir  f quidift Is  gc  Idcoty  funt  dux  fuper ficies  g 
d & h bxquidiftSti ii  lateru.&ipf*  funt  bafes  duorum 
parrialtu  corpora  in  qux  fuperrtcics  c d diuidir  folidu  a b.  Dico  iracp  qd'  proportio  folidi  a d ad  fo 
lidu  b c.eft  ficutbafTsgd  adbafin  h b. Protrahatur  enim  urrincp  quantii  libuerit, quaruor  linee  Pe 
netrates  luper  ficicc  d fuper  eius  angulos,&  ipfx  funt  a f & c b cu  duabus  reliquis  fibi  xquidifta- 
tibus.Sumaturcp  ex  ets  omnibus  portiones  ex  parte puniti  b,quot  libuerit, qux  ponatur  lingulae 
xquales  linex  b d,&  ex  parte  puniti  e.alix  fimiliter  quot  !ibucrir,quf  ponatur  xquales  lincj  e d. 
Super  auas  utrinq?  coftirua  tur  folida  paralldograma  fecudu  logirudinu  exigenti  J,  fintep  ex  par- 
lepun  Ai  b, folida  f k 8C I m,&  ex  parte  puniti  e, folida  a n 8C  p q.Erittp  ex  diffinitione  corporum 
xqualiu  atqj  (imiliu,uniiquodcp  folidoru  f k & I m xquate  folido  c d , & unumquodep  a n 8c  p q 
xqualead.Fiatigirurargumentuqucadmodutnprimafexri.Eftenimfoliduc  m ita  multiplex 
folidi  bc,ficur  bafis  h m, bafis  h b,&  folidu  q c ita  multiplex  folidi  a d.ficut  bafis  q h , bafis  g d.  Ec 
(T  ba  fis  h m eft  xqualis  bafi  q Ii, folidu  emtll  xquale  folido  q c ex  diffinitione  corporu  xqualium 
atrp  fimi liu, & (i  bafis  eft  minor  bafi,&  folidu  eft  minus  folido. &'  fi  maior.maius,  quod  patet  ex 
dimnirice  eadc,refecara  maiori  bafi  adxqualiratc  minoris, & deferipro  fuper  ca  folido  parallelo- 
cri  mo.  Itatp  ex  diffinitione  inedrin  ue  propornonalitatis  proportio  folidi  a d ad  folidu  c b , fu  ut 
bafis  g d ad  balin  h b.Qyod  cft  propofitum. 

Ca  m f a n v ?.  Quod  fi fupcrficies  aliqua fecet 
corpus  ferratile  xquidiftlter  duobus  eius  triangulari- 
bus fuperficicbus  oppoliris.duo  partialia  corpora  qup 
ad  il!2  fecante  fuperficic, uelut  ad  comune  terminum 
copulantur, fuis  bafibus  crut  proportionalia.  Sir  enim 
a f corpus  ferratile.cuius  fintdux  trigonx  fupcrficies 
a b c,d  e f.Coftat  igitur  ex  diffinitione  ferratilis, unam 
qu  iq;  rriu  fuper  fkicrum  qup  funt  a b d e,b  c e f,a  c d f, 
efTcparallelogrammum.Secet  igitur  fupcrfiues  ghk, 
iftud  ferratile  xquidiftanter  duabus  eius  oppofitis  fu- 
perficiebus  qux  funt  a bc,d  e f.Dicoqd’  proportio  ferratilis  a k ad  ferratile  gf,  eft  ficut  bafis  ak 
ad  bafin  gf.Quod  ficut  de  folidis  parallclogrfmis  probatur.Protra^iis  enim  in  urraq;  panem  la- 
neis a d,b  e,c  f,faflisip  inter  eas  ex  parte  pu«t  e ferratilibus  xqualibus  ferranli  g f,8C  cx  parte  pu- 
(fli  b alr[s  xqualibus  ferratili  a k urrincp  quouis  n umero,ex  diffinitione  inconnn  ux  proportiona 
lian$(fi  cuncta  uigili  mente  perluftres^non  erit  tibi  diffiale concludere  quod  diximus. 

Zuclid.cxZamb.  Theorema  xi.  Propofitioif. 

Si  folidum  parallclcpipcdu  plano  fecctur.parallclo  cxiftcnrc  eis  qux  ** 
ex  oppofitoplanis.eric  ficut  bafis  ad  bafin.ficfolidumadfolidum. 

THEOKb 'Zib.  Solidu,inqu4,pare0clopipedu «AyJfeccturi pUno >•  < parMo  enitete  fit 
p*  n oppofito  pknxfeiUeet  ipfit  / «©•//.  DicojcT  eft  ficut  «>/?  bufn  td'*ri  btfm,ftc  eft  «At» 
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UBER  VNDECIMTSi . , t9* 

folidu  a-h^U  folidum.  Extcdatur  enim  ->ex  utraq;  perte,ponatwqi  ipfi 
Midi . UjuAcs  quotcuq,,0  u,*  r,ipfl  aut  * • etjutiei,  -«,<>,  coplcanturf  A 
ipfa*  e,  H ',paraUclograima,cripfa  »»,*/,*'  xv*  r /olida.  Et  q uema 

spfe  *",**,*  <,rcde  lime  inuicefuntequolei.equatuquoq;  funt  ipfa*t,a  * 

f ,«  r,paraSclogrdma  fibijnuiciljxr  ifexti,){ripfaquoq;-l^k,<-  -/ibi  in- 
mcc(  per  eile)fint  equilia.  Et  fimUiter  ipfa  x d,- ■r.aejibiinuictlper  14  un 
decim)funt  equilia , « oppofito  enim.  I dq;  propttrca  ctii  1 pfa  ‘ 

,,paraltelograma  admuccfimt  equalia  (peri  fexti, ) ipfa  quoq;  > •,  1 

rjibiimiice(per  eadc)funt  equalia.  Zl  infuper  ip/u  “'f.x*  V r,  ( per  14  un- , 
decimOfunt  equalin(cx  oppofito  enim.)Tria  igitur  plana  ipforu 
( olidoru,tribiK  reliquor  u piatus  funt  equalia  (idqi  propter  ea  e r ipforu  ■ /,  -< 

,,fobdoru.  )Sed  tria, tribue  que  ex  0 ppofito(  per  1 4 mdecimiffunt  equa 
lia.  I pfa  igitur  triafokda  x x, «/,*  -.imucc  funt  equalia(per  I undecimi  diffi 
nitionc)id  propterea  ctii  triafolida  < A,*  »,u  r.inuicifunt  equalia.  qhoiu- 
piex  igitur  c/t  x l bafis.ipfutl « / bafis, totuplex  e/}  cr  x "folidu  ipfius  *cfoli-  ' 

Hi.cr  M id  propterea  quotuplex  eii  r { bafis  ipfim  ! > bafis,  totuplex  cfttyr 
, foliduspfius  • * folidt.cr  fi  equulis  ejl  x { bafis  ipfi  >{bafi,equum  efityiu 
foltdi  ipli  > - foUdo,tyfi  excedit  1 {bafis  ipfme/bafin>exccdlt  quoq;  ip/iim  , , 

» -folidu ipfum  a -folidi.crfi deficit, deficit(per  1 cr  ^^wmi.JQJlufuor 

ji  exi/ictibus  magnitudinibus,bmit  quidc  bafibus « ',{o, duobus  aut  fobdts  «»,*  l^jfumltur  eque  multi 
pluu.ipfms  quidc  * {bafis  ey*''  folidi, ipfi  >■  /bafis  cr  * "folidu.ip/his aut  •> {bafis  cr  > r folidi,  ipfft 
bafis  cr  1 pfum  < * folidu.  Ojlefumqs  e/t.quod  fi  a/ bafis  excedit  bafinr/,  excedit  quoq,  x » folidi,  ipfum  t 
- follium, cr  fi  equule,  equile, cr  fi  defictt, deficit(per  diffinitione  6 quinti.)  In  eadem  aute  magnitudi- 
nes effit  dicitur, cr  reliqua.  E)l  igitur  fieut  •{  bafis  adi>  bafm.ftc  ejl « ‘folidum  ad»*  folidi:  quod  erat 
ofiendendum. 

Eu clid.exCamp.  Propofitio  1 6. 

Vperdatu  pudiu  datx lincar.angulo  folidopropofito  aequa 
lcmangulu  folidum  coftitutre.  4 • 

Cxmpxnvs.  Solidusanguliispropo-  A 

fitusfitj.qUicorirteaturtribus  lineis  ab, a /JY\ 

e, u d,  tresfuperficiales  angulos  ipfum  folidu  pcrficictes  //  1 \ 

corinentibus.cuifuperpundlue  Imexefpropolitxqup  I jf  j 

ad  libiiu  proponetis  iaccar  aut  in  fublimi  conlurgar,  tu- 
bemur  xquale  angulu  folidu  coftiruere.Qjiatifcuqi  iit  fi 
tus  iinexe  f,d  pu/to  g ubkiiq)  ttolueris  lignato, produei 
to  linei  g e.eruntlpCex  2 huius)du*  linex  e ( K ge,  in  fu 
perfide  una.  In  hac  itaqt  fuperfidqfuper  piiflfiedatum 
in  afsignata  linea  fecudu  tSfiliu  u primi  coftitue angu- 
lu  xquaie  angulo  b a c.SC  ipfic  (it  f e g,dehinc  ex  linea  a d abfeinde  llnej  a h (icur  itoltleris,  & i pS 
ftoh  producito  perpediculare  h k ad  luperfirie  in  qua  funt  duxlinexa  b Hic.  Qjtod  qualitef 
faaendu  fit,»  huius  docuit.Nec  (it  igitur  tibi  cura  depufto  k.Niliil  enim  refen , utrum  perpedl- 
cularis  It  k occurrat  fuperficiei  in  qua  funt  du!e  linex  a b & a c,  inrer  ipfas  lineas, aut  extra  aut  in 
earu  altera, ducito  tamc  linea  a k. Pofitoip  pudio  lin  lineaab  ubicurp  uoluens.protralie  lineas  k 
I &lh,K  poneangulu  femin  fuperficie  lineatu  ef&  e g.xquale angulo  ba  k,&  linei  e m xqua 
Ic  Iincxa  k,8f  ex  linea  e f.fume  linea  e p xquale  linex  a 1, 8£  a piifiom  educ  linea  mn  perpendi- 
eu!  are  ad  fuperficie  in  qua  funt  dux  linex  c ffif  eg,  SI  pone  eS  xquale  Ii  k,&  proirahe  lineas  en, 
n p.SC  p m.Dico  igitur  nes  lineas  e f,e  g.en.cotinereangulu  folidu  in  punfto  e , xquale  angulo 
apropo(ito.Ciifintenimexhypotke(iduo lateraak&kh.trilguli a kli.xqnalia duobus  lateri- 
bus e m d:  m n trilguli  emn,&  anguli  qui  funt  ad  k K ad  m redii  ex  diffinitione  linex  perpendi 
culariter  eredix  fupra  fuperficic,erut  ex  4 primi  dux  linex  a h & e n xquales , per  eandem  quoql 

- J i:., 1,1  Oe . :Ameu'ern  «tit  nm-MiuI;  I.I.Vnn  -»tinal«*c  fu  finr  h k A'  k I THU1 


crut  dux  linex  k 1 8C  m p, xquales : ideoip  eti3  per  eande  h 1 8C  n p *quales,  cu  fint  h k SC  k I xqua 
hkl&mn  p,refti:per  6 igitHr  primi.erit  angui*  n e p,  xqualis  anculoli 
a L Simili  quoqt  mo  probabis, an gulu  ge  n elfearquale  angulo  c a d.Coilar  itaqj  nos  cffcritie  qd* 


les  m n SC  m p ,&  anguli  h k I 


%6 


uolum*.Hiuc(T  ftudiofusinftiteris,quorcri(plateribus*aroluiuJ  angulus  propolitus  cornicatur, 
quod  a repemur  fine  offendiculo  perficere  porerls. 

Euclid.et  Zdtmb.  Vroblm* 4-  PtopofitioiS. 

Ad  datam  rccftam  lineam , ad  (ignumq^  in  ea , dato  (olido  angulo  aev 
quum  folidum  angulum  conftiiuerc, 

^ & THEON 


»7»  GEOMETR.  EL  EMENT.  EVCLIDI* 

T H E 0 N tt  Ztmb.  Sil  quidem  dutu  redi  lutet  • A, it- 
tuif  m et  fanum  fit  •>, dttut  ungulus  fohdus  fit  qui  ti  t,  eom 
prcbenfus  jub  •«'>,'  A fj/,, ungula  plums.  Oportet  itm  ti 
ipfitm  * f redu  linet,  cr  ti  figni  in  tt  *,ci  qui  ti  t folido  tn 
gulo  jtquu  folidu  ungulucofiituere.  Sumitur  in  ipft  A f,  con- 
tinget fignu  f,  excitetur  (per  14  undecimi ) tb  1 pfo  ',  ti  ii  . / 
quod  per  ■ A,A,tpunii  pcrpedtcultrisf »,c T occurrit  pUno  ’ ' 
in  -,<oncduturq;A  -.sbfiituuturq;  ( pee  11  primi)tiipftm  • 
bo-ti  fignu  ui  et  *,ct  qui  l'ub-t>  ungulo  tqutlii  ungulus 
quifub  A*', ei  tutem  qi ufub-A  -, equula  qui  jub  Au  ponitur  ^(per  1 primifipfi  A » -equilis  « <•,  em* 
pttutturqfipcr  ifundecimi)tb  ipfo  - figno.eiquod  per.»u\  plrno  ti  ungulos  redos  i -',pontturq;(per 
1 primi) -I  ipfi  -f equulu.coneduturq ■ 0 «.  Dico  quod  ungulus  foliiut  qui  ai  <,ebprthenfus  fubA  * »» 
Aut,!,  ^ungulus  equus  efi  a qui  ti  A /olido  tngulo,coprehenfo  fub ' A A fj/>t  ungulis . A uferta- 

tur  enim  equiet  *(,A  •,conefltnturq1  tf,-iji,\-  Er  quonii  ! - redi  efi  ui  fubiedi  planu,cr(per  t dif 
finitione  undecimi }ti  omnes  igitur  tingite 1 eu  reda  lusca  cr  in  fubiedo  exiSeret  plui so,  redos  efficiet 
ungulos.  Redus  efi  igitur  uterq ■ ipfori  qui  fubf-A,  fu  ,,unguloru , c Ttili  propter  et  IUerq;  tpfori  / 


* V !>{**<  equdet.cr  redos  ingulos  comprehendunt, btfis  igitur  • ((pe r 4 primi ) ipfi  A f efi  equila. 
Efi  tute  cr  « i,  ipfi  A I equilii.bine  igitur  0 «,«  A,diubus/A,A,,funt  equulis, a-  btfis  IA,  ipfi  f,  efi  e' 
quilis.  Angulus  igitur  quifub  < « *,(perS  primi)  ungulo  quifub  -A  f efi  equula.  Itm  idpropteret  eroni 
fisbo  uret  quifub,'-  > efi  equilis.  Qaonunt  fi  tljummus  equulei  ■>»,''  >,conedumma  ipfa  4 »/> ,« 
y-f  >,quoniu  loliis  quifub  A- r.totl  quifub  > Ay  efi  equulis,  quoruqui  [ub  A-*,  ei  quifub  > A -fup poni- 
tur equilis, reliquus  igitur  quifub  - « ‘, reliquo  quifub- A,  efi  equilis.  Etquoniu  bine  ««,«», duubsa 

* A.A  yjunt  equiles.cr  redos  t oprebendmt  ungulos,  bifis  igitur  - » (per  4 prmi)bifi  • > efi  equulis. 
Efi  ume  cr  -r,tpfi’f  equilis, bine  iim  u «,  L binis  r -,-f,junt  equtles,cr  ungulos  redos  coprehen- 


iunf.bifis  igitur  0 n(prr+primi,bifi/>  efi  equilis.  Et  quonii  bine  ■>  ',* \duibus  fA,A  y,funt  equu- 
lei, a-bufis’  -btfifyefi  equulll,  c 7 ungulus  igitur  quifub  i « -(per  S primi  )ungulo  qui  fub/A>tfi 
tjutbs.  Efi  tute  cr  quifub  A*u,ci  qui  fubiA-  e quilis, ii  ditum  iguur  redu  lineum  ■-  C,td  ditum j ia  ca 


. . - I « ' j r tui  n uro  uiUHinu 

fanum  «,0410  ungulo  f oli  Io  quiud  ■<  equilis  ungulus  fohdus  confiitutuscjhqitodcrit  igtndum. 

Eitchd.ex  Cimp.  Propofitio  17. 

| Vpcra(fignatalinr;T,dato  folido  acquidillantiu  fupcrfiae. 
f ru.dmile  folidu  collituerc. 

3 Campa  nv(  Sif  nfcionarn  fin— « * 


Campanvs  Sit  afsignata  linea 
| a b,d  r, cuius  (itu  urruin  plano  «aceat 
uel  fur lum  exurgar,  nil  curetur,  iitep 
afsignarum  parallc’ogrammu  folidu , coipus  cd,cu  i 
(iipcr  linei  a b.iubcmur  fmule  lo. i Juni  fabricare.  Sint 
igitur  tres  line*  connnenres  fu  perfici  ales  angulos,  ex 
quibus  copoimur  fohdus  angulus  c.infcriptar  limis  c 
c,cf,cg.Arfccundu  pixeepra  prxmilTarfuper  pun^iu 
a linex  a b.cofti ruatur  angulus  folidus  xqualis  ct  que 
connncanr  aes  linex  a b,  a li,a  k,  &L  auxilio  io  fexti  (Tc 
proportio  c c ad  a b.fiC  e f ad  a li.Sf  g c ad  a k , propor- 
tio una.  Dehinc  i tnbus  pumflis  b.li.k, protrahitur  fex  linexh  I xquidiftates  linex  a b,5f  Ii  m x- 
qujdiftans  linex  a k.iteru  b I xquidiftis  linex  a h,&  b n xqutdilHs  linex  a k,  rurfus  quo<p  k n x- 
quidiftisa(j,&  k m xquidiftis  a h, amplius  autc  proaah irur.m  p xquidiftis  h l,  &'  p 1 xquidiftif 
n m, protrahatur  ouocp  SC  linea  p n.Entip  completu  folidu  parallelogrammu  a p,  quod  dico eUe 
fimile  folido  c d.  Hoc  aurem  ex  diffinitione  limilium  fuperfiderum  8C  diffinitione  fimilium  cor- 
porum fi  earum  meminens.facilcconcludcs.  Euclid.nc  Zamb.  Problema  $.  Propofitio  7%. 

Ex  datareda  linea,dato  folido  parallclcpipedo  fimile  & (imilicerpolTcu 

falidu parallelepipedu  defcribcrc.  theon  cx  Zub.Eflo  quid;  dutu  redu  lincu- A,duti 
tut  folidu  pirtHelepipedu  efio  > A.  oportet  it  ex  dttt  reda  linet « A,ipfi  > A folido  purtQelepipedo  duto 

mile  Climll  t ern.  tynGtn  Cnliiiru  *y-  *T1  ei etni  hi»  fi  iT  i Lara  /“ZlliA-,  e- I - \ .J.vf*  _ t'- 
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tquos  angulos  quifub  ^ - 

tur  puraUclogrammu  « > ip/i  i t-  p arMogrammo  e/1  ftmilc  (per 
dimnitionm  fexti.)ld(p  proptcra  c r - ■'  parMogrumu  ipfi 
• /paraUdogrammo  c/t  limtlc.cr  mfupcr  ip/um/>  ip/i'.6.  Tru 
igitur  puraUclogrammu  tpfitu  )•  ' [obdi,  tribui  paruBulogrdmis 
ipjhu  u xjolidifMfptmliu.  Sed  tria , tribui  que  exoppofito  e' 
qualia  cr  fimilu  funt.  Totum  igitur  r J [olidum,  toti  * x folido 
ftmilc  eft.  A datu  igitur  reda  h neu  * #, dato  folido  par ullclepipe- 
dor'  ftmilc  cr  [militer  pofttum  dcfcnptum  eft « *:quoJfecifcopor!uit. 

E uclid.cx  C mp.  Propoptio  >g. 

Ifuperficies  aliqua  (olidum  parallelogrammum  fuper 
duas  quaslibet  oppofitasfupcrficics  cius  terminales  8C 
fu  per  earum  duas  diametros  fccet.candem  fuperficicm 
corpus  illud  per  aequalia  fccareneccfle  eft.  , 

Campanvs.  Sit  corpus  a b folidii  pa-  ^ 

raticlogramnuim^oe  quo  fit  po (itum  quod  fupcrficies  a bed  fit- 
ccnpuun  fuper  di.imcrros  duarum  fuperficierum  oppofirarum 
ipfum  rcrmmantium.qu*  fima  d&cb.  Dico  quod  ipfa  diuidit 
iftqd  fotidum  propofuunvper  xquaha.  Confiat  enim  quod  (pia 
diuidic  illud  (olidum  m duo  lerranlta,  quorum  fuperficies  quadri 
lateras  binas  & binas  adtuuicem  relatas.fecudum  quod  ipfa:  funt 
oppofua  laterafolidl  propolin,  manifeftum  eft  ex  14  huius  clfe 
aequales, cum  folidum  de  quo  loquimur,  pofirum  fu  e(fe  paralie* 
logrammum.Eadem  quoipdf  4l  primi  conitar, trilateras  tupcrfi* 
cies  diflorum  ferratilium  efle  xquales.Igitur  a diffinilione  folido 
rumxqualium, lique! quod  propolitumeft. 

E uclid.cx  Zumb.  Theorema  ij.  Propoptio  t». 

Si  folidum  parallelepipedu  plano  fecctur  per 
diagonioseorumquae  cx  oppofico  planorum, 
ipfum  folidum  fecabitur  ab  ipfo  plano  bifariam. 

THEONexZemii.  Solidum  enim  paraUclepipcdtim^  * t,  plano 
> U ,/ fecctur  per  dugonios  eorum  que  ex  oppopto  pUnorit  >{,U  v Di 
eo  quo  I ipfum  * £ folidii, ab  ipfo  > S 1 /plano  bif trimfccubitur.  Q»o- 
1 nunrenwi'pci‘j4  primi  )>■ »/ triungulii  equit  eft  trungula  r(,[,eytnS 
gulum  * y • ipp'  ■ -‘,eft  autem  > * parutlclogrammwn  ipp  •'  equule,  ex 
oppopto  enim , ipfum  tutem  » ■ ipp  r > , cr  ( per  s 1 undecimi ) prifmt 
igitur  comprehenfum  fub  duobut  triungulii  > »/,«*<  >,er trib  1«  parui'  • 

lelogrmnm , hoc  rj?  •>,«>,>' , equum  ejl  pnfmali  camprchenfo  fub 
duobut  trungula  t!H,*  * -',cr  tribui  parallclogrammii,boc  eft,f,fi  >.> «.  Sub  e' 
qujlibuf  rnim  planis  cr  multitudine  cr  magnitudini  comprehenduntur  (per  difji" 

. mtienem undecimi  ) Qture totum  folidum  bifarium  finditur  ubipfor^, 
planoiquod  erat  oflendendum. 

ZAMBERTVS.  DugoniuiJineJ  re(ht  eft  que  in  pgurii  unguluribiu  ab  uno 
ungulo  infurgit,  o-fepe  inultum  extendit  ungulum.  VI  in  huc  figura  p alet . 

Etulid.exCamp.  Propofittoio-  ( 

Vnc^afolidaacquidiftantiufupcrficicruxque  altaatqiineadc 
bafi  fuperunamlineaconftituta,  probantur  effe  aequalia. 

CxMPANvr,  Verum  eft  qndd  (olida  xquidiftanhum  laierum  atque  alia, 

fiue  Ulter  fupaficies  xqulditantes  fuper  unam  « eadem  bafin  conftiiuta.fum  adinuieem 
rqualia  , ficui  de  fuperiicibus  xquidiftaniium  laierum  fuper  unam  bafin.fit  inter  lineas  x- 
quidiftantes  conliituris.in  it  primi  demonftralumeft.  Sed  talium  folidorum  quantam  di- 
cuntur conditui  fuper  lineam  unam,  SC  funt  illa, quorum  fupretqarum  fuperficierum  duO 
oppofita  latera  funt  fecundum  rectitudinem  protrafta,  linea  una,  St  dcraiibut  hxc  19  proponit 
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ciemaffignarf.eritearu  communis  Celtio  linea  rcHarxshuius,fiti|bd. 

In  hac  ergo  communi  Pellione  lignato  punito  quolibet  qui  Iit  d,  extra- 
hatur ab  eo  in  Cuperfkie  qua  produlla  eli  a linea  a b, linea  quadam  per- 
pendicularis ad  lineam  b d,qua  fit  d c Entqj  ex  licenda  parte  18  primi,  li- 
nea c d.aquidillans  linea  ab.ideotpex  8 huius,  Unea  c<i,e(t  enam  per,- en 
dicularis  ad  fuperficiem  propoli  ram . Qjua  ergo  hoc  modo  qualibet  Ii. 
nea  protralia  orthogonalttcra  quolibet  punito  hneab  d,ad  ipfam  li- 
neam b d in  ipla  fuperfirie  qua  produlla  eft  a linea  a b eft  perpendicula 
ris ad  propolitam  lupeificiem.cx  diffinitione  fuperricici  lupra  luperfici- 
em orrhogonaliicr  er  ellaiconfiat  uerum  elTequodpropoliiumcIt. 

Euelti  exZamb.  Theorema  16.  Propofitio  ■ }. 

Si  redta  linea  plano  alicui  ad  angulos  fuerit  recftos, 

& omnia  qug per  ipfam  plana  ad  idem  planum  ad  an 
gulosreiftos  erunt. 

T H E O N ex  Z amb.  Reda  enim  linea  * Ajiibiedo  plene  ad  an- 
guloi  redos  eSo.  Dico  quod  c r omnia  que  per  * f plana.adfubiedu  * 

planum  ad  angulos  redos  funi.  Extedatur,inquam,per  • f, planum  / 

•Jilfylper  $ undecimi)  communii  fedio  ipfim  * • linea  plant.cr fub- 
idii>  > C r fumatur  in  • >,co nlingrni  fignu  /,CT  ab  ipjo  ',(per  1 1 un- 
deemiftpft  r < ad  angulos  redos  excitetur  in  * ■ plano  ipfa/-.  Et  quo 
niaoi  ■*  nadfubiedu  planum  reda  eft,ej  ad  omnes  igitur  ipfam  tan- 
gentes redas  lineas  cr  in  fubiedo  plano  exiftentes  reda  eft  Ipfa  a/(p 
i undecim  dijjinitionm)quare  erade*  reda  ed.lgitur  angulus  qui  ^ f a , 
fub  • H,rtdus,eft  aurem  quifub  • f Haedus  jgiturlper  1 8 prmn>  f, 

iplif-  parallelus  eft.  Ipfa  autem  • t ,ad  fubtedum  plani  ad  angulos  re  dos  eft, er  / • igitur  adfubieduM 
planum  ad  angulos  redos  eft.  Et  quoniam  (per  > diffinitionem  undeemt)plani  ad  plani  redum  eft  quan 
do  que  c ornum  fedioni  planoru  ad  angulos  redos  dude  rede  lim  e in  uno  planorum, ad  reliqui  planum 
ud  angulos  fuerint  redos, tT  ipft  > > fedioni  planoru  c omuni,tn  uno  planorum  * > feilicet  ad  angulos  re- 
dos ada  f‘,oftenfa  eftfuppofito  pleno  ad  angulos  redos  ejje, igitur  planum  * > redum  eli  adfuppofinm 
planum. Similiter  iam  oftendetur  quod  omnia  queptranphnarrdafuntad  fubtedum  planum.  Stride 
igitur  linea  plano  alicui  ad  angulos  fuerit  redos, cr  omnia  que  per  ipfam  plana  ad  idem  planum  ad  an- 
gulos redos  erunt:quod  oportuit  demonftrafje. 

Eucltd.exCamp.  Propofitio  ip. 

1 dux  (upcrficics  feinuicem  fecanrcs/upra  unam  fuperfi- 
cicm  eredlx  fucrintorthogonaliter,  comunis  earum  fedio 
ad  eandem  fuperficiem  perpendicularis  erit. 

— Campanvs.  Smrduafuperficiesa  bfilcd 
feinuicem  Cecanres,  ereltaorrhogonaliierliiperaffignaram fu- 
perficn\fiiqj comunis  earu  Celtio  linea  rellae  f.Hanc  dicoeffe 
perpendnu.are  ad  affignaiam  fuperficiem  Alioqui  a punito  f 
qui  eft  communis  terminus  Celtionum  duarum  fuperfirirrum 
fetantium  fil  trrnx  luprrficiri  feller, producatur  una  bnrarelta 
qux  Iit  fg.in  fuperficie  a b.perpendiculans  ad  fuperfidem  afii- 
gnaiam.iremlpab  eodem  punito ducarur  alia  perpendicularis 
ad  eandem  luprrficicm.quxfita  fit  in  fuperficiec  d Bi  ipfa  fit  f 
h.erunripdux  linexf  gSC  f h.orthogonalirerinfiftentesfuper 
punitum  unum  ad  luperfidcalfignarJ.Hoc  aurem.impoffibile 
eft  per  i,  huius.  Tales  autem  lineas  polfe  protrahi  a punito  f in 
urracp  duarum  fuperficicrii  a b file  d.cum  e f non  furni  prrpen- 
dicularisadaffignaram  fuperficiem, dubitare  non  conumit.In- 
telligarur  quidem  linea  fb  comunis  feltio  fupcrfidnabfil  fu- 
perhcieiafTignatr.fil  l.nea  fd,fuperfidei  c d fil  fuperfidd  alfignatx.Si  igirur  linea  e f fuerit  per- 
pendicularis ad  uirantpduaru  linearum  f b fil  f d.ipfa  etiam  cnr  perpendicularis  ad  fuperficiem 
!aleanralfXaqUarrahc?ll?'SlSI|l.cmadntuiram,ITtf  g pcrpedicularis  ad  fb.fil  f hperpediculans 

«dfd.Dcmdeapunltofpromheinfuperficieaingnata  unam  lineam  perpcd.cularc ad  lineam 
fb.qu*  ex  diffinitione  fupcrfiaei  fuper  aliam  fuperfidem  orthogonahter  erelix,  cum  linea  fg 

continebit 


t9 


<'«"  a';,8"a,^Eadlm«m7j”°4  ue.urexd.rt.nt, tone  prxd.fla  & ex  quarta  huius, Uncai 

flmi^du^ilncjs  e f Bii lielfc  perpendiculares  ad  fupctftaem  afstgnati . Qpod  nihil imnu 
irapofsibilc.  £ucliJaZml>.  Theornu  i-f.  Propofitio,, 

Si  bina  plana  fcfeinuicem  difpefcentia,  plano  alicui  ad  angulos  re- 
flos  fuerint, & ipioruni  communis  feflio  ad  idem  planum  ad  angulos 

rC  X HSpCn  M«Zam bcr.  Binatlonm^d»*‘^>futiodopUnoai  angulot 

THEON»  minlbriim  rcdiolit  A^-Dicoauod  ipfafS,adfuheflu  pia- 

,xuniocmi)abipfo  a feno  in 
nmtd angulos  ffl  « j ^ J hne<[^d  jngu|0I  rodos  ipfa  s,,  in  plano  autem  4, 
p/etto  9tt  dem  • *, ‘pl  pu„„m  ,Aadfubio(lum  planum  rodum  oft, 

ipfi^a  l ungulos  re(los>!,  /fr  ipfa  , fi  plano  oxdialur  Jt 

ZmZT.tdfiibiiaJin  planum roda oft.  Smihtor um  domonjirabtmus,  quoJcr  J / 

planum  uJ  angulos  rodos  ont.  Qa°J  ofteniore  oporttbat. 

PudcxCamp.  Propofitio  10. 

1 tres  anguli  iuperlicialcs  folidum  angulum  contineant,. Ho- 
rum trium  angulorum  quiq.  duo  pariter  accepti  reliquo  funt 

maiores. 

c»  mva  svi.  Sint  tres linexa  b,a c,a  d.pyramidaltter  erefla; 
fupVa  fupcrficiem  b c d.continentes  rrts  fiiperficiales  angulos,  “ 

qmbus  dolidus  perficitur angui*  in  putto  a.Dico  quos  ib«  duo» 

« ipfis  fuperficialibus  angulis  folidum  angulum  tn  punfto  a co 
ffitucnnbus , pariter  acceptos , tertio  efle  matores.St  en.m  h.  tres 
an  "uli  fuperticiales  fuerint  ftbi  inuicem  xquales , aur  fi  duo  tan- 
n aquate  exiftente  terno  minore  utrolibet  duorum  *qualtu, 
conflat  per  comunem  feientiam  uerum  efle  quod  dicitur.  Q«°d 

fi  eorum  unus  utroliberduorumreltquorum  maior  fuem  fiuetU 

li  duo  ponantur  xquales  (tue  non  xquales , adliuc  conflat  illum 

Tur  erfeTa, ores  ITccollige  Efto  enim  trium  propofitorum  angulorum  fuperfic.al.um  angulus 

f maioH? gEIdeolp  per : j primi  cum  fit  linea  a f xqualis  line,  » g.ent  angulus  fa  [j.,na,°r 

h™g.P«conceprtonem igitur conftatduosanguloshaMak.panteraccepras.eire  maiores  an- 
gulo ha  k.Qubderatdemonftranduro.  e^unllnoio, 

8 Euclii.oxZamb.  Thooromaig.  Propojtuo  20. 

» Si  folidus  angulus  fub  tribus  angulis  plenis  comprehendatur , qui- 

uis  duo  reliquo  maiores  funt  quomodocunqi  fufccpti. 

T H E O N ex  Zamb.  Solidus  angulus  <jui  ai u/ub  tribus  planis, bo(  oftl.*  * , « > 


itu 
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A,anguli funt inuicem  equies, manifefiumefi quod bini reliquo  .quemodocunj;  fufcepti  funi 
maiores.  Si  autem  non,fit  maior  qui  [ab  < • >,confiituaturq;(pcr  ij  pnmt)ad  * A redam  lmeam,(T  ai  li- 
gnum in  ea  *,angulo  quifub  * « e,in  eo  quod  per  Au,  plano, aqualis  angulus  ( « *, ponat»  r$  (.pera  pr  i- 
mi  )ipfi  ‘ * equilis  “'.crper-fignu  ^uda  * ' > linea.diffccet  ipfu 
redas  lineas  in  /ignis  (,,, cotine  dantur^  a A/ ,.Et  quonii  ' * ipfi  «yefte 
qualis, comunis  iiit*f  ,due  igitur  a «,«  a duabus  * *,*  ',funt  equales,  cr 
angulus  quifub  s*  (, angulo  quifub  Aut  ejl  equilis : bafis  igitur  '((per 
4 primi  )bafi  A > efi  e qualis.  E(  quonia  iue  * (,  * , , ipfa  A , funt  maiores , 
qiurum  's  ipfi  A*  ojlenfa  efi  equilis,  reliqua  igitur  A „ reliqua  > , maior 
eft.Et  quoniam  ipfa' * ipfi  *' equatis,  comunis  aute-  ,,sy  bafis  *'baft 
• , m aior  efi, angulus  igitur  quifub  u*  >,  angulo  quifub « « , maior  efi.  O f/ 
fi  en  fu  tn  autem  efi,quod  crqu/ub-l*  f ,efi  equilis  ei  quifub  A « Ipfi  igi  “j- 
tur  quifub  / * A,  A « >,eo  quifub  A • ,funt  maiores.  Si  folii us  igitur  angu- 
lus fub  tribui  angulis  planis  comprehendatur,  duo  quomodocunq;  ajfumptifunt  maiores  reliquo.  Qfio/ 
erat  ofiendcndum. 

Euclid.ex  Camp.  Propofition. 

Mnis  angulus  folidus  quatuor  redis  angulis  minor  dTe 
probatur. 

Caupanv?.  Anguli  (olidi  quantitas,  ex  angulorum  fu- 
perficialiumipfum  folidum  continentium  quantitate  derermi- 
___  natur. Hac  ergo  21  propofinoneid etiam  proponitur,  quoslibet 
fupcrficiales  angulos  folidum  quemlibet  conrinentes  pariter  acceptos , quatuor 
re&is  angulis  elfc  minores.  Sit  enim  triangula  pyramis  abcd.cuius  fupremut 
angulus  cum  pofsit  e(Te  quilibet  fuorum  angulorum,  hic  tamen  fit  a,  de  quo  di- 
co,quod  tres  fupcrficiales  anguli  tpfum  a conrinentes.funr  minores  quatuor  re- 
<fhs. Confiat  enim  ex  ji  primi,  noucm  angulos  trium  triangulorum  hanc  pyra- 
inidem  circumftannumC&ipfi  funt  a bc.acd,  a db)cflexquales  fex  angulis  re- 
iflis.dc  tribus  aurem  angulis  bafis  eius  quj  efi  triangulus  bc  d, confiat  quo<p  per 
eandem, quod  ipfi  funt  xquales  duobus  rcliis.Cum  igitur  fex  anguli  trium  triJ 
gulorum  pnrdi&oru  hanc  nofiram  pyramidem(de  cuius  fupremo  angulo  difputamus  ) circun- 
danrium.qm  inquam  fex  anguli  cum  tribus  angulis  bafis  reliquos  tres  angulos  folidos  pyrami- 
dis continent , fint  ex  prxmilfa  ter  affumpra  maiores  tribus  angulis  bafis , fequitur  ipfos  fex  an- 
gulos elTe  maiores  duobus  re&is,  ex  nouem  igitur  angulis  trium 
triangulorum  pyramidemcircundantium  his  fex  angulis  dem-  4 

pris  erunt  ex  communi  fctenria  reliqui  tres  (&  ipfi  funt  qui  con- 
ftiruunr  folidum  angulum  a)minorcs  4re&iS.  Si  autem  an- 
gulus a fupremus  in  aflumpta  pyramide  pluribus  angulis  fuper 
ficiahbus  quam  tribus  contineatur,quod  erit  fecundum  multitu 
dinem  angulorum  fu*  bafis, cum  igitur  omnes  anguli  omnium 
triangulorum  ipfam  pyramidem  circundantium  pariter  acce- 
pn  fint  ex; 2 primi, tot  rcftil  angulis  aequales  quantus  eft  nume- 
rus angulorum  fux  bafis  duplicatus.eo  quod  tot  necefle  eft  efi c 
triangulos  pyramidem  circundantes  quot  fuerintanguli  fuac  ba 
fis.cumqt  omnes  anguli  fu*  bafis  fint  tot  reflis  angulis  arquales 
quantus  efi  numerus  angulorum  fuoru  duplicatus , demptis  in- 
de 4 ut  in  ;x  primi  demonftTatum  cft:cumq?  igitur  omnes  angu- 
li rriangulorum  pyramidem  rircundantium.qui  fuper  latera  ba- 
fis  ipfiu5  pyramidis  cofifiunr  pariter  accepn  fint  maiores  omni- 
bus angulis  bafis  pariter  acceptis.ut  euidenter  confiat  ex  prarmif 
fa  rories  quot  angulos  bafis  habuerit  repetita,  adhuc  nccefland 
(equitur  ex  communi  frientia.fuperficiales  angulos  folidum  angulum  a continentes  pari- 
ter acceptos  e fle  minores  quatuor  rc£Hs,eo  inquam  minores  quo  omnes  anguli  rrigonorani 
pyramidemcircundantium  qui  fuper  latera  bafis  fiatutar  pyramidis  confiftunr,  excedunt  omne* 
angulos  bafis  pariter  acceptos. 

Euclid.cxTamb.  Theorema  19.  Propofitioxi. 

Omnis  folidus  angulus,  fub  paucioribus,  quam  quatuor  redis  an- 
gulis planis  comprehenditur. 

T H E O N oc  Zamb.  Sit  folidus  angulus  qui  ai  u,  compr*  btnfus  fub  planis  angulis  quifub  a Ari 


IIUER  VNDECIMVS. 
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Dif  6 qubdipfif  « >,* ' >>'  * A^nguli, quatuor  redis  funi  minor»,  Affumada,  inqtiam , iii 
ivtiqiwk ipfari <,y,*a,*Ajadaxu linearu  ftgna utcunfyfmtig A^^^onedanturqf fy,y>sJ  A.  Et 
quo-iil  tolidul  a ngulus  t /i  qui  al  tjui  Iribus  enim  fUnis  angulis  eoprchendiiw, 
bacejtfob  iis  qui  fub  > #«,*  <V,C T'A/(per  xoundeeimt)bmi  utcunqjumpri.re 
liquo  funt  maiores,  igitur  qui  fub  > A *,•  A1,  eo  qui  fub  > A J funt  maiores.  Et  U 
proptcreaquifub  Ay,*r',eoquifub  <‘ySfuntmaioret,o-infuperquifub  yA 
m,u/  f,co  qui  fub  > * A funt  maiores. Igiiurfex  anguli  y A a,  • f.  A,  A , «,  myA,  y A 
«|«  At,  tribus,  hoc  efl  eis  qui  fub  a A,  funt  maiores . Sed  ipfitres  qui 

fub  y * ',A  A y, A y duobus  rc dis  funt t aquales, igitur  qui  fub  y <V  A A,  A ' «,  * 
y A,f*a,mA A.fcx anguli, duobus  redis  funt  maiores.  Et  quoniam  uniufeuiufq; 
ipforum  «t  y,*  A ',•>  A,  triangulorum  Ires  anguli  duobusredis  funt  aquales 
(perji  primi,)  trium  igitur  triangulorum  anguli  nouem  qui  fub  yt-.-y  •»  y,  * 

ayU.A.y^a  *,«  AA,A(.,s. t A, fex  redis  funt  aquales . Q uoruqui[ub*f  yjy,*y  A, y A •,•  A A,  A 
(•Sex  anguli.duobut  redis  funt  maioresiretiqui  igitur  qui  fub  C-y,y*  A,A,f^res  anguli,  comprehen- 
dentes fohdum  angulum,  quatuor  redis  funt  minores.  Omnis  igitur  folidus  angulus  fub  minus  quatuor  rt 
dis  angulis  planis  comprebenditur.quod  erat  ojleniendum.  Eucli.exCamp.  Propofittoxx. 

I tres  anguli  fuperficiales  quorum  qukpduo  pariter  acce- 
pti tertio  fint  maiores,cUniis  fibi  inuicem  ecquis  lineis  co 
tineantur,  de  tribus  bafibus  angulos  illos  ab  ipforum  li- 
I nearum aequalium  terminis  fubtendentibus,triangulurri 
fubRitui  uel  conftitui  pofsibilecft, 

C A H t>  » n v s.Sint  tres  fuperficiales  anguli b ac,  edf.h  g 
kj,  utproponirur , rales  uidelicer  w qui*  duoeorS  tertio 
timmaiorcs.fintip  fex  latera  cos  cotinenria,  xqualia.qux 
funta  b,a  c,d  e,d  f,  gh.gk,  & fubten damur  eis  nes  bafes 
qux  fin  t b c,e  f,h  k.  Ex  his  ergo  tribus  bafibus , triangulu 
aio  conditui  pofle.  Edo  enim  angulus  a b I xqualis  angu 

lo  d,K  linea  a I linex  d e,  & protrahitur  Ib.lc.critin  ex  4 - , . 

primi  linealb.xquaUslinexef.  Ex  hypothefi  uero  con-  “ c*  , / 

ftat  rotalem  angulu  a eife  maiorem  angulo  g.erant  enim  qui*  duo  ex  tribus  angulis  b ac,  i g. 
letrlo  mamres. Igitur « a+primt  lineaU.hnca  h ked  major . Cum*  fintex  »o  primi «« 
lb8Cbc  maiores  linea  I c,fcquitur  duas  lineas  lb&bc  eife  multofortius  maiores hnea  Q- 
igirur  lbcft  xqualis  e f,  cruc  duxlinexb  c&  ef  maiores  lineali  k.Condatita*  lioc  modo.qu 

queduashneasextribuslincisbc,cf,hk,eflc  logio-  (a  d g 

restcrtia.Igirurcxiiprimicondatucruni  ede  quod  . , * 

drcitur.Hoc  diitaxai  addito , quod  fi  duo  angulibac  |/\  / \ / \ 

& d pariter  accepti  fihtxquales  duobus  refb»,  erunt  It ^ -a. 

dup  linex  I a & a c ex  1 4 primi  linea  una, qua;  cu  fitx-  b 

qualis  ex  hypothefi duabus  lineisgh  & gftquxexio  prt- 
mi  longiores  funt  lineah  k, cum*  ex  eadem  Iinex  dux  1 b 
& b c fin  t longiores  linea  I c.fequitur  ut  prius  b c SI  e f pa- 
riter acceptas  cite  longiores  h k.  At  uero  fi  duo  praedicti  att 
guli  funt  maiores  duobus  rectis , erunt  ex  n primi  duxli- 
ncxal&a c(ideoip StduTgliSCg k)brcuioreS duab.qux  _ 
funt  I b & b c.Qjtarc  ut  prius, b c St  e f pariter  acccprx  funr 
longiores  lineali  k. 

Euelid.  ex  Zamb.  Theorema  io. 


f It 


ik 


* %, 

zz  z^ 

Ce  f h k 


ex  r , Propofitio  as. 

Si  fuerint  tres  anguHplani,cjuoru  bini reliquo  fint  maiores  quomo^ 

docunqtafTumpti,  comprehendant  autem  ipfosarqualcs  recfiao  lineae, 

ex  concientibus  arquales  rcias  lineas  triangulu  c5(ticui,cft  pofsibile . 
T H E O N ex  Zamb.  Sint  tres  anguli  plani  qui  fub  • A y,*  '{,&  * 9 t,quorS  bini  reliquo  fint  rnaiel 
. r ..-i n f f a..Aa.»b *,ii  fuh  JL\  f.*f*At)\Oi*kr.rer  tnlutjcr 
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* ?X  A’ ^trianguliijonfhrui. Si  aute  non,  fint  inequales.  Conflituaturq;  (per  lj  primi)ad ipfaM  t i rt* 
M linei, cr  adfignu  in  en  >,angulo  qui  fub*  fi  >,equahs,angulus  qui  fub  « * »,cr  ponatur(per  i primi ) 
iuii  ipfaru*  .equahs  / v oneSantitrq;  **,*>.. E t quonii  bine*  fijt  }, duabus  « V S 

funt  equalet.cr  angulus  qui  ad  fi  ungulo  qui 
fub  i*  fi*  I fl  e quadis, bafis  igitur  *>(per  4 pri- 
* » e)t  equulis . E t quoniam  qui  fub  n 
fiy,*!*,eo  qui  fub  fi  1/ funt  maiores,equalis 
tute  qui  fub  * b \ eis  quijitb  ■■  /!  >,cr  * •>  «.(Jiti 
igitur  fub  eheoqui  fub  fi'I  maior  r/i . Et 
jiwnii  due*o,'  \dutb.  fi  yf  funt  equulei, 

C angulus  qui  fub* /*  angtilo  qui  fub  fi<f  * ‘ t 

maior  efl,bafls  igitur  > x(pcr  >4  pnm)btfi  fi!  mtior  efl.  Sed  ipfe  » s*  Vp/i  * » /imt  maiores, multomfi 
git  igitur’*,*  ■'  ,ipfa  i /funt  mttores.  Aequalis  tutem  ei*  *jpfi  • rtipfe  igitur  «>»•«,  relique  e/ funt 
maiores.  Similiter  ii  ofledemus,quod  cr  ipfe  quide  *',tfrpf*’i‘funt  maiores, er  * V*  /Vp/i  « >.  Pcf 
fibde igitur  efl, ex  aqualibus  ipfis  *>,*{,•  *, trianguli  coficitquod  ofledendi erat. 

ALITER..  Sint  dati  tres  anguli  p!am  qu  fub*  fi},  fis/,*  0 *^quori  duo  reliquo  fmt  maiores  quo 
modocuq;  ajfumpti.  Coprehenianl  auteipfos  equales . 
re  fle  linee  ■» X y /,«  P.o  *.  Coneflanturq;  ipfe  ■* 

>,<*/,•  *.  Dico  (pio -i  nc  .squalibus  ipfh  * >//,«  i,mi 
guli I ebfbrui  efl  poflibile,  hoc  efl  rurfus  quod  iuereli' 
que  funt  maiores  quomodocuq;  affumpt  e Siquiderwr 
fus  qui  ad  f,',r,flgna  anguli  funt  equales, erunt  quoq; 
ipfe •>,*!,**  equales , cr  due  reliqua  erit  maiores. 

Si  auti  non,  fini  in  equales  qui  ad  ipfa  fi,',*,figna  an' 
gulijitq;  maior  angulus  qui  ad  A,  uttroq;  i p forum  1,  >: 
mator  igitur  efl  (per  ,4  primi )er  “ > refla  linea, utraq^  ipfaru  *!,*  b,crmtnifeflu,qtiod*>  eum  utraf 
ipfaru  *!,  < *, reliqua  maior  efl.  Dico  quod  cr  fi /,» « , reliqua  * /funt  maiores . C oftituatur  (per  ij  prt' 
mi)ad  afrtfli  linei  ad  ftgniq;  in  ea  fi,ei  quifub*t>*  angulo  equus  qui  fub  * f s.ponalurqfl  per  > primi) 
uni  ipfaru  *fi,(',fiy!,*o,fi*,equahs  fi  y.conefliturb;*  *,*>.Et  quoniam  due*  fi/*,  duabus ’*,>*, 
funt  equales  altera  alteri,  ej  equos  angulos  coprebcdutibajis  igitur  **(  per  4 primi)  bafi  •*  efl  aqua' 
Iu.  Er  quonii  qui  ad  ',>,figna  anguli, eo  qui  fub  * f r funt  maiores,  qnoru  qui  fub  *f  *,eo  qui  fub  * fi*  efl 
equahs, reliquus  igitur  qui  ad  > angulus, eo  qui  fub  a fi}  maior  efl,cr  quonii  due  ‘ fi,(},  duabus  fi  •,  */» 
funt  equales  altera  alteri, cr  angulus  qui  fub  fis  /,  angulo  qui  fub  a fi}  maior  efl , bafis  igiurfi/ (per  >4 
primi)bafl  >•; maior  efl.  Oflefum  aut  efl  quod  equalis  efl  • • ipfi  * ».  Ipfe  igitur  fi l,*  *, tpfls « »,»  y,  funt 
mniores.Sedipfe  ■*»,»  >,ipfa  * >,funt  maiores,multomagis  igitur  * /cr  • *,ipfa  * > funt  maiores ■ lpfarm 
igitur  < eX/i*  ,,’'cif!jri«n  linearum  due  reliqua  funt  maiores, quocunq;  affumpte.  Poflibile  igitur  efl, ex 
- qualibus  ipfis « ',*!,*  *,triangnlii conficitquoi oportuit  ofledere.  ^ EucUd.ex  Camp.  Propofitioij. 

Ribusangulis  fupcrticialibus  propofitis, quorum  quicp 
duo  pariter  accepti  tertio  funt  maiores  omnes,  & tres  fi* 
mul  quatuor  rctftis  angulis  minores,  ex  tribus  illis  aequa* 
libus  qualefcunqs  fint/olidum  angulum  conftitucrc. 

s.  Sint  propofiriires  anguli  fupcrficialcJ  fi  b ■ e 

qui  runra.b^c.dc  rribusilIisarqualibu5iiolum*unu  foli- 
ilu  angui  fi  cofti  rucrc.Oportct  igitur  cx  io  huius, ur  quiqj 
duo  for»  parircr  acccpri  rerrio  nnf  maiores,  & ex  27  hui* 
mort  parircr accepti  quatuorreftis  angulis  fint  inmo- 
res.Ex  ipfis  itat^  fint  lurc  pofira. Latera  uero  eos  contine 

lia  cii  (fiaadinuicc  fint  fquaiia.cislp  rubtcdJnirtTcsbarcs, 

& iplx  fint  d e.c  f,&  i d.eritqj  ex  prgmifia  pofsibile.de  tri 

bus  lineis  Insbafibu' xqualibus  nriagulucoftirui. Sit igi- d e f d 

turex  eis  fccudfi  do«flrina  zx  primi, triJguius  d e f.coftmituf.cui  ficur  docuir  $ quarti , dreuferiba- 
rurcirculusdeffupracctrug.fl^pertralianirgd.g  e.gf.Qux  cufint  adinuieexquales  exditfi- 
nttioe  circuli,  lateraly  rres  propofiros angulos  ambictia  (qualia  ex  hyporhefi.neceife  eft  ut  earum 
quxlibet  quolibet illoru  larcru  fit  minor.xqualc  auraut  maiore efie  eft  impofsibile.  Si  enim  linea 
exics  i cerro  g.rircii  fercril  circuli  d e f effer  xqualis  alicui  laterum  a d,ae,b  e,b  f,c  f,c  d,  fcquererur 
proprerea  qux  pofita  luor,  annuere  s primi, tres  angulos  a,b,c,propofitos,cfTc  xquales  tnbus  an 
guas  dgejeg^fgd.Cum^  hi  tres  fint  xquales  quaruor  rctfis  angulis,ur  facile  patet  ex  o primi. 

protra&a 
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prorrafh  paulifper  uni  lineari  exeuntium  d centro  ad  circifcrenriS  in  corinuiJtdire/lI.elTent 
etiJ  rres anguli  n,b, e, «quales  eri  j quatuor  rc<fkis.  Quod  cft  cotra  polita.  Quod  Ii  effer  maior  l'u- 
perpolitis  tribus  triangulis quori  funt  anguli a, b, e, tribus  triarigulis  diuidemibuS  trianguli  de 
f unoquoiy  illici  quocimunicaiin  bafi.iiaqd'  bales  fuperpo 
nantur  bafibus  «quales  uideltcet  «qualibus, 8(  anguli  a b e ca- 
dantad  parte  puncti  g,  fequererurex  n primi  tres  angulos  a, b, 
c,cflc  maiores  tribus  qui  fune  d g e, e f g ,f  g d.  Ellent  uarp  maio 
res  quatuor  reflis.  Quod  eft  amplius  contrarii  politis.  Relin. 
quitur  ita qi  unuquodip  ex  fex  lateribus  tres  propoli roS  angu- 
los ambicnnbus.maiuselTelineaegredienre  a centro  g,  ad  cir- 
cumferentis d e f, ideo  15  etti  potennus.  Sit  igitur  porenrius  in  II 
nragli.qui  (it  fecundu  u huius  onliogonalitcr  erefta  fuper  fuperficiem  anguli  ucl  circuli  d e f, 
dcmittaiiturqt  rres  hypothenufxh  d,he,h  f.quasdico  cotincre  angulos  tres  fuperliciales  «qua- 
les tnbus  propolitis.cofti tueres  anguli  folidu  in  puncto  h.Cu  enim  quadrati  line*a  d Iit  tqua- 
leduobus  quadratis  duaru  lineari  dg  8C  gh  exhypothefT,  at  quadrati  linex  d Ii  fit  «quale  etfde 
«x  pen  ultima  primi, neceie  eft  linei  a d elle  «quale  bnez  d h. Eodem modo  & linei  a e, litte*  e 
h. Igitur  ex  8 primi  cum  bafejena  (int  «quales, erit  angulus  a «qualis  angulo  d h e . Simili  quoq» 
modo  erit  angulus  b «qualis  angulo  e h f,K  angulus  c «qualis  angulo  f h d.Qiiare  conftat  faftu 
clTc quod  facere  difpofuimus.  Euclid.ex  Zamb.  Theorema).  Propofmo  1 j.  ^ 

Ex  tribus  angulis  planis  quoru  duoquomodocucp  fumpti  GntreU» 
quo  maiorcs.folidum  angulu  conficere,  oportet  uero  ipfos  tres , qua» 
tuor  reifiis  efTeminores. 

THEONr*  7.  ab.  Sint  diri  trel 
anguli  plani  qui  fui  “ fi  >,*  'A* 1 
ru  duo  quonodoeuneg  affiunpti  rtliquo 
/int  ma:orts,infuperq;  ipfi  tres  quatuor 
redis  minores,  oportet  i i ex  squalibus 
tis  q fub  “fi  >/.'  /,*  3 *,  folidu  coditut 
re  angiiti.  Affitmatur  squales  * 

t,i  f,* *,co  i:cil j.iturq;  '-Igi  , ~jT 

tur(per  11  undecimi)cx  squalibus  ipfis 

m ',*{,•  trianguli!  loficicft  pofiibile.  Co ftruatur,fitq: » sr.fie  ut  “ys 
qua  fit  ipfi  x a,cr  S/ipfiu’  cr  * ‘ipfi  » '.CiTCufcribaturautdptrs  quar 
tifipfi  m>  triangulo , circulus  * u .,  fumatur  jfp  1 tertijfipfiu*  ctntru , 

Ji’  quideerit  aut  intra  triagulu  aut  in  uno  lateris  ipfius,  aut  extra, 

t prius  intra  trianguli!, fkj;  (.eonedanturq;  • (,*  *,•[■  Dico  quod  “ fi, 
ipfa  </  maior  eft.  Si  aute  non,  aut  • (ipfi  c/e/1  squalis, aut  ea  minor.  Sit 
primii  squalis-  E tqaonia*fi  ipfi  » /eft  squalis,  fei  « fi  ipfi  fi  > eft  squa' 

Us, igitur  s f ipfi  fi  > eft  squalis ■ lpfa  aute  sf  ipfi/ “(peris  diffinitionem 
primi.  )Dus  ia  “fi.fi  y, duabus  »/„*  M,funt  squales  altera  alteri,  cr  bafis 
. fi,b  afi  \ nf\ apponitur  squalis  jugulus  igitur  qui  fub  “fi  Aper  8 primi ) ^ 

ipfis  tribus  qui  fub  afus/a,'  / 1, funt  squales.  Sed  ires  quifub  s /«,«/  rtif^quthm  reda  furet  sqtU 
lri»CT  tres  igitur  qui  fub  “ fi  v* » ^ S.quotuor  redis  funt  squales.  Suppottutur  D"  quatuor  redis  mi- 
nores. Q god  eft  impofiibite. tgftur  • fi  ipft » t squalis  no  eft.  Dico  etia  quod  nec  minor  eft  *,'(>/<»  f-Si 

cnimpofMile.cdofponaturqftpcr  t primi)ipfi“fisq:ialts  f',ipfi  aut  fi  y aqualis  f*,concdaturq; «». 

Et  quoniam  squalis  eft  “fi  ipfi  fi ,, squalis  eft  cr/ • ipl'  f *:quare  cr  reliqua  * » »;«■?«'  ' “ rft 
Parallelus  igitur  eft(p er  tjcxttp  u ipfi » ',CT  squiangulu  eft  » uftpfi' » /,  qucadmodumijiturf  ad, 
ipfam  x *,fic  ed /-  ad^w.uicifiun  igitur(per  1 <S  quintificue^/ad/ijic  » /-  ad ' »•  MMtrautefi  » ftpfit 
(..maior  igitur  eft  cr  » “.Ipfa  ‘“.Sed  ipfa  I.  u.pofita  eft  ipfi  “ y squalis,  CT  * fgiW.ipfa  ■’  ■»"  'ffi 
Qu oma igitur bins reda luies “fi,(y, duabus  -fj“,fun t squales.cr  bafis  “(bafi ■ “ mator  cft, an gulus 
igitur  qui  fub  * /t  y>  angulo  qui  fub  *f*  maior  eft  (per  x$  primi.)  Similiter  m oftendcmui,  qfer  quij 

% /teo  qui  fub  m/m  maior  eft,cr  qui  fub  1 / meo  quifub  sf^ipp  igitur  tres  angrfiqui  fu  « y,  »/,*  ** 

tribus qui  fub  »/^/V/xf»nt  maiores.  Sed  quifub  “ (',*<!,'  e “.quatuorrcdisfupponunturmmo. 

testmiito  igitur  magis  quifubifu.ufrjfa.quatuorrcdisfuntmincres.Scicrfqtulcs.QuodcIttM 

pofiibtlt.  N«  igitur  * fi  minor  eft  quamn  /.  Ojlefum  aute  ejl,qlt  nej  squalis, maior  •»“u^  ' • iM  l* 
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Conflituaturu  apg/so  /ipftus  x * -circuli  plano  ad  angulos  reflos/ i(per  > > undecimi)Etquo  matus 
tjl  epulatu  qiT  ex*  ‘".eo  qd’  ex  x /,ci  aquu  jio  qtf  ex  / r, cone  flatur  q , r.Et  quonid / /refla  et 

er  di  ipftus  » * > circuli  ptanu.crad  undqudq  igitur  ipfaru  x/s/,‘/,(pe r cbutrftone  > diffinitionis  ut, 
decimi  )re  fla  eft  ipfa, /.Et  quonii  aqualis  efl  •> /ipft  /r,eomunts  autem  er  ad  angulos  refla  eff  {/, bojis 
igitur  e»(per  4 primi)baft/ * ejl  aqualis.  I a idpropterea  err  e.utrif  ipfaru  , \rr,eft  aqualis.  I pfe 
igitur  tres/Oyi  rjr.pbt  iiuiicefunt  aqualu.  Et  quonii  quo  maius  efl  qd'  ex  « fi  eo  qd'  ex  A /.eifupponi- 
tur  aquu  qt  ex//,quodex"  fi  igitur  aqui  eff  eis  qua  ex  x/j/.  Eis  aut  qua  ex  x /J,,  aquu  eft  (per  47 
pnmiiqi’  ex x /,  reflus  enim  eft  qui  fub  x/,,  Quod  igitur  ex  « fi.aqui!  ejl  eiqfetr  K Aequalis  igitur  ejl 
« A, ipft  e ».  Sed  ipft  quidc  « /.aqualis  eff  unaquaq;  ipfaru  A y,d  .,•/,*  V L,i  pff  aut,  Aqualis  eff  utraq. 
Ipfaru, evr.Vnaquaq;  igitur  ipfari*  fi,f y,d »,0  *,unicutq  ipfari,  aquatis  cff.EtciJr, 

dua  » iv*,  « i/',funt  aquales, cr  baps  x ? bap  *>  fuppomtur  aqualis, angulus  igitur  qfubx, 

Kp  8 primi)  ei  q fub*  fi,  eff  aqualis.  Id  propterea  crqfubar  e, ei  quifub  * ifeftaquaUs,crquifubu 
te, et  quifub -l*. Ex  tribus  igitur  angulis  planis  aut  fub  a , *,*  , ,,x , ,,  qui  funt  aquales  tnbus  datisfei 
licet  ets  quifub  *fiy,/\/,ai  K.folidus  angulus  cbffruiturquiall-,cbprebenfmfiib,,n,n,f,eyxl,an' 
gulisiquodfacere  oportebat.  Sed  ii  ejlo  centri!  circuli  in  uno  laterum 

trianguli,fftqi  in  *r,cflocpl.Conne flatur q; x/.  Dicorurfus  quod  maior 
effj*  fi  qua  1/.  Si  autc  no,aut * fi  eff  aqualis  ipji  x/,  aut  ea  minor.  Sit  pri - 
mu  aqualis. Dua  id  * fi,fi  y,boc  eft  -t  <,>  / ', duabus  u/Jx,  hoc  eft  ipft  ** 
funt  aquales.  Sed  ipft  quidc  er,  ipft  a /fuppomtur  aqualis,  cr  ipfa  igi- 
tur d >,</,ipft  d /funt  aquales.  Qjjodeff  impofttbilc.  Igitur  • Affpfi  x /,a- 
qualis  no  ejl.  Similiter  id offedemus,qd’  neq;  minor ffgitur  ipfa  • ‘.maior 

eff  qud  S /.  E tfijimiliter  quo  maius  eft  quod  ex  « fi  eo  qd"  ex  a /,ei  equum  

CT  ad  angulos  reflos  ad  circuli  plani!  eoff  ititemus  peut  quod  ex,/,  coftituetur  problema.  Sed  i*  e flo 

centru  circu/i  extra  trianguli  x * ,,fttq;  /.  cbne  flantur  q;  x /,*  Dico  quod  cr  pe  maior  eft  "fi  qud 

x / St  aut  non, aut  aqualis  eft  aut  minor.  Sit  prius  aqualis.  Dua  igitur  "fi,  fi  y, duabus  o /,/xfunt  aqua- 
tes  altera  alteri, cr  baps  m > bap  u*eft  aqualis,  angulus  igi- 
tur quifub  *f>(pers  primi)angulo  quifub  u/x  eff  aqua - 
lis.  Uq;  propterea  etid  quifub  * t>  ",a  qui  fub  x/reft  aqua- 
lis. T 0(1«  igitur  qui  fub. u / r,  duobus  qui  fub  *fiy,*0",  eft 
aqualis.  Sed  quifub  *(r,"/  *,ipf0  qui  fub  d 1 /funt  maiores- 
Et  quifub  u/r  igitur, eo  quifub  d . /nuior  eft.  Et  quoniam 
dua  d >,i/,duabus  nf , r }, funt  aquales,  cr  baps  d /bap na 

eft  aqualis, angulus  igitur  qui  fub  m/ * (per  8 primi)  ei  qui  

fub 'i</tft  aqualis.  Patuitaut  quod  cr  maior.  Qifodr/l  ab  * y*  /»  * 

furdu  lguur  * fi  ipp  a /non  efl  aquahs'ltidcq:  oftedemus  quod  ned;  minor.  Igitur  ipfa  * fi,  maior  eft  qui 
» /.Et  p etid  angulos  reflos  in  circuli  plano  rurfus  coftituamus  ipfam  f/,cr  ipp  aquale  ponamus  ed  quo 
poteftidquo  maius  eft  quod  ex  "fi  eo  quod  ex  a f.conftituctur  problema. 

Dico  tnfuper  quod  * finoeft  minor  qud  »/<•/  enim  poffibile,effo.pona- 
turq-(pcriprimi)ipft  quidc*  fi  aqualis  fi,ipp aut  fi  > aqualis /».Corow- 
flaturq;  •n.Etcitm  aqualis  eft*  fi  ipp  fi  >, aqualis  eft  (‘ipp/*,  quare  cr 
reliqua  < ‘.reliqua  * *, eff  aqualis.  Parallelus  igitur  eft(per  1 ferti)  a*  ipft 
*',C T aqutdguliiefftridgulu  »/*  ipp  tridgulo  * /‘.Eft  igitur  (per  6 fex * 
li)pcut  * /ad  * t-.pc / .•  ad* , ,cruicijiim(per  1 6 quinti ) peut  */adf‘,fle 
\uad‘*.  Maior  autc  eff  c/,quam/‘,maior  igitur  eft  cr  * u,qud  • *.Sed  » 
p,ipft  *ycff  aqualis, igitur  cr  * y, qud  ‘ * maior  efl(pcr  14.  quinti.  )Qgo- 
nid  igitur  dua*  fi,  fi y. duabus , /,/  *,funl  aquales  altera  alteri,  cr  baps  * , 

bap  < * maior  eft, angulus  igitur  quifub  *f,  (per  1 ; primi)  angulo  quifub  ~~ 

‘/*maior  eft.  Similiter  iam  crp ipfam/ r aqualem  utria-  ipfarum  />,/*,  effumamus,  cr  conr.eflamui 
ipfam  ‘t,  offendemus  quod  cr  qui  fub  *>*angulus  eo  qui >/,  maior  eft.Conftituaturid(peri}  primi)ad 
ipfam  x /refla  lineam, ad  pgnumq;  in  ea  /,ei  quidc  quifub  *(,  angulo  aquus  angulus  qui  fub  x/ {,  ri  ,u 
tem  quifub « fi  "aqualis  quifub  x/r.ponalurq/prr  1 primi)utraq;  ipfari!  ’ fj  ‘,ipft  • / aqualis, cr  con 
nefldtur“,i  r,*  r.  Et  quonid  bina -C.fiy.bintse/J-Junt  aquales,  cr  angulus  qui  fub  * fi  <■ angulo  qui 
fub  >/*  eft  aqualis  ,baps  igitur  *y(per  4 primi)boc  eft  x n.baft  • • eff  aqualis.  Idcp  propterea  etiam  x r, 
ipp  > * eft  aqualis.  Et  quonid  dua  » *,»  e, duabus  * -.funt  aquales,  cr  angulus  qui  fub  ux,  angulo  qui 
fub  ‘i-  maior  eft, baps  igitur  (peras  primi)baft  * » maior  eft.  Sed  ipfa  quidem  *r,ipfldfefl  aqualis: 
cr  ipfa  igitur  df qud**  maior  eff.  Quoniam  igitur  dua-ti,<  /, duabus  *},/*, funt  aquales,  cr  baps  * { 
bap  a*  maior  eft,  angulus  igitur  quifub  A 1 [(per  if  primi ) angulo  quifub  'l  * maior  ejl  Aequalis  aut  e 

eff  qui 
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tftqmfub‘fr,eb fsifub  m fir, a I..  Igitur  qui  fub  * •/,(«  quifub 
-jnaior ejl.  Seder minor.  Qgpdejl mpojtibilc.  Quomo- 
do tuti  ii  quod  ex  rf,  equum  fumetur  ei  quo  quod  ex*  fi  met  ut  ed 
toquodexu/Jic  ojlcndemus . Exponuntur  « fi  e?  >-lrcde  linee , 
fitq.  maior  a fjefcribaturqtfuper  ipfa  fcmieirculus  « > <",cr  inferni 
circulo  - • f*  annedatur  ip Ii  * Inde  linee  equulis  ipfu  *>,conne. 
datur  i r fi.  Qgoniu  igitur  in  femtctrculo  *y<  ungulus  ejl  qui  fui 
« r fi,redus  igitur  efl  qmfub  *fi,(ptrts  terti). ) Qyod  igitur  ex  - 
f.(per  47  pnmi)equutn  efl  eh  que  ex  * >,>  (quure  id  quod  ex  «4, 
naius  e/l  eo  quod  ex*y,eo  quod  ex  r fi,  equatis  autem  ejl*  ripft  x 
ftquod  igitur  exue, mutus  ejl  eo  quod  ex » /,eo  quod  ex > fi.  Si  ipfi 
igitur  > fi  equulem/r  effumumus  ,quoiex  * fi  maius  ejl  quum  ii 
quod  ex  »/,«  quod  ex  / ftquoifucere  propofueramus. 

Eudtd.exCump.  Propofitio  14. 

I fuperficicbus  xquidiftantibus  folidu 
contineatur, eiusoppofitae  fupcrficics 


>«» 


»4 


t ry/Jfh 


(ibiinuiccm  aequales  funt  8i  arquidi-  ^ ^ 

! ftantium  laterum. 

G*  m pa  n v s.  Qjticquid  dicant altj.folidum  xquidiftlribns  fuperficicbus  contentu, fuperfi- 
citbus  paribus  necelfeeil  contineri , qux  ficutelfe  non  pofTunt  pauciores  fex , ita  poliunt  elfein 
omni  n umero  pari  fenariu  cxcedente.Conftar  enim  columnam  ^ 

hexagona, poifeoflo  fuperficicbus  quxbinxSCbinx  oppofux 
fibi  inuiccxquidiftant,contineri.Sicquo<poflogon3io,8Cdeca 
gona  12,  & ad  illarum  fimilitudinem.in  infinitum  .Sed  liorum 
omniu  fofidoru  xquidtftannbus  fuperficicbus  contentoru,qux 

infiniraeifepron  ii rio.folu  illud  di citurparallelogcammii,  cuius 

omnes  fuperficies  ipfum  ambictcs  parallclogramp  funt.  Si  iftud 
fex  fuperficicbus  duntaxatnecelfeeftambiri . De  taliitacp  quod 
fextantu  fuperficicbus  ambitur,  dico  debere  intelligi  quod  haec 
14  proponit.  Sitigltur  tale  folidu, corpus  a b, cuius  omnino  fu-  * 

perficies  fac  ut  folido  habitu  mentccoprchendas.patebitip  tibi  unlquaip  earum  quatuorex  rrii- 
quisfccare  cius  quatuor  latera, cu  fint  communes  feftiones  ipfius  fecltis  Si  quatitor  fectaru . Sint 
auieillx  quaiuor  fcfbebinx  Si  binx  fccundii  quod  adinuiceopponuntur,  xquidi Itantes  ex  hv- 
potlicli.fequiiur  ex  10  bis  alfumpta,  ut  quatuor  latera  huius  fuperficici  fecantis  Si  quaiuor  fefte 
rum  finradinuiccbina  Si  binaxquidilianria.Conltatitaqi  Iccundu.  Ar  uero  ex  14  primi  manife- 
Ihim  clt, omnia  latera  oppofita  iftarit  fex  fuperficicrii  elfe  xquaha, erunt  igitur  bina  latera  angu- 
lum planu  continentia  cui ufq)  earum,  (qualia  binis  lateribus  angulum  pianti  in  fuperficiefibiop 
polita  continctibus.anguli  quotp  ab  illis  binis  lateribus  contenti, aequales  per  10  huius . Igitur  ex 
conuerfapenuliimxcomunisfcientix  in  primo  libro  poli  tx.neceffceftquafque  duas  fuperficies 
in  folido  a b oppoliras.effe  (ibi  inuicem  aequales.  Quod  eft  propolirum . 

Euclid.exZumb.  Tbeoremuit.  Propofitio  24. 

Si  folidum  fub  parallelis  planis  comprehendatur,  qua;  ex  oppolito 
ipfius  plana, xqualia& parallelogrammafunt. 

T H E O N ex  ZumS.  Solidum,  inquam,  > Alu, fub  parallelis 
planis  *>,•!,*  >, comprehendatur . Dico  quod  queexop 

polito  ipfius  plana,  equalia  cr  parjllehgramma  funt.  Quoniam 
enim  bina  plana  parallela, boc  e/l  .<*,>',<  plano  * > fecantur,  com- 
munes ipforum  fediones  parallele  funt  (per  1 6 undecimi.  )paraHc- 
lus  igitur  eslafipfir-t.  Rurfusqttonid  planu  * > difpefcit  plana  bi 
na  parallela  coes  ipforu  fedtbes  parallele  funt(  pereadc)pu 

raUelus  igitur  efl  -M,  ipft  fi /.  Patuit  aut  quod  cr*  fi  ipfi/>  efl  pd- 
ralle  lus:  paratlelogrammii  igjtwr  efl  *>.  Similiter  ium  oftendemus 
quod  cr  unumquodq;  ipforum  *{Je,u  04*  ',paraHe!ogrammum 
tft.  Connedantur  * 3,*1.  Et  quoniam  parallelus  ed*fiipftdy,cr 
fi  Ojpft  yf.bin  eiam*fi,fi  'Jfeft  inuicem  tangentes , binis  redisti- 
neta  e y,  y / ,fe[c  inuicem  Ungentibus  paralkUfunt.non  tamen  in 
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foliduad . » > -I  folidum . Extcdatur  enim  • » cx  utraq,  parte.ponalurq,  ipfi 
quii  < / aquales  quotcuq,,*  rv*  e, ipfi  nite  * • aquales,  *«,«»,  cdpleanturq, 
ipfi  » e, «P,'  v*  ',parallelogramma,cr ipft  »»»*/»' V BfumJ 

ipfx  **j'  •,*  ',rcda  Unet  itmiclfmt  aquales,aquulia  quoq;funt  ipf a » <■, « 

, /,parallelogrami  fibijniuciiper  t /orti,)®’  ipft  quo*  « f,*  V « jiW M- 
gicifper  eade)fint  aqUalia.  Ei  fimiliter  ipfi  » 'l,*’,‘t,ftbiinuici(pcT  »4  irn 
decimijfsmt  equuli* , ot  oppojito  enim.  Idq,  propterea  etta  1 pfu  quiiemt  >,/ 

X,»  r,parutelogrinu  adinmcefunt  aqualia  (per  1 fati, ) ip/i  quoq;  / »,/  /, , 
rjibimicc(pereide)fmt  aquali*.El  infuper ipft  * V *v> *,  (per  24  ua- 
decimi)funt  aqualia(ex  oppojito  enimQTria  igitur  plinu  ipforii 
{ olidoru,tribus  reliquor  i pinui  funt  aqualia  (sdq,  propterea  c T ipforii  > d,  •< 
rjohdori.  )Sed  tru.tnbut  que  a oppofitoi  per  1 4 undecimijfunt  equa 
lia.  Ipft  Igitur  trufobda  » »,./,«  'jimccfunt  aqualia(per  8 undecimi  dtjfi 
ditione;  iJ  propterea  etiitrufoliia  > <V  v rflnuieifunt  aqualia.  Quotu  ■ 
pia  igitur  e/i  2 /bafis.ipfim  * fbafis,totupla  e/i  c r » - foliiu  ipfius  a *foli- 
ii,er  m id  propterea  quotupla  eS  r / bafis  ipfim  ! ‘ bajis,  totuple x eftere 
r foltdu  ipfius  • • folidt.cr  fi  aqualis  efl * /bafis  ipfi  r/bafi,aquum  ejltyr* 
folidi  ipfi » rfblido,ey  fi  excedit » /bafis  ipfam  r ! bafin,exceist  quoq-  ipfum 
» rfolulii  ipfum  a • folidH,cr  fi  deficit, deficit(per  1 cr  1 4 (jumtl.j  Quatuor 
ia exiflettbus magnitudintbusjrmts qutde bafibus • /,/',iuobus aut  folidis  * »,►  >frffmZtwr a que  multi 
pliciajpfius  quidi  • /bafis  CT‘“  folldt,ipfa  * /bafis  cr  » -folldu, ipfius  aut  * /bafis cr  r rfolidt,  ipfa  l 
bafii  cr  Iff»™ ' » /eWfi-  Ojlcfumqi  efl.qubd  fi  c/ bafis  acedubafin  r/,  acedit  quoq, » >/oW«,  ipfum  a 
rfokdum.CT  fi  aquale,  aquale, a * fi  deficit,dcficit(.pcr  diffinitioni  6 quinti. ) In  eadem  aute  magnitudi- 
ne, effe  dicutur,ey  reliqua.  Efl  igitur  ficuta/ bafis  adi*  bafm.fic  efl  • ‘folidum  ad>  r [olidi:  quod  erat 
ofttndendum. 

Euclilacump.  Propofitioti. 

Vperdatu  puda  dat*  linfx,  angulo  folidopropofito  *qua 
lem  angulu  folidum  coftiturrc, 

C*mpaN0«.  Solidusanguluspropo- 
firus  fica,  qiii  cotirteatur  eribus  lineis  a b,  a 
e, a d,  tres  luperficiales  angulos  ipfum  folidu  perficictes  /l\\ 

corintnnbus.euifuperpunfiue  lintxtfpropolu*qu{  1 /I  l\ 

ad  libuu  proponens  iaccat  am  in  fubiimi  confurg.it,  tu-  /HI  \ 

bemur*qualJangulufoliducoftituere.Qjialifciiq)fitfi  / fc\ 

ruslineaccf.apuiffogubicriqiuoluerisfignato, produci  / | \ 

tolineage,eruntljt(exzhuius)dua:Uneseef6tgelinfu  ^ ^ 

perfide  una.  Inhacirai^fupcrfidefuper  pufluedacum  ® 

inafsignaralincafecudficofiliu  aj  primi  coftirue angu- 
lu axpialc  angulo  b a c,8f  ipfx  fit  feg.dehinc  ex  linea  a d abfeinde  line3  a h ficut  iloltleris,&  apfl 
ftoh  productro  pCTpedtcularc  h Is  ad  luperficie  in  qua  funt  dux  linexa  b SI  ac.  Quod  qualiter 
faciendo  fit.it  huius  docuit.Nec  fit  igitur  tibi  cura  de  puflo  k.Nihil  enim  refert , utrum  perpedi- 
cularts  It  k occurrat  fuperficici  in  qua  funt  duxlinex  a b & a c,  inter  ipfas  lineas, aut  extra  aut  in 
earii  altera, ducito  tamclinea  a k.Pofitoip  pufto  I in  linea  a b ubicutp  uoluens, protrahe  lineas  k 

I «1  h,8f  poneangulu  femin  luperficie  lineatu  effit  c g.xqualeangulo  ba  k.fif  linei  e m xqui 
Ic  linee  a k.fiC  ex  linea  e f.fume  linei  e p xquale  linex  a 1,  fit  a pufldm  educ  linea  mn  perpendi- 
culare ad  fuperficic  in  qua  funt  dux  linex  e f fit  eg.  SC  pone  ea  xquale  It  k.fit  protrahe  lineas  e n. 

II  p,8t  p m.Dico  igitur  rres  lineas  e f,e  g,e  n.cotinereangulii  foltdu  in  punfio  e , xquale  angulo 
a propofito.es  fintrnim  exhypothefiduo  latera  a kfii  kh.trijgulia  k li.xqttalia  duobus  lateri- 
bus emfiem  ntriigulicm  n.fit  anguli  qui  funt  ad  k&adm  reiffi  ex  diffinitione  linex  perpendi 
cularitereredixfuprafuperficie,crutex4primi  dux  linex  a It  fit  en  xquales , per  eandem  quoq! 


erut  dux  linex  k 1 fit  m p, aequales : ideoqt  etii  per  cande  h 1 fit  n p xquales,  cu  fint  h k fit  k I xqua 
'1  k 1 fit  m n p.refbiper  8 igitur  primi.erit  angui*  n e p,  xqualis  angulo  Ii 
a l.  Simili  quoq;  mo  probabis, angulu  g c n cfie  xquale  angulo  c a d.Coilar  itaqr  nos  eifecilfe  qd* 


les  m n St  m p.fit  anguli  h k I 


ut 


uolum*.Hutc  fi  fiudiofus  tnftuens.quotcuqj  latertbus*a  foltdus  angulus  propolitus  co(in<atur9 
quod  a repetitur  fine  offendiculo  perficere  poteris, 

Euclid.aZamb.  Problema  4.  Propofilio  it. 

Ad  datam  rctftam  lineam , ad  fignumepin ea, dato  folido angulo  ** 
quum  folidum  angulum  conftitucrc. 

^ a THEON 


IT» 


GEOMETR.  Et  EMENT.  EVCLIDIt 


THEO  N exTtmb.Sitquilcm  datandalinea  * fi,da- 
tuq  in  cafignumfit  *, datus  angui  ut  folidu  fu  qui  ai  d,  com 
prehenfusjub  • f >,>  dfjdy, angulis  piam t.  Oportet  iam  ai 
ipfam  • f reda  linea,  cr  ai  fignu  in  ea  a, ei  qui  ai  * foliio  an 
gulo  aqua  fohiu  angulfieoftituere.  Sumatur  in  ipfa  d[,  eon* 
tinget  fignu  /,  ccc&rtwj  (per  1 4 unde  limi)  ab  ipfo adii  . 
quod  per  • *,Jr,panu  per  pedicularis  f ',cr  occurrat  plano 
in  ',<bncdaturq;a  ■,ib,tnuaturq;  ( peras  p'imi)ad  ipfam  * 
Pnty  ai  fignu  uiea*,eiquijub>dy  angulo  aqualis  angulul 


quifub  fi * »/* autem  qui  fub  >d », aqualis  qui  jub  fi  * ponatur ^(per  1 primifipfi a. aqualis  «i,  eoo * 
jatuaturq j (per  I J undecimi)ab  ipfo  n figno.ei  quod  per  fim.  plano  ai  angulos  reOot  U 0 ,ponaturq(per 
1 primi)!  ipfi  • /aquali  Sfonedatur  j > *.  Dico  quod  angului  folidm  qui  ai  *,cbprehenfus  fui  fi  • «. 
And,/,  I,angulus  aquus  ejl  ei  qui  ai  / [olido  angulo,coprehenfo  fub'dy,<  *!Jdy,  angui n . Auferat 
tur  enim  aqua  et  "i,  a •,cdneflanturji  K,*  (Ji,\  *.Etquoniif*reflaefl  aifubieili  pUnu,ty(per  1 dif 
finitione  undecimi )ai  omnes  igitur  tangrtes  ea  redae  Irneas  cr  in  futiedo  mSctes  plano,  redos  efficiet 
angulos . Redusejl  igitur  uter ^ ipforii  qui  /ili/»  /,  /•  <,anguloru , viali  prepterea  uterq;  tpforii 

* «,•’  “ fi,anguloru,rtd:ts  ed.  Et  quonia  bina  « *,»  fi, duabus  • /,*  ',funt  aquales  altera  altcn,e7  aqua- 

lescoprcheniunt  angulos, baps  igitur  t fifper  4 pnmi)bafi  » > cfi  aqualis, Ejl  auti  ts-hltpfi.  [equa- 
ks,CT  redos  coprehendun:  angulos,  aqualis  igitur  eft  (7 ‘*fipfil''.R.urfus  quonia  dua  «i,  « duabua 

* * ,‘!,{»nt  aquales, <7  redos  angulos  comprehendunt, bafis  igitur  a t(per  4 primi ) ipfidftB  aquahs , 
Ejl  auti  cr  » (,ipfi  d > aquahs, bina  igitur  •> «,» fi, duabus  fid,/  >,fmu  aquales, cr  bafis /fi,  ipfi/.  eft  a* 
qualis  Angulus  tgilur  quifub  <*  /,  (pcr3  primi)angulo  quifub  idf  eft  aquahs.  Iam  id  prepterea  17  qm 
•ubOuuct  quifub /■  > e/l  aquahs.  Quoniam  fi  afjumamus  aquales  > / ?,eonedamuq;  ipfat  4 »,/»,« 

. ct«..  ...  ,r_i  » -«  'qmfub.e-fupponi' 

bina  i-  «,*»,  duabua 


>,  quonia  loitu  quifub  fi  u \,toti  qui  fub  I d > cfi  aquahs,  quoru  quifub  fine,  ei  qui  f 
aqualis, reliquus  igitur  quifub  - « »,  reliquo  quifub  ede  ejl  aqualis.  Et  quonia  bina 
* d./y.funt  aquales, ty  redos  loprebendunt  angulos, bafis  igitur  « •'  (per  4 primi  )bafi  • red  aqualis. 
EJlautecr*/,ipfi'f  aquahs, bina  iam  fi «,  i ^linif  > »,»/,/!«(  ffiuio,  cr  tfngufoi  rr<9ci  coprehei fi- 
dunt :bafit  igitur  ■>  fi(prr  4 primi,  bafify  eft  aquahs. Et  quonia  bina  •>*,»  fi, duabus  fd,d  >,funt  aqua' 
les.cr  bafis  '»bafi[rcft  aqualis,  cr  angulus  igitur  quifub  / « »(prr  s primi)angulo  qui  fub /d  >ejl  a- 
quahs.  E/l  aute  cr  quifub  fi*»  fi  quifub  1 -I ' aquahs, ad  datam  igitur  reda  lineam  fad  datumq,  in  ea 
fignum  *,dato  angulo  foliio  qutai  ■<  aqualis  angulus  folUus  eonjlitutu  eft:  quod  erat  agendum . 
_____  Euclid.ex  Camp.  Vropofitio  17. 

Vpcr a (lignata  Iinea,dato  folido  xquidiltantiu  fupcrfidc- 
ru.fimile  folidu  cortituerc. 


til 


Campanvs  Sic  afsignara  linea 
||  a b.de.cuius  ficu  utru  in  plano  iaccat 
1 ud  furfum  cxurg.ir,  mUurctur.fitlp 
afsignarum  parallrogrammu  folidu , coi  puse  d,cui 
fuper  linea  a b.iubemurlimilcrojdumfabncarc.  Sint 
igiru»  rres  linee  connnentes  lu  perfici  ales  angulos,  ex 
quibus  coponirur  folidus  angulus  c.infcripra:  liro  is  c 
c.c  f,c  g.  Ac fccundu  prxeepra  prxmiflarfuper  pun^ku 
a linex  a b.coAiruarur  angulus  (olidus  xqualisc,  que 
connncanrrreslinczab.a  li.ak,  & auxilio  lofexniTt 
proportio  c e ad  a b,&'  e f ad  a li.Si  gc  ad  a k , propor- 
no  una.  Dehinc  i mbus  pungis  b.li.k.procrahacur  fex  linexh  larquidiftaccs  linexabA'  b m x- 
quidirtans  linex  a k,iteru  b l xquidiftis  linexa  Ii ,&  b n xquidiiHs  linex  a k,  rurfus  quotp  k n x- 
quidifus  a b ,&  k m xquididas  a h, amplius  aucc  protraliirur.m  p arquidilUs  h 1,  &T  p 1 xquidiftif 
h m.prorrahacur  ouocp  Si  linea  p n.Encip  completu  folidu  parallelogrammu  a p,  quod  dico  efle 
limile  folidoc  d.  Hoc  aurem  ex  diffinitione  fimilium  fuperficierum  dC  ditfinirione  (Tmilium  cor- 
porum fi  earum  memmcns.facileconcludes.  Euclilcx  Z4mb.  Problema  $.  P ropojitio  7a. 

Ex  datareda  linea.dato  folido  parallelepipedo  fimileS/  fimiliterpofitu 
fjlidu  parallclepipedu  dcfcribcrC.THEON  exZib.Eftoquide  data  reda  linea  <fi,datu 


*r. 


era  i mra  ,44  Jignucj;  m 1 4 *,n  <jad'  folido  angulo  dctjuaus  y Jub  * «y  * coprchcdtturyut  f qualis 

fit  qfubf*t ei q fub^ > [fq uero  fub  (**eiq  jub* r *,infup  fub *«(eiq  fub*>f. Fiatej;  firut 

fis  fiaaiaL,  fient  aiitsrfid  rfjie  nnai*f,<ycx  aquali  igitur  (pn  qnti)jicut  'tad>,'jk/t*aia  ». 


11BER  VNDECIMVS. 
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Compleaturfi  ipfum  » t paraHelogrammum,  c r ipfum  * 'foli'. 
dum  Et  diwiuu»  (M«I  ‘rady.ficli-adat.eyque  circum 
xouoi  angulos  qui  fub  »r»,S«  ‘‘.latera  funi  propowonalu.igi- 
turparaUelogrammu  • * ip/?^  p aroBelogrammo  rjlfmilc  (per 
diffinitionem  fexti. ) Idij;  proplcrct  er  « ' parallelogrammu  ipfi 
. / paraUelogrammo  efi  fimtle.cr  infuper  ipfum  f*  ipfi ! t,.  Tru 
igitur  paraUelogramma  ipfiusy  ‘tfoltdi.tnbitsparallelogramis 
ipfim  a x /olidi funt  fimilta.  Sed  tria,  tribus  que  ex  oppofito  e' 
auaba  er  /timiu  funt.  Totum  igitur  r S (olidum,  toti-  » folido  „ > 

fiiiufc  r/i  A datu  igitur  reda  Itnta  « t.daiofotido  paraUelepipe- 
doyJ  jimile  er fimiliter  pofitum  dcfmptum  efi  - y.qpioifeciffioportml. 

Euelid.ex  Camp.  P ropofitioxg. 

Ifupcrficies  aliqua  lolidum  paraHelogrammum  fuper 
duas  quaslibet  oppofitasfuperficics  eius  terminales  8C 
fu  per  earum  duas  diametros  fccet.candem  fupcrficietn 
corpus  illud  per  atqualia  fccare  necclle  cft.  , 


CtMtAiiv».  Sit  corpus  a b folidi  pa- 
raiicloqrammum, de quofitpofirumquodfupcrficics  a bed  ie- 
cetipfum  fuper  diametros  duarum  fuperfitierum  oppolitarum 
jplum  rerminanriuin.quarfintadSt  cb.  Dito  quod  ipfa  diuidit 
iftud  folidum  propofiiuiri,perxqualia.  Condat  enim  quod  ip(U 
diuidinllud  (olidum  in  duo  ferranlia,  quorum  fuperficies quadri 
larerasbinasSt  binas  admuitcm  relatas, feclidum  quod  ipfxfant 
oppofua  latera lolidi  propofin,  manifeftum  eft  ex  14  huius  cfle 
aequales.cum  folidum  de  quo  loquimur,  politum  fit  ede  paralle- 
logrammum.Eadem  quOip  St  41  primi  conitar, rrilateras  I upcrii- 
cies  dirorum  ferratilium  ciTexquales.Igirur  a ditTinitione  folido 
rum  aequalium  ,Uquet  quod  propoiitum  eft. 

EucUd.exZamb.  Theorema  aj.  Propofitio  1». 

Si  folidum  parallelepipedu  plano  fecctur  per 
diagonios eorum  qua:  ex  oppofito  planorum, 
ipfum  (olidum  fecabitur  ab  ipfo  plano  bifariam. 

T H E O N ex  Z amb-  Solidum  enim  paraUeUpipedum^  « f,  plano 
y d .{fecetur  per  diagonios  eorum  qua  ex  oppofito  planorit  yf.fi  >.  Di 
eo  quod  ipfum  a A folidii, ab  ipfo  yStfplanobif oriam  fecabitwr.  Qgo- 
niamenim  'per ia.  primi)y  -{triangula  equit  efi  triangulor  Af.ty tru 
-gulum*  J‘ip  fis  > f.efi  autem  y •>  parallelogrammum  ipfi  *'■  equule,  ex 
oppofito  enim , ipfum  autem  » ■ ipfi  y * , cr  ( per  2 1 undecimi ) prifmt 
igitur  comprehenfuot  fub  duobus  triangulis  >*/>*di,crtrifri«  paral-*  ■ 

letogrammis ,bocefi“,’y,y', equum  efi prifmati  camprchenfo  fub 
duobus  triangulis  y !*,*  < *%er  tribus  parallclogrammis.boc  tfiy  -V  V ’•  Su,£' 
qualibus  enim  planis  cr  multitudine  er  magnitudine  comprehenduntur  (per  diffi' 
nitionem  undecimi. ) Quare  totum  folidum  bifariam  fcinditur  ab  ipfo  yS,  •/, 
plano: quod  erat  oflendendum. 

ZAMBERTVS.  Dixgoniusjinea  reda  efi  que  in  figuris  angularibus  ab  uno 
angulo  infurgit,  er  fefe  in  altum  «trudit  angulum.  VI  in  hac  figura  patet. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitioip. 

■ Vntfte  folidaaequidiftantiufupcrficieruaique  alta  atqi  in  cade 
bafi  fuper  unam  linea  confliruta,  probantur  effe  aequalia. 

Ca  k p a n v r.  Verum  eftqnddiolidaxquidiftanriumlarerumxqHe  alta, 
fiuc  inter  fuperficies  xquldiftantes  fuper  unam  St  eadem  bafin  conftituta.funr  adinuiccm 
rqdalia  , licut  de  fuperficibus  xquidiftanfium  laterum  fuper  unam  bafin, St  inter  lineas  x- 
quidiftames  conftirutis.in  »j  primi  demonllratumeit.  Sed  talium  folidotuni  quaedam  di- 
euntur  conftitui  fuper  lineam  unam,  8t  funt  illt.quorum  lupremarum  fupcrfieierum  du» 
oppofita  Utera  funi  fecundum  rcfdtudinem  prorrafta,  linea  una,  Stakxaiibushac  lp  proponit 
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dcmonltran dum,  ipfa  omnia  e fle aequalia  adinuiccm . Sunt  aure 
eorum  a.iaqux non  dicuntur  conftitura  fuper  lineam  unam  , QC 
fu n tilia  quorum fupremarum  fuperficierum duo latera oppofita 
quxcuocp ' umarur  fecundum  rei  Jrudinem  protracta, non  funt  Li 
nea  una,  di  de  talibus  fcqucns  dcmonlhrandum  proponet.ipfa 
quotp omnia  eile adinuicem  xquatia . Sint  iracp  duo  loiida  paraU 
lelograma  «eque  alta  liue inter fuperficics  xqutdiftatcs  ab  & ac, 
contitiura  fuper  unambafin  qux  fit  a d, quorum  fupremx  fuper- 
ficics  funrcb&  bc.fmtqj  harum  fupremarum  fuperficierum duo 
latera  oppolita, cum  fecundum  rectitudinem  protrahantur , linea 
una.&ipfafunrc  fdC  b c.Dicoita:p  quod  folida  a b&ac,  luntx- 
quaiia.Hocautem(fi  figura  eius  leciiaum  quod  oportet,  aCiu  uel 

cogitatione  fabrkaueris,&  quemadmodum  in  j*  primi  procelleris, idem  facies  hic  de  ferratilibus 
quodibidetnangulis)fici!econcludereporens,occurruntqjtibihic  eaedem  diuerfirares  in  (oti- 
dis,qux  ibi  in  fuperficiebus  occurriiTc  nouifti. 

Eucltd.exZamb.  Theorema  14.  Vrcpofttioi?.  r * 

Super  eadem  bafi  8C  fub  eadem  altitudine  [oli*  > 
da  paralii Icpipcda  confidentia,  quorum  dantes  / 
fuper  cifdc  funt  redis  lineis.inuicem  funt  aequalia.  * f* 

THEONd Zj b.  S/ot fuper eedem befi * f,folide perelelepipede > 
r,  > r,fub  radent  sltitudine.quorum  fis  ntes,hoc  eft  «/,««,»  r,> >, 

f/,C r f.-.fuprr  eifdem  fint  rediit  lineis  ipfif’  * * pleno.  Dito  quodfolidu 
} u^equS  eft  ipfi  r r [olido  ■ Quomem  enim  psrsUelogrsmmu  eft  utrunqj 
ipforit  y >,y  u,eqUeUseft(peri^.priml)>  ( utriq ; ip ferum  «t  *.  Quare 

V / t,ipfi  > « (3  equulis. Communis  uuferetur  • ,rthque  igitur  a re/i- 
que  0*  eft  equulis.  Q gere  c r ipfum  quidem  * y * triungulii  ipfi  >*f'  friari 
gulo  eft  equsle,v  J-  • parsUclcgrummum  ipfi  » r purullelogrummo,cr  id 
proptereutriungulu «*  f/triangulo r*  u eefl  equule.  Eji .tutem  cr  ipfum 
quidem  yf  per ultclogrummum, ipfi  h h pereBelogremmo  equu, cr  > »,ip/i  \g_ 

( i ,ex oppofito  nanq; . igitur  u-prifmutoprebenfiim  fub  duobus  quidem  * 
trienguhs  /« > >,t Ttfwg,  psrMogrummis « V •<>  *■  *quum  t )t  pfif_  _ 
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Totum  igitur  > e folidum  peruUelepipedum.toti  <■ » folido  perelldepipedo  e/t  equule . Super  e ede  igitur 
befiexiUentiefohdeperaUrlrpipedeo-fub  eedemeltUudme.quorumfteiUts  fuper  eifdem  funtreiUsli- 
nesjiau  inuice  equulis.  Quod  oportuit  oftendere. 

Eucl.ex  Cemp.  Propofitio  jo. 

V nfla  folida  srquidiftan 
tium  fuperficierum  arque 
alta.quaeineade  bafi  non 

autem  fuper  unam  linea 

fucmuxoudituta,  probantur  ede  x. 
qualia. 

f C * »Pt « v s.  Sinr  nunc  duo  folida  parallelo- 
gramma  atque  alta  fiueinrer  fuperficics  xquidi  fla- 
tes finrip  fuper  unam  & eandem  baiTn/cd  non  fu 
per  lineam  unam  conftiruta.  Dico  iterum  ea  etfc 
>qualia.Eilocnim  duo  folida  parallelogramma  a 
b K a c xque  alta  liue  inter  fuperficics  pquidiftlres, 
conforura  fuper  unambafin  qua  fit  a d.fed  non  fu 
per  unam  lineam,  fmtip  eorum  fupremx  lupcrfi- 
eies  e b 8i  fc.quarum  oppofita  latera  fecundum  re. 
hirudinem  prorrafta.non  erunt  linea  una.Cumip 
ipfa  ex  hvpoihefi  ilnt  in  una  fuperficie  eo  qd’  foli- 
da propofita  funtinter  fuperficics  rquidiftanteJ, 

•ecrlfe  eii  uc  duo  Latera  unius  tarum  protrafta 
fecundum 
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fecundum  redhuidine.fecent  duo  alternis  earum  protrafii  fecundum  rcfiitudinem.Protraliail 
tur  itacp  duo  oppofita  latera  fupcrficiei  cb.quxlint  egdt  li  b, de  duo  oppofira  fuperticiei  ic.qux 
fiurkfdect.de  feeent  quaruor  pumfu  m.n.p.q.cnnp  fiupcrficies  mnp  q.xquidmannu  laterum, 
»quali>  unicuiqt  trium  fupetficitrii,  quarum  una  eft  bafis  propoGiu  folidis  comunis,  dC  ipia  eft 
a d,dC  dux  reliquar  funt  fupremx  fuperlicies  eorundem  folidorum.dC  ipfp  funt  e b de  c f.DuuiJ 
itam  lineis  a quatuor  punftis  rn.n.p.q.ad  quaruor  angulos  balisadfbi  inuicem  direCtam  liabu 
tudinem  relatos,qux  fit  n a,m  r,p  f,  q d.perfeftum  ent iblidum  parallelograinmu  a q in  eadeiri 
bafi  curo  urrotp  duorum  priorum.dCxqucaltum.de  fuper  lineam  unam  cum  utrotf  ipforum. 
Per  prxmiilam  igitur  utrunbbetduorum  fobdorum  propofirorum  qux  funt  a b dc  ac.eil  xqua 
lc  folido  a q.per  conceptionem  ergo  eft  (olidum  a b,  xquale  1'olido  a c.quare  conrtat  propolitu. 

C ..  m i'  a s v Potes  quoqj  conuerfas  huius  dC  prxmufx  probare  fi  ubet, ducendo  ad  impof 
fibiie. Pones  enim  quxlibetduo  1'olida  parallelogramma  eife  xqualia  dl  coftiruta  lupet  eandem 
bafin xquidiftantia.dC demonftrabts ea eife  xque alta.Eruntqj Itxc  de promllfa tux  demomtra- 
tionis  medij.lmpotfibilcautcad  quod  duces.erit  parte  fuo  toti  eifeXqualem.Quod  euideter  pa 
tebit.fi  detllo  foadoCquod  altius  elfe  mentitur  aduerlaiius,  ciim  tamc  ambo  polita  fint  xqualia 
dC  fuper  eandem  bafin  conftttuta)unum  folidum  parallelogrammum  pque  altum  demilfionab 
ftidei  is.  Hoc  autem  abfciftum  xquale  eife  demiflion  conuinces  ex  hac  de  prxmilfa,  ioco  p de  to- 
ti ilb  a quo  ipfum  abfeideris  ex  communi  fcientia. 

Eurfid.ex  Xamb.  Theorema  lf.  Propofitio  jo. 

Supereadc  bafi  cxillctia  folida  parallelcpipeda  di  fub  cadealtitudu 
ne,duoru  ftantes  n5  funt  fuper  eifdereif}islincis,inuiccni  funt  cqualia. 

T H E O N ex  Ztm b.  Sint  fuper  eadem  baft  * i folida  parallelepipeda  > u,y  ejiib  eadem  aititudi' 
ne, quorum  dantes  < a,y>,ft,A*,nofint  fuper  ctfdem  redis  imas.  Dico  qubifoltiuM 

y*,aquum  eftipftyrfoUJo.Extendantur,inquam,ipfe 

infuper  er  ipfe  u IJ/,concurranlq;  adtnuicem  in  V,*J,fignit,  M - 

eonncdanturj; «/,» >,>”,//.  Aequum  iam  cftiper  19  undecimi) 
ipfum  > 1“  folidum,euiut  bafis  esi  •<  y (a,paraUelogrdmum,ex  ep' 
pofuo ueri / d 0 u,ipfi  f • folido, cuius quidem  bafis  *r  A r^xra! 
lelogrammum.cx  oppofito  nutem / xr  / ',fupsr  eadem  enimbafi 
funt*yfx,  quorii flantes  «/,* M <“,*•',>  “V 8 •'> 8 /, fuper  ei f 
dem  funt  redit  lineis  t.  Sed  folidum  y, cuius  bafis  quidem  eft 

* y,fxparaUclogrammum,tx  oppofito  autem/ *t 'utquum  eft  ip 
fiyt  folido,  cuius  bafis  quidem -*y  A >,paraBelogrammum,ex op 
pofito  autem ' I & e, fuper  eadem  enim  funt  bjfi*yA\cr  ipfor  u 
flantes  ■>  e,*/,y  '.«t,1  e,  A «,  At, fuper  eifdemfunt  redii  lineis 

*f,**.Qjftrtey>  ufolidum.tquum  eft  ipfi  y e folido  Super  t' 
qualibus  igitur  bafibus  exiftentia  folida  parallelepipeda  erfub  ea 
iem  altitudine, quorum  dantes  non  funt  fuper  eifdem  redis  lineis, 
funt  inuicem  rqualia.quod erat  oftendendum, 

E ucl.exCamp.  Tropofitiojt. 

Olida  xqdiftatiufupficieruin  bafibus  arqs  coftituta  ,fi  fue 
rint  xque  alta , linexq)  coru  angulares  fupra  bafes  orthogo- 
nalitcrfteterint.erunt  xqualia. 

CampanvS.  Erhocquoqj  uerucftqd’ 
omnia  folida  parallelogramma  in  xquis  bafibus  arcg  inter 
fuperficies  xquidiftantes,  fiue  xque  alra  conftirura  funt  ad 
inuicem  xqualia, ficur  de  fupcrficicbus  xquidiftantium  la- 
terum fuper  xquales  bafes  8C  inter  lineas  xquidiftates  con 
ftirunsin  j6  primi  probarum  eft.  At  talium  folidorum,alia 
quorum  angulares  linex  fu  per  fu  as  bafes  ortbogonalirer 
eriguntur,  dc  quibus  hxc  ji  proponit,  demonftrandum 
ea  clfc  xqualia.  Alia  ucro  funr  quorum  angulares  linex  fu 
pcrfuasbafcsnon  funt  orrhogonalircr  cre&x,  dc  quibus 
icqucns  demonftrandum  proponit  ca  clfc  xqualia  IntcUi- 
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ligamur  itaque  fuper  duas  bafes  a b St  cd.qux f?nr  xquales  St xquidiftanfium  laterum  non  ta- 
men  unius  crcanonis,fcd  (irab  rerragonus  logus  ercddtffimtle  hclmuavn.duo  folida  xquidiftff 
• rium  laterum  conftituta  xque  alta.ltntq;  linex  ereftr  fuper  angulos  propofitarum  babum,  per- 

pendiculares adipras.Uico  hxe  duo  folida  adinuuem  cife  xqualia.Proiraliamur  ita (5  duo  late- 
ra bafis  a b,ct  fint  illa  qux  continent  angulii  b.uftpad  tSC e,&'  fiat  angulus  f b g,qualu  angulo  < 
bafis  cd8Cfumanrur  dux  linex  bfetbg, xquales  duobus  lateribus  bafis  cd,qu(  continent. mgu 
lum  c & perficiatur  fuperficies  xquidiftanrtum  larcru  b h,qux  erit  xqualis  Si  fimilis  bafi  c d.De- 
" bine  protrahatur  h e xquidiftans  b f ,St  fk  xquidiflans  b e, erili;  quadnlaiera  fuperficies  b k xqul 

diftannum  lataum,  (qualis  bhcxjj  primi.  Cumcp  b h fit  (qualis  cd,  em  pn  concepnoncbk  x- 
qualis  a b.  Compleatur  irae;  fupaficies  xquidiftanfium  laterum  b l.protraf  ia  linea  k f quoufqi 
concurratcum  uno  ex  lateribus  continentibus  angulum  a in  punilo  I.  Age  ago  fupa  nes  fuper 
fides  xquidiftanfium  lataum.qux  funtb  h,b  k,b  l.conftiluannir  xque  alia  lolida  folidoconftl 
turo  fupa  bafin  ab,  finti;  linex  omnium  folidorum  iftorum  ereAx  fupa  bafes  perpendicula- 
res ad  ipfas  SC  appelletur  bafes.&l  folida  fupa  eas  conftituta  afdem  nominibus . Mamfeftuiq  cft 
ago  ex  diffinirtone  folidorum  xqualium  atqi  fimilium.quod  duo  folida  b li  8i  c d,  (qualia  atq| 
fimilia  funt:  de  (olidis  autem  b hfc  b k.  coftat  ex  -y  quod  ipfa  funt  xquatia:  funt  enim  xque  alta 
& conftituta  fupa  eandem  bafin, ipfa  rft  luperficies  erefia  fupa  linei  b f a fupa  lineam  uni, 
eft  autem  pa  zr  proporno  folidi  a b adfolidum  b I, ficui  bafis  a b ad  bafin  b 1,&;  pa  eandem  fo 
lidi  b k,  ad  folidum  b I l.ficut  bafis  b k ad  bafin  b I.Cut;  fu  utriufi;  duarum  bafiumabKbkad 
bafinbluna  proportio  ex  prima  parte7quinti,aitutriufqueduorumfolidoruma  b&  bK  ad 
folidu  b 1 proportio  una,  igitur  ex  prima  parte  9 quiiui  erui  duo  folida  ab  & b k (qualia.  At  quia  c : 
. folidum  b k cft  aequale  folido  b li.folidumc;  b h folido  c d,fequitur  ex  cornum  feientia  folidu  a b 
elfe  xquale  folido  c diquod  eft  propoli  tum. 

Eucl.ex  Camp.  Prcpefitio  31. 

1 1 folida  xquidifiantium  fuperficicrum  in  xquisbafibus  colli  '* 
tuta  xque  alta  fuerint,  linex  autem  angulares  fupra  bafes  or* 
Ithogonalitcr  non  fteterint,ipfaclTe  xqualia  nectlTceft. 

Ctupzxvi  Fabricatis  duobus  corporibus.ut  proponitur,  uidclicct  qui  (int  xquidiftannS 
taminorum  K xque  alta  & fupa  bafes  xquas  perpendiculariier,  non  autem  fupa  bafes  fuas 
* aefla.fed  ambo  fupa  eas  inclinata.fi  autem  a quatuor  angulis  fupremarum  fupaficiaum  ipfa 

rum  ad  bafes  fuas  papendiculares  ducantur, qux  ex  fexta  erunt  fingulxxquidiftames  Si  ena  ex 
hypothefifingubcfingulisxqualesCipfx  enim  folidorum  propofirorum  altitudinem  diffiniunt) 

Scii  ima  eas  lolida  xquidiftanrium  laterum  pafkiantnr, conflabit  exprxmiffa  hxc  duo  folidi 
ultimo  conftirura  elfe  adinuicem  xqualia.  Ciimqi  duorum  priorum  & duoru  pofteriorum  fint 
exdem  bafes.uidelicei  eorum  fupaficies  fupremx.conftat  ex  zp  uel  jo  Si  hac  communi  feientia 
quxeunque  xqualtbus  funt  xqualia  (ibi  iunicem  funt  xqualia,  uerum  elfe  qnod  propo- 
fitum  eft  . Ex  his  poles  conuafas  huius  SC  prxmiflxeifdem  mediantibus  indi  redi  (demon  (ira 
re  fi  libet, eodem  modo  Si  ad  idem  inconucniens  ficui  in  conuafts  duarum  iftasantecedemium 
deducedoiponcs  enim  duo  folida  parallelogramma  elfe  xqualia  St  fupa  xquales  ba  Cts,8i  coo- 
uinccs  ea  elfe  xque  alia, uel  pones  ea  elfe  ea  xque  alta  Si  xqualia , Si  conuinces  ea  elfe  fupa  ba- 
fes aequales. 

Zuclid.exZtmb,  Tbeor.ztf.  Frcpofitioiu 

Super xqualibus  bafibus lolida  parallclcpipeda  exiften tia,&  fub  ea  w 
dem  altitudine  inuiccm  funt  xqualia. 

T H E O N ex  Zamberto.  Sint  fuper  squalibus  bdfibw*(,>  d,  0 
lidaparaBelepipeda  ■■  ',er>  f,fub  eodem  fajligio.  Dico  quod  folidu*', 
camp.31  equumcUipfi  y! folido.  Sint  primum  flantes  ipfs  > *,(•',*  *>x  ■“,*  *,* 

!,>  f,C,r  '^id  angulo  sreHosipfis  a ti}tbafibus,tT  angulus  qui  fub  a 

x (.equulis  non  fit  angulo  qui  fub  Extendatur  in  retiam  lineam  > r, 

ipfi  < e-  ConUituaturq;  ( peris  primi ) ai  ipfrn  t z retiam  lineam, ai  /?- 
gnumj;  inea/,ipfi  « * f,,ungulo  squalis  angulus  qui  fub*  / u,ponaturq; 

(per  3 primi, )ipfi quidem *\,squalisrT.ipfi autem  » fi  squalis  r *(per 
3 \ primi)  ipfi  rr  par aUelut  excitetur  *.•  ccmpleaturepbafis  t X,crf>U' 
dum  d v.Et  quonia  bins  »,binis « »,»  (, funt  squales,  cr  septos  angulos  comprehendunt , squu  igi 
turefi  c rfimile/  >,paraHelogrammum  ipfi  * f,panlldograir,mo.Et  quoniam  rurfus squalis  eft  * » qui 
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it  ipfi /mu  neri  ipfir',<T  dngulos  npfiroscoprehcndunt.equuigituro- fimide  efl/  d paralletogri 
Riun  ipfi  * u paraBelogrammo.  I am  idq:  propterea  cr  » yp/i ' ► efl  equale.cr  fimile.  T ria  igitur  paraU 
lelogrmma  ipfius  * ‘foltdijribut  puratlelogrammis  ipfiiu  d -JolU»  equa  funt  cr  fimiliu.  Sei  trid , fri* 
bus  qs que  ex  oppofito  equa  funt  rj  fimlia.  TotZ  igitur  foliium  « • parJlelepipcdum,  toti  i ”,  foliio 
paraBclopipeio  /equum  ejt.Extendantur(per  i poflulatumfipft  «t  / er  X‘,qu t ucniant  in  eongrejfum  in 
>>cr  p cr  > (per  j i pnmjipfit * parallelus  excitetur/ T extendatur  f » Ter"’  que  ueniant  m congref 
fumin  A, copUanturq;  ip/i • Acr r <,folid*. Aequi iam eji  V ‘follium, cuiui bafis quidem  eftti.pd- 
raUrlogrammum,ex  oppofito  utro  ■ lyp/i  ••  fohdo,cuiut  quidem  bafis  ejl/  4 paraHclogrimmum,ex  op 
pofilo  ueri‘r.ln  eidem  ftquidemfunt  bafit  4,fub  eo- 
deq-  fsjUgio,erftdtet  / V *,»  T,»  *,»»»»  '.V  »,0 ritf  • 

fuper  eifdemfunt  redis  lineis  ‘X.cr>  c.Sed  folidumd  0, 
ipfi  m . /olido  equi  ejl,  cr  folidum  igitm  4-  ‘.ipfi  * ' fo- 
lio equi  ejl.  Qjjoniam  auteipfumtr.x’,  purallelogri 
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hdo  xquu  ejl.  Qjonurri  auleipjumf.x’,  paruueiogra  i 

uiumipfi-/ paraCLlogrimo  (per  j j prum)  equum  efl:  / V 

equu  ejl  autem  cr-'*,  paraBetogrummu  ipfi/  x.paral'  ]/  f 
telogrammo,  equum  igitur  efl  cr ‘T  ipfi  * S . Aequum 
autiefiert * ipfi  * A,equu  igitur  ejl  e?  ••  ipfi  >'■  E/l 
tute  aliud  * /,ejt  tgitur(pcr  7 quinti,) ficut , •»,  bafis  di 

i / bafinfic  * / bafis  aid’  ba/tn.  Et  quomipjr diclcpi-  , , t %. 

pedi  r ‘,pldno  / / fecatur,  parallelo  exiflente  eis  que  ex 

oppofito  plami.ejt  igitur Jieut  > e bafis  dd  J > bafinfic  > '.folidum  ai/>  * , 

folidum.  Idj; propterea  lam quoma foliium paralltlepi pedum » - , pia-  . — 

„0 , ijecdtur  paralii  Io  exijlente  eis  que  ex  oppofito  planis: ejl  igitur  fi' 
tutu/  bafis  ai  * /.bafinjic  *</ foti  didit'  folidum ■ Sed  ficut  > * bafis  di 
/ r bafinfic  » /,dd//>:cr  ficut  igitur  (peri  1 quinti,)  >!,fohditdt  • fo - 
tidum.fic  -ifoliduait'.  Vtru$  igitur  ipforum  r /,»  4,folidori,ad  ,/ fo- 
lidum eunde  habet  rationi.  Aequi  igitur  efl  r (f olidi , ipfi  » d [olido-  Sed 

_ et  . r /X 11..  imuli  - . suilia  elY  eny  . f ini  fur  ihfi  et  \ stvium  e fi. 


tiirQxr  1 1 undecimi  }ab  ipfis « v "»'4'  '>AsP,,>  adfuppttfitum  plani, 

• /i'V  V t,r  Xi W+  V ‘.perpendiculares,  er  conedantur  / ej‘, 

* f.xd.x  «,•  ‘,-i  . Aequu  iam  efiCoer  j 1 undecimi ) « f , foliium  ipfi  - ' fo - 

ti*,m  equahbus  fiquldi  fune  bdfibus  fubeodi  fajligio  quori 

/lanies  ad  angulos  reOos  funt  ipfis  bafibrn.  Sci ipfum  quidem  >f  foliium, 
ipfi  a.,fohdo(per}o  undecmijeft  equule,  cr  * ‘ ipfi  >/,in  eadem  liquidi 
funt  baji  c rfub  eodem  faftigio,  quorum  flantes  non  funt  in  eifdem  reda  li  4 
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funt  equaliaiquod  demonfirare  oportebat.  • 1 

Euct  ex  Camp.  Propofiiio,t.  r 

M Wnia (olida acquidiftantium  fup«v  r ~~  — v 

" | ficicrum.scquealtafuisbafibusfunt  \ \ 

I proportionalia.  \ \ i 

ym.  — f J CampanvI.  Sint  duo  Tolida  rquidiftanriS 
fupnficicrum  xqufalta.conftituni  fuper  duat  bafrt  a b 8f  cd.Di 
co  quod  proportioillorum  duorum  foliJorum  unius  ad  alterum 
«ftficutproportiofuarumbafiii quatfunta  b&cd, unius  ad  al-  j 
«erJ.Conftat  quidem  ex  14,  urramcp  harum  duarum  bafium  e ile 
rquidiftanrium  laterum, duo  igitur  lat«a  oppohta  ti  xquidiM- 
num.in  fuperfieiea  b protrahantur, & interea  fiat  fuperficies  x- 

qutdlftantiumlaterumquxfitfe,xquali»ed. Dehinc  fupra  fu- 

perficiem  f e.compleaturfolidum  parallelogrammuBi  xque  al-  . . ...  , 

tum  ti  quod  conftitutum  eft  fuper  bafin  a b.fitip  amborum  communis  terminis  illa  fuptrfides. 
qux  exurgit  fuper  lineam  b f.hxc  autem  folida&  fur  bafes,  eifdem  nuncupentur  nemtnibus. 
Quia  igitur  bafis  fe.eft  xqualis  bali  c d,  erit  ix  „ uel  ,1  folidum  f e xquale  fohdo  c d.Atqu.ato- 
BOt  folSum  a e fecat  fuperficicl,  exurgens  fupa  lincamb  f xquidiftanter  duobus  Urenbus  op- 
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poliat, erit  ex  11  proportio  (olidi  f r ad  tolidum  a b.ficut  baiis  f c ad  balin  a b.Cumlj  (int  c d SC  f t 
tam  baics  quim  ibit  .ia  aqualia,  bales  quidem  ex  hyporheli.folida  autrm  rx  n uri  j»,  (equitur  ex 
7 quinti  bis  alTumpta  fcmel  pio  balibus  & Icmel  pio  loltdis, quod  folidoruiti  a b & c d bafi  umq» 
a b X cd  iit  proportio  una.Quod  dtmonftrarr  uoluimus.  Huius  quoqi  conuerfam  ipfa  cadi 
mcdian  tc  Jcmonftrare  quemadmodum  conuerfas  prx<  edentium, non  cft  diifidlc.  Pones  enim 
duo  fon  da  parallelogr.ima  etfe  luis  baf.bus  proportionalia, &T  conuineeseaeflezquealta.Abrd. 
foqiabeo  quod  alnus  mentieturadueriatiusunofolidoparallelogrammoaquealtodemifsioti. 
eniiitabfcifum  oi:  demifsiusfuis  balibus  proportionalia  ex  hypothcfi&cxhacii.  Cumqi  etiam 
ttfent  totale  allitu  i quo  parnalcabf«aifti,&  ipfum  dcmilsius  «Idem  balibus  proportionalia  ex 
hypotheli,lcquitur(ex  puma  panejquintijtotale  quod  aducrfaitus  dicir  alnus, &t  pardale  quod 
ab  eo  ablcidi/u,enc aqualia. 

Euebd.ex  Zmb.  Theorema  17.  Vropofitiojt. 

Sub  eadem  alti tudinc  cxiftcntia  lolida  parallele  pipeda  ? adinuicem 
tuntficut  bafes» 

T H EO  N ex Zamb.  Siit: fui cande altitudine [olida  paraUcle pipeda,* t,y «*.Dico quod  ipfi*/, 
y JJoHJj  parallelepipeda  adinuici  [untfieut  bafet , hoc  cft 
quot  ficui*  1 ba\ is, ad  >/,bafin,f.c  cft  * t [olidum  ad  [oli 
dumPretmdatur  cnim(pcr  45  primi)  ad  i pftm {•,  ipfi* « 

*c[uu‘\  cr  4 bafi  quidem/-', alt.tudme autem  ipfim  y rtjbli 
dum  paraOelepipedum  complea  ur  ".Atqui!  ume/1  (per 
} t undecimi)  * f [otidum , tpli  * « [olido, in  xquabbus  enim 
funi  bjfibiu  * <,<  /,cr  [ub  eadem  altitudine. Et  quoniam [a- 
lidum  paratteUpipedu  y -,4  plano  /« Jceatur  piraUelo  exi 
flenti  cn  qu  ■ oppofito  plarus,eftigitur(per  ij  undecimi)  fi 
CUI t»/,bafi  ai  /.bafinfic eli  . ',adlpfum ■ ‘•folidii.  At* 
qualis  uero  efi  ip[a  quidem /f,hafis  ipfi  * « bap.cr  • a [otidum  ipfi  * b [olido,  ejl  igitur  cr  ficut  * > ha 
4iy/,  ba/in/ic  « < f olidi a ad,  ^ [ohdum.Sub  eadem  igilur altitudine exifientia [olida parallelepipeda, 
reliqua  ut  [uprfquod  era:  ofiendndum. 

Euclid.cx  Camp.  Propofitio  14. 

1 Iduofolida  arquidifiatium  fupcrficicrum  lineis  altitu- 
dinum fuper  bafes  ortHogonalitercreftis  fuerint  aequa 
lia.corum bafes  eorudem  altitudinibus  mutuas  cfle.SI 
ucrofucrintduac  bafes  fuis  altitudinibus  mutux,ip(a 
__  folidafibiinuicem  aequalia  eilenccefleeft. 

Caumnv*.  Quxcunqucfintduofolida  xquidi- 
ftantium  fupcrficicrumxqualia.eorum  bafes  & alnrudi- 
nes  necelTe  cft  elfemutekcfias,&  econuerfo.quemadmo- 
dum  dc  fupcrficicbus  xquidiftanrium  larcrum  xquian- 
gtflis  ij  fexri  propofuit.  Attamen  hac;4iftud  Jrmonftra 
dum  proponirur  dc  illis  (olidis  parallelogrammis.in  qui- 
bus Ime;  altitudinum  fuis  bafibus  paralldogiammis  or- 
rhogonahrer  infiftunr.ca  ucrd  qux  fcquitur,  proponit 
idem  decxrens.Smt  ergo  nunc  duo  folida  parallclogram 
ma  a b 8C  c d sequalia,  quorum  bafes  finr  a e &C  c f,  lineant 
alrnu  imum  tpforum  fmt  fuper  has  bafes  orthogonaliter 
«reftx.ft  fit  altitudo  fohdi  a b,  linea  e b ,&  folidi  c d linea  f d. 

Si  igitur  fuerintduxlinexeb  SC  f d determinantes  ipforum 
fomlorum  altitudines  .xquales  adinuicem, cum  ipfa  quo- 
• quefofida  (Tntexhypothefi  xqualia,ciuntexconucrfaiiba- 
fc$corumquxfunrae&  c f,xquales,ideocp  bafes  & alrirudi 
nes  erunt  murux.fictp  conftabat  propofiri  prima  pars.Econ- 
uerfo  conftabat  fecunda . Vt  fi  altitudines  &.  bafes  finr  mu- 
tux.ponanrurainrudines  xquales, erunt  quotp bafes  xqua- 
le^:ideo<^  per  loltda  xqualia:&  ficconftat  fecunda  pars. 

Aruero  fi  imex  b&fd  non  fuerinr xquales, fit fd  maior, ex 
carefeceturfgad  xqualirarc  e b,  tnbuscp  exteris  lineis  qux 
funulutuduus  folidi  cd  ad  eandem  menfuram  in  pungis 

b,kl. 
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b.kj.reredis  perfidatur  folidum  parallclogrammum  c g aeque  altum  folido  a b,eritipex  premite 
ia, ab  e g,  ficui  a e ad  c f.Cum  itacp  c d iit  aequale  a b.  erit  (ex  ptima  parte  7 quinti ) c d ad  c g,  ficut 
a ead  c f.Per  praumflam  autem  eft  proportio  e d ad  c g.ficut  m f ad  fl.quod  paret,  fi  una  ex  latera 
libus  fupcrficiebus  folidi  c d(X  ipfa  fn  (m  )inrelligarur  bafit  ipiTus . AtCper  primam  fextijf  m ad 
f l.ficut d fad  f g.ideoqj per  fexti  quinti ficutd  fad  b e.Igiturac  a dcf.ficut  d (ad  b e.Coftat itarp 
prima  pars.  Secundam  partetn  cum  fit  conueifa  primae, conuerfa  modo  probabis, fii  enim  rade 
difpoliiionemanente,  proportio  a c ad  c f.ficut  d fad  e b.Dico  tunc  folida  abXc defle  arqualia. 


Erit  enim  ex  7 quinti  d f ad  f g,  ficura  e ad  c f . Sed  ex  pracmilfa  eft  a b ad  c g,  ficui  a e ad  c f . Igitur 
g.ftcur  d f ad  f g,ex  prima  aurem  fexd  eft  d f ad  f g,  ficur  m f,ad  (!,&  ex  prxm  1 ifa  c d ad 


cftabadcg,  __  , _ . . . 

cgficurmtadfl.Itaquccdad  gc,  ficut  ab  adcg.Igitur  exj  quinti  abXc  d funt  arqualia,  quod 
eft  propofitum, 

Eu cUd-exCump.  Vropofitiojf. 

Iduo  folida  zquididantium  terminorum  fuerint  arqua- 
lia, eorum  bafes  eorundem  altitudinibus  erunt  mutuae.  Si 
uero  bafes  fux  altitudinibus  fuis  mutuae  fuerint,quaelibet 
duo  corpora  aequidi dantium  fuperficierum  probatur  cfle 


aequalia. 

CamPanvs.  Quod  praemia  propofulr  de  folidis  parallclogrammis,  quorum  linere  altitu- 
dinum fuper bafes  fuas  orrliogonalitcr  exurgunr,hxc  j,-  proponit  indiftinlic  dc  omnibus . D e- 
monftrare  autem  conucnit  hanc  ex  prxmifla.qucmadniodudcmonftrauimus  3>  X n. Fabri  caris 
enim  duobus  folidis  aequidiftantium  laterum  quibufcuntp,  ii  linerealdrudinum  fuis  bafibus  or 
rhogonabter  in  (Tftunr, conflat  utrum  effc  quod  dicitur  ex  prarmifla.  Sinautem  a quatuor  angu- 
laribus pun&isfupremarumfuperfiderum  in  urroqi  folido quaternae  linexdrmirranturperpen 
diculariter  adbafes.ucl  d punflis  angularibus  infimarum  fuperficierum  quatema:  erigatur  , in- 
ter quas  duo  folida  parallelogramma  perficiantur  arquc  alta  folidis  prioribus, eruntlp  ex  19  X jo 
hrcduofolidaduobusprioribUsfolidisarqualia  .Cum  igitur  horum  & eorum  fintexdem  ba- 
fes X exdem  altitudines , fit  autem  cx  pnemifla  dc  poftcrioribus,ucrum  quod  hxc  35  proponit, 
ucrum  erit  idem  etiam  de  prioribus. 

Zuclii-ixCmp.  TropoptiotS. 

1 1 duo  folida  aequidiftantium  fuperficierum  fuerint  fimi- 
lia, proportio  erit  utri ufij  ad  alterum, taquam  cuiuslibet  fui 
lateris  ad  fuum  relauuum  latus  alterius  proportio  triplu 
| cata. 

Sint  enim  duo  folida  ab  Sed  pa- 


ClXMHVt. 

rallclogrJma  X fimilia . Dico  quod  proportio  unius 
torum  ad  alterum  eft  ficut  unius  Uteris  eius  ad  unum 
larus  alterius  quod  libi  referrur,  proportio  duplicata, 
quemadmodum  duarum  fuperficierum  fimiliii  pro- 
portio eft  ficut  fuorum  relariuOrum  laterii  proportio 
duplicata,  ut  in  iS  fexti  dcmonftratii  eft.  NS  fi  folida  a 
b 81  c d fuerim  xquaha,  cu  ipfa  ponamur  fimi!ia,erut 
ex  dlffininonibuS  fimiliii  corporum  X fimilium  fu- 
ptrficicrum  eunda  latera  unius  aqualia  fuis  rclatiuis 
lateribus  alterius,  ldtotp  cum  duarum  quantitatum 

aequalium  proportio  triplicata  aut  quotieslibct  fum- 

pta  non  efficiat  nili  xqualitatis  proportionem  .con- 
flat in  hoccafu  uerutn  efle  quod  proponitur.  Si  au- 
tem intrqualia,  fita  b maius,  cuiu  s longitudo  Iit  b e, 
latitudo  e f, altitudo  f a,bafis  e r,8£  fuprema  fuperficics  a ntfolidl  uc- 
ro  c d,  fit  longitudo  d g, latitudo  g h,  altitudo  h c.Con  Hat  itaqt  ex  dif 
finitionibus  fimilium  corporum  X fimilium  fuperficierum  X prr- 
fen  ri  hypodiefi  quod  proportio  afadch.Xfeadhg.Xeb.adgd, 
fit  proportio  una . Sumatur  igirurex  linea  a f qui  manifeftu  eft  efle 
maioremch, linea  fk,  aequalis  Ii  c,  caeterxlp  tres  determinantes  alti- 
tudinem folidi  ab,  refecertrur  ad  qualiraremeius.X  inter  eas  com- 
pleatur folidum  parallelogrammum  k b aeque  altum  folido  c d . Et 
protrahamur duatUnexbafistb.ufij adi,  Xrb  ufqi  adm,  fitlybl 


o 
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«quilis  g <!,&  b n)  «qualis  h g 8£  perficiatur  fu  perficies  «quidiftanriu  later u m l.qusr  erir  «quatit 
bi  timilis  U i. Super  ea  igitur  erigatur  folidu  p ataliciogrimu  p q fecundu  altitudine  pnrfulam  c* 
ilntudine  (olidi  a b.eritip  p q «quale  & fimilc  lolido  c d.R  urlusqj  inter  lineas  r b fit  b 1 perficiatur 
fuperficics  «quidiftanriu  later  u b r, luper  qui  quoqt  erigatur  folidu  paraliclogrimu  x Ixque  altu 
utri^  duorii  folidoru  K b QC  p q.repledo  al  terutTu  duor  u anguloru  luatiu  inter  c a.  Cu  autc  duo  fo 
lida  a b,p  q.finr  fimilia, eo  quod  ambo  pofua  fini  finulia  lolido  c d, corpora  ucro  uni  & c eide  cor- 
pori funi  Ita  inter  fe  lui»  t (imilia.ut  patet  ex  diffinitione  fimilium  corporu  & 10  fexti,  mamfcftu  eft 
ex  if  ter  ailumpta  quod  mrer  duo  folida  a b & p q, fecundu  continuam  proportionalnate  cadunt 
duo  folida  k b UC  x 1.  Opportune  ergo  conftituta  ucl  coltrudta  figura  hypothelibuslp  memori*  fir 
me comen datis, ex  prima  fexti  facile cod udes  propoli  tii.Excure  torpore  & diligetex  attedc.fucsqr 
ex  u huius  proportione  folidi  a b ad  folidu  k b eile  ficui  fuperfiaei  a r ad  fupernae  K r , ideoip  ex 
pi  ima  lexn  ficur  line*  a f ad  linei  K f,&  proportione  folidi  kb  ad  lolidu  x I ficur  fupcrficiet  kr  ad 
fuperficic  x t.idcotp  ficut  line*  f r ad  lineam  r t,&  proportione  folidi  x 1 ad  folidu  p q, ficut  fuperii 
cici  r 1 ad  fuperfiucm  I m.ideoq?  ficut  r b ad  lineam  b m.Ex  hypothcfi  uero  liquer, quod  proportio 
line*  f r ad  lineam  r r,&  Itnexr  b ad  lineam  b m.eft  ficut  line*  a f ad  lineam  k Utatp  ex  diffinitio- 
ne proportionis  rriplicatf  pofira  in  proermio  quinti, confiat  quod  proportio  folidi  a b ad  folidum 
p q,ideo<p  enam  ad  folid  um  c d,eft  ficur  line*  a f ad  linea  m k f triplicata.  Et  quia  linea  k f polita  eft 
«qualis  Ime*  ch,  patet  uerum  eifequod  dicitur. 

Cahpanvs.  Scire  autem  oportet  quod  quicquid  per  hanc  |6  &per  7 eam  continue  pne- 
cedenres  dcmonftraru  eft  de  lolidis  parallelogrammis,  tdc  quocp  uei  u eft  de  fcranlibus.quoru  ba- 
fes  comumter  funr  trigon*  aut  comumter  terragon*.Hoc  autem,  ex  is  & hac  & 7 eam  conti- 
nue pnrcedennbus  coftabir  ingeniolo  infpcltart.  Si  enim  fuerinr  feratiha  quxhbct  xquealra  fu- 
per  eide  bafin  uel  fuper  bales  f quales.comuniter  rame  trigonas  aut  comumter  terragonas.Cu  ip 
fa  fini  dimidia  folidoru  parallc  ogrammoru  fuaru  alutudinu  ex  xx,ipfa  erunt  xqualia  ex  ap  6C  tri- 
bus ea  icqucntibus.cx  his  enim  confiat, folida  parallelogramma  ipfis  feratilibus  dupla  efle  «qua- 
lia. Similiter  quocp  fi  luerint  duo  loanlia  lupei  bafes  comumter  riigonas  aut  communirer  rerra- 
gonas  arquealta.ipfa erunt fuis  bafibus  proportionalia  quemadmodu  de  folidis  parallelogrSmis 
cx  ?}  habetur.Ipfa  enim  funt  ex  x8  dimidia  folidorum  parallelogrammoru  fu*  a.ricudims.iolido 
ru  autem  parallelogrammoru  fu*  altitudinis  fuaruip  bafium  cu  una  proportio  cx  u . Cum  itaq? 
fit  folidoru  parallelogrammoru  proporno  ficut  feratilium(quia  ficut  fimplu  ad  fimplu  ) fic  duplu 
ad  duplum  ex  if  quinri.atqj  baliura  folidorum  parallelogrammorum  eft  proporno  ficut  bafium 
feratiiium(  Aut  enim  exde  erunt  bafes  fcratilium  dC  folidoru  parallelogrammoru, & hoc  quidem 
trucum  bafes  ieratilium  fuerint  retragon*, tuc enim  ex  feraiilibus  fuper  eafdem  bafes  erunt  foii- 
da  parallelogramma  complenda.  Aut  bafes  feraritium  erunt  fubduplf  ad  bafes  folidorum  paralie 
logrammorum,&  hoc  quidem  ei  it  cu  bafes  feratiliu  fuerint  communirer  n igon( , tunc  enim  erue 
ex  ferartiibus  folida  parallelogrJma  coplenda  adiBffis  ad  bafes  feratiliu  fuperficicbus  trigonis, ut 
fiantbafes  feratiliu  cu  trigonis  adiunlhs  fuperficicbus.fuperficits  «quidiftantiu  later  u)  fequitur 
ut  firpropomo  feratiliu  ficut  fuaru  bafiu.Eodccp  modo  fi  feratilia  fuerint  xqualia, fucrinrcp  com 
muniter  fuper  bafes  trigonas  uel  comumter  fuper  bales  tcrragonas.bafcs  eoru  altitudinibus  ipfo 
ru  muru(  erum.  Quod  li  bales  eoru  fuis  altitudinibus  fuerint  mutux , ipfa  feratilia  erunt  xqualia 
quemadmodum  de  folidis  pai  allclogrammis  $4  & m proponunt. Hoc  autc  facile  patet  ex  ijs  qu( 
di&a  funr  in  is.  Si  ucro  ferarilia  fuerint  adi  nuice  fimilia, erit  proportio  unius  ad  alreru, ficur  pro- 
portio Ureris  unius  ad  fuum  reliquum  Utus  alterius  proportio  triplicata, quemadmodum  de  foli- 
dis parallelogrammis  1 6 proponit. Quod  ex  eadem  facile  tibi  patcbit.fi  ex  illis  ferarilibus  fimiU 
bus  folidis  parallelogrammis  compleris  folida  ipfa  probaucris  efie  fimilia . Quod  ex  diffinitione 
fi  militi  corporu  & fimiliu  fuperficieru,&  hoc  quod  feratilia  ponutur  adinuicc  fimilia, ex  iqprimi 
leue  eft  negotiari.  Euclid.cx  Zumb.  Tktoremxi.  Propo/rr/o  jj. 

Similia  folida  parallelepipeda,adinuicem  in  triplid  racionc  funt  eiuf 
dem  rationis  laterum. 

T H E O N tx  Zlb.  sint  fimilia  folidi  parattclepipeda  • Aj  *,fimilis  autc  r itionis  rflo  • ■ ipfi  yf.  Di 
to  9 folidu • >ad  y * folidum  triplici  habet  ratione, qua  «<eidyt.  Extendatur  enim  in  redii  linea  ipfn  * 
<,*',■>  ',ipfe ' «,t  v “,ponatur^iper  i primi)ipfi  quidem  > Ityulis  • ait lr  tqualit  > \ cr  «'i**' 

per  iplt/f  ipfa  >>,cr  eopleatur  « a paraOelogramu,ey  « • folidu.  EI  quoniam  due ' «,'x,  duabus  > /,  iV 
funt  f quales,  fcd  cr  angulus  quifub  4 • ».  1 pfi qm  fub  r fr,efl  tqualis.quonii  c T qui  fub  * '!*ei  quijub  y 
{t,t& <equa!is propter  fimilitudme ipforu  « iS folidoru, rquu  igitur  ed  er  fmite( per  14  fexti)  ipfun 
« » paradelogramum  ipfi  y • paraBelogramo,cria  id  propterta  cr*'*  paraOclogramum  atqui  ed  et  fimi 
letpfij/ paraOelogramo.et  infuper . ', ipfi.'-*.  Tria  igitur  parallrlograma  ipfius  a a folidi  inbus  paTstklo 
granus  ipfuuy  * folidi  fimilia  cr  equalla  funtjed  ipfa  qulde  tria  Iribus  ijs  que  ex  oppofito.funt  equitia 
cr  (inulta, loium  igitur  « « folidu,toti  y /folido  fimile  ed  & equule  per  diffinitione  1 i)C  Spiratur  ea  pe 
radelogra  num,cr  4 bafibus  quidem  » ...  * parallelogrammis,  'altitudine  aut  ipfius  * (folida  rcmpleen' 
tur  >/,»  ».  Ex  qssonil  propter  ipforum  « V 'afoMormfinulittsdini  td  ficut  a'tit!fis'‘  tifo,  cr  • 
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ti  tt.aquslu  entm  A yfjpfi  * *,C r!'M  > » , er/ 1 ipfi 

• y- /eft  mtur(per  couerfione  diffinitionis  fecunda)  fi  eut  * • _ 

< J . «,/ic  rfl . .,*! . x.er  •>  'M ' * Sei  fieut  quidem  - *,ti  • i 
«,/ic  tft* « paraHelogramum  ti-"  par aSdogjramumJteut  \ 

«ttcnj  » •«<  • x Ji-  -,ad  ■ Uero(per  i /ocri)»  • «4  •*  \ 

fic  » • <J  « *,cr  /ic« igitur  (per  tiepma>  -.partBelogrt 
mum  ii  * -maraUclogrdmu,  fie . «,<J  « »,rt  » * 
fieut  quidem  - eoi-  Kfie  A * t follium  ti  ' j fohiu,  ficui 
tute  -.ti- \ficf'Jbhdum  ti  rx/bliiu  ,ficut$ ’ 'M  * 

«./icwt » \folidum  ti « -[olidi.  Et  fieut  igitur  - A foltiu  ti 
. / folidum  fie  >f,td  • »,er  » » * »• » m 

gnuudines  continue  fucnnt  proportionales, prima  ad  quar 
tamCper  i o diffinitione qumti)mphc cretione  habet  quam 
di  fecundi.  Igitur  * £ fohiu  ad  « * folidu  triplicem  ratione 
bebet, quem  - fi  td  >/.  Sed  fieut  t<ti>f, fie  A-  -.pertUc- 
logrtmmu  ti » «,cr  - <jre(U linet  ei • •.qutrt  cr  * * I0"'  <r- 
ii  ei  . -, foliiu  triplice  retioni  bebet, qui  • > ti  > *.  A equ»  \ 
tutem  eft  ipfum  quidem  i -foliiu  ipfi  y ''[olido , cr  > -re-  \ 
fit  linet  ipfi  yf.zr  • f igitur  [olidum  ti  y ifolidunt  tripu-  »' 

tionn  leterumiquod  ojlendereoportebet.  . \ b 1 

CORRELAR1VM.  Ex hoc,inqut,mtnifeftum  k N 

c/I.g,  fi  quetuor  rcfta  Ime a proportionale!  fuerint, erit  fi  \ 

eut  primi  ti  qutrttm.ficquoi  ex  prime  foliiu  parallele  \ , 

Dipedum  eiiiquoiex  fetida  fimik  [militer  q;  defenptu, 

: quandoquidem  prime  ai  quartam  mpUeem  rationem  bt  * }r-  - 

bet,  quem  ti fecundem-  \ 

Euehi.exZamb.  Theorema  19.  Vrcpofitio  j+.  \ 

>4  Aequaliu  folidoru  parallelepipcdoru,  » 
reciproca:  funtbafesahitudinib.Etfoli 

J— ..«II  eliiAriT  altlfllul 


K.O. 

3T5 


reciproca:  lun  t oaies  aitituaimu. 
da  parallclcpipeda  quoru  bafes  altitudinibus 
funtrcciprocJc.funt  aequalia. 

THE  O N ex  7Jb.  Sint aqutlit  [olide  ptraUelepipeda,-fi,y <•. Di 
eo  q,  ipforii  • O -'.folUoru  parMepipeioru  reciproca  funt  befes 

tltitudmib.  eftq;ficut 'd,befisei-nbefin,flceflippUy^,[ouiiel 

titudo  td  ipfiui  * a [olidi  altitudini.  Sint  enim  primi!  flantes « 
x ry3  «,>  r,inipf<  hafibus  td  angulos  redos ■ Dico  q,  efifi 

eut . > bafu  ait-*  balin.fi  c efln- ad".  Sxquide  igitur  aquatu  eft  • 
/ bafis  ipfi -*bafi,eft aut  er*  (f^'di -equu  lpfiy'fi>Uio,er>>-lp 
fia.eH  aquali.  Si  enim  ipfis  • V -.hafibut  aqualibus  ftfttntibue, 
aquales  ni  fuerint  ipfa  u.altitudmes.neq  igitur  folidu  • < 
qui!  erit  ipfi  > /, [opponitur  aut  aquale.  I git ur  altituioy  u altitudini 
. . inaquatis  no  A, aqualis  igitur  tntq;  fieut  bafis  • »tibifim--  *, 
fie  >uti",cr  manifrfluquod  ipforii  - fi,y  - '.folidoru  partUlkpd' 

_ . ^ . au  ..  ..  .. 

ydfoli 


V 


fic  } m 4d  * ’,cr  nunifrflu  quod  ipforii  * *,>  tfJolidoru  pdraUa 
pedori!  reciproca  funt  bafes  ipfis  altitudinibus.  N 0 fit  l*  aqua! 
bafis  ipfi  - n.bafi.fed  e fio  maior -^.ES  aut  [olidum  • b,ipfiy  d , 
io  aquum  maior  igitur  eft  o-y  u,i pfe  « «.  Si  au  tino, ne*  igitw  rua 
fut,ipft « O-  -1, fohdi  fufaqutliajupponutur  aut  aquahtVenatw 


u.fm.i v.: - LaUmmt/tu  - aHiinpftr&ioitur  ficut  * f-  folidu  ad  > ffohdumjic  eft  y Jfoltdutady  tfo 


«► 

\ 

lin  y p./IC  ern/n  mur-  » 

fuit 4Uitu<iineyipfi « f, rt, [olida . Sicut  aute [olidum  > ' adfoUdum  y rjic  eft  * - 
ytiy-.cr  fiem  igitur  (per . . quinti)'  >Mu  ai  e ’ bafinSiea  ytdye.Aequalis  aute  eftyvpfi  «t 
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/ici»f  igitur'per  9 quintty  > bafis  ad  r "Jrafm  ficM,ad*".  ] pforu  igitur  * (,,  *, folidoru  paraHelepipelo 
rfi reciproca  funt  bafes  altitudinibm.  R urfm ipforu  « <„■  *, folidoru  paralhlepipedon^rccwrocafint 
baCcs  dltitudinib.lita ■ ficut  * & bafis  ad.n  a bafin.lic  infitu  a Inii  J i ,»//■»»» An  * Jit.fi,.*  ~ . r_r.-j.-i.-.  / - 


ffclidi  altitudinem, aqua  igitur  ed  ipfim  > - < folidi  altitudo^ltitudiiu  ipfim  • A/olidi.Super  aqualibm  au 
tcbafibus  exi/lentiafolida  paraUelcpipeda  crfub  eadem  altitudine, inuice  funt  aqualia', per , i undecimi) 
Igdur  folidum  < A.aquS  ed  ‘pfi  > AfetUdo.  Non /it  u ,0  bafis  ipfi  e , bafi  aqualujede/lo  maior  . 
lor  igitur  rfl  C7  ip/mt  r -«,/oii<*  alutudo,ipfiui  « < foUdi  altitudine, hoc  ed  , e, maior  quim*,.  Ponatur 
(per  i primi  /ipfi  • >,rurfu<  aqualis  ,-,ej  cop/wf  ur  r < folidi.  Qjonii  edi  ficui  > ■>  bafis  ad  ’ - bajin , fic 
»>ad*  -,aqiulis  autc  c ii  - . ipfi , ,,edi  igitur  ficut  >t  bafis  ad  ' • bafm./lc  ,uad-  r, reciproca  emm/up 
ponuntur.  Sed  ficui  quidem  • f bafis  ad”  bafmfic  (per  ) > undecimi)*  A folidii  ad>f  folidum  fub  aquali 
emmfunt  almudtne.ipfa  a M ffollda.  Sicut  autem  ,uad,  ',fic(per  ifexti)"  ..bafis  ad"  ba/in  et(pcr 
saundccimi/yj/ folidu  ad , f folidu,cr  ficut  igitur(per  n crp  quinti)*  I folidu  ad,  e folidu  Jic  , at  /oli 
du  adi  tfolidi.  Vtriq;  igitur  ipforu  - <,>  * ,ad  ipfum  i t cande  ratione  habet.  Aequi!  igitur  cflCprr  coit 
uerfione 7 quinti)»  f, /olidi  ipfi  i /folido.Quod  oportuit o/tendere.  Honfint  autc /lantcs />,f»  ...» 
V/.-*  V >./  ",ad  angulos  redos  bafibrn  eoru.cxcttentur^pcr , o undecimi/ab  ipfis /«,#  -,/m, *r,fi- 

gnuinipforH‘/,'’,baftumpUnii,pcrpendicularct,concurrantq1p!jlu!adfgna'T,,,t,d.,,,coplean 

turq;  ip/aj  r,f‘,folida.  Dico  q a- fic  aqualibus  cxi/lenltbus  ip/ts . v Ajohdis  reciproca  funt  bafc,  ip 
fis  altitudltiibus,e/l  q,  ficut 1 :',bafis  ad’ a bafmfic  est  ipfim  ,*fo 
lidi  altitudo, ad  ipfiui  a tfolidi  altitudine.  Quonid  enim  « f folidu 
*qui  cd  ipfi,  afolidojed  a t, quidem  ipfi  d’(pcrji  undecimi)efl 
aqualeifuper  eade )enim  funt  bafi i’",ey  fub  eade  altitudine,quoru 
flantes  no  funt  fupcrcifdcnt  redis  lineis  )at,*  foliduCper  j.i inde  x 
cnnijpfi  * v fohdo  eft  aquale' fuper  eadem  namq;  funt  bafi  /,,cy 
fub  eadem  altitudine,quorujlantes  no  funt  fuper  ctfdc  redis  lineis) 
igitur  folidu  t’ ipfi*  ifolido  aquu  cff.  Aequaliu  autem  folidoru 
paraUelepipedorum,quor£  altitudines  ad  angulos  redos  ipfis  tori 
baftbus  funt, reciproca  funt  bafes  ipfis  altitudinib.  Ed  igitur  ficut 
f “ bafis  ad /i  ba/in , fic  ipfiui  * 4 folidi  altitudo  ad  ipfiiu  f*  foUdi 
altitudine.  Aequalis  autc  edfi  bafis  ipfi « > bafi.cr/,  bafis  ipfi  > » 
bafi,ed  igitur  ficut  > 0 bafis  adr » bafin,fic  cil  ipfim  Jd  foUdi  aUi 
tudo  ad  ipfim  t ’ folidi  altitudinem. Eadem  utro  altitudines  funt  ip 
for  ii  'd-cre,?  folidoru  cr  ipforu  S>ty  A *.Efi  igitur  ficut  <0  ba- 
fis ad  r-  bafm.fic  ipfim  , *, folidi  altitudo  ad  ipfim  « folidi  alti- 
tudine. Ipforum  igitur  * Sjilidorumparallclepipcdoru,  r capro 

ca  funt  bafes  altitudinibm.  Rur/in  id  ipforu  « A,y  s,fokdorum  parallelepipedoru , reciproca  fuit  bafes 
altitudinibui,fitq;  ficut ' ',baf sadi*  bafinjic  ipfim  > * folidi  altitudo  ad  ipfim  * A folidi  altitudine.  Di 
co  q folidu  •<  ‘-.equum  cfl  ipfi  , - tfolido.Eifdcndq ;•  difpofitu,  quonid  cil  ficut  \ bafis  ad'"  bafin,fic  ip- 
fiui >s  folidi  altitudo  ad  ipfim  a p folidi  altitudinem, aqualis  autem  cil  bafis  1 |,,ip/l/«Cf , ipfi  jf, cil 
igitur  ficut  bafis  adi/  bafinjic  ipfim  >*  folidi  altitudo  ad  ipfim  " A, folidi  altitudine.  Eadem  autem  ip 

forum  A7,a  d.folidorum  funt  altitudines. ESigitur  ficut  f "bafis  ad  {/ bafinjic  ipfiui  foli- 
di altitudo  ad  ipfim  (• folidi  altuudinem.lpforum  igitur  A djolidorum  paraUdepipcdorum,  recipro- 

ca funt  bafes  altitudinibm.  Solida  ueriparaBelepipeda,  quori 1 altitudines  ad  angulos  redos  funt  bafi ibm 
eorum, cr  reciproca  funt  bafes  altitudinibm.aqualia  funt  (per  1 ■ undecimi)lgitur  folidum  A ',aquum  ejl 
ipfi*  'ifolido.  Sed  ipfum  quide  ,1  r,ipfi  ,aquum  ri?(p  23  undecimi) fuper  cade  naq-funt  bafi/-,et  fub 
eade  altitudine, quorum  flates  funt  fuper  eifdc  redis  lineis.  Solidum  autc  * 4,ipfUrJolido  aquu  m eilju 
per  eade  nda;  funt  bafi//,ty  fub  eade  altitudtne.quorum  /lates  funt  fuper  eifdc  redis  lineis,  igitur  cr  'A 
folidum, ipfi  ,/Jotido  aquum  ediquod  demonfirare  oportebat.  Euclid-cxCamp.  Prcpofition. 

y&l  Ifucrintduoanguli plani  arqualfsfupcrquosduar  hypothe  1? 
nufae  in  aere  (iatuateu  lateribus  anguloru  fubiaccciu  fingu. 
losfingulis  equos  angulos  corinctcs,atcpini!Iishypothenu 
fis  duo  puifia  fignetur  a quibus  puntfiis  duar  perpendicula 
res  ad  fuperficies  anguloru  propofitoru  demittan  tur.a  pudlis  autem  fu 
l * ‘l  P" 
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Derciux  perpendiculares  ccciderintad  cofdcduos  angulos  planos  dug 
reiix  linex  ducantur,  duo  anguli  qui  ab  illis  duabus  lineis  atqtduabus 

hvpothenufis  continentur,xqui  fibi  inuiecmefle  probantur. 

^CampahvI.  Sinr  duo  anguli  plani  a Si  darquales.conrenii  lineis  a b&  a c & d e & 
j c h fllDcr  eos crieantur  du* Une*  hypothenufalitcra  g&  d h ,fii«p angulus g anE« 

1 L j c L anaulusaa  b xqualis  angmo  h d «.atque  in  duabus  hypothen  utis  a g & d li.iigncnrur 
^o3duo  pun*ak«  l d quibus  fecundum  pr^cepra  ./huius  demittanrurad  fupciftci- 
q qux  fim  k.m  & luJK  protrahantur  duxlinrx  a mS  d 

Sin  imtm  « lincaa  2 fumatur  a p.  xqualis  d l,K  i punfto  p demittatur  pcrpfdtcular.s  ad  luper 

fi  iem  anuuU  a mea  uuc  litp  q.Manilelium  cft  igitur  quod  punflum  q cft  tn  ltn«  a ni.quodor  d 

huiin  a^Sffinitiot^  Unearumrqtudiftannu  q«5  nec.ircelfe  in  fuperfia.  una.fadUconftatft*. 
diofe  inruenti.  Dcliinc  d pOfto  q ducantur  perpen 
dicularei  dux, una  ad  lineam  a b quf  Iu  q r.Sd  alu 
adlineamac  quxfitq  f.StmiUterquoqtapunfto 
n ducantur  altxdux  perpendiculares, una  ad  hne- 
amde.qux  fit  n r,8d  alia  ad  lineam  d e.qux  fit  n X, 

& protrahantur  r f Si  t x.lterumq)  ipunM*  p « 

l,demittanturhypotltenul{pq,P  r.pfA 1 

His  ita  qt  politis,  figurat»  prudenter  difpofita,  d<- 
monftranonc  propolin  lic  collige. Confiat  ex  pe- 
nulnma  primi  quod  quadratu  line* a p eft  *qua- 
le  quadratis  duarum  linearum  a q,Sd  p q,ac  ex  ea- 
dem quod  quadratum  a qeft  xquale  quadrans  du 
arum  linearum  a f,fq,  ita»  quadraru  a p,cft  atqua 
lc  quadratis  trium  lincaruma  f,f  q,&  q p Sed  ex 
eadem, quadratu  fp.cft  xquale  quadrans  duarum 

linearum  fq&pq.ergo  quadratum  a p, eft  pquale 

quadrans  duaru  lincaru  a ( & f p.ideocp  ex  ulnma  primi  angui»  a fp  eft  redi*. Simili  qt  mo  Jo.pbaa 
b,s,un  uquf  tp  triu  angulorft  d x l,a  r p,d  t l,elTeredlu.Cu  igitur  ex  hypodidi  fit  angui’ fa  p {quali* 
angulo  x d l,&  linea  a p linexd  l.erit  ex  x6  primi  linea  d x tqualis  a f,et  x I xqualis  fp.Eodcquoqt 
modo  cii  ex  hypothefi  fit  angulus  ra  p tqualis  aguto  t d l.erit  ex  eade  linea  a r tqualisd  t,&  r p x 
qualis  1 1 Quare  per  +primt  linea  r ferit  {qualis  linex  t x & angui’  a r f f .ltialis  angulo  d t x A an 
culus  a fr  angulo  d x t.eft  enim  ex  hypothefi  angulus  a,xquatis  angulo  d.  A cocepiioe  igitur  ent 

angulus  ftqxqualis  angulo  xtn,&  angulus  rfq  angulo  t xn.funt  enim  tefiduiduorii  rectorn, 

dfpns  xquahbus  Necefteeft  ita»  ex  i « primi, ut  linea  r q fit  xqualis  t n ,8f  q ff  qualis  n x.  Curp  ex 
penultima  primi  quadram  linet  r p flt  *'Iui,le  quadratis  duaru  lincaru  r q & q p A'  quadratu  linet 
1 1 xquale  quadratis  duaruin  linearum  t n 8£  1 n.fintautcm  dux  linexr  p SC 1 1 *qualcs.dux  quo- 
que qux  funt  rq  Sd  t n f quales.fequitur  ex  cornum  fcientia  duas  qux  funt  p q & i n eile  xquales. 
Eodem  modo  cum  quadratum  linex  a p fit  xquale  quadratis  duarum  linearum  qux  funi  aq« 
qp.fimiliier quadratum  linexd I quadratis  duarum  linearum quxfuntdn&nl , fiiautemap 
aequalis  dlApq  xqualis  1 n.fequitur  ex  comuni  fcientia  a q elle  xqualem  d n . Ex  oiuua  igttu» 
pnmi  concludo  propofirum , uidelicet  angulum  p am  efte  xqualem  angulo  j nd. 

Euclid.exZamb.  Theorcmaio.  Propo/itto  j r. 

**  Si  fuerint  bini  anguli  plani  aequales,  fuper  quorum  ucrticibus  fublf- 

mes  redfae  linex  flete  rint,f  quales  angulos  coprehendcntcs  cum  ps  quf 
in  principio  rediis  Iineis,altcrum  alteri,  in  fublimibus  autem  fumpta  fu- 
erint contingentia  figna,8d ab  cifdeadplanain  quibus  funiquiio  priri 
cipioanguli.pcrpcndicularcsadlxfuerintafignis  autem  qua:  in  planis 
a perpedicularibus  fiunt.ad  eos  qui  in  principio  angulos  coiundhc  fue- 
rint redlx  linex.xquos  angulos  cum  fublimibus  comprehendent. 

TH  E O N ex  Zjb.  Sint  bini  anguli  redilinei  aquales  plani  quifub  fint,\4f^liptisautm 
ftwes  excitentur  reda  linee  * /<,equo  s coprehendentes  angulos  cum  ijs  que  in  principio  Teli  ss  lineis 

alterum  altrri,hoc  e/l  angulum  r * • angulo  ei  qui  fub“  fi,  cZ  aut  quifub^/,ei  quifub-  « y.fuman- 
turq;  in  ipfu  « Hycotinctia  ftgsa  ..«.exciiriurjfpi  i undtcimi)ab  ipfis  '.njigtus  ad  ea 
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tngu lus  quifub**  *, equus  rli  ungulo  n * *, ponatur  (ptr  i primifipfi  d n equahs  * », excitetur $ (per  ) i 
pnm)per  ftgnu  »,ipfi  • x parallelus  » «.  At « r, perpendicularis  ciiadidquodpcrA*  y plani.  Igitur  cr  / 
»,per pcndicularis  es)  ad  ii  quod  per  A*  >, planu  Excitentur(pcr  1 1 primi)ab  ipfit « rjignis  adipfas  <* 

* X»'*/.''  lineas  perpendiculares  «>,*/,«  V ‘,cone  flantur  j,-  ipfe»  ),y  U,rfJ>.  Et  quonia  quod 

tx  » «(per  47  primi jequi  ei)  eu  que  ex»*,*  /,ei  entem  quod  ex  * *,equ4ia  funt  que  ex  * >,  r *, igitur 
quod  ex  »•  equied  eis  que  ex  »b,*y,y  *,as  ucro  que  ex  » *,*  y,equi  efl  ii  quod  ex  » y,quod  igitur  ex 
» *(ptr  47  primi)equu  efl  eu  que  ex»  >,>  «.reflm  rft  igitur  qut  fui  » y *, angulus.  Idq;  propterea  et  qui 
fui  d fu  unguli»  jcflus  efl:  equahs  igitur  eflquifub»y*  ungui  ut, et  quifub  *!»  angulo.  Efl  aute  c T qui 
fub  * y »,  equahs  n qulfub  Ufu  Bina  igitur  triangula  /icnM/*  cr  -'  •*  y,duos  angulos  duobut  angulis  e* 
quot  habitu  ulterii  alteri  cr  unii  latui  uni  lateri  equu, quod  unum  equaliianguloru [ubtcniit, koc  efl,» 
•jpft  / .".crrtltqua  igitur  latera  (per  iS  primi yreliquu  latenbut  equalia  habebunt  alteri  alteri.equalie 
igitur  efl*yip fi  *[.  Similiter  es/tendcmus,quod  cr  * fipfi d<efl  aqualis.  Ccnneflantur >h,CT»'.  Et  quo 
pu  quod  ex  « ‘ (per  47  primijequi  efl  eu  que  ex*  *,*  »,ei  aut  i quod  ex  * ‘(per  eandi)equa  funt  que  ex 

* t^u,que  igitur  ex*  (,(*,*  », funt  aqualia  ei  quod  ex  * t.  Sed  eu  que  ex  * '“,*  », equi  efl  id  quod  ex  fl 
reflue  enim  eji  quifub  »*fi  angulut, quoniam 1 * perpendiculari 1 en  ad  fubiefli  planii,igiturquodex  * » 
equi  etl  tu  que  ex*  f,H,re8m  igitur  efl  qui  fub*  A»  angulut , c r id  prcpterea  qui  fub  * a » angulut, 
reflui  etl.  EJI  ante  cr  quifub  ,s » t.anguhufi  quifub aquahrfuppomtur  nanp.tflq  ipfa *»,  ipfi 

* » aqualis, a qualis  igitur  ell(per  is  primi ) < Qpft  * >.  Quonii 
igit ur  aqualis  c)l  *y,ipfi  //,cr«  fipfi  d • , bine  igitur  y*,*A, 
duabus funt  equales,fcd  et  angulut  qui  fub  > * fei qui  fub 
f*  qtfl  equahs.  Da  fis  igitur  Ay(per  4 primi  )baji  if,efl  equa  lis 
CT  trianguli  tnagulo  cr  reliqui  anguli  reliquit  angulis.  Aequa- 
lis eil  igitur  qui  fub  * 7 .«  angulus, et  quifub  <*/>.  Reflui  aute  cr 

Si  fub  •>  > i, reflo  quifub  d[r  efl  equahs, et  reliquus  igitur  qui 
’*>*, reliquo  quifub  i/«S  equahs.  Et  id  prcpterea  qui fub 
> 1 *,ri quifub ei) aqualis. Bma igitur triagula funt(p 8 pri 
tui)t  y *,'.’/ , binos  angulos  duobut  angulis  equos  habentia  alte 
ri  altm,cruni  latus  uni  lateri  equi,  quod  ad  equos  angulos, 
hoc  efl  f j ipft  1/  et  reliqua  igitur  latera, reliquis  lateribut  eque 
lia  habebit.  Aequalis  igitur  efl  t *,ipfift:efl  aute  cr  *y,ipfid[ 
equahs.  B ne  igitur  *y,y  -Juab.r  !,f  ,\funt  equalet, cr  equos 
eoprehcdut  angulos, bafts  igitur  * *(p  4 primi)bafi  A , edeque 
Iu.  Et  quoma  e qualis  ell  * A, ipfi  e »,equM  ed  qd’  ex*  i eiqd  ex 
* ».  Sed  ei  qd’  ex  * > >(p  47  primi )equaliafunt  que  ex  * *,*  /, 
reflui  enim  efl  q fub**». Ei  aute  quod  ex  d r,equa  funt  que  ex 
d e,-  i reflus  enim  e d q fub  d , ».  igitur  que  ex*b,*  >,fwit  eis 
equalu  que  ex  -*  *,•  n, quoti  quod  ex  * *,equuefiei  quod  ex  * 

*•  Reliquum  igitur  quod  ex  * »,equu  ed  ei  quod  ex  ’ ».  Aequalis  igitur  efl » *Jpfi  * ,.Et  quonidbine  » * 

« *,duabut  a ,, funt  equales  altera  alteri,cr  bafis  > *,bapn  r efl  equalis,anguliit  igitur  qut  fub  i * U 

(perg  psrimi)angulo  quifub  *a,efl  equahs.  Si  fuerint  igitur  bini  anguli  plani  equales,  cr  que  [equitur 
reliquatquodoflendere  oportebat. 

CORRELARIVm.  E*  hoe  nepe  mani fefli,qubd  fi  fuerint  bini  anguli  plani  re flilinei  equales, 
flettrim  ip  fuper  ipfis  fublimes  re  fle  linee  equales  equos  angulos  eoprehendetes,und  ciijsque  in  prin- 
cipio retiis  Uncis  alterum  aheri,que  ex  ipfis  perpendiculares  dlifle  ad  plana  in  quibus  funt  qui  principio 
anguli, inuicem  funt  equales.  Eudid.cx  Camp.  Propofitto  j|. 

Olidu  tribus  lineis  proportionalibus  contcntu,a?quu  erit  folu  i* 
doquod  a medix  lineae  xquis  lateribus  cotinetur,fi  anguli  fui 
amborum  fibiinuicem  xquales  fuerint. 

C*  m f « n v s.  Dt  (olidis  paralldogrlmis  intclligirur.de  his  enim  quiliicuq)  finr  du  tamc  tquil 
guli.ueru  cft.quod  contentu  1 mbus  lineis  proportionalibus  pqualeeiiei  quod  a media  earu  con 
linctur.quemadmodu  de  fuperficiebus  reiiangulis  probatu  eli  in  1«  fexti , flf  de  non  rcliagulif  eli 
citureuidentcr  ex  fecunda  parte  ueiufdc.Smt  igitur  tres  linexab.bc.&ed.continucpropornona 
les.fiatcp  ex  eis  unus  angulus  folidus  ad  libitum, Si  perficiatur  folidum  «quidi dantium  laterum, 
cuius  linea  a b fitlongitudo.be  uerdaltitudo.fedcd  latirudo.fit  ipfum  (olidum  dicatur  ad. Sum- 
pta quoqi  alia  linea  quibbctrqualibc  quae  enam  uocctur  b c,  fupcT  ip  fius  extremitate  qua-  ell  b, 

ton- 
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eonftituatut  angulus  folidus  xqualis  angulo  folido  a , fecundum  quod  elocer  16  tinexfp  ciu« 
(olidum  angulum  b continentes  refecentur  ad  «qualitate  line*  b c,Si  perficiatur  (olidum  atqui- 
diftantium  fuperficierum, cuius  longitudo, latitudo,#  altitudo  fit  linea  b c,  Si  ipfum  appelletur 
b c Dico  itat;  duo  lolida  adSibcellc  xqualia.Manifeftum  c Ii  enim,  quod  cunila-  fuperficiej  u- 
nius  funt xquiangulx  fuis  rclatiuis  fuperfioebus alterius . Quod  ex  )*  primi  patere  potell,  tiant 
cu  folidus  angulus  b ponatur  xqualts  folido  angulo  a,  necelfe  eft  ut  tinus  angulus  uniufcuiufqr 
fuperficiei  folidi  a d fit  xqualis  uni  angulo  fux  relati ux  fciperficiei  in  folido  b c, ita qjperjq.  primi 
eotuoppofiti.erutjqualcs.At  qa  unlul' 
cuiufqi  fuperficiei  quadrilaterx  omnes 
anguli  funt  aquales  quatuor  relictis  ex 
^ jj  primi,necc(Tc  eft  duos  reliquos  unius 
elte  aquales  duobus  reliquis  fuxrelati- 
ux . Cumip  ipfi  duo  reliqui  in  qualibet 
fint  etiam  adinuicem  aquales,  conuind 
tur  neceflario  ut  unaqurqi  ex  fuperficie 
bus  folidi  ad  fit  xquiangula  fug  relatiuj 
in  folido  b c , quare  ex  iccunda  parte  it 
fexti  bales  duorum  folidum  propofito- 

rum  erunt  xqualcsifuntcnim  gquiangu 

|x Si  laterum  mutuorum  . Si  iratp  linea 

altitudinum  fuperbafestpfotum  ortho  > 

gouabtcr  inliftunt.conftat  ex  ji  ipfa  elfe  aqualia, cum  enim  ha  line*  fint  aquales  Si  ipfx  deter- 
tntncntaltirudinem  folidorum.eruntfolida  aquealta.  At  fi  linea  altitudinum  ipforum  non  init 
ftunt  fuis  balibus  orrftogonaliter.ab  ipfarum  fummitatibus  ad  bafes  per  pedicularibus  demifsts» 
erunt  ex  prxmifla  lix  perpendiculares  adinuicem  xquales.ipfx  enim  erunt.ficut  erant  Si  in  ptat- 

miffxdcmonftrationis  figura  dux  line;  p q#  I n , quas  demonftrauimus  oportere  elleaquales. 

Quia  igitur  omnium  fotidorum  altitudo  ex  perpendicularibus  a Ium  m natibus  tpforum  ad  luas 
bales  defcendenttbus  diftinirur.erunt  ex  jsduo  folidaa  d Si  t b aqualia.  Conuerfamquocpnu 
ius  poifumus.fi  deleftat.conuerfo  modo  probare.  Vtfi  parallelogrammum  corpus  a d fit  aquale 
& aquiangulum  corpori  parallelogrammo  b c,8i  corpus  b ccotineatur  a media  trium  linearum 
continentium  corpus  a d, erunt  tres  linea  continentes  corpus  a b continue  proportionales.  C.iitn 
enim  duo  foltda  parallelogramma  a d Si  c b fint  aqualia  Si  aque  alta, ex  hypotheli  ipfa  erunt  lu< 
per  bafes  aquales  perconuerfas  jt  8i )» . Et  quia  ipfa  bafes  eorum  funt  xquiangula,  fequitur  « 
prima  parte  n fexti, quod  ipla  funt  mutuorum  laterum. Ita  15  proportio  a b ad  b c,ficut  b c adedi 
quate  conftat  propofitum. 


»« 


Euclid.exZumb,  Thmcnutt.  Pfopofitio  )6. 

Si  tres  redi  linei  proportionales  fuerint.cx  ipfis  tribus  redis  lineis 
folidum  parallclepipedum,iquumeft  ei  quod  ex  media  fit  folido  pa- 
rallelepipedo.iquilateroquidcm.iquiangulo  autem  pridido. 

THEON  ex  ZaraS . Sint  tres  rc(de  Uncte  proportione  • 

I es-iyjkut  \ud  ',/ic  Dico  quod  ex  - fi  ,/olidum,e * ’ { ’ 

quum  cjl  ei  quod  ex  fi  foUdo  aquilifero  quiife,  equisngulo  au  - 

rem  predido. Exponetur  ( peri)  undecimi ) folidus  ungulus  . ' - 

qui  ud  ',comprchcn[us  fub  tribus  ungulis  plunis  hoc  eft  e 1 t,* 

* !j'  i,ponuturq;(per  1 primi  )ipftquidc  beatulis  luuqueq; 
ipftrum  e /,compleuturq;  ipfum  • -/olidum . Ipji aute 
*,equulis  eflo(per  eundem  '■  ccn;h;ut:urj1(pcr  16  undeci 
mi)  ed  ipfum  * /•  redum  lineum  ud  fignumq;  in  eu  ipfi  qui 
ud  > folido  ungulo  equus  comprebrnfus  fub  u, " » i“> 

poiiaturq;(per  1 primi  jipft  quidem  C, equulis  *f,ipfi  uutem  r 
equulis  a r.  Et  quonium  cjlficut  • ud  f,  ftc  eft  fi  ud  >,  equulis 
uutem  eft  * ipft  » *,c r fi  unicuiq;  ip furum  » V J,cr> 

in/i  x r ,eft  igitur  *uud‘  /,ficcfte,ud^t,cr  circum  equos  . . . 

ungulos  qutfuS  m x •,*  >fjetcrufunt  rcciprocu.  Igitur  pureUclogrummum  u r,equumeft  Pf’f_  ‘ 
lelogrumoCpcr  14  fexti)Et  quoniu  bini  unguli  pleni  rtdilins 1 equulcs  fuit, qui  fu  •*  > 1,'  > , f PJ  P 
fujubkmes  rede  linee [untclftitute  a/,. -ftnuici  equulcslpcr  preccdcntcjequos  engulos  cop  ^ 
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tes  eum  i/f  que  m principio  redit  Uncis  silerum  slterr.ipfe  igiiiir  que  ex  */, /ignit  perpendiculeret  Ju- 
tis di  es  que  per  eu  >•,*  </,pUiu  (per  eo  rrelsrium  precedcnin)inuicem  fune  equslci.  Quire  \ r,<*fo 
lidi.fub  eidem  Juni  sintu  line-  Super  equslibus  sute  bsfibus  cs  fub  cifdem  sllitudimbui  conjiuuti  fohds 
pirsIUlepipedi.inuicem  funi  *quslu(per  j i undecimi) Igitur / olidum  ' s.folido ' • ejl  equile.  AU  >Jo- 
lidum.eit  ex  ipfis  *A>,c r • *Jolidum ejl  ex  A. Igitur  quod  cx*A>  Jolidum  psrsllelrpipedum, equita  ejl 
a quod  ex  fifohdo  equilstero  quidim,fed  equtsngulo  predl  flo:  quod  er  st  ojtcndcndum. 

Euclid-ex  Camp.  Vropofitio  39. 

I fuerint  quotlibct  linex  proportionales, folida  quoque fua  i» 
xquidiftantiumatcj  fimilium  uniufcuiufq;  creationisfuper 
ficicrum,crunt  proportionalia . Si  ucro  folida  xquidiftan- 
tium atque  fimilium  uniufcuiufqt  creationis fuperficicrum 
fuerint proportionalia , linex quoq;  a quibus  ipfa  folida  continentur, 
erunt  proportionales. 

Campanvj.  Simile  proponit  uigefima  prima  Texti  de  fupcrficicbus.  Sint  itatp  quatuor  li- 
nexa  b,# c d, proportionales,  & fuper  ius  fabricetur 
quaruor  folida  pai  allelograinma  cifdem  nominibus 
dilta,qux  finr  exprelTe fimilia, duobus  enim  ad  libicu 
fabricans  fuper  duas  uncas  a St  c, extera  fecundu  prx- 
cepta  27  conitirucnda erunt.  Dico hxc  4 folida elTe 
propornonaiia.Ereconuerfo.Subiungiiurenimdua 
bus  lineis  a & b,incotinua  proportione  dux  qu;  funt 
c St  f, quemadmodum  docet  10  fexti.  St  duabus  lineis 
< St  d.alix  dux  qux  fint  g St  h.  Conflat  igitur  ex  36  St 
cx diffinitione  proportionis  rriplicatx.qux  polita  eft 
in  principio  quinti,&  ex  hac  hypodiefi  quod  folida  a 
St  b libi  inuicem,  St  folida  cStd  fibi  ad  inuiccm  funt 
expreife  limilia.quod  proportio  folidi  a ad  (olidum  b a 

«rt  ficur  proportio  linex  a ad  linei  f:  folidi  quotp  c ad  fo- 
lidum d,ficur  linex  cad  linei  h.Et  quia  per  22  quinti  pro  g 

portio  linex  a ad  linei  fefl.flcut  linex  c ad  lineam  h,  erit 
ex  11  quinti  folidum  a ad  folidum  b,  licut  folidum  cad  Io 
Udum  d. Conflat  igirur  prima  pars.  Secunda  fic,  Sint 
duo  folida  a &b  fibi  adinuicem,  duoqt  alia  qux  fint  c St 
d.fibi  adinuicem  expreife  fimilia,  finrcpcunfla  parallelo 
gramma, & ponantur  proportionalia . Dico  quod  linex 
a b,&  c d, fuper  quas  funt  conflituta,  funt  proportiona- 
les • Sit  enim  ex  10  fexri  ITcut  linea  a ad  lineam  b,  ita  linea 
cad  lineam  k.Et  fiat  fecundum  27  huius  fuper  lineam  k 
folidum  expreife  fimilefolidod , quod  etiam  dicatur  k. 

Enrqj  ex  diffinitionibus  fimilium  corporum  St  fimilium  fuperficicrum,  8C 10 
fcxri.corpuskexprclfcfimilecorporic.idcoipperprimiparremhuius  39  iam 
probaram  erit  proportio  folidi  a ad  folidum  b.licut  folidi  cad  folidu  k.  Et  quia 
eadem  erat  folidi  c ad  folidum  d,  erit  ex  fecunda  parte  nonx  quinti  folidum  k 
xqualcfolidod.Cumqjcffcrfibiexpreffe  flmile,  fequirur  lineam  keffexqua- 
lem  linex  d.  Aequaliras  enim  non  producitur  ex  aliqua  proportione  triplicata 
ucl  quoties  liber  fumpra.nifi  ex  xquali.  Igirur  ex  fecunda  parte  7 quinti  conflat 
cnam  huiufmodi  pars  fecunda.  Deciperis  aurem  fi  arbitrarisoporrere  unum- 
quodq;  quatuor  (olidorum  a b cd  effe  (imilecuiliber  aliorum. Neceffeeft  enim 
duo  folida  a &'b  fibi  adinuicem,  iremep  duo  cfifd  fibi  adinuicem  elfe  fimilia,  folida  aurem  c&d 
folidis  a & b elfe  fimilia  contingens  eft.necclfarium  autem  non.  Idem  exhaejp  de  ferratilibus  fi 
cile poteris  concludere. 

Euclid.exZmb.  T hcormi$%.  Propofitio  i7. 

Si  quaruor  retftx  lincx^portionalcs  luerint,8C  qux  cx  ipfis  folida  pa  »7 
rallelcpipeda  fimilia  Gmiiiterqi  deferipta  ,pporuonaliaeriir,Et  fi  qux  cx 

ipfis 


O 

A 
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fpfis  folicfa  parallclcpipeda  (Tmilia  fimilitcrq)  defcripta  proportionalia 
fu«rint,&:  ipfx  quocp  rcdl®  linex  proportionales  erunt. 

THEONn Zdb.  Sint quatuor re&t linee  proportionales « * 

f,yA,<f,>  >,pcut  * f ad  y ',fie  cfad-t,  cr  icfcnbantur  ab  i pfii  • * 
t A*/»*  djimlia  fimilitcrq;  utentis  [olida  par  aBelepipeda  i *,x  >, 
m v ».  Dico  q,  edficut  4 * ni  a > Jic  eS  u < ad  > «.  Qgoiui  enim  fo- 
llium « • paraSelepipcdum  ipl i * > fimile  etl, igitur  (per  1 1 undeci- 
mi)** ad*  y triplicem  r itione  habet  quum  * t-  ad  y *,<y id  propte 
reu  u . ud  • ■ tripla  bubet  rutionem  qua  d ad  *o.Et  ficui  igitur  (per 
1 1 quinti)*  b ad*  y,fic  M*adr*.  Sed  iamejlo  feut  * * f olidum  ud 
x y follium, fic  u < folidum  ud  r - folidum.  Dico  quod  cHftcut  • (reda  „ 

lineuudipfum,Z,ficea>/ud*t.Quoniumenimrurfut**ud*>tri-_  «— 

plora  roliontra  fcafrtt  <j«ow  'tui}  d, habet  uutem  cr  u « <<l>'  • triplu  \ 
rutionem  qua  >/ud*  },eflq;  fieut  **ad*  yjic  »>ud'  *,crficut  igitur 
• t ad  y d,  fic  >f ad  *t>.Si  quatuor  igitur  r elbe  linet  proportionales 
fuerint, C que  fequuntur  reliqua: quod  erat  ojlendendum. 

Euelid.ex  Zamb.  Theorema  jf.  Propofitio  ti. 

ji  Si  planu  ad  planum  redlufuerit.a  fignoaute  ^ • 

in  altero  planoru  exiftente,  in  alteru  planu  per. 

pendicularis  du<fla  fuerit.in  comune  ipforu  planoru  fecftionc  cad  tipfa 

perpendicularis.  _ 

THEONn  Zamb.  Planum  enim  > *,ad  planum  * b,redu  efto,comunis  au 
tem  ipforumfetHo  fit  f *, fumatur q;  in  ipfo  y*  plano, contingent  flgnr,.. pico  qab 
ipfo  <in*f  planum  per  pedicularis  dufia,in  ipfam  r*  cadit.  Non  enim,fed  /i  popi-  / 
bile  cii,calat  extra  fic  ut  >/,©•  concurrat  ipft  * t plano  in  !ftgno,ej  ab  ipfo  ’,in  ip- 
fam y*,in  plano  * ((per , . undeeimi)perpendieularit  excitetur  !*,  queer  ipft  y j, 
y plano  ad  angulos  reflos  ed.Connedanturq;  * Qnoniom  igitwr /*  ipfi  ydpla- 
no ad  angulos  edoi  ciljangit  autem  ipfam  ipft  • . exiftens  i n ipfo  y * plano.igitur  anebat  qui  fubt- 
redusel  Sed  er  •/,<>/?  * CP^no  ai  angulos  rcdlostangulus  igitur  quifub  - sgeCtm  eil  Triangula , a tp- 
/?«./•  b, ni anguh, iuobtu redis funt equales,quod(per . 7 prora jrfl mpofithle. tfftur ab-in  .apio* 
num  perpendicularis  duda,non  cadit  extra  ipfam  «<«,m  ipfam  igitur  * *>  cadittquoi  erat  ojlendendum. 
Euelid.ex  Camp.  Propofitio  4 o. 

Iincifa  fuerintlatera  duaruoppofitaru  fupcrhcierum  eubi 
unuquodqjin  duornedia,exierinttpapun<flis  fctflionu  dup 

fuperficies  feuicifltm  fecantes  et  cubu.cSmune  earum  fetSio 

nediametru  cubi  per®  qualia  lecarc,&  ab  ipfa  diametro  ucr 

fa  uice  per  ® qualia  fccari  necefTe  cft. 

Campakvp.  Sraruecubu  qui  fit  ab.de  quo  con 
ftat  per  diffinirion  c quod  oes  tinej  ipfum  cotincn- 
tes  fintxquales,  eius  fuperficies  refongulx,  tale 
enim  corpus, cubu  dicimus. Huiuslgirur  bafis  fit  ei* 
fuperficies  aede,  fuperficies  uero  cius  fuprema  b f 
gh.dcxtra  uero  cius  fuperficies  fita  c gh.finiftra  au 
tc  fuperficies  b f c d,  citerior  quocp  fit  d e b h.fcd  ulte 
riora  c g f.eiuscp  diameter  fit  a b.  Diuidatur  itaqjom 
nia  latera  duarj  quarulibetfuperficieru  oppofitaru 
cius  per  xqualia,&  fint  nuc  fuperficies  quaru  latera 
diuidSrur.dextra  atep  finiftra.Diuidatur  inquS.qua 
tuor  latera  dextrx  quid?  fuperquatuor  pu^aqux 
funt o p.q r.fimftrf  uero  fuperquatuor  qux  fint k 1 
m n,SJcoiug3turpuffainhisfuperficiebu>  oppofi 
ta.du&is  lineis  o p & q r qu{  fecet  fe  in  pufto  t.itcty 
k 1 &:  m n qux  fccct  fe  io  pufto  CtdC  perficiatur  duas 
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fuperficies  («antes  fe  inuicem  » rubum, prona  fiis  item  lineis  o k&  p l,q  m » r n fitin  ItarH  dua- 
rum fuperffcicruni  communis  lefuo  lineas  fr.  Dico  igitur  quodlmca  ft  diuidlt  diametru  a b & di 
uiditur  ab  cadtm  diametro  per  aqualia.  Quod  pato, utra*  enim  earum  nanfirper  centrumcubi 
Alite*  nero conuemtquodpropofmim eftdemonftrare.  Producantur  enimdua  lineat 
a»th,»item  dux  fc,fb,erit<5  ex  4 primi  a t xqualis  t Ii,»  fc  aqualis  f b.  Coftatautem  ex  prima 
parte  29  primi, quod  angulus  p t q eft  (qualis  angulo  a q r,»  cx  4 primi  angulushtp  eftaquaUf 
angulo  taq.ltaip  ex  J1  primi  lorus  angulus  htqcum  angulo  qt  a, ualetduosreifios,  quare  cx  14 
primi  lineaa  h «it  linea  una, (i  militer  quoip  linea  a b «it  linea  una.  At  quia  cx  nona  huius  linea  a 
c eft  aqmdiftans  linea  b h(utraqt  enim  eft  aquidiftans  linea  d e)cumqt  ipfa  tine  aquales  quia  late 
ra cubi, (equitur ex  „ pnmi  duas  lineas  ah  & c b elTe  aquales  » aquidiftantes  ideoln  percoceprio 
nem, earum  medietates  qu*funtat»b  ferunt  aquales.  Ex  7 aurem  huius  mamfeftum  cft,  quod 
linea  fceft  in  fuperficieduarum  linearum  ah&bc,»  ex  eadem  linea  a b que  cft  diameter  cubi  cft 
etiam  diameter  ruperficiei  pataUelogrim{  a c b h.Itaep  linea  f t fecat  diametru  a b.Secet  ergo  ipfim 
in  puniflo  u- Dico  ergo  linea  fu  e(tc  aquale  linea  u r,&  lineam  eriama  u linea  u b . Imcilieannir 
duotrianguha  t u,b  I u.quoru  anguli  qui  funtad  1 & ffunt  {quales  adinu.ee, fim, liter  angulieo- 
rude  qui  luntad  a er  b {quales  adin  iiicc  cx  prima  parte  29  primi, propter  id  qd’  linea  a t aquidiftar 
Une*  I b.Er  quia  etiam  ipla  luntadinuicem  aquales.fequitur  ex  26  primi, quod  propolilum  eft 
Idem  quotp  eodem  modo  concluditur,»  fi  fohdum  a b non  fit  cubus, fed  folidum  corpus  paraile 

logrammumfiucxqualibuslincisfiuc non  aqualibus  contentu  fuerir.fiuequoqt  liiperbalinor- 

thogonaluer  ereflumf.uc  etiam»  fup«ipfam  inclinatum.  Vnde  ampliatur  in  hac  40  figuratio 
cubi, ad  omnes  figuras  paralielogrammas  folidas.  ° 

,.J  tUcUi;!X,T4mt-  , rhcttmd,4.  Propofitio,,. 

bi  folidi  parallelcpipedi coru  qujrcx  oppofito  planorQ  latera  bifitriam  „ 
fccta  fuerint, extefaqt  fuerint  p fctfliones  plana.e omunis  ipforu  planoru 
folidi  parallclepipcdi dimetiens  bifariam  fcadinuice  difpefcct. 

aliter.  Si  cubi  eoru  qux  ex  oppofito  planoru  latera,  & reliqua 
quae  fequuntur.utfupra. 

,T,H s°M‘>>nqium,p0Mcpiptdi  •Urorum  que  ex  oppofito  pUtiorS  > ’,*»  Jetc* 

ribifuriumdifpefcu^urperu^i‘r,cr(r,r  fignS,a"  per  fefiionesprotedutur  plana  •t’//,comtmis  au- 

trm  planorum  ipforu fefiio  eflo e r,tpfius  aute  • /s,folidi  paraOe 

tepipedi  diagonius  rflo  * ..  Diro  un  q cr  ipfe  r r,a ’,fcfcinui  / a , 

erm  4iffefcunt,boc  eft  quod  • » ipfi  » • cft  equulis, cr  f r ipfi  T 
’■  Comte  fidlur  enim  * <•,"  •/«-,»  ».  Et  quoniam  * /parallelus  eft 
ipfi  1 >, diiguli  altcrnatim  pofitiCper  29  pnmt)qui  fub  a />,>u 
inuic  emfuntequdlcs.  E t queniu  equulis  eft  ei / ipfi  t > ,cr/  e,  ip 
fi  ‘".cr  equos  ungulos  comprehendunt,bufis  igitur  ' ‘(per  4 
primiyipfie  1 eft  equalis,ey  triangulum  S/ripfi*  «>  triangulo 
cft  equule,  cr  reliqui  unguli  reliquis  ungulis,  lgilur  ungui usqui 
fub /r  /(,  equus  eft  ei  qui  fub  < e 1 angulose  per  hoc  refia  lina 
cft  ipfu  et  e t ,cr  per  eudem  etium  fe.  refia  linee  eft, cft  cr  equa 
lis  fi* ipfi- •. Et  quonium  > • ipfi  r f eft  equulis  cr  eft  puruUelu,  * 
feicd  ipft . . eft  equulis  et  puruUclu,etS  t igitur  ipfi  > • eft  equa 
lis  cr  puruOelu(per  primum  communem Jentctium)cr  ipfdt  con 
nefiunt  refie  linee  -t\f.  ^parallelus  igitur  cft  (peri;  primi)  at 

‘fipfij  ’,crfufcipiunlur  in  utrifq-  cSnngitiu  fignu.hoc  eft  a <■,  * » ■ 

» e,conefiunturq;  / «,xe.ln  uno  igitur  funi  pluno(per  17  unde- 

cimi)ipfe  -*  •,*•.  Er  quoniu  puruUelu  eft  a,  ipft  4 a, equulis  igitur  eftfperi  9 primi )qui  fub  1 -t t ungulus 
ei  qui  fub  f • r angulotuicifiim  enim  cr  qui  fub  a 7 u ei  qui fub’ re.  Bine  id  triangula  funtjhoc  e ftutr^cr 
• r e,duos  angulos  duobus  ungulis  equos  hubentia,cr  unii  lutus  uni  luteri  equum, quod  fubtendit  autem 
equalium  angulorum, hoc  eft  a u ipfi , r,dimidie  nanque  ipfarum  et  , cr  reliqua  igitur  latera  rrli- 

quis  luteribus  equalia  habebunt.  Aequalis  igitur  eftr,  ipfi , »jCr  • 1 ipfi  . e.  si  folidi  igitur  puralklepipe 
dijorum  que  n oppofito  planorum  latera  bifarium  fefia /i iierintcxtenfaq ;■  fuerint  per  fefiiones  planas, 
comunis  ipforum  pluncrumfefiio  ejfoliiiparaUeleptpeii  dimetiens  bifarium  fe  admuiccm  difpefcent: 
quod  erat  ojtendendum. 

Euslid.ex 
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,4  - H tdiltxCMp.  _ tropofitio  41.  ^ 

H duo  corpora  fcracilia  quoru  altcru  bafin  trianguLT,aItfru  uero 
; bafin  habeat acquidiftantiu  Iateru  ipfi  ba(T triangulae  duplam, 
I)  eque  alta  fuerint.illa  duo  corpora,necefleeft  efle  aequalia. 

•JTmTa  a v s.  Sit  fuperfiries  a b c «quidiftamiii  laterum  dupla  trilatera:  fuperfkiei  e f g , & fu 
per  has  duas  fuperfiries  fi3t  duo  corpora  feratilia  «que  altaSitip  feratile  quod  eft  fupra  balin  qua 
) drangulam  a b c d.a  b h d c k.cuius  bafis  tft  fuperfiries  atquidi  flanti  ii 
laterum propofitaabc d.alia cius fuperficiei  jquidiftarium  laletum 
eftah  d k, tertia  uero  eft  b h c k, dux  autem  eft  eius  triangulares  fuper 
ficies.funt  altera  quidem  triangulusab  h, reliqua  uero  triangulus  d 
tk.Seratileautctn  quod  eft  fuper  bafin  triangulam  e f g.fite  f gl  m n 
cuius  altera  duarum  trilaterarii  fuperficieru  eft  bafis  prfdifta, reliqua 
uero  triangulus  1 m n.trift  autc  fuperficicrum  eius  jqutdiftantium  Ia 

terum  prima  quidem  cfte  f l m.fecunda  uero  e g I n , tertia  uero  f g m 

n.Dico  ita, 5 htre  duo  feratilia  propofita,elfe  adinuicem  xqualta.Pcr 
firianrurenim  duofolida  parallelogramma.adtungendo  umqj  duo 
rnm  propoli  torum  feratiliu  aliud  feratile  fibi  «quale.  Primo  quidc 
fcratili  fuper  eande  bafin  fit  adtuttdiu  feratilca  p h d q k cuius  duj 
tnlarcrx fuperfiries finra p h,d q k,tresautc  quadnlaterx, prima 
■ quidc  a h d k qua  eft  termin  us  communis  fibi  8£  eicuiadtungttur 
fecunda  uero  a d p q,  tertia  quoqr  p q h K.Secundo  autc  fcratili  ad- 
jungatur aliud  feratile  fibi  aequale  hoc  modo.  Adiungatur  primo  e> 
triangulo  e fgalius  trian  gulus  «quatis  qui  egr,  ita  qudd  totafu- 
perficies  c f g r fit  xquidiftantium  laterum, K fuper  hunc  triangu- 
lum fiat  leratilee  g 1 r ln  f,  quod  cum  illo  cui  adiungltur  perficiat 
corpus  parallclogramraum  huius  feratilis  adiufU,dux  trilateri  fu  I 
perficies  funt  e g r, I n s, tres  autem  parallelogrimx  funt, prima  qui  _ , 

dem  c 1 r s.fecunda  el  g n qui  eft  communis  terminus  fibi  SC  ei  cui  adtungitur. tertia  uero  g r n ». 
Manifeftum  igitur  exdifftninone  folidorum  «qualium  atqj  fimilium.quod  duo  feratilia  para.le- 

logrammum  componenna  foltdum  a k.fibi  inuicem.ttemtpcomponetiafolidum parallelogtam- 
tnum  e n.fibi  adinuicem  funt  iquafia.  At  uero  ex  ji  uel  ex  j»  huius,  duo  foltda  a k & c n funt  fibi 
inuicem  xqualia.  Qyia  ergo  horum  folidorum  medietates  funt  feratilia  propolita.per  conimu- 
nem  fcientiam  conftat  ea  elfe  «qualia, quxcutp  enim  fuennt  «qualia, eorum  medttates  necclie  eft 
efle  «quales. Liquet  tratp  quod  propofitum  eft. 

Euelid.exZamb.  Theorema  tf.  Propofitio  40.  __ 

4«  Si  fuerintbina  prifmatafub  sequis  altitudinibus , & altcru  quidc  ba- 

ff  f .... J L-  - L.  . m.,*.  ^ t r rit  lf  r*  f 1*1  Tnrtl  1 f 1 1IV1  fl  nnl  11 


rMogrammuntyilterum uero**!* trUngulumJuplm uero pt •{ pjntUelogrmmmyipfiui « * trun* 
guli.  Dico  quod  prifrn a ftequum  eft  ipflt* 


_ pnfmati.Cbpleantur  inquam, ipfa*f,  r 'fi 
hda.Etquonii  * fparallelogrammii  ipfiutj  > « trti 
guli  duplum  eil.c/U!;  0 * parallelogrammu(per  4« 
primi)duplum  ipfntt  ■ f trianguli,  equum  igitur 
eft  a/ paraUelogrammum  ipfi  3*  p araUelogr imo. 

Super  equalibut  autem  bafibm  exifictiafoltda pa - 
raBelepipeda  c rfub  eadem  altitudine , inuicefunt 
equalta(pcr  1 1 undecimi  )lgiturfolidum  «/,  equu 
efttp/l  • ifolidoty  ipfiut  quidc  *ffolidi , dimidiu 
eft  ipfum  <fprifma,ipfius  autc  «tfolidi.di' 

quidem  habuerit  bafin  par  aMogrammum, alterum  autem  triangulu  fitplum  autem  fuettt  p araOelogram 
munt  ipjius  trunguli,equalufunt  ipfaprifmt&quodcrtt  ojlendcndunu  ^ 


It» 
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elementorum?  Liber  duodecimus. 


Ex  Campano. 


Propo/ino «. 

Mnium  duaru  fupcrficieru  ITmiliu  muttian-  i 
gularii  inter  duos  circulos  defcriptaru.eft^p. 
ponio  alterius  ad  altera , taquam  proportio 
quadratoru  quaccx diametris  circuloru  eas 
dreunferibentium  proueniunt. 

C»»hkv!.  Sint  duo  circuli  a b e,  d e f,  quibus  infert, 
bantur  dux  quxltber  figunr  polygoni  (,qux  ponantur  ad- 
inuiccm  fimtles.fintlp  nunc  perna  go  n x in  fcnptx,  ut  docet 
u quarti, & ipfxfmtabgb  K.deltn  n,dumctri  quot*  dr- 
culorii  ftnta  e dedi.  Di- 
co iraqt  quod  proportio  < 

pentagoni  a b g h K ad  pentagonum  d e I m n.cft  ficut  quadra 
tum  diametri  a cad  quadratu  diamerrtd  f.Protrahantur  enim 
in  utroqt  circulo  dux  Imcx  ab  extremitate  diametri , ad  extre- 
mitatem unius  laterispentagont  diametro  non  conterminatis 
feinutccm  cancellantes  tnfra  ipfum  pentagonum  :in  hoc  qui- 
dem,a g&  e b,in  illo  autem  d 1&  f c.Erittp  ex  « fexti  triangu- 
lus a b g.xqutangulus  mangulod  el.Nam  eu  pentagoni  po- 
nantur admuiccm  ftmtles, erunt  ex  diffinitione  (Imibufuperfi 
cicrum  angulus  a b gxqttalis  angulo  d c l,8C  latera  ipfos  con- 
tinenna  proportionalia, uidclfcet  proportio  a b ad  d e,  ficut  b 
gadcl.Cumfintautcmcxiotemj.duoanguIiacg&agbfi 
bt  tnuicem  aquales, itemip  duo  alq  d fe  St  d le  libi  inuicexquales.erut 
duo  qui  iunr  c & f adinuicc  xqualesex  hac  communi  feietia,qux  f qua 
ltbus  tunt  {qualia, libi  quoqt  {qua  eflenecelfeeft.Et  quia  ex  prima  par 
te  jo  terni,  uter  tp  duorii  angulorum  a b c,de  f.eft  refhis,  fequitur  ex  i» 
pnmiduosrriangulosabc,def,eflexquiangulos.  Quarcper4  fexti 
proportio  diametri  a c ad  diametrum  d f.eft  ficut  latensa  b ad  latusd  e. 

Cum  itaqj  ex  feciida  parte  18  fexti, proportio  duor An  pentagonorum 
eft  ficut  proportio  lateris  a b ad  latus  d e proportio  duplicata.er  per  eatt 
dem  proportio  quadrati  diametri  a c ad  quadrarum  diametri  d f,  fit  fi- 
cut diametri  a c ad  diametrum  d f dupltcataiper  hanc  communem  feientiam  quorum  dimidia  funt 
xquaiia,ipfa  quoqt  adinuicem  e (Te  xqualia.manifeftum  eftiquod  propofitum  eft. 

HucliJ.cx  Zamb.  Throraiu  i.  Frcpofitioi. 

i Va:  in  circulis  fi  miles  multangulp  figura:,  adinuicem  & * 
habent  ficut  qua:  ex  dimetientibus  quadrata, 

I THEONfX  Zab. 

I Sint  circuli  ***, 

I {•tK^crinaffint 
" fimiles  figure  multi 
guU  *(yA  tju  t h '^dimetientes  aute  circu 
lorum  fint  /S  *•.  Dico  quod  eft  ficut  qua* 

dr  Alum  quod  ex  £ * ai  id  quod  ex  * » quadra 
tumjic eft multanpulit  Ji<td multangu 
lu{»!  u \ Conefljtur  enim  f V»  a*,*  Et 

quoniamultJgutu«f>/upfi/*tK*multi'  ^ 4 

gulofimileeft,xquweft  et  qfub  4 * « dgttlm 

ei  qfub  * / v// j,-  ficut  («ad*  »,/ic  "fdif  B ind  ia  triaguU  funt  f**et  *f*,unu  agulu  uni  angulo  equi* 
babctu,qfubA«\ei  quifub  »f*,circd  aut  equos  angulos  Utera pre portionalia: tqu ungulum  igitur  eft 

(per 


* 
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(per  i diffinitionem  fexti)*  A ' triangulu,ipfi /« * triangulo:  xqualis  igitur  efl  angulut  qui  fub  * * *>«  qui 
fub /•'  *.Srrf qui(per  x i tertiffub qui fub*M< eil aqualis ( in  eandem t;anq;  cireunfcrenu ierunt) 
qui  a ut  e fub  /*  * ei  qui  fub/ e #,cr  qui  f 'ub* m figitur  ei  qui  fub  {•*&  squalis.  Eil  aute  cr reflui  qui  fub 
fi  * r,ei  qui  fub  * f*  reflo  (per  4 pofiulatum)xqualts:reliquus  igitur, reliquo  eft  squalis  (per  $ commune 
fententiam)Aequiangulum  igitur  eft  triangulum  *m  A, ipfif* r tridgulo.Proportionalter  igitur  e ft  ficut 
A m ai*  rfic  A*  ad*  f.  Sed  ipfiut  quidem  It*  ad**  rationisjupla  ejt  ea  qux  ipfitu  < m quadrati  ad  id  quod 
ex  * ' quadratum. I pfius  autem  f*ud*  f, dupla  eft  ipfiut  multanguli  ratio  ad  ;pfum  fi»**  mul !- 

tangulu:  cr  fieut  igitur(per  1 1 quinti  jquod  ex  quadratum  >ad  id  quod  ex  * r quadrat  unt,fic  eft  mu'tan 
gulum  * A > * \ ad  multangulum /»/»>.  In  circulis  igitur  pmilia  multangula,  fefe  adinuicem  habent  Jh  ut 
qux  ex  dimetientibus  quadrat  a:  quod  erat  oflcndendum • 

Euclid.  ex  Camp.  P ropofitio  x. 

I Miuuduorudrculorucft proportio altmusadaltcru,<aq* 
^pporrio  quadrati  fux  diametri  ad  qdratu  diametri  alterius. 

Camp  an  vs.  Sintduocirculiab&cd.quorum  diametri  quoqf  dicanturab 
I SC  c d .Dico  itacp  quod  proporrio  circuli  a b ad  circulum  c d,cft  ficut  quadra*  i dia- 
' metri  a b ad  quadratum  diametri  c d.Manifcftum  enim  eft  ex  hac  cornum  fcienria 
fcilicet.quantaeft  quaelibet  magnitudo  ad  aliquam  fecundam, tantam  iicceffc  eft  clfc  qu5libet  ter 
tiam  ad  aliquam  quartam.quod  proporno  quadrati  diametri 
a b ad  quadratu  diametri  c d.cft  ficut  circuli  a b ad  fuperfktem 
aliqui  qux  fu  e.cuiufciiq;  figurxaut  formj  ponarur.Hanc  au 
tem  impofTibile  eft  maiore  eiTe  aut  minore  circulo  c d.Si  enim 
eft  polfibile  ipfam  c(Tc  minore  circulo  c d, fit  itacp  minor  in  fu- 
perficie f.Itacp  circulus  cd,  fit xqualis  duabus  fuperficiebus  e 

6 fparireraccepris.Conftarigiturex  1 decimi, quod  toties  pof 
fit  ex  circulo  cd.fuisq;  refiduis  fubtrahi  maius  dimidio, quouf 
que  relinquatur  quitiras  aliqua  minor  f.  Infcribaturergofibl 
ut  docet  6 quarti, quadratu  cdgh.de  quo  conftar  quod  ipfum 
fit  maius  medietate  circuli : quadratu  enim  quod  eft  duplu  ad 
ipfum.eftcirculucircfifcnbens.ut  patetexpcnulrima  primi  & 

7 quarti. Si  igitur  portiones  circuli  exiftentes  fuper  larera  quadrari  pa 
riter  acceptx,  fuerint  min  us  fuperficie  f.fufficir.Sinr  aure  quaruor  ar- 
cus exiftentes  fuper  dilta  latera  pcrxqualia  diuidatur,  & pulla  ipfos 
arcus  dtuidentia  cum  extremitatibus  latcru  connnuctur  per  lineas  re 
lias.  Verbi  gratia, arcus  cg  diuidatur  per  xquaha  in  punito  k,&  pro 
trahantur  linex k c,K g ficqj  decxtcris.Eritip quilibet trianguloru  de 
fcripioru  fuper  larera quadrati.maior  medietate  portionis  in  qua  exi 
ftit.eo  quod  omnis  triangulus  i lofceles  eft  medieras  parallelogram» 
fux  bafis  per 41  primi, quod  quidem  parallelogrammum  maiuserit 
fuperficie  ipfo  arcu  chorda^contenra.Sinritatp  portiones  exiftetes  fuper  late  — ^ 

ra  oltogomj  inferipri  pariter  acceprx,minus  fuperficicf.  Si  enim  nondu  hoc  f ' 

elfcr, non  ceffarcm  diuidere  arcusCquorum  latera  ultimt  defcript{  figur^  funt 
chordp)per  xquaha. inferibere  figuram  ^quilateram  duplo pluriu  laterum  c 

primx.fcmper  fubrrahcdo  ab  ipfis  circuli  portionib.  maius  dimidio,  quoufcp 
per  1 decimi, portiones  fuper  latera  alicuius  talis  figurj  circulo  infcriptxcxiftc 
tes  pariter  acceprp.erut  minus  fuperficie  f.Sintagonucquxdilfcrfunt.aitip  \ J 
ex  conceptione  oltogonu  c d, maius  fuperficie  e.In  circulo  igitur  a b eade  uia 
infcnbatur  fimile  ollogonum  quod  dicatur  ab,  firtp’  ex  prxmifTa  proportio 
oltogoni  a b ad  oltogonum  c d , ficur  quadrari  diametri  a b ad  quadratu  diametri  c d.ideotp  per  u 
quinri  ficut  proportio  circuh  a b ad  fupcrficiem  e.itaqj  permutatim  polygonii  a b ad  circuli!  a b, fi- 
cut polygonrj  c d ad  fuperficie  e.Ciicp  fit  polygoniu  c d matus  fuperficie  e.erit  polygoni  u a b mni* 
circulo  a b.hoc  autem  impoffibilc.No  eft  ergo  fuperficies  e, minor  circulo  c d.Scd  nec  maior.  Efto 
enim  fi  pofTibile  fit.  Cu  igitur  fit  proportio  quadrari  diametri  a b ad  quadratu  diametri  c d. ficut  cir 
culi  ab  ad  luperficiem  e.erit  cconucrfo  quadrari  diametri  edad  quadratu  diametri  a b, ficut  fuper 
fTcieieadrirculuab.Erconftatcxcomunifcicntiain  prmcipiohuiusdera5ftrationispofita,q.uo4 
cade  eft  circuli  c d ad  aliqua  fuperficie  qux  fit  f.erircp  ex  14  quinti  fuperficies  f, minor  circulo  a b. 
Iratp  proportio  quadrari  diametri  c d ad  quadratu  diametri  a b,  erit  ficut  circuli  c d ad  fuperficie  f 
minore  circulo  a b.Scd  ex  hoc  demoftrauimus  paulo  ante  fequi  impolfibile , uideUcet  polygoni  «1 
inferiptu  circulo  maiVilc  circulo.  Sicut  ergo  fupcrficieseno  poteft  effeminor  circulo  cd, ira  nec  ma 
ior.au  ago  iteceffarid  xqualis.  Qjiare  pa  fecundam  parte  7 quinti, liquet  quod  propofirum  cftv 
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tUclilexZaMb.  Theorema  t.  Propofitioi. 

Circuli  fcfc  adinuicem  habent,(icut  qux  cx  dimetientibus  quadrata.  » 

THEONn  Zamb.  Sint  circuli**  yd,'t‘>,  dimetletet  tuti  toru 
funt  A (J >.  Vico  q,  clt  flent  quod  cx  i J quadratu  ad  ii  quod  ex /0  qua- 
dratu Jic  eft  ■'•*>■*  circuli « ii  \{  • o circulum.  Si  enim  non  eft  fle ut  qdP 
ex*-'  quadratu  ad  ii  quod  ex!  quadratum, fle  *AyA  cinulut  ad'!  • / 
circulum,critflcut  quod  ex  A ^ ad  ii  quod  ex}>,fic  * (y  S circulut  ucl  ai 
minorem  ipfo  >/ » t circuloarcam.ucl  ai  maiore.  Sit  priut  ii  minore *.  A 
Defcribaturq;(pcr6  quarti)in  circulo  •/«  /, quadratu  •/«  O.lam  defleri - 
f tu  quadratu,maiut  eft  quam  dimidii ipfiut  >/»  ■>  circuli , quonia  fi  per 
figna  •/»  o,tangentes  circulu  redae  lineae  ducamus , circum  circuli  de- 
fer i pu  quadrati  dimidium  eft'!*/  quadrati, ip flo  ante  circiflcripto  qua- 
irato  minor  ei  circulat, quare ' />  ■>  infleriptu  quadratu, maiut  eft  quam 
dimidium  ipfiiu  •/.  I circuli.  Secentur  bifariam  ipfla  '!,!',*  >,> ',  circi 
ferentia  infigntt * >,»  r,conne(lanturqt « «,*/>/ V *,uO,!e,  r >.  Et 
unuquodq;  igitur ipflorS  '*!,!'*,<  b t,i > •,lnanguloru,maiut eft  quam 
dimidium  emi  quod  circum  ipfium  eft  circuli  flegmenti, quonia  fi  per*  a, 
bi , figna  circulum  tangentes  ducamut.v  compleamutqua  in  >4/«,«  /, 

/ >,re(lis  llneit  paratlelogrima,unumquodq;  ipforum  < */V»v*V» 
trianguloru, dimidium  ei  citu  quod  circum  ipflum  paraBelogrammi  ,flei 
circum  ipflum  figmentum, minui  e ii  paraftclogr.imo,quare  unumquodq ; 
ipforum ' *’,{*■  *,•*/,/ yi  trianguloru, matiii  eil  dimidio  eiui  quod  cir- 
ci flcipflum  flegmenti  circuli.  Difpcfcentei  iamCper  i o tertij)reliquai  cir 
cunfcrenli.il  bifariam, connedetes i reddat  lineat,  er  hocflemper  efficie 
tesiper  i decimi)rehnquentes  quadam  circuli  figmenta  qua  minora  eriit 
txcefflu  quo  excedit  circuhii  >f>»  aream  e.  ojlenflum  etenim  eftin  primo 

decimi  uoluminis  tbeorcmate,quod  bimi  magnitudimbui  inaqualibut  expofitiifi  a maiori  auferatur jna- 
iua  quam  dimidium,  et  reliqua  maiui  quam  OmUwmJmcf  flemper  fiat,  quadam  relinquetur  magnitudo 
qua  minore  magnitudine  expofita, minor  erit.  Relinquantur  igitur, finlq;  qua  in  ipfit  > S"//V  V /V 
Vv  ',flegmenta  ipfiut  < [*  I cir  culi, minor  a excejfu  quo  excedit  circulut  > f*  / ipflam  * arcam -Reliquum 
igitur  .*!***/,  multanguli, maiut  eft  ipfit  arta  «.  1 nfleribatur  in  circulum  *A>J,ipfi  >«/»,.*.>>  mul 
Ungulo, flmile  multangulum  *{,A  V *,J/.Eftigitur(per  pracedentem)ficut  quod  ext*  quadratu  ad  ii 
quodexf/quadr.ttum,ficcftmultangulum*!A*r**lrad'*ft*  b/t  multangulum,  Sedficut  quod  ex 
A * quadratum  ad  id  quod  exfO  quadratum, fi  c circulut  *fyd  ai  aream  ficut  igitur  (ptr  ■ i quinti) 

• A y * circuitu  ad -arcam, fic  multangulum  *!*•>  » *i  ad  ipflum  ,*[x*m/i multangulum.  Vicifiim  igi 
tur( per  1 6 quinti) ficut  circulut  *AyJ,*did  quod  in  ipfo  multangulum,  fic  e are*  ad  multanguli  < A/»  « 
t*  /r.  maior  autem  ei  * fy  r circulut, eo  quod  in  fle  eft  multanguloimaior  igitur  ejl  er  area  • , ipfo  • *l  a » 
bOr  multangulo, fcd  er  minor, quod  eft  impofiibile.  Non  eft  igitur  ficut  quod  ex  A * quadratu  ad  id  quod 
exi!  quadratum, fic  circulut  *'y*ad  aliqua  area  ipflo.f*/  circulo  minore.  Similiter  ia  dcmoftrabimut , 
quod  ne q-,  ficut  quod  ex  po  ad  id  quod  ex  A /Jic  circulut  i/atad  aliqua  arca  minore  ipfo  **y'  circulo. 
Dico  nepe  q neq:  ficut  quod  ex  < J ad  id  qd ’ exfOjic  circulut  *(y*t  ad  aliquam  area  maiorem  ipfo  >/*■> 
circulo  Si  enim  pofiibilejit  ad  maiorem  r.  Conucrfim  igitur  edi  ficut  quod  ex[>  quadratum  ad  id  quod  ex 
A S,fic  cdl  t area  ad*  Ay*  circulum.  Sed  ficut  * area  ad*AyA  circulum, fic  edi  circulut  '!•  0 ad  aliquam 
aream  minorem  ipflo*Ay-t  circulo, cr  ficut  igitur'  per  1 1 quinti)quodex  !>ad  id  quod  ex  < d,fic 
culut  ad  aliquam  arcam  minorem  ipfo  * A f / circulo, quod  impofiibile  effle  demonftratum  eft.  Non  eft  igi 
titr  ficut  quod  exi’ A quadratum  ad  id  quod  ex/o,  fic  circulut  *AyU  ad  maiorem  aliquam  ortam  ipflo'{ 

* > circulo.  Oftenfum  autem  edl,quod  ntq;  ad  minore.  Ei?  igi 

tur  ficut  quod  cx  d A quadratum  ad  id  quod  ex  /■>  quadratu, 
fic  circulut  *AyJ  ad  circulum  ■/•/.  Circuli  ergo  adinuicem 
flefle  habent, ficut  qua  ex  dimetientibm  quadrata.  Quod  erat 
offendendum.  Dico  ia  q,*  area  maiore  fubfiflente  ipfo >/« 
eirculo,edl  ficut  area  e ad*  Ayd  circulum, fic  >/«■>  circulut 
ad  aliquam  area  minorem  ipfo * (r  'cwtulo.Yiat  enim  ficut 
*areaad*AyA  circulum,fic  ■ circulut  adoream  r.Di- 

foq,orta  r^ninor  eft  ipfo  *(y  d circulo.  Quoniam  enim  eft 

ficut 
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flent  > area  Scirculum,ficejU{>  > circulm  ad  aream  r,uicifiim(pcr  1 6 quinti)eHficut  «•  area  ai 

• /»  > circulum,  fle  efl circuitu  ai  ’ are  am.  Maior  autem  eft  • area  ipfo  '/*■’  etrculo,maiar  igitur  eft 
tj  e ttyJt  arcu  lui, ipft  area  quare  ettfieut'  area  ad*  Py'  cireu!um,jic  ejU[  circulusad  minorent 

aliejuam  aream  ipjo  *<>*  cxrculo-.epaoi  oportuit  demon ftraffi. 

Enelfd.ex  Camp.  Propofitiof. 

Mnis  pyramis  cuius  bafis  triangula,  fcindi  poteft  in  duas 
requas  pyramides  fibiinuicetoticp  pyramidi  (imilcs,unacp 
in  duoferatilia  qux  ambo  pariter  accepta  dimidio  totius 
gj  pyramidis  ncccfic  eft  eiTe  maiora. 

ti  V u A u vs.  Sit  pyramis  a bed  fiiper  balin  triangulam  bc  d.ciusq;  uertex  folidus  angulus 
a, i qdo  demittantur  tres  hypothenufx  a b,a  c,a  d.tres  angulos  bafis, SC  diuidatur  omnia  latera  ba 
fis  per  xqualia  in  tribus  punitis  e fg,tres  quoqi  hypothenular  per  aqualia  in  mbus  punitis  hkl, 
Bt  protrahanrur  in  bafi  dux  linexefSC  e g.Eritip  bafis  eius  diuifa  in  tres  fuptrficics,  quarum  dux 
funt  duo  trianguli  b c f*  g d.quos  ex  fecuda  parte  i fexii,&  duiinmone  fimiliu  fuperfittetu  c oftai 
eiTe fimiles  fibi inuicc&  toti bafi,8f xquales  admulce  ex 8 pri  ^ 
mi,tcrtia  clt  tetragona  parallelogt ama  St  ipfa  eft  e f gc.quam 
conftatelfe  dupli  ad  triangulum  c g d ex  40  & 41  primi.  De- 
mittantur ergo  rarius  a punito  Ii  dux  hypothenufp  h e.li  f.Si 
a punito  K I hypoihenufa  K g,8i  protrahantnr  linex  h k,K  I, 

&lh.  Diuifa  eititaqi  tota  pyramisabed  in  duas  pyramides 
qux  (Tntli  b e f fiia  Ii  K I,8i  duo  feraiilia  quoru  unum  eltelif 

fkc & elt  (iiper  balin  quadranguli  cfge , St  aliud  eft  egdh 
1 St  eft  iiiper  balin  triangulam  e g d.Dc  duabus  autem  pyra 
midib  iis  Ii  b e f,a  Ii  k l.quod  Iplx  funt  xquales  adin  uicc  fibiip 
8£  toti  pyramidi  a b cd  iimiles, confiat  ex  diffinitione  corporii 
«qualium  St  ftmilium  St  ex  10  undecimi  & ex  fecunda  parte  a 
fexri.  De  duobus  autem  (eratilibus  quod  ipfa  (int  (qualia, con 
ftatex  ultima  undecimi. Qjiod  uero  ambo  feratilia  pariter  ac- 

ceptafint  maius  medietate  totius  pyramidis.exhoc  manifcftu  ....  ..  ...  , 

clt  quod  utranqj  illorum  di uifibile  eft  in  duas  pyramides.quaram  altera  trngulaxqualis  umdua 
ru.in  quasdf  feratilia  totalis  pyramis  diuiditurialtera  uero  quadrangula.qu;  dupla  eft  ad  1 eliqua, 
quare  patet  ambo  feratilia  pariter  accepta  tres  quartas  erte  totalis  pyramidis  diuifx.  Ac  proportio 
nem  fi  fare  delideras.fextam  huius  duodecimi  confuIt.Sed  fufficit  tibi  fctreCquantum  ad  propoli 
tum)illa  duo  ferarilia  pariter  accepta  duas  pamalcs  pyramides  in  quas  & feratilia  totalis  diutditur 
pai  iteracceptas, quantalibet  quantitate  excedere- 

Zuclid.exZamb.  Theorema  1.  Propofiuo . 

1 Omnis  pyramis  triangularcbafinhabcris,diuiditurinbinaspyramf 

dos  aequas  SC  fimiles  inuiccm  triangulares  bafcshabentes,&:  fimiles  to- 
ti^ inbinaprifmata  xqualia,&  ipfa  bina  prifmata  maiora  funt  quam 
dimidium  totius  pyramidis. 

THEONrx  7.  ab.  Sit  pyramis  cuiiu  bafis  quidem  fit  triangulum 
at  ( y,faftigium  uero  fit  ftgnum  A,  D ico  qpyramts  ■>  A iiuiiitur  io  py 
ramiies  bina  1 aquae  aiinuieem  triangulares  bafis  habentes  eytoti  fimi 
les,etin  bina  pnfmata  aqualia, et  bina  prifmata  maiora  funt  qua  totius 
pyramidis  dimidium.  Secehturfpcr  1 0 primi)*  ',r  *,*  *,* f/) M 

fariam  in  fignis  > /,»  J,«  \conehantur<fc  1 ■V «,4  V V '>“/>/'• 

Et  quoniam  ■<  • eft  aqualis  ipfiit, ey*> ipft A ^,parallcltu  igitur  eft  • I 

ipflSfi.tdq;  propterea  etiam  -'*,ipfl  * l parallelus  efhparaUclogr. imum  ^ ^ 

igitur  eft  t > 4 fiaqualisagitur  eS  ipfa  > * ipfl « A.  Sed  > f ipft  *<  eft  aqua 

lis.cr*'  igitur  ipfi>*eH  aqualis.  Ejl  aure  et*OipfitA  aqualis.  Dux  ii  « s*  >, duabus  b 1,1  A, funt  aqud 
les  altera  alteri.cr  angulus  qui fub  1 * b(p  iS  pnmljei  qui  fub  uO  A,rjl  aqualiiibafis  igitur ' (p  4.  pciJ 

mi)bafi*J  eft  aqujlis.lgiturtriagulu*iS,aquucrfimilcclUpJj/li  A tnagulo. Et  id  propterea  ctiitrii 

. / . :,.r.  .1 , r,.„t,,lt  r-t  nuoniS  bmarella  tanoetes  Pe  admulce  ito ...  ad  bb 
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redi  limi  ■ f,>  »,ii tabus,*','  a,funt  aquales  alteri  alteri, cr  angulus  qui  fub  1 3 »fp.-r  10  undeeimiyn- 
%ulo  qui  fub  « ','  »,t  a aqualis, bafis  igitur  >>(p  4 pnmi,bafi  Lied  aqualis. Trianguli  igitur . t .,aqui 
cil  CI  triangulo  quodjub  a' a crfmde.crid  propnrca  triangulum  *”,ipfi3.s  triangulo  equii  u /i- 
mile  ejl  Pyramis  igitur  cuius  bafis  « . . tnanguii,fa)iigium  autem  ■>  fignu, aqualis  crfimilis  ed  pyrarni- 
. 'J  n rfK“IIH  bjf,s  quidie{t.:-e  triangulum  C7  ucrtex  i fignu.  Et  quonid  trianguli  *'r  (per  i facti  j + adunu 
""'“''A  *"  ljtu<  * ^excitata  ed  ■> b,aqmangulu esi  a/ i trungulu tpfiabo  triangulo, cr  latera  habent  proportioni  , 
tqdijiaier  J u 1 gitur  trianguli  «V /jirailr  r jl  tpfi  triangulo  i 3 «.  lrf£  propterea  cr  trianguli  quide-t  !,  fimile  ed 
ipfi triangulo  ' « * />  triangulum ipfi io*  triangulo. Et  quoniaCpcr  i o unjecimi)bina  redi  linea 

wmf*  ■ fefeinutci  tangentes  (*,*  binaa  redas  linea*  fefetnuicc  tangente s - 3,»  „on  tamen  in  coii  pU 

no,aquos  cbprebendunt  angulos.  Angulus  igitur  qm  fub  fi  * ,,aquused  ipfi  angulo  qui  fub  « E/?i  fi- 

cut<  ••  ad  « .,/icn  3 ad 3 >.  t rianguli i igitur- fi  >,tpfi  ■>> » triangulo  fimile  td.  Et  pyramis  igitur  cuius  ba 
fis  quidem  eli  trianguli  -fi-,  jtcrtex  cute  u fignu  Jbnilis  es)  pyramidi  e unu  bafis  quidem  e fi  >- > triangu- 
lum,ucrtex  autem  'fignu.  Sed pyramu  cuius  bafis  ed  trianguli  3 ■ \ucrtex  aute  - < fignu.ojlenfa  ed  fimi- 
Iis  pyramidi  culus  bafis  quidiefiai * tnanguli.uettcx  uero  3 fignu ■ Quare  v pyramis  cuius  quidem  ba- 
fis ed  trungulu  - fi  ,, ucrtex  uero  ' fignujimtlis  ed  pyramidi  cuius  bojis  quidem  ed*”  triangulum,  <y 
ucrtex  ffignunr.utr aqi  igitur  ipfari - • * 3,/ « » ',pyramidijbudis  ed  toti  -fir' pyramidi.  Ee  quoniam 
fi!  aqualis  ed  ipfi  / >,parallilogrammB  *({>,ip/iw  •/>  trianguli  dupli  ed(per  41  primi)Et  quoniam  fi 
fuerint  bmapn/mata  eque  alta, cr  alteri  qutde  habuerit  bafin  par  allelogrammu, alteri  autem  trianguli, 
duplum  autem  fuerit  paraiclogrdmi  ipfius  trianguli, tpfa  pnfmata  funt  aqualia  (per  40  undecimi)  pnf- 
ma  igitur  cdprehenfumfub  binis  triangulis  (b/,'3  >,tnb usq,  paraBelogrimis  <A/a,<A.f,,  3/,, pnfma 
ticbprchcnfofub  binis  triangulis  a/,,3  « c,tribus$  par  alidogr imis  - !>a,r,.  3,1  fi  p.,ef}  aquale. ma- 
ni fiiti  autc  quod  utrunq-  ipfori  prifmatu  cuius  bafis  1 fi/ a paraBtlogrimi,ex  oppofito  autc  3 . reda  Ii- 
nea,et  cuius  bafis  ’/>  trunguli,cx  oppofito  autc  * a ‘trianguli,malus  efi  utraqapfari  pyramidi, quari 
bafes  quidc  funt  triangula  - > cr  3 « \uertices  autc  3 ' figna.  Qtionia  ftconedamiis  •/,'«,  redas  lineas, 
pnfma  cuius  bafis  'fi/-  paralhlrgrammi.ex  oppofito  aute  « 3 reda  linea, maius  cs)  pyramide  cuius  bafis 
• fi  I triangula, Cruertex  t fignu.  Sed  pyramis  cuius  bafis  • fi/triangu!i,ueriex  aute  ed  - fignu,  aqua  ed 
pyramidi  cuius  bafis  ed  « > • trianguli, cr  ucrtex  efi  3 fignu: fub  aquis  enim  cr  fimilibus  planis  ecprehen 
duntur.  Quare  cr  prifma  ciuus  bafis  quidem  • A/a  parallelogrammu.ex  oppofito  aute  3*  reda  linea j n* 
iusjd  pyramide  cuius  bafis  * • • triangulipsertex  aute  3 fignu.  Pnfma  uero  cuius  bafis  < ([>  paraMogri 
mu, ex  oppofito  aute3 -reda  linea, aquu  ed  prifmali  cuius  bafis  •/,  triaguli.cx  oppofito  aute  triangu- 
li 1 1 \ Pyramis  autc  cuius  bafis  quidc*”  trunguli,ucrtex  aute  fignu  ‘,aqua  ed  pyramidi  cuius  bafis  > 

« » triaguli,uertex  autc  ed ->  fignu.Pradida  igitur  bina  prifmata.maiora  funt  pradidis  duabus  pyrami- 
dibus quari  bafes  funt  ipfi  * < -,3  n x triagulajicrtices  aute  funt  >' figna.  Tota  igitur  pyramis  cuius  bafis 
edtnigulu  ' £ r, ucrtex  aute  fignu  *,diutdttur  in  binas  pyramides  fibiinuice  equas  crfimilestoti,crits 
bina  pnfmata  e qualia, et  m bina  prifmata  maiora  fuat  qua  totius  pyramidis  dimidii:  quod  erat  ofiededu. 

■ ' u-"  EucLcx  Camp.  Propofitio  4. 

1 Juar  pyramides  arque altp,  quaru bafes triangulx  fingulx  4 
in  binaspyramidts  xqles  fibiinuice  ac  toti  fimileSjbinaqt  fe 

ratiliaxqualiadiuidac.frit  proportio  bafis  unius  ad  bafinal 

tenust.iq;  proportio  duoruferatiliufuoru  ad  duo  feratiliaaltnius.Erucp 
palam, omnia  feratiliaqux  fuerit  in  utralibet  illaru  pyramidu  pariter  ac 
cepta  ad  cuftaferatilia  quxin  altera  pyramide  fucrinr,eande  habere  pro 
portionem,quam  bafis  eius  pyramidis  ad  bafin  alterius  pyramidis. 

Campanvs.  Sirudusr  pyramides  quarum  bafes rrian* 
guIx-.aquealr^liTC  qmdeabe  d, cuius  conus  puti  citus  a,  ba~  ^ 
fis  rriangutus  b c d,ltyporhcnui\‘  a b.a  c,a  d,iila  uero  e fgii,cu 
ius conus punftus  e.bafis  triangulus  fgli,hypothenu<xef(  c 
.g,eh:lix  aure  dux  pyramides  diuidantur,  ficunn  prxmifia. 

Sin bafes  eariun  diuifa:. Hic  quid?,  prorrafhs lineis  larera 
bafis  ipfius  per  xqualia  diuidennbus , qux  ficu  k 1 & k m : illa 
uero  protrahis  lineis  qux  fint  n p n q . Dico  ergo  quod  pro- 
portio bafis  bed  ad  bafin  fgh.eftficutduorum  feratilium  py 
ramidis  a pariter  acceptorii  ad  duo  feraHUa  pyramidis  e pariter 
accepta. Manifatu  cft autc  cx  18  fexti  pane  lauda , quod  pro- 
portio 
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portio  trianguli  b t dad  triangulum  k m d,eft  ficut  line*  b d ad  lineam  K d duplicata,  per  eadem 
quotp  eft  proportio  trianguli  f gh  ad  triangulum  n q h, ficut  line*  f h ad  linei  n h duplicata. Cuip 
fit  linea  b d ad  lineam  K d,  ficut  Unpa  f h ad  lineam  n h ( utrobiqi 
enim  eft  dupla  proportiojerit  triangulus  b c d ad  triangulum  K 
md.ficut triangulus  fgh  ad  triangulum  n qh,  8c  permutarim 
triangulus  b e d ad  triangulu  fgh, ficut  triangulus  k m d ad  trii 
gulum  n q h.Triangulus  autem  K m d ad  matigulum  n q h,  eft 
ficut  feratile  exiftetjs  fuper,  ipfunVad  feratile  exiftes  fuper  illum 
per  Jt  undecimi.Huius  quoqj  feratilis  ad  illud,  eft  ficuramboru 
feratilium  pyramidis  a pariter  acceptorum.ad  ambo  ferarilia  py 
ramidis  e pariter  accepta  ex  i;  quinti:  necefie  eft  enim  utfit  du- 
plum ad  duplum, quemadmodum  fimplum  ad  fimplum.  Itatp 
conclude  ex  u quimi,quod  propofitu  eft.  Dormitas  autem  fi  du 
bitas  fcranlia  unius  haium  pyramidu . xque  alta  e (Te  Icratilibus 
pyramidis  alterius.  Cum  enim  finr  pyramides  *qu{  alrp.fic  quo 
que  urraq)  carum  diuifain  duas  pyramides  xquales  fibi  totiqi  fi  . 

miles  SC  in  duo  leraiilia  ;qualia,SC  fint  du{  parnalcs  pyramides  {que  altf.eo  quod  fimiles  BC  f qua 
les  (quod  facile  patebit  demiifis  a ucrticibus  partialium  pyramidum  perpendicularibus  ad  bafes 
ipflrum.de  quibus  perpendicularibus  ex ) 7 undecimi  conftat  efle  {qualesjcumip  altitudines  ha- 
rum partialium  pyramidum  pariter  accepnecomponutaltimdine  totalis  pyramidis  diuilx,  fintqt 
ambo  fcranlia  *que  alta  uni  partialium  pyramidum  ci.uidclicct  qu*  fuper  partialem  triangulum 
bafis  totalis  pyramidis  compomtur.non  eft  fas  ambigere  ferarilia  unius  earii  pyramidu  e (Te  *que 
alta  feratilibus  alterius  carum.  Correlatium  uero  ex  eo  manifeftum  eft, quod  limiliter  bafes  par 
rialium  pyramidum  fic  fehabeantadinuicem.ficutbina  fcranlia  uniusad  bina  fetatilia  alterius.Et 
quia  bafes  partialium  fic  fe  liabentadmuicem , ficut  bafes  totahu  ex  fecunda  parte  iS  fcxti.dt  per- 
mutata proportione, conftat  ex  1;  quinti,  uerum  efle  quod  corrclarium  proponit. 
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nuclii.nTmb.  Tbtcrcm 44.  Propofitio  4. 

Si  fuerint  binx  pyramides  fub  cade  altitudine, triangulares  bafes  !ia 
bentcsjdiuifa  uero  fuerit  utraqj  ipfaru  in  binaspyramidcsadinuicccqua 
les  & fimiles  toti  8C  inbina  prifmata  xqualia,&:  in  utraq;  facftaru  pyrami 
du  is  modis  femperferuetur,erit  ficut  unius  pyramidis  bafis  ad  alterius 
pyramidis  bafin,ficqux  in  una  pyramide  prifmata  omnia  ad  ea  quae  in 

altera  pyramide  prifmatay: aeque  multiplicia.  , 

THEO  NcxZdb.  Sint  tine  pyramides  fub  eadem  ahnujinejriangulares  bafes  habentes, boc  eft  ■« ' ejspm  mus 
y,Jt  * /.cr  Wtow  * > figna.  Diuidaturh;  ipfarum  utraq;,m  binas  pyramides  inuicrn  equas  cr  toti  fimiles 
<7  in  bina  prifmata  equalia.  ipfarumq;  faftarum  pyramidum  utraq;,itidc  intclligatur diuift,cr boefem-  lumPu- 
per  fiat.  Dico  quod  eft  fiettapy  bafis  ad  d<  fbafm,fic  funt  omnu  prifmJtJ  que  in  ipft  pyramide 

ad  eu  que  in  d > /»  pyramide  prifmata  eque  multiplicia.  Quonia  enim  nfipfify.cr  « * ipft  *>rft  equa- 
tiSyparaUclut  igitur  eft / x ipft  a ficr * ty  triangulum  ipft  </>  triangulo  fimile  e!}, et  id  propterea  id  tria 
gu/um  A/,  /irnfle  c&fipft/t  ftrianguloBt  quoniam  e > ipfuu  y /dupla  eft,cr*fipfius ! t/cfl  igitur  ficut 
% y ad  yf,fic  eft~fad  {f,  DcfcripUckfunt  ab  ipfis  quidem  f >,>  /,  fimiles  f militer^  poftte  reflilinee  figis 
re  an  y,\  /y.abipfts  autem  > fjp/imiles  fimliiter j poftte  rcOilincefigwred  1 f,erf.  Si  autc  quatuor  re 
(de  linee  proportionales  fuerint, cr  que  ab  ipfis  redilinee  figure  fimiles  pmiliterq;  poftte,  proportio ' 
tudes  erunt.  Et  igitur  ficut  *S;  triangulum  ad*/:-  triangulum, fic  eft  d iftriangufum  ad/  f /triangulu, 
uieif!migitur(.per  1 6 quinti)eft  ficut  «Py  triangulum  ad  A (triangulum, fic  eft  x/,  triangulum  ai/p[ 
triangulum.  Sed  fictu  <■/>  triangulum  ad/f  (triangulum, fic  prifma, cuius  bafis  quidem  eft  */>  trungu- 
I u,ex  oppofito  eure » u r,ad  prifma  cuius  bafis  eS  quidc/ /ftrtagulu.ex  oppofito  autc!’’,  et  ficut  iptur 
(p  1 1 quinti)*  (V  triagtdu  addi  (tridgulu.fic  eft  prifma  cuius  bafis  qdc  eft  a f>  tridgulu,cx  oppofito  ua 
rbaur  ad  prifma  cui’  bafis  eft/ t/tridgulii.ex  oppofito  audi  a t k Et  quonia  bina  prifmata  exiftetia  in  ip 
ftafy  pyramide  inuicc  fint  equa  lia,  cr  quia  bina  prifmata  exiftetia  in  ipfs  A// pyramide  inuicifunt  # 
equalia,eft  igitur  ficut  prifma  cuius  bafis  e(K  « » / paraOelogrdmu  , ex  oppofito  uero  m • reda  linea, ai 
prifma  cuius' bafis  eftafy  triagulu,  ex  oppofito  auti-ffic  prifma  cuius  bafis  »<  r r,ex  oppofito  uero'’ 
ad  prifma  cuius  bafis  /rfiex  oppofito  aute'”.C  oponedo  igirarCpcr  1 s quinti )eft  ficut « r / x » ,,  x / j. 

/*r'pri[mata,ad*fr»’'prifiu<iJicr‘r/'Tj*{'”,prifmj(tadrtf'”prifma:uicifiimigitwr(per 

%6  quinti)eft  ficut  r,adipfa  *\f/fr,/rl'”  prifmata , fic  prifma  a/runai/rf* 

r.prif 


■ 

V 

%%  ; 


m 


§94  GEOMETR.  ELEMENT.  EVCLIDIS 

»»  prifma.  StVtir  «dflH  */>/>"  prifma  ad/  t! »»»  prifma, fie  oficfum  rfl  ejfe  bafin  »/>  «I  ipfam/ p/,^ 
bafin -Ayadbafinaii/.cr  ficut  igitur (per  1 1 quinti yriangulum  * A yad  trianguli  a,/,  fic  bina prifma- 
taquefimtin*(y-  pyramide  ad  ea  bina  prifmata  que  funt  in  / >/>  pyramide.  Similiter  nero  fi  et  reliquat 
/i\ \m/nr di  pyramides eodemodoy trahemus, uidclicefM’  v '"f, erit 
ferimus.  f,cul  'neader-  bafin, fie  bina  prifmata  exifietia  in  ip 

1 ’ [a  ‘ /‘'•pyramide  ad  bina  prifmata  exiflentia  in  pyra  * 

mide  Sed  ficut -n  - bafis  ad m>  bafinjie  *(y  bafis  ad  a*  /, 
bafin,(y  fient  igiturCper  1 1 quinti) « § y bafis  ad  a ‘i  bafin 
fic  cr  bina  prifmata  exificntia  m ipfa  *fy- pyramide  ad  bi 
na  prifmata  exiflentia  m At/o  pyramide ,cr  bina  prifmata 
exiflentia  in  en"  pyramide  ad  bina  prifmata  exifletia  in  ip 
famO  pyramide.crquatuor  ad  quatuor.  E t eadem  quof 
oftcndentur  in  prifmatibus  faRis  ex  tpfarum  “ax-gj-Aw/t 
pyramidum  dmifione,  cr  omnium  fmpliciter  eque  multipli 
eium.  Quod  autem  fit  ficut  »/>  triangulum  ad  e e!  triag  u 
lum, fic  pnfma  cuius  bafis  *f>  triangulum, ex  oppcfito  auti 
e»r,ad  prifma  cuius  bafis  quidem  esi/  f/triangulum.exop 
pofito  e > rjic  oflcndcndum  e!l.  ]i>  eadem  enim  defcriptionc 
intelligantur  ab  ipfis  • •>  perpendiculares  inipfa*Ay,Ai/t 
triangula  plana, aquales  autem  ipfie  erunt , quoniam  eque 
fublimcsipfefupponunturpyramidcs.Elquoniambinere 
die  linee  « ytyque  ex  » perpedicularis.a  parallelis  plania 
boc  eil*  A y,-/-  r,fecantu  r,in  eifdem  rationibus  fetabuntur 
(per  1 7 undecimtjcr » y bifariam  fecatur  a plano  • u tfinfi 
gno  »,cr  perpendicularis  igitur  que  ex  *,m  trianguli!  «§y 
• planum  bifariam  fecatur  a plano  • nr  ,cr  id propterea  cr 
perpendicularis  que  tx>  in  A . /planum, bifariam  fecabitur 
ab  ipfo  er  e plano.  Et  ipfe  que  ex - per  pedi culares  in  ip- 
fa-A  y,a ‘/.plana  funt  equales.  Igitur  cr  que  ex  r “.triangulis  in  ipfa  * (y,*  ‘/.plana  perpendis» 

lares,  funt  equales.  Prifmata  igitur  quorum  b afes  fiunt  x/y  cr/  p /triangula, exoppofito  autem 
r, eque  funt  alta.  Quare  crfolida  paraOclepipeda  que  a prediRis  prifmatibus  defcnbuntur  eque  alta  Ad 
miucemjunt  ficut-bafcttcr  dimidia  igitur  erunt  ficut x/ y bafis  ad  r f/bafin,fic  prediRa  prifmata  adin- 
uicem-  Si  bine  igitur  pyramides  fub  eadem  fuerint  altituduie.cr  quefequunlur  reliqua:  quod  erat  oflen 
dendum. 

Euclid.exCamp.  Tropofitiof. 

Mnes  duae  pyramides  aeque  altae  quarum  bafes  triangula?,  t 
fuis  bafibus  funt  proportionales. 

Campakvs.  Quod))  undecimi propofuirde  folicti*  parallrlogrammis  bl 
|]in  fine)6  undecimi  uerum  elTcdcmonfirauimusdc fera tl iib lis  t hxc  t duodecimi 
pcoponitde  pyramidibus  triangulus . Intelligantur  enim  dux  pyramides  xque 
altar, quarii  bafes  funt  duo  tngonia  St  b,dico  quod  proportio  py- 
ramidis  a ad  pyramidem  b.eft  (Icut  bafis  a ad  balin  b.quod  rodens 
demon ftranonis  uel  argumentationis  genere  demoftrandum  eft, 
quo  fecundam  huius  demon  (trauimus.Sir  enim  ut  bafis  a ad  bafin 
b,  ita  pyramis  a ad  corpus  c,dr  quo  dico, quod  ipfitm.non  erit  mi- 
nus nerp  matus  pyramideb.Nam  fi  polfibilc  eft  utfir  minus,  efto  - 
minus  in  foUdo  d,ut  pyramis  b fit  (qualis  duobus  corporibus  c& 
d pariter  accepris.Diuiia  iraip  pyramide  b ut  proponit ) huius.de- 
ttahanturabeaduo  ferarilia.quxex  prxmifla  funt  maius  medieea 
repyramidisipfius.ircmipex  urratp  duarum  partialium  refiduaru 
pyramidum. duo  earum  pr(ditto  modo  diuifaru  feranlia  deman- 
tur.K  fiat  hoc  toties,  quoufip  ex  pyramidrb  cogatur  aduerfatius 
per  primam  decimi  confiteri  relinqui  minus  foltdo  d.eruntiy  ex  co 

muni  fcientia.ferauUa  detracta, maius  c.Ftat  igitur  a pyramide  a.fimilis  fcratiUum  detraft'o,&;  in 
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telligamus  tot  feratitia  detrafb  c(Te  ex  pyramide  a, quot  detraximus  ex  pyramideb.erittjt  ex  cone 
lario  prxmiiTc  licut  baiis  a ad  bafin  b,ita  feratilia  detradla  a pyramide  a ad  feratilia  detrita  a py- 
ramide b.fed  (Ic  erat  pyramis  a ad  corpus  c.itaqt  feratilia  pyramidis  a ad  feratilia  pyramidis  b, licut 
pyramisa  adeorpus  c,8£  permutarim  feratilia  pyramidis  a ad  pyramidem  a,  ficui  feratilia  pyram* 
disbad  corpus  c.  Cumip  lint  feratilia  pyramidis  b,  maius  corporee,  erunt  feranlii  pyramidis  a, 
maius  pyramidea. Et  quia  Itoc  rlitmpolTibile,no  enteorpuse, minus  pyramideb.Sed  nec  maius. 
Hoc  enim  potito, aim  fit  proportio  bafis  a ad  bafin  b,ficut  pyramidis  a ad  corpus  c.erit  e couerfo 
baiis  b ad  bafin  a,ficutcorporis  cad  pyramide  a.eritiy  cade  ex  comuni  fcicria, pyramidis  b ad  ali- 
quod corpus  quod  fitd,fcqueturtp  ex  i4quinri , quod  corpus  d fit  minus  pyramide  a , eo  quod 
pyramis  b ponitur  minor  corpore  c.Erit  igitur  bafis  b ad  bafin  a,ficur  pyramis  b ad  corpus  minus 
pyramide  a.Ex  hoc  autem  demonfiratum  eft  fequi  impofsibile , uideliCet  feratilia  dena  fla  ab  ali- 
qua pyramide.maius  elTe  ea  pyramide  a qua  detrahuntur. Ideotp  relinquitur  corpus  c eife  atqua- 
lepyramidib.cumnecminuseaporsiteficnecmaius.&proportioncpyramidisaad  pyramidem 
b eife  ficut  bafis  c ad  bafin  b.  Hoc  autem  erat  dcmonftrandum. 

Euclid.cxZamb.  Theorema  j . Propo/itioj. 

Sub  eodem  faftigio  pyramides  fub  (i flentes,  triangularcscy  bales  h x- 
bcntesyadinuiccm  fefe  habent  licut  bafes. 

THEONexZamii.  Sint  fub  eadem  altitudine  pyramides, quarum  bafes  quidem  fini*  fiy,At/dri' 
tngulajaftigia  «ero  ',fi,pgna.  Dico  quod  efl  ficut  a fiy  bafts  ad  A . /bafmjlc  c&afiy  p yramis  ad  A t/ 
fi  pyramid-t.  Si  autem  non  e/i/rciif  »(y  bafis  ad  A i / bafin, fc 
m Ey  pyramis  adAt/l  pyramida, erit  ficut  *fi>  bafis  ad  At 
bafin  jic  *fiy  pyramis  ucl  ad  folidum  aliquod  minus  ipfa  d « 

/ 1 pyramide, ucl  ad  maius.  Sitq:  prius  ad  minus  aliquod, fitq;  t. 

Diuidaturq;  (per  s duodccimi)tpfa  A i f fi  pyramis, in  binas 
pyramides  aquas  cr  toti  fimiles,v  in  binapnfmata  aqualia : 
iam  bina  prifmata , maiora  funt  quam  totius  pyramidis  dimi' 
dium, v rurfus  (per  cande)  qua  fiilt  ex  diuifone  pyramides , 
fimiliter  diuidantur,cr  hoc  femper  fiat, quo  ad  amplius  non  fu 
pcrfmt  aliqua  pyramides  ex  ipfia  A . ft  pyramide, qui  pnf 
minores  exceffuquo  excedit  A t/fi  pyramis  ipfum  xfohdu.  Ae 
cipian!ur,fmtq;r rationis  caufa,ipfa  As/‘et«, * 0, reliqua 
igitur  prifmata  exiflentia  inipfaAt/fi  pyramide, maior  a funt 
ipfo x folido. Diuidaturq;  (per praeedentem )ipfa*(y  pyra 
mis, fimiliter  cr  aque  multipliciter  ipfi  A t/  fi pyramidi . Efl 
igitur  ficui  a Cy  bafis  ad  A t/bafm,fic(pcr  pracedentem)qua 
in*fiy>  pyramide  prifmata  ad  ea  qua  in  At/ f pyramide  pnf 
mata.  Sedcy  ficut -■*  fiy  bafis  ad  A */bafin,fic  « f y * pyramis 


ad  xfolidum.Et  ficut  igitur  (peris  quinti)*  ( y » pyramis  ad 
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xfoliium, fic  prifmata  qua  in  a &y  » pyramide  ad  ea  prifmd 
ta  qua  in  A </i  pyramidr.uicifim  igitur(per  1 6 quinti)  ficut 
«i»'  pyramis  ad  ea  qua  in  ipfa  prifmata, fc  efl  x folidum  ad 
ea  que  in  A t //  pyramide  prifmala.  Maior  autem  cfl  pyra- 
mis *dy  ’,eis  qua  in  feipfa  pnfmatibus.  Igitur  cr  folidum  x, 
maius  efl  pyramida  A < / fi  funt  prifmatibus,fed  cr  minus-  Quod  c/i  impofibile. 

Igitur  no-,  efl  ficut  a f>  bafis  ad  A > /bafin  Jic  a fiy  pyramis  ad  aliquod  ipfa  At/ 
t pyramide  folidum  minus.  Similiter  iam  oflendetur,quod  neq:  ficut  bafis  A t /ad 
bafin  a fi  yjicA  t /fi  pyramis  ad  minus  aliquod  folidifpfa  « fi  y • pyramide.  Dico 
iam,  q,  neq;  efl  ficut  “fiy  bafis  ad  A i /bafin, fic  “(y pyramis  ad  maius  aliquod  fo 
Udum  ipfa  At  /!  pyramide. Si  enim  p ofibile.eflo  ad  maius  x folidum.  C onuerfim 
igitureft ficut At/bafsadnfybafinjicxfolidumadat  r » pyramide. Sed ficut 
x folidum  adafiy  " pyramidi, fic  A, /fi  pyramis  ad  minus  aliquod  ipfa  * fiy  r pyramide, ficut  ante  c Jieri 
fum  e/l.  Et  ficut  igitur 'per  s i quinti,  bafis  A t /ai  bafin  * fiy,fieAt/f  pyramis  ad  minus  aliquod  ipfa  « fi 
y t pyramide,quod  abfurdum  effe  patuit.  Non  eft  igitur  ficui  * fiy  bafis  ad  At  /bafin, fic  « fi  y » pyramis 
ad  maius  aliquod  folidum  ipfa  pyramide  At/ fi.  patuit  autem  quolnecf  ad  minus.  eH  igitur  ficut  “fi>  ba- 
fis al  A t/bafin,fic  a(y>  pyramis  adAtfl  pyramidem-  Sub  eodem  igitur  fajligio,  cr  quefequuntur  re* 
liqua:  quod  oUendcrt  oportuit,. 
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Euclid.exZamb.  Theorema  6.  Tropcfitio  6. 

Sub  eadem  altitudine  pyramides  cxiftentts.mulcangulasqj  bafesha 
bentes.adinuicem  fefe  habent  ficutbafes. 

THEONn  Zdb.  Smtfub  eadem  altitudine  pyrami- 
des multangulas  bafes  habentes, boc  eft.ty  A tja  a . aja- 
fitgia  uero .« 'Jigna. Dico quod ctlficU  • ty  * > bafis  ad! a 
AU  a baftn,fic  eh.fyAt  y, pyramis  ad! « > « V pyramida. 

Diwdatwr  enim  ipfa  bafis  in  triangula  .!y,.yA,. 

A ',er  /«  ■>  - aux .'  • ! J i - a iriangula.lntcUiganturiiiab 
unoquoq:  triangulo.pyramides  eque  alte  eis  que  in  prine  i 
pio  pyramidibus.  Et  quoniam  es}  fieut  triangulum  ad 

• y ..  triangulum, fic  cS  * t y n pyramis  ad  * y*np  yrami- 
da,w  c oponendo  (per  i s quinn)ficut  . A>*  trapezii  ad 

• > A triangulum, pe  aCyAy  pyramis  ai.yAn  pyramida, 
fed  et  fieut  a y A triangulum  ai  •«  A . triangulum,  fic  « y A m 
pyramis  ad*Aty pyramida-.ex equab iguurCperu  quinti )e<l  ficut.AyA  bafis  ai  aA, bafinjic • A y A 
h pyramis  ad  ipfam  *A,y  pyramidale?  componendo  rurfu(per  t s qutntijf leut  ‘AyAt 


A e, fic  U fiysy  pyramis  aiaAin  pyramida.  Id  $ propterea  etiam fieut!-  0 - * bafis  ai! a s bafin.fie  et 
!,»h\,  pyramis  ai!- a,  pyramida  Et  quonia  bine  pyramides  fimt « A > yj.  x rjriangulat  habiles  ba 
I es  acpsb  eadem  altiludine.csl  igtur(pcr  s duodecimi  )ficut  • A . bafis  ai!  a x bafin.fic  .Aty  pyramis  ad 
ipfam  ! *a  > pyramida.  Quonia  igiturficut*  A ' At, baps  ad  • A,  bapn,fic  .fyAty  pyramis  ad.Atypy 
ramida.fieui  aule  A . baps  ai!.*bafinJic.A  ty  pyramis  ai! . a,  pyramida  fx  equali  igitur  (per  >> 
quintt)c?  fieut  •AyAibafisad!**  bafinjic  .fyAty  pyramis  ai! a » e pyramida.  Sei  et  ficu!,  x bafis 
ad!  rbb  a bafinjic  tr at  cr/*  x / pyramis  gif.Auy*  pyramidaicr  ex  equalt  rurfis  (per  si  quinti)  c& 
ficu  tAyA.bafisad!’*.a  bafinjic  • Ay  A y pyramis  ai{.H-*pyramida.Sub  eadem  altitudine  igitur 
C7  quefequuntur  rcltqua.quod  erat  o {leniendum.  Euclii.ex  Camp.  P ropofitioS. 

rifiAi  Mne corpus  fcranlfxin  tres  pyramides  xquales  bafesqi  tria 
gulas  habentes,  ed  diuilibile . 

Campanv?.  Sit feratile  a bede f.ipfum dico efTediuifF 
bileintres  pyrami des  triangulas rquales.prorrahatur  enim 

1 in  unaquacpfuaru  mu  fuperfkierii  parallelogrxmarti  linea 

diagonalis, ita  quod  una  earii  diagonalium  fitcoterminahs  reliquis  duabus. 

V i Ii  protrahas  lineas  b d,b  f,&  f a, quas  propter  confuflonc  protrahere  ton-  J 
rempfi.emq!  rotu  feranlein  tres  tnangulas pyramides  diuifum.quas  exprx 
mi  ita  bis  alfumpta  facile  condat  cife  «quales. 

Camp  an  additiones.  Quoniamautc  Euclides  nihil  demonftrandii  pro 
ponit  de  pyramidibus  lateratis.exceptis  folts  quaru  funt  bafes  triangulae , uc 
omniu  cognitione  ex  elementis  qux  ponit,  fufticieter  elicere  pofTimus.quar- 
d jarbirramnr  no  innnlcdemdtfrationibus  hic  pofitisadiungcre. Solis  enim 
elemftis  cotentus  Euclides, multa  prjtermint.quar  quJmSex  cis  cofequjtur,  t 
non  tamen  (Tne  diifnultatepatrnt  Rudentibus. Horum  primum  eil hoc: 

Si  duo  folida(quorum  alterum  leratile.altcru  uero pyramis,cuius  ba 
fistriangula)fuper  eadem  bafin,  aut  fuper  pqualcstrigonas.aut  feratile 
fupcrquadrangula, pyramis  uero  fuper  trigonam  quacquadrangulcba 
fis  feratilis  fit  dimidiu,  conditura  fuerint  atque  alta , feratile  pyramidi  tri 
pium  ede  conuenier. 

Si  lerariiepropofirum  fuerit  fuper  bafin  trigonam, tunc  ex  pyramide  propofira  fuper  proprii 
bafin  perficiatur  ferariie pyramidi  propoli rar  (que  altu. Si  uero  feratile  fuerit  fuper  bafin  quadrati 
gulam  .tunc  bafi  pyramidis  adqciatur  friangulus,ex  quo  & bafi  pyramidis  perficiatur  fuperfides 
fqtiidiftanmtm  laterum, fuper  quam  ex  ipfa  pyramide  complearur  feratile  pyramidi  xque  altum. 
Qjiia  igtrur  iftud  feratile  ferarili  priori  efixquealriim,^  urrorumcp  bafes  funrxquales  ex  hypo- 
rlicfi,feqimuripfae(Texqualia,hocenimdemonfirarumefiin  ;6  undecimi.  At  quoniam  ex  6 hu 
ius, feratile  fecundum  triplum  eftadpyramidem  propofiram.nam  ipfa  eft  una  ex  mbus  pyramidi 
bus  in  quas  ipfum  feratile  diuiditur,crirquo<p  per  communem  fdcnria  propofitum  feratile  tripli» 
ad  propoiiram  pyramtdem. 

Si  quou 
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, Si  quotlib et  pyramides  quarum  bafes  triangulg.fuper  unam  can 

demcj  bafin,(iuc  fuper  aequales  confli  tutg  fuerint  sque  altae,  eas  efTe 
adinuiccm  aequales  neceffe  eft. 

Fabricato  cnimuerd  fcratilt.xque  alto  pyramidibus  propofitis, fuper  balTn  triangula  xqua— 
lem  bafibus  propofitarum  pyramidum, aur  lupcr  bafin  quadrangulam  duplam  bafibus  eaf uu- 
' dcm.crir  ipfum  ierarilc  triplum  ad  pyramides  fingulas:hoc  cmm  conflat  ex  prarmi  Ifa  addira.ftuc 
inter  polita. Igitur  ex  communi  luentia  tunftar  propofit{  pyramides  funt,ut  dixiinus,adinuiccm 
squales. 

t Omnes  pyramides  quarum  bafes  triangulae  aeque altx,fuis  bafu 
bus  funt  proportionales. 

Fia  ‘ ' " 

sallclo: 

13  ipfiusmcdiantccumipcx  prima  harum  additarum  manifrftum  fit  hxc  fcratilia  rripla  cftcaa 
propofiras  pyramides, unumquodep  uidclicct.ad  fuam  rclatiuam.baiesq;  ip  forum  xquales , aut 
duplas  c(Tc  bafibus  ipfarum: ficut  aurem  ex  15  quinti, triplum  ad  triplu,ita  fimplum  ad  (impium, 
erunt  quoq?  propoli  tx  pyramides  fuis  bafibus  proportionales. 

Si  fuerint  dux  qualibet  pyramides  xque  altg.fueritcp  alterius  ba. 
iis  trigona,  reliqux  autem  tetragona  aut  plurilatera , pyramides  ip- 
fas  fuis  bafibus  proportionales  eflc  conuemec. 

Exempli  gratia:Intclliganrurdu£  pyramides  xque  altar,  * 

fuper  duas  bafes  a &b,iuqjbafis  a rriigula.b  uero  pentago- 
na.Et dicantur  hf  pyramides, a 8C  b.Itacp  dico  proportionem 
pyramidum  a b.eifc  (Tcut  bafium  a & b.Diftinguatur  qui- 
dem penragonus  b,in  tres triJgulos  c d e.eriilp  tota  pyramis 
b,diftintfa  in  tres  pyramides  xque  altas,  quarum  bafes  funt 

trianguli  c d e,quj  etiam  dicantur  nominibus  fuarum  bafiu.  

Qyia  igitur  ex  prxinilfainterpofira,  proportio  pyramidis  c ^..ij 

ad  pyramidem  a, eft  ficur  trigoni  c ad  trigonum  a,«  pyramidis  d ad  pyramidem  a.ficut  tngon i d 
ad  irigonum  a.itemi*  pyramis,  ad  pyramidem  a.ficut  ntgon.  ead  tngonuma,«  ,4 
affumpta.fequitur  quod  fit  proportio  aggregari  ex  omnibus  pyramidibus  c d eC#  ipfum  eft  py- 
ramis  b ) ad  pyramidem  a.ficut  aggregari  ex  omnibus  trigonis  c d e(«  ipfum  eft  pentagonus  b) 

ad  trigonum  a.Conftat  igitur  quod  uoiumus. 

t Omnes  lateratx  pyramides  xque  altx,  fuis  bafibus  proportiona 

les  efTe  probantur.  ....  .. 

Si  altera  earum  fuerit  fuper  bafin  trigonam,  ex  prxmiifa  interpofita  conflat  quod  dicitur  SI 
aurem  bafis  utriuft»  fuerit  polygonia, utralibetipfarum  bafium  refoluta  in  mangulosAipfa  py 
ramide  in  pyramides  niangulas.erit  ex  prxmifla interpofita  proporno  untufcuiufcp  harum  m- 
anguUrum  pyramidum, in  quas  altera  propofitaru  dtuidirur.ad  tribuam, ficut  fux  bafisad  ba. 
fin  alterius.Iratp  per  14  quinti  quotiens  oportet  alfuroptara.conftat  uerum  effe  quod  ctximus. 

Eudid.n  tamb.  rixor mt  7.  Vropofititj. 

4 Omne  prifma  triangularem  baGn  habens,diuiditurin  tres  pyra, 
midesfibqnuiccmxquas,  triangulares  bafes  habentes. 

THEONcx Zmb.  Sitpri[ma*t>*' femus quidem  bafis fit  • t> trungulum.ex opppfiti M' 
tem'>{.  Dico  quid  ipfum -<>■>'!  prifma.diuidttur  iit  tres  pyrmidei  pbiumuem  *qUM, 
talis  haben  tcs.Conne flantur  ecim  /s  a,.  a.Ht  quoniam  «A,<t  parMcgrammum  r/f,  eius  autem  d K 

Viltcx  ell  fignum  >.  Sed  promis  cuius  bafis  quidem  eft^t  triangulU.uerte*  autem  , fignum, eadem 
eft  ipfi  pyramidi  tutus  bafis  quidem  eft  triangulum  - *>,cr  uertex  “[dem  P1*™ c0“* 


Zamb.f. 
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prchendmtur.B  pyramis  igitur  cuius  bafis  quidem  eft  trianguli  *A  A,fa&igium  tutem  lignum  >«u 
Iit  eft  ipfi  pyramidi  cui  ut  bafis  quidem  eft  *Ay  triangulum, faihgium  tutem  ' fignum.  Rurfiueammm 
/y  A • p araBelogrammum  eft, dimetiens  iirro  ipfius  eft . ,, triangulum  • y/tquum  eft  tpfiyA,  tnansmlo 
cr  pyramis  igitur  cuius  bafis  quidem  eft  triangulum  fi  • ,, faihgium  tutem  ' fignis,  * ’ 

.tft  equulis  pyramidi  cuius  bafis  quidem  eft  triangulum  • y /,ucrtcx  ucro  A fignum. 

Yy  ramis  autem  cuius  bafis  quidem  eft  A*,  triangulum,uertex  autem  A fignum,  ofti 
ft  eft  tqtuhs  pyramidi  cuius  bafis  quidem  eft*  A A trianguli,uertex  autem  fignum 
>,©•  pyramis  igitur  cuius  quidem  bafis  eft  y • /triangulum, uertex  autem  / fignum 
equa  eft  pyramidi  cuius  bafis  quidem  eft*  fi  s triangulum,uertex  autem  y fignum. 

Igitur*  Ay  A'  / prifmtfin  tres  pyramides  tquas  fibijnuicem  diuifum  eft,triangiw 
Ures  bafis  habentes.  E t quoniam  pyramis  cuius  bafis  quidem  eft  tridgulum  *AA, 
faftigium  autem  y fignum, eadem  eft  ipfi  pyramidi  cuius  bafis  quidem  eft  tnangulu 
y * A,u ertex  autem  fignum  Arfub  cifdcm  nanq;  planis  comprehenduntur)  pyramis 
tutem  cuius  bafis  eft  triangulum  * fi  A, uertex  autem  fignum  y, talium  effe  prifma- 
tis oftenfum  efl, cuius  bafis  eft  triangulum  *Ay,tx  oppofito autem  A i /,ey pyramis  p , 

igitur  cuius  bafis  eft*  fi  y triangulum, uertex  autem  Afignumjertium  eft  prifmatis 
cuius  bafis  tft  triangulum  » A >,ex  oppofito  autem  Omne  igitur  prifma.a • que  fremuntur  rriioua; 

quod  oportebat  dtmonOrare.  * 

'CttRHUMllVU. 

E*  hoc  um  eft  manififtum.quid  emis  pyramis,  tertia  pars  eft  prifmatis  tandem  eidem  bafin  haben*- 
tis  c r altitudinem  aquam.  Qjconiam  ft  aliam  quampiam  figuram  reUHbmtm  habuerit  bafis  prifmatis 
c-  eandem  ex  oppojuc  diuidiiur  in  prifmata  triangulares  bafes  habentia,  cr  ea  qua  ex  oppofito. 
Yuclid.ex  Camp.  Propofitioy. 

1 duce pyramides  triSgularum  bafium fuerint  aequales, 
earum  bales  carundcm  altitudinibus  mutuae  erunt.  Si 
uero  bales  & altitudines  fuerint  mutuae,  eafdcmpyra- 
midcsfibijnuiccmcflearqualesnecefleeft. 

C*hp«nvJ.  Quod  ,4  & „ undecimi propofuerunt  de iolidii para!Ielogrammil,& no* 
in  j 6 eiufdem  dcmonftrauimus  de  ferarilibiis,hxc  7duodecimi  proponit  dc pyramidibus  haben 
rjbus  bafes  triangulas.  In  redigantur  enim  dux  pyramides  xquales  fu  per  duos  trigonos  ucl  friati 
gukss  a « b.qux  dicantur  a & b.Dico  iraq»  quod  proportio  bafis  aad bafin  b,eft  fictu  proportio 
altitudinis  pyramidis  b ad  altitudinem  pyramidi  a. 

Et  fi  hoc  f nerer, dico  pyramides  a 8C  b efTe  xquales.  Ad 
liibcatur  quidem  duobus  trigonis  a & b,  duo  alij  qui 
Eint  c & d ut  fiantambx  fupcrficies  a c & b d xquidi- 
ftantium  laterum  A'  ex  ipfis  pyramidibus  fuper  bafes 
a c & b d.compieantur  folida  parallclogramma  pyra- 
midibus  propofitis  xque  alta  qux  fimilircr  dicantur  a 
bd.  Mani  feftum  igitur  eft  ex  fexra  huius  iz,quod 
pyramis  a eft  fexra  pars  (olidi  a cA  pyramis  b fexra  fo 
lidi bd.Ita<$ ex j*  undecimi argue tppofiru,primJquidc pantex prima,  fecundi  auc  «fecunda* 
C \ mp ani  additio. 

Quod  li  duae  quaslibet  pyramides  lateratae  fuerint  xquales,  ea. 
rum  bafes  carundcm  altitudinibus  mutuae  erunt.  Si  uero  bales  ea- 
rum altitudinibus  iplarum  mutuae  fuerint, eadem  pyramides  «equa 
lescfle  oportet. 

Si  bafes  urrarunqi  fuerint  mlgular.demoflratu  eft  ueruefleq. 
diximus. Si  altera  tatu,  fit  igitur  a.bafisqi  alterius  pymmidis  fit  b, 

& fumatur  trigon  usc  (qualis  polygonio  b.fiartp  fuper  c,  pyramis 
(qucalraj>yramidi  qux  eft  fuper  b A finrabc,(quiuoca  nomina 
pyramidu&:bafiu.Qiuaigifurexhyporliefidu(pyramidesa&b  v » 
funr  (quales  A ex  ultima  inrerpofiraru  ad  fextS  huius  dux  pyra>  \ 
mides  b&fcfunt  (quaIes,ideoqtcxcomunifcicriadu(pyramidcs  \ 
a &'c  xquales, igitur bafes  carum  funr  murux  ad  altitudines  caru  4 \ 
ex  prima  parte  7 huius.Gumqi  bafes  b6Cc  fine  xquales, altinidi-  \ 

nes*—  ■ ^ 
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nes  quot»  pyramidum  b & ctrquales  erunt, cx  prima  parte  Si  fecunda  7 quinti,  blfeS  a Si  b mu»  A 
luzaltirudinibuspyramidum  aSC  b. 

Secunda  pars  conuerfo  modo  probatur.Namfifueritbafisaad  bafin  b,ut  altitudo  pyrami- 
dis b ad  altitudinem  pyramidis  a,erit  ex  fecunda  pane  Si  prima  7 quinti, balis  a ad  bafin  c , ficut 
altitudo  pyramidis  b ad  altitudinem  pyramidis  a.ilaqi  cx  fecunda  parte  huius  7 dux  pyramide» 
a8ic,funtatquales,quarepercommunemfcientiam  duar  quoi»  pyramides  a Si  b,funt aequales. 

Si  uero  neutra  propoITtarum  pyramidum  fuerit  trigona, 
fcd  utrae»  polygonia(ucrbi  gratia  altera  pentagona, altera  Ite 
xagona)qua  adhuc  dicantura  Si  b,  fumatur  Itmiliter  trian- 
gulus c aqualis  hexagono  b.fuper  quem  fiat  pyramis  zque 
alta  pyramidi  b, eruti»  dutc  pyramides  b Sic  aquales, ideot» 
dux  qua  funta  Si  c etiam  per  conceptionem  aquales , quare 
balis  a ad  bafin  c.ficut  altitudo  pyramidis  c ad  altitudinem 
pyramidis  a, hoc  enim  nuper  dcntonftratum  rft . Eli  ergo  cx 
7 quinti  bafis  a ad  bafin  b.ficut  altitudo  pyramidis  b ad  alti- 
tudinem pyramidis  a.  Conuerfa  conuerfo  modo  parct.Si 

enim  bafis  a ad  bafin  b fu  erit, ut  altitudo  pyramidis  b ad  alti- 
tudinem pyramidis  a, erit  quot»  ex  7 quinti  bafis  aadbafin  c 
ut  altitudo  pyramidis  c ad  altitudinem  pyramidis  a , idcol» 
(utpatetexprioribus)eruntduxpyramidcsa  & c aquales, 
quarecxcomunifcicntia  SC  dux  qua  funta  &b,cmni  etiam 
aqualcst&hoc  eftpropofirum. 

Ettclrx  C tmp.  ' 

* Mfdum  duarum  pyramidum  fimilium  quarum  bafes  tri 

■fjJfSKw  angulae.eft  proportio  alterius  ad  alteram,  tanquam  late 
ris  ad  latus  eius  relatiuum  proportio  triplicata. 

Ccmpanvs.  Propofitis  duabus  pyramidibus  fimiltbus  bafes  triangulas  ha 
bentibus.exipfis  perfice  duo  folida  parallelogramma,quemadmodum  diftum  eft  in  demonftia 
tione  prxmilfa.eTuntlp  hac  duo  folida  parallclogramma  fimi  lia,  eo  quod  pyramides  ponuntur 
fimilrs  adinuicem.nant  duo  folidi  anguli  qui  funteommunes  pyramidibus  61  folidis  paralldo- 
grammis.fuperficulibus  angulis  numero  St  quantitate  aqualibus  continentur.  St  laicra  quoi» 
illos  angulos  fuperfiaaleseoniineniia,funtproponionalia.Qjiarecxj4  primi  tres  fuperficieslts 
lidorumparallelogrammorum  communes  angulos  folidosconftirucntes.funt  acquiangula  SC 
laterum  proportionalium, ideo!»  fimiles  ex  diffinitione  fimilium  fuperficierum : quare  ex  14  8t 
tj  quinti  cunffcc  fex  fupcrficies  horum  duorum  folidorum  parallelogrammoru.funt  fimiles  ad- 
inuicem. Igitur  a diffinirionecorporum  fimilium, eruntipfa  folida  fimilia . Qjiarecum  propor- 
lio  folidorum  8£  pyramidum  fit  una  ex  ir  quintifnam  folida  funt  fcxcupla  pyramidibus  ex  6 hu 
iusjeumi»  fit  proportio  folidorum  una  ficut  fuorum  rclatiuorum  laterum  triplicata  ex  jtf  unde- 
cimi libri, funt  autem  latera  folidorum  eadem  lateribus  pyramidum, erit  quot»  ex  11  quinti  pro- 
portio propofitarum  pyramidum  ficur  fuorum  rclatiuorum  laterum  proportio  niplicata : quod 
efl  propofitum. 

Campani  additiones. 

Quod  fi  fuerint  duae  quaelibet  pyramides  latera ta:  fimiles , erit 
proportio  alterius  ad  alteram  ficut  lui  lateris  ad  fibi  relatiuum  latus 
alterius  proportio  triplicata. 

Sint  dux  lateratxpyramidcs.quarum  coni  a 8C  b,fimilcs,finr<pfuperbafespenragonasqu* 
fonr  c d e f g,h  k I m n.Dico  quod  proporrio  earum.rfi  ficut  fuorum  rclatiuorum  laterum  tripli- 
cata.Conftar  enim  ex  diffinitione  fimilium  fuperfidcriifl£  corporum, quod  pentagoni  qui  fune 
bafespropofitarumpyramidum.fibiadinuicem.cun^bip  relariui  trianguli  ipfas  ambientes  Obi 
inuicem.funt  (Tmiles.Diuidanrur  itatp  bafes  ambarum  in  triangulos  fimiles  6c  numero  xquale* 
prout  tS  fexti  proponit  effit  pofsibile.protTadbs  in  hac  quidem  Uncis  c e & c f,in  illa  uero  h l & h 
m.Dico  igitur  iftas  pyramides  eficdiuifas  in  pyramides  triangulas  fimiles  & numero  xqualef. 
Conferamur  enim  adinuicem  duae  pyramides  ac  d e,b  h k I, quarum  coni  funt  a & b. Confiat  au 
tem  exhypothefi  triangulum  c ad  cficliraiJcm  triangulo  b h K,5£  triangulum  d a c triangulo  K 


Vropojitb  f. 
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b l.Et  quia  etiam  ex hypothefl angulus d cft «qualis angulo K, SC  Ia. 
tcra  i d 3C  d e continentia  angulum  d funi  proportionalia  lateribus  h 
k 8C  k 1 continentibus  angulum  k.erunt  ex  6 fexti  duo  ttianguli  ede 
& h K I xquianguli.ideoip  per  4 fexti  erit  proportio  e d ad  h K , (icur 
ceadit  I.Cumipcxhypothefi  Iit  proportio  e a ad  hb.&etii  ac  adb 
l, finit  e d ad  h K.erit  ex  n quinti  e a ad  h b,&  a cad  b l.licut  e e ad  h I. 
Igitur  ex  t fexti  8C  diffi nitioncfimilium  fupcrfici erum, triangulusc  a 
e, ait  fimtlu  triangulo  h b 1.  Mani  felium  cft  ita <p  ex  diffinitione  limi- 
lium  coi  por  j.qurid  pyramis  a e d e eft  (smilis  pyrathidi  b h k l.fimiti 
ter  quorp  coftar  pyramidem  a e ef  elTelimilem  pyramidi  b h 1 m,& 
pyramidemacfg,pyramidib  hm  n.Quiaagotx  hac  8 proportio 
pyr.imtdisa  edead  pyramidem  bhkl  cft  (Tetit  lateris  e d ad  latus  h 
k triplicata, etiam  pyramidis  a e e f ad  pyramidem  b Ii  I m.ficut  e f ad 
1 m triplicata, ac  etiam  pyramidis  a e f g ad  pyramidem  b h m n,  ITcut 
cgad  hn  rriplicau.cum  fit  ex  hypothefi  proportio  e fad  1 m,S£c  g 
auh  II, deure  d ad  h k,fequiturexi;  quinti, ut  proportio  totaliri  py- 
ramidum  a b Iit  ficui  unius  harum  partialium  ad  aliam  unara.Igi 
rur  ex  hac  8 & 11  quinti  confiat  utrum  efle  quod  diximus. 


Omnes  columna: lateratx seque  altae, fuis  bafibusfunt  propor- 
tionales. 


Verum  cft  quod  dicitur,  fuper  qualefcuncp  bales 
polygonias  fint  columnx.  Columnas  autem  larera- 
ras.uocamusfolidacorpora  larcrata,  quorum  bafes 
& luperMcies  fupremx  fint  ftmiles  & xquales , cun- 
ctar uero  reliqux fuper  licies  ipfa  folida  circunfUnteS 
funr  xquidiftanrium  laterum. Talium  autem  folido- 
rum  prima  fpecieseft  feratile,  quando  fuper  unam 
fuarum  trilaterarum  fuperficierum  intelligitur  efle 
foturum, fecunda  uero  (pecies  eft  columna, cuius  ba 
fis  fit  quadrilarcra  qua  ex  duobus  ferarilibus  nece  fle 
cft  clfc  compoflram,&  tertia  eft  caias  bafis  eft  penta- 
gona, SC  ipfa  ex  tribus  fcratilibus  perficitur.  Simplici 
ter  aurem  dico  quod  omnis  larerara  columna  in  tot 
corpora  fcranlia  poreft  di ftingai,  in  quot  rriangulos 
fuabafis.Intelliganrur  itaqj  duxcolumnx  lateratx  a 
6C  b.coftirurx  fuperduasbafesa&b.xquealtx.dico 
quod  proportio  columnarum  a flC  b.eft  fiem  bafium 
a&:  b.Diftinguantur  nantp  hx  bafes  in  triangulos, 

& hxcoiumnxin  feran  lia, bafis  quidem  a qux  pona 
rur  etfe  quadrati  gula, in  duos  trigonos  fdlicet  c & d,&f  columna  a, in  duo  ferarilia  c &*d,ba fis  ue 
rdqnr  fit  pentagona.diftinguaturin  tres  trigonos  e fg,&  columna  b in  tria  feraril ia  qux  fimill 
ter  uocentur  e f g.Manifeftum  eft  igitur  ex  ijs  qux  in  %6  undecimi  di £la  funr,quod  proportio  fc- 
rarilis  c ad  feratile  e, eft  fi  cur  bafis  c ad  bafin  e,&  iterum  feratilis  d ad  feratile  e,ficur  bafis  d ad  ba- 
fin  e, quare  per  24  quinti  erit  columnx  a ad  feratile  e, ficur  bafis  aad  bafin  e.  Eadem  ratione  erit 
columna  a ad  feratile  f.ficut  bafis  a ad  bafin  f.  At  rurfus  columnx  a ad  feratile  g,ficut  bafis  a ad  ba 
fing.Igiturexa4quinri,quodesnecclfirfaerira(fumpta,farilcconcludes  propofitum.  Con- 
ftat  itatp  ex  hoc.qudd  omnes  columnx  lateratx  fuper  eandem  bafin  uel  fuper  xquales  conftiturj 
fifuennt  xque  alrx, erunt  xquales.  Cum  enim(ut  proximo  probatum  eft)xque  alrx  columnx  Ia 
terarx  fint  fuis  bafibus  proportionales, ponatur  autem  bafes  efle  aut  exdem  aut  xquales,  ncccfle 
eft  24  quinti, ut  etiam  columnx  fint  xquales.  Conftarquotp  quod  fi  fuerint  quxlibcr  (olida 
parallclogramma  feratilia  9C  lateratx  columnx  xque  alta, ipfa  quoqj  fuis  bafibus  proportiona- 
lia  efleneccflario  comprobantur. Omnia  enim  hxc.fpecics  funrlareratarum  columuaru,  de  qui* 
bus  paulo  ante  umuerlaliter probarum  eft  uerum  efle  quod  dicitur. 


Omnis  latcrata  columna,  tripla  cft  ad  fuam  pyramidem. 

Difringuaturbaiis  columnx  in  triangulos, & fecundum  numerum  triangulorum  illorum 
diftiiiguatur  columna  in  fcratilia.Si  pyramis  columnx  in  pyramides  habentes  bafes  triangulas 
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quruidclicct  funtbafofrntiliiim.  Confiat  itacj  unumquodtjiferatilt  ideam  pytamidem  que 
fupcreandnnbafin  cum  ipfofcrariliconfiftii,rriplumcffe:hoc  enim  demoftnKumtftin  6 huius 
duodecimi  libri.  Igitur  ex  i j quum  omnia  letati  Iu  pariter  accepta.ad  omnes  pyramides  pariter  ac 
ceptas  netelTe  eft  erte  triplum. Cumcp  ex  omnibus  feratilibus  pariter  acceptis  columna,&'  ex  om- 
nibus pyramidibus  pariter  acceptis  pyramis  columnx  perficiantur , conflat  ucram  elTe  hanc  no-  - ' 

ftiam  propoflltonem. 

Si  fuerint  dux  quxlibet  columnx  lateratx  xquales,  earum  bafes 
earuncTem  altitudinibus  mutux  erunt:fi  uero  bales  earum  8C  altitu- 
dines mutux  fiierint.eafdem  columnas  xquales  efle  necefle  eft. 

Si  enim  columnx  fint  xquales, carum  pyramides  erunt  xquales, eo  quod  omnis  larerara  co- 
lumna eft  tripla  ad  fuam  pyramidcm.Si  autem  pyramides  fuerim  xquales, fux  bafes  fuis  alritudi 
nibus  mutux  erunqqucmadmodum  dcmonftrarum  eft  in  7 huius. Quia  igitur  columnarii  fua- 
rumcp  pyramidum  exdem  funt  bafes,  & altitudines  funt  exdem, conftar  prima  pars  propolin. 

Sint  igitur  SC  altitudines  propoiitarum  columnarum  lareratarum  mutuf.Dico  quod  columnf 
erunt  xquales. Cum  enim  exdem  fint  bafes  cxdemcp  altitudines  columnarum  fuarum  pyrami- 
dum.erunt  bafes  SC  altitudines  pyramidum  propofirarum  columnarum  mutux . Si  hoc  ut  poft-  % 

liim  eft,  u erum  fuerit  de  columnis, erunt  quocp  pyramides  xquales,prout  in  7 huius  demonftra- 
tum  cft,igitur  & columnx  xquales,  cum  ipfx  tnplx  fint  ad  fuas  pyramides. Quare  patet  fecunda 
pars  eius  quod  propoli  tum  eft. 

Omnium  duarum  columnarum  laternarum  limilium  eft  pro- 
portio alterius  ad  alteram, tanquam  lateris  ad  fuum  relatiuum  latus 
proportio  triplicata. 

Si  columnx  fuerint  fimiles,  erunt  ex  diffinitione  limilium  corporum,  bafes  earum  cxterxfy 
fuperficies  eas  ambientes  fimiles.  Diuidanrur  iracp  bafes  earum  in  triangulos  fimiles  SC  numero 
xquales, quemadmodum  18  fexti  proponit  cite  pofsibile,&ipf* columnx  diuidantur  in  ferati- 
ha  fuper  hos  triangulos  cxiftenria.  Stude  igitur  probare  ferarilia  unios , fuis  rcSatiuis  feratilibus 
alrmu j e tfcfimtfia, quod  faulc  probabis  ex  hy po thefi  & 68C4.SC  j fexti, & ex  diffinitione  fimi- 
lium  fuperftcierum  SC  diffinitione  limilium  corporum.Hoc  autem  probato,  erit  ex  16  undecimi 
proportio  uniufcuiufqr  feratilis  unius  ad  fuum  relatiuum  feratilealterius.ficut  fui  Iaterisad  larus 
illuis  propoT tiomplicata.Ec  quia  omnium  laterum  eft  proportio  una,cum  cunila  ferarilia  unius 
fint  fimitia  fuis  relattuis  feranlibus  alterius, fcquitur  ex  11  quinti, ut  cuneorum  feratilium  unius 
ad  fuarelatiua  ferarilia  alterius  fir  proportio  una. Quare  per  ij  quinti,  qux  eft  proportio  unius 
(erarilis  ad  fuum  feratile  relatiuum  alrcrius, eadem  eft  omnium  pariter  acceptorum  ad  omnia  pa 
viter  accepta.Er  quia  utrobiqj  omnia  ferarilia  pariter  accepta  componunt columnas,#  relariua  Ia 
lera  feratilium  funr  relariua  latera  columnarum,ncce(Te  ex  11  quin  ri,  ut  proportio  columnarii  fic 
ficut  fuorum  rdatiuoruin  laterum  proportio  triplica ta:quod  eft  propofitum. 

Euclid.n  Zamb.  Theorem  8.  P ropofitioS. 

1 Similes  pyramides.triangulares  bafes  habentes,in  triplici  funt  ra  camp.t. 
tioneeiufdem  rationis  laterum.  ( 

THEONexZoni.  Sint pmiles  crftmiliterpofitepyramidts,quarvmbafesquidem  funt  «»>■, 

/% /Jriangula,fa8igia uero ipfarum /?itt  - pgnt. Dico  quod* A r • pyramis  ad' '/‘pyramidem, m- 
plant  babet  rationem, quam  4 >a  d '/.Compleatur  eiumf.»S'3*  tJoUdi  paraUelepipeia.  E/  cputnum 
p yrmis « 4 r . fimilis  eft ipfi  * • / > pyra mili.equalis  igitur eftangulm 
qui  fub  otiti  qui  fub  * '/angulo,a-  qui  fub  .fy  ei  quifub  >'f,cr  qui 
fub  *(. n qui  fub  A * \ejiq-,  ficui  -4  ad  ^'Jie  e fi  (y  ad  > /,CT  4 " ad  > 3. 

Et quonidm ejl  ficut  «4 <t/«' ',fic  fi  y id > Acr circum  equoi angulosta- 
tcra  funt  proportionaliajgitur  ■ - paraUtlogrammu  ipfi  • *Jimile  ejl  pi 
railelogramoicr  id,ppterea  cr  4 'ipfi  'tfimile  e ft,ct  > « ipfi  '/.Tria  igi 
tur  (*,*(/>■, tribus ' /,'  /,/ililt  fimilia.  Sed  triaquide  a 4,4  *,  fir,  tri- 
bui que  er  oppofito  equaltafunt  fimill4,crtria  i «y/>*  /,equa  ryfimi  t 
lia  funt  tribui  qu e cx  oppofito-.ipft  igitur  4 » »,» 3 *’>  folidi  paraSlde 
pipedafub  fimilibui  planis  eque  multiplieibui  coprebenduntur.  Igitur  • 

• h », ipfi  ‘ / 1 < folido  limite  tft. Similia  aut  (olida  parallekpipedajn  tripli 
ei  funt  ratione  eiufde  rationis  lateri  (pn  un  decimi)  Igitur  4 « /■  ■*  folidi 
id'3*'  folidi  tripla  habet  ratione, quam  cihfdc  ralioii  latus  U>ad  eiuf 
de  rationn  latui  >/.  Sicut  ante  4 « t<  * folidi  ai»3*’  folidi,fic  « f > * py- 

ll  t 
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ramtt  adAifl  pyramida,quoniom  pyramis  fexu  pars  tji  foliji.n  quod  c r prifma  Jimiiim  cxiflans  f« 
lidi paraSrlcpipcdi,triplum efl ipfm pyramidis, ey  • A' • igitur  pyramis ai  / • / t pyramida  triplam 
rationem  habet,q  Ayidsf.qf  icmonjtraffr  oportuit.  coxiutivii. 

Ex  hoc  nempe  t /i  «um/t/fum.ouoi  er  multangula!  bafes  habentes  fmiles  pyramides , adinuicem  in 
triplici funt  rone  eiufdem  rationis  lateri.  Diutfis  enim  ipfis  in  ipfas  pyramides, triangulares  bafes  baben 
lci( qsua  fimtlia  polygona  bafiu  us  fimilia  tridgula  diuidutur.ty  in  eque  multiplicia, eyeiufde  rbnis  t0‘ 
tis)entficut  in  altera  una  pyramis  triangulare  habes  bafmadunam  bafin  triangulare  habente  in  altera 
pyramideflc  ©■  omnes  pyramides  in  altera  pyramide  triangulares  bafes  habentes, ad  pyramides  exiflen 
IO  in  altera  pyrami de.cr  habentes  triangulares  bafes . Hoc  tjl.  Pyramis  ipfa  polygonam  bafin  habens 
ad  pyramida  ha/in  polygonam  habentem.  Pyramis  autem  triangularem  bafin  habent  ad  pyramida  triast 
gularetn  bafin  habentem, in  triplici  e fl  ratione  eiufdem  rationis  laterum . EI  polygonam  igitur  bafin  ha - 
bes,adfimite  bafin  hahentc,tnpU  habet  ratione  cj  latus  ad  latus.  Eucl.exZa.  The  or.y.  P ropofo. 

Aequalium  pyramidu  8f  triangulares  bafes  habentiu,  reciprocae 
funt  bafes  altimdinib.  Et  pyramides  triagulares  bafes  habctcs.qua- 
ru  reciproce  funt  bafes  uerticib.funt  aequales. 

THEONnZ ab.  Sint  enim  aque  pyramides  •dy.J*  ft.triangts 
lares  bafes  habites  * A r,  A if.faUigia  uero  > •>, ftgna . Dico  q,  ipfaru  • A 
>’S'  fr, pyramidu  reciproca  funt  bafes  altitudimb.  eyefl  ftcut  bafts  * 

A>ai  bafin  / <f, fi  c efl  ipli’  d.fo  pyramidu  altitudo  ad  ipfi’  «A>>py 
ramidts  altitudine.  CopleaturaSt  ipfa  t eu  x,'>  •',fohdaparailelepipe 
da.  Ef  quonid  pyramis  • A r’ aqualis  efl  ipfi/ >//  pyramidi, tfl$  ipfiut 
quadi  -•'>■  pyramidis  fexcupluipfu  A * u » foUdii.ipfi’  aut  a , fi  folijfi 
* ' ' 'J/xcupld  efi, igitur  folidi  >' « i-  \ipfi  • / » fo Udo  aquis  efl.  Aequa 
Ili autfolidora  par allelcpipcdorurceipc*  funt  bifes altltudinib.(p  ,4 
undecim)  E/I  igitur  ftcut  < u bafis  ad  > » bafin,fieeft  ipfi’  ■ i en  folidifa 
fiiyiii  ad  ipfi’ te  M >■  fafUgiS:  Sed  ftcut  quidl  ‘ f bafts  ad  * * bafin, fic  « C 
ytrtaguluad  Siftrtagulu  Ef  ftcut  igttur(p  1 1 cjnll  .triagulu  « (ad  tria  ‘ 
gd*J'[,ftc  ipfi’ ' * • olidi  altitudo, ad  ipfm  A’*’  folidi  altitudine. 

Sed  ip/i*  • t n efolidi  altitudo, eadi  efl  ipfi  ipli ’ A/l pyramidis  alHtudi 
nt.cnpfiM  A- a » folidi  altituJo.eadem  efl  ipft  ipftus  pyramidis 

altitudini.  Efl  igitur  ftcut  « f , bafis  ad  * 1 / bafin,  fic  ipftus  ■>  ■ !>pyrO' 
nudis  altuudo  ad  ipfm  n t,  . pyramidis  altitudinem . lp forum  igitur 


/ 
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lex  ad  ipliai -«>*  pyramidu  ucrttcc.fed  ftcut  * ( > bafts  ad  ipfa  a ./ bafin  jic  (*  paraMogrimuad . » 
p tradelogrimu.cr  ftcut  igitur(p,i  qnti/ a paraHelogrdmu  ad  > » parallrlogrimil.fic  efl  ipftus  A,  f a 
pyramidis  fufligfu  ad  ipftus -A,,  pyramidis  faSigti.  Sed  tpfius  qdemA./o  pyramidis  uertex, eftidi  ip 
fias . AoeparaSeleptpedi uerticftyfaftigiu tpfw-hefyrmjJisjita ipfm A.ux paraUtlepipedi 
altitudini  teli  igitur  ftcut  A u bafts  ad  m bafinffic  ipfiut  sine  paraBelepipedl  altitudo  ad  tpfius  i. u^pa 
Tauclcpipcdi  altitudine.  Solida  uero  paraHelcfipclo  quorS  reciproca  funt  bafes  altitudimb.  funt  aqualia 
(p,a.undectmi)lgtturfolidii  paraUelepipck  A • u appli  > * * ‘foltdo  paraMcpipedo  efl  aquale  Eflq, 
ipftus  qtude  A e u X parallelepipedi, pyramis -A>  * fexta  pars, ipfiut  aut  > lue  parattclcpipedtjexta  part 
efi  Pyramis  a.  g»  Igitur  pyramis  • a > •, ipfi  a >ff  pyramidi  efl  aqualis.  Aequalium  igitur  pyramiduet 
triagulares  bafes  hsbentiii, reciproca  funt  bafes  altitudinib.  E I pyramides  triagulares  bafes  habetes  qua 
ru bafes urrticibtufunt reciproca, funt aqualestqd’ oflendendi fiaeral.  E ucl.exCap.  p ropof.y. 

“ II  Mnis  coluna  rotuda.pyramidi  fu  ac  tripla  elle  coprobat.  . 

C >mp.  Supra  circuli  a.intcll/gliur  una  coluna  SC  una  pyramis, frcudQ  cSdc  fuaal 
nrndinf  ereftf,dic3turip  {quiuoce  ipfa  pyramis  & coluna  & circulv  noic  uno  fd 
licet  a.  Dico  iracp  qd’ coluna  a.cft  tripla  ad  pyramide  a.  cuius.pbario  eft.Qtiia  nccy 
•ESj;:®*1  maior  nrq>  minor  porrft  cffr.i)  tripla.Sir  rnim  primuffi  pofsibilc  rft/maior  0 rri- 
pla.quatirartcorpons  b.ira  qd’  fibeorp*  dcmarurdrcolunaa.mtrcfiduu  ei’  mplfr  ad  pyramide 
a. In  (cnbarur  ergo  quadraru  circulo  a, fuperqd’erigin|r  duo  ferariIiapqueaIracolunxa,dequib. 
dtiab.ferarilicrpariteraccepriJciftar.qd^pfa  funt  plus  medietate  colinf  a, quradmodi  ipfi  qua 
draiucoftareifeplus medietarecirculia.fi enim exipfis  ferarilib.perfidJtur  folida  parallelogrj. 
ma.quoru  ipfa  funt  medi  ctarcs.crir  ipfa  columna  parsipforu  duoru  folidoru  partter  acceptori. 
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Dcin<Jcfup«vUrtra  quadrati  infcripti  perficiam  quiruor triangulos duumarquiUumbtcrum in 
portionibus  circuli,  quarum  portionum  latera  quadrari  funt  chordx,  diuifis  arcubus  illarum  por 
tionu  perlrqualia,&  finr  illi  trianguli  ede  f.fupcr  Quos  enam  erige  feranlia  ad  altitudinem  colum 
h* a.Er  mantfcftum  eft  quod  hxc  feranlia  funt  maius  medietate  portionum  cdlun*  fuper  porno- 
nes  circuli  conii ftenriurn.qucadmodum  8C  ipfi  trianguli  funt  maius  medictare  pornonum  arculL 
Fiat  aure  hoc  toties, quoufqj  per  primam  io  cogatur  aduei  fanus  confiteri  portiones  columnx  pa 
riter  acceptas  elTc  minus  corpore  b.Erir  igitur  coiumnalarcrata  o^togona  quamcomponuntom 
nia  feranlia  pariter  accepm, quorum  bafes  luoftriangulidiutdentes  polygonium  inicriptum  cir- 
culo a.maiustnple  pyramidisrorundxa.ErquiaipfalatcniNico.uninaerttTiplaad fuam pyrami 
dem.licurdemonftraiumcft  in  etsqux  prxmilfa  funr.lequirur  ex  fecunda  parte  toquinn  ubn  ut 

rotunda  pyramis  a (Tr  muior  tatenra  pyramide  iatcrar.r  coiumnf , cuius  bajis  eft  inferiptum  poly- 
gonium bafi  rorundxpyramidira,quod  eft  impoiribile:eftcnimpyiamis  laterata,parsipuus  py- 
ramidis rorundx.Non  eft  igitur  pyramis  a, minus  tertia  pai  te  lux  column^.^Sed  nec  plus  terna* 

Si  enim  polTibile  eft.fit  pyramis  a, pius  tertia  parte  columnxa, 
quanti  rare  corporis  b.ita  quod  derra  i ho  corpore  b de  pyramide 
a,(it  refiduu  ipllus  pyramidis  teriia  pars  columnx  a.Igiturquc 
admodum  prius  ex  pyramide  a, intclligarur  detrahi  pyramis  la 
terata  fibi  xque  alta  cuius  balis  fit  quadrarum  circulo  a infcrip- 
tum.quam  latcratam  pyramide  conftatelfe  plus  dimidio  pyra 
midisrorundx.Item  de  refiduo  pyramidis  a.rurfus  inrelliganr 
rur  detrahi  pyramides  xque  atrx.ftarurx  fuper  triangulos c,d  e 
f,qui  funt  in  poriiombus  balis, & hoc  toties  fiar,ut  ex  prima  de 
dmi  relinquarurcx  pyramide  a, minus  corpore  b.Entfcpitacppy 
ramis  laterara  inferipto  polygonio  fuperftans , quam  coponut 
latera tx  pyramides  cx  rotunda  pyramide  detraflf  .maiustertia 
parte  rotundx  columnx  a. Et  quia  ut  probarum  eft  in  prxcedf 
nbus.hxc  pyramis  laterara  eft  rertta  pars  fux  columnx  lateratf 
a.fequitur  den uo  ex  fecunda  parte  io  quinti  columnam  rorun- 
<iam  a clfe  minorem  columna  laterara  eiufdem  altitudinis , cu- 
ius balis  eft  polygoni  u bafi  rotundx  pyramidis  infcriptu.Hoc  autem  impoflibile.nam  h$c  colum 
na  laterata,pars  eft colun^  rotfidf.Cu  igitur  coliina  rotfida  no  polfit  efle  minus  triplo  fuf  Pyrami 
dis.necp  mai*,erit  necelTario  tripla  ad  earqd’  demoftrare  uolum*.  E UcLex  Zi.T hcor.  10.  Prop.io, 

tfi  Omnis  conus.cylirtdri  tertia  pars  eft  eandem  eidem  bafin  habeo» 
tis  8C  xquale  faftigium. 

THBONn 'Zamb.  Habeat  mim  comu,cylindrobapncide,hoC 
circulum  »<■,',& aquale  faftigium.Dico  a,  cornu  cylindri  tertia 
pars  cftficc  eft quo d cylmdrus,conitriplus eft. Si dutem cylindrut, eo 
ni  non  eft  triplus, erit  cylindrus, cono  dut  maior  quam  triplus , aut  mi' 
nor.  Sit  prius  maior  quam  triplus.  Et  defiribatur(per  6 quarti )in  cit' 
ck/o  » £ > 'quadratum  «(■>'*.  Ijm  quadratu  *(r  ^,maius  eft  quam  di 
midium  ipfius  circuli  Conftituatur  ab  ipfo  «*>«<()  uadr  ato,prif 

na  aque  altum  ipfi  cylindro.  lam  conftitutum  pnfma,  maius  eft  qua  ip 
fius  cylindri  iimidiu,quonia  cr  fi  ipfi  circulo  a fy  S, quadratu  circun 
fer  ibamus,  quadratu  in  ipfo  orbc*f"t  ie[criptum,circun[cnpti  dimi 
diu,eft  eyab  ipfis  cbftituta  funt, aque  alta  [oh  ia  paraUtleplprda  prif 
mata:prifmata  igitur  ipfa.adinuicefunt  ficut  bafes -Et  pnjmi  igitur  fiant  in  ipfo  alyd  quadrato,  dimi' 
dium  eft  eius  prifmatis  quod  confit  tuitur  a quadrato  ipft  circulo  /circufcripto.Etcylindrus  ipfo  pri 

[male quod  fitaquadrato circunfcriptoipfi circulo  *(y  d, minor  eft.  Igitur  pnfma  a quadrato  " * y • e Q 
ftitutum,ipfi  cylindro  eque  alium, maius  eft  dimidio  ipfius  cylindri.  Seccntur(ptr  i o terti j)tpf e 
*»,/ *,circunferentia  bifariam  in  > [•  l,fignis,tyconneftanlur  ipfe  • >,•  t,d{J >,>  «,» *,*  V «. ej  unum 
quodqi  igitur  ipforit  •>*,«  fr,>  * Jt,Jt  J « triangulorum , maius  eft  quam  dimidii  tim  quod  eircC  fctpfum 
ipfius  *dy  d circuli  figmenti Jtcut  ante  offendimus  Conftituantur  ab  unequotj;  tpforu  * ' J-h,y  * ••  /> 
* triiguloru,prifmatd  tque  alta  ipfi  cylindro, et  unbquodq,  igitur  tpforu  coftitutoriprifmatu,maius  eft 
quidmidia  pars  circi  fefe  ipfitufcgmeti circuh.quoniaflp  •/*  t/tgna  parallelm  pfie  « <,  yyt*S  ,dU 

um\copledmus^qinipfisat,r>,yd,da,paranelogr!ma,eUbipfisebftituamiufolidapararelrpip,di 

Ipfi  cylindro  aque  alta,uniufcuiuf.j;  coftitutoru  dimidia  funt  prifmata  qua  in*> '/!  >,>  >V  ‘.trtigU' 
Us  crfunt  ipfius  cylindri  fegmcta,minorcs  ipfis  [olidis  paraUclepipcdis  cofiitubs.ltaj;  rtiaquain  a, 1 ff 
V • d,J(.  triaffilis  prifmata, maior  a funt  qui  dimidii  circi  fefe  cylindri  [cgmitoru.Dtjfcfcctn  ii(pi4 
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far  ex  pyramide b detrahatur  latera  ra  pyramis  fibi  xque  a!ta, cuius  bafis  fit  quadrarum  infciiptum 
circulo  b,&  exrefiduo  cius  detrahamur  pyramides  eiufdem  altitudinis  confiftctes  fuper  trigonos 
portionum  circuli  b, fiat  iratp  hoc  toties, quoufcp  cogctc  prima  io,firrcfiduum  pyramidis  b minus 
corpored.eritip  ex  communi  fcientia.latcrata  pyramis  detraeta,quam  componunt  partiales  pyra 
mides  detrafex, maius  corpore  c.lnfcribatur  itacp  circulo  a, polygonium  fimile  illi , quod  eft  bafis 
larerarx pyramidis  detraftf  i pyramide  b,&  ad  angulos  huius  polygomj  inlaipti  circulo  a,dcmit 
te  lineas  a cono  pyramidisa.perficicsfuper  illud  polygonium, latera  tam  pyramidem  arque  altani 
rotunda: pyramidi  a. Hanc  igitur  ftudens  demon  trrai  e c(Te  fimilem  laterarx  pyramidi  dctralix  i 
rotunda  pyramide  b,quod  hoc  modo  facics.In  unacp  pyramide  enges  axem  ipfius  qui  erit  ex  dif- 
fminonc  Iine3  conrnuans  uerriccm  pyramidis  cum  centro  bafis , & ait  perpendicularis  ad  bafint 
de  hinc  a centris  bafium, protrahas  in  utroqr  circulo  femidiametros , ad  omnes  angulos  mriuiqr 
polygonii  infcripti.Cirtncp  ex  diffinitione  fimilium  pyramidum  rotundarum  fit  pioporno  axis 
unius  ad  axem  alteri us,ficut  diametri  bafis  unius  ad  diametrum  bafis  alterius, ideo  e:ii  ex  ij  quin 
ri  SC  aequa  proponionalitate.ficut  fcmidiamcrn  ad  femidiamctTum.finr  aurem  utrobicp  omnes  an 
guli  quos  axes  cum  fcmidiametrisconrincntrefu,necelTeeftcx6propofitionefexnlibn  ti  4tiui 
dem  SC  diffinitione  fimilium  fupafidaum  & fimilium  corporum  diffinitioe,  ut  latcrata  pyramis 
a fit  fimihs  lareratx  pyramidi  b, quare  per  additam  ad 
f huius, proportio  lareratx  pyramidis  a ad  latcrata  b, 
eft  ficur  lateris  unius  ad  Tuum  rei  anu  u latus  alterius 
proporno  triplicata, ideoip  8C  ficur  diametri  a, ad  dia- 
m«rumbtriplicata:tgItu^quoq,•  ficutrotundx  pyra- 
midis a.ad  coi  p*  c ex  u quinti.quare  pamutarim  pro 
portio  laterarx  pyramidis  a ad  rotudam  pyramidem 
ajkut  latcratx  pyramidis  b ad  corpus  c.Et  quia  late- 
rata  pyramis  b, maior  eft  corpore  c,erit  latcrata  pyra- 
mis a, maior  rotunda  pyramide  a. Quod  eft  impoffi- 
bile.cum  fit  pars  eius.Non  crt  ergo  corpus  c.minusro 
runda  pyramide  b.Rcftar  itacp  probandum, quod  nec 
maius.  Si  enim  aduafarius  dicat  ipfum  effc  maius, 
tunc  arguatur  cxcdnuerfa  propornonalitate  propor 
tioneni  diametri  b ad  diametrum  a triplicatam  cfle.fi 
cur  corporis  c ad  rotundam  pyramidem  a. Sed  ex  <on 
ceptione.eadem  eft  rotundx  pyramidis  b,ad  aliquod 
corpus  aliud  quod  fit  d.  Et  quia  ex  hyrpodteficorpus 
c maius  eft  rotunda  pyramide  b, (equitur  ex  14  quin- 
ti.quod  rotunda  pyramis  a fit  maior  corpore  d . Itacp 
proportio  rotiidj  pyramidis  b ad  corpus  quod  eft  mi 
rus  roruda  pyramide  a, uidelicet ad  d,eft  ficui : fuxdia 
metri  bad  diametrum  alterius  proportio  triplicata. 

Hoc  autem  eft  impoffibile.  Nam  ex  hoc  demonftraui 
mus  fequi.quod  pars  fit  maior  fuototo.Cu  ago  cor- 
pus c non  poffit  minus  effeneqt  maius  rotunda  pyra 
midcb.aitneceifario  fibi  aequale,  ideoqjex  fecunda 
parte  7 quinn,  conftat  propofitum. 

Campani  annotatio.  Non  lafHt  autem  nor, 
huiuKiemonftrationisprocefrum  ad  eas  duntaxar co 

lunas  & pyramides  rotundas  coartari,  quarum  axej  . # , 

fuis  bafibus  papendicularita  infiftunt, tales  enim  diffinite  fuerunt  in  principio  undecimi  .Cu  ti 
men  paffio  hic  demonftrara.comuniraconuemar  omnibus  colunis  rotundis  fimilibus  pyramidi 
buscp rotundis  fimilibus, fiueearum  axes  fupabafes  fuas  fuerint  orthogonalirer  ereflx , fiuc  lu- 
pa cas  fuerint  indinatx(&  appellentur  diffacnnxcaufahxrotudxcolumnxfif  pyramides,  qua 

rum  bafibus  axes  orthogonalita  fupaftanr ae^f.reliqux  uao  dicatur  inclinat»^  quia  in  pntl 
cipio  u non  funt  diffinirxcolumnxaut  pyramides  rotundx,  nifi  illx ran tum  quas  ae«fh:  uoca- 
mus,hx  quidem  pa  motum  parallelogrammi  reiftanguli.illx  uao  per  motum  trigoni  reflangii 
U,  ideo conuenicns arbitramur  diffinire  columnas  SC  pyramides rorundas  diffinitionibus  com- 
munirer 6C  uniuocCconucnienribus,ac£fis  & inclinaris  columnis  SC  pyramidibus  rotundis. 
Ciim  igitur  extra fuperficiem  alicuius  circuli  deferipri , fignarur  pun&usqut  cum  circunferen- 
ria  ipfius  cirtuli  pa  lineam  reftam  continuatur , fi  linea  ipfa  fignaro  punfto  manente  fixo 
defcnpro  circulo,  quoufquc  ad  locum  unde  moueri  inccrperir,  circumducatur: corpus , qued 
a cuiua  fuper  fide,  quam  motu  fuo  defcnbit  hxc  linea  , SC  ab  ipfo  circulo,  cui  circumducitur. 
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conn netur  uoco  pynmidcm  rotundam. Et  circulum  cui  lina  hzc  circuducitur.uoco  baftn  iodui 
pyramtdts.Fixum  autem  punflum  extra  circuli  fuperficiem  fignatum,  uoco  conum  pyramidis  Li 
namiy  rectam  continuantem  centrum  balis  cum  cono  pyramidts.appello  axem  (eu  faenttam  py. 

nnudis.Cumcphzcfagttta  fuerit  perpendicularis  adbafin.dicopyramidemefleereCtam . Cu  ue- 

ro  inclinata, duo  ede  pyramidem  inclinatam. Cum  autem  fuerintduo  circuli  «quales  deferipti  in 
(uperhetebus  arquidiftamibus.quos  una  plana  fuperfides  per  eorum  centra  tranliens  Cecuerit  fue 
nntip  continuata  per  lineam  rectam  duar  relatiu*  fefbones  duarum  circunfcrennanim  ipiorum 
circulorum , II hnahee in  circunferrntns  ipforum  circulorum  trquidiftanter  litui  a quo  moueri 
inccppentquoufcpad  locum  fuurn  redeat, circiiducatur, corpus  quod  acurua  fuperficiequam  mt» 
cu  fuo  dcfcribir  hac  linea  & a duobus  pro pofms  circulis  conttnctur.uoco  collinam  rotunda. Cum 
axis  llucfagtita.cft  linea  refla.centra  duorum  circulorum  continuans.  Et  hac  fagina  fuerit  per- 
pendicularis ad  fuperfictem  utnufqt  duorum  circulorum, dtcocolumnam  e (Te  erectam.  Cumtie- 

ro  fit  em  fuperbafm  inclinata, dico  columnam  eflic  inclinatam. Cum^fuerintdua  rotunda  pyra 

nudes  aut  columna(a  quarum  axibus  egrediantur  dua  ftiperficies  fuper  bales  arum  orthooon* 
ri  'oqeOS  JxtS  & commul,«  Diones  harum  fuperficieru  tC  bafiumcon 

nnent)adinuicemaquales,S(fuentpropottioaxisuniusadaxemaltenus,(Icutfemidiameniba- 

jdr'n,1d|,'Jlcrr4m  balts  alterius.tuncillasduaspyramidesadinuicem.autillas  duas  co- 
lumnas adtnutcem,dico  fimilescffe.Hisdiffiniiiombus  pofitis.demondrandum  eft, quod  omni  J 
fi  d(!nninat-!"f^rilm  Pyamdum  (Imilium,columnarum'uerotundarum  fimtlium , iiue  eiedfc* 
£uc  inclinata  fuennt.ert  proportio  uniusad  alteram,  (icutdiamembalis  unius  ad  diametrum  b» 

St  fuerint  duc  rotunde  pyramides  adinuiccm  fimilcs,quaru  utran 
que  d u.t  plance  fuperficies  fuper  axem  fccct,  fucritcp  harum  duarum 
iupcrhcicrum  altera  in  utraqj  pyramide  fuper  bafin  eius  orthooona 
ter  creaa,&;  arcus  bafium  inter  illas  duas  fuperfides  contenti,  fimi- 
lcs  cru  nt  anguli  quos  axes  &C  communes  feiflioncs  bafium  & earum 
Iupcrhcicrum  que  fuper  bafes  non  ponuntur  orthogonaliter  erede 
conti  nent,  adinuiccm  arquales. 

Sint  duzrotundxpyramidesa  b 8C  c d,quarii  ba- 
fes Cunt  circuli  efgSCli  KI.SC axesduir lineat  ab 8Ccd 
&diamcrri  bafium  egfifh  1,  centra  bafium  funtduo 
pundla  b fi C d.coni  pyramidum  a 8C  c.fimiles  adinuice 
& ab  carum  conisadfuperficiem  bafium  prorrahan- 
rur.ur  docet  u undecimi  libri.du  j perpcdiculares  qu* 
fum  a m 8C  c n,&  contimienturpiifla  m & n cum  cen 
fiis bafium.protraftis lineis bm SC d n.eritijiex  igun 
decimi  fuperficies  a b m quzegrediturab  axe  a b,ere- 
<ta  luperbafin  pyramidis  a b orthogonaliter.  Eodem 
modofiiperikiescdn,  quategrediturabaxecd  erit 
erefia  fuper  bartn  pyramidis  c d orthogonaliter . Sint 
Itaqt  duo  arcus  f g8f  K l.fimilcs  SC  intelltganturdupTu 
perficies  a b f^c  d K.egredi  ab  axibus,fi£  fecarc  pyrami- 

des  ab  &c  dfimiles.Dico  igirur  duos  angulos  a b f,cd 
K.rfieadinuicem  *quaIcs.Prorrahanturcnim  du*  li- 
ne*  fi m & K n . Qyia  igitur  du*  pyramides  a b fit  c d, 
funt  fimilcs.fif  du*  fuperficies  a b m,c  d n,ftare$  ortho 
B°"a*,rcr  fuP«’  bafes,egrcdiunrurab  earu  axibus,  erit 


»x diffinitione ftmiliupyramidu, angulusa bm  zqua 
Itsattgulo  c d mErquia  exdifftnitionelinete  fupra  fu- 

pertiacmperpetidicularitercreClat.utercjduorfianpu 

lorum  a m b,c  n d.eft  reiflusteruntex  si  primi  8C  4 fex 
n,duo  pnmi  irian3uli  abmSCcdn, laterum  propor- 

« dfftnLne  (SSi0rri0l,n"2b  ldUnamcd  • bmaddn  , 8C(Icutamaden.ErquI« 
feimdiamefiunfdt^aund'^U,n  ’ prop?rno  “** ' » b axem  c d eft  licur  femidiamerri  bf  ad 
aiametrurn  d K,cnt  cx  undeama  quinn.proportio  b fad  d kficut  b m ad  d n.Ciuniy  fint  duo 

anguli 
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anguli  fb  m K d n xquales , eo  quod  duo  arcus  f g 6C  K l funt  fimiles  exhyporhcfi.erir  ex  6 8C 
4 fcxti,  proportio  f m ad  K n,  ficui  b m ad  d n.idcoqj  lu  ut  a m ad  c n.Et  quia  iterum  ex  diffinirionc 
line*  fu  per  fuperficiem  perpcdicularirer  erecix  uterty  duorum  angulorum  a m f,c  n K,eft  rcfkus, 
erit  cx  6 SI  4.  fexti, proportio  a f ad  c Kt(Tcur  a m ad  c n ,idro  per  u quinti, ficut  a b ad  c d A ficut  b f 
ad  d K.lgitur  ex  5 fextt.duo  anguli  a b f 3C  c d K,funt  adinuicem  xqualcs. Quod  eft  propofitu  .Ide 
probabis  leuiter  de  rotundis  columnis  fimilibus.Hocitaqjdcmonftrato.dico  quod  omnium  dua 
rum rotundarum  pyramidum  fimilium  quxcun- 
que  fuerint  fiue  cre&xfiue  inclina  tx  cft  propor- 
tio unius  carum  ad  altcram.ficut  diametri  fuxba- 
ftsad  diametrum  alterius  bafis  proportio  triplica- 
ta.Sint  enim  ut  prius  dux  rotundx  pyramides  a 
&b,quari>  bales  funt  circuli  a & b A horum  circu 
lorum  diametri  fint  etiam  a &.  b,fu<y  proportio  py 
ramidis  a ad  corpus  c, ficut  diametri  a ad  diametru 
b proportio  triplicata.Non  erit  igitur  corpus  c,mi 
nus  nccp  maius  rotunda  pyramide  b.Sit  enim  pri- 
mo(fi  polfibile  eft)  minus , quantitate  corporis  d» 
ira  quod  duo  corpora  c cr  d panrer  accepta  fint qui 
tu  rorunda  pyramis  b.  Ab  axe  igitur  pyramidis  b, 
prodeat  fuperfiries  qux  lit  orrhogonalitcr  erecta, 
fuper circulum b.fitcpcomunis  fcCtio huius  fuper 
fidei  8C  circuli  b, linea  e f rrafiens  per  centru  b.qux 
erit  diameter  circuli  b, linea  e f tranftens  per  centru 
b.quz  erit  diameter  circuli  b &'  protrahatur  incir 
culo  b,  alia  diameter  fccanshanc  orthogon aliter, 
ux  fitgh,ftc<p  inferibarur  circulo  b, quadratu  cg 
h A'  a roiuda  pyramide  b,intelligatur  detrahi  la- 
rcrara  pyramis, cui*bafis  eft  quadratu  circulo  b in 
feriprum  qux'ur  probatu  eft  fupra)maiusent  di- 
midio rotundx  pyramidis, & cx  refiduo  eius  detra 
liantur  pyramides  eiufdem  altitudinis, cSfiftentcf 
fuper  trigonos  porrionii  circuli  b , futip  hoc  toties 
quoufip  lefiduum  rotundx  pyramidis  b fn  minus 
corpore  d ex  1 dccimLEruq?  ex  conceptione  latera 
ta  pyramis  dctrnfta  quam  componut  larcrarxpar 
tiales  pyramides  detracta:, maius  corporee.  Tunc 
ergo  prodeatex  axe  pyramidis  a,  fuperficics  alia 
qux  fitorrhogonalitcr  crccla  fuper  circulum  a,  8C 
fit  communis  feftio  huius  fuperficic  8C.  circuli  a , U 
nca  k l.qux  ob  hoc  erit  diameter  circuli  a.protraha 
tur  a utem  in  circulo  a,alia  diameter  fecans  hanc  or 
thogonalirer.quxfirin  n.ficip  inferibarur  in  circu 
lo  a, quadra  tum  K m l n , & dimdedo  arcus  portio 
num  circuli  a per  xqualia, perficiatur  m circulo  a , polygoni»  fimile  illi  quod  eft  inferiptu  circulo 
b,&  ad  fingulos  angulos  huius  polygonii  demitte  lineas  reflas  a cono  pyramidis  a, perfidens  fu- 
per illud  polygonium  lateratl  pyramide  xque  altam  pyramidi  a.Hanc  autem  lareratam  pyrami- 
dem, probabis  etfe  fimilem  lareratx  pyramidi  detratfbc  a rorunda  pyramide  b,quod  hoc  modo  fa 
cies. Duces  axes  cogitatione  uel  altu  urriufquc  in  urrifque  pyramidibus  a SC  b A a centris  baftum 
prorrihas  lineas rc&as  ad  omnes  angulos  inferiprorum  polygoniorum. Erun tq?  ex  prxmifToati 
recedente  omnes  anguli  quos  continet  axis  pyramidis  a, cum  ungulis  linris  duflis  a centro  circu- 
li a,ad  angulos  polygojih  fibi  inferipti, xquales  fuis  relatiuis  angulis  quos  continet  axis  pyrami- 
dis b.cum  lingulis  lineis  duftis  a centro  circuli  b,ad  angulos  polygonii  fibi  inferipti.  Et  quia  ex 
diffinitione  rotundarum  pyramidum  ft  milium, proportio  axis  pyramidis  a ad  axem  pyramidis  b 
eft  ficut  femidiaraetri  rirculi  a ad  femidiametrum  circuli  b.fequirur  ex  6 8C  4 fexri  diffinitioni- 

bus (Tmilium  fuperfiderum  8C  ITmilium  corporum  quod  dux  lareratx  pyramides  a & b fin  t (Tmi- 
les.Cxrcra  argue  ficut  prius  in  decima.Conftat  itatp  de  omnibus  rotundis  pyramidibus  fi milibus 
quod  proportio  carum  fit  ficut  diametrorum  fuarum  baftum  triplicata. Er  quia  omnis  coluna  ro- 
tunda eft  tripla  ad  fuam  pyramidcm(hoc  enim  fufficienrer eft  dcmonftrarum  fiuccolumn$  & fu$ 
pyramides  fuerint  erefhe  (iueinclinatx)fequiturex  u quinri  ut  etiam  quarumlibet  columnarum 
rotundarum  fimilium  firproportio  ficut  fuarum  diametrorum  triplicata. 

E udiltit 


CD 
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Eudex  Cump.  Tnpofitiou. 

Mncs  duas  rotundas  pyramides  fiue  columnas  aeque  al 
tas/uis  bafibus  proportionales  c{Tencce(Tc  eft. 

Campanvs.  Supra  duos  circulos  a BC  b.fta  ruantur  ur  prius  dux  rorundf  p j 
ramidcs  xque altxqux dicantur fimilitera  & b , & d ux  rorundx  colum  nxxqu<* 
alrx  eifdcm  lireris  aferiprx  a & b.  Dico  itatp  quod  proportio  duarum  pyramidum 
a & b.duarumcp  columnarum  a fiC  b,cft  ficur  duorum  circulorum  a b.  Quod  dccolumnis  mani 
feftum  crir.fi  hoc  prius  dc  pyramidibus  d f dcmonftrabiruromnis  enim  rotunda  coluna, tripla  eft 
ad  fuam  pyramide.  De  pyramidibus  aure  conflabit  indire&a  dcmonftranonc  hoc  modo.Eft  enim 
cx  communi  fcienria,  proportio  rorundx  pyramidis  a ad  aliquod  corpus,  ficur  drculi  a ad  circulu 
b, illud  corpus  fir  c. Dico  iratp  quod  corpus c.non  poreft  efTe  maius  ne$  minus  rorunda  pyramide 

b. Sir  enim  pnmd  minus, quantitate  corporis  d.Igirurcirculob  inferibirur  quadrarum  % & detraha 
fur  a rotunda  pyramide  b.pyramts  lalerara, cuius  fir  bafis  quadrarum  circulob  inferiptum , & ex 
portionibus  pyramidalibus  detrahantur  pyramides  fuper  iri 
gonos  portionum  drculi  confiftcntes.fiatrp  hoc  totiens, quO 
ufqj  fit  ex  pyramide  b.refiduum  minus  corpore  d.eritq?  late- 
rara  pyramis  detrafta , quam  componunt  partiales  pyrami- 
des rierrafhr, maior  corpore  c.lnlctibatur  ergo  drculo  a.poly 
gonium  fimile  illo  polygonio  quod  eft  bafis  lateratx  pyrami 
dis  b.ct  perficiatur  i uper  iplum  pyramis  laterata  duitis  lineis 
a uernee  pyramidis  lareranc  a.ad  angulos  polygonq  inferip- 
ti.Eruntcp  duj  lateratf  pyramides  a BC  b.fqucaltx.Hoc  enim 
eftpropofitum  de  ro tundis. Quare  proportio  lateratx  pyra* 
midisaadlareraum  pyramidem  b.eftficut  bafis  eius  adba- 
fin  illius,  uidelicet  ficur polygonq  a ad  polygonium  b»  Hoc 
enim  dcmoftratu  cft.in  fexra  hui*.  At  uero  polygoni]  a ad  po 
lygomumb  eft  ficur  circuli  a ad  rirculumb,  quod  manifeftii 
eft  ex  prima  fecunda  huius.Irarp  laterat  j pyramidis  a ad  Ia 
teratam  pyramidem  b,ficur  rorundx  pyramidis  a ad  corpus 

c. quarc  permutarim  lateratx  pyramidis  a ad  rotundam  pyra 
mi  dem  a, ficur  lateratx  pyramidis  b ad  corpus  c.  Cumtp  fit  la 
lerata  pyramis  b maior  corpore  c,fequitur  lareratam  pyrami 
dem  a elfe  maiorem  rotunda  pyramidea.Hoc  aut?  impolfibi 
le.eft  enim  pars  eius. Non  enrergocorpusc, minus  rotuda  py 
ramideb.Si  uero  ponat  aduerfanus  quod  fit  maius, demon- 
ftrabimusrurfum  idemimpoftibileconfequi.  Erit  enim  per 
conuerfam  porpornonalirarem  proportio  corporis  c ad  rotu 
dam  pyramidem  a, ficur  circuli  b ad  circulum  a.  Sit  quorp  ea- 
dem rorundx  pyramidis  b,ad  aliquod  corpus  quodf  fit  d.  Cu 
igitur  corpus  c fit  maius  rotuda  pyramide  b per  hyporhefin, 
erit  ex  14  quinti  rotuda  pyramis  a maior  corpore  d.Iraq?  pro 
portio  circuli  b ad  circulu  a, erit  ficut  rorundx  pyramidis  b ad 
quoddam  corpus  minus  rorunda  pyramide  a.  Sed  hoc  demo 
ftratu  eft  prius, elfe  impofTibilcfic  enim  fequirur , quod  part 
fit  maior  fuo  loto.Non  eft  igitur  corpus  c.neip  minus  n«p  maius  rotunda  pyramide  b.fed  tiran* 
arquafe.Iiaip  ex  fecunda  parte  7 quinii.condudepropofirum.  Vtaure  facilius  incontulfiusb  de- 
monftraretur  quod  fequitur.ad  ipfam  eft  antecedens  utile  pnemiirendum:quod  eft. 

Si  fuperficies  quadam  rotudam  columna  fquidiftanter  bafieius 
fecucritjcrut  duo  partialia  corpora  quae  ad  illam  fecantefuperficiem 
terminantur.porcionibus  axis  columna: proportionalia. 

Simile  eft  hoc,  et  quod  propofult  if  undecimi  libri  de  (olidis  parallelogrammis  . Nec 
“"Un7ft  hoede  columnis  rotundis,  immo  fimpliciier  deomnibus  columnis  fiue  la. 

fiuctotimd*' Q.uodqui  argumentationem  prima  fcxti.uel  uigefimam  quintam 
undecimi  firnuter  tenuent,  facile  demonftrarepotcrit:  hic  enim  non  aliterquam  ibi  ex  diffini. 
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tioneinconrinuxproporrionalitarisqux  polia  eft  in  proccmio  quinti  libri, ngucndu  eftpropo- 
fitum.  Attendere  autem  oportct.quodqufCun.fl  fuperfiries  fetat  columnam  fquidiftanter  bafiip 
fius.fecar  etiam  eam  xquidiftanrer  fuperficiei  bafis  eius  oppofitx.ni  quxcunqj  fuperficies  uni  fu- 
perfktci  funt  xquidiftantes.ipfx  quoqi  funt  xquidi itantes  adinuiccm , ut  ex  i|S  qux  dufta  funi  ex 
17 undecimi didictfh.Qparc manifcltum eft, quod omnes rotundx  columnx  quarum  funtbafes 

xquales  .altitudinibus  luis  funt  proportionales, Idem  quoqtdclatera  tis. Idem  quoq;  de  pyramidi- 
bus rotundis  & etiam  de  lateratis.quod  de  pyramidibus  conftabit.fi  prius  de  columriis  probetur. 

Eft  enim  omnis  columna, tripla  ad  fuam  pyramidem:  rotunda  quidem, ex  nona  huiusdaterata  ue 
ro  ex  ijs  qux  fupri  in  odtaua  demonftrata  funt. 

Euclid.cxZamb.  Tbeoremaxi.  Propofitio  n. 

Sub  eode  faftigio  exiftetes  coni  & cylindri.adinuicc  fefe  hnt  ficut  bafes.  CMP- 

T H E O N ex  Z amb.  Sint  fui  eadem  altitudine  coni  er  cylinJri,  quorii  bafes  quidefunt  * Ar*V/* 

) circuli.axes  autem  fint**,u  ..dimetientes  iieri  bafium  fint * >,>  *.Dtco  ij,  efi ficut  *(>A  circulus  ad  >/ 

■ > circulii.fic  efl  * ‘,conus  ad  coni . e.  Si  autem  non  tfipeut  *(?A  circulus  ad  < [•  * circulu  Jic  * ‘comit 
ad  1 r conum, erit  ficut  *(?*  circuitu  ad'l*>  circulum, fic  • * conus  ad  aliquod  folidum  ,minut  ipfo  > r, 
cono  ucl  ad  maius-  Sit  prius  ad  mimu,boc  eft  ad /.Et  quo  minut  eft  / folidum  ipfo  > ’ cono , ci  equum  eftd 
V folidum,igitur  conut  - *, equus  cfl  ipfis/d.foidis . Defcribatur 
(per  6 quartiyin  circulo  </»  o, quadrat um  • /*  t, quadratum  igitur 
maius  esi  quam  dimidium  circuli.  Excitetur  ab  ipfo  ./>  0 quadra' 
to, pyramis  eque  alta  ipfi  cono.  Igitur  ipfa  pyramis  excitata,  ma- 
ior efl  quam  dimidium  ipfius  coni,quonidjicircunfcribamus  ipfi 
orbi  quadratum,  er  ai  ipfo  excitemus  pyramida  cono  eque  altam 
infmpta  pyramis  dimidium  eft  circunfcripte,adinuice  enim  funt 
ficut  bafes. Conus  autc  minor  cfi  pyramide  dreunferipta.  Pyramis 
igitur  cuius  bafis  cft</*0  quadratum, uertex  autem  idem  ipfi  co- 
no, maior  quam  dimidiu  coni.Scccntur(per}Otertij),fJ>,r  1,1  r, 
circunfcrcntie  diuiduc  infignis  > * t r.conncftanturq;  ipfe  > y s 

• *,*!jhl  V V ’■ Vnum  quodqt  igitur  ipfori  *!,! t V ’ f, 

triangulorii, maius  eft  quam  dimidium  apud  fefe  fegmeti  ipfirn  cir 
culi.  Excitetur  ai  UnoqUoq;  ipfori  *!,/r  »,•  * Hriagulcru, 

pyramis  eque  alta  ipfi  cono  V naqueq • igitur  excitatorii  pyrami' 
dum, maior  eft  quam  dimidia  pars  apud  fefe  fegmenti  coni.  Sccdtes 
igiturCpcrjo  tertipreliquat  circuferitiasdiuiduceonneftcntes^ 
redas  lineas, cr  excitantes  ab  unoquoq  triangulorum  pyramida 
ipfi  eque  altet  eono.er  hoc  femper  facientes, relinquentes  que  di 
coni  figmenta  que  erunt  minora  ipfo  y'  folido.  Relinquatur  ,fintq; 
que  in  » » y * {,t/  Reliqua  igitur  pyramis  cuius  bafis  qui' 

dem  eft/  • '■*!>•  r, multangulum  fafligium  idc  quod  cono,maior 
eft  ipfo /folido.  I nferibatur  er  in  cin  u!o*  (yA.ipfi  Oai*//t*, 
multangulo  fimile  cr  fi  militer  pofitu  multanguli  t * « * / * r x,ex 
citetur  q;  ab  ipfo  pyramis  eque  alta  ipfi  * >.cono.  Q gonia  igitur  eft 
ficut  quod  ex  * > ad  id  quod  cx  > >fic  A r « i>  ( t y xmultangulum  ad 
ipfum  Jit»//"  multanguli, ficut  autem  quod  cx*?  ad  id  quod 
ex  i »,/tc  • A y a orbis  ad'!’>  orbcm,<y  ficut  igitur  (per  i \jquiit- 
ti )« h> A, orbis  ad > /* * orbe, fic At « » fl  p y y^multangulu ad<*‘ 

\*It*  e.multdguli.  Sicut  autc  * '■ 1 A orbis  ad  i /r  f orbe,fic  *aco 
nus  ad /folidu.  Sicut  autem  A ’ * * n f y x.multangulu  ad 

* multangulum,  fic  pyramis  cuius  bafis  eft  A r * » f t ? x,multagu 
Ium, uertex  autem  ‘fignum,ad  pyramida  cuius  bafis  quidem  eft  > 
iie/fte  multangulum, faftigium  autem  rfignum . Et  ficut  igitur 

(perit  quinti )*  * conus  ad  /folidum, fic  pyramis  cuius  bafis  quidem  A,**tfy  xmultangulum , uertex 
autem  s fignum,ad  pyramida  cuius  bafis  quidem  eftO“*!t » » multangulum, uertex  autem  rfignum.  Vi 
eiftim  igitur(peri  6 quimi)eft  ficut  **  conus  odea  que  in  fe  ipfo  pyremidafic  (foliduad  ea  quein>’ 
cono  pyramida.  Maior  autc  eft**  conus, ea  que  in  fe  ipfo  pyramide, maius  igitur  eft  cr /folidum,ea  que  . 
in  • »,eono  pyramidejed  cr  minus,quod  abfurdu  eft.  No  igitur  eft  ficut  */>A  circulus  ad  >/*  /eireuliy 
pe**  conus  ad  aliquod  [olidi  minus  ipfo  • » cono.  Similiter  ia  demoftrabimus^uod  nc^ficun/*  »,o  rbtf 


\ ■ 

\ 

\ '-\ 

k 

4** 


GEOHETR.  ELEMENT.  EVCLTDIS 


ad  * (yd  orbem, fic  <r conus  ii  [olidum  aliquod  maius  ipfo  * x cono.  Dico  im  quod  neqi  ed  ficut  * fy  A 
orbis  ii  >/*■'  orbem,  fic  cornu  • ad  aliquod fohdu  maius  ipfo  < r cono.  Si  enim  po fiibile,  ejlo  ti maius  f. 
Conuerfim  igitur  ed  ficut'  ff, orbis  ad*  (y  fi  orbe, fic  ed  /f olidum  ad  *s  conum.  Sei  ficut/ [olidum  ii  » 
x conum, [te  ed  > e conus  id  aliquod  f olidi  minus  ipjo  * x c odo.  Et  ficut  igitur  (per  i 1 quinti)'?*  t circulus 
ti* /iri  circulum, fit  conus  > / ,i  i aliquod [olidum  minus  ipfo**  cono.quod  ibfurdum  effe  patuit. No  ed 
igitur  *Ayfi  orbis  ii'!**  orbem, fic  * * conus  id  [olidum  aliquod  maius  ipfo  > r cono.  Patuit  aut  e quo  i 
neq  ad  minus.  ES  igitur  ficut  *(y*  orbis  ad‘!>*  orbem, fic  **  conus  ad 'r  coni.Scd ficut  conus  ideo* 
numjic  cylindrus  aicyhndrum.tnplui  enim  ed  ilter  alterius. Et  ficut  igitur  (perii  quinti ) *fyfi  orbis 
td>?*  * orbem,  fic  qui  in  ipfis  cylindri  eque  altui  conos . Sub  eodem  igitur  faftigio  fubfifientes  coni  cr 
cylindri,  fc  idmicem  habent  ficut  ba[es:quoderat  ofieniendum. 

Euclii.ex2.amb.  Theoremati.  Propofitio  u. 

Similes  coni  & cylindri,ad  fe  inuicc  in  tripla  funt  rationc,Gcut  dime 
tientium  quae  in  baflbus. 

TH  E O N ex  2ab.  Sintfimiles conitycyliniri.quoru  bafes quide afiy *,'[*  >,orbes dimetietes Ut 
ro  fu/ii  fmtffif  >,cr  axes  conorii  fine  cylindrorii  fint  * *,*  '.Dico  q conus  cuius  bafis  quidem  ed*fiyfi 
circulus.fifiigium  autem  < fignum,idconUm  cuius  quidem  bafis  ed'?*  >,ucrtex  jurem  » fignu  triplum  hi 
bet  rationem  quam  o fi  td /•■.Siaute  *fiyfix  conus  ad'  f*>r, conii 
triplam  rationem  non  habet  quam  fi  / ad  !>, habebit  conus  *fyfix, 
uel  idfolidu  al/quo  I minus  ipfo < /» t *,cono  tripla  rationem,  uel  ad 
maius.  Habet  prius  ai  minus/.  Defcribaturq;(per  6 quarti) in  circu 
lo'[*  *,■ quadratu  Igitur  '?•  3 quadrat  ii, maius  efi  quam  dimi 

diu  circuli  >/»*'.  Excitetur  ap  ipfo  '/»■'■  quadrato, pyramis  eque  al 
ta  ipfi  cono.  Igitur  pyramis  cxc  nata,  maior  ed  quam  dimidia  parsco 
ni Sccentur  sam(p  sotertij  )ipfe  > /,/»,« < ,! ' circiferentie  diuiduc 
in  > »,r  ',figms  concdanturqi  > •,•?,?*,*  *,*/>/  >,>*,*'.  Vniquodq) 
igitur  ip/orum  •'/,/»*,•/  •>,*  * < ,trianguloru,maius  ed  quam  di - 
midia  pars, que  apud [cfefegmcetti circuli  >/•  /.Confli tuatur  ab  uno 

?iuoq.f  ip/orum  >'{J**,*/ *,*  * '.triangulorum, pyramis ide  habet 
a/ligii  ipfi  cono.unaqueqj  igitur  ipfariun  excitatarum  py 
ramidi,maior  etfi  quam  dimidii eius  quod  apud  fefefegmi - 
ti  circuli.  Secantes  igitur  (pio  tcrtiftrclidas  circli  ferentia» 
diuiduc, cr  conncdentes  redas  lineas, excitantcsq;  ab  uno - 
quoq;  tr ionguloru  pyramides  fsftigium  ipfi  conohabentes, 
idem  cr  hoc  femper  efficientes, relinquemus  queda  coni  fi- 
gmenta que  erunt  minores  excejju  quo  excedit  'f**f,  co- 
nus ipfiimf  [olidum, relinquantur, cr  fint  in  > »,  *!J*,*  »,» 

U '.reliqua  igitur  pyramis  cuius  bafis  quide  ed  < »/  j 
* < 1 1 - multangulii.uertcx  aut  e * fignu, maior  efi  ipfo  f [oli 
do.  Defcnbaturin circulo  * fy  fi, ipfi '•!**/  3*,multangu 
Io  fimile  fimiliterq-  pofitum  multanguli  *r(*yy  fi  x,C rex 
citetur  ab  ipfo  pyramis,idemhabens  ipfi  cono  faftigium.Et 
comprehendentium  ipfam  pyramida  cuius  bafis  quidem  ed 
« * i * k f fi  y multangulum, uertex  autem  * fignu,  uni  tria n 
putum  cfio  * fi  r,comprehendentium  autem  pyramida  cuius 
bafis  quide'  >/*  * f * ' multanguli.fafiigiiautcm  rfigni  unii  tnagutum 
efio  /f',cr  comedantur  * >.  Et  quonid  afiyfix  conus  fimilis  edipfi  • 

/» t • cono.ed  igitur  (per  i o undecimi  diffinitioncm)ficut  fi  fiadft,  fic*  a 
axis  adur  axe.  Sicut  aut e ,s  fi  ad  f f,fic(per  i s quinti)  fi  « ad/u-ty  ficut  igi 
tur(p  xiqutntl)'*ld?a,fic  ui-adar.et uicifiim (p \6 quinti) ficut ? *ad 
* *,lic  f *, ad*  >. Et  circi  equos  angulos  (*\fui  latera  fiunt  proportioni 
lia.lgitur(p  i ferti  diffinitionc)trianguli  fi  i a.fimile  ed  ipfi fh’  triagU' 
lo.Rurfus  quonia  ed  ficut  fi  *,ad  * r, fic  fu, ad  u’,et  circi  equos  angulos  (*rJM  e,quonii  qualis  pars  efi 
■ angulus  (areeriquiad*  centri  quatuor  re/lori,  talis  pars  ed  et  angulus  f»  ',eoru  qada  cetri  quatuor 
rcflori.quonii  igitur  cirri  equos  angulos  latera  funt  proportionafia.igitur  trianguli  fi  * r fimile  efi  ip 
filis  C triangulo.  Rurfus  quonu  patuit  ficut  fil>adui,fic!tstd>  k equulis  autc  cd  fi*  ipfi*’,  tyfu  ipfi 
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efiioitttrficutraalbsJtcuaiur.^cireuaquosangudosr.x^ua^eaaUtera  (n(licnim)funt 

proportionalia.  loiror  » » r^riangulu,ipfi»r  'Jrilgulo  fimle  rft.EI  quonia(pffetxri)ripropterfimilim 
iiniipforu  **(%  fitriangudoru  cft  ficut  s hui  fi  -,fic  »W/c>e r propter  pmiluuiini ipforu  fi  V* 
^Voulori.  cft/icut 4 6 ai fi,fie»fai!^x  aquali igituHper xsquintj)ficut  » (adfir,fk e {ei!.. Rnr 
/i«  quoniiobfimilihsiine  ipfori!  sr  ■■»,trianguhrucft(pcr  gfcxlQficMfir  ai*  U,fie",ai-»,pro- 

ater  autifimilitiiiine  ipforu  r .f,'»!, tnigulorii  efi  ficut  .rair  fi.fie  »r,ai>!,a  aquali  igitur(pern 

quintiificut  '■'<!’  fific  r>ai>{.  Patuit  autem  rj  ficut  T .*  «I  •»>/«  <!ai!r,ex  aquali  ergolperii  tjum 
utficur  '*<J*  f,/ic  >,ai,f.  Igitur  ipforu » . fi,r>!,trunguloru,proporrionalUfunt  Utera  .Ipfa  igitur 
,/jriangida,aquianguUfunt,quare  crpmilia(ptr , fari)Et  pyramis  igitur  cuim  bafis  qsuJc  efi 
ril  f«  r triangu‘u,uertex  aut  a figtwfmihs  efi  pyramiiHeuiiu  bafis  qusieefi!»  • trungulu,uertex  autem 
, fnnu.fub  fiiuilibus  enim  pUif  equi  multiplicibus  eSprebenduntur.Simles  au  te  pyramides, triangula- 
res baf,i  habtntes  in  triplici  funt  ratione  eiufde  rationis  laterum  (per  t ducdiam)pyramis  igitur  tara, 
ad!» . pyramiia.tripla  ratione  habet, quim  t • ad!».  Similiter  lam  comedentes  ab  ipfis  - >,'  rs  r.in 
. redas  lineas, cr  ab  ipfis . -.acitantesq  in  triangulis  pyramides  eade habentes  faftigya  ipfis 

conil,oJlendcnus  quod  cr  unaqueq;  ipfaru  eiufde  ordinis  pyramiduadunamquanq-  eiufde»  ordmispy 
ramida,tnplam  habet  ratione  quam  f«  eiufderationis  Utus  ai ! eiufde  rationis  Utus.hoc  efi  quam  i * 
ui!>  Sei  liciu  unumantecedentiu  ai  unufequenriu,fic  omnia  antecedentia  ai  cmniafequnttia.  Ejngitur 
crficuta.’apyram:sai!»rr  pyramidale  efl  tota  pyranus  cuius  bafis  *’ fi’ rr  / xmultangulu,  uer 
tex  aut » fignum, ai  tota  pyramide»  cuius  quiia  baps  efi  ></*./  Oj,multangulu,uertex  utro  r fignum. 
Quare  & pyramis  cuJ bafis  quidem  efi  . »A>  ,/ xmultangulu,  fa/hgiu  aut  afignu.ai  pyramida  eu 

iutquiiem  bafis "/»  .ro-mukanguliffafligiiaifirfignum.triplahabet  rationequamfi.taJfl.Sup- 

ponitur  aia  cr  conus  cuius  bafis  quidc  - f,  a orbis, fafiigium  aut  *fignu,aiffoliiu,tnpla  rationem  Iu- 
bens quim fi  «,ai”sfl  igitur  ficut  conus  cuius  bafis  quidc  « l>->  circulus  filer  ta  autem  t fignum  aiffo 
HS,]i e pyramis  c mus  quidc  bafis  e»  . r f.  t * ymultangulSfiiertcX  aut ■> ai  pyramida  cuius  bafis  qui- 

icm  efi  ></»«/ / r, multangulum, ucrtn aut  > fignum-  Vicifiim  igiturfper  ,6aumti)ficut  conus  cuius  bi 
fis  quiiem  efi  a fi  f/  orbis  ,i letta  aut  a fignum  ai  ea  que  in  fe  pyramida  ciutis  bafis  eft‘rfi’>t  x»«- 
tanYulumuertex  aut » fignum  ftc  follium  {aipyramiiacuiut  bafis  quiiem efi  •/£  •/  f -.multangulum 
uertex  aut  e fignum.  Maior  aut  efl  preiidus  conus  ea  que  ut  fe  ipfo  pyramide, ipfam  emmjohneUgUur 
t (olidum, maius  efi  ipfa  pyramide  cuius  bafis  quidem  efl 0-mulcanguh  .uertex  aut r fignu.  Sup- 
ponebatur aut  quod  cr  minus, quod  efi  abfurdu.  Non  igitur  conus  * SyCiad  aliquod  corpus minus ipfo 
I/.X.cono  tripla  ratione  habebit, quam  fi  a ad /..Similiter  ia  iemofirabimus.quoi  nr* </. » cornei 
folidu  iliquod  minui  ipfo  cono,tripU  ratione  habet  ,quamf*  ad fi  A Dico  m quod  **£**>  » 

eonus,a.iqlquodfoltdiimitusipfoi!rlrcono,tripi;habctrationc,qum  fi  * ait 'St 

beat  ai  maius  fConucrfim  igitur  f folidu, ad  -fiy-tc  conum, mpL  habet  rationem.quam , >aifi  -Sicut 
auc ! folidu  ad‘fi>*'  eoJtyic  < /• » ?con»  ai  aliquod  folii!  mmustpfoufiy'  » cono,  cr  '!•  'igitur 
tonus, ai  folii:  aliquod  minus  ipfo  a(ye  s, cono  tripla  rationem  habet , qua  {t  ai  fi  *,  queimpefiMe 
elfe  parnt  ItituraCy  J s conus, aifohium  aliquod  maius  ipfo<f-l,  cono,mpla  rone  no  habet, quam  fi 
Jlaift  patuit  afit  quod  neqi  ad  minus.  Conus  igitur  nfiyU  s,ai  conum././ >,mpla  ratione  habctquim 

fiAld}^per,sqLificitaStconMaitonum,ficeylinirusaieyliniru:triplmemmeficyUndm,ip- 

fiusconi  qui  in  eade  efi  bafi  cfub  equalifafiigioipficono.  Ofienfum  cftaute  

(in  ,oduoiecimt)quodomnisconus,cylindritertiaparsefieandemeidem  ba-  , 

fir,  hahentis(pcr . o duodtcimi)cr  aquale  fafiigium.  Et  cylindrus  igitur, ad  cy- 
Imdrum  tripi um  habet  rationem  quam  ('adf*.  Similei  igitur  coni  cr  cylindri 
adinuicc  in  triplici  funt  rone  dimetietiu  que  in  baftb.quod  ojtendere  oportuit.  r 
Buchd.cx  Zamb.  Theoremati.  Vropofitioii. 

i;  Si  cylindrus  plano  fecctur,  parallelo  exiftenti  eis 
qux  ex  oppofito  planis, erit  ficut  cylindrus  ad  cylin  e 
drum,  ficaxis  ad  axem. 

THEONtt  Zamb.  Cylindrus  enim  « fi,  plano  » 0 fecctur, parallelo  exi- 
flente  eis  que  a oppofito  planis,hoc  efiipfit-fi'  a.  Dico  q efi  ficut  fi  • cylin- 
drus ai  ■ a cylinirumfic  eft  < -axis  ai  uf axem,  extendatur  axis  '!cx  utraque 
pjrtc,in \»figna,aponanturq  ipfioaxi  aquales  quilibet uteunf  • VP' 

fi  autem  f.,quilibet  uicuno-  !fj»,cr  extendantur  per  » rj»  fignatplana  pa- 
rallck  * h)  a,c r intcUigantur  in  ipfis  per  » r/», planis  circu  centra  x’f»,ctr 
nU"sc,rr,r  d, aquales  ipfis » & *,CT  intcUigantur  cylindri  »W  f,A  V *■ 
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Er  quonia ipfi»  r,r  v *,axcs  adinuicem  funt  aqualesfipfi  igitur  *n  /,(  *, cylindri  adinuicem  funt ficut 
ba/ctCp  1 1 duodrcimi)&tfis  autefunt  aquales.  Igitur  er  ipl i t,b*  cylindri, funt  aquales . Qbob ii 

igitur  ipfi x v >,'  4,«« adinuicefunt aquales  funt  siit  tyipft  *ij (,/•,  cyiiniri aiinu tcc  aquales , er 
multitudo  ipforu  x w *, aqualis  efi  muli  itu  Uni  ipforu  »/v  t,>  *,quotuplex  igitur  cjl « x axis.ipfiut  • 
« axis,toluplex  erit  ct  * » cylindrus  ipfutt  f * cyiiniri.  Et  ii  ii  .ppterca  quotuplex  c fit*  baxis  ipfim  */a* 
xu,totupUx  efict  cylindrus  x*ipfiuS’*icylindri.Et  fi*  saxis  aqlis  eft  ipfi  *naxi,aquus eft  cc  cylindrus 
• * ipfi  * cylindro.  Si  aut  axis  * * maior  r/i  ipfo * c «r,»uior  erit  cr  » * cylinirus  ipfo  » ycytindro.  Et/? 
minor,minor(per  i guinti)Q«rtitor  iam  exijlentibus  magnitudimbui^txibus  qudcm,i *,*/,cylindris au 
tem-  <ccrpM(prr  diffinitionem  6 quintifunt  eque  multiplicia  ipfius  qutic  > • «it  cr  ^ * cylindri, 

ipfe  axis  » »,cr  * « cylindrus,  Ipfius  aut  i »/«K,cr  * «<  cylindri,*  e*  axis  er  * x cylindrus. Et  patuit  quod 
/i « *,axis  excedit  * .«  «cm.cr  » * cylindrus  ipfum  excedit  * xcylinirum.ey  p aqualis, aqualis,  er  /i  me- 
rior,miflcr.  E/I  igitur  per  6 diffinitionem  quinti) ficut  > > axis  ad*/  axemjic  d • cylindrufad  * i cyto!-» 
drumsquod  oflendere  oportuit. 

Euclid.ex  'Aamb.  Theorema  14.  Tropofitio  14. 

In  nrqualibus  bafibus  exi  flentes  coni  & cylindri,  adinuice  fefe  ha* 
bent  ficut  faftigia. 

THE  O N cr  ZiS.  Sint  enim  in  aqualibus  bafibus » #,>  «'.cjt 
lindri/.s,'  /.Dico  q,  ejl  ficut  cylindrus  * 4 ui  cylindrum /djic  rft 
» taxis, ad  * » axe, extendatur  enim  b saxis  in  > fignum.ponatur^ 
ipfi  • •>  «i aqualis  x e, cy circum  axem  » eJnttSigetUr cylindrus 
> e*.  Quoniam  igitur  • / r u cylindri, fub  eodem  funt  faftigio,  adin- 
uicem funt  ficut  bafes  (per  t 1 duodccimi)Eafes autem inuice  funt 
aquales, igitur  cr  cylindri > £,>  /-funt  aquales.  Et  quoniam cylin 
drus/ n,plano  quodam  fccatur  > d,paraSclo  exijlcte  eis  qua  ex  op 
poftto  planis, ejl  igitur  jper  1 j duodecimifficut '/•  cylindrus  ad/d 
cylindrumjic  r/i  x r <xis  ri « x axem, aqualis  autem  eftyu  cylin- 
drus ip/i  I ‘"cylindro, cr  » »•  «it  ip/t » laxi.Eft  igitur  ficut  'f,cy' 
lindrus  ad/ a eylindrum.fic  ejl  * > axis  ad  *•  axem.  Sicut  autem  1 
/ cylindrus  ad/ d cylindrumjic  **fi  conus  ad  ydb  conum , tripli 
enim  funt  cylindri  ip forum  conorum  (per  1 o duodecimi)  cr  ficut 
iguurlper  1 1 fiunti) « J «it  ad*  x axcmjic  */•,  conus  ad  >**, 
conum  er 1 £ cylindrus  ad  /d  cylindrii-.quod  erat  oftendendum. 

Euclid.ex  Camp.’ 

Idua: pyramides rotundg  fiuc  columng fuerint  srquales, 
fu  a:  bales  & altitudines  erunt  mutux.Si  uero  fuf  bafes  8i 
altitudines  mutua:  fu crinqipfas pyramides  fiue 
columnas  aequales  cfTe  neccfle  eft. 

Campamvs.  AI  tirudi  nem  py  rantid  u m.dcrerniinan  r lineae  a conis  ad  bafes  per 
pendicularirer  defcendenres, columnarii  aurem, a Tuprcmis  earum  fuperfidd>us  ad 
bafes.Sinrita^  duarrotuda:pyramidesab&cdxquales,du*<prorund*  columnae 
a b 8C  c d xquales.ftnttp  communes  bafes  ram  pyramidu  quam  columnarii  duo  dr- 
culi  a 6C  c.comunes  quotp  alrirudines  ram  pyramidu  quam  coliinaru  dererminarte 
per  lineas  a b & c d.  Dico  quod  proportio  drculi  c ad  arculu  a , eft  ficut  altitudinis  a 
b ad  altitudinem  cd,&  cconuerfb.Hocaur  fi  decolunis  pro 
barii  fiierir,de  pyramidibus certu  erit.quonii omnis  coluna 
. ^otuiidarriplaeftadruSpvramidciSiitaqjdu*  alrirudinesa 
b &c  d, fuerint  jquales.cx  prfmiffa  confiat  propofitu.Siaut 
inaqua  les, fit  a b maior, fumatur^  a e xqualis  a d , 6C  fecerur 
coluna  a b,a  fuperficieexquidiftater  bafi  eiusa.cnt^  ex  prae 
mi  ffo  antecedente , coluna  a b ad  coliinam  a e,ficut  altitudo 
a b ad  altitudine  a c.ideoip  ex  prima  parte  7 quinti  colQnam 
c d ad  colfinnm  a e ficut  altitudo  a b ad  alrirudinem  a e, quare 
perfecud!  parte  7 quinti  .ficut altitudo  ab  ad  alrirudin?cd, 
ex  prxmilTa  aut  eft  coluna  c d ad  colunam  a e.ficur  circulus  c 

adcirculua.itacpper  11  quinti  eft  altitudo  ab  ad  altitudinem  - . 
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cd.licut  balisc  ad  balin  a.Conftar  igitur  prima  pars.Secunda  conuei  fo  modo  conftabir.ead?  dif-* 
politione  manente.Sit  enim  ut  bafis  c ad  balin  a,lic  altitudo  a b ad  altitudine  cdDico  quod  duj 
columnx  a b & c d funt  xqualesierit  enim  ex  fecunda  Farte  7 quinu  altitudo  a b ad  altitudinem  a 
c.lTcut  balis  c ad  balin  a. Et  quia  ex  pramulfa, columna  c d ad  columnam  a eeft  ficut  balis  c ad  ba- 
fin a Sf  ex  pnmiHaantecedentecolumnaa  b ad  columnam  a c.ficut  altitudo  a b ad  altitudinem  a 
c.frquirur  ex  11  quinti  ut  columna  c d ad  columna  a e Iit  licut  coliina  a b ad  eandem  a e.  Igitur  ex 
prima  parte  9 quinti  dux  columnata  b 8icd, funtxqualcs.Quare  confiat  enam  fecunda  pars, 

- Euclid.cxZamb.  Theorema  i),  Prcpofitto  tf. 

AcquaIiuconoru8£cylindroru,reciproca: funt  bafes  uerticibus.  Et 
coni &£  cylindri  quorum  reciprocae  funt  bafes  uerticibus/unt  aequales* 

T H E O N oc Zab.  Sint aquales coni cr cylindri, quorii bafes quidc *Ay /,*[*> orbcs.iimeticntct 
nutem  ipforum  *y,'  *,axes  autem  L *,/•  r,qui  & altitudines  funt  conorum  cr  cylindroru.  Et  compleant 
tur  ipfi  *!,'  >, cylindri.  Dico  q,  ipforum  */,'  vylindrorS,  reciproce  funt  bafes  uerticibus , hoc  e/i  quod 

cificut*(}/balisad>/*tbafin,ficein  ’ uertexad  s. 

« * uerticc.  Fafligium  enim  i‘  s,ipfi  n r,  faftigio  aut  edi 
ecquale, aut  no.  Sit  prius  aquale. Efl  autc  cr  */cylin ' 
drits,ipji 1 ' cylindro  aqualis, fub  eodem  autc  faftigio 
txiftcntes  coni  crcylindri,adinuicefunt  ficui  bafesig 
1 1 duodecimi)  Aequalis  cil  igitur  */r/ bafis, ipfi  •/» 

9 bafi.  Quire  cr  reciproca  funt,ficut  *(eU  bafis  ai 
*[*> bafinjic  n » fafligium ai « * fafligium-  Sed iam 
non  fit  uertex  e 4 ipfi  n’  aqualisjed  ejlo  maior  n’,et 
aufiraturCper  ; primi)ab  ipfa  n e altitudine , ipfi  « x 
aqualis  * n,ponaturj,(pcr  1 primi)ipfi  * * uertici a- 
qualis  *n,cr  per  *fignu  [cietur  ( per  1 1 duodecimi) 
cylindrus  ‘ « , plano  ree  parallelo  exift  ite  cis  qua  ex 
eppofito  planis, hoc  ed  > / * -V  r,circuloru . Et  a bafi 
quidc  ipfius  '/•  t circuli, faftigio  utro  n * , cy  lindrus 
inteHigstune.Et  quoniam*/ cylindrus aquustll ipfi  , 

■ > cylindro, alius  autem • - cylindrus, efi  igitur  (per  7 
quinti)ficut  * /.cylindrus  ad  1 /cylindri, fic  efi  > < cy- 
lindrus ad  * * cylindri.  Seificut  qdc*/  cylindrus  ad  

se  cylindri  Jic  esi .,  ty  u tufis  ad ,/*  a bafin.  Sub  ea - 9 

de  enim  funt  altitudine.ipfi  • /.cylindri.  Sieut  autem  cylindrus  • * ad  cylindrum  > e,  fic  n r altitudo  ai  /a 
w altitudinem, cylindri  namq;  in  aqualibus  bafibus  txiftcntes, fc  habent  ficut  faftigu.  Ei  igitur  fieut  *(y 
/bafis  ad'/ * a bafin, fic  ei  ne  uertex  ode*  uerticc.  Aequalis  aitei*nucrtcx,ipft**ucrtici.Ei  igitur 
ficut*/}/  bafis  ad  • /•  / bafin, fic  efi  n e altitudo  ad**  altitudinem  Aequiliu  igitur  */,'•  cylin  drorum, 
reciproca  funt  bafes  altitudinibus.  Sed  iam  ipforum*/'  • cylindrorum  reciproca  fint  bafes  altitudini' 
bus.eioi;  ficut*  f,  y/  bafis  ad  > /*<  bafin, fic  uertex  n e ad  uerticem  l K Dico  q,*/ cylindrus.aqualis  ei 
ipfi  > # cylindro.  Eifdem  namq;  dift>ofitis,quonia  ei  ficut  */>/■  bafis  ad'!*  9 bafin, fic  n e fafligium , ai 
« * fafligium,  aqualis  autem  r)l  * * uertex  ipfi  * n uertici, ei  igitur  ficut  * /y/, bafis  ad  >/>o  bafin  ,ficn 
e uertex  ad  <rn  uerticem.  Sed  ficut  quidem  */}/, bafis  ad  >!•  >,  bafinjic  cylindrus  */ad  > < cylindru: fub 
todem  namq:  ei  faftigio.  Sicut  autem  n r(pcr  14  duodecimi)uertex  ad*n  uerticem , fic  • - cylindrus  ad  > 
* cylindrum.Ejl  igitur  ficut* /cylindrus  ad  > ’ cylindrum,  fic  ei  • > cylindrus  ai  > *, cylindrum . Aequalis 
igitur  efl  * /cylindrus,  ipfi  • ' cylindro.  Sic  etiam  cr  in  conis.  Aequalium  igitur  conorum  cr  cylindrorum, 

cr  quiefequunturreliquatquodoflendere  oportuit. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  11. 

Vm  propofiti  fuerint  duo  drculiab  uno  cctro  circii  n duci  i,  fu 
pcrficie  multiangulam  arqualiu  laterum  circulum  minore  mi 
nimetangentium.intra  circulum  maiorem  defcriberc. 

Campanvs.  Sint  duo  circuli  ab  cddcef.ab  uno  communi  centro  quod  (Trg 

circildutfii, dico  quod  intra  maiorem  qui  Iit  ab  cd.poflibileeft  unum  polygonium  quod  litxqui 
laterum  .deferibi  minorem  circulum  qui  cfte  f, nuilo  fuorum  laterum  tangens.  Qjiadrcnrur  enim 
id  eft  in  quadrantes  diuidantnrhiduocirculi  duabus  diametris  fuper  centrum  ipforum  ortliogo- 
nalitcr  fc  inuicem  fccantibus,qux  linea  c 8C  b djfitlp  e f deam  «ter  minem  .pars  diametri  a c quj  eit 
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diameter  maioris.Siccp  igitur  a punfto  e , ducatur  utri ncp 
ukpadcircunfercntum  inaiorislincxorthogonaliter  fu- 
per  diametrum  e f,  quz  occurrat  circunferen  tiz  maioris, 
hinc  quide  in  puncto  h.inde  ucro  in  punlfo  K , cutcp  ex 
conciario  15  rertn  linea  h e k.connngens circulum  mino- 
rem. Poftca  ucro  quadrante  a b maioris  circuli  diuidc  per 
stquaita  111  puncto  I, fecundum  dolirina  19  tertn  , dehinc 
runusarcua  l.per xqualiaad  ptilium  m.Cumqt  hoc plu 
nes  fccens.nccclfario  tandem  deuenies  ad  arcum  qui  mi- 
norent arcu  a h.fitlp  hic  a m.  Hoc  autem  idcirco  nece  (Ta- 
lium eft, quia  cum  fuerint duz  quantitates  inzquales.fi  .1 
inaiori  earum  dematur  eius  dimidium  , iremqja  refiduo 
dimidium, portibiie  eft  lioc  toties  fieri  quoufry  rande  mi- 
nor mmoi  e earum  relinquetur, quemadmodum  in  ideci 
mi  demonitratu  ert.  Cii  igitur  fic  diutdendo.ad  arcu  qu3- 
rulumcunq?  minorem  a h, fuerit  deupnrum.cuiufmodi  eft  hic  arcus  a m, fumatur  arcus  a n.zqua- 
h>  arcui  a m.ducanrurcp  duz  lineza  m # n m.  Qjua  igitur  arcus  a K eft  aqualis  arcui  a h,  quod  ex 
fecunda  pane  ternz  tertij  # quarta  primi  # xS  rertn  manifeftum  eft  , # quia  arcus  a n eft  zqualis 
arcui  a m.ent  ex  communi  fcienua, arcus  n k xquahs  arcui  m h . Ergo  duz  linez  m n # k h , funi 
$ quidiftantes:ergo  linea  m n.non  potent  tangere  circulum  e f, quare  multo  fornus  nccp  linea  a m 
poteft  ipfum  tangere.  Qjiontam  igitur  condat  circulum  a b c d diuifibilem  efieper  arcus  zquales 
arcui  a in,ideoq:  per  18  tertn  fimulconftat  intra  ipfum  circulum  polTcchordulas  zquales  chordu 
Iz  a m continue  coaptari  circulum  ipfum  polygoniz  chordanics.manifcftum  eft  intra  circulu  ma 
i orem  poife  unum  polygonium  f quilaterum.cuius  unii  latus  eft  linea  a m infctibi.Et  quia  lineaa 
m non  contingit  circulum  minorem, patet  ex  prima  parte t*  tertn  & diffininonc  hncaru  a cenrto 
circuli  xqualiter  xquidiftanrium.quod  infcriptum  polygonium  nullo  laterum  fuorum  tangitor 
culum  minorem. Quod  eft  propohtum.  At  quid  dubitas  duas  lineas  m n # k h , efle  xquidiftan- 
tes.cum  lint  duo  arcus  uk&  mh  xqualcsrHoc  autem  inconcuflam  ueritatem  fortitumeft.quod 
dux  linez  circulum  unum  non  aurein  feinuicemfccantes.fiexcircunferenria  zquales  arcus  hinc 
inde  lineis  ipfis  intcrfinr.erunr  zquidiftantcs.Duc  quidem  a centro  g, lineam  gp  perpendiculare 
ad  lineam  m n.quz  fecet  lineam  h K in  punito  q,#  protrahe  lineas  g m.g  n,g  k,g  h,&  duobus  ar 
cub  us  n K & m d.fubtcnde  duas  chordas  quz  etiam  dicatur  n K # m h.eriitiy  ex  28  tertii  h(chor- 
dx  zquales  n k & m h.eo  quod  arcus  zquales,#  per  fecudam  partem  1 eiufdem  tertii  erit  linea  n 
p,xqualis  linex  m p.Cum  igitur  urercp  duorum  angulo 
rum  qui  lunt  ad  p,i  t rcllus  ex  diffinitione  perpendicula 
ris,  erit  ex  4 primi  angulus  n pg  zqualis  angulo  pgm. 

At  ucro  per  8 primi  angulus  k gn  eft  zqualis  angulo  hg 
m.Itatp  per  communem  fcientiam(quz  cft.fi  zqualtbus 
«qualia  addas.tota  erunt  xqualia)erir  angulus  K g q x- 
qualis  angulo  q g h,  ideoqj  per  4 primi  linea  K q,  erit  z- 
qualis  lincf  q h, quare  per  primam  partem  j tertn , linea 
g q erit  perpendicularis  ad  lineS  K h. Igitur  ex  prima  par 
te  xS  primi  duf  lincp  n m#  Kh,funt(quidiftareS.Er  hoc 
eft  quod  dubitare  conqueftus  es.  ^Hoc  enim  idem  aliter 
dcmonftrarc  eft  polTibile.  Ducatur  enim  linea  n h , eritqf 

ex  ultima  fexri  angulus  Itnm,  zqualis  angulo  nhk,  eo  .....  ...  - 

quod  arcus  h m eft  (qualis  arcui  n k,idco  ex  27  primi  linea  m n erit  (quidiftas  linez  h K.  Conuer 
fam  quocp  fi  libuerir.conuerfo  modo  probabis.Si  enim  linea  m n eft  rquidiftans  linez h k,crit  ar 
nis  n K xqualisarcui  m h.Erutenim  ex  prima  parte  29  primi.duo  anguli  h n m & n h K (quales. 
Ideocp  cx  ultima  fexri  duo  arcus  n k # m h, erunt  etiam  (quales. 

Euclid.ex  Zmb.  Thcorem  1.  Prcpofitio \6. 

Binis  orbibus  circu  ide  ccntru  exiftentibus^n  maiori  orbe  multangulu  * 
«equila  ter  u parilateru  infcribcrc,no  tagens  orbe  minore  in  fupernde. 

T H E O N ex  Zamb.  Sint  bini  orbet  * /,»/»  circum  idem  centrum  m. Oportet  in  maiori  cirado 
"fiySymult angulum  rquilatcrum  c r parilaterum  inferiberejion  tangens  ipfum  «/*  circulum.  Excite * 
tur  per  i centrum^refla  linea  fi  **,cr  a figno  * ipfi  * (refltlintt  ad  angulos  re  flos  excitctur(per  uprt' 
mi)  * f,cr  extendatur  in  >.  Igitur  « > tangit  ipfum  * /»  •>  orbem.  Secantes  iam(per  * o tertij  )ipfam  f*  •*  cir 
cunfcr entiam  diuidue,cr  ipfius  dimidium  bifariam, c hoc  femper  efficientesCpcr  1 decimi)relin(juemut 
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51c1f.cn  eirewifcrentum  minore  ipft  ■>  d relinquetur,  cr  r/!o 
» ^ CT  4 > ipfo  *in/>  S,perpcdicuUra  exciteturiper  1 s prnni ) 
x b extendetuq;  in  s, cr  conncflentur  ipfe  * •'/e,'' ».  Igitur 
x Ajpfi  / r,eft  rtqtuUs.  Et  quonii  ptrallelus  eft*'ipl i*  i,fed 
• > Ungit  ipfttm ' !•  > orbenf.igtlur  x b non  l angit  tpfum  orbe 
>/«  O,mu!to  minui  igitur  ipf<e  * •*,<' r, Ungunt  tpfum  •/»  f or 
bem.  Si  igitur  ipft x /,re&e  lutex  equulei  1 ncbttnuum  apubi 
mus  in  orbe  u,dcfcribetur  in  orbe  «f>  J,multigulu  xqui 

Uterum  er  per: Uterum  non  Ungens  ipfum  orbem  >/*  -'.mino 
rem:  quod  ftcere  oportuit.  • 

CORRELARI  V M-  Etmdeeft mmifejlum,qubd per 
pendicuUrit  quee  ex x in  f^,unum  circulum  non  tengtt, 

Euelid.  ex  Camp.  Propofitio  1 4. 

Vabus  fpharris  unum  centrum  habetibus  propofitis,  in 
tra  maiore  carum  folidu  multarii  balium  fuperficicm  mi 
norislphxrx  minime  tangentium  figuraliter  conftitue- 

re. Quo  cbftituto  fi  in  minori  (phpra.fiue  in  qualibet  alia 

fphxra  fimile  corpus  intelligibiliter  coffa  tuatur,  erit  proportio  cor- 
poris multarum  bafium  intra  maiorem  (phpram  collituri  ad  corpus 
multarum  bafium  intra  minorem  Iphara  ucl  altam  conditu  tu , ficut 
diametri  maioris  fphprae  ad  diametrum  minoris  ucl  alterius  propor 
tio  triplicata. 

C 4 m r a n r s.  Sint  propofitf  dUf  fphxrj,  a b i 
d & e f.unum  arcp  idem  centrum  quod  iit  gliaben 
tes.Sifit  maior  ear fi  (ph(ra  a b c d, mitior  uerd  fphj 
racf,uolumus  autem  intra  maioicm  carum  unum 
corpus  m ultar  um  bafium  coihtuere.de  quibus  no 
intendimus  quod  ipfxbafes  (int  xquales  aut  limi 
les , Icdquod  nulla  earum  tangat  fupcrficiem  mi- 
noris fphxrx.Cumigiturhoc noluerimus  facere, 
fetabimus  (Tmul  urranqi  propoiitarum  fph  {rarum 
una  plana  fuperficic  per  commune  cerrum  earum 
tranfeunte.eruntqjcx  diffinitione  fphxrx  Si  diffi- 
nitione circult.communes  feftiones  huius  fecantiS 
fuperficiei  fit  fuperficierum  fphxrarurti  propofita- 
rum, lme(  continentes  citculos.Sintitatp  duo  circu 
lia  b cd  Si  e f.quorum  cetrum  eft  centrum  fphterx, 
de  quo  propofitum  eft  quod  iplum  fit  g.  Quadra- 
bimus igitur  hos  duos  circulos  duabus  diametris 
fefupracommunecentrum  eorum  orthogonalitcr 
fecanttbus.qux  (Tnt  a c Si  db.poftea  maiori  circulo 
fecundum  prxeepta  prxmiifx  inferibemus  unum 
polygonium  xqut  laterum,  11 ullo fuorum  laterum 
tangens  minorem  circulum. Et  fuffteiar  cxepli  cau 
fainfcripfiiTedodecagonum  xquilateru,  ita  quod 

in  quadrante  ipfius  maioris  circuli  qui  eft  c d.iint  tria  latera  huius  dodecagoni  qux  ITnrchordx  d 
h.h  k,&  k c.qux  cum  fintxquales.erunt  quotp  ex  prima  parte  27  tertii  arcus  earum  aequales. De- 
hinc i duobus  pumftts  h Si  kquxfunt  extremitates  medixchordx, producemus  duas  diametros 
qux  funth  m 8C  k l.fit  fuper  centrum  gerigemus  lineam  g n perpendicularem  ad  fupcrficiem  cir- 
culi a b cd.quam  producemus  quoufqt  obuiet  fuperficiei  fphterx  maioris  fuper  punlium  n.Dcin 
deintelligam quatuor  fuperficies fecantes fphxras propofitas, quarum  unaquxqi lecet  easfuper 
lineam gn.fcilicet prima earii  fupra lineam gn  Si diametrudb, fecunda  fuperkncamgnfiidia- 
merrii  h m, tertia  uero  fuper  ItneJ  g n SCdiametrukl, quarraaut  fuper  hncamgn  Si  diametru  ca: 
erfiiqt  ex  diffinitionibus  fph{T{  Bi  circuli, cocs  fefboes  haru  fuperficieru  & fuperficiei  fphpr{  maio 
ris.lincf  cotinetes  circulos, & erui  portiones  inferiptf  utinterpuftii  n Si  q tuor  pufb  quj  funj  d h 
k c,quadr  iites  horS  drculoru,qui  quadrltcs  funt  d n,h  n,K  n,&  c n.Hoc  aute  ideo  euentt.qd’  ptt 
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anguli  quos  continet  linea  gn  cum  unaquaqj  diamctroru  protraltaruin  fu  perfide  circuli  abcd, 
fune  relii  cx  dnfinirione  linea: perpendicularis  ad  fuperffcie,relti  uero  anguli  in  cctro,quamecir- 
cunfcrcnrixfubrendanrur,quodcxulrimafcxti  euiden  ter  apparet. Ex  diffinitione  aurem  circulo- 
rum xqualiummanifeftum  eft, quod  unufquifcp  horum  quaruor  circulorum  eft  xqualis  circulo 
a b c d,na  diameter  omnium  ipiorum.eil  diameter  fphxrx  maioris.  Igitur  per  i;  quinti  quadran~ 
res  eoru  funt  (quales. Quare  quincp  arcus  qui  funt  d n,h  n,K  n,c  n,&  d c,fun t (quales. In  unoquo 
que  ergo  quaruor  quadrannum  circulorum  eremorum  coaptentur  hypothenufaleschord», qua- 
rum quxlibet  iit  xqualis  chord ( circuli  proftrari,qux  funt  latera  polygon  rj  fibi  inferipn  8C  eft  una 
carum  chorda  d h.finrcp  in  primo  quidem  d q,q  r,&!  r n,in  fecundo  uero  h f(f  t,&  t n,in  tertio  au- 
tem Ku.ux.&xn.&in  quarto  finrco,op,&pn.  Er  protrahantur  cora ufti  coniungentes  capita 
hypothenuiali um  chordarum  qux  fint  q i' i* u,u  o,&  r t,t  x,x  p.  Vides  igitur  quartx  pani  fuperio- 
ris  hemifphxrii  maioris  fph(rx  qu(  quidem  quarta  pars  eft  d n c,infcnprum  efle  corpus  9 bafium 
quarum  tres  que  coeunt  in  punllo  n.funt  rriangulx,czrcrxautcm  funt  quadrangula,  funtep  ha 
rum  quadrangularum  fuperficierumhyporhenufalia  latera  xqualia.fed  non  xquidiftantia.Co- 
raufti  aurem  inter  quoftp  duos  circulos  intercepti, funt  xquidiftanres  adinuicem  & chordx  circuli 
proftrau.fed  non  funtadinuicemarquales.Hocautcfdes.ftperpendicularesacorauftorum  extre 
imtaubus  ad  luper  ticiem  circuli  iacenns  dimiferis.dc  quibus  conftat  quod  ipfxcadct  fuper  diamc 
tros circulorum  quos  coraufticonrinuanr.quod  ex  demonftratis  in  tj  undecimi  facile deprehen» 
des.  Verbi  grana. Sint  a duobus  terminis  coraufti  q f.dcmiiTxdux  perpendiculares  q y & fz,  cadc 
tes  in  diamems  d b & h m,6c  protrahantur  hnex  q g&  y x,eruntqj  cx  quarta  fexti  duo  trianguli  q 
y d & fz  h fimilcs, quare  proportio  duarum  perpendicularium  q y & fz,crit  ficutduarum  chorda 
rum  q d & fh.Cumcp  fint  chordxxquales,erunt etiam  & perpendiculares  xquales . Atipfx  fune 
xquidiftanres  ex  6 undecimi, ergo  ex  n primi, corauftus  q feft  aqualis  & xquidiftans  linex  y z.Ec 
quia  ex  fecunda  parte  fecundx  fexti  linea  y z eft  (quidiftans  chordx  d h,&  ideo  minor  ea,fcquirur 
ex  9 undecimi, ut  corauftus  q f, fit  etiam  (quidiftans  chord(  d h,&  minor  ea  ex  conceprione.Cum 
■taejr  chordxqux  funt  latera  polygoni)  in  feripti  in  circulo  iaccti(&:  ipfx  funt  omnes  xquales  chor 
dxd  h;non  tangant  fphxram  minorem, neccffe  eft  ut  nullum  latus  harum  bafiu  corporis  inferip 
ti  liuequadrangulx  lint  fiue  trigonx, tangar  eandem  minorem  fphxram,  cum  omnia  hxc  latera 
fint  ipfis  chordis  (qualia  aut  minora.  Simplici  ter  aurem  dico  quod  nulla  etiam  harum  bafium.de 
quibus  omnibus  manifeftu  eft  ex  fecfida  parte  x undecimi , quod  ipfx  funt  rot(in  fuperfirie  una, 
poteft  aliquo  fui  punito  contingere  minorem  fphxram , eo  quod  omnis  linea  rella  dulla  fuper 
quemlibet  punitum  cuiufcp  earum  xquidiftantercoraufto,  minor  eft  neceftario  chorda  proftrari 
circuli.Si  igitur conuexirarcs  aliarum  quartarum  maioris  fphxrx  rJ  fuperions  hemifphxrn  quam 
inferioris  ad  eius.ftmilirudiuc  quadrilareris  rnlatcrisqj  fuperficicbus  fu  b texantur,  erit  maiori  fphg 
rxcorpus  71  bafium  fuperfidem  minoris  fphxrx  minime  tangentium,  quemadmodum  propoli 
rum  fuerat  inferiptum.  Dico  infuper  quod  fi  in  alia  qualibet  fphxra  fimilecorpus  ftaruatur , erit 
proportio  unius  ad  alterum, ficut  diametri  unius  fphxrx  ad  diametrum  alterius  triplicata.  Erunt 
enim  ex  71  bafes  urriufcp  corporis, ba fes  totidem  lateratarum  pyramidum,quarum  omnium  uer- 
rices  eruntin  centris  ipfarum  fphxrarum.Hasautempyramidesperficies,fi  a fingulis  angulis  in- 
feriprorum  corporft  qux  funt  extremitates  chordarum  8C  corauftorum  lineas  ad  centra  fphxrarii 
produxeris. Stude  iracp  ex  diffinitione  fimilium  corpora  probare  cunltas  pyramides  unius,  cife  !Y 
miles  fuis  relatiuis  pyramidibus  alrerius.Quo  probato  erit  ex  Shuius, proportio  uniufcuiufqjea- 
rum  unius  ad  fuJ  rclariua  alm  ius. ficut  proportio  femidiamerrorum  fph(raru  ipfarum  triplicata: 
funt  enim  femidiamctrifph(raru,latera  cunilarum  pyramidum.  At  quia  femidiamctronim  eft  ex 
if  quinti  una  propomojcx  tj  ciufdcni  facile  concludes  propofituni. 

E uclid.cxlmb.  Problema.  Propofitio  17. 

Binis  fphxris  circuidccentru  cxiftentibus.in  maiori  fphera  folidum 
polyhedru  inferibere,  non  tangens  iphscram  minorem  in  fupcrficie. 

THEONn  Z amb.  Mclligantur  bine  /fiber e circum  ide  centri!  *. Oportet  im  in  maiori  fahert 
folidil  polyhedru  inferibere, non  tangens  faber  i minore  in  fupcrficie.  Stcentur  fahere,  plano  aliquo  per 
centric  erunt  igitur  fciiiones  circuh:quonia(p  11  diffinitione  undecinu)manctediamctro  tycircuduflofc 
micirculo  fatla  eS  faber  a.  Qjiare  in  quaUcmq;  pofitione  inteWgamus  hemicyclium, quod  per  ipfum  edic- 
dii  planu,efiiciet  in  fuper  fide fahere  circulu,cr  manifeftu  quod  c r maximi e , quonid  fahere  diameter 
que  etid di  hrmicycli  diameter, cr  perinde  circulijnaiordKpcr  i } tertij)omnibus  in  circulo  uel  fahere 
dudic  redis  lineis.  Efto  igitur  in  maiori  quidem  fahera  circulus  ',in  minori  aute  circulus  /*  >,cxciti 

turqs  ipforu  dimetri  ad  angulos  redos  fibiinuicem  ( *j',cy  binis  orbibus  rircaidecentrii  exiftentibus, 
bocdlb>e>J.  Oj„  maiori  circulo  t y * multangulum  equitat  erum  cr  parilatcru  dcfcribatwr(per  pre 
ecdcntcm)non  tangens  faber  i minore /*  f, cuius  Utera  fint  in  b > quarta  parte, b «,« V rv*  SCT  tonnexa 

.•reda 
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i • reda  linee, extcdatur  in  r,crexeitetur(per  1 1 undecimi)et  ipfo  • pgno.ipp ipput  fiyf'  artidi ple- 
no ed  angulos  reClos  •/,& incidet  ipp  fuperpciei  fpbere  in/crper./,crper  utrenq ,•  ipferum  fifi.fi 
r, plene  producitur,  facient  iem  per  predil U in  ipfiui  fphere  f operftete  nuximos  orbet, efficiunt,  quo 
rum  bemicycliu  pnt  in  Hi,*  r,  dtumetrit,ipfeffS,.fr.Et  quontem/.rtdeeft  <ed  ipput  fyU'  plenum, 
CT  omnia  igitur  que  per  f. .plene, reda pine  ii  ipput « fi  > <•  'circuli  plunian, quurc  er  A f <'.«/*  J>cmi 

cycliojredefuntadippiu  fiyU 'cireuliplenum.Et  quoniem  hemicyclia  ficy/y/r,  funt  equelid,iit 

equehbut  nana  funt  iitmeerii  fi  >,er  fi  ',fil,"  f, quarte  portet  inter  fefuatuquolet.  Qjut  igitur  U 

tero  multtnguh  funt  in  f>  quarte 

perte.tot  quoa;  funt  in  ippt  fi  f,  [ 

.f, quarta  parilius  ip/tt « fi,"1, 

*/•,*'  ,redu  lincti  equulei  De' 
fortbentur.O’ pnt  • V •,•(,//, 

, r,r  r,r f.ryconne  dentur  ip 
fe  Etibippf'pnip 

fjm  fi  yu,, circuli  plenum  perpe 
Oeniore t excitentur.  Cudunt, in' 
quem, in  communet  fediones  pii 
norum  fi  U,L  > ,quoniom  er  ipfo- 
rum  i t et,-  ( r, plana  redo  funt 
odipput  A > ‘•'.circuli  plenum, 
e edunt, CT  pnt-t,'X,Cr  connt' 
dentur  ex.  E t quoniem  in  equeli 
hu  hemicychjt  H*,.lr,equx 
Ici  rcdelir.ee  funt  A ‘,L’,ey  p- 
peniiculeretdudefunt  • r,’  X, 
equelit igitur  cft  > cipfi 'x,  & 
fi  r,ipft  h x,cft  autem  c rtote  fi  », 

toti**  equelit, CT  relique  igitur  .. 

f ..relique  k. ejl equelit. Ejl igitur peut  fi  todr  *,pc  e ft.xed  %u, peruUclui  tgt'  % 
tur  eft  t x,  ipp  *A.Et  quoniem  utroque  ipferum  * t,'  xrrde  eff  ed  ippui  fi>  * ' circuli  - 
plenum, per ekclut  igitur  eft-f  ipp  * xt  potuit  autem,quod  crip/i  equelit, ipfe  Xr,a  e, 
igitur, equulei  et  paralleli  funt.  Et  quonie  xf.ipp  ' * pereHelut  eft.fed  r x,ipft « < perel 

teluorft.o’.  * igitur  ipp  .fpureUelui  eft, ey-ipfeeconedunt, ipfe  fi-, .'.igitur  A-,*', 

quedriletcTu,in  uno  eft  pleno. QuoniaCp  7 undecimi)p  pierint  binerede  linee  perel  fi  # 

lcle,a-  in  Utreq;  ipferu  occipietur  cotingentie  pgne,cr  edipfepgne  annexe  redo  li'  ...  . 

uee,in  eodi  eft  cu  ippt  parallelis  pleno.  Idq  ,ppteree  0-unuqoodq-  ipforu  "/•.quednUleroru, 

in  uno  eft  pleno.  Ejl  eSt  trianguli  -r/ftn  uno  pleno.  Si  utri  inteliigemm  ob  ipftt> ' y/  W1» 

’ „ .-,ic r...  - J : nnlvhedrA inter  (fi.*  r.circufrretue.ex  pyremiJtbut 


eutcstnunequoq;ipioru*A,‘'/‘,/‘',ieieru,ii'e"n- 1 r-_  i a 

parili,  er  in  reliquo  bemifbberio,caftituetur pgurefolide  polybe  Iro  defcnpte  infpberu^olcnte  ex  py 
remidib.  queru  bafet  funt  predide  quedrilotero  a rtriugulu -rf,et  que  in  eode  ordine  rB,Mertor  “"'‘i* 
onu.Dico  q,  predide  polyhedre  no  teget  minore ffherS  in  fuperpcie.in  qiieeftctrculut  «.Excitetur 
(ni  t undecimi )eb  ipfo  ■<  fimo  in  Ipput « que ir iloteri  pleni.papidiculertt  .4,et  incudet  :pft  pleno 

ini  pgno.ccSncdetur  «i, i «.  Et  quonie.  i redi  eft  ed  ipput  planu.rt  ed  oet  igitur, pf.tegetet 

redet  lineae  & cxiftitci  in  ipput  quadnletcri pleno  redo  eft  .4iper , diffinitione  undccmfjlgitur.  i, 
reda  eft  ed  utreq:  ipferu  44,4..  Et  quonie(per  ,f  diffinitione  primi)  . 4 ipp  e « rftequehr , equu  eft  er 
qi'ex.  «,dqd' nc * ..Et ipp qdeqd'ex « ?,equuliu funKper 47  prnm>a ique tt :*  4,x  ffi-eduienm.q 


4 r.Cetro  igitur  4,etfbecio  altero  ipforu  1 4,4  ..circuitu  defcriptut.ibitetie  pcr‘y  : 

r,erit  in  circulo.  Et  quonie  « f maior  eft  ipfo  xr, equelit  eut  ePxr  ipp  • ‘,meior  m tur  eft  < ipfo  •.  A 
quali!  eut  eft « futriq,  ipferu  « -/ r, et  utreq  igitur  ippru  « .('.ipfo.imaor  eft.  Et  quonie  in  circulo 
etu  tdrilel erueft  « <•  ‘,et  C a.equeles  a minor  • ',et  ex  citro  circuli  eft  r v, igitur  qd  rr  « <^o  qd  ex 
14  rneiut  ejl  q duplu  ExciteturCp  1 » primijai  ipfo  fijn  *V  ppf  dietdmt  Et  quonie  tu  tpft 
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eft  <jB.ii»  dupla^ftf  ficut  A * * pe  quod  ex  *l,A  *MH  qnodfub  * *,*  Ajefcripto  autem  ab  ipfa  C 
• quajrjto.compleioq;  quod  in  pariie!ogrammo,crquod  fu  b *A,A  •,minm  eft  qutm  duplum, <y  con- 
nexe . f.quodfub  / f,(-,equumeft  ci  quod  cx  /s  -,quod urrofub  d »,■  f,  equum  efl  ci quod  cx  « ».  Iji- 
tur  quod  cx  * ( ,eo  quod  cx-  - minui  quum  duplum . Sed  quod  ex*  A,  eo  quod  ex  Ad  mutui  eft  quam  du- 
plum,mutui  igitur  ejl  quod  ex*  -,co  quod  cx  A d.  E»  quoniam  (pertf  diffinitionem  primi)  (*,tpfi*  *eft 
equalit, equum  ejl  cr  quod  ex  A aci  quod  CX--TJ  autem  quod  aut  c ex  * t(per  47  primi  )equahafunt 
que  ex  (d,d*-& autem  quod  ex  * «(per  47  primi)  equa  funt  queexl*,**.  Que  igitur  ex  A d,d  *,e- 
qualia  funt  eu  que  ex  **,*  - , quorum  quod  ejl  S - tn-ius  eft  eo  quod  cx  Av. Reliquum  igitur  quod  exa* 
minui  efl  eo  quod  exd*.  Nidor  igitur  eft  • d,ipfa  * -.multo  igitur  maior  eft  « d,  ipfa  « t.  E/iqr,-  tpfa  * d 
in  unam  ipfiui  polyhedri  bapn,cr  * ' in  minoris faherefupcrficiem.  Quare  ty  polyhedrum  no  tangit 
faberam  in  fuperflcietquod  facere  oportebat.  Ojlendcndumiamcralitcracexpedithu  quodmaior 

eft  ad, tpfa  a ..  ExctteturCper  1 1 pnmt)ab  ipfo  * ipfl  * ■ ad  angulo  1 retiot  -,ty  eennetiantur  * KSeean 
tet  iantiper  I o tertqftpfam  > A circunftrentiam  dlulduc.cr  dimidium  ipfiui  dtuldue.crbocfemperfacten 
tct.rchnqucmui  quandam  circunftrentiam  que  eft  minor  quam  circunftrentia  Ayd  circuli  que  futuendi 
tur  ab  equali  ipfl  • », relinquatur,  cr  efto  * A circunftrentia.  Minor  igitur  efl  er  * A retia  linea.ipfa  » K 
E t quoniam  in  circulo  efl  t an  quadriiaterum,cr  equales  funt  • A,l *,*  /,er  minor  eft  < 'jmgului  igitur 
qufubtd- obtufut  eft.maior  igitur  efl  A *,ipfa  Ad. Sed  ipfa  « A maior,  eft  quam  ipfa  » \multo  maior  i- 
guurefl  • *,ipfa  A d.maiua  igitur  eft  ty  quod  ex--, eo  quod  ex  fd-Et  quoniam  (pertf  diffinitionem  pri 
mi)  - x ipfl  a A eft  equahs,cyquod  ex  *, igitur  ei  eft  equum  quod  ex  • A.  Sed  ei  quod  ex  * t^equafunt 
que  ex  **,*  >:«  utro  quod  ex  a A equa  funt  que  ex(d,da.Que  igitur  «*•,»»,  equalia  funt  eu  que 
ex  A d,d  a.  QjerS  quod  ex  ( d, nunui  eft  eoqucdcx-*,cr  reliquit  igitur  quod  ex  da,  maiul  eft  eo  quod 
ex  a *.  nato  figi tur  eft  * d.ipfa  * «.  Binis  igitur  faberis  circum  idem  centri!  exiftentibtu.in  maiori  fahe- 
ra foitdum  polyhedrum  defer  tptum  eft  no  tangent  minorem  faberam  in  fnperftete:  quod  facere  oportuit. 


CO  A RBLAKIVM . 

Si  uero  c T in  altera  faber  a ei  quod  in  Ay  a • ,fabera,folido  polybedro , pmile  folidum  polyhedrum 
infcribatur.in  ipfa  Ayd  •, fabera  folidum  polyhedrum  ad  ii  quod  in  altera  fabera  folidum  polyhedrum 
triplam  habet  rattoncm,quam  ipfiui  A <•  * ., faber  e dimetiens  ad  ipfiui  alteriiufaberedimeticntcm.Di- 
tiributis  nanq ; folidn  in  numero  equales  cr  equaln  ordinis  pyramidas, pyramides  fimiles  erunt.  Simi- 
let uero  pyramides(per  s duodecimi.adtnuicem  1 n tripla  funt  ratione  eiufdem  rationis  laterum.  Pyramit 
igitur  euiuibafis  quidem  eft*  A"  quadrllalerum.ucrtcx  autem  * fignum.ad  eam  que  in  altera  fabera  fi 
milit  ordinis  pyramida  triplam  habet  ratione, quam  fimilis  rationis  latui  ad  fimilis  rationis  latus  Jboc  ejl 
quam  ■■  A que  ex  centro  euu  eft  faber  e que  circum  • centrum,ad  eam  que  cx  centro  alterius  fahei*.  Si 
militer  cr  unaqueq;  pyramis  que  in  fabera  que  circum  centrum  *,ad  quamlibet  pyramida  eiufdem  or 
dinis  in  altera  fabera  triplam  habebit  rationem  quam*  < ad  eam  que  ex  centro  alterius  faber. e.  EI  ficui 
unum  antecedentium  ad  unum  fequentiumtfic  omnia  antecedentia  ad  omnia  feejuentia  -Quare  totum  fo* 
lidum  polyhedrum  quod  in  fabera  que  circum  centrum  *M  tf  tum  folidum  polyhedrum  quod  in  altera 
fabera  triplam  rationem  habebit  quam  * A ad  eam  que  ex  centyt  altenusfahere,hoc  eft  quam  Ad  dia- 
meter od  alterius  faber  e diametrumtquod  oftendere  oportuit. 


Esulid.ex  Camp.  Propofitioif. 

Mnium  duarum  fphacrarum  eftproportio  alterius  ad  ai 
tcramjtanquam  fuc  diametri  ad  diametrum  alterius  pro 
portio  triplicata. 

Caupakvs.  Sint  dux  fpharrx  a b&cd,quirum  diametri  (Tnt  a bBftd.  Di 

(O  quod  proportio  carum, eft  (icut  Tuarum  diametrorum  proportio  triplicata.Cuius  demonftra- 
rio  eft.  Quoniam  nc$  ad  minorem  fphxram  quam  (it  fphxra  c dncqj  ad  maiorem  eft  proportio 
Iphxrxa  b,(icur diametri  ab  ad  diametrum  cdtriplicara.Efto  quidem  proportio  fphxrx a bad 
fphxram  e f.ficut  diametri  ab  fpharrx  a b.ad  diametrum  cdtriplicata.Dcmonftraboiraqj,  quod 
fphxra  e f non  poreft  eife  minor  ne<p  maior  quam  fphxra  c d.Si  enim  affirmet  aduerfarius  eam 
efteminorem,  imaginabor  eam  includi  i.fphxracd.&circunduci  ab  eodem  ccntro.&infcribam 
fphxrx  c d iuxra  prxceptaprxmiftx.unu  corpus  mulraru  bafiu  n3  tangenti  5 fuperficic  fphfrxe 
f,  minoris, dicarurtp  tftud  corpus  nomine  fphfrxcuiinfcribiturcd.Poftea  limile corpus  mulraru 
bafiu  infcribS  fpharrx  a b,q<f  cttf  nomine  fux  fphpx  dicatur  a b:coftat  iracp  ex  fecuda  parte prf- 
Di(f(  dC.  undecimi  quinti,  qd*  propoitio  fphxnr  a b ad  fpharrf  c f,cft  (icut  corporis  mulraru  bafiu 

quod 


LIBER.  DVODECIMVL 

quod  cft  a b,ad  corpus  mulrarum  bafiu  quod  cft  c d,una(p  enim 
«ft  ficur  diameter  a b ad  diamerru  c d triplicata.  Hscc  autem , ex 
hypothefi.iila  uero.ex  fecunda  parte  prarmifl* . Quare  permu  4 

rarim  proportio  fphjtaca  b ad  corpus  multaru  bafiuma  b.cft  ff 
cutfphxracfad  corpus  multarum  bafiumcd.Cu  igitur  fphae 
ra  a bfit  maior  corpore  multarum  bafium  a b.entctiam  fphjra  /Z' 
c f.maior  corpore  mulrarum  bafiumed.  Hoc  aute  cft  impoifi-  j f 
bile.namipfacftparseius.Noneftergofphxraefminorfphar  / / 

ra  cd.Si  aut?  dicat  aduerfarius  eam  elfe  maiore, confutabimus  j f 

ipfum  hoc  modo.Erir  enim  per  couerfam  proportionaliorem  • 
fpharra cfad fpharramab.ficutdtamercrcdaddiamcnum  ab  \ 
triplicata. Sit  itatp  eadem  fpharrx  cd,ad  fphxram  gh , eritep  ex  \ 

14  quinti  fphpra  g h, minor  fphfra  a b.eo  quod  fphpra  c d poli 
ta  eft  minor  fpharra  e f.  Quare  proportio  fphjrj  c d ad  aliquam 
fpheram  minoru  fpharra  ab,  eft  ficutdiametri  edad  diametri! 
a b triplicata.  At  hoc  eft  impolTibtle.nam  ex  hoc  fequitur,quod 
pars  fit  maior  fuo  roto,  utdemonftratum  eftprius.Itacp  fphx> 
ra  e f,non  cft  maior  necp  minor  quam  fphjra  cd.Igitur(ex  7quinri)co- 
dude  propoli ram  condufionem.qux  imponit  fine  libro  duodecimo. 

E uclid.  ex  Zdmb.  Tbcarenu  1 6.  Yropofitio  1 $ . 

1 $ Sphxrccadinuice.in  triplici  funt  ratione  proprio 

rum  dimetientium. 

THEONn  Zdmb.  Intehiganturfihere  "(y/'  f, dimetri  utro  ipft  \J  \ f y , 
TufmtAy,'{,iico  q,  fibere*A>  ai  fi  eram  a '{,tnpla  habet  ratione  quam 
Ay  ai  '{.Si  autem  no  Jubebit  igitur  « ( yfiberaaiminore  aliqui  ipfai'{, 
fihera  triplum  ratione,url  ad  maiori, qua  'yai‘{.  Habeat  prirn  ii  minore  1 

« 3 i,cr  inteOigatur  * > fpbera,ip(i  » ■>  *, circum  iie  ctntru,  iefcribatiur y 
(per  preceientefn  fihera  imiori  * <{,foliiit  polyheirii  non  Unges  mi  e 

nori  fihera */*in fuperficie. Dcfcribuur  aute(per diem)  c r in 
fihera  ci  quod  in  * • ! ',foliio  polybeiro  fimilc  foliium  polyheirii.  Igitur 
p correlariit  eiufiefiliiu  poly hedrii.quoi  in  fihera  • ( >,id  ii  fohiupo 
lyhciruquoi  in  * '/, tripla  bibet  r itionem  quam  A>ai <{.  Habet  iu  te  et 
« f\ y fiber  a, ai  <i*  fiber  am  triplam  r itionem  qu  im  f,  y ii  > {,  eR  igitur 
ftcut  fihera "tyai fiber m • < « Jic foliium polybeirum  quoi in*Ar 
fibxra,ad  foliium  polybeirum  quoi  in  * '{fihera.  Vieifiimigiturlper 
1 6 quinli)ftcut*A  y fiber  i ii  ii  quoi  in  ipft  polybeiru/tcr  > "fihera 
ii  i i quoi  in «» >/ fiber  i foliiu  polybeirum.  Maior  aute  elt  •» A y fibe - 
rx*  ‘ quoi  tnfr  polybeiro. Mtior  igitur  cr  » ■>  " fihera, to  quo.Un  a ' f,  e 

fiber u polybeiro.  Sei  et  minor, ab  ipfo  naq;  coprebeniitur,  quoi  eft  im  ’ 

po fiibile.  Sphen  igitur  *Ay,aimtnoremtpfa''{ fiber  am,  triplm  Ti- 
tionem non  bibet  quum  h yjiameter  ii  Sfiimctru.  Similiter  Um  iemonftnbimus,quod  neq-,  f « 'fibe- 
Tirii  minorem  ipft « f.  y fiber  i, triplum  habet  rationi  quam 'I  ai  i y.  Dico  um  quoi  neq,  fiben-if, 
*i  maiorem  aliquam  ipft  * >/fiben  tripli  bibet  rationem  quim  (yaii/.St  enim  poftibile  habeat  ti  m 4 

. * 
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iore  a m r.Conuerfim  igitur  fihen  xurii fiber  im  aby  triplam  habet  r itionem  qui  diameter  i fii  iia 
metrum  >' f.  Sicut  aute  » m r fiber  a ii"  r.y  fiber  am,ftc  * 1 ffihera  ad  minorem  aliquam  ipfaaAyfihe 

nficutantea  patuit,quoniammaior  efl>,  * r ipft  S ’ fibrra  a i {ad  minore  ipft  * A y , fihxratripli 

babet  rationem  quim  '{ii  A >,quoi cH  impoff  bile -Igitur  fihera  « A y,ii maiorem  ipfa-t  '{fiber i,  tri' 
piam  rationem  non  habet  quam  A'  ai't-  Patuit  autem  quoi  neo  ad  minorem.  Ipft  igitur  * A y fihera,  ai 
* • / fiber am, triplam  babet  rationem, quam  a y ai 'f  quoi  oftenimium  futr at, 

Puclidt 
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GRAECI  PHILOSOPHI;  GEOMETRICORVM 

elementorum  > Liber  tertiusdecimus. 

Tropoptio  i. 

Vm  diuifa  fuerit  linea  fecundum  propor- 
tionem habente  medium  duo^  extrema,!! 
maiori  portioni  linea  in  longu  addat  xqua 
lis  dimidio  ipiiuslinexproportionaliter  diui 
fx,quadratu  linex excis  duabus  copoGtar, 
quadrati  medietatis  eiulde linee  diutix  quin 
tuplum  cffeneceffe  eft. 

Campa  nvs.  Sir  linea  ab  diuifa  in  punftoc,prout  docet 
19  fex ti  A'  fir  maior  porrio  cius  linea  b c.cui  b c direflc  adi ui» 
garur  linea  b d,qux  fir xqualis  medietati  totius  a b.Dico  quod  quadrarum  lineae  c d , erir  quintu- 
plumad  quadrarum  linex  b d. Quadrabo  enim  lineam  bd,fi£  fit  eius  quadrarum  dc,&circumpo 
nam  huic  quadraro  gnomonem  fecundum  quantitate  lincar  b c, protracta  diametro  fb  g,  fitqj  cir- 
cupofirus  gnomo  cg  d.entcp  ex  xz  fexri  fupcrficics  indecompofira.qux  fir h k.tanquam  quadra- 
tum linea:  c d.  Dico  igitur  quadrarum  h k,quintuplum  efle  ad  quadratum  d e.Sir  igitur  c l quadra 
tum  circupofiti  gnomonis, fibicjj  circuponatur  alius  gnomo  ad  quanrirare  linea:  a c prorra&a  dia- 
metro fb  ufrpad  m.firqj  hic  gnomo  c m 1,&  protrahantur  line»  c n 8C  p l xquidtftantcr  lateribus 
oppofins,fecanres  fc  fuper  diametrum  f m in  punfto  g.Manifcftum  eft  aure  ex  zz  fexri, quod  com 
politum  ex  hoc  fecundo  gnomone  & quadrato  cK&ipfum  quadratum  fir  a q)cft  quadratu  lineae 
a b.quod  ex  quarta  fecud»  neceffe  eft  cfle  quadru 
plu  ad  quadratu  d e, eo  quod  linea  b d eft  medic- 
taslinexab.Cum<$fitexprimaparrei<J  fexri  fu 
perficies  a n , ideocp  per  41  primi  fuperficics  m l 
xqualis  quadraro  c l(proucnir  enim  a n,idco<p& 
m l,ex  b a in  a c,&  c 1 prouenit  ex  c b in  fe)flC  cum 
ex  prima  fexri  fir  a l dupla  ad  1 d.ideoip  aequalis  l 
d & c e pariter  acceptis  ex  4?  primi, erir  ex  hac  co- 
munt fcienria  (fixqualibusxqualia  addas  tota 
fient  xqualia)quadrarum  a q (quale  gnomoni  e 
g d.  Hic  ergo  gnomo  quadruplus  eft  ad  quadra- 
tum d e, quemadmodum  erat  quadratu  a q.  Irnqj 
torum  quadratum  h k,cum  ipfum  confler  ex  fim 
pio  QC  quadruplo, erit  ex  communi  fcienria  quin 
tuplum  ad  idem:quod  eft  propofirum. 

1 nPM  alifer.  Ex  quarta  fecundi conftar, quod  j,  e £ 

quadrarum  linexa  b,cft  quadruplum  ad  quadra 

tum  linex  b d.  At  per  fecundam  ciufdc  quod  fit  ex  a b in  b c 8C  in  a c,eft  xquale  quadraro  a b.quod 
autem  ex  a b in  b c,xquum  eft  ei  quod  ex  b d bis  in  b c,quod  ex  prima  fccudi  manifcflum  eft,  ciim 
a b fir  dupla  ad  b d.  A t uero  quod  ex  a b in  a c eft  ex  prima  parte  16  fexri  xquale  quadraro  b c.  I racp 
percomunc  fcienriam  quod  fit  ex  b d,bis  in  b c,ct  quod  ex  b c in  fe.eft  (quale  quadrato*  b A ideo 
eft  quadruplum  ad  quadrarum  b d.Qyare  fuperaddito  quadraro  b d.erir  rorum  aggregatu, quin- 
tuplum.uidelicer  illud  quod  fitexbdbisinbccum  quadrato  b c & quadrato,  b d.  Ar  quia  ex  quar 
ta  fecundi  hoc  torum  eft  xquale  quadrato  c d.conftat  uerum  effe  quod  diximus. 

E ucUi.n7.mb.  Theoremu  P ropofitiot. 

I refla  linea  extrema  & media  ratione  fecctur,maius  fegmentu 
admittes  totius  dimidia,quintuplu  potefteius  quod  ex  totius 
dimidia.  thbon 
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THEOMcxZA.  Refla enim  linea- f^xtrema cr medi* 

, fitione  [netur  in  y figno.crfit  matuifegmtntum  - cr  rxteda 
tu r in  redam  lineam  y*,*  *:  er  ponatur  ipfius  « t , dimidia  « /. 

Dito  q quod  ex  y d,cius  quod  ex  «i  -,quincuptu  poteft.  Deferi- 
bantur  enim  (per  4.6  prum  )ab  ipfis  a *!,/  y, quadrat  a « «,  ^/,cr 
in  r/ defendatur  figura,  extendatur  $ fyin-.Et  quoniam  * f,rx 
trema  e T media  ratione  dimft  c/i  in  y, igitur  quod  [ub*a,t  y,a- 
'quum  e Ilei  quod  ex  ay.  E/i  autem  id  quod  [ul « /,  t y,  ipfum  y 1, 
quod  autem  ex  « y,ipfum/0.  Igitur  y yp/l /t  eft  aquale.  Et  quo- 
niam fs  « ipfius  - r dupla  e[l, aqualis  autem  eft  taipfi  » «,cr  « a 
ipft  • 0, igitur  er  « ipfius  * 0 dupla  eft.  Sicut  autem  « « ai  « •>, 
fic  y * ad  y t.  Duplum  igitur  eft  y -, ipfius  r Sunt  autem  cr  ipft 
a 1,1  y, dupla  tpfiwt  y •>(/!  pplcmenta  nanq;  adinuieem  funt  equa 
lia  per  4!  primi)\gilury, ipfis  aO.y  y,qi  aquate,iemojhatum 
autem  eft, quod  cr  y <,ipfi{-‘  eft  aquale,  totum  igitur  « ■ quadra' 
tum, equum  eft  ipft  * r / gnomoni.  Et  quoniam  t -ipfius  du- 
pla eft,quadruplum  eft  quod  exta  citu  quod  exaU,  boeeft-iip 
fiueti.kft  aut - ',ipfi  urf gnomoni  equale  zruaf, igitur  gno-  * * * 

mon, quadruplus  eft ipft ut  t >.  folii  igitur  tf,q uincuplu  eft  ipfiiu  * t E/I&  Sfquod  ex  y *,  er  **  i , quod 
exdatquodexyt  igitur.quineuplum  eft  eiut  quod  ex  -< ».  Si  reda  igitur  linea  extrema  cr  media  ratione 
fuetur, maius  figmentum  totius  admittent  dwudiam.qutncuplum  eft  [tue  potens  eius  quod  ex  dimidia  qui 
drati-.quod  er a»  ojiendendudt. 

! Euclid-ex  Camp.  Propofitio  1. 

I cuilibet  linea?  bipartitae  cuius  quadratu  quadrati  alter 
u trius  fuaru  portionu  fit  quintuplu,in  logu  fibi  linea  ad 
datnr,  donec  eidem  portioni  reliqua  portio  cum  addita 
linea  fiat  duplex,eadem  duplex  linea  fecundum  propor 
tionem  habentem  medium duocp  extrema  diuifa erit,  maiorqjpor-i 
do  cius  erit  linea  media,  - 

Campakvi.  Hxc eft  conuerfa prxm  i flx,  duplici quoqi  modo ficurilla demonftrabirur  uia re 


linea  ab  diuifa  eft  in  punftoc  fecundum  proportionem 
habentem  medium  BC  duo  extrcma.&maior  portio  eius 
ea  linea  medixurcftcb.Coftatautcex  4 fecundi, quod 
quadrarum  a q eft  quadruplu  m ad  quadratum  d c.Itaqr 
gnomo  d g cpequahs  eft  quadrato  a q . Cumtpduo  fup- 
plcmenta  1 d & c e pariter  accepta  fint  quantum  gnomo 
«m  l.atqj  eadem  fupplemenra  pari  ter  accepta  (Tnr  ex  1 Ce 
xti  quantum  a i.ideoip  quantum  c q.fequitur  quod  c q, 
fit  xqualis  gnomoni  c mi.  Dempta  igitur  ab  urroq;,  fu- 
perficiel  n,  erit  quadratum  cl  xquale  fuperficiei  an.Cil 
igitur  fiarfuperfides  a n ex  ab  in  a c,  fitautem  quadratu 
c 1 quadratum  lincte  c b.erit  ex  fecunda  parte  ttS  fexti  pro 
porrioabadbc.ficutbcadca.  Ex  diffinitione  ergo  Ii, 
nex  fecundum  proportionem  habentem  medium  it 
dito extrema  diuifx, politam  in  pnneipio fexti  libri, coit 
clude  propofi  tum. 

I D I « aliter.  Cum  quadrarum  c d l?t  ex  hypotheli  quin  rupium  ad  quadratum  b d, quadratum 
uerd  a b Iit  qx  quarta  fecundi  quadruplum  ad  idem, at  quadratum  c d fit  ex  eadem  xquale  quadra 
to  cb  8C  quMltato  bd, R ei  quod  fitexbdbisincb.fequttururilludquodfitexdbis  mcb  ciiqua 
«irato  c b.fit  xquale  quadrato  a b.Sed  exb  d bis  in  c b, tantum  eft  quantum  quod  ex  a b in  b c ,eo 
quod  ab  dupla  eft  ad  bd.Ergo  quod  fit  ex  a b in  bc  cum  quadraro  b c, eft  aequale  quadrato  a b.Et 
quia  ex  fecunda  fecundi  quod  fit  ex  a b in  bc  BC  a in  a c eft  xqualequadratoa  b.fcquirur  ex  cornu- 
ni  fcieuna  ut  quadratum  linex  b c fitxqualcd  quod  fit  cx  ab  in  a c.  Igitur  ex  fecunda  parte  16  fe- 
xti SC  diffinitioneconftat  propofitum. 
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ZncUltxZmt.  Tbcoriuui.  Pmpofition. 

Si  rccfta  linea  fui  ipfius  fegmento  quincuplu  potuerit.dupla  predi  » 
fti  fegmenti  extrema  & media  ratione  difTecta,  maius  fegmentu  reli- 
qua elt  pars  cius  qua:  in  principio  re&a:  lineae. 

T H E O N ex  Zib.  Reflr  enim  linet « ■' ,/in  ipfiut  frgmrnto  - y quincuplum  pofiit, ipfius  cute  • y i». 
pUfit'd.  Dico  quod  ipft  y / extreme  c r nudi*  rjtionc  duufi,nuius  fegmenti  ejt  > n.  Defmbitur  entnt 
exutric^  ipjarum  - f,'  /,quidnti  • /,>  »,<y  defenbttur  in  i pfo  *!,figuri  o r extenditur  A fini. Et  qi sol 
niim  *f  ipfiut*  i quincuplum  rfi,quidruptm  igitur  efi  Me/  gnomon,tpfiut  * t.Etquonum  dyipjitty4 
dupUeH,quidruplumigitureftquodexdy  eius  juodexy  *,hoc 
eft  y • ip/im  « '".Pciuit  cutem,  quod  e e /,gnomo  ipfius  « ! qui- 
druplm  efi.  A equus  igitur  r/i « > /gnomon  tpfi  y *.Et  quonii  d y 
ipfiut  y ■*  duplt  efi,equilis  tutem  ell  ■<  yipfi  y *,&  * r ipfir3, 
dupli  igitur  ejl  cr « yjpfiut  y t, duplum  igitur  e/t  er*  A,  ipfiut 
A Sunt  cutem  er  < V A, dupli  ipfiut  A >.  Igitur  « Ajpfis  x 0,1  ( 
cii  equile.  Ofirnfum  autem  efi  quod  & Mtof • /gnomon  toti 
y > estequilit.iy  reliquum  igitur  ' f,ipfi  A » ,rfl  equile.  E flq;  tp 
fum  >*  ^d  quod  fui  y V t, equulis  enim  efi  ydipji  de,  cr* /tp 
fum  quod  ex  > t.  Igitur  quod  fui  y d,  d A,  cijttum  e/}  ei  ouorf  ex  y 
A.  Ei  igitur  ficut  d y td  y A,  fi  e y A id  Id,  Metor  cute  en  et  y,ipfi 
y t, mr.or  igitur  eilcTy  A ipft  Ad. Igitur  yd  redi  tenee  extre- 
me er  medii  rttione  diuift  mtiut  fegmentum  efi  > A.  Si  r,  fle  igi 
tur  linet  fui  ipfiut  jrgmento  quincuplum  potuerit.ciuple  diflift 
gmetui  extremi  <y  medii  mionc  dil[efti,mnuifegmentum  rei» 
qm  pers  eiut  que  in  principio  r.  fle  linee.  Qg od  tutem  dupli 
Ipfius  • ■.  muor  fit  qudm  ipft  f y,fic  ofiendendum  efi.  Si  tute  no, 
i/lo . fi  pofiibile  efi)  A y dupli  ipfius  y *, quadruplu  igitur  efi  qdf 
ex  ' y,emt  quod  ex  y *,que  igitur  ex  A y,y  *,euu  qd'  ex  y *,quin 
cuph  funi.  Supponitur  cuirm  er  quod  ex ' t, quincuplum  eius  quod  ex  y «.  Qgodex  A * i git w', equum  efi 
eu  que  ex  A y,y  »,< quod  eit  im pofiibile.  Igitur  A yjpfv.it  * y dupli  non  efi.  Similiter  itm  oftendemut.quoi 
neq-  minor  quim  ipfi  A y.eft  dupli  ipfiut  * y, multo  enim  tbfurdius.fpfim  igitur  • y,duple  racior  efi  ipfif 
ytquod  demonfirijje  oportuit. 

Euclid.ex  Ceutp.  Prppo/ittoj. 

Vmdiuifafueritlincafccundumproportionem  haben 
tem  medium  8£  duo  extrema,!! minori  portioni  tanqua 
dimidium  maioris  direcfte  iungatur.erit  ut  quadratum 

| linea:  inde  compofitj:  quintuplum  fit  quadrati  quod  ex 

ipla  maioris  medietate  portionis  deferibitur. 

Campakvs.  Sitlineaa  bdiuifain  punito  c , fecundum 
proportionem  haberem  medium  ti  duo  extrema,  fitq|  eiu»  mi 
iot  portio  linea  c b.qux  diuidarur  per  xqualia  in  d . Dico  qudd 

Suadratumlincxad.efl  quincuplum  ad  quadratum lineared. 

lefcrcbaturcnim  quadratu  a b.quod  iira  e, in  quo  protrahan- 
tur diameter b fSi  lineat gc&dli.iremijt Kl Sim n.pquidiltan- 
ter  lateribus  oppofiris.fecanresftinuicem  fuper  diametrum  in 
duobus  punfbs  p SC  q,&  extra  diametrum  in  duobus  aliis  locis 
s&f.Manifeftum  tgiturelt<X2xfexri  uel  ex  correlario  4 feiun- 
di.quod  omnes  fuper  fines  exi  flentes  in  quadraro  a e, qua-'  dia- 
mcterdiuiditper  medium, funi  quadratp.Qjiatuor  aure  fuper- 
ficiesquxfuntar.mp.pli  S fe.conftantex  41  primi  &' prima 
fexri  elfe  adinuicem  acquales  nam  dux  poftremx  p h & fc.funt 


moni  1 1 [ propter  id  ciuod  fupcriiciesarelt  xqualis  fu  perfici  et  ph,«  quoma  ex  4 icccui  que-u  c- 
tu  c 1 efi  quadruplo  ad  quadratu  r fquod  cfl  taqui  quadratu  linex  cd,fcquitur  ex  cfmuni  feiemia 

quod 


LIBER.  TBRTIVSDECIMVt  41* 

quod  quadratum  mh  fit  quintuplum  quadrati  r f.  Conftat  enim  «gnomone  quadruplo,  & r f 
fimpIo.Hoc  aurem  eft  propofitum. 

1 d 1 «aliter.  Cum  fle  linea  b e diuifa  per  aequalia  in  pumilo  d,Sf  addita  eft  ei  linea  a e,  erit  «d 
fecundi  quod  flt«  a binae, cum  quadrato  e dinteriacentil,  aequale  quadraro  ad.  At  quia  quod 
fit  ex  a b in  a e eft  xquale  quadrato  e b « prima  pane  1 6 fexn.hoc  autem  eft  quadruplum  ad  qua- 
dratum e d.mamfeftc  patet  uentas  eius  quod  dicitur.  qPotes  quotp  fi  libet, duplici  modo  ex  confle 
quente  huius  Aium  antecedens  concludere  proce  iTu  retrogrado.  Sn  en  im(eadcm  di  (poli  tionema 
nente)quadratum  m h quintuplu  ad  quadratu  r f.eriiip  gnomo  r f f, xquale  quadrato  e 1.  Veruntp 
enim  eft  quadruplum  ad  quadratum  r f.  At  quia  fuperficies  a g eft  xqualis  gnomoni  pi-xdicto.ne 
celte  eft  ut  fuperfirin  eadem  fit  xqualis  quadrato  prxdidio. Quare  ex  fecunda  parte  uS  fitxti  SC  dif 
finitione  linea  ab  eft  diuifa  in  pundto  c fecundum  proportionem  habentem  medium  & duo  ex- 
trema, Sf  maior  portio  nui  eft  linea  cd. 

ima  aliter.  Cum  fu  ex  hypotheli  quadratum  line;  a d quintuplum  ad  quadratum  linejcd, 
& ex  d fecundi  idem  ipfum  quadratum  fit  xquale  ei  quod  fit « a b in  a ccum  quadrato  c d.fequi- 
rur  utid  quod  fit  «a  b in  a c cum  quadrato  c d.flt  quintuplum  ad  idem  quadratum  c d.  Ideoip  eo 
dempto, erit  refiduum  uidelket  quod  fit « a b in  a c,quadruplum  ad  ipfum.Etquia  etiam  ex  4 fe 
eundi  quadratum  linex  c b eft  quadruplum  ad  idem.necefle  eft  ut  quod  fit « a b in  a c,fit  xquale 
quadrato  c b.  Qjiare  itcrii  cx  fecunda  parte  16  fitxti  Si  diffinitione, linea  a b eft  diuifa  fccundu  pro- 
f omonem  habentem  medium  Si  duo  «nema, in  puncio  c.fit  maior  portio  eft  lineae  b. 

Euclid  ex  Ztmb.  Theorema  j.  Vropofitiot. 

Si  refla  linea  media  8 C extrema  ratione  fccetur.minus  fcgmetuad 
mittens  dimidiam  maioris  fegmeti, quincuplum  poteft  eius  quod  a 
media  maioris  fegmenti  fit  quadrati. 

THEoNtr  Zah.  Re&t  enim  quedim  linei  * /.medii  cr  extremi  Titione  fecetur  in  ' figuo.fitqi 
maiitt  fegmetum  * /,frteturq;(pcr  1 0 primi > j.  bifiriim  in  *.  D ito  q quod  ex  ad  quincuplu,potefi  eiut 
quoidy.  Dtfinbitur(per  4.6  primi)cx*  t.quidritum « >,cr  „ S . 6 

ideribitur  fi  guri.  Et  quonum  .«  r.duph  ejl  ipfiut  / r,  quidni 
pium  igitur  e/f  quod  ex  * r ei  ut  quod  ex  dy,hoc  ei ?/  - ipfiut /• 

Et  quonii  quoifub  • /,/  >,equi  ejl  ei  quod  ex  « , , t/hj  quod 
Iu  b*ff r, ipfum  ><,crquodex*  >,id  quod/  r, luitur  > > ipfi/  - 
cfiequile.Quiiruptumiutemefi/r,ipfius/s  quidrupliiigi  r 
tur  eficr>' ipfiut/ «.  Rurfus  quonim  equilis  ejl  * d ipfi  <*  *, 
equilis  'fer3  ".ipfi  ‘•/.quire  et  e/quidritum^quum  'P ip 
fi3*  quidnto,equilis  igitur  efi>«  ipfi  « *,hoc  ejl  Me  ipfi  es 
quire  cr  M /.ipfi  /•  ejl  equile. Sed  m /ipfi  yeft  equile, & > • 
igitur, ipfi  /•  ep  equile.  Commune  ipporutur  > e.  igitur/ e », 
g wmon.iquuseilipfi />:ftd  f • quidruplum  ofienfum  eft  effe 
ipfiut  */,er/ • ".igitur  gnomon  ipfiut  •/  qiudruplus  eS.igf 
tur  quidr  itum  * e, quincuplum  eft  ipfiut  /•quidrtti,efiq!  A e 
id  quod  exi  /.er  ,/quod  exi>.  Qgod  ex  * figitur, quincuplum  poteft  eius  quod  ex  d y.quod  ofiende- 
re  oportuit. 

Eucl.ex  Cmip.  Propofitio  4. 

I fecundum  proportionem  habetem  medium  6C  duo 
extrema  quadibet  linea  fuerit  diuifa.cicp  in  longum  di 
refle  tanquam  maior  feflioadrjdatur,crit  totam  linea 
indccompofitam  fecundum  proportione  habentem 
medium  S C duo  extrema  diuifam  cfle,  & erit  eius  ma- 
ior portio  linea  prima.  b 4 

Campanvs.  Sithnea  ab  diuifa  qua  fupponiturpro-  * ‘ 

portionem  punf!oc,&  fiteius  maior  portio  cb.toncp  ab 

adriciatur  direfle  linea  b d quxfit  arqualii  c b.  Dico  quod  tota  a d eadem  proporrione  diuifa  eft  in 
punftob.&  maior  eius  pomo  eft  linea  ab  qux  eft  linea  prima.Eft  enim  ex  diffinnioneab  ad  b c, 
ficui  b c ad  c a At  quia  « 7 quinti  a b ad  b d,ficur  ad  b c, igitur  « undecima  eiufdemabadbd.fi- 
eutbcadca.quarcpcr  conuerfampropornonalitatcmbdad  ba  ficutacadcb,  & coniuditmda 

Nn  a 
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ad  a b.ficmab  *dbc. Cumq;fitcX7  quinti  abadbc.ficutad  b d.erircx  undecima  eiufdem  daad 
a b.ficut  a b ad  b d.Iraip  ex  diffinitione  linea  a d diuiia  eft  in  pumfto  b retundam  proportione  ha- 
bentem medium  SC  duo  extrema,  maior  portio  eius  eft  linea  a b.  Quod  eft  propoli  tum.  Eodem 
quoqt  modo  Ii  ex  maiori  portione  cuiuslibet  linex  fetundu  prxdicti  proportione  diuifx  tanqul 
minor  portio  dctrahatur.crit  maior  ipfa  pomo  fecundu  eandem  propornonem  diuifa.eritip  ma- 
ior portio  cius  linea  detratta.  Verbi  gratia  Sil  lineaa  b fit  ut  proponitur  in  punfloc  diuiia , fitij 
maior  ponio  a c.a  qua  detrahatur  c d atqualis  c b.  Dico  quod  a c eft  diuiia  fecudum  proportionem 
eande  in  puncto  d.&T  quod  maior  pomo  eius  eft  linea  dc.Cucnimficex  diffinitione, b a ad  a c,  ii 
cut  a c ad  c b,at  ex  7 quinti  a c ad  c b licut  ad  c d, erit  ex  undecima  ciufdcm  b a ada  c.ficut  a cad  c d, 
ideotpperipquinrilicurcbrcliduiiaddareriduum.Sedexre  a d t b 

ptima  eiufde.c  b ad  d a,  licut  c d ad  d a , iraqt  a c ad  c d.ficutc  d,  - 

ad  da.  Ex  diffinitioneergoconftat  quod  diximus.Nec  igitur  ea  quam  auror  proponit  additio,  net 
ea  quam  ex  oppofito  proponimus  dctrafiio.quantumcunip  utralibet  in  prolixum  tendat,  i pro- 
prietate diuifionis  lincar  primitiux  dilcordar. 

Euclid.ex  Ctmp.  Propofttio  f. ' 

I fecundum  proportione  habetem  medium  &duo  extrema  » 
quclibec  linea  fuerit  diuifa.quod  ex  tota  linea  quodep  cxmi 

M nori  portione  producitur  ambo  quadrata  pariter  accepta, 

triplu  funt  eius  quod  cx  maiore  portione  quadratum  deferibitur. 

C A « p A uv  J.  Sit  linea  a b diuifa  per  fxpe  duftam  propornonem  in  punfto  c.fitij  maior  por 
rio  eius  linei  c b.  Dito  quod  quadrata  duarum  linearum  a 

bSCca  pariter  accepta, triplum  Amtadquadratumlinejc  ( c • b 

b.Hxc  enim  duo  quadrata  pariter  accepta.funrcx  7 fecun  1 ■" 

di  quantum  quadratum  c b.ac  duplum  eius  quod  fitexabina  c ltcip  quia  quod  fit  tx  a b in  ac  dt 
xqualeqiiadrato  c b ex  diffinitione  & prima  parte  1 6 fex ri, mani  feftum  eft  propofitum. 

Euclid.ex  'Ztmb.  Tfeeorema  4.  Propofttio 

Si  rcfta  linea  extrema  mcdiacp  ratione  iccet,quod  ex  tota  S>C quod  * 
cx  minori  fegmento  utraque  quadrata, tripla  funt  eius  quod  a maio 
ri  fegmento  ht  quadrato. 

THEONotZah.  Sit  refla  itrtea  * ffeeeturq  extremi  er  me-  " 

iit  ratione  m s,fttq  mnmfegmentum  « D ico  quodque  e*  « f/7, 
tripljfunt  riut  quod  ex  ipft  * r.  Defcribtturipcr^  6 primi)ab  ipft 
a A qnsdrttum  a •< ' deferibitur  figun.  Quoniam  igitur  «fex' 
tremi  cr  medii  ntionc  fefli  eft  in  >,  er  miitu  fegmenti  eft « >,quod 
igitur  fub  * i,  fy, equum  ei)  ei  quod  ex*  >,eftq:  idquodfub 
id  quod  **,quod tutem  ex*  >,id  quod  * •, equum  igitur  eft  « « ipft 
' >-Sed i !,ipfij'<,equumeft,tpponjtur  commune  , totum  igitur 

« «,tori  r > eft  equile,  igitur  7 >,«  !‘,ipftm  « 4 duph  funt. Sei**>  >, 
funt  id  quod  » /• - gnomon,  cr  7 • qutdntu.  Igitur  x * e gnomon  cr 
7 i qutdr Hum, duplj  funt  ipfiiu  ii.  Sed  quod-  *,ipfi  A*  fit  eqwtle,oftenfum  eft.  Igitur  ‘ur  gnomon  o* 

7 « qutdntu  dupU  funt  ipfius  > • ,quere  a h r gnome  cr  > V • quidntt,tripUfunt  ipfius  > <,quidnti. 

Et  x « - gnomo  cr>  •,quidriti,funt  toti  « scr  > *, que  funt  ex ‘A,*,  qutdnti.cr  » > ipfum  qf  ex 
« 7 quidr itu.que  igitur  ex«d/>  quidriti,triplifuntaM  quod  ex  « 7 quidntitqucdoftedere  oportuit, 
Euclid.  exXimb.  TheoraMf.  Vropofitiof. 

Si  retfta  linea  extrema  & media  ratione  fecetur,apponatur  quae  ei 
derequalis  maiori  iegmento.tota  reda  linea  extrema  & media  ratio  * 
ne  fccatur.&T  maius  (cgmentum  eft  ea  quae  in  principio  rcifla  linea, 

THE  O N tx  Zimb.  Refla  enimquedim  linee  • i extremi  o-  . , J y 

media  ritionc  fetetur  in  7 figno,cr  fit  maius  fegmentum  « >,ey  ipft 
«7  equilis  ponitur  • D ico  $ «<*  redii  linet  extremi  et  medit  ri 
tionefecttur  in  «,cr  miius  figmentum  eft  ipft  que  in  principio  re- 
(ii  Unet « f,  Deferibitur  enim(per  4 6 prinu)ex  « t,qutdritum,‘  * 

CT  deferibitur  figun.  Quonitm  enim  * f, extremi  cr  medti  ratio 
nefeatur  in  7,  quod  fub  « d/?,  equum  eft  ei  quod  cx  «7,  effj  quod 

fub 


\ 

* ft 

\ 
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fub*  fi,tyjd  quod  y<  ,©■  id  quod  ex  * y, ipfum  y Otaquum  igitur  ed  <■  iflpfi  y >Jil  ipfi  quidey>,  aqu u e/l 
/■:ip/i  <2t  > t^equum  ed  > .igitur  ipfi  ■>  • eft  aquale.Communc  adijciatur  i/, totum  igitur  ' «,lo 

ti*‘cft  aquale,qif  '*idqd"  fub*','  *, aqualis  enim  efl*  '.ipfi  * \el  • >,«  qd’  ex*  ftquod  igitur  fub 
fi  V « quod  ex  *fi.Efl  igitur  ficut  ' fi,ad  ( *,fie  (*ad*  '.Maior  tutem  id'  (,ipfa  fi  *,na 

ior  igitur  rt  (*,tpft  * ',ipf*  igitur  ('extremi  et  mella  rone  fecatur  in  *,cr  miiut  fegmelii  ed-.quod  er  A 
oflendenium  Quidfitrc.oluno, 

RESOLVTIO.r/J  affumptio  quafiti  liqui  cocefli  p et  que  f ■quutur  in  Heru  tliquoi  coccffim. 

Quid  Iit  compofi  no. 

COMPOSITIO  wro,  ed  affumptio  cocefli  p et  que  j ‘equitur  in  quefiti  terminatione  fiue  occupationi. 
RESOLVTIO  prim^tbeorenutu.  Reda  enim  quadam  Unet * p, extreme  cr  media  ratione  fecetuf 
* in  >fit<p  metue  [egmetit  * y.et  dimidiu  ipfim  a fi,aqualn  apponitur  * '.  Dico  qqd’  ex>  '.eius  qd  ex* 
i quincupli  ed.  Qgonii  enim  qd’  ex  y ' eim  quod  ex'*  quincupli  edtatqf  exy'  ed.ea  que  ex  y*,* 

unieueoqd’btsfitfuby*,*',quaigitureXy*,*',unicHeoqd’  ' * y f 

bis  fub  y v quin  cupii  efl  eim  quod  ex r *,*  '.diuiiedo  igitur  qd' ex 

ra  una  cieo  quod  b it  fub  y «y* '.quadruplum  ed  eim  quod  ex  “'.Sed  ei  quod  bif  fub  y*,*  '.equi  ed  ei 
quod  fub  re. a t. dupla  enim  ed  fi*  ipfius*'.  Ei  ait  quod  ex  e e. equu  elt  quod  fub  * (,fi  yjpfa  enim  * tt 
extrema  cT  media  ratione  fecatur:qd  igitur  fub  (*,*y,unacueoqd‘fub*  (,(  >,  quadrupli  edeius  qd"  fit 
ex  a'.  Sed  qd’  ex  * fi, quadrupli  ed  eim  quod  fit  ex*  ',fed  quod  fub  fi  *,*  >,unu  ci  eo  qd’  fub  * fi.fi y ,ed 
id  quod  ex  Quod  igitur  exa(,eimquodexa  ' quadruplum  ed.ed  uero-.duplt  enim  efl*  fi  ipfim  * '. 

COMPOSITIO pnmilheorematit.  Quoniaiguurquodex(*eiusqd’ ex*' quadrupli  elt.fcdqd' 
ex  fi  *,efl  id  quod  fub  (*,*  y.una  ci  eo  qd’ fub  a (.fi  y.quod  igitur  fub  fi*,*  y.una  cum  eoquodfub*t,fir 
quadrupli  ed  aut  quod  ex*'.  Sed  quod  fub  fi  *,*  y.aqui  efl  ei  qd’ bis  fub '*,*  y.quod  aut  fub*  (,(>,ei 
edequiqfex*  r.qd’  igitur  ex*>unacieoqd’bnfub'*,*  '.quadrupli  ed  eim  qd  ex'*.  Qjiarc  q{ 
ex'*,*  y,un*  cueoqd’  bis  fub'*,*  >, quincupli  ed  eim  quod  ex'*.  Qua  ait  ex'*,*>,unacieo  quot 
bis  fub  '*,*y,cjUd  quodex,  '.quod  igitur  ex ' '.quincuplum  ed  eim  quod  ex  ' *:qt  ojtidcrc  oportuit 
a RESOLVTIO  fecundi  theorematis.  Reda  enim  quadi  li*  i * y fi 

nea  y ',fui  ipfim  fegmento  ' * , quincuplum  pofiit, ipfim  autem  >■  ■ i 

* * dupla  fit  * fi.  Dico  quod*( extrema  c T media  ratione  fecatur  in  y figno.ty  maius  fegmetu  e fl*y  qua 
td  reliqua  pari  eius  qua  tn  principio  reda  linea . Quoniam  enim  * fi  extrema  cr  media  ratione  feratur 
in  y.cr  maius  fegmen:  um  ed  * ,. quod  igitur  fub*  fi.fi  y,aquunt  edei  quod  ex*y.Ed  autem  cr  qucdfub 
fi  *,*  y,aquum  edei  quod  bis  fub'  *,*  y, dupla  enim  ed  fi  *'pfius  * '.  Quod  igitur  fub  *fi,(y,  unarum 
t0  quod  fub  ( *,*  y,  quod  ed  id  quodeX  *fi,aquS  ed  ei  quod  bis  fub'  *,*  y.una  cu  eo  quod  ex  *y.  Quod 
autem  ex*  f.eim  quod  ex'*  quadruplum  ed:  quadruplum  igitur  ed  cr  quod  bnfub'*,*y,und  cumeo 
quodex  *y, eius  quod  ex  *'. Quare  qua  ex '*,*  y jind  cum  eo  quod  bis  fub '*,*y,  quod  efl  id  quodeX 
y ' quincuplum  funt  eim  quod  ex  ' *:funt  uerb, propter  hypothefitt. 

COMPOSITIO  fecundi  theorematis.  Qgoma  igitur  i \S  e*  y'  quin  cuplu  efl  eim  quodex '■  '.quod 
aut  ex  y ' ed  id  quod  ex  * *,*  y.una  cis  eo  quod  bis  fub  '*,*  y,qua  igiiurex'*,*y,unacueoqd'  btsfub 
' *,*  y quincupla  funt  eim  quod  ex  * *:diuidendo  igitur, quod  bis  fub  ' cu  eo  quod  cxt  *,  qua- 

drupli ed  eius  quod  ex  * ',ed  utri  cr  quod  ex  * ( quadrupli  eius  qd’ ex*  '.quod  igitur  bis  fub  '*,*y, 
qd ’ ed  id  quod  fub  fi  *,*  y.femel  uni  ei  coqrT  ex*  y.aqui  ed  ei  quod  ex  • (.Sed  quod  ex  * fi,  ed  id  quod 
fub  * *,fi  y,una  eum  eo  qd’fub  fi  *,*  y.qd’  igitur  fub  fi  *,*  y,unacum  eo  quod  fub  * (,( y,aquum  ed  eiqf 
fub  fi  *,*y,uni  cieo  qd’  ex  * y.cr  fublato  commi, eo  qdjub  fi  *,*  yjehqui  igitur  qd’fub * fi.fi  y.aqui* 
cfleiqd’ex*y.Eft  igitur  fieutfi*ad*y,fie*yadyfi.  Maior  auicdfi*  ipft  * yjmaior  igitur  efl  cr  ,<P 
far  fi.  Igitur  * fi  extrema  cr  media  rone  fetatur  in  y.cr  maius  pigmentum  efl  * >:  quod  erat  ojlendendum. 
f RESOLVTIO  tertii  theorematis.  Reda  enim  quadi  linea  * fi,exirtma  cr  media  rone  fetetur  inyfi 
gno.fitq;  maius  fegmeti  *ycr  ipfius  * y, dimidia  efio  y '.  Dieo  j ex  fi  ' ipfius  y' quincupli  t fi.  Quomi 

enim  quod  ex  fi  '.eius  quod  exy'  quincuplum  efl  quod  ait  ex  'fi,e(l  ii  • ' y fi 

quod)ub*(,fiy,unicumeo  quod  ex 'y.  quod  igitur  fub*  fi,  fi  y,  mi 

cumeo  quod  ex'y , quOd  igitur  fuh*  fi.fi  y,  unicum  eo  quodex 'y,  quincuplum  efl  eius  quod  ex'  y, 
diuidedo  igitur  qd‘fub*fi,fiy,  quadruplum  ed  eius  quod  ex  'y.Ei  autem  quod  fuh*  fi,  fi',  a quum  ellid 
quodex » y-.ipfa  enim  * fi , extrema  cr  media  ratione  fecatur  in  y.quod  igitur  ex  * y, quadruplum  ed  eiut 
quod  ex 'y, efl  ueto,  ipfa  enim  *'efl  dupla  ipfius  * >. 

COMPOSITIOteriij  theorematis.  Quonia  igitur  • y ipfius ' y dupla  tfl , quadruplum  efiquodex 
*y,eius  quod  ex  ' y . Sed  ei  quod  ex  * y.aquum  efl  quod  fub  * fi.fi  y.quod  igitur  fub  * fi.fi  y, eius  quod  rx  ' 
y quadruplum  efl.  Componendo  igitur  (per  t s quinti)quod  fuh  * fi/y  s uni  cum  eo  quod  cx  'y.quod  efl 
Id  quod  cx  ' /i, quincuplum  efl  eius  quod  ex  ' y.quod  oflendere  oportuit. 
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RESOLVTIOqiurti  theorematii.  Reda  enim  linea  -A,  extreme  te  meiit  rttione  f icetur  in  y,gr 
fit  miiiufegmcntum  -y.D  ico  quod  que  ex»  A,  a y, tripla  funt  em  quod  ex-y.  Quoniam  enim  qtue  ex  • 

A^y,tripUfunteiutqd’rx-y/edqueex-A,A>JimtiJquodbii{ub  - y A 

•A, A:-, uni  eu  eo  quod  ex  • y.quod  igitur  Ut  fub  - Aj,  >tunacu  eo  q{’  ■ _ 

tx  -ytlnp!u  e»  aut  quod  ex  - y.diutdendo  igitur  quod  iis  fub  - (,Ay,eiM  quod  ex-y  duplum  ett.  Quare 
q 1 fem  elfub  • A, A y,equu  edi  ei  quod  cx  - y:eil  uero.  Ipft  enim  - f, extremi  cr  medit  rone  fida  eiliny. 

COMP  OSI  TIO.  Qtjonum  igitur  - A, extremi  cr  media  rttione  in  y, fccatur  mtiutet  fegmcntum  efl 
• y.quod  igitur  fub  «M  y.eicfi  aequum  quod  ex- y,quod  bn  igitur  fub  - A,A  Rupium  eji  aut  quod  ex- 
y.Compone  ndofper  i g qumtt)quod  igitur  bit  fub -junicum  eo  quod  ex  - y,  triplum  eil  eiut  quod  ex 
‘ -y.Sed  quod  bisfub-AyAytund  cum  eo  quod  ex  - y.ed  et  que  ex-  i,A:,funt  quadrata.  Que  igitur  ex  - 
f,(y,quadrata,tnpla  fune  eiut  quod  ex-  y.quod  ofiendere  oportuit. 

RES  OLVTl  O quinti  theorematii.  Re  (It  enim  quadi  linet  - A, extrema  cr  medit  rttione  fecttur  in 
mtiutfrffnentuy.o-ipf,.,  equalu  ponatur  - a.  Dico  q/A,  extreme  (7  medit  ratione  fetatur 
in  - <y  mttui  fegmentu  ed-A.  Quoniam  cmmSi  extrema  crmedit  ratione  fecttur  in  -.crmtiut  femen 
tumed-A,efligiturficutalAadA-/KA-td-al.Aequaliitutefi-a,  * m y A 

ipft-  y.  E/i  igitur  licut  a A ad  A -,ftc  eflA-.td-y.  Conuer  tendo  igitur  fi  

**.  . igitur  crficutA-td-aJic-ytdy  A.  Aequliitit  efi.e,ipfi.H 

tfi  igitur  ficut  s-td-y/ic-ytd.  A, efl  uero:  ipft  enim-  f, extrema  cr  medit  ratione  fedt  eft  in  y. 

COMPOSITIO  Quanta  - f, extrema  crmedit  ratione  m y fecttur, e fi  igitur  ficut  A-td-^fie-,. 
ed  r A.  Aequalis  aut  efi  . y,ipfi  -A, efl  igitur  ficut  A-td-',fic-',tdy  A.e5ponido(p , 8 qmnti)  fient  A a 
tdd-,fie-Aad  fy.Couertcdo  ficut  *Atd  A-,ficA-td-y.  Aequalis  aut  efi.  y,ipfi.  at,  jiigitur  ficut  at' 
A ad  A-,fic  A -,td- a.  Ipft  igitur  a fextrcma  crmedit  rttione  fecttur  in  -,cr  mtiu  f emeti  e fi-iat- 
oftendere  oportwt.  _ Euclid.ex  Camp.  Vropofitio  e. 

J Mnis  ronalis  linee  feciidupportionc  habete  mediu  etduo 
extrema  diuifx.utraqj  portione  refiduumefrcnecefleeft. 

3 ..  C* »"’»  « VS.  Sk linea  a b fecudu  folita  proportione  diuifain  pMoc.rarionalis 
I dico  quod  unae;  portio  eius  eft  refiduii . Sir  enim  maior  cius  portio  ac,  cui  dirciti 
adncuwr  a d iqualis  dimidio  tonus  a b.eritlpenl  d a rationalis  ex  6 decimi  libri , & diffinitione. 
Coftataur  ex  prima  huius, quod  quadratu  line*  d e,  quintuplu  eft  ad  quadratu  line*  d a luitur  li 
nead  c.cftcomumcis  line*  da  m potc-riacxdtifinittone.fcd  no  m logirudincex  ultima  parte  7de 
c.ou.quarcpcr  «decimi  linea  ac, eft  refiduu, eu  du*  l,ne*c  d Si  d a (intambe  rationales  potentia 
lttet  untucomunicanies.Et  quia  iteruii ad  linei rationale  abadiu  J t e t. 

gatur  fuperficies  {qualis  quadrato  line(  a c quarert  refiduu, erii  latus — 

eius  f ecundii  linea  c b ex  prima  parte  ,6  fexii.necel Te  eft  ex  pa  decimi  ut  linea  c b Et  trfiduii  primi! 
qua  re  condat  propofitii.qAtnpIius  aut  (T  Une*  (ic  diuif*  ut  proponitur  maior  portio  fuerit  ratio 
nalis.enr  minor  refiduu.  Verbi  grana, fit  ut  prius  a bdtuifa  in  c fecundu  dicfla  proporrione,&  ma- 
ior etus  portio  qu*  eft  a c.fit  rationalis, qu*  diuidatur  per  aqualia  in  d.eritcp  ex  tertia  hui*  quadra 
tu  d b, quintuplu  ad  quadratu  d c.  At  quia  d c eft  rarionaUs  cu  ipfa  (It  diixiidiu  a c.fequitur  utdue  Ii 
ne*d  b,cx  b c (i  nr  rationales  poretialirer  tatu  comunicantcs.  Quare  a d c b 

urprius.linea&beftrefiduu.qAtuerdftlincararionalisin  poteria  ' 

cantu  fccudii  proportione  habete  mediu  Si  duo  extrema  diuidarur, adhuc  neceflccft  ut  unam  por 
no  eius  (it  rehduum. Sit  enim .a  b rationalis  in  potentia  tan tu, diuila  ficut  proponitur  in  punftoc 
Si  fumatur  aliqua  rationalis  in  logitudine  qu*  (it  d e, qu*  etii  diuidatur  in  f fecundi!  prrditflatn 
piopornone.manifeftu  eft  igiturex  i quartidecimi  qu*  fine  adminiculo  alicuius  eorii  qu*  fequii 
tur.incocufta  demoftratione  roboratur  quod  proportio  a b add  e, eft  licut  a cad  d f,&  ficut  cbad 
f e.Cii  ergo  a b communicetcu  d ein  poteria, (equitur  ex  pii 

tnaparteiodecimiquddaccomunicetcudf.Kcb  cumfe,  g c «, 

in  potentia.  Et  quia  urracp  portio  line*  d eeftre(iduu,utpa-  t 

tetexpr*diftis,fequiturcxps decimi utunaipportio  line*  j r 

a b (it  etiam  refiduii, fed  no  eiufde  fpeciei.utiblde  demoftra  * T * 

tum  eft. Quare  confiat, quod  omnis  line*  rarionalis  in  Ion-  ^ 1 

gitudine  uel  in  potentia  tantum.fccundum  proportionem  habetem  medium  & duo  extrema  <D- 
utf*  unaq)  portio  eft  reliduum. 

CAMPAM  annotatio.  Et  nota.quod  prima  pars  pnefentis  demoftrarionis  qua  demoftraturqd* 
maior  portio  line*diuif*feciidii  .ppomonchabete  mediu  & duo  extrema  fitiefiduu.fitota linea 

Sit  ranonahs, procedit  ex  futficienbusfiue  tota  linea  ponatur  rarionalis  in  logiiudine.fiuein  po- 

tetia  Mtu.Scciida  uero  pars  qua  demdftratur  hoc  de  minori  portioe  quod  ipfa  quocu  fit  refiduu  (i 
tota  eft  runahs.nd  procedit  cx  futficictib’,nifi  tota  fit  rationalis  in  logitudinc.Tcrtia  aiitpars  qua 

proba 
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probatur  quod  minor  portio  eft  refiduum,  diffidenter  procedit,  flue  maior  portio  fir  rationalis 
in  longirudine  fiuc  in  potentia  tantum.  Ad  concludendum  igitur  de  maioii  portione  linex  pr(- 
di&o  modo  diuffx quod  ipfa  fir  refiduum.thfficir  ponere  totam  lineam  diuifam  effe rationalem 
in  potentia  tantum, fed  ad  concludendum  quotp  hoc  deminori  portione  mediante  maiore,  fuffi 
cit  ponere  portionem  maiorem  (imilirerranonalem  in  potentia  ranrum  ad  condudrndu  aurem 
hoc  de  minori  portione  mediante  tora, uecefTc  eft  ponere  totam  lineam  efle  rationalem  in  longi- 
tudine,aut  urendum  eft  2 quartidecimi, quemadmodum  dictum  eft.  # 

E uchd.cx  Zamb.  Theorema  6.  Propcfttio  6. 

Si  rccfta  linea  rationalis,  extrema  & media  ratione  fccfta  fuerit, u- 
rrunqj  Tegmentorum  irrationalis  eft:  ea  quae  appellatur  apotome. 

THEONfi  Zj'6.  Sit  refla  line i rationalis * ffeeelurq;  excrema  c r media  ratione  in  >,  fu  j-  maius 
fegmentu  * >.  Dico  a,  tstraq;  ipfaru  * >,y  i,irron  i lis  eft  ea  que  appeEatur  apotome.  Extcdatur  cmm  * 
ex  ponatur  ip/ius  < *, dimidia  * *.  Quonia  igitur  refla  linea  •<  C, extrema  cr  media  rone  fecatur  in  y,ma- 
iona;  fegmento  * y apponitur  * * dimidia  txijlcns  ipfiut  * fquod  igitur  ex  > *,e ius  qf  ex  u,  quincupli 
tft(p  1 dccimitertij  j Quod  ex  y'  igitur, ad  id  qd’  ex  S *,ronem  habet  qui  numcrut  ad  numeru.  Quod  igi 
tur  ex  >d,ei  qddexai*,comenfnrabileeft.Quodaieex  * *,ro-  * * y d 

nale  e/l,ipfa  enim  t *,ronalis  ejl.dimi.hu  exijles  ipjhu  * t rona-  J ~ 

lis  exijlctss.  Ronale  igitur  ejlerqdC  ex>  u.ronatu  igitur  y u.  Et  quonii  qd’  ad  id qd'  ex  d*  rotat  notu 
bet  qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru, ineomefurabihs  igitur  cjly'  ipj i J*  iogiiihinc.jp/tfi- 


gituryU.a  \ronalcs  funt  potetia  tanti  eimenfurabtles.  Igitur  a >,apcton:c eft.Rurfut  quoma  * i extre 

...  i. a - - /* .r*  .ti  - f . J - 


potome  eft.  Si  reda  igitur  linca,c?qu£  Jequuntur  reliqua: quod  oportuit  ojlendere. 

Euclid.ex  Camp.  Propofttio  7. 

I quis  petagonus  tres  xquos  angulos  habes,  fuerit  sequi 
laterus,acquiagulus  quocp  idc  pentagonus  ede  probat, 

| Campanvs.  Sit  petagonus  a b c d e,  xquilarerus.lintip  quilibet  tres  cius  an- 
guli,fiuecofinuefumatur,adinuicc(qualeS,&  fint  pri*  incotinuc  fumpji/int^ 
anguli  ac  d,illi  tres  qui  ponutur  adinuiccxquales.Dicorotupcnragonueffex- 
qutangulu.His  angulis  fubtendltur  chord(  b c,b  d & e c,&!  totus  pentagonus,diuidarur  in  rrigo 
nu,&  quadriiarcru  cuius  dux  diagonales  lintchordxduoru  proximoi  D xquali3  anguloru  fecan 
tes  fc  intra  quadrila  ter  u ipfum  in  piiiflo  f.eritqj  per  4 primi  bafis  b e (qualis  bafi  b d,&  angulus  a 
e b xqualis  angulo  c d b.Cuq?  per  $ primi  angulus  b e d fir  xqualis  angulo  b d c,  eo  quod  duo  Ia 
tcra  b e & b d funt  xqualia, erit  ex  coi  fcicria  toralis  angui*  exqualis  rotali  angulo  d. Similiter  pro 
babis, rotale  angui  ii  b efle  xqualc  angulo  rotali  c.eft  enim  per  4 primi  bafis  b e (qualis  bafi  c e.8C 
angulus  a b e (qualis  angulo  d c e, per  quinti  aut  eiufde  fcilicet  primi  eft  angulus  c b c (qualis  an 
gulo  e c b.igirur  ex  coi  fcicria  totalis  angulus  b.eft  xqualis  rotali  angulo  c.Sint  iraejj  tres  anguli  b 
c d.corinue  fumpri,xquales:&  fle  quoqj  erit  petagonus  xquilgulus.  Erit  cmm  ex  4 primi  bafis  b 
d xqualis  bafi  c e,  SCanguluscbd  angulo  de  c,&  angulus  b d c 
angulo  e c d, quare  per  5 primi  dux  line(  c f & f d crut  (quales, c3 
duo  anguli  tnlguli  f c d qui  funrad  bafin  c d.fint  (quales, igitur 
ex  c5i  fcienria  erit  linea  f b,  xqualis  line(  f c.erat  enim  tota  b d,x- 
qualis  toti  c e.ideocp  per  j primi  enr  angulus  f b e (qualis  angulo 
f c b.Per  eande  autc  eft  angulus  a b c,  xqualis  angulo  a e b.Iraqj 
pe; comune  fcienril  angulus  b toralis, eft  (qualis  angulo  e torali, 
tres  enim  partiales  anguli  coponenres  unfi.funtxquales  tribus 
partialibus  coponentib.alin.unurquifcpruorelatiuo.Manifeftri 
eft  igitur, quod  tres  anguli  e bc, no  cotinuc  fumpti  in  propofiro 
peragono  funt  (quales.Cu  aurem  fic:demoftratu  eft  totu  perago 
nii  eftc(quiangulum,  utrolibet  ergo  modoconftarpropofitum. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  7.  Propofttio  7. 

r Si  quinquanguli  xquilatcri  tres  anguli  ordinatim,aut  non  ordi- 
natim.acqualcs  fucrint,acquiangaliim  cricipfum  quinquangulum. 

THEONorZ».  Qginquaguli  equilateri  *U>U  <,tres  anguli  prius  ordinatim  quiad*(>,figna,inwcl 
fint  tquales.  D ico  q,  qnquagulu  .(y  Uytqagulu  eft.  Cone  flatur  enim  « y/',ctj  U.Et  quoma  binx>:J* 
iuab/*,*  ijunt  tquales  altera  alteri, &■  angulus  qfubyficiqfub  c.ytft  xqualis, bafis  igitur*  >( fi  4 
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primi)bap  A • tfl  aqualis,cr  triangulum  * A >, triangulo  *A> ,efl  aquale,  cr  rtliqui  anguli  reliquit  anga 
gulis  aquales  erunt  fui  quibus  aqualia  latera  fubtenduntur,qui  fub  A y • ei  quifub  f.  > *,  qui  autem  fut  * 
A>eiqmfuby*A.Quarccrlatus*/,ippA/lateriePaquale,patuftautemquodcrtota*  y,toti  A <ejl 
aqualis, cr  reliqua  igitur  !>  reliqua  / *eP  aqaalu.Efl  autem  cr  > A,ipp  A * aqualis.  Einaiam/  >,  y a, 
duabus /v  A, funt  aquales, cr  communis  ipforum  bajis,ejl  {a.  Angulus  igitur  qui  fub /y  A,  angulo  qui 
fub /<  * tfl  aqualis.  Patuit  autem  quod  cr  quifub  A y *,ei  quifub *>  A, eft  aqualis, totus  igitur  quifub  A 
> a, toti  quifub  *>Aejl  aqualis.  Sed  quifub  A r A,  aqualis  fupponitur  eis 
qui  ad  * A,cr  quifub  * • A, igitur  eis  qui  ad  * A, angulis  ejl  aqualis.  Simili • m 

ter  iam  oftenlemus.quod  cr  quifub  yA\  angulus,eis  tfl  aequus  qui  ad*  A, 
angulis . Aequiangulum  igitur  eft,*AyS>  quinquagulum.  Sed  iam  non 
pnt  aquales  ordinatim  ipfi  anguli, fedftnt  aquales  qui  ad*y  A,figna. Di- 
co quod  c rflc  quuiquangulum  * Ay  A \ aqulagulum  efl.  Conedantur  enim 
A A.  Et  quoniam  bina  A*,*  •, duabus  A y,y  A, funt  aquales,  cr  aquos  com- 
prehendunt angulos, baps  igitur  ( > ( per  4 primi  )bafi  A A, efl  aqualis, cr 
triangulum  * A ',triangulo  A A y, efl  aquale,  cr  reliqui  anguli  reliquis  an- 
gulis erunt  aquales,  fub  quibus  aqualia  latera  fubtenduntur.  A equilis  igi- 
tur efl  angulus  quifub  * ■ a, ei  quifub  y A A.  Efl  autem  cr  quifub  A>  A an- 
gulus,ei  quifub  A A 1 aqualis, quoniam  cr  latus  A " lateri  (A  efl  aquale.  Totus  igitur  qui  fub  * t / angulus, 
toti  qui  fub  y A I efl  aqualis.  Sed  qui  fub  y A ,,eis  qui  ad*  y,  angulis  fupponitur  aquus,  cr  angulus  igitur 
quifub  * • A, eis  efl  aquus  qui  ad  *y.  Iam  id  prepterea  cr  quifub  * f y, aqualis  eis  quiad*y  A, angulis.  Ac 
quiangulum  igitur  efl,cr  ipfum  *AyA'  quinquangulumiquod  oftendere  oportuit 
Euelid.exCamp.  Propofltios. 

Mnis  trianguli  equilateri  quod  a latere  fuo  quadratum, 
deferibitur,  triplum  cft  quadrato  dimidia:  diametri  cir- 
culi a quo  triangulus  ipfc  circunfcribitur. 

CampanvSi  Sittnangulusabcxquilatcrus,cui  drcunTcribatur  circulus 

ab  cTupra  centrum  d, quemadmodum  docet  s quarti, & prorraha 
tut  in  eo  diameter  a d e.  Dico  ergo  quod  quadratum  linex  a b,tri- 
plum  cft  adquadiatu  Tcmidiamchiad.  Ducantur  enim  dux  lineae 
bd&  dc,8C arcui  b e, Tubtendarur chorda  be.erirqr  ex  S primian- 
gulus  b a d,f  qualis  anguloe  a d, quare  per  uliimam  Texti  arcus  b e, 
eft  xqualis  arcui  e c.  Et  quia  ex  17  tertij  rres  arcus  a b,b  c,8(  c a,Tunr 
adinuiccm  xquales, eo  quod  eorum  chordx  qux  funt  latera  trigo 
ni,fun  t xquales  ex  hypotheli, erit  arcus  b e Texta  pars  circun  feren- 
tix.ideoip  chorda  b e, erit  latus  hexagoni  xquilareri  ipli  circulo  in- 
feripti, quare  per  correlarium  is  quarti,  linea  b e,  eft  xqualis  Tcmi- 
diamerro  a d.Manifeftum  eft  autem  ex  prima  parte  jo  terni  .quod 
angulusa  b eeft  reflus.ideoip  quadratum  linexa  e.eftxquale  qua 
dratis duarum linearu  ab  8:  b eparirer acceptis, ex pen ultima pri- 

mi.Atuero  quadratu  a e.quadruplu  eft  ad  quadratu  becX4(ecundicumIineaa  e (Ttduplabe, 
relinquitur  ergo  quadratu  a b niplu  elfe  ad  quadratu  a b,&  ideo  ad  quadratu  ad:qd’  eft  .ppofitu. 
Non  lateat  autem  nos, quod  linea  b c.qux  eft  larus  trigoni.diuidat  Terni  diametrum  d e, per  {qua 
lia  .Efto  quidem  punTius  diuiiionis  f.Coftar  Igitur  ex  4 primi, quod  b f eft  xqualis  fc,  idcocp  per 
primam  partem  1 terni, ora  nes  anguli  qui  funt  ad  f,Tun  t refb,  quare  ex  penuhima  primi  quadra 
tum  b d , eft  xquale  quadraris  duarum  linearum,  d f & { b : quadratum  uero  b e , xquale 
quadratis  duarum  linearum, qux  Tunt  b f & f e. Et  quia  b d,eft  xqualis  b e,  crunr  ex  com- 
muni Tcientia, duo  quadtara  duarum  linearum  bf  8i  f d pariter  accepta,  xqualia  duobus  qua- 
dratis duarum  linearum  bf&fe  pariter  accepris.  Dempto  igitur  umnque  quadrato  b f.eritex 
communi  Tcientia  quadratum  f d refiduum,  xquale  quadraro  f e reltduo.quare  5;  linea  f d,  linex 
f e, ex  hac  communi  Tcitntia.quarum  quadrarum  Tunt  xqualia  eas  lineas  efte  xquales.  Ex  hoc 
iiaqj  mini  feftum  eft, quod  perpendicularis  dutfla  a centro  circuli  ad  lanis  trigoni  xquilatcri  (ibi 
inTcripri,  xqualis  cft  dimidio  linexdufixa  centro  eiuTdem  circuli  ad  ipfius  circun  ferentiam. 

Euelid.exCamp.  Propoptiog. 

I latus  hexagoni  xquilatcri , latuscp  dccagoni  xquilate 
ri,quos  ambos  unus  idemqj  circulus  circunfcribit,  fibi 
inuicem  in  longtim  diredtumque  coniungantur , tota 
■ linea 
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iinca  ex  eis  compoRta , fecundum  proportionem  habcntrtn  me- 
dium, & duo  excrema  diuiia  eric.maiorque  cius  portio  latus  he- 
xagoni. 

#*C  ampanvs.  Sir  circulus  a b c, cuius  cenrrumd.&diametera  dc, (Triparcus  cb 
quinta  pars  arcuS  femidrculi  abc.cm  fubrcndaturchordac  b.quamconftarefTc  larus  decagoni 
xquilatcri.propofiro circulo  infcripti.adiungarurcplinexcb  in conrinu*tm  &dire£him linea  b 
e.qux  ponatur  cfie  aequalis  lateri  hexagoni  xquilaccri  praedico  circulo  inferipri.  Dico  totam  li- 
neam c c.diuifameiTc  in  punftob, fecundum  proportionem  habenrcm  medium  SC  duo  extre- 
ma,& maiorem  eius  portionem  dico  eiTe  lineam  b e.qurc  cft  larus  hexagonl.Ducantur  enim  in 
centrum,dux  line*  ed  & d b.crirqj  angulus  e xqua lis  angulo  b d e cx  r primi, propter  hoc  quod 
linea  cb  cft  xqualis  iincxb  d,ex  corrclarto  tr  quarri, angulus  quocpd  bceft  xqualis  angulo  c cx 
5 primi  .quare  ex  ji  primi  angulus  a d b erit  duplus  ad  angulum  d b c.  Et  quia  per  eandem  angu 
lus  d b c cft  duplus  ad  angulum  e,fequitur  ut  angulus  a d b fit  quadruplus  ad  angulu  c:eft  enim 
ex  communi  fcientia  quadruplum, quicquid  fuerit  duplum  dupli.  Cumcp  fit  cnam  idem  angu- 
lus a db  quadruplus  ad  angulum  bde  ex  ultima  fexti, eo  quod  arcus  a beft  quadruplus  ad  ar- 
cum b c.necefTeeft  ex  comm uni  fci«iria,ur  angulus  e fit  xqualis  angulo  b d c.  Si  igitur  intelli- 
gantur  duo  trianguli  d e c rotalis, & d c partialis, cum  angulus  e totalis  trianguli  fit  xqualis  ad 
gulo  b d c parnalis,&  angulus  c fit  communis  utriufqt,nccc(Ie 
cft  ex  ji  primi  ut  ipfi  finr  xquiagulf, quare  per  4 fexti  propor- 
tio duorum  laterum  e c & c d comi  nenti  u angulum  c in  rotali 
triangulo.cftficutduorum  laterum  d c & c b continendum 
eundem  angulum  in  partiali  triangulo . Quia  ergo  proportio 
e c ad  c d cft  (Tcur  ad  e b ex  fecunda  parre  7 quinti, & d c ad  c b 
cft  ficut  e b ad  eandem  ex  prima  parte eiufdcm , fequirur  ex  tt 
quinti  ut  fit  proportio  c e ad  c b,  ficu  te  b ad  b (.  Igitur  a diffini 
lionccodude  propofitum, lineam  e c eflediuifam  fecundum 
proportionem  haberem  medium  & duo  cxrrcma,&  maiorem 
portionem  eiuscffc  larus  hexagoni  . quod  oportuit  nos  de- 
mon ftrai  e. 

Campa nv s.  Conuerfiim quocpdemonftrareconuenfr, 
quod  facile  fier,uia rerrogada.cam  enim  aifumit  Prolemjus  capitu- 
lo 9 primxdnfiioms  Almagefii,ad  demonftrandum  quamiratem 
chordaru  arcuu  circuli.Dico  iraq;  quod  fi  Irnea  quxlibcr  fecundu  4p- 
portionc  habentem  medium  & duo  extrema  diuidarur, cuius  circuli 
tnaior  portio  fuerit  larus  hexagoni, eiufdcm  minor  eric  latus  decago 
ni, at  ucro  cuius  minor  erit  larus  decagoni, eiufdc  maior  erit  larus  hc 
xagoni.  Sit  cnimCpriori  difpofirioe  mancte)linea  ec  diuifa  in  pulta 
b fecudu  prjdiifku  ipportione,&'  maior  eius  portio  fit  e b,  dico  quod 
cuiufciiq;  circuli  iinca  e b cft  lar*  hexagoni , eiufdc  cft  linea  b c lar*  de 
cagoni,&  cuiufcucp  circuli  linea  b c cft  larus  decagoni,eiufdcm  cft  ii- 
nca e b latus  hexagoni.Inteiligo  aurem  hoc  dc  hexagonis  & decagonis  xquilatcris.Si  enim  fit  e e 
latus  hexagoni  circulo  ab  cinfcripri,crir  per  corrclaiiu  i*  quarti  eb  xqualis  d c.Etquia  ,ppor  tio 
cad  ebefc  ficut  e badb  cex  hypothefT,erircx  7 quinti  ce  adde, ficut  d cadc  b.  Igitur  ex  6 fexti 
duo  rriSguli  e d c 8C  d c b.funt  xquiaguli: angulus  ergo  e.eft  xqualis  angulo  b d c.ipfos  enim  late 
ra  .pporaonaiia  rcfpiciur.Cuip  (Tr  angulus  a d b quadrupl*  ad  angulu  e cx  j 1 primi  bis  afTumpra, 
SC  quinta  eiufdc  bis.fequitur  ut  etiS  id?  angulus  a d b fit  quadrupl9ad  angulu  b dc.Ideoqj  cx  ultl 
ma  texti, arcus  a b.quadruplus  cft  ad  arcu  b c.  Linea  igitur  bc.cft  latus  decagoni  circulo  a b c inferi 
pti.Quod  fi  linea  b c fuerit  latus  decagoni  circuli  a b c.erite  b latus  hexagoni  eiufdc.  Sit  enim  c b 
latus  hexagoni  circuli  f.eritip  ex  prxdilfcsbc, larus  decagoni  eiufdc.Intelligantur  igitur  infcriptl 
(ffc  decagoni  $quilareri  duobus  circuli  a bc&f  f.quoru  omnia  latera  erurxqualia  line*  bc.Er^a 
omniJ  figura  xquf  latera  circulo  in feripra  cft  xquiffgula  ut  tpbaru  cft  in  is  quarti  libri, fequirur  u- 
trofqt  decagonoscfle  (quiiigulos.Cuip  oes  anguli  unius  pariter  accepti  finr  (quales  omnib.angu 
lis  alterius  pariter  acccpris,  ficut  cuidcnter  apparet  ex  dcmdftraris  in  j*  primi.neceffeeftex  baccfii 
ftictiaCquorulibcrtqualiu  decimas  aut  quorasliber partes aufdedenominan6is,effexquales)uC 
unus  lioru dccagonoru (Tt xquiigulus alii Jdcoipfimilis  exdiffinirioefimiliu  fupcrficieru.Etqa 
fi  duj  figur(  fimiles  duob.circulis  infcribarur,enr(pportio  duoru  rclatiuoru  laterfi  illaru  figuraril 
ficut duaru  diamcrroruilloru circulor u.utapparer ex corrclario  18  fexti  libri  dC  t duodecimi, cii  1* 
tcra  ^iccagonoru  ftmilium  inferipror  um  duobus  circulis  a b c & f,fint  (qualia,fequitur  ut  diame-< 
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eri  eorum  finrr quales, idroip  & fetnidiamem  etiam  aequales.  Sunt  autem  femidiinietri  8f  latu* 
hexagoni,  (qualia  ex  corne lano  15  quarti. Ent  ergo  linea  e b, latus  hexagoni  drculo  a b c inferipti, 
hcutipla  eft  larus  hexagoni  circuli  f libi  squalis.  Hoc  autem  eft,quod  demonftrare  uoluimus. 

Ex  hacautem  nona  huius  decimiterti)  noueris  exortam  cITcioquarti  libri, quatduum  arqualiS 
laterum  proponirtrigonum  deicribedum, cuius utercp duorum  angulorum  quos  balisot^nnet, 
ad  tertium  duplus  exilbt.talis  enim  eft  urercp  triangulorii  e d c & d c b,&  fimplicitcr  omnis,  cu- 
ius duo  latera  funt  squalta  maiori  portioni  alicuius  lines  diuifp  fecundum  proportione  haben- 
tem medium  duoip  extrema.  Si  ternum  quod  eft  balis  eft  squale  minori  portioni  lines  eiufdcm, 
uel  cuius  duo  latera  funtsqualia  lateri  hexagoni  squilateri  alicui  circulo  inferipti, baftsuerd 
eft  squalis  lateri  detagoni  squilateri  eidem  circulo  inicnptirquod  eft  propofitum. 


Euclex  Cmf.  Propcfitio  10. 

Z mbtrl.  10. 

Mnc  latus  pentagoni  acquilateri  tanto  potentius  eftlate 
rc  hexagoni  xquilatcri, quantum  poteft  latus  dccagoni 
a-qutlatcn,fi  fintin  eodem  circulo  ambo  inferipti. 

C a m p a n v j.  Sit  circulus  a b c, cuius  centrum  d,fl£ 
diameter  a d c.infcribarurtp  ei  peragonus  xquilatcrus, 
qui  lita  befg,& a centro  d protrahatur  perpendicula 
ns  ad  larus  a b,qux  producatur  ufqticquoobuict  cir- 
cu  rifcrentix  in  punita  h,fit<pdh,&  protralianrurduf 
chordx a h tX  h b.qux  erunt  xquales  adin uicem  cx  fe- 
cunda parte  j tertn  6C  4 primi , ideocp  etiam  duo  arcus 
a h & h b.xquales  adinuicem  ex  17  tertii.  Eft  igitur  u- 
traq;  duarum  chordarum  a h 6C  h b, latus  decagoni  x- 
quilaren  propofiro circulo  inferipti. Dico iratp  quod 
quadrarum  lincx  a b qux  eft  latus  pcnragoni.eft  xqua 
le  duobus  quadrans  duarum  linearum  b d & a h pari- 
ter acceptis, quarum  prima  eft  xqua  lis  lateri  hexagoni  & 

cx  correiario  1 1 quarti , & fecunda  eft  latus  decagoni, 

protrahatur  enim  a centro  d,  perpendicularis  a linea  a h qux  eft  latus  decagoni,  qux  producatur 
uftp  ad  circun  fer  enriam.fitcp  d K.qux  fecer  lineam  a b qux  eft  latus  pentagoni  in  punita  1,&  pro 
rrahatur  linea  hl.Conftat  aurem  cx  fecunda  parte?  terti)  & 4 primi  & 17  tertii, quod  linea  d K 
qux  eft  perpendicularis  ad  chordam  a h.fimul  diuidit  per  xqualia  chordam  & arcum , idedp  ar- 
cus a K eft  xqualis  arcui  K h, quare  ex  ultima  fexti  angulus  a d l,eft  xqualis  angulo  1 d h.ideocp  ex 
4 primi  balis  a U>afi  1 h,  igitur  ex  ;pnmi  angulus  la  h, xqualis  eft  angulo  1 ha.  Cumip  etiam  fit 
ex  eadem  angulus  h a b xqualis  angulo  h b a.fequirurut  angulus  1 h a lir  xqualisangulo 
h b a.ergo  cx  trigclima fecunda  primi  duo  trianguli  b a h 6C  a h 1,  funt  xquianguliteft  e- 
mm  angulus  b, maioris,  xqualis  angulo  h,  minoris, SC  angulus  a,  communis  eft  utrique. 
Itaque  per  quartam  fexd  proportio  b a ad  a h , eft  licut  a h ad  1 a : quare  ex  prima  parteded- 
mxfcxrx  fexti,  quod  prouenir  ex  b a in  a l,eft  xquale  quadrato  linexa  h, qux  eft  latus  de- 
cagoni . Cum  lit  autem  fcmicirculus  a e c xqualis  (cmicirculo  a f e , & arcus  a e arcui  a f,crir 
arcus  e c reftduus  xqualis  arcui  f refiduo,  quare  arcus  e c,  eft  medietas  arcus  e f,ideoip  xqua- 
lis arcui  a h , SC  duplus  ad  arcum  h K . Et  quia  arcus  e b eft  duplus  ad  arcum  b h , erit  ex  i* 
quinti  totus  arcus  c e b duplus  ad  totum  arcum  b h K ,idcoip  ex  ultima  fexti  angulus  c d b, 
eft  duplus  ad  angulum  b d 1 . Cumqj  etiam  angulus  c d b duplus  lit  ad  angulum  b a d,ex  ?r 
# S primi.funtcnimduolarera  d a & d b xqualia,erit  angulus  b d l xqualis  angulo  b a d. 
Itaque  per  32  primi  erit  triangulus  b d 1,  xquiangulus  triangulo  b a d,  eft  enim  angulus  d, 
minoris,  xqualis  angulo  a,  maioris,  SC  angulus  b eft  communis  utriquc,ergo  per  4 fexti  pro- 
portio a b ad  b d.eft  ITcur  b d ad  l b,  quare  per  primam  partem  16  fexti, quod  prouenit  ex 
a b in  b I,  eft  xquale  quadraro  d b.  At  uero  probarum  eft  prius.quod  illud  quod  prouenir  ex 
a b in  1 a eft  xquale  quadraro  a h . Itaque  quod  prouenir  ex  a b in  a 1 & in  1 b,  eft  xquale 
duobus  quadratis  duarum  linearum  a h & b d.  Et  quia  ex  fecunda  fecundi  quod  proueqit  ex 
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ab  in  la  St  in  I b efl  xquale  quadrato  linex  a bcft  autem  linea  a b latus  pentagoni  xquilatcri .pro 
polito  circulo  infcnpn, linea  uero  ah  eft  latus  decagoni  xquilatcri, Stlin  ea  b deft(ex  correlano  i» 
quarti  Jxqualis  hexagoni  xquilatcri  propolito  circulo  infcriptorum.inconcuna  dcmonftrattone 
adruitur  hoc  quod  dicitur. 

EHcliltxCtmp.  Vropofttio  n. 

1 1 duobus  propinquis  angulis  pentagoni  xquilatcri  z mt-*' 
intra  circulum  dcfcripri.aterminisluorumlaterum 
' dux  recftx  linex  fubtendatur,  utraque  alteram  fecun 
dum  proportionem  habentem  medium , duocp  ex. 
j trema  fccabit,  maiorqi  ipfius  portio  lateri  ipfius  pen. 
tagoni  xqualis  erit, 

CiunNii.  Sit  pentagonus  xquilatcrus  a b c d e,infcrif  tus  circulo  eifdem  Uteris  fignato, 

& duobus  eius  propinquis  angulisqui  funt  a8t  b.fubtendStur  duxreflxlmexa  c8t  c b e.  fecan 
tes  feinuicem  in  punflo  f.  Dico  itatp  utramp  harum  effediuiwm  in  punflo  f,  fecundum  propor 
tionem  habentem  medium. duoip  extrema, St  qudd  maior  portio  utriulq)  eft  xquaUs  lateri  pen- 
tagoni. Mani  felium  eft  enim  ex  x7tertii.qudd  quimp  arcus  circuli  pentagonum  propofirum  cif 
cunferibentis.  quorum  latera  ipfius  pentagoni  funt  chordx,  funt  adinuicem  xquales  ideoipex 
ultima  6 quatuor  anguli  a e b,a  b c,b  a c,8t  b c a.funt  adinuicem  {quales.nam  arcus  a b,a  e, Si  b c, 

funt  adin  uicem  xquales.  Cumip  fit  arcus  c d e dupl  us  ad  arcum  b c, erit  quoqt  ex  ulnma  fexti  an  - 

aulus  c a c duplus  ad  angulum  c a b.  At  uerd  cx  17  primi  angulus  a f e.duplus  eft  ad  angulum  e 
ab.  At  uno  ex  17  primi  angulus  a fe, duplus  eftadangulum  f a b.  Igitur  angulus  a fe,eft  squali» 
angulo  f a e.quare  pn  6 pnmi  linea  a e.eft  xqualis  linex  f 
e.Suntautemduo  trianguli  abeSt  a f b,xquianguli,pn 
ea  qux  ditia  funt  St  per  jx  primi.eft  enim  angulus  e.maio 
ris, xqualis  angulo  a minoris. & angulus  b,  comunis  utri- 
que,igitur  pn  4 iexti  proportio  e b ad  b a.ficur  b a ad  f b. 

Cumip  fit  e f.xqualis  a b,eo  qd’  ipia  (ut  probatu  eft)cft  x- 
qualis  a e,fequitur  ex  7 quinri.ut  fit  proportio  b c ad  e f.fi- 
cut  e f ad  f b.Qjtare  pn  diffinitionem  linea  eb  eft  diuifa  fe 
eundum  proportionem  habentem  medium  duoqt  extre- 
ma,& eius  maior  portio  eft  xqualis  lateri  ipfius  pentago- 
ni Si  autem  hoc  eft  unum  delinea  e b.erit  quorp  ex  7 quin 

ti  8i  quinta  eiufdcm  St  diffinitionc.idem  uerumdelineaa  . _„j 

c nam  tota  b eeft  xqualis  toti  ac  ex  4 primi,  St  portiones  portionibus  ex 6 pnmi  St 
fcicria  portiones  enim  a f & b f.funt  xquales  ex  6 pnmi,ideocp  f e 8i  f c refidux, erant  adinuicm 
«quales  ex  concepnone.  Vel  potes  fi  libet  Si  facilius.de  linea  ac  demonftrare  propofitum, nego- 
tiando circa  ipfum  ,ut  prius  circa  lineam  e b. 

Eitelii-eiCamp.  Propojtlio  >i. 

I circuli  pentagonum  xquilaterum  circunfcribetis,  diame  z ml.> 
ter  fuerit  rationalis.eius  latus  petagoni  erit  linea  trrationa 
lis.ea  fcilicet  qux  dicitur  minor. 

C A Mt>  A n V s.  Sit  pentagonus  xquilarerus  a b c d einferiptus  rirculo  eifde  Uteris  aferip^euiu» 
centrii  f.  St  duxdiametri  b g Si  a li.fitip  utraqi  harum  diametrorii  linea  rationalis  in  logiradtne. 

Dico  tunc  qudd  latus  pentagoni  ‘n^pti.nitUneainati^alri.ilIauidelicnquxdiaturminor. 

Protrahatur  enim  linea  a c.qux  feeet  dtamettu  b g,in  punflo  h-mtipex  + . 

nea  a c diuifa  .-i  diametro  b gorthogonaliter  St  per  xquaha  m punflo  k,quia  cutn  femtcirculus  I» 
a g fit  xquahs  fcmicirculo  b c g,8t  arcus  b a arcui  b c.ficut  conftat  ex  17  terrq.em  arcus  a g f- 
duus  xqualis  arcui  c g refiduo.ideotj  ex  ultima  fexti  angulus  a b g.xqualis  etiam  angu.ocb^ 
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CnmltifpffftoUtenab&bKtrianguliabKfintxqualiaduobushitctibuscb&rb  k trianguli 
xbK.Kangulusbumusangulobaltcnut.CTtttx  + primtbaKsakwjualisbafikc.&omntsaa. 

guk  quiTuntad  k,  fiiturefticx  prima  parte , tmn.Diamcttrauttma  h.Tccet  latus  peiagomc  d. 
m punfto  l.Enttp  linea  c d diuifa  a diametro  a h orthogonahicr,&  per  {qualia  in  punTto  I.  Ciim 
enim  (int  duo  arcus  a d h & a c h aquales, 8C  arcus  a c,  fi  t {qualis  arcui  a d, erunt  duo  refidut  Terni 
circulorum  qui  luiuch&d  li, aquales, quibus  fi  fubtendanturduacitordaquatumc  li&dh. 
ipfa  quocp  ex  1 8 terti)  erunt  aquales.  Et  quia  arcus  a c eft  aqualis  arcui  a d.enr  ex  ultima  1'exti  an 
gulus  c h I aequalis  angulo  d Ii  l.ideoip  per  4 primi ba lis  c l eft  aqualis  bafi  d l,£  omnes  anguli 
«ju>  Tunt  ad  l.redti  ex  prima  parte » terti), itacp  duo  trianguU  a c 1 tC  a f k funt  aquianguti  ex  jfpri 
mi. Eft  enim  angulus  l,maioris, aqualis  angulo  k.minons.co  quod  utere;  eft  reTlus  di  angulus 
a eft  comunis  umep^uare  ex  + fexri  ,FFortio  I c ad  c a.eft  ficut  k fad  f a. Sumatur  igitur  ex  diame 
iro  bg, linea  f m aqualis  quart{  parti  Temidiametri.entq)  per  aquam  proportionalitatem  propor 
no  c 1 ad  quartam  partem  linea  a c qua  Iit  c q,  ficut  k f ad  quartam  partem  linee  f a qut  eft  f m Et 

quia  perisquintipropomocdadckeftficutcladcqCfic  enim  eft  duplum  ad  duplum  ficutfim- 

plumad  fimplum)erir  per  11  qumu  d c ad  c K, ficut  kfadfm.&comunchm  line{  conftitis  ex  d c 
“ c k-ad  k c, ficut  k m ad  m f,SC  ideo  per  primam  partem  11  Texti  proportio  quadrati  linea  com. 
polita  ex  dc  Si  c k,ad  quadratum  lineae  k,ficutquadraii  linea  k m ad  quadratu  lineam  f. Con- 
flat autem  ex  piamina, quod  fi  linea  a c diuidatur  Tccundum  proportionem  habentem  medium 
duocp  extrema, maior  portio  eius  eru  aqualis  linea  d c.igitur  linea  conflans  ex  d c & ck.com po- 
nitur cx  maiori  portione  diuiTa  Tecundum  proportionem  habentem  mediutn  duo™  extrema  <3t 
ex  medietate  tonus  linea  fic  diuiTa.eft  enim  c k,medietas  a c.Itarp  per  prunam  ifnus  i;  libri  qua- 
dratum linea  compouia  ex  d c,K  c k,quintuplum  quot;  eft  ad  quadratum  line{  c k,ideoqi  qua- 
dratum hneak  m.qumtuplum  quoqteft  ad  quadratum  lineam  f.cum  fit  horum  quadratorum 
«C  illoru  una  proportio.  Eft  autem  linea  b m.quintupla  ad  lineam  m Terat  enim  m f, quarta  para 
femidiamem  propofin  orculi.Ergo  quadratum  linea  k m adquadratum  Iinef  m £,eft  Ticutlmea 

b tn  ad  lineam  mt.Etqma  ex  Tecunda  parte, 8 Texti  quadratum  linea  k m ad  quadrarum  linea 

m l.eft  ficut  linea  k m ad  hneam  m f duplicata,erit  ex  quinti  linea  b m ad  linei  m fficut  linea 
“ “ “ “n',m  ™ f duplat» : Igflur  linea  k m , eft  medio  loco  proportionalis  inter  duas  lineasb 
m a m f.Qpod  ficconftat.  Sit  enim  linea  n p medio  loco  proportionalis  inter  eas,  Sumpta  Tecun 
dum  doannam  9-iexn:entip  ex  diffinitione  proportionisduplicaia.quapofitaeftin  pnncioio 
quinti, proportio  b m ad  m f,  ficut  b m ad  n p dupl.cata.Et  quia  b m ad  n p.ficui  n p a d m f e ri! 

'lZTPt°ria0  b T *?,"  f'f,cu,n  P ad  m Tduphcatatigitur ex  pnma  parre  9 quinti, 
dua  lint{  k m « n p.Tunt  aquales,  ideoip  cx  prima  parte  7 quirufiacex  Tecunda  parre  eiuTdf.linS 
k m,eft  medio  loco  proportionahsinrer  b m K m f. Quare  ex  correiano  , Tex ti.proporno  quadra 
n linea  bm  ad  quadratu  linea  m k,tft  ficut  linea  b m ad  lineam  m f.Et  quia  linea  b m eft  qum- 
ruplaad  hneam  m f.cnt  quadratum  linea  b m.quinruplum  ad  quadratum  linea  m k.Linca  au- 
tem b m.eftrationahs lolongitudme.crgo per  ulnmam  partem  7 decimt.linca m Keft rationalis 

inpotentutanrunrEt  quia  linea  bm  eft  potennor  linea  mk,in  quadrato  linea  libi  incommen- 
Turabihsin  longttudine.utin  continuo  probabitur, erit  hneabkrefiduum  quartum  cx  diffinio* 

ne  refidut  quarti.  Quod  aurem  probandum  afTumpfi- 
mus,  fic  pater : Sit  numerus  r qumruplus  ad  numerum  s, 
finriy  1 8C  s quanrii  r,ac  fi  effer  r quinrp.s  un  um  ,t  quatuor, 

&' iirliueabm.potentior  linea  m k in  quadraro  linexx. 

Cum  igirur  fit  quadratum  line*  b m ad  quadrarum  linex 
mk  ficut  n umerus  r ad  n umerum  s,  erit  per  euerfam  pro- 
porrion  a lirarem  quadrarum  line*  b m ad  quadraru  line* 
x,ficur  numerus  r ad  numerum  r,  quare  per  ulrfmam  par- 
tem 7 decimi,  linea  eft  incommenfurabilis  line*  b m in 
longirudine.non  eft  ergo  dubium, quin  b k fit  refiduum 
qUcirrum.Manifeftu  ueroeftcx  34  tcrtrj.quddilludquod 
fit  ex  b k in  k g,  eft  xquale  ei  quod  fit  ex  a k in  k c,  ideoip 
etiam  ipfum  idc  eft  *quale  quadrato  K c,  eo  qd’  a K cftx- 
qualis  K c, ergo  quadraro  b Kaddiro  urrup.erirexpenulri- 
*na  primi  quod  fir  cx  b k in  fc  dC  in  k g,  *quale  quadraro  b 
c.Et  quia  ex  prima  fecundi  quod  fit  ex  b Kinfe.&inkg, 
eft  «quale  ei  quod  fit  cx  b K in  g b.crit  linea  b c latus  tetrago- 
uicum  fuperfidei  content*  a duabus  lineis  g b & K b.Et  quia  linea  g 
b cftktfioxaiif, linea  aero  b K eft  refiduum  quartum,&  quia  linea  po 
les  in  fuperfidem  linea  rationali  refiduoqr  quartocontcntaeft  linea 
minor  utcoftat  ex  89 ideam! libri, necefie  eft  lineam  b c,qu*eft  larus 
pentagoni  xquilatcri  propofito  circulo  infcripti.efTc  linea  minorem 

quod 
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quod  crate*  principio  dtmonftrandum.Hot  ergo  modo  fcquirur.quod  tinis  pentagoni  aequi  Ia 
teri  circulo  inferipg  fit  linei  mmor.fi  dumeier  circuli  cui  inferi bltur, fuerit  rationalis  in  longitudi 
ne.  qAt  ucro  fi  diameter  circuli  fuerit  rationalis  in  potentia  tantum, adhuc  ncceffc  eft  ut  larus  p2 
tagoni  xquilarcn  (Ibi inferipti  (It  linea  minor.Efio  enim  linea  a, rationalis  in  potentia  tantum , fu 
pra  quam  defcnbatur  circulus, ciqj  defcripto  infcnbatur  pentagonus  xquilarcrus,  cuius  unum  Ia 
tus  fit  b c,dicanturqj  pentagonus  & circulus  a.Dico  quod  linea  b e cft  linea  minor.Sumarur  enim 
aliqua  linea  rationalis  in  longitudine, quz  fit  d,&  fuper  eam  lineetur  circulus  cui  infcnbatur  peti 
tagonus  xquilatcrus,&  fit  unuin  latus  ipfius  linea  e f,dicantur<p  pentagonus  & circulus  d.Con- 
ftat  igitur  ex  hac  u.quod  c f cft  linea  minor, cum  diameter  d,fir  rarionalis  in  longitudine.  Quonif 
ucro  proportio  pentagoni  a ad  pcnragonum  d eft  ficur  quadrari  linex  b c ad  quadratum  litiexc  £ 

(urracp  enim  cft  ex  fecunda  parte  1 3 fexri.ficut  linea:  b c ad  lineam  e f duplicara)penragoni  autem 
a ad  pcnragonum  d , cft  ficur  quadrati  diametri  a ad  quadratum  diametri  d ex  prima  is , ent  exii 
quinti  quadrarum  linee  c b ad  quadratum  li- 
ne^  e f, ficur  quadratum  diametri  a ad  quadra- 
tum diametri  d.Cumcp  quadrata  duarum  dia 
iqcrrorum  a 8i  d linr  communica  ria.quia  am- 
bo funr  rationalia  ex  hyporhefi.eriit  quocp  ex 
prima  parte  io  decimi  quadrata  duarum  linea 
rum  b c SC  e f , communicantia : ergo  linea  b c 
communicat  in  potenria  cum  linea  e f.Er  quia 
linea  e feft  minor, (equitur  ex  io  decimi, quod 
etiam  b c fit  linea  minor, quod  eft  propofitu. 

Siucergodiamcrcr  alicuius  circuli  fit  ronalis 

n logitudine,fiue  m poteria  ratu.neccfie  cft  ut  lat*  petagoni  ^lateri  fibi  inferipti, fit  linea  minor» 

Euclid.  cx  Zamb.  Theorema  f.  Vrcpofitio  g. 

1 Si  quinquagulipquilateri&pquiaguli  binos  ordinati  angulos  re  cn np.su 
«ffcr  linea^expliciut  extrema  8£  media  rdnefcfc  inuice  difpclcunt , 8 C 
maiora  earum  fegmenta  ipfius  quinquanguli  lateri  funt  aequalia. 

THEONot Zib.  Qguiquanguh enim aquilateri er aquianguli • (>* ’,binos ordinarim angulos 
qui  ai  * fi, reda  linee  ayfi,*  explicet,fefi  inuice  in  / figno  diffefeetes.  Dico  q,  ipfiru  utraq;  extrimicT 
medii  ratione  fecatur  in  fi  figno.cr  corii  maiora  fegmenta  funt  aqualia  ipfius  quinquanguli  lateri.  Circii  fafafai 
fcnbatur(per  14  quarti fipfi  quinquangulo  a (y  a ‘.circulus  * •A  1.  EI  quonia  bina  reda  linea  1 

duabus  * fi,  fi  r,funt  aquales, cr  angulos  aquales  cbprehedut.bafis  igttur  fi  <(p  4 primi  )ba fi  a>tft  aqua 
lis.cr  trianguli  • fi  <ipfi  triangulo  a fired  aquale, cr  reliqui  anguli  reliquis  angulis  erut  aquales  alter  al 
teri  fub  quibus  aqualia  Utera  fiibteditur.  Angulus  igitur  qui  fubfimyf  ei  qus  fub  *(‘tft  aqualis.  Duplus 
igitur  eft  qui  fub  a o,, eius  qui  fub  angulrextra  enim  edipfum  a fi  0 triagulu.  Ed  ait  cr  q fub  fi  « 

duplus, eius  qfubtay  quonia  cr  circifcrentia » / y, ipfius  yfictrcu 
ferentia  ed  dupla.  Angulus  igitur  qui  fub<  a >,«  quifubafii  ed 
aqualis.  Q sare  et  o i rcdalineaftpfi  > a, hoc  eflipfiafi  eft  aqualis. 

E t quoniam  fi  a reda  linea  ipfi  a > ed  aqualis, aqualis  ed  cr  angu- 
Ius  qui  fub  a (c,ei  qui  fub  a ‘fi.  Sed  qui  fub  a (\, ei  qui  fub  f a fi,  pa- 
tuit quod  aqualis:  qui  igitur  fub  fi ‘a,  ei  qui  fub  fiaOed  aqualis. 

Et  ipforum  duorum  triangulorum  « fi‘,cr  a fi  fi,  communis  ed  an - 
gulus  quifubafii,  reliquus  igitur  qui  fub  Ca<  angulus , reliquo  qui 
fub  a fi  fi  ed  aqualis  Triangulum  igitur  •>  fi  ‘,ipfi  afio  triangulo  a- 
quijgulu  eftiproportionakter  igitur  eftficut‘fiad  fi  ajlc  al  ad  fi  fi.  . * 

Aequalis  aut  ed  fi  a,ipfi , fi.  sicut  igitur  f‘ad‘0,fici>adl  f, maior 

autem  cd  fi  ‘,  ipfa  fi  ajnaior  igitur  ed  ‘ fi,ipfa  fi  fi.  ipfa  igitur  fi «,  extrema  et  media  rdtione  in  fi  fecatur,  ef 
maius  figmentum  fi  • aquum  eft  ipfius  quinquanguli  lateri.  Similiter  iam  oflcndcimu.quod  « > extrema  c f 
media  ratione  in  fi  fecatur, cr  ipfius  maius  figmentum  r fi  ipfius  quinquanguli  laterieft  aqualciquod  ofteit 
derc  oportuit. 

Euclid. cx  Zamb.  Theorema^.  Propofitio 9.  ^ 

9 Si  fcxanguli  &T  decagoni  latus  in  eodem  rirculo  deferiptoru  coni- 
ponatur.tota  rc<fta  linea  extrema  & media  ratione  fecatur,  & maiut 
fegmentum  eft  ipfius  fcxanguli  latus,  , • 


4M-  GEOMETR.  ELEMENT.  BVCLIDI9 

THEON»  Zab.  Si»  circulus * 4 y,cr  in  ipfo  circulo  • fyjefcri- 
pterii  pguraris  decagoni  quidc  Utut  cfto  4 >,er  fexanguli  yA,ey  pnt  in 
redas  lineae.  D ico  q tot i A A, extrema  e r medie  ratione  fecit  ur  m y,c r 
maiut  ipfiutfegmcntii  edyA.A  /fumatur  enim  (per  i tertipcctru  circuli 
pgnii  >,c r concdantur  > t,‘  y,‘A,ej cxtcdatwr  ( > in  *.Et  tmonid  dcctgo 
m equitat  eri  Utut  cdfi  y, quincupla  igitur  eft*yf.  circmprltia  ipftu' 

( circispretia.  QyairupU  igitur  eft  *y  circujeretia, ippus  y A.  Sicut  aitt 
• y circufmntu  ad  y A,  pe  angulus  qui fub*<y  ad  angulis  qui  fubyiA: 
quidrupltu  igitur  efi  qui fub  * > y,ciut  qui  fub  y*t.Et  quonii  quifub  > A 
y angulus  ei  qui  fub ‘y, s angulo  ed  aqualis, qui  igitur  fub**-  ingulut, 
duplusedeiutquifubiyA.  Et  quonii  *y  reda  linei  aqualit  ed  ipp  y A, 
utriq  enim  ipjiru  equilis  ed  ipfim  fcxinguh  Uteri  tn*Ay  circulo  de'  a 

fcriptt.cr  angulus  qutfub  y • /, tngulo  quifub  yA*eft  aqualit, igitur  an 

guhu  quifub  * y A,dupl  ut  ed  citu  qui  fub*  A y.  Sci  ciut  quifub -y  f.duplu  effc  dmoftratued  eis  qui  fub  *s 
y.  Igitur  qui  fub  « • y.quadruplut  ed  ciut  qui  fub  *Ay.cftenfumrdautequodcr  ciut  quifub  A * y,quadru 
plui  ed  qui  fub  * • ',equiln  igitur  edqfub*Ay,ei  q fub  (i  y.Comunu  aut  ipforisbinorittriagitloru,boc 
eft  A' reti i*  A, tft  ingulut  quifub  reliquus  igitur  quifub  1*  A,eiqfub*yfeft  aqualit.  Acquiaguli 

igitur  efltrtagulis  * A A, ipp*  ‘y  tnagulo:proponionaliter  igitur  edpeut  AAadA*Jic*AadAy.  Aequalte 
uut  ed  < f.ippy  a.  Efl  igitur  peut  < AadAyJtcAytdyA.  Maior  aut  ed  A Ajpfa  * y, maior  igitur  tft  er* 
y,ipfa  y f.  igitur  ipfi  'a, reda  Unet  extrema  er  meiit  rone  jecit  ur  in  ypgno , er  maius  fegmitum  e&Ay- 
quod  oftendere  oportuit.  Euclidex  Zamb.  Theorema  to.  tropofttio  >o. 

Si  in  circulo  quinquagulii  acqlateru  deferiptu  fucrit,ipfius  qnquagu 
1 i latus  pot  & (cxaguli  et  decagoni  latus  in  eode  circulo  deferipeoru. 


TH  E 0 N ex  Zab.  Sit  ci-cuhit*AyAi,cr  inipfoaf y A 
'(p  ■ t qrttyqsinquagulu  dapribatur*  tyA  ‘.Dico  q,  ipput 


•Ay*  * quinquigult  Utut,poteft  er  ftxiguli  et  decagoni  li 
tus  in  ipfo  *r.yn*  circulo  deferiptoru.  Aflumaturlp  t ter- 
tipeitri  eircufter  fttf,cr  conexa  • f.extedatur  in  • pgnis 
er  ednclhturfy.crab  ipfo  i uti  6 ppcdiculant  excitetur 
(p  ia  primi)/-', et  ext  edatur  t n *,ef  eonedatur  **,*  (,et  rur 
fut  ab  ipfo  /,in  « » exctietur(p  1 1 primi  )perpedicu!artt  fi, 
er  cxtcdatwr  in  m,c r eonedatur  *e.  Et  quonii  circii  pretii 
*Aysipp**A,  circii  fercti*  ed  aqualit, quiris  ifyipfta* 

A eft  itqualis, reliqua  igitur  y » circujereiia  reliqua  A » cire* 
fer  ilia  eft  aqualis.  Quinquigult  aut  y A, er  decagoni  igitur 
y ‘.Et  quonii  t ‘ipp/A(p  is  diffinitione  primi  )cd  aqualit 
er  perpediculans  eft  ft, igitur  aogulut  qfubufa,  fi  qfuba 
fA  efl  ajjualit -quare  er  circujeretia  •-.ipp-A  ejl  aqualit.  Dupla  igitur  efl « fcircuferetu,ipput  4 « fir 
cuferentt*, decagoni  latut  igitwr,efl  reda  lutea  • a.erid  .ppterea  er  • *,ipput  au  eft  dupla.  Et  quonii  dta 
pia  efl  circii  pretia  ■«  4 ipput  circupreti*  A a, aqualit  aut  cd  y A circuprctia  ipp  a 4 circujeretia , dupla 
, igitur  eft  y A circi frretia  ipp m A b cireipretie.Eftait  y A circujeretia jipput  y dupla:  igitur  eircuprcn 
tia  y, ipp  A1-  circujeretta  ed  aqualit.  Sed  4 * ipput » u dupla  ed, quonii  er  * •, et  y igitur  ipput  au  ejl 
dupla.  Sed  er  y A circujeretia, ipput  A * circun  feret  ia  dupla  ed:  aqualit  enim  edy  A circiferetia,ipp  f « 
CT  tota  igitur • 4 circujeretia, totiui  A u eft  dupla.  Quare  er  ingulut  qui  fub  e ft,  anguli  qui  fub  Aft-  i » 
plut  ed-Edaut  quifub  » / A.eiut  qui  fub /•  A duplut.  Aequalis  enim  ed  qui  fub  /m  A,  et  qutfub  « 4 /.  Qjrf 
fub  (f<  igitur, ei  ed  aquut  qui  fub  /*  4.  Binoru  aut  triangulorii  * a!  CT  A fr,cbts  ingulut  eft  qui  fub  «<?. 
Reliquus  igitur  quifub  »/ A, reliquo  qui  fubArfed  aqualit.  T riagulii  igitur  * ffjpp  a!‘  triagulo  a quii 
gulis  eft,proportionaliter  igitur  ed  peut « ( reda  linea  ad  Affic  fA  ad  4 ’,qdf  igitur  fub*  f,(r,  ei  quod  ex 
tfed  aquale.  Rur  fut  quonii  aqualit  ed  * * ipp  » *,cbmunit  aut  er  ad  angulos  redot  *r,biftt  igitur  * a 
(p  4 primi)bap  * y eft  aqualis,  er  ingulut  igitur  qui  fub  1 * r,ei  quifub  \*red  aqualit.  Sed  qui  fub » « » 
ei  quifub  4 4 r,ed  aqualtstcr  qui  fub  t * r igitur, et  quifub  *Areft  aqualis,er  ipforu  triaguloru  binoru 
V , Cr'“  ,,c°c  sftj^fub  F**.  Reliquu  igitur  qf  fub  **A,teliquo  qd’  fub  « r •>  efl  aquale.  A equiagu- 
lu  igitur  ejl  triigulu  4 4 *,ipp  U r « triigulo:prcportionalitcrigitur  edpcutf*  reda  linea  ad**,pc** 
ad*  F.  Quod  igitur  fub  A «,» r, equit  edeidifex**.  Oftenfum  tft  aut  q.qd’ fub  • 4,0 r, equit  ed  ei  qd’  ex 
A!.  Qgod  igitur  fub  *t,< ‘,lna  ci  eo  quod  fub  f *,*F,qd’  ejl  id  qd' exi*,  ei  ejl  aquis  qd'  ex  A f una  cuco 
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et  • i,(7  A aquile  cfl  Utut  ipfius  quinquaguli.cr  Aifexaguli.cr  • i leeagoni.  Qginquaguli  ergfi 
potcft  cfncunguli  er  JrMgom  Uiui  in  eodem  circulo  defcriptorum:  quod  oflcndcrt  oportuit. 

Euclid.ex  Zamb.  Theoremati.  Propofitio  1 1. 

••  Si  in  circulo  ronale  habete  diamctru/quinquagulu  xquilateru  in 
fcribat,quinquaguli  latus  irrationalis  cft  ea  qux  appellatur  minor. 

THEONn  Zab.  In  circulo  enim  a f yS  >,ronale  bibctc  dUmctru,quinqujgulu  infcnbatur 
4. Dico qipCfPrS'  quinquanguli latus ‘A  irrationalis edea  que  appellatur  minor.  Ajfumatur enim(p 
» tertijytrcult ceiriffignu.crcbneflantur *[J A er exledatur in • tjtggaerconeftatur  * y,ponalurq; 
ipfius*  f, quarta  pars/*.Rationalis  aut  aRationalu  igitur  crl'.Edaul  cr  A {rationalis. Tota  igitur  A 
• rationali!  ed.  Et  quonia  circii  factu  * > « ipfi  • * * circi  facti*  ed  aqualis, quaru  a(y  equalis  e/t  ct  ip 
fi  a > /, reliqua  igitur  > < relique  *ated  equalis.  Et  fi  concitamus  a Au  ducuntur  redii  q ad  » anguli,  cr  du 
pia  cft  >S  ipput  y*,crid  proptcrca  crquiadr  redi  funt.er  dupla  edar  ipfius  > /•.  Quoma  igitur  angft 
Imqfubaiftieft  equus  q fub  aufieois  aut  ipforil  triangulorii  binoril  a \ y,a  ufied  qui  fub  >■<•>,  reli - 
qum  igitur  qui[ub*y>-cied  equalis  qui  fub  /‘{*,*qulangulu  igitur  cd  triagulu  «>»,ip/i«/<  / triangulo ; 
proportionaltter  igitur  edficut  lyddy  «,/ ic  i‘!ad{‘,ej  antecedetiu  dupbcta.  Sicut  igitur  dupla  ipfiufa 
yady,fie  ipfius  u! dupla  ad {•.  Sed  fleut  ipput  m { dupla  ad/*,fic  ul ad  ipfius { * dimidia.  Sicut  igitur  ip 
fiusiy  dupla, ad  y «,/irtS  u! ad  dimidia  ipfius/*,crfequeti3  dimidia.  Sicut  igitur  ipfius * y dupla  ad  ip 
fiut  y a,dtmidiajic  ufad  quarta  parte  ipfius  {•  et  ipfius » , dupla  ed  A y, ipfius  uero  > a, dimidia  eftyuip 
fmaut[a,qrtapars  eft{*.Eftigiturficut  Ayadyu,pCM{ad{k  Coponedo(p.iSquinti)tyficut  utraq; 
A yn  ad'  M,fic  uradfrtcr  ficut(_p  1 1 quinti)qd’  ex  utraq;  ip  fari  * y u,ad  id  qit  ex  y e,  fic  qd’  ex  n « ad 
idqf  ex  «/. Er  quonii(p  S decimitertifiea que (ub  duobus  lateribus  petagoni  fubtefa utay,  extrema  cr 
media  rone  fedla^saiusfegmen  tu  cft  equale  ipfius  pentagoni  lateri, hoc  ed  ipfi  J y, maius  aut  fegmenti  to 
tius  admittes  dimidii!  quincupli!  potedeo  quod  ex  totius  dimidialper  i deeimitertij)  cr  totius « y dimidia 
edru,quod  igitur  ex  A yntaqudex  una.qumeupliedeiusqd’  exya.Stcutautqd'  exAy  nficutuna.ad 
idqd’  ex  y a,fic  oftenfum  cft  effit  id  qf  ex  nb  ad  id  quod  ex  « f, quincupli!  igitur  ed  quod  ex  a *,eius  qhod 
ex  -f, ronale  aut  quod  ex  b Rationalis  enim  ed  diameter.  Rationale  igitur  ederquodexn  «.  Ronalis  igi 
tureda  * jatione  enim  habet  qtu  numerus  ad  numeri!  quod  et  a b,ad  id  quod  ex  */.  Et  quonia  quadrupla 
ed  I?  ipfius  f., quincupla  igitur  edfu  ipfius  s/.Vigintiquineuplex  igitur  ed  quod  ex  ( *,ciut  quod  cx*  fi 
Qijincuplu  aut  eftid  quodex  H*,eius  quod  ex  • fiquincuplii  igitur 
td  quod  ex  A b,eius  quod  ex  */>.  Quod  igitur  ex  ( *,ad  id  quod  ex  « 
proni  no  habet  qua  quadratus  numerus  ad  quadrati!  numeri.  Ineo 1» 
menfurabths  igitur  edCpery  decimi) t • ipfi  • h in  logitudine,  er  ip  . 
fari!  utraq  rationalis  ed.  Ipfe  igitur  0 *,*  ^rationales  fuit  politia 
tali  comi  fur  abiles.  Si  aut  a rationali  ronalis  auferatur  politia  tan 
tu  comifurabilis  fubfiftens  toti,  reliqua  irretiendis  ed,uocatur  aut 
apotomeiper  6 j decimi Jigitur  m f apotome  ed.  Cogruens  aute  ei  ed 
P*.Dicoq,crquaTta.QuocnimmduieQid  quodex  A«cood’ rtr 
« p,ei  equi!  efto  quod  ex  r.  Igitur  ipfa  s * ,ipfa  • h maius  poted  ipfo 
r. Et  quonia' per  si  dccimi)comifurabiliscd‘!ipfif(cr  copone* 
do  ' per  1 1 quinti ) comenfurabihsed*Mpfi  fififcd  n 1 ipfi  A •>  logi'  ^ 

tudine  ed  comifurabilis, cr  A » igitur  ipfi  ! 1 cimenfurabilis  ed.  Ei  t 1 

quonia  quodex  ( a eius  quod  au  quincupli!  ed,qd’  igitur  exta  ad  ii 

quodexaiironihabetquaquinq;adunu.Couettedoigitur(pcorrtlariuiSquintt)qd’ exA*adid  quod 
ex  vone  habet  qua  qumq  ad  quatuor, no  qui  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum.lncomifura 
bilis  igitur  cft  (*jpfi  r.  Igitur  s b,ipfi  • * manupateft.eo  quod  ex  fibi  incomifurabili  agonia  igitur  tota 
A a, ipfa  i a eogruite  maius  poteft  eo  quod  ex  fibi  Incomifurabili , c T tosa  A ajtpfi  A / rationali  expofitd 
eimifurabilis  Si.  Apotome  igitur  quarta  ed  ipfa  a A.  Q90J  auti  fub  rationali  er  apotome  quarta  c oore 
bifum  redagulufirronale  ed  cr  ipfum  potis  irrationalis  eft,minorq;  appeUatur(per  ■ 4 decimi)Vot  aut 
qffubo  A, f,  o.ipfa  • A,quonia  .ppter  conexione  ipfius  * o,triagulu  aio  equiagulufit  ipfi  * A u.  Et  cft  fi 
cut  A>  ad  A ajic  cft  a A ad  A a, ipfa  igitur  a A quinqulguli  latusjrronalis  cft  minor  appellataiqiferat  often 
dendum.  Euelid.ex  Zamb.  Theoremati.  Propofitiosi. 

•»  Si  in  circulo  triagulu  xqmlateru  deferiptum  fucrit,ipfius  triangu 
li  latus  potentia  triplum  cft  cius  qux  ex  centro  circuli. 

T H E O N ex  Zamb.  Sit  circulus  * A>,cr  in  co  triangulum  equilateru  dejeribatur  • A y.T)ico  q,  ip 
fima  At  trianguli  latus  potentia  tripli!  efieimqueex  centro  ipfius  eirculi  • ' y.Ajfimatur  enim  ( per  i 
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ttrti/)cnaritm  ipfiui  circuli /,cr  connrxd  txtedJtur  in  <,crcontfla. 

tnr  A'-Et  quortia  triagulii  *A}  equilaterum  eil, igitur  A > >,ariunferentia 
tertia  pars  eSip/ius  circuli  • (•  an  ufcr  erute:  igitur  A * eircunfcrentuji - 
xta  piri  cjl  circiifercntie  ipftus  circuli, hexagoni  igitur  Utut  ejl  ipftA^re 
Hi luiea,equalit  igitur  ejl  ei  qui  ex  centro  hoctfUpft  a >.Et  quoniam  • > 
ipftus  * i dupla  efi,q:iadruplii  ejl  quod  ex  a > eiui  quod  ex  a >,  hoc  ejl  eiut 
quod  ex  js  •.  Aequu  aute  ejl  t d quod  ex  « >,cm  que  ex ‘A/ \que  igitur  ex  • 
st*  <, quadrupla  funt  nui  que  ex  A <,diudenio  igitur  quod  quod  ex  a A,tri 
pium  rfl  eius  quodex  A Aequalis  autem  ejl  A yp/i  * • , quod  ex  * A igitur 
triplum  ejl  erui  quod  ex  a >.  Trianguli  ergo  latus  potentia  triplum  ejt  eiut 
quecxccntro  arculi-.quodojlendere oportuit.  Eucl.exCap.  Prop.  ij. 

Yramidem  quatuor  bafium  rriangulariu  icquflatcru 
| ab  aflignata  Ipharra  tircunfcripcibile  fabricare.  Huius  ct£ 

| go  fphxnr  diametros,  ad  latus  ipfius  p y ram idis icfqu ial 
_l  teram  proportionem potcntialitcrhabcreprobatur. 

C » m e a u v s.  Su  linea  a b diameter  affigitatx  fphara, qu* 
diuidarur  puflO  c.ita  quod  a c fit  dupla  ad  b c , Si  lineetur  fuper 
«a  fcmicirculusad  b,&  producatur  liheac  dOrthogonaliter  fu 
per  linea  ab  Si  producantur  linexb  d 8i  d a.Poftea  fiatcirculu» 
f g h faper  cenrrii  e.cutus  fentidiameter  (it  aqualis  lineae  d, cui 
tx  2 quarti  libri  infcnbatur  mSgulus  aquilaterus  qui  fit  f g It.ad  , 
cuius  angulos  protrahamur  i cetro.line*  e f,eg,e  h.deinde  fu-  j 
per cenirii e,engat«r(fecudu quoddocetu undecimi) lineae  K 
qu*  ponatur  {qualis  a c, perpendicularis  ad  fuperficiccirculi  fg 

h,&  denutraiiturapunclo  KliypotlieiiufxKf,kg,kh,erittycd 

pleta  pyramis  quatuor  baftu  trifgulartit  8f  aquila  terar  u,  quam 
dici  eife  ab  aiTtgnata  fphara  circuicriptibiic.&dico  quadratum 
diamttri  propofirxfpharx.fefquialterum  eiTcad  quadratu  late 
ris  fabricat*  pyramidis.Conftar  enim  ex  prima  parte  corrclarij 
8 lexti,quod  linea  c d eft  medio  loco  proportionalisinrerac  & c 
b.quarcex  correlario  nS  eiufdem,quadratii  line*  ac  ad  quadra- 
tum li  ne*  c d,eft  ficur  linea  a c ad  c b,crgo  coniunftim  quadra- 
tum a c 8f  quadratu  c d,  ad  quadrarum  c d.ftcur  linea  a b adb  c, 
ideotp  ex  pen  ultima  pfimi  quadratum  a d ad  quadratum  d c,fi- 
cutabadbc.Cum  ergo  linea  a b fit  tripla  adb  c,erat  enim  a c du 
pia  ad  eam, erit  qooqi  quadratu  ad  triplum  ad  quadratum  d c. 

Eft  autem  ex  S huius, quadrarum  fg  triplum  ad  quadrarum  e f, 
quare  cum  ex  hypofficTi  d c fit  xquabs  e fient  ex  communi  (cientia  a d aequalis  fg.  Et  quia  ex  di  ffi 
Itiiionc  line*  perpendicularis  ad  fupcrficicm, linea  e K continet  cum  lingulis  lineis  e^eg,elt, an- 
gulos refios, quarum  qualibet  eft  aequalis  lineae  d,&  quia  ipfa  eadem  eft  aqualis line*  a c,  & an 
gulus  c eft  reflus.erit  per  4 primi  unaquaxp  trium  linearum  K f.K  g,  K h,*qualis  line*  a d^Manl 
felium  eft  igitur  fabricatam  pyramidem  effequatuor  bafium  triangularium  *qui!aterarum. 

...  II Jpfam  autem e(Te  circunfcripribilemab  alfignata fphara, fichaberoXinere  Kintelligarur 
adpci  (ecundum  rectitudinem  lineare  I aqualis  linexc  b,ut  tota  K I fit  aqualis  ab,  qu*  eft  diame- 
ter affignat*  fpi.xrx.  Hanc  autem  lineam  inquam . c 1 imagineris  e(fe  fub  circulo  fgh , perpen- 
dicularem quoque  adipfiusfupcrficiem  ex  parte  inferiori,  ficui  eft  eKex  parte  fuperiori,  emi* 
unaquaque  tuum  linearum  e f,  e g,  e h,  & (impliciter  quabbet  femidiameter  circuli  f g h , medio 
loco  proportionalis  inter  K e &' e 1,  quemadmodum  elide  inter  ac  Sic  b,  nam  ha  funt  aqua- 
les  illis,  unaquaque  fuarelatiu*.  Si  igitur  fuper  lineam  IK  defcribaturfemicirculus,  circumdu- 
catur qtquoulqueadlocumundcmoueri  corperat, redeat , eritex diffinitione  fphararum  aqua- 
Itum , fphara  deferipta  motu  huius  fcmicirculi  .aqualis  fphxrxaffignaraifunt  enim  fph*r*  x- 
quales,  quarum  funt  aquales  diametri, quemadmodum  decircuhs  in  principio  tcitn  di  itum  eft. 
Hunc  uerdfemtctrculunecelfeeftrranfireper  tria  punfh  fgh,  quxfuntanguli  follda pyrami- 
disIfabncat*.  Similirer  aurem  dico  quod  femicirculus  hic.quoniam  fuper  lineam  Kl  fueritdr- 
fcnptus.ficircunducarurquoufqucad  locum  redeat  unde  moueri  expetat,  continget  circulum  f 
gh  , fuper  omnia  punfh  circunferentiaipfius . Qjiod  exliac  uetufta  uerirate  probatur.  Si  linea 
tacta luper lineam  reflam  perpendiculariterfteterit.quainterparteseiuscuifuperftatuelcircutt 
itat  medio  loco  proportionalis  ponatur,  fuentlp  fuper  eam  lineam  cui  perpendiculasis  rtperftat 

femi- 
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femicirculus  defcriptus,circ3  feretia  ipfius  per  extremitate  Une*  medio  loco  proportionalis  pofitj 
perpfdicularftanecelfario  tranfibit, Cii  igitur  cfi  A*  femidiametri  circuli  fghfint  perpendicula- 
res  ad  lineant  K l,8i  medio  loco  proportionales  inter  partes  ipiius  que  funiKeSiel,  (equitur  ut 
femicirculus  deferiptus  fuper  K l,fi  arcu  ducatur,  trircat  per  omnia  puflacircufercnrix  fgh.Sipcr 
omnes  fobdos  angulos  pyramidis  fabricatp.Itatp  a diffinitione  eius  quod  eft  figuram  inicnbi  figu 
r*. pyramis  fabricata eft  infcnptibiUs illi  fphere qua  femicirculus  per  linei  K I lineatus  motu  fuo 
delcnbit . Et  quia  hpcfphrra  defcripta.eft  a (lignate  fphere  aequalis  per  diffinitionem  xqualiunt 
fphacraroin,fequitur  ex  communi  feientiauthee  pyramis  fabrkara,fitabaffignatafphxra  circua 
fctiptibilisiquod  eft  ptopo  litum. 

CoKiiuniv  m autem  patet  (it.  Cum  enim  a b ITt  tripla  ad  b c.per  euerfam  proportionalia 
tl  erit  a b fcfquialrert  ada  c.ideoip  ex  fecuda  parte  correlar  n 8 Texti  8 i correlatio  17  ciufdc, quadra 
tu  linee  a b erit  ctia  fefquialtcru  ad  quadratu  lincxa  d.Et  quia  linaa  d eft  aqualis  lateri  fabricate 
pyramidis, at  uero  a b eft  diameter  fpherp , conflat  ueru  e (Te 
Quod  per  correlarium  dicitur.  ^Ne  a uti  quicqui  de  uer  ufta 
Initate propofita  heluare contingat, ei uolumus hoc  mo 
do  demonftratione  firmare.  Sit  igirur  fuper  linei  a b linea  c 
d perpendicularis.qu  j ponatur  medio  loco  proportionalis 
inter  panes  linee  a b.que  fint  a c Si  c b.ita  quod  fit  propor 
tio  a c ad  c d.ficut  c d ad  c b.  Et  fuper  lineam  a b.defcnbatur 
femicirculus  a e b.Dico  quSd  huius  fcmicirculi  etreunferf- 
tia  tranfibit  pcrpunAi  d,  qui  eft  extremitas  perpendicula- 
tis.Sin  aut  aut  fecabit  lineae  d, aut  fupertranfibit  eam  toti 
ipfam  tranfiens  Si  includens  Si  non  contingens . Secet  er- 
go primo  eam  in  punito  e,8i  ducantur  lutee  e b Sie  a, eritlp  ex  primu  pane  joterrij  totalis  angu- 
lus aeb  rcAus.itatpexpnma  parte corrclarq  8 fexxi  proportio  eft  ac  adce,6cutcead  cb.aut  ue- 
rtS  ex  fecuda  pane  8 quinti  proportio  a cad  c e.eft  maior  qui  ac  ad  c d,eo  quod  c e eft  minor  qu.im 
cd.Cii  igitur  flte  ead  c b.licutac  adce.Sicd  adcb.ficut  acadc  d, erit  peri:  quinti  e cad  cb, maior 
qui  c d ad  c budcolp  per  primi  partf  10  quinti  e c eft  maior  qui  d c,pars  uidelicct,  quam  futi  totu, 
quod  eft  impoifibile.Nd  ergo  fetabit  circunferetia  femicirculi  linea  c d.SupertTifeat  igitur  8t  pro 
ducatur  cdufqi  ad  circuiiferentil.firlp  rotae  e, Si  protrahantur  line*  e b Si  ea, fequeturqt  ut  prius 
Uncam  c d edic  maiorem  quam  fit  Linea  c e,quod  eft  enam  impoffibde.  Conftat  ergo  propofitum. 

Simi  lirer  a3t  dicim  us.qud  J fi  fuerit  aliquis  angulus  reAus.cui  bafis  fubrendarur  fuper  qui  fe- 
micirculus  Lineetur, ipfi us  circunferentiam  per  angulum  reAufranfirenecclTe  eft.  Conunfam  hu 
ius  proponit  prima  pars  to  tenif.  Qttod  aut  dicimus, ficconftat.Sit  enim  angulus  a b c rcAus , cui 
fubten  dqtur  bafis  a ejii  fuper  eam  linenur  fcmicirculus,dtco  quod  ipfius  circun  ferenna  tranfibit 
per  pu  Au  b,in  quo  cociit  linee  contineres  angulu  reAu.  Cuius  demonftratio  eft,  quod  neq!  tran  fi 
bit  fupra  nc.p  infra.  Sin  aut  tran  icar  primo  infra.firqt  a ec,Si  ab  angulo  b producatur  linea  b d per 
pcndicutaris  adbafin  ac, que  fecetcircriferentiam  lemicirculi  in  punAo  e , Si  protrahantur  lineat 
c a Si  e c.eritcp  angulus  a e c,teAus  ex  prima  parte  j 0 terttj , 
at  ipfc  eft  maior  angulo  a b c per  21  primi.hoc  autc  eft  im- 
pombilc  ex  tertia  petjtione.cum  utercp  fitreAus,hicquide 
exltypothefi.tlle  uero  ex  prima  partejo  tertij.No  ergo  trj 
fibitcircu ferentia  femicirculi  infra  angulu  b.Tranfeatitaqi 
fupra, Si  fitafc.producaturautperpendiculatisdb , quo- 
ufipobutet  circunferentix  femicirculi  a feni  punAo  f,  8i 
producantur  hne*  fa,fc, erui®  ex  prima  parreto  tertii  an- 
gulus a fc  reilus.Cumqi  etiam  elfer  ex  hypothefi  angulus 
a b crcAus.fequitur  impo  fiibile  per  11  primi,ficut  in  pnn- 
cipio. Relinquitur  ergo  quod  diximus.  Hoc  aurem  ncceffa 
riumcftadcognitionem  eorum  quefequuntur. 

Eue/id.  ex  TUmb.  ProMema  1 _ Propo/tfto  tj. 

Pyramide  c5ftiruerc,8£  data  fphpra  coprehedere,  &C  demoftrare  q> 
ipfius  fphere  dimeties  potetia  fefqualter  eft  lateris  ipfius  pyramidis. 

T H E O N ex  Zamb.  Exponatur  date  fphere  iimeties » *,[cccturq;  in  'figno,ut  * > ipfius  f > iupta 
fit.  Defcribatur^  fuper  « f, femicirculus  * * (,cxcitcturq;(per  1 1 primi  >26  ipfo  > figito  ad  jugulos  reflos 
0 fjCT  connedatur  «I  *,  expoliaturi-  circulus ' t -aequam  hjbms  eam  1 juetx  cerro  ipfi  Ur.iefcritutur^ 
in  ipfo » / » circulo  trianguli eqmlatcru  • /*,cr  accipiaturCper  1 terti/ )cisrum circuli, fitq  ffigr.um.cr 
sonnedantur  < V/.CT 1 •■Etconfhtuatur(pcr  t ■ uniecumfab  ipfofigno  ipfius  > /*  circuli  plano  ad  angu 
1 as  reflo;  refla  > *,a-  ponatur  ipfi  1 • ipfi  refle  linee  equis,  <y  connedantur  « /,« •.  Et  quoma 

u » refla  cd  ai  ipfius  • /» circuli  planum,  a"  ai  tmnes  igitur  ipfam  figent  es  redas  lineas, cr  in  coic  ipfius 
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/•  circuli  pleno  exiflmtes  reflos  efficit  anguloi(  per  t undecimi dif- 
finitione )Taglt  ait ipfxm  unaqurq,  ipforu  igitur / «, «i 

uniquiqypfaru  'i,'}.* -refla  efl . Et  quonia  aqualis  efl  a r ipfi  ei 
CTt/lPl‘/',cr reflos cSprehedut angulos, bofis  igitur 4 «<p 4 pri 
mifiifi « I efl  aquadu.es'  id  propter  ea  e r ucrjj-  ip/iri  e/,»  *,  ipfi  d 
* efl  aquohs-Trts  igitur  « ',*/.*  -.iumcefunt  aquales.  Et  quonia  du  [, 
plaefl-y  ipfius  y (jripU  igitur  efl  a fi  ipfius  ( r.  Sicut  aut  • fiad  fiy  » 
fic  q{  ex  • d oiiiqS ex  -* y fi eut  oficdetur.  Quonia enim  efl ficut  (• 
ai  * yjic  qd’  ex  d * ad  id  qd'  ex  a y.couertcdo  (p  correlxriu  1 j ijw» 
e,)ficut  afiadfiyjicqi'exadadiiqd'exa  >.  Sicut  demojlrabitur. 

TripUiigiturcftqd’ex*  dyeiuaqiexdy.  Eflaut  crqd’cx{<,eiiu 
qd’ ex ' ■> triplu.u  equulis ejl  d > ipfi  > '.aqualis  igitur  efl  do  ipfi  >[ 

Sed daunicuiq/  ip/iric*  •,«/."  '.o/ic/a  ejl  aquatis.  Vnaquaq;  igitur 
Ipforu  > /,/»,■  ■, urucuiq ; ipfiru  « * eflaquaUs,aquiUtera  igi- 

tur funt  ipfit  quatuor  iriagula.hoc  efl- fit,-  /»,«/«, * * Pyramis  igi 
tur  cbflruflo  efl  ex  quatuor  truguhsaquilib. et  equiktms  cuiutbi 
fis  efl  1/ » trNgulSJifiigtu  u eri  ejl  fignit «.  Oportet  ia  ipfam  data  i 
Ipbara  dprchcdcre.oflidereq;  qd'  ipfius  ffara  diameter  potetia  la- 
teris ipfius  pyramidis  fefqualtera  ejl.  Extc  datur  enim  in  reflat  lineat 
ipfi  b -'.refla  Unca  ■' » cr  ipfi  t ' aqualis  ponatur  tu. Et  quonia  ejl 
ficut  r y ad  yd.fierd  ad  > e, aqualis  aut  efl  ipfa  quide  a y ipfi  a », 
cr  y d ipfi  t -.cr  > fi  ipfi  fi  \efl  igitur  ficut  b fi  ad  fi  <,fic  -fi  ad  fi  a; 
qd’  igitur  fub  ipfi  i bi,!  a.aquu  ejl  ei  qd’  ex  > PE/  reflua  ejl  uterqg 
ipforu  i>v,<  aiiguloru.  iguurfcmiflrculus  deferiptut  fuper  « * 
ueniet  et  per  quonia  fi  cone  flamus  - '.reflas  fit  qui  fub  a bangu  • 
lus.eo  quia  tnagulii  < a b utrij ; ipforu  1 » f,iO*jriiguloruaquii 
gulu  fit.  Si  14  munere  « » circuduciturfemicirculus.cr  in  ide  unde 
duci mcapit  rurfut  jlcterit.xcmct et perfigtia /-.conexis  ipfit fit- 
*»,«  reiiu  fimiliter  faflis  ijs  qui  adf-ytngulis  pyramis  data  ff  ha 
ni  coprehefa  erit, ipfa  enim  « -fphara  dimeties.aqmlis  efl  ipfi  a 
/i  data  ff  hara  diametro, quonia  ipfi  qde-y  aqualis  ponitur  «0, 
ipfi  aut  > f ipfa  > » . Dico  ia  qipfius  ff/haradimeties,  lateris  ipfim 
pyramidis  potetia  fefqualter  efl.  Qjjomu'  etenim  dupla  eflar  ip- 
firn  r t, tripla  igitur  efl  a fi  ipfius  fi  r.  Ccuertcdo  Igitwjp  corretariu  1 8 quinti ) fefqualtera  efl  a fi  ipfim  » 
y.  Sieut  aut  (a  ad  • y.pc  qd'  tt  j!  * adidqf  ex  « quonia  conexa  ipfa  u efl  ficut  fi  d ad  a ->,pe  a a ad  a 
y.propter  ipforu  d « fi.d  a y.triaguloru  fimilitudinc.cr  eo  quia  efl  ficvtprima  ad  tertii  fieqif  ex  prima 
ad  id  qi'  ex  fccudarSefqualttru  igitur  ejl  qd'  exi  a, eius  qd'  ex  a d.  Et  fi  • qutdc  ejl  ipfius  data  ff  hara  dia 
meter, et  adaquatis  ejl  lateri  ipfius  pyramidis, ipfius  igitur  jfhara  diameter, ipfius  pyramidis  lateris  fefql 
tera  e/l-Quod  erat  oftededu.  Ofiidcdit  ii  q efl  ficut  *(adf >,fic  qd’ex*dadidqd’  exdy.  Exponatur 
ipfius  femicirculi  defcriptio.crub  ipfa  • > defcribatur(p  4 6 primijquadralu  > >,cr  coplealur/i  paraBa 
logramu. Ogonia  igitur  triagulu  da  uipfia*y  tria  gulo  aquiigulueflffl  ficut  (a  ai»  d.fic  efl  da  ad  “r 
Igitttrqd'  fub  d a.a  y.aquu  efl  ei  qd' ex  a -t. Et  quonia  efl  ficut  afadd  yjsc  ejl  ‘ fi  ad  ffct  eflqde  ipfum  1 
fi  id  qi  fub  fi  a.a  y(aqualis  enim  efl  > « ipfiay.a ■ fi/fi.  qd’ fub  a y.y  a)ficut  igitur  a (ai  (yjic  qd"  fub  ip 
fis  fi  v y.ad  id  qd"  fub  ipfis « y,y  fi.  Et  qf  fub  fi  a.a  y.aquu  efl  eiqd’  oc « d.qd’ aute  fub  a y.y  fi.aquu  efl 
ei  qd'ex  d ipfa  enim  d y perpedicularis.bafls  fegmetoru  • ',>  fijmeiia  efl  jrportioaUs.quonil  qfubadt 
reflua  efl. Sieut  igitur  • fi  ai  fi  ',fit  qd' ex  ad  adii  qd’ ex  dy.qt  oflederc  oportuit.  Euc.  ex  C i.  Prop.  14. 

EER35S  ^ a^*§nata  fphpra  arcufcriptibile  cubu  toftitucre.  Eiufde 
■njoiT-ai  ajt  fphxrx  diametru  lateri  ipfius  cubi  potentialitcr  tripli- 
| ccmeflemanifcftumerit.- 

C*«r.  AfTignarafphxrxdijmwecfitab.ru- 
per  qu  J lineetur  femicircuba  d b,diuidaturq;  diameter  in  pudeo 
c,prorlV«udric6diiioneprjmi(rf,uidtlicctui  lineaaclitdupla 
ad  linei  c b,et  producaiur  c d perpcdicujarisad  a b,et  protrahan 
/ur  d b SC  d a.Portca  fiar  umi  quadrari  em*  omnia  lalerafint  re- 
qualia  b d,fii<p  e f g h, fuper  cui”  quaruor  Iguloi  cngitur.ur  do 
••  ■.  1 • • (cim 
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cciu  undecimi, ouatuor  linex  pcrpcdiculares  ad  fuperfide  ip 
iius  quadrati,  quaru  quxhbcr  ponatur  tria  xqualis  linei  b d, 
fimqi  ck,f  l,g  tn.lt  n,eruntq|hx  quatuorpcrpcdicularcs.fin- 
gulx  lingulis  xquidiftatcs  ex  6 undecimi , & anguli  quos  con 
linent  cii  lateribus  quadrati.rectr  cx  diffinitione  linea:  perpedt 
cularis  ad  fupcrficie.  Ueindecoiungamur  exnemitates  iftarii  , 
perpediculaitii,  jstraiiis  lineis  K 1,1  m.m  n,n  K.critlp  copletus 
cubus, fex  fupcrficlcb•  quadratis  cotentus.coftat  cx  J4  pnmi, 
quod  quatuor  fuperlicies  ipiiim  ambictes  (&’  ipfx  funt  quaru 
oppolita  latera  funt  4ppcdtcularcs)funt  oes  quadrat(,debali 
aut, hoc  politu  cft.at  uei  o de  fuprema  cius  fupcrficie  qux  eft  k 
Imn.quddiplaquoqt  fitquadraia,cdftatexj4  primi  Si  loun 
decimi, ideoip  cx  4 undecimi  mamfefiii  eft,  fingula  latera  eiuf 
decubiduab9ipfiusoppofitisfuperfiacb.onhogona!itcr  inii 

liero.  Vrauteubu  huc  abafsignatafphxracirciifcnptibilcelfe  demoliremus,  in  una  fuarufuper 
ficieru  jurabatur  diagonalis, uerbi  gratia  in  bali  eius.lirq;  e g , BC  ab  huius  diagonalis  altera  extre 
mitatr,.pirlhatur  diameter  cubi  e m.erttcp  ex  penulr.primi  quadratu  e g , dnplii  ad  quadratfifg, 
ideocp  Cx  ad  quadratu  g m,co  quod  g m eft  xqualis  fg, funt  enim  omnia  latera  cuBi  ad  inuice  x» 
quaha.Ec  ;a  rurfus  ex  penuh.priml,quadratu  em  eft  trquale quadratis  dttaru  lincaru  eg8i  g m, 
propter  hoc  quod  angulus  c g m elircdtus  ex  diffinitione  linex  perpcdicularis  ad  fuperficie.eril 
quadratu  c m rriplu  ad  quadratu  m g.coliat  enim  ex  duplo  & fimplo.  Cuip  ex  fec uda  parte  torre 
lar  i|  j fexti  & ex  correlario  17  ciufdc  quadratu  quoqt  a b iit  rriplu  ad  quadratu  b d.eo  quod  linea 
a b tripla  eft  ad  linea  b c,(ir  aut  b d xqualis  f g.fcquitur  cx  coi  fcictia.ut  c m qux  eft  diameter  cubi 
fir  (qualis  a b qu(  eft  diameter  fphprj. Itaip  Ii  luper  e m lineetur  femicirculus circuducamrrp  quo 
ufqt  ad  loeu  unde  fuitinitiu  motus, redeat:fphxra deferipta, erit  cx  difflnitionefphxraru  xqualid 
xqualis  fplixrx  afsignatx.At  uero  quia  hic  femicirculus  tranlitu  faciet  perpunftfi  g,eo  quod  an 
gulus  e gm  eftrefius.cadctp  ratione  per  exteros  fingulos  reftos  angulos  cubi.qd’ ex  antecedet* 
an  re  haci4  immediate  prjmilfo  maniicftu  eft.coftatcoftitutii  cubiiabafsignatalphpraCeoquod 
i fua  xqua!i)circiifcripnbilc  eflitiqd’  dcmoftrarc oportebat.  Cotrelarij  uerd  demoftrado  in  iftiu* 
demortrationis  procedit  prxpatuir.  Euclid.cc  Camp.  Tro petitio  1J. 

5 Orpus  odo  bafiu  trianjgulariu  £>C  xquilatcraru  a fphpra  pro  Zami.i/. 

jpoiira  circunfcriptibilc,coponcrc:critcp  palam  cfufdcfphxd 

| rx  diam  ctru  lateri  ipfius  corporis  duplicc  ede  potentialitcr, 

CxMPAKvr.  Diameter  fphxr*  .ppofitx  fit  a b,qux  diuidaturpeT  xqualia  in  pufio  c ,&  fu  per 
ea  lineetur  femicirculus  a d b.Sc'  .pducatur  c d perpcdicularis  ad  a b.fiCiugatur  puftus  dcua&ci 
b.defcribamrip  un  um  quadratu  cuius  fingula  latera  fi  nr  xqualia  Ii 
nex  b d.fitip  quadratu  hoc  e fgh.in  quo.ptrahatur  diametri  du(  e 
g di  f h.fccites  fcinuicc  in  pudio  k.Coftat  igitur  ex  4 primi.quod 
utraip  iftarii  diamerroru  fit  xqualis  linex  a b qux  eft  diameter  fph{ 
rx.cu  angulus  d fitreflus  cx  prima  parre  jo  terti),  & finguli  quoqt 
anguli  e f gh.refh  ex  diffinitione  quadrtti.Coftat  rurfus, quod  ex 
de  diametri  e g & f h diuidut  fcinuicc  per  xqualia  in  pii  fio  K.Hoe 
aut  ex  s ptimt  81  ji  & fi  ciufdc  facile  eft  eliccrc.Erigatut  itaqt  fuper 
punftu  K.Unea  K l pcrpcndicularisad  fuperficif  quadrati, qux  po 
natur  xqualis  medietati  diametri  e guel  f h.fli  demittatur  hvpothenufx 
i c,lf,l  g.lh.eruttp  exhis  qux  polita  fuitt.K  penult.primi, quoties  opor- 

ruoitrepctita.fingulxh.iruhypothenufaruxqualcsfibiinuice  SCxqua 

les  lateribus  quadrari.Habcs  ergo  pyramide  quatuorxquilaresaru  tria* 
gulariuqtbafi£i,fupcr  quadratu  con ftitutd. Huic  itaq;  fubipfo  quadrato 
fimilepyramidc,hocmodo  appone. Linea  lKproducas,pcrtoradoqud 
dratft.ufip  ad  m,ita  quod  k m exiftes  fub  quadrato, fit  xqualis  1 k exifte- 
ti  fupra.Sf  iunge  punflu  m cu  fingulis  angulis  quadrati, producendo  4 
alias  hypothenufas  quxfuntmc.m  f,m  g,mh,de  quibus  quoipmanife 

ftfieftcx  penulr.primi.qucadmodudeahisquxfuntin  fuperiori  parte, 
qd'ipfxfinr*qualesadinuice  & latmb^juadrati.CopIeuim’ Igitur  cor 
p’  g bafiu  triigulan  j dc  (^latcraniHoc  afir  abafsignata  fplifra  arcu  feri 
pnbile  efle,fic  habcto.Coftat  enim  qd’linea  1 m eft  aequalis  diametro  afsi 
gnatx  fphxrx.nl  utraqt  earu  eft  xqualis  diametro  quadratllgirur  fi  fu- 
p 1 m Uncetur  fcmicircul*  qui  circuuoluatur  quoitfqi  ad  loeu  fuS  redeat, 
fphxra  qua  motu  fuo  defcribet.erit  aequalis afsignatx  fphxrx.ut  ex  dif- 
finuionc  iqualiii  fphatrarii  colligitur.  Hic  ucrd  femicirculus  trilibitpef 
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quatuor  angulos  quadrari,  & (impliciter  per  omnia  punfta  circunfetenri*  circuli  cimmfcribfri»  • 
quadrarum,»  quod  feimdiamcter  quadrari, ul  linea  f k,8C  portiones  linea:  I m,qux  funtlk&K 
m.funtadinukcacquales.quarcexdiifinitioneems  quod  eft  figuram  unamaln figura-  infcribl, 
fabricatum  corpus  infcnpribile  eft  fphatra:  motu  huius  fcmictrculldcfcnprar.ltaip  & l'p  h arra:  a (si- 
gnata-ex  conceptione, cum  ipfx  iintadinuicemarqualcs  exdtfiininone.  CorreUtriuin  utro  ma- 
mfeftc  conftar.funt  enim  dux  lineat  db& da  aequales  ex  quartam  primitideoq;  quadrarum  li- 
nea: b d.duplumeftad  quadratum  lineae  b d,cx  penulrima  primi,  latus  autem  tabi  nati  cor  po- 
ns, eftxqu  alc  linea:  bd  uerinn  eft  ergocorrclarifi.  EucLexZdb.  Problema.  Propofitio  14. 

Octahedrum  conftrucrc,  & data  fphacra  comprehendere  ea  qua  ,+ 
pyramidcm.oftendcrcq»  quod  ipfius  fphara  dimetiens  potentia la 
teris  ipfius  otftahedn  duplus  eft. 

THEON  exZdb.  Exponitur  diti  faber  a dimeter  • fftccturqlpcr  1 0 primi)diuiluc  in  >,et 
de  feritatur fuper  « i fcmicirculus  **(-.  Exciretur j;  (per  10  primi)  ab  ipfo  1 ipfl  * f id  reflas  angulos  r 
a,  creonneflitur  * A.  Exponuhtrj  quadratum  < /*  o,aquum  habent  unumquoda  latu  ipfi  t S, creon-  ■ 
neHanturfl,<’.Pxeitcturql(.per  1 1 mdecimi)ab  ipfo  - figno  adtpfiiutf’/  quadrati  planam  <td angu- 
los reflos  rcdJhnea  » »,c r extendatur  in  alteram  partem  plani  x * a t ipfa  l n.auftratur^  ab  utra$  ip- 
forum  a a,-  ,“,itni  ipfaru m « s«  /,«»,« /.aqualis  utra<£  ip forum  » S«  xscr  connc&antur  a >,x/V» »,»  0, 
m,u{,u',uO.Etquoniam‘‘>ipfi*  > eft  a qualis, cr  angulus  qui  fub*  j 

L > redus  eft, igitur  quod  cx  » ' dupla  eft  eim  quod  ex  < «.  Ritr/in  quo- 
niam X X ipfi  « : eft  aqualis, cr  ungulas  quifub  x « > redus  eft, quod  igi- 
tur ex  > \Juplum  eft  cius  quod  ex  • i.  Oftenfum  aute  eft  quid  cr  quod 
ex  > ‘.duplum  eft  eius  quod  ex  > «.  Igitur  quod  ex  x >,et  quod  rx  > eft 
f quale -Ipfa  igitur  x . ip/t  • /eft  aqualis.  1 dq:  propterea  tuiti  CTX  Vp' 

/i  U>  e/i  equahs.Uq;  propterea  iam  c r u -\ip/i  U 1 eft  aqualis. Trian-  * 

gulum  igitur  » 1 ■>  aquilaterum  eft.  Similiter  iam  demonftrabimus qt 
unumquodq;  reliquorum  triangulorum, quorum  bafes  quidem  funtipfa  ■ / 

« f quadrati  Utera,  faitigia  uero  0 u,ftgna,  aquilaterum  eft.  Odahedrum  igi 
tur  conditutum  eft ,fub  odo  triangulis  aqualia  habentibui  latera  compre - 
benfum.  Oportet  iam  cr  illud fabar  a data  comprebmdere,oftendereq; 

quod  ipfius  fabar  a dimetiens  potentia  duplus  eft  lateris  ipfius  0 dabedn. 

Quoniam  enim  ipfa  tres  »«,«*,«  <,inuicemfiintaqualet,fuper  x » igitur 
dejcriptuifenucirculusueniet  cr  per ',cr  id  propterea  fi  manente  un,cir- 
cuitducarur  femicirculus.ty  in  idem  unde circunduci  coepit  deterit, ueniet 
cr  per  / figna,  cr  odahedrum  fabar  a erit  comprebenfum.  Dico  q, 

cr  data.  Quoniam  nanq;  aqualis  eft  x « ipfi  « n, communis  autem  « *,cr  uti 
gulos  reflos  comprebendunt,bafis  igitur  x .(per  4 primi)  bafi  < * e/i  aqua 
lis.  Et  quonid  angulus  qui  fub  x . u redus  eft,in  femicirculo  enim,quod  igi' 
tur  ex  x u.duptucft  ei  usqd’ex  x > .Rurfusquonia  •>  ipfi > < eft  aqualis,  du 
pia  eft  a i ipfius  A )•  Sicut  aiit  * 'ad  l>,fic  qd'cx  * A ad  id  qd’  cx  (*.  Duplis 


* {ipfi  cft  aqualis, eftq; « f data  fabar  a dimetiens, ipfa  igitur  x p,aqua 

lis  eft  data  fabar  a diametro.  Coprehenfum  eft  igitur  odabedrii  data  fabara,crfimul  oftenfum  eft  quoi 
ipfius  fabar  a diameter  potentia  dttpla  eft  ipfius  odahedri  lateris  tquod  facere  cr  oftendere  oportebat. 

Euclid.ex  Zamb.  Problema  j.  Propofitio  ip. 

Cubucoftrucre8t  data  fpha-ra  coprchedere  ea,qua  priora^ftcde  ’’ 
recp  cp  ipfius  fphprae  dimetiens  poteria  triplus  eft  lateris  ipfius  cubi» 

T H E O N ex  Zumlt.  Exponatur  data  fabar  a diameter  « 

Afeceturcp  in  r,ut  u > dupla  fit  ipfius  > f-Dcfcribalq,  fuper  * tje  •* 

micirculus -Ui,c r ab  ipfo,  ipfi  *f.(pcrit  primi  )ud  angilos  re 
dos  excitetur  y J,c  comedatur  r.  C.  Expoliatura  quadratum 'f 
» / ,aquum  habens  unumquodq;  latus  ipfi  a fer  ab  ipfis  >/»  ■>,/?- 
gnis,adipfius  </«0  quadrati  planum  ad  angulos  redos  excitetur 
(per  11  undecimi)<  */»,*  n,0,  o- auferatur  ab  unaquaque  ip  fa- 
ri . «q'x,.a^',utu  ipfaru  V ',*quaUf  unaquatp  ipfa- 

• <■  rum> 
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nmt  i V fi,3  rjromeftanturq;  ipfe  « v fi>“  "i'*:  eu^M 

igitur  [e,  conftruUus  eftfub  fex  quadratis  aqualibus  compre ' 
kenfus.  Oportetiam  fpbera  data  comprehendere,  tyoften- 
dercqubd  ipfius fphara  dimetiens  potentia  triplex  ejl  ipfius 
cubi  Uteris.  Connedamur  enim  ipfe  « ».EJ  quoniam  ungu- 
lus quifub  4 > * ritius  ejl,eo  quia  4 > reda  eft  ad  plenum  ■ *,  ui 
delicet  c T ii  retium  lineum  > *, igitur  fuper  « * dcfcriptmfemi 
circulus  uemct  crper  < * figna.Kurfus  s/uonium  [,rcda  ejl  ai 
utram & ipfarum[>-,[',<y  ad  [eligitur  planum  retia  efitpfa/ 

Osore  c T fi  conncHamus  ipfrn  [ *,ipfa  • 'retia  erit  ad  ip  - 
fam[ *,ac  perhcc  r ur fis f aper  • a dejcriptM [micircnlus.tra 
fiet  cr  per  [,  fimiiiter  c r per  reliqua  ftgna  ipfiui  cubi  ucnict. 

Si  iam  manente  ipfa  • *,cncunduflut [cmicirculus  in  idem  Se- 
terit  unde  arcunduci  carpit.cubuiffberacomprrhcnfui  erit. 

Dico  iam  quii  cr  data.  Qg  cniam  enim  aqualis  tjl‘fip!if',c  angulus  qui  ad ! retlus  ejl, quod  igitur 
ex  > ‘,d,ip!um  eft  eius  quod  ex  • [■  Aequalis  autem  efttfipfi  > a, quod  igitur  ex  > r, duplum  eft  eius  quod  ex 
'! -Quare  quod  a r »y  t, triplum  eft  eius  quod  ot  • «.  E t quoniam  a t ipfim  4 > triplex  eft,ficut  autem  • ( 
ai  a „fic  quod  ex  • f ai  id  quod  e*  t d,triplu  igitur  eft  quod  ex  « jj ,eius  quod  ex  fi  d,  patuit  autem  quod 
c r quod  ex  triplum  eft  cius  quod  ex  * scr  ecqualis  polita  eft  « tjpfi  a a, equulis  igitur  eft  cr • *»  ipfi 

m (.Et  at  eft  date  ffi  here  dimerics.O’1,  * igitur  equalts  tftipji  date  jhhere  diametro-Data  igitur  Iphe 
ra  comprehenditur  cuhus,tyuna  ofteniitur  quodjphere  diameter  potentia  tripla  eft  ipfius  cuhi  Uteris: 
quodfaeere  eyofteniere oportebat.  Euclid.exCamp.  Propo Titio  1 6. 

i Orpus  uiginti bafium  triangulanu  atqj  arquilatcrarum 
a datafphpra  diametrum  rationalem  habente  circunfcri 
ptibile/abricarereritcppalam.latuseiufde  corporis  efle 
! lineam  irrationalem.camfcilicet  qua:  dicitur  minor» 

CampanvI.  Sic liic quoqj diameter afsignatx fphx- 
rx  a b.qux  ponarur  elTe  rationalis  (Tue  in  longitudine  (T 
ue  in  poteria  ranrum,&  diuidarurin  pun&o  c,  ita  quod 
a c fit  quadrupla  ad  cb,&  lineetur  fuper  eam  femicircu- 
lus  a d b,&  .pducatur  c d perpendicularis  ad  a b,  & pro- 
trahatur iineadb.deindcfecundu  quantitate  linexd  b 
lineetur  circulus  e f gh  k fupra  centrum  l.cui  in  fcribarur 
penragonus  xquilatcrus  eifdcm  Uteris  an noratus.adcu 
ius  angulos  a centro  l ducitur  linexl  e,l  f,l  g,l  h,l  k.Rur 
fus  in  eodJ  circulo  in  fcribarur  decagon*  xquilater*,diui 
datur  enim  cufH  arcus  quorudtordxfunt  latera  peragoni 
per  xqualia,'&  a puflis  medqs  ad  extremitates  cuntforu  la- 
teru  inferipri  pfogoni  linex  reffcr  dirigitur. Itcip  fuper  fin 
gulos  angulos  peragoni  erigatur  cathetus,  fecudu  qd’  docet 
is  undecimi, quorii  quiUbet  fit  eti J xqualis  linex  b d fif  c5d 
nuentur  exrremirates  horu  gn<$  cathctoru,quin$  corauftis, 
erutip  ex  6 undecimi  quinqjcatheri  erefti.adinuicexqdiftS- 
tes.cuipipfi  fint  {quales.erutquoqr  ex  jj  primi  qntp  coraufti 
eoru  extremitates  lugeres  xqualeS  latenb*  peragoni. Demit- 
te igitur  A fumitatib*  fingulis  finguloru  catheroru, binas  8C 
binas  hyootlienufas  ad  duos  ctrciiftlrcs  angulos  inferipri  de 
cagoni,&  harudecc  hypottienufarfi  .i  quinqj  extremiratib» 
ca rhetor  ii  ad  quinrp  pufla  qux  funr  (inguli  anguli  medrj  in 
faipridecagoni,defcenden»iu  exrremitatescotinuaaliu  pen  ^ 

tagonurmfustpfirirculoinfcribendo.quiquocjferitxquila  ’ 

ter*  ex  *j  terris  Cii  hoc  iraqi  feceris,  utdebis  te  perfeci  fle  decem  trilgulos.quoru  'unf 

hypothenufx  fif  quincp  coraufli  & quinq»  latera  huius  fecundi  pentagoni  infcripti.Hos  ergo  de- 
cem rriangulos.xqutlateros  efle.flc  collige . CUm  enim  tam  femidiamerer  defcnpri  circuli  quam 
quiliberereifterum  cathetorum  (Trxqualis  linex  b d ex  hypothefi,erit  ex  correlario  u quarti.qui- 
libct  cathetorum  xqualis  lateri  hexagoni  xqiulaten  circulo  cuiu*  femidiameter  eft  arquahs  hnea* 
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b d infcriprf.Quia  uerd  ex  penulrima  primi  unaquaq?  decem  hypothenufarum  tanto  eft  poten. 
norcatheto  quantum  poteft  latus  decagonhar  uero  ex  io  huius,laru$  quoqj  pentagoni  eft  tanto 
potentius  eodem  quantum  poteft  idem  latus  dccagoni.erit  ex  communi  (cientia  unaquaque  ha 
rum  hypothenufarum  aqdalis  lateri  pentagoni . De  corauftis  autem  tam  paruit , quod  ipfi  fint 
aquales  lateribus  pentagoni.Itaqj  cunela  latera  horum  decem  triangulorum, aut  funt  latera  pen 
«agoni  aquilateri  fecunda  uice  circulo  infcripn.aur  illis  aqualia, funt igitur arquilareri  trianguli. 
Amplius  aut  fuper  cenrru  circuli  quod  eft  puncium  l , erige  alium  cathetum  aequalem  prioribus 
qui  fit l m.ciusqj  fuperiorem  extremitatem  quar eft  m.iunge cum  fingulis  extremitatibus  prioru, 
per  quinqt  corauftos.entip  ex  6 undecimt.hic  centralis  cathetus,  fingu  lis  cathetorum  angulanum 
aquidiftans,ideo<?  ex  jj  primi.hi  qutnrp  coraufti  erunt  femidiamerro  circuli  arquales, & ex  corre 
lano;  quarti, qualibet  eorum  tanqui  latus  hexagoni.  Centrali  ergo  catheto  ex  utratp  parte  adq- 
ciarur  linea  una  aqualis  lateri  decagoni , fupra  qui- 
dem adneiarur  ei  m n.dcorfum  aurem  fub  circulo  ad 
ijciarur  fibi  a cenrro  circuli  p , poftea  demittantur  i 
punito  n,<  hyporhenufaad  s fuperiores  angulos  de 
ccm  triangulorum, qui  funt  incircuitu.fll  a punito 
p.alixr  ad  alios  5 in  fetiores.  Erunt  hae  decem  hypo- 
thenufar arquales  adinuicem  lateribus  mfcripn  pen- 
tagoni ex  pcnulnma  pi imi&  10  huius,  quemadmo- 
dum dealqs decem  prius  demonftratum  eft.  Habes 
ergo  coi  pus  sobafium  triangularium  artp  aquilate- 
raru  cuius  cuncta  latera  funt  aqualia  lateribus  pen- 
tagoni, eius  uerd  diameter  eft  linea  n p , horum  au- 
tem io  trianguloru  decem  conliftunr  m circuitu  fu- 
pra circulum  .quinrp  autem  confurgunr  furfumad 
punitum  n cdcurrenres.atcp  quincp  reliqui  deorfum 
«mergunt  fuper  punitum  p coeuntes,  q Hoc  autem 
icofcdron  corpus  i darafphara  circtifcripnbileeffe, 
fu  enrmanifeftum  . Cum  linea  1 m fit  aqualis  lateri 
hexagoni, & m n laieri  decagoni  aquilateroru  quos 
circulus  e fgcircunfcribir, tota  l n erit  ex  p huius  diui 
fa  fecundum  proporrionem  habentem  medium  8C 
duo  extrema  in  punito  m,8l  maior  portio  eius  erit  U 
nca  l m. Diuidarur  iraq;  I m per  aqualia  in  q.eritcp  ex 
communi  fcientia  p q, aqualis  q n.nam  p I pofira  eft 
arqualis  Interi  decagoni, quemadmodum  m n, quare 
q n eft  medietas  n p.quemadmodum  eft  q m medie- 
tas m I.Ciim  ergo  quadrarum  n q,fi  ex  j huius  quin 
tuplum  ad  quadratum  q m,ent  quocp  ex  is  quinti  quadratum  p n quintuplum  ad  quadratum  t 
m,eft  enim  ex4  fecundi  quadratum  p m, quadruplum  ad  quadrarum  q n, quadratum  quorp  1 m, 
quadruplum  ad  quadrarum  q m ex  eadem, quadruplum  aurem  ad  quadruplum,  eft  ut  (impium 
ad  (Traplum,tefte  u quinn.ar  uerd  quadratum  a b.quintuplum  eft  ad  quadratum  b d ex  fecunda 
parte  correlarij  8 fexn  & ex  corrclario  »7  eiufdcm.eft  etiam  a b.quintupla  ad  b c, eo  quod  a c fuit 
ad  eandem  quadrupla.Qpia  ergo  I m ex  hypothefi  arqualis  b d, erit  ex  comuni  fcienria  a barqua 
lis  n p.Itaq»  fi  fuper  lineam  n p femicirculus  dclcribatur.qui  tandiu  quod  locum  primum  repetat 
circtinuoluatur.fphara  ipfius  motu  defcripta.erit  a diffinitione  fphararum  aqualium , aqualis 
fphxra  propofi ra.Et  quoniam  linea  1 m eft  medio  loco  proportionalis  inter  1 n SC  n m.ideocp  in 
ter  1 n &'  p l.erir  quotp  qualibet  femidiameterrircUli, medio  loco  proportionalis  inter  I n & 1 p.Ec 
cum  1 m fit  aqualis  femidiamerro  circuli, itaq?  femicirculus  fuper  p n deferiptus  tranfibir  per  om 
nia  punita  arcu  ferentia  circuli  e f g.tdeoq;  & per  (Tngulos  angulos  (olidi  fabricari, in  illa  circun- 
ferentia  confiftenrcs.  Et  quia  eadem  ratione  finguli  coraufti  continuantes  extremitates  angula- 
rium cathetorum  cum  exrremirate  centralis, funt  medio  loco  proportionales  inter  p m SC  m n, 
eo  quod  quilibet  eorum  eft  aqualis  l cn.fequitur  ut  idem  femicirculus  trifear  etiam  per  reliquos 
angulos  figUra  icofedraftaruta.  Eft  igitur  corpus  hoc  infcripribilefpharacuiusdiaraeterpn» 
ideocp  8C  fphamr  cuius  diameter  a b.qj Latus  autem  huius  folida  figura  dico  e(fe  lineam  minore. 
Couftat  enim  quod  linea  b d eft  rationalis  in  porentia.cum  eius  quadratum  fit  fub  quincuplum 
ad  quadrarum  linea  a b quae  pofira  eft  rationalis  fiuein  longitudine  fiue  in  potentia  tantu.Itaq^ 
(emidiamereratep  diameter  circuli  e fgeft  etiam  rationalis  in  potentia, nam  eius  femidiameterefl 
aqualis  bd.Igirur  ex  1»  huius  larus  pentagoni  aquilareri  huic  circulo  inferiptieft  linea  minonaf 
uerd  (ficut  in  huius  demonftrationis  proce  (fu  patuit)  latus  huius  figura  eft  quantum  larus 

pentagoni. 
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pentagoni, ergo  latui  huius  figura  >0  akhaidarum.id  cft  balium.cft  linea  mlnijr:  quemadmo- 
dum proponitur. 

Hiiclii.  tx  Zamb.  Problema  4.  Tropoftio  1 s. 

Icofahedrum  conftruercJ&  data  fpharra  comprehendere , qua  8f 
di<fbs  figuras3oftendcrccp  quod  ipfius  icofahedri  latus  irrationalis 
cft  ea  quae  appellatur  minor. 

THEON  txZdmb.  Exponatur data flharx diameter « (.feceturlp in >,ut « > quadrupla fit ip- 
fiut  > (,c r defcnbatur  fuper  « A femicirculm  • ' *,CT  excitetur  (per  1 1 pnmi>4  ipfo  tfpfi  tng» 

los  retiot  retia  linea  > / , conneflatur  j 
/ f,  poiuturq;  circulus  * /«  0-,cuiltsqua 
ex  centro, aqualis  efto  ipfiut.cr  i»  >p- 
/b 0 « circulo  defcnbatur  (p  11  quar 
t i ) quinqu  angulum  aquilatcrum  c r a- 
quiangulum  '!•  > L.Etfeccntur >/,/ •, 

>,  cirem  ferenti*  biferum  in  fi 
gnis  x »<  >/ «.fonnrflantHr j,-  »/‘,1«»,'/, 

/«,#»,« e,  aquilaterum  igitur  efl  quin'  r 
quangulum  <*r/',tt  decagoni  Utut  efl 
teretia  UneO-ContiituMiturCper  11  un^ 
decimi ) abipfis  «/*  /« .figmsadipfiut 
circuli  planum  ad  retios  angulos  reti* 
line a > «•//,«  aquales  rxijlen- 

tes  ei  qua  ex  centro  ipfims  [a  !L  eircu 
U,cr  connetiantur  ipfa  *r,r  V V V 

v »,» /,/  »',/•  v»,»  »,j  b/v  y *'• 

Et  quoniam  utraq;  ipfaru  • »,«  videt» 
pl ano  ad  angulos  efl  retiot , parallelua 
igitur  efl  (per  i undecimi)'  • ip/t « »,  r/l  aiiton  er  ei  aqualis,*' 
quales  autem  cr  parallelos  eo nnetientes  ad  eafdem  partes  retia 
linea  aquales  cr  paratleliCper  j j primi)funt.  Igitur  ’ - ip/t  • « 
aqualis  cr  parallelus  efl,  pentagoni  autem  aquilateri  Latus  efl  ip 
fa  * a, pentagoni  ergo  aquilateri  ejlcr’  *,in  •/•/«  circulo  de' 
fcripti,ar  iam  id  propterca.crunaquaq;  ipferum  ‘tj  v », 

pentagoni  efl  aquilateri  in  circulo  <{•!*  defcripti,pcntagonlm 
igitur  *{•••  aqui laterum  efl.  Et  ytoniam  a * hexagoni  efl,  deca  , , v 

geni  autem  • <,cr  angulus  q/iifnb*»  retius  efl,pentagoni  igitur 

efl  a r,  petagoni  enim  latus  potefler  hexagoni  sydccagoni  in  eo  de  circulo  deferiptoru  latus(per  10  deet 
miteniplam  idpropterea  cr * • pentagoni  latus efl.efl  etiam  » », pentagoni  latus.  Acquilatcrii igitur  efl 
. , „ triangulum.  Iam  id  propterea  cr  mumquod^  ipforum  »■»/,/*',"  v/  ‘■.aquilateri!  efl.  Et  <juo- 
niam  oftenfum  efl  ulranq;  cr'*er»«  pentagoni  ejfe.efl  autem  cr  » « pentagoni, cquilatcrum  igitur  efl 
* » < triangulum.lam  id  propterea  cr  unumquodq,  ipforum  * r *,t*  'v  'f,‘"  triangulorum.aquilate 
rum  efl.Affumatur(per  t tertipeentrum  circuli . /»  *«,cr  /?f  tfignum.ey  ab  ipfo  r ad  ipfius  circuli  pia 
num  ad  retios  angulos  (per  1 1 undccimi)excitetur  r “extendatur  Ip  tx  utraq;  parte  ut  f v',  cr  auferatur 
ipfius  quidem  hexagoni  t x,  decagoni  autem  uirumj;  ip/oram  t d,x’,cr  connetiantur  ’ »,»  x,  r X , • 

»,»  #.»  tyr-Et  quoniam  utraq;  ipfarum  r x,»  ‘,ad  circuli  planum  ad  retiot  angulos  efl , parallelus  igi' 
tu  r efl  t xipfi  » > Sunt  autem  aquales  cr  ipfa  igitur  < r ,»  x^quales  cr  parallela  funt.  Hexagoni  autem 
tfl  1 r, hexagoni  ergo  cr  » x.  Et  quoniam  hexagoni  quidem  efl  w x,decagoni  uero  x *,c r retius  efl  quifub 
v x " angulus.pcntagoni  igitur  efl  • «.iam  id  propterea  cr“  *,  pentagoni  efl.  Qnomam  fi  connetiamiu 
ipfas  aquales, aquales  cr  ex  oppofito  erunt. Efl  autem  ipfa  e-excentroexiflis.hrxagoiii.hexa- 

goni  igitur^l  cripftX“.Oeeagoni  autem  crx“,cr  qui  fub“x“retiusefl, pentagoni  igitur  eflipft  « *. 

Efl  autem  Cr’  “.pentagoni.  Igitur  triangulum  aquilaterum  efl.  Iam  id  propterea  cr  unumquodq- 
reliquorum  triangulorum  quorum  bafes  funt  */,/  v r,r  “.retia  linea.fatiigium  uerb  « pgnttm.asmilate 
rum  cfl.Kurfus  quoniam  hexagoni  quidem  efl  ipfa  t \decagoni  autem  tpfa  fi.ey  retius  efl  qui [ub*p}f 
angulus , pentagoni  igitur  efl  x l . Iam  id  propterea  ft  comedamus  ipfam  * s.qua  tfl  hexagoni :* 

^duceturfy 


colligitur. 
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*duccturq;  ipfa  ad  pentagoni, eft autem  tyxh  pentagoni, triangulum  igitur  » * d aquOatenm  eft.Sl- 
militer  iamojlendetur  quod  unumquodq;  reliquorum  triangulorum  quorum  bafesfuntM  >,  r f,f  >, 
faSigium  autem  d ftgnum,  aqutUterum cfl . Canftrudum  igitur  e/t  tcofaheJrum,fub  uiginti  triangulit 
aqualia  latera  habentibus  comprehenfum.  Oportet  iam  illud  quoq  data fpkara  comprehendere , « u 
demonjlrjre  quo d latui  icofihedriefl  irrationalis  ea  qua  appellatur  minor.  Quoniam  enim  hexagom  cji 
ipfa  e x,dccagoni  autem  ipfax-,ipfa  igitur  r * extrema  es  media  ratione  fecatur  m x.crip/im  mam 
[egmcntumeft  e x.Eftigiturftcut  - 1 ad  t x,fict  xadx  -.aqualis  autem eftert  x ipf  / \ <7  X “ 
ipfi  t d,tft  igitur  ficut  » t ad  e \ftc  t r ad  r d,cr  redii  funt  anguli.qui fub  » t »,x  fd-St  carne- 
flamus  igitur  tpfam *»re8am  lineam,reHui  erit  angulus  qutfub  d a », propter ipforum  i » »,f  » *, 
triangulorum pmilitudinem  Semicirculm  igitur  fuper  v' t dcfcriptus,uentet  cr  per  > iam  id  prepterea 
quoniam  e/}  pcul  *r  ad  t x.ftc  txadx  *,equahs  autem  ipfa  quidem  -tipftdx,crrx  ipfi  x *aft  igitur- 
fient  d xadx*Jic  -xadx“.  Ac  pe^hoc  rurfua p conne  flamus  ipfam  * v',  reflui  erit  qui  ad  » angulus. 
Igitur  fuper  x * deferiptm  femicircului,uenict  er  per  »,cr  p manented  -,circunduAui  femicircului  ia 
illud  idem  unde  ebreunduci  eoe  pii  flet  erit,  ueniet  cr  per  »,cr  per  reliqua  ippu*  i cofahedn  pgna,cr  ffha 
ra  comprehenfum  erit  ipfum  icofahedrum.  Dico  quod  cr  data.  Secetur(per  ■ o primi),'  xdtutdue  tu  a. 

Et  quoniam  reda  linea  t * extrema  cr  media  ratione  fecatur  in  x,ej  minui  fegmentum  illius  eft-x,  ipfa 
igitur  * xadmitteni  dimidium  maioris  fegmenti  x*,quiti  cuplum  poteft  ciui  quod  ex  dimidia  maioru  fo- 
menti (perj  huius)Quincuplum  igitur  eft  quod  ex  * a,eiui  quod  ex  • x-  Ipftus  autem  » « , dupla  rft  * 
d,ip[ius  autem  *x,dupla  eft  xf  • Qgod  igitur  ex*  d,  quincuplum  eft  eius  quod  ex  t x-Etquonia  ‘yip- 
fiut  ? A eft  quadrupla, quincupla  igitur  eft  • /t  ipput  t >.  Sicut  autem  */Ladt>,ficquodcx*tadid  quod 
ex  6 rt,  quincuplum  igitur  eft  quod  ex  » f , eius  quod  ex  /td.Patuit  autem  quod  quod  ex  - d,quincvplm 
eft  eiut  quodexfx.Etrt(  aqualis  eft  ipfi  t x,utraq;  enim  ipforum,  aqualis  eft  a qua  ex  centro  ipfiut » 
/rO* arculi,aquahs igitur  rft  er«  A ipftd  ».Et " A eft  ipliusdatafphara dtamcter,cr d - igitur da- 
ta fphara  diametro  eft aqualis  ■ Data  igitur  frhorajcofahedru  comprchefum  eft.  Dico  iam  quod  ippm 
icofahedri  latus  irrationalis  eft  ea  qua  appellatur  minor.  Quoniam  enim  rationalis  eft  ipput  fabar  a dia 
metcr,cr  potentia  quincuplum  eft  eius  qua  ex  centro  circuli  • !•  rationalis  igitur  rft  crea  qua  ex  ce» 
tro  circuli  >/»»’.  Quare  cr  diameter  iUiuijralionalis  eft.  Si  uero  in  circulo  rationalem  habente  diametri » 
quinquanguium  equitat  erum  deferiptum  fuerit,  latus  pentagoni  irrationalis  eft  ea  qua  appellatur  minor 
(perii  huius)  Latus  autem  ipftws  »/*•>«  pentagoni,eft  quod  cr  icofahedri.  Icofahedri  ergo  latui , irra- 
tionale cft,minor  appePatumtquod facere  cr  ofttndere  oportebat. 


CORXILARI  VM, 

E*  hoc  igitur  eft  manipftum,quod  fa hara  diameter  potentia  quincuplum  eft  eius  qua  ex  centro  cir- 
culi 1 quo  icofahedrum  defcnbitur  ,ey  quod  fphere  diameter  componitur  cr  cxfexanguli  crexbinit 
dcc agoni  in  eodem  circulo  ieferiptorum  lateribus. 


E ucltd.cx  Camp. 


Propofitio  »7. 


Orpus  duodecim  bafium  pentagonaru xquiTatcrarum  «7 
atqj  xquiangularium  ab  afs/gnata  Iphxra  circunfcripti 
bile.conftituerercritcp  palam  latus  eiufdem  corporis, ir- 
rationale clle  id  quod  refiduum  dicitur. 

CampanvS.  Fiat  cubus  fecundum  quod  docet  14  huius,  circunfcriptibilis  ab  afsignata 
fpharra.finttp  huius  cubi  duar  fuperficies  a b 8£  a c,  imaginemur  autem  nunc,  quod  a b Iit  fu- 
prema  fuperlicies  cubi,&  a c fit  una  ex  laterabbus/itip  linea  a d , communis  illis  duabus  fuperfi- 
ciebus.Di  uidatur  iracp  in  fuperfide  a b duo  oppofita  latera  per  (qualia,  uidclicet  d b 31  latus  ei  op 
politu, & punita  diuifionis  continuentur  per  linea  e f, latus  quoep  a d,&  illud  quod  fibi  opponi 
tur  in  fuperficiea  c,diuidSturperarqualia,6C  pulta  diuifioniscotinuentur  linea  refla  cuius  me- 
dietas fit  g h.litlp  pullus  h, medius  pullus  linex  a d.fimiliter  linea  e f diuidatur  per  arqual  ja  in  k. 
ec.ptrahatuth  K.Qjijlibet  igitur  mu  linearuc  K,Kf,&' gh.diuidcfccundu.ppotnonc  habetem 
mcdiu  St  duo  extrema  in  mb' pullis  1 m q.fintip  maiores  portioes  caru.l  K,K  m.fidgq,  quas  ma 
nifellu  eil  elfe  rcquaies.cu  totx  linc(  diuifx  fint  xquales, uidclicet  quxlibetcaru  medictan  lateris 
cubi.  Deinde  a duob. pullis  1 &m, erige  ppcdiculares, ut  docet  ti  undecimi, ad  lupficicab.quaru 
utraqi  ponas  (quale  Une(  kl.finiip  I n & m p.fimibtcr  a pullo  q,ctigc  ppcdiculariier  qr  ad  (upti 

demae. 
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dema  e, quam  ponas  «qualem  g q,  protrahe  iracp  lineas  a l,a  n ,a  m,a  p,d  m,d  p,  d 1,  d r*a  r,  a q d 
r,d  q.Mamfcrtum  eft  igirur  ex  quinra  huius, quod  dux  linex k e e l pdrenriaiitcr  funt  triplum 
ad  lineam  kl,  ideoip  etiam  ad  lineam  1 n ,cumkl&nl  fintxquales.  Ac  ueroke,cft  xqualisca, 
igirur  dux  line;  a GC  e,8C  e 1,  funr  poteria  triplum  ad  lineam  In,  Quare  ex  pen  ultima  pnmi  a l.eft 
potentia  rripla  ad  I n , ideoqt  per  eandem, a n eft  potentia  quadrupla  a e 1 n . Cumcp  omnis  linea 
fit  potentia  quadrupla  ad  medietatem  fui,fequirur  cx  communi  fcienria  quod  a n fit  dupla  in  lo* 
girudtne  ad  1 n.  Er  quia  1 m dupla  eft  ad  1 luat  k l,&  l n,  funt  xquales,  erit  a n xquatis  1 m:  funr  e- 
nim  carum  dimidia, xqualia.Er  quia  ex  u primi,!  m eft  xqualis  n p.cnt  a n, xqualis  n p . Eodem 
modo  probabis,  tres  lineas  p d.d  r,&  r a e fle  xquales  fi- 
biinuiccni  & duabus  prxdiftis.  Habemus  itatp  ex  his 
5 lineis.pentagonum  xquitarcrum  qui  eft  a n p d r.  Sed 
fbrtafle dices ipfum  non  efle  pentagonum,quia  nec 
forfan  eft  totus  in  fuperficie  una, quod  cflet  necclfariu 
ad  hoc  ureflerpentagonus. Quod  ergo  fit  totus  in  fu- 
per hcic  una,  fle  habero . Prodeat  equidem  a punfto  k 
linex  k f. perpendicularis  ad  fuperficiem  a b,  qux  flr  x- 
qualis  1 k,  eritep  ob  hoc  xqualis  utricp  duarum  I n & m 
p.  Cumip  ipfa  lirxquidiftansurriqj  earum  ex  fexraun 
decimi.idcoqt  cum  ambabus  m eadem  fuperflde  cx  dif 
flnmonc  linearum  xquidiftantium,neceife  eft  ur  pun- 
itus ffitin  linea  np,&  quod  diuidaream  per  duo  x-  4 
qualia.  Protrahantur  igitur  dux  linexrh&hflfunt 
itaque  duo  rrianguliklh  &qrh  fuper  unum  angil- 
lum.uidclicer  k h q conftiruri,&  eft  proportio  k h,  ad  q 
r,flcut  kfad  qh,  nam  utghadqr.flckh  ad  q rex  7 c 
quinn,&  ur  r q ad  q h.flc  k fad  q h ex  eadem, fed  gh  ad 
q r,ut  q r ad  q li,co  quod  q r eft  xqualis  g q.crgo  per  jo 
fexri  linea  r h fieft  linea  una. Quare  ex  fecunda  undect- 
mi.roruspenragonusdcquodifpuramus.cftinfupcr- 
fleie  una.  Ipfum  quocp  dico  effe  xquiangulum  . Cum 
enim  c k fit  diutfa  fecundum  propornonem  habentem 
medium  duocp  extrema, & k m fit  xqualis  maiori  por- 
tioni eius.erit  quoqj  ex  4 punitis  tora  e m diuifa  fecun 
dum  propoi  rionem  habentem  medium  duoqj  extrema, maior  quotp  portio  eius  linea  e k,  ideoqf 
(per  r)dux  linex  e m GC  m k(idcocp  dux  e m,  & m p,nam  m p eft  xqualis  m k)funr  potentia  tri- 
plum ad  lineam  a e. nam  a e eft  xqualis  ek.Itaquc  tres  linex  a c,c  m,&  m p,funr  potnria  quadra 
pium  ad  lineama  c.Conftar  aurem  per  penulnmam  primi  bis  aflumpram.qudd  linea  a p eft  po- 
tentia  xqualis  tribfls  lineis  a e , c m , GC  m p,iraq?  a p,eft  potentia  quadrupla  ad  lineam  a e . Larus 
ucro  cubi  cum  flr  duplum  ad  lineam  a e,  eft  potentia  quo<p  quadruplum  ad  ipfam  ex  4 fecundi, 
igitur  ex  communi  fcienria  a p, eft  lateri  cubi  xqualis.Cumlp  ad  flr  unum  ex  lateribus  cubi.crita 
p xqualis  a d.Idcoq;  ex  8 primi  angulus  a r d.cft  (qualis  angulo  a n p.  Eodem  modo  probabis  ati 
gulum  d p n eflexqualem  angulo  d r a,quia  probabis  lineam  d n cflcporcnrialircr  quadruplum 
ad  medietatem  latens  cubi.Cum  igirur  ex  his  penragonus  fit  xquilatcrus.fit  habear  tres  angulos 
xquales , ipfecrir xquiangulus  ex  feprima  prxfentis  libri . Si  iraq;  hac  uia  rationecy  confundi, 
GC  fuper  unumquodq?  reliquorum  laterum  cubi  pcnragonum  xquilaterum  & xquiangulum  fa 
bricemus, perficietur  (olidum  u fuperflriebus  pentagonis  xquilareris  GC xquiangults  corcn  tum, 
cubus  enim  habet  12  latera. Reliquum  aurem  eft  demonftrare.folidum  hoc  efle  a data  fphxra  c it 
cunfcriptibilc.Prorrahantur  igitur  a linea  fk dux fuperficies  fccanres  cubum , quarum  una  fecet 
ipfum  fuper  lineam  h k,  GC  aliam  fuper  lineam  e f.erircp  ex  40  undecimi, ut  communis  feltio  ha- 
rum duarum  fuperfleierum  fecet  diametrum  cubi,&  fecerur  uiceuerfa  ab  ipfa  diametro  perxqua 
lia.Sit  ergo  communis  feltio  carum  ufep  ad  diametrum  cubi  linea  k o,ita  quod  o fit  centrum  cu- 
bi, GC  ducantur  linexo  a,o  n,o  p,o  d,o  r.Conftat  autem, quod  urraque  duarum  linearum  o a & o 
deftfcmidiamercrcubi.idcoq?  xquales,  delinea  autem ok,conftarcx  40  undecimi, quod  ipfa 
eft  xqualis  e k,  uidclicet  medicrati  lateris  cubi.Er  quia  k f eft  xqualis  k m,  erit  o fdiuifa  in  punito 
k,  fecundum  proportionem  habentem  medium  duoip  extrema , GC  maior  portio  eius  erit  linea  o 
k qux  eft  xqualis  e k . Itaque  per  j huius  erunt  dux  linex  o fGC  f k ( ideoty  o (Si  f p,  eo  quod  f p, 
ad  quos  hxc  demonftrario  non  extenditur,  eft  aqualis  k f;  triplum  in  potentia  ad  lineam  o k,  GC 
ideo  ad  med  ictarem  latens  cubi. Quare  per  pen  ultimam  primi  linea  op.eft  potentia  tripla  ad  me- 
dietatem (areris cubiJEx  correlatio  aurem  14  huius  conftar,  quod  femidiameter  fphxrx  tripla  eft 
in  poten  ria  ad  medietatem  lateris  cubi,  quem  circunfcribit  eadem  fphxra.Itaque  o p , eft  quanta 
(emidiameter  fphxrx  circunfcnbcntis  cubum  propofitum.Eadcm  ratione, cunltx  linex  duplari 
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pumflo  o , angulos  fingulos  pcnragonoru  omniu 
Iu,  er  latera  cubi  defcnptorum  ad  hngulos,inqua, 
quiproprp  funt  pentagonis,  non  aurem  commu- 
nes cis&  fupcrficicbus  cubi, quales  funt  in  penta- 
gono daturo  tres  anguli  n,  pr,  de  i.Us  autem  lineis 
qux  uemunt  a puncto  o ad  angulos  fingulos  pen- 
tagonorum qui  funt  communes  pentagonis  & fu- 
periiciebus  cubi, quales  funtin  pentagono  pnrfcn 
ti  duo  anguli  a & d, condat  quod  ipfx  funt  (quales 
femidiamerro  fphxrxcircunfcnbcntti  cubum,  ipfx 
enim  lunt  femulumem  cubi  ex  40  undecimi,  at  ue 
ro  femidiameier  cubi  ed  ranquam  fcmidiamercr 
fpharrz  ipfum  circunfcnbcnris  quemadmodum  ex 
ratione  i^apparcr.Igiruromnesaliardulhra  pun 
^to  o ad  fingUiOS  angulos  dodecedri,  funt  zquates 
adin urcem  femidiamerro  fphxrx . Semicirculus 
iracp  fuper  rotam  diamerru  fphxrx  uel  cubi  linea- 
tus.ticcircunducarur,  rranfibit  per  omnes  angulos 
ciuS.Qpare  per  diffinitionem  ipfum  ed  ab  aisigna- 
ta  fpharra  circunfcripnbile.Dico  iterum  quod  larus 
huius  hgurx  ed  linea  irrationalis, ida  uidelicet  qux 
refiduum  dicitur.fi  diameter  fphxrx  ipfum  circun- 
fcnbcnns  fuerit  rationalis  in  longitudine  uel  in  po 
tentia . Cum  enim  diameter  fphxrx  lir  ex  14  huius 
tnpia  in  potentia  ad  latus  cubi, erit  latus  cubi  ratio- 
nale in  potentia.fi  diamerer  fphxrx  fuerit  rationalis  in  longitudine  uel  in  potentia . Condar  au- 
tem ex  u.quod  linea  r p diuidir  lineam  a d qux  ed  latus  cubi.fccudum  propornonem  habentem 
mediu  duoty  exrrema,&  quod  portio  cius  maior  xqualis  ed  laten  pentagoni. Et  quia  maior  eius 
porno  ed  rctiduum.ex  fexta  huius,  manifcdum  ed  latus  figurx  duodecim  bafium , cllercfiduu: 
quod  demondrare  uoluimus. 

Campanv».  Fabricata  funt  igitur  per  u&quaruor  eam  fequentes,  quinque  corpora  x* 
quila tera  atque  xquiangula,  quorum  unumquodque  ed  circunfcnptibileab  alsignara  fphxra. 
Sunr  aurem  hxefolida  primum  quidem  quatuor  balium  triangularium  , & dicitur  ferra hedron. 
Secundum  ed  fex  bafium  quadratarum  & dicitur  cubus  ftuehexacdron  . Tertium  ofto  bafium 
triangularium, & dicitur  oftoedron. Quartum  autem  cdfolidum  icofedron  ,&eft  uiginti  bafiu 
iriangularium. Quintum  uerdexu  bafibus pentagonis confidir.diciturlpdodecedron.Hxc au- 
rem quincp  (olida, regularia  dicuntur, quoniam  ipfa  xquiangula  iunt  atep  xquilatera, & a fphz- 
ra  atep  adi  n meem  circunfcripnbilia.plura  ucro  his  quintp  xquilatera  qux  funr,  xquiangula  efle 
edimpolfibilc. Ad conditunonecuiullibcr anguli  folidi.necefTeeftad  minus  tics  fuperhciales an 
gulos  concurrcre.Ex  duobus  enim  folis  fuperficiahbus,  nequir  folidus  angulus  complen . Quia 
ergo  rres  anguli  cuiuslibet  hexagoni  xquilaren  & xquianguli  funt  xquales  quaruor  angulis  re- 
ctis,at  uero  hepragoni  & cuiuslibet  plurium  laterum  figurx  xquilarerx  atep  xquiangulx  tres  an 
guli  funt  maiores  quatuor angulis  re&is,quemadmodum  ex  jx  primi  euidenrer  dicitur,  omnis 
autem  angulus  folidus  quatuor  reiflis  angulis  minor  cd.tcde  xi  undecimi, impolfibile  ed  tres  an 
gulos  hexagoni  atque  hepragoni  8t  (impliciter  omnis  plunlarerx  figurx  xquilaterx  rame  atque 
xquiangulx,  folidum  angulum  condituere.Ideo  nulla  folida  figura  xquilatera  atque  xquiangu 
la.poredcx  fupcrficicbus  hexagonalibus  aut  plurium  laterum  conditui . Si  enim  tres  anguli  he- 
xagoni xquilareriatq*  xquianguliqucncp  folidum  angulum  excedunt quaruor,&  plures  multo 
fornus  eundem  excedunt.Tres  aurem  angulos  peragoni  xquilaren  arqt  xquianguli  minores  effc 
quaruor  reCns  angulis  manifedum  cd,&  quatuor  clfe  maiores  quare  ex  tribus  angulis  penrago 
ni  xquilaren  ara  xquianguli  podibile  cdfolidum  angulum  conditui , ex  quaruor  autem  autex 
plunbus  impolfibile,  idcoqj  unum  duntaxar  folidum  ex  pentagonis  xquilateris  atque  xquian- 
gulis  conditurum  ed  illud.uidehcet  quod  dodecedron  dicitur, in  qdo anguli  pentagonorum  tri- 
ni SC  trini  fobdos  angulos  pcrficiunt.Eadem  quoque  ed  ratio  in  quadrilareris  figuris  xquilateris 
&' xqu ia ngulis.quxin  pentagonis, omnis  enim  quadrilatera  figura  fi  xquilatera  xquiangula- 
quefuerit,  ipfa  emquadrata  i diffinitione,  nam  oeseius  anguli  crunrrclli  per  primi . Ex  tri- 
busigitur  angulis  talis  fuperficialis  figurx,  poffibileeftfolidu  a ngu Iu  conditui,  ex  quaruor  aiit 
aur  ex  pluribus  impolfibile ed:proptcrea  quod  ex  talibus  figuris  fuperficialibus  ( qux  cum  qua- 
dnlatax  finnplx  xquilaterx atque  xquiangulx)unicum  folidum  quod  cubum  dicimus.fabri- 
catum  cd.  Tnangulorumautanxquilatcreruinfcx  anguli,  funt  xquales  quatuor  reftisex  5» 

primi. 
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primi. Ex  tribus  igitur  angulis  talis  fuperficialis  figunc.pofsibile  eft  folidum  angulum  conftirui, 
cx  quatuor  autem  aut  ex  pluribus  impofsibile  eft:proprerea  quod  ex  talibus  figuris  fuperficialt- 
bui(quxcumquadiilarer*finripfica:quilatentarqixquiangul{)uuicum  folidum  quod  cubum 
dicimus, fabricatum  eft.  Triangulorum  aurem  arquilaterorum  fex  anguli, funt  aquales  quatuor 
reflis  ex  jx  priini,  pauciores  ergo  minores,  & plures,  maiores,  igitur  ex  fex  angulis  talium  trigo- 
norum aut  ex  plunbus.impofsibilc  eft  angulum  folidum  fieri, cx  quinque  &'  ex  quatuor  SC  ex  tri 
bus  pofsibtie.  Cum  iraq?  tres  anguli  trigoni  xquilatei  i efficiunt  angulum  folidum , perficitur  ex 
triangulis  xquilareris  corpus  quatuor  bafium  triangularium  atque  aquila terarum.  Cumuerd 
quatuor  con i urgun treorpus  odio  bafium,  quod  oftoedron  diximus.  At  ucro  fi  quinque  rriangU 
lorum  «quilarerorum  anguli,  folidum  angulum  contineant, fiet  corpus  icofedron  utginti  bafiu 
triangulat  tum  xquilaterarum. Quare  ergo  tot  & talia  funt  folida  icgularia,&  quare  plura  hi» 
nontint,diwtum  eft. 


Euclid.txZ amb.  Erobkmaf.  Tropoptio  17. 

» Dodecahedrum  conftruerc&datafphacracompuhendcrr.qua  & 
pr®di<ftasfiguras,oftenderecp  quod  dodccahedri  latus  irrationalis  eft 
caqux  appellatur  apotome. 

THEON  ex  Ztmb.  Exponatur  prxdidi cui  bina  plana  inuiccm  dlangulosrcdos,‘i 
feceturq:(per  1 1 primi)unumquodq;  ip/orum  laterum*  C,  fi  ' t,!>,  diuidui  in 

/,CT connedantur  ipft“,<  \fefe  fecantes  in/igno-cru  V ifeinuicemfaantes in  pgno  *,  fcceturq; 
un tqutq-  ipftrum  r v /J  *, extrema  V media  ratione  in  r,  ‘,‘pgnis , pntq;  ipfarum  mtiort  figmen- 
U/1,1 c r confhtuanlur(pcr  1 1 uniecimi)ab  ippst,  ‘,‘,pgnu  ad  ipfiu^cubi  plana  ad  angulo  1 re' 
dios  ad  exteriores  partes  ipfhts  cubi  ipfe/  v t,  r x,  exponantur^  aquales  ipfis connedan - 
turq-  ipft»fi,fi  x,X>,r  -.Dico  quod  * <X7  f pentagonuru,  aquilatcrum  e fi,  er  in  uno  plano,  er  infuper 
aquiangulum.  Conne dantur  enim/ fi, r fi,ffi.Et  quoniam  reda  linea » • extrema  cr  media  ratione  / eca • 
tur  inr,ermaius  fegmentu  eft  /<,que  igitur  ex  r >,>r, tripla  funt  eius  quod  ex  r ‘.Aequalis  aut  eft  • i,ipft 
r f,V‘fipfi  r v.  Qua  igitur  ex  fi e r, tripla  funt  eius  quod  ex t».  Eis  autem  qua  ex  fi  vl  acuum  eft 
quodex  ( f,  quod  igUur  ex  fi  r,  triplum  eft  eiut  quod  ex /r,  quare  queex  fi/, /‘.quadruplum  funt  eius 
quod  ex  f ‘.Eis  uero  qutexl/j  , , equum  eft  ii  quod  ex  f ‘,quod  igitur  ex  fi  quadruplum  eft  eius  qd‘ 
ex  ‘/.Dupla  igitur  eft  fi  ‘,ippus  t ». Eft  aute  er  e ‘ dupla  ippus  r 

f,  quoniam  err  ‘ dupla  ipput‘/,  quoniam  cr ’t,ippufi‘ /,boe  * * I 

eflipput/  ‘dupla  eft.  Aequalis  igitur  eft  l‘,ipp‘i.  Similiter  iam 
oftendetur,  quod  er  unaquaq.  ipfarum  fi  x,Xy,  r t,  utrique  ipfa- 
rumfi  eft  aqualis, quinquangulum  igitur  t‘t>  x.aquilate - 

rumeft.  Dico  quod  er  m uno  eft  plano.  Excitetur  enim(per  31 
primi )ab  ipfo  >,  utriep  ipfarum  parallelus  ai  exteriores 

partes  cubi,-  d,  er  connedantur  d>,fix-  Dico  quod  ipfadfixrt- 
da  linea  eft.  Quoniam  enim  fi  -r, extrema  cr  media  ratione  feca' 
tur  in  ‘ cr  maius  fegmentum  eft  eft  igitur peut  fi  ‘,ai  *‘,pc 

• • ai  ‘ t, aqualis  autem  eft  > * ipp  fi  cr  utriq;  ipftrum  r x,‘ 
d,eft  igitur  peut  fi  ‘,ai  ‘ d,pc  x‘,ai  ‘fi,  er  eft  parallelus  quidem 

ipp ‘X,  u!raq;  enim  ipp  fi  * plano  ad  angulos  redos  eft , er 
ipfat  fi  parallelus  eft  ipp  1 d.ulraque  enim  ipfarum  planoai  an' 
gulos  redos  eft.  Quando  autem  bina  triagula  compopta  fuerint 
ai  unum  angulum  (ut  funt  ipfa  d ifier1 7 X,)  bina  latera  binis 
proportionaliahabcntia.ut  ipforum  eiufdem  rationis  latera  pnt 
parattcla,rcliqut  reda  linea  in  redas  lineas  erunt(pcr  3 1 fexti. ) 

Igitur  d >,ipp  fi  xin  redam  lineam  eft . Omnis  autem  reda  linea , 
in  imo  eft  plano.  In  uno  igitur  plano  cftipfum‘fixxr,  quinquan' 
gulum.  Dico  iam  quod  er  aquiangulum  eft.  Qtjoniam  enim  re' 
da  linea » • extrema  er  media  ratione  fecatur  in  r,er  maiua  fegmentum  ejlt/,  eft  igitur  peut  utraque  “f 
,/,pmulai‘  F,pc  1 a ad/r-  Aequalis  autem  eft‘/jpp“.Eft  igitur  peut  • r ai“,pe  n ad“.\pfa  igitur 
f r a, extrema  er  media  ratione  fecatur  in  1 , er  maius  fegmentum  eft  ‘‘,qua  igitur  ex  >■  ",  tripla  funt 

*$u«  quod  ex  r 1. Aequalis  autem  eft  r tjpp  • fer  “ ipp  'T,qu*  igitur  ex  quadrata  tripla  funt 

eius  quod  ex  r fi, quare  qut  exr‘,r  r,‘  fi, quadrupla  funt  eius  quod  cxrt.EIs  autem  que  ex  ' r,»  ',equa 
U eftipet^r  (rtmi)id  quod  ex ‘f qua  igitur  ex  , e,  hoe  eft  quod  ex  fi  rlredus  enim  ejl  quifubt'  fi. 
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angulus)quairuplil  efitiusquodex.fi.dupla  igitur  efi /i  r, ipfius  f'.Efi  aute  cr  A ',ij>fiut  A . dupla,  aqua 
lis  igitur  efi  ‘ rjfpfir.Et  quoniam  bine  fi  ...  t, duabus  fi  x,x>,funt  equalcs,cr  bafis  f,  bafi  C>  efi  eque 
bs, angulus  igitur  qui  fub  fi.  r angulo  quifub  rxx(per  l primi)efi  equulis . Similiter  iau  dcmofir abimus, 
quod  c r angulus  quifub-r  >, aqualis  efi  ti  quifub  fi  > >.  Tres  igitur  anguli  quifub  Ax>/'r,'r>,  intui 
funt  equalts.  Si  autem  quinquanguli  equilateri  tres  anguli  equales  inuicem  fuerint,  equiangulu  erit  (per 
7 deeimitertq)qumquangulum.  Qginquangulum  igitur  fi  ■- f equi  angulum  efi.  patuit  autem, quod  er 

equiLncrum  Igitur  pentagonum  :'-<-r>t  equthterum  et  equiangulum  efi,eflq;fuper  <>  uno  cubi  latere. 

Si  igitur  ab  unoquoq ; ipfius  cubi  duodecim  laterum  eadem,  conjl  ruamus.conftituctur  figura  quedam  foli . 
da  eomprebenfa  fub  duodecim  qumqiiangulis  equalia  habentibus  latera  cr  angulos  equos,  oportet  iam 
ipfumjphera  datacomprehendere.t 7 demonftr are  quod  dodccahcdri  latus  irrationalis  e fi  ea  que  appel 
latur  apotome.  Extendatur  4 «, crfit  4 », coincidit  igitur  4 • jpficubi  diametro  cr  bifariam  fe  inuicc  di. 
ffc fiunt, hoc  enim  patuit  in  penultimo  undecimi  theoremate, ferentur  in  » -Igitur  - centrum  efifphere  ct» 
bum  comprchendentis.cr  dimidia  tfi  4 » lateris  cubi.  Conneflantur  auttm  ► *.  Et  quoniam  reda  linea  r • 
extrema  crmedia  ratione  fecatur  in  .,  cr  maius  illius  figmenti  e fi  r ',que  igitur  n-v  •, tripla  fum  ritu 
quod  ex.  ..Aequalis  autem  efi  r .,tpfl  4 ‘.quoniam  cr  ipfa  r 'jpfl  < « efi  aqualis, cr  4 ‘,ipfl . r,fed  . . ip 
fi  4 ", quoniam  cr  t ‘,qaa  igitur  ex  • 4,4  ., tripla  funt  eius  quod  ex... Eis  autem  que  ex  « 4,4 equum 
efiiper  47  primi  )quod  ex...  Quod  igitur  ex  • .Jriplum  efi  eius  quod  ex.  >■  Efi  autem  eque  ex  cen' 
tro/phare  cubum  ipfum  comprehendentis  potentia  triplex  dimidii  ipfius  e uhi  lateris, antea  enim  oftefum 
efi  cubum  confirucre,ac  fphera  comprehendere,  ac  demonftrare 
quod  Iphare  dimetiens  potentia  triplex  efi  Uteris  cubi(in  i j de' 
cimi  tcrtij)Si  autem  tota  totius, crdimidia  dimidia.  Et . .,  dimidia 
efi  lateris  cubi.  Ipfa  igitur . • aqualis  efi  ei  qua  exjentro  jphare 
eubum  comprehendentis.  Sphara  autem  eubit  coprehendentis  ce 
Irum  efi  ..Igitur  - fignum.adfuprrficiem  efi  ipfim  fphara.  Simi 
Uter  tam  ojlrndcmus.quod  o"unufquifq;  reliquorum  ipfius  dode 
cahedri  angulorum,efiad  ipfius  fabar  a fu  perfici  tm.  Igiturdode 
cahedrum.datafphrra  comprehifum  efi.  Dico  iam  quod  ipfius 
dodccahcdri  latus  irratioalu  efi  ea  qua  appellatur  apotome.  Quo 
n iam  enim  ipfa  e > extrema  cr  media  ratione  diuifa  maius  figmen 
tum  efi/  .,ipfa  autem  > f,  extrema  cr  media  ratione  diuifa  maius 
fegmentum  efi . .,tota  igitur  . I extrema  cr  media  ratione  diuifa, 
maius  figmentum  efi/ r. Et  quoniam  efi  ficut  ’ . ad  </,cr  ‘/ad>/ 
crduphciaipartct  enim  eque  multiplicium  eandem  habent  ratio 
nem)ficut  igitur  r{,ad/  • ,fic / • ,ad  utranq , ipfarum  . /,.  fjiutul. 

Maior  autem  efi.  f, ipfa/., utra^  ipfarum  ./,'fjmul.  igitur. 

[.extrema  cr  media  ratione  diuidilur.cr  maius  figmetum  efi/.. 

Aequalis  aute  efi/  .,ipfi . f.  Ipfa  igitur  ./.extrema  cr  media  ra 
tionc  diuifa,maius  fegftentum  efi.  e. Et  quoniam  rationali s efi  ip 
fiusfabarx  diarnetcr.potentiaqi  triplex  efi  ipfius  cubi  lateris  ra- 
tionalis igitur  tfi .[, latus  cubi  exifiens.  Si  aut  rationalis  linea  extrema  cr  media  ratione  fida  fuerit, utri 
que  figmentorum, irrationalis  efi  ea  que  appellatur  apotomelper  6 decimi  tertij.  Igitur,  r, latus  exifiens 
dodccahcdri  irrationalis  cflca  qu*  apotome  appcllaturauod  ojlendcre  oportuit, cr  fieri  poflulabatur. 

C OR  RE  LARI  VM.  Ex  boc  inquam.efi  manifefium  quod  cubi  latere  extrema  cr  media  ratio- 
ne  diuifo,maiusfegmcntum  efi  dodecahedri  latus: quod  erat  ofiendendum. 

Euclid.exCamp.  _ Vropofitio  i». 

Atcra  quinqj  corporu  pncmifToru  ab  cade  fphpra  circu  ,g 
fcriptibiliUjCuius  fphprp  fola  diametros  nobis  propofi- 
ta  fuerit,per  ipiam  propofitam  diametrum  inucnire. 

Campanvj.  Sit  a b diameter  alicuius  fphamc,  nobis  propofi  ta  ,ex  qua  iu- 
bemur latera quincp  premiffbrum  corporum clicere.Diuidamus  igitur  hic dia 
"“J™™ ,n  c,,ra  quod  a * fit  dupla  ad  c b,&  per  xqualia  in  d,&  lineamus  fuper  eam  femicirculum 
* c,rcunferentiam  protrahantur  duar  linear  perpendiculares  ad  lineam  a b , quae  finte 

« ot  d t,«  iu  rigamus  e cum  a 8C  cum  b & f cum  b.  Manifefium  ergo  efi  ex  demonfirarione  o quod 
a * "8urar  quatuor  bafium  triangularium  GC  arquilaret aru,&  ex  demofiratione  24,  quod 

e b cft  latus  cubi  dC  ex  demonftradone  is,quod  f b cft  latus  figurae  odio  bafium  triangularium  8t 
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xquilarcrarum.  Prodent  itacp  a punfto  a,  linea  a g perpendicularis  ad  a b,&  aequalis  eidem  ab , # 
iungatur  geum  d.fitijj  h punctus  m quo  g d fecat  circunferentiam  femicirculi  ducatur  h K per- 

pediculans  ad  a b.Et  quia  g a eft  dupla  ad  a d,erit  ex  quarta  fexti  h K dupla  ad  K d:  funt  enim  duo 
trianguli  gad  # h Kd.xqutanguliex  ;x  primi, eo  quod  angulus  a, maioris  eft  xqualis  angulo  K 
minoris,  nam  urerqj  reftus,#  angulus  d,cft  communis  utnqpigirur  ex  4 fecundi, b K eft  potentia 
quadrupla  ad  K d.crgo  ex  penulnma  primi  h d.eft  potentia  quincupla  ad  K d.Cumcp  d b (it  xqua 
iis  h d eft  enim  d centrum  femicirculi, erit  quo<$  d b potentia  quincupla  ad  K d.  At  uero  cum  tota  a 
b (it  dupla  ad  totam  b d,quemadmodu  a c detra&a  ex  prima  a b eft  dupla  ad  c b detractam  ex  fecu 
da  b d,  erit  ex  19  quinti  b c refidua  primae, dupla  ad  c d refiduam  fecun  dx,ideo<p  tota  b d,  eft  tripla 
ad  d c.  Igitur  quadratum  b d eft  noncuplum  ad  quadratum  d c.Et  quia  ipfum  erat  quincupl  u tan 
tum  ad  quadratum  Kd, ent  ex  fecunda  parte  dccimxquinti,quadratum  d eminus  quadrato  Kd, 
idcoip  d c mtnor  K d.Sit  g d m aequalis  K d,# prodeat  m n ufqj  ad  circunferentiam, qux  fit  perpen 
dicularis  ad  a b & iungatur  n cum  b.Cu  igirur  d K 8L  d m funt  aequales, cruntfex  diffinitione  eius 
quod  eft  aliquas  lineas  a cerro  xquidiftare)dux  linexh  K & m n xqualiter  diftites  a cerro , ideocp 
xqualertdinuicem  ex  fecunda  parte  13  rerttj  8C  ex  fecunda  parte  tertix  eiufdem.Iwtp  m n eft  jqua 
lis  m K,nam  h K erat  xqualis  ei.  At  quia  a b dupla  eft 
ad  b d,#  K m dupla  eft  ad  d K,#  quadratu  b d quin 
cuplum  ad  quadratum  d k,crir  ex  if  quinti  quadratu 
a b fimilitcr  quincuplum  ad  quadratu  K m , eft  enim 
quadratum  dupli  ad  quadratum  dupli, ficut  quadra- 
tum limpli  ad  quadratum  fimpli.  Ex  demonftratio- 
nc  autem  16  manifeftum  eft,  quod  diameter  fphxrx 
cftpotcndalitcr  quincupla  ad  larus  hexagoni  circuli 
figurx  20  bafium.ergo  K m eft  {qualis  laten  liexago 
ni  circuli  figurx  20  bafium, n.i  diameter  (phxrx  qux 
cftab.eft  potcnnalirer  quincupla  tam  ad  latus  hexa 
goni  circuli  illius  figurx, qua  ad  K m . Rurfus  quoq? 
cx  dcmonftratione eiufdem  manifeftu  eft,quod  dia- 
meter fphxrx  conftar  cx  latere  hexagoni  # duplici  la 
teri  deca goni  circuli  figurx  20  bafium.  Cum  ergo  K 
m fit  ranquam  latus  hexagoni,ar  uero  a K fit  (qualis 
m b.namipfa  funt  refidua  xqualium  demptis  xqui 
libus.erit  m b tanquam  latus  decagoni.Quia  igitur  m n eft  ranquam  latus  hexagoni, nam  ipfa  eft 
xqualis  K m, erit  ex  pen  ultima  prinu  # »0  huius,n  b ranqua  larus  pentagoni  figurx  circuli  20  ba- 
fium.Et  quia  ex  demonftratione  t<>  apparet  quod  latus  pentagoni  drculi  figurx  jo  bafium  eft  la- 
rus eiufdem  figurx  20  bafium. Confiat  lineam  n b elfe  larus  iftius  figurx. Diuidatur  itaqj  e b qux 
eft  latus  cubi, ab  alfignata  fphfra  circumfcripribilis.fecundum  propornonem  habentem  medium 
duoqj  extrema  in  punfto  d.firty  maior  porrio  eius  p b.Conftatigitur  ex  demonftratione  prxmif- 
fx.quod  p b eft  latus  figurx  12  bafium. Inuenta  ergo  funt  latera  * prxmi fibrum  corporum  ex  dia 
metro  fphxrf  nobis  propofitareft  enim  a e larus  pyramidis  4bafium  e b latus  cubi  f b, larus  oftoe 
dri.at  uero  n b.latus icofedri,linea  aut  pb  latus  dodecedri.Qjixautf  horulateru  finr  maiora  aliis, 
fic  habetur:coftat  enim, quod  a eft  maior  fb:n2  arcus  a e, eft  maior  arcu  f b.Itc  f b.eft  maior  e b,#  e 
b maior  qua  n b,at  uero  n b.dico  etii  elfe  maiore  quam  p b.  Cu  enim  fit  a c dupla  ad  c b,  erit  ex  4 
fecundi  quadrarum  acquadruplu  ad  quadratu  cb.  Conftat  aure  ex  fecunda  parte  correi arq  8 lex 
ii  df  ex  correlario  17  eiufdem, quod  quadratum  a b triplum  eft  ad  quadratum  b c . Sed  per  21  fexti 
quadratum  a b ad  quadratum  b c.cft  ficut  quadratum  b e ad  quadratum  c b,ex  eo  quod  propor- 
tio a b ad  b e, eft  ficut  b e ad  b c ex  fecunda  parte  corirelarti  S fexti. Ita<$  per  1 quinti  quadrarum  b c 
triplum  eft  ad  quadratum  c b.Et  quia  quadratum  a c quadruplum  eft  ad  idem  quadratu,  ut  often 
fum  eft, ut  ex  prima  pane  10  quinti  quadratum  ac  minus  quadrato  b e , ideoqj  linea  a c maior  eft 
linea  b e,idcotp  a m, multo  maior  b e. Manifeftum  uero  ex  9 huius , quod  fi  linea  a m diuifa  fuerit 
fecundum  proportionem  habentem  medium  duocp  extrema, erit  maior  portio  eius  linea  Km  qu( 
«ft  xqualis  m n.At  uero  cum  b diitidirur  fecundum  eandem  portionem  uidelicet  habentem  me- 
dium duotp  extrema, maior  eius  porrio  eft  linea  p b.Cum  iraq>  a m tora  fit  maior  tota  b e, erit  m n 
qux  eft  xqualis  maiori  portioni  a m,  maior  quam  p b qux  eft  maiof  porrio  b e.  Hoc  aurem  mani 
feftum  eft  ex  2 decimi quarri,qux  fine  auxilio  alicuius  earum  qux  fequunrur  firma  demonftrano- 
ne  folidatur:ergo  per  19  primi  a fortiori  n b, maior  eft  quam  p b.Quare  paret  latera  horum  f cor- 
porum prxmilforum  fere  eo  ordine  quo  corpora  feinuicem  fequunrur.fcinuicem  excedere.In  cti 
bo  enim  dunraxar  & oftoedro  habet  hic  inltfrias,nam  latus  oftoedri  excedit  larus  cubi,  quamuis 

cubus  antecedar  o&ocdron. Cubum  aure  prxmittunriddrcooftoedro.quia  eadem  diuinonedia 

«nem,alftgnatx  fpharrx, lacus  pyramidis  4 bafes  triangulas  habentis,#  latus  cubi  muenitur . YM 
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igitur  a elatus  pyramidis, malus  lateribus  orterorueorporu , poftipfum  aut  eil  fb  latus  eftoedti 
maius  requenuumrorporii  latenbus.Tertio  ordine  (equitur  in  magnitudine  e b, latus  cubi. Quar 
ro  uerii  loro  rft  n b latus  icoicdri  Minimum  autem eft  omnium  p b, latus  dodeccdri. 

Euclid.ex  lamb.  Problema  f.  Propofltlo  i3. 

Latera  quincp  figurarum  exponerc.&f  adinuiccm  comparare. 

THEONtx  Z imb.  Exponitur  data  fphxra  dimeter  « m/erefur j in  >,ut « y ipfi  y A,  fit  opulis, 
er  in  ',ut  I a ipfiut  * b dupli  fit, crfuper  »fdef  ribiturfcmtcirculus  > > A,cr  ab  ipfit  > a , ipfi  . ((per 
1 1 pnmt)ad angulos  reflas  excitentur y ’,<</, cr  conneflantur  ‘{Ja,A  < . Et  quo  nia  dupla eft  ipfiut 

* i, triph  iguur  eft.f  ipfius ' f:conuertendoigitur(per  correlarium  j 8 quinti) [efipualtera  eft  a • ipfiut 
“ *■  Si cut  autem  A*,ad*Aflcquodexf*adld quod  ex »j',aqulangulum enim eft*  {a triangulum,ipfi « 
/ a tritngu  lo.fcfquialterum  igitur  eft  quod  ex  A * , eius  quod  ex  «/.  Eft  autem  c- ipfius  fphare  dume' 
ter, potentia  fijquultera  Uteris  pyramtdis.cr  • Ayipfius  ffibera  diameter  eft . Igitur  * / aqualis  eft  Uteri 
ipfius  pyramidis.  Ri irfui  quoniam  dupla  eft*'  tp/rus  A f, tripla  igitur  eft*  f, ipfius  8 *.  Sicut  aptem  - f, 
adA/Jic  quod  ex  • A ad  id  quod  ex/Aftripim  igitur  eft  quod  ex  “t, eius  quod  rar/ja . Eftautcmet  ipfiut 
fpbrra  diameter, potentia  triph  Uteris  ipfius  eubi(per  ij  deeimitertifcrfibara  diameter  eft  affigitur 
A/, cubi  eft  latij Et  quoniam  aqualis  cjUy  ipfi  > (.dupla  iguure&af ipfiut  y f.  Sicut  autem  * A ad  yf, 
fic  quod  ex  * A, ad  id  quod  ex  A '.Duplum  igitur  eft  quod  ex  « A, eius  quod  cx  A s.Eft  autem  cr  ipfius  ftba 
ra  diameter, potentia  dupla  latens  ipfius  oflabedri.ex  « A data fthara  diameter  eft.  Igitur  A > , oflahedri 
eji  latus.  Excitetur  iamfper  1 1 pnmijab  ipfoafigno  ipfi  • f refla  linea  ad  angulos  reflos,a  *.  Ponatur^- 
ipfi  a . aqualis  ipfi  • A,cr  conneflatur.y.fccetq;  • . circunfcrentum  femicirculi  in  figno  >,ex  ab  ipfo  •>, 
*i»  ipfim  * ^prr  * * primi )pcTpcdicuUris  excitetur  * l.Et  quonid  duph  eft  t afipfiut  * y (aqualis  enim  eft 

* * ipfi  * A) ficut  autem.’ ad  ay  fic  0 *,ad  » > , dupla  igitur  eft  cr * « ipfiut « y.  Quadrupli!  igitur  eft  quod 
exOb,eiusquodex’y.  Qgaigiturexo  *,*  y, qua  idem  fluit  et  quod  cx  t y, quincuplum  eft  eiutquod  ex  a 
y.  Aequalis  autem  eft  Ay  ipfi  y quincuplum  igitur  efl  quod  ex  A y.eius  quod  ex  y a. EI  quoniam  dupla  eft 
•Alpfiiu  fy, quarum  • a ipfius  / a dupla  eft,reliqua  igitur  A A, reliqua  Ayeft  dupla.Tripla  igitur  eftAy, 
ipfiut  y S,nonicuplum  igitur  eft  quod  cx  A ’ ,eiut  quod  ex  y ^.quincuplum  autem  eft  quod  fy,  eius  quod  ex 
y -,maiui  igitur  eft  quod  ex  >«,eo  quod  ex  y A maior  igitur  eji  y afipfa  y A, ponatur. per  i primi)  ipfiy  * 
aqualis  y Ser  ab  ipfo  * ipfi  « A ad  angulos  re  flos  excitetur  y 
crconncfljtur  a A.  Et  quonid  quod  ex  e A eius  quod  ex  y quin 
cuplum  eft,  ex  ipfiut  A y dupla  eft  * tq  ipfius  autem  y « dupla  eft 
« » quincuplum  igitur  eft  quod  ex  a A eius  quod  ex  « \ Eft  autem 
fphara  diameter  potilia  quincupla,eius  qua  ex  citro  ipfiut  cir 
culi  a quo  icofahedrum  defcnbitur.eftq  .« A.ipfius  fpbara  dia - 
mcter.ipfa  igitur  L*ex  centro  eft  circuli  a quo  icofahedrum  de* 
feribitur.  Ipfa  igitur  « >, hexagoni  eft  latus  dilh  circuli . Et  quo* 
niam  Ifibara  diameter  componitur  cx  hexagoni  cr  binit  decago 
ni  in  di  flo  circulo  deferiptorum  latcribitslper  correlariu  1 6 de 
cimitertipeftqi  ipfa  quidem»  A,  ipfiut  jfihara  diameter,  ex  * > 
bexigoni  latus, & aqualis  eft  * • ipfi  » r,utraq;  igitur  ipfarun 

* V AJecagom  Utut  eft  deferipti  in  circulo  a quo icofahedrum 
ieferibimr.  Et  quoniam  decagoni  quidem  sA,hexagoni  autem /. 

((cepulis  enim  efl  ipfi  l s,quoniam  (x  ipfi  * Aequaliter  enim  diflant  i cctro) cr  utraq:  ipfaru  >*,a\du 
pia  eft  ipfius  4 yqmnqudgult  igitur  eft,.  A.  Quod  aut  plt agon,  eft, ex  ieofahedri.Uojahedr,  ergo  eftuf 

Et  quomdJA  eft  latus  cubi, fetetur  extrema  ex  media  ratione  in  r,fitq;  maius  fegmentu  r A.  Igtt  ur  r f,do 
decahedri  eft  latus.  Etquonia  oftcnfum  eft  quo d ipfius  fphara  diameter  potentia  eft  fefquialtera  ipfiut 
''flateris  pyramidis,ipfius  autem  A i lateris  oflahedri  potetia  dupla, ipfius  aut, tf,cubi  potetia  tripla:  qua • 
huigitur  fphsra  dimeter  potentia  fextalium  ipfius  quidem  pyrmidis  latus  q uatuer, oflahedri  uero  Utut 
trifixubiucro  duoru.  Latus  igitur  ipfim  pyramidis, lateris  oflahedri  potentia  eft  epitritis.  Cubi  autclate » 
ris,potctia  eft  duplu.  Oflahedri  aut  latus  later  is, cubi  potetia  eftbemioliu.  Ipfa  quide  igitur  pradifla  triu 
figuraris  later afttoc  eft  pyramida  cr  oflahedri  cx  cubi  adinmec,in  renibus  ronalib.  fubfiftut.  Reliqua  ut 
ro  duo  eticoftbedri  et  dodec ahedri,ncq;  adinuicc,neq{  ad  pradifla  in  ronib  t milibus  exiftii:, irratio  ilia 
funt  etenim, hoc  eft  minor  cr  apotome.  Quod  aut  maius  eft  icofahedri  latus .«  A,dodccabedrt  latere  rffic 
oftedemus  Q gonia  triigulu  ! a A, ipfi  tria  gulo  [•( aquidgulu  eft,propqrtionaliter  eft  ficut  A A,ad  A/Jic 
•f ad  A» -EI  quoniam  tres  refla  linea  proportionales  funt,  eft  igitur  ficut  prima  ad  tertiamjic  quod  ex 
primaadidquodexfccmda.Eftigttur  ficut  a AadAnJic  q{  exAfadiiqd’  exff.Couerfimigitur  ficut 
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mAadf  /,pc  qd/  ex /A  ad  id  quod  ex  A A. Tripla  autem  eft»  A.ipfus  A A, triplum  igitur  qf  ex  /t,eius  9<r 
n C/.E/i aut  crqd’cx  » /.aut^Tn  A A, quadruplum, dupla  tnim  ejl • A,tp fius  -1  <■  M atm  igitur  eft  qd 
€X  • A, eo  ai'  a {(,<7  maior  igitur  t ft  » Afpfa/A.multb  igitur  maior  eft « uftpfa/A.Et  ipfs  quidem.»  'i 
extrema  cr  media  rene  diuiftjnuiut  fegmentu  eft  » A.quomi  ipfa  quide  >■  i hexagoni  rft.cr»  « Aegoni, 
ipfa  aut  it  extrema  et  media  rone  diiuja  mairn  fegmetitu  eft  * l.  Maior  igitur  eft  »>ftpja  r ‘.Aequalis  «Iit 
«/i  U »,ip(i  X », maior  igitur  eft  » »,ipfa  r A.  Ipfa  ailt  < », maior  tft  uf.multo  igitur  maior  eft  »A  latm  exi 
{lens  icofahtdri,ipfa  r /latereexiftenteipftm  dodecahedriiquod  factre  cr  o/tendtre  cpcnuit. 

Aliter, quod  maior  eft»  A ipfa  r A.  agonia  enim  dupla  eft  ad  ipfius  a Ajripla  igitur  eft  » A ipfius 

A (.  Sicut  aut»  A ai  A A,ftc  qi’  ex  »< adii  qd'  ex  t/quonii  trianguli!  /»  A ipfi  I * A tria  gulo  aqutangulu 
eft,qd'  igitur  ex  » A, cius  qd’  ex  i /tripli  eft.  Patuit  autc  qd’  ex  » t eius  quod  eft  ex  •*, quincupli.  Qumq, 
igitur  aus  ex  * *, tribui  cjuxcxffi,funt  tcqualu.Scdtru  quim  ex{fi,Jex  qutexv  ,funt  nittiorj^qnq; 
hitur  quaex»xfeXquaex»A  funt  maiora.  Quare  crunuqd’ ex  »*,uno  qd’ cX'A  maius  eft, maior  tgi 
tur  eft»  \ipfa  r f, aqualis  aut  eft » sjpft  s »,maior  igitur  eft  cr  e »,ipfa  p A, multo  igitur  maior  » >,tpfa 
pA-qcC  oftendere  oportuit.  Quod  ait  tria  qua  ex/ A, fex  qua  ex » f funt  maiora,ftc  oftedemus.  Qgemia 
enim  maior  eft  6 ipfa  r/,qd’  igiturfuh  A/,l  p maius  efteoqd’  ex  f//»,qS  igitur  fub/f/p, una  ‘»coqi’ 
fu  b A/ Jr, maius  eft  quim  dupli  eius  qd’fub  A/Jr.Sei  qi’fub  A/J  r,una  ci  co  qi  jube/,/ p,  t i ejt.qd 
ex  A /,qd’  ucrofub  A/J»,  a qui  eft  ei  qd/  ex  p A,cxtrema  n cr  media  ronefecatur  ipfa  A/tn  >,©•  que «t 

fub  extremis  aquuefteiqtfimedialpt7fexti)Qupdigfiurex/A,eoqd’ ex  A pm.uuseftquamduplu,  _ 

uni  igitur  qd’  ex /A, duobus  qua  ex  A • matus  (ft, quare  cr  tria  qua /A, fex  qua  ex  A p, funt  malora.quod 
oftede  re  oportuit.  Dico  iam  $ prater  pradiflas  quinep  figuras,  non  cojlruetur  alia  figura  eoprehenf* 
fub  aquilateris  c r aquiangults  inuicc  aqualibus.  Sub  btms  nanq.  triaflUsjieqJub  duobus  alus  piatus, 
folidus  angulus  n8  conflruitur.  Sub  tribus  trtagulis,quapyramis,fub  quatitor, qua  cflthedri.fub  qumq: 
qua  iecfahedri.  Sub  fex  tridgulis  aquilateris  cr  aqutangtdis  ad  uni  f;gr.u<b{htutii,no  mt  folidus  angu 
lus,exi/lcte  nano,  aquilattrt  tridguli  angulo  duari  parui refli,eriitfex  quatuor  re  Ais  aquales.quodejt 
impofibile.  Omnis  nitt  folidus  angulus, fub  paucioribus  quam  quatuor  ridiscvprthcnditur  (pii  unde 
eimifta  id  Jpptcrea.ntq-  fub  pluribus  quam  fex  planis  angulis  folidus  eoftruitur  angulus.  Sub  quadratis 
tribui,cubi  anguluicoprcbenditur.Sub  quatuor  ift  itnpcfitbile, erunt  eium  rurfui  quJtucrrefli-  Sub  peti 
lagonis  aquilateris  cr  aquiangults  trtbus,dodeeahedri.  At  fub  quatuor  ,impofttbile,(xiftete  nar.q.  quin» 
quanguli  aquilateri  anguli  angulo  reflo  cr  qumto,erunt  quatuor  anguli  quatuor  reflts  maiores:  quod  eft 
impeftibilc.  Ncqsfub  polygonis  alips  figuris  eiprehendetur  folidus  an 
gulus.quonid abfurdi  ejfet .igitur praterpradiflas qnq; figuras  alia 
figura  folida  no  conftruetur  fub  aqmlatais  craquiangults  coprthen 
faiquod  erat  oftendendum.  Q upd  autem  aquilateri  cr  aquianguli 
quinqiunguli  angulus  reflus  eft  cr  quintuiftc  oftendendum.  Sit  enim 
quinquangulu  aquilateri * cr  aquiangulu » Ay  A ’,cr tircunfcrib.stur 
(p  1 4 qiurtidectmi)ti circulus  »A>A  «,cr  accipiatur  (p  t tertij) H' 

Uusctntm,ftq:/,eSnefljnturqi/r,/A,/>Jd,f,.TAfariSigiturfccarit 

ipfius  pentagoni  angulos  ad  tpfam  » A y * i,figna.£t  quoniaquinq;  an 
gult  qui  ad  /,  quatuor  reflis  funt  aquales,  crfunt  aquales,  igitur  unus 
ipforu  fjicut  qui  fub  »/ A refll  eft,  t quaft  quinti  reliqui  igitur  quintum  ad 

qui  fub/»  A,»  A /,uniusfunt  rtfli  cr  quintum.  Aequajis  autem  eftquifub/»A,ei  qui  fub/ A >,totus  igitur  ej}  (piinlt 
qfub  » A>pctagoniangulin,uniwrcflieft  crqutntusqd’  oftendere  oportuit.  FINIS.  partemi' 

nor  rtflt, 

EVCLIDI  MEGARENSI  CLARIS' 

SIMO  PHILOSOPHO  HATHEHATICORVHQVE  FA- 
cileprincipi.dcpu  catus  liber  De  regularium  corporu  proportio» 
nc  Campano  comentatore.qui  in  ordine  eft  decimufquartus, 

Euelid.ex  Camp.  Propoftio  1. 

Mnis  perpedicularis  a cerro  circuli  dutfta  aertatus  pe 
taooni  Itra  circuluipfu  dcfcnpti  dimidiudateris  dcca 
goni  atep  dimidio  lateris  hexagoni  Itracirculu  cude, 
eleferiptoru ambobus  dimidrjs  in longu  directu cp  co 
iutftis  f qualis  efteprobat.Patet  igitur  q>  pcrpedicula» 


4 <» 
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ris  ducfh  a centro  circuli  ad  latus  pentagoni.eft  cqualis  perpendicu 
lari  ducta;  a centro  ad  latus  trianguli  dimidioqj  lateris  decagoni  in., 
tra  eundem  circulum  deferipti  diredle  coniun&s. 

Campa  n v i.  Sit  linea  a b larus  pentagoni  xquilateri  inferipri  circulo  cuius  centrum  c,6t  du 
carur  i centro  c, perpendicularis  ad  lineam  a b,qu*  per  fecundam  panem  rerrix  tertii  di  uidet  ip- 
fam  per  arqualia,&  arcum  cius  etiam  per  xqualia  ex  4 primi  & 27  terni,  firiy  haec  perpendicula- 
ris linea  c d.fecans  a b in  punito  c,&  arcu  cius  in  punito  d.  Eft  igitur  ut  diximuslinea  a e.xqua- 
lis  linex  e b.flC  arcus  a d, arcui  d b.prorrahaturcp  linea  d b,de  qua  conitar  quod  ipfa  eft  latus  dcca 
goni  xquilareri  propofi  to  circulo  infcripri,cum  ipfa  fubrendarur  medietati  quinti  totius  arcunfc 
rcntix.Dico  itacp  quod  linea  ec, eft  xqualis  medietati  lineare  d & medietati  linex  d b,in  longum 
dircliumcp  coni  unitis.  Compleatur  quidem  diameter  d c.fiitp  d c g,&  (Tte  f xqualis  e d , & pro- 
trahatur b f,cntq?  ex  4 primi  b f xqualis  b d,ideo<p  per  s primi  angulus  b d f erit  xqualis  angulo 
b f d. Conflat  autem  ex  ultima  fexrfquod  angulus  g c b, quadruplus  eft  ad  angulu  b c d,  eo  quod 
arcus  gb  quadruplus  eft  ad  arcum  b d:at  uero  angulus  g c b 
perja  primi  duplus  eft  ad  angulum  b d c,namipfceftextriii 
fecus  duobus  qui  funrbd  c&db  c.aripfTfunrxqualesexs 
primi.-igitur  angulus  b d c, duplus  eft  ad  angujum  b c d.qua 
rc  angulus  quocp  b f d, duplus  eft  ad  angulum  b c f . Sed  an- 
gulus b f d,  duplus  eft  ad  angulu  b c f.  Sed  angulus  b f d.eft  f- 
quaiis  duobus  inrrinfecis, qui  ftint  bc  f&cb  per  12  primi  .Ita 
que  duo  anguli  bci&cbf,funtxquales,ideo<$  per  6 primi 
c f eft  xqualis  bfidcoip  etiam  cf,  eft  xqualis  b d,&  nam  bd 
b fiunt  xquales  adinuitcm.Qparcdimidium  c d cum  di- 
midio b d,eft  quantum  dimidium  c deum  dimidio  c f.atue- 
ro  dimidium  c d cum  dimidio  c f,  eftquanrum  dimidium  c f 
bis  cum  dimidio  f d,  dimidium  aurem  c f bis.cft  quantum  c f, 

& dimidium  f d.eft  quantum  e f.Iratp  e c,  eft  quantum  dimi- 
dium c d cum  dimidio  c b & d b:quod  eft  propofi  tum. 

Correlarium  autem  fTcconftat.  Manifcftum  eft  enim  ex  8 tredeqm»  libri  quod  perpendicula- 
ris dulht  4 centro  circuli  ad  larus  rrianguli  fibi  1 nfcripri.eft  xqualis  dimidio  linex  dulix  i centro 
ad  circun ferendam  Hoc  quidem  ibi  demonftratu  rft,&'  quafi  correlarium  condufum.  Crim  igi- 
tur ex  hac  prima  iftius  14  libri  patear  c^uod  perpendicularis  dulta  a centro  circuli  ad  larus  penta- 
goni fit  xqualis  dimidio  linex  du&c  a centro  ad  drcunferenriam  & dimidio  lateris  decagoni,  <e- 
quirur  quod  perpendicularis  dulia  a centro  circuli  ad  larus  pentagoni  fit  xqualis  perpendicula- 
ri dultx  a centro  ad  latus  trianguli  dimidio<$  lateris  decagoni  intra  eundemcii  culum  deferipd. 
Et  hoc  eft  quod  ex  correlatio  proponitur. 

Campani  annotatio.  Nunc  ergo  explicandum  eft  quod  ait  Ariftxus  in  libro  intirulato, 
Expofitio  fcicnrix  quincpcorporum:necnon  & Apollonius  in  dono  fecundo  in  proportionalia 
te  figurx  > 2 ba  (Tum  ad  figuram  10  bafium, dicens  quod  proportio  fuperfTcierum  figurx  haben- 
tis ubafesadfuperiTcieshgurxhabenris  20  ba  fcs,  eft  tan  quam  proportio  corporis  »2  bafTuraad 
corpus  20  bafium, linea  etenim  dulta  i centro  circuli  pentagoni  figurx  12  bafium  dodecedriad 
ctrcunfcrcntiam  eius  eft  quafi  linea  prodiens  a centro  circuli  rrianguli  figurx  uiginti  bafium  ico 
fedri  ad  tircunferenriameius.Hxcfuntipfius  magni  Apollonii  uerba . Intelligenda  aurem  fune 
de  figura  12  8C  20  bafium  ab  una  eademip  fphxra  circunfcripribilium. Eft  enim  proportio  corpo- 
ris dodecedri  ad  corpus  icofedron.cum  ambo  una  eademip  fphxra  circunfcribir  ficur  proportio 
omnium  fuperficierum  dodecedri  pariter  acceptarum.ad  omnes  fuperficiesicofedri  pariter  acce- 
ptas , quemadmodum  Apollonius  prxmifforum  uerborum  prima  parte  commemorat,  quod  X 
10  huius  decimiouarri  libri  folida  demon ftTarione  ftabilitur.Et  eft  circulus  circunfcribens  pena 
gonum  dodecedri  xqualis  circulo  circunfcribenti  trigonum  icofedri  cum  dodccedron  X icofe- 
dron  eadem  fphxra  circunfcnbir,quemadmodum  ipfe  Apollonius  fecunda  parre  prarmi (Torum 
uerborum  commemorat, quod  etiam  s huius  libri  demon  fhrationc  firmatur.  Prxmirrenda  fune 
igitur  anrecedentia,ad  tantorum  uirorum  eloquia,  inconcufla  ucritare  corroboranda. 

E uclid.cxCamp.  # Tropo jitioxl 

Vicquid  accidit  uni  lincgdiuiTpfccundu  propordonem  % 
habentem  medium  8C  duo  extrcma,omni  lineae  fimditer 
diuifac  probatur  accidere. 

Campanus. 
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C««p>hv5.  Sit  urraqj  duarum  linearum  a b Si  d e diuifa  fecundum  proportionem  haben 
tem  medium  duoip  extrema, h*c  quidem  in  c,illa  uero  in  fifintcp  maiores  portiones  huius  qui- 
dem a c.illius  autem  d f.Dito  itacp  quod  ambarum  ad  fui  maiores  portiones  eft  una  proportio, 
itemip  ambarum  ad  fui  minores  portiones  eft  proportio  una , at  quorn  maiorum  portionum  ad 
maiores  una.K  econtrario  Si  permutattm  Si  comunftim  Si  difiundtim  Si  euet  fim,  nihil  emm 
aliud  eft, quicquid  uni  earum  accidit  idem  quoqi  alij  accidere.conftar  enim  ex  diffinitione  lineae 
fecundum  proportionem  medium  duoip  extrema  diuifx  8i  ea  parte  1 6 fexti  quod  illud  quod  fie 
exa  b in  b c.cft  xquale  quadtato  ac.eodemip  modo  quod  fit  ex  d e in  e f, eft  aequale  quadrato  d 
fcideoip  proportio  eius  quod  fit  ex  a b in  b c,ad  quadrata  a ceft  fleut  cius  quod  fitckdeincfad 
quadratu  d f,  urraip  enim  eft  proportio  xqualitatis.  Igitur  qua- 
druplum cius  quod  fit  ex  ab  in  bc  ad  quadrarum  ac,  ficur  qua  a e b g 

druplum  eius  quod  fit  ex  d ein  e fad  quadrarum  d f,quod  extr  1 , 1 

quinti  flf  permutata  8 i pqua  proporrionalitate  manileftumeft.  “ ‘ g l 

Quare  coniunftim  quadruplum  eius  quod  fitexabinbccum 

quadratoac,adquadratumac,ficutquadruplumeiusquodfit 

ex  d e,in  e f cum  quadrato  d f,ad  quadratum  d fi  Adiungatur  autem  fecundum  rectitudinem  ad 
lineam  a b,una  linea  qux  fit  xqualis  b c.qux  dicatur  b g,8(  ad  d e adiungantur  xqualis  e f,  quae 
dicatur  e h.Manifeftum  eft  igitur  ex  oflaua  fecundi, quod  quadruplum  cius  quod  fit  ex  a b in  b 
«cum  quadrato  a e.eft  (quale  quadrato  lineat  a g.  At  uero  fimihter  quadruplum  eius  quod  fit  ex 
2 e in  ch  cum  quadrato  d f,  eft  xquale  quadrato  d h.  At  uero  ex  communi  fcientia  quadruplum 
ciusquod  fit  exabinbcxquu  eft  quadruplo  eius  quod  fitexabinbg,eo  quodb  cSi  b g funi 
«quales, (imiliter  quoip  quadruplum  eius  quod  fitex  d e in  e f,  xquum  eft  quadruplo  eius  quod 
fit  ex  d ein  e h, eo  quod  e f Si  e h funt  etiam  squales.  Igitur  ex  primaparte  7 quinti  Si  ex  ti  quin- 
ti quadratum  a g ad  quadratum  a c, ficur  quadratum  d h ad  quadratu  d f.Qjtare  ex  fecunda  par- 
te n fexti, proportio  lines  a g ad  lineam  a ceft  fient  lines  d h ad  lineam  d f,K  eoniunciim  a g Si 
a c ad  a c, ficut  d h Si  d fad  d fi  At  uerd  a g cum  a c,funt  tanquam, duplum  a b,8f  d cum  d fitan- 
quam  duplum  d e.Qjiare  dupla  a b ad  a c, ficur  duplum  d eadd  f «permutarim  duplum  ab  ad 

duplumdeficutacadd  f.Sed  duplum  a b ad  duplude,ficut  ab  ad  de  exis  quinti. Igitur  a b ad 

de.ficuta  cadd  f.Itaqj permutaam Si euerfim Si conucrfim& diliunctini & coniuncuin:quoq 
oportebat  oftendac. 

EucUexCmp.  . tropofitioj. 

luifo  latere  hexagoni  fecundum  proportionem  habert 
tem  medium  duocp  extrema , maior  eius  portio  erit  la- 
tus decagoni  circufcripd  a circulo  ipfum  hexagonum 
circunfcribente, 

Campanvs.  Sit  linea  a b larus  hexagoni  alicuius  circuli  diuila  fecundum  proportionem 
habenrc  medium  duocp  extrema  in  pufto  c.firep  maior  proportio  eius  b c.  Dico  quod  cuiuTcuncp 
circuli  a b eft  latus  hexagont.eiufdeirt  b c erit  larus  decagoni.  Adiungatur  enim  ad  linea  a D, linea 

d b,qux  fit  latus  decagoni  illius  circuli  cuius  ab  eft  latus  hexagoni, erirlp  ex  9 tredecimi,  unca  a a 

diuila  fecundum  proportionem  haberem  medium  duofy  extrema  6C  maior  portio  eius  erit  unca 
b.Ciim  igitur  utratp  duarum  linearum  a btf  a d fit  diuifa  fecundum  proportionem  habentem 
tncdiumduolpexrrema.igitureritperpnemiiramamba-  , , 

rum  ipfarum  ad  fui  maioris  portione*  una  proportio.  * c 5 -i 

Iracpdaadabquxefteiusmaiorporrio.ficuta  bad  bc,  f g e 

quae  eft  etiam  eius  maior  portio, fed  d a ad  a b.ficut  a b.ad  ■ * — — — * 

b d ex  diffinitione  line* dtuifx  fecudum  proportionem 

habente  medium  duo<p  extrema,#  maior  portio  eius  igitur  ex  underima  quinti  a b ad  b c.  Qua- 
re per  fecundam  partem  9 quinti  b d#  b c,funt  «quales.  Ciim  ergo  d b fit  latus  decagoni,  erit 
quoqj  ex  communi  fcientia  bc  latus  decagoni.  . 

Vel  aliter.  Ad  lineam  a b adiungatur  b d «qualis  b c,  eritip  ex  quartam  nredecimi  tota  a d 
diuifa  fecundum  proportionem  habentem  medium  duoip  extrema,  & maior  portio  eius  linea  a 
b.  Itaque  perconuerfam  nonam  tredecimi  quam  continue poftipfam  demonftrauimus , cuius 
circuli  linea  a b eft  latus  hexagoni, eiufdem  linea  b d(ideoip  linea  bc  fibi  «qualis  ) eft  latus  dcca- 
gonl.  Poffumus  iterum  idem  alia  uia  ( fi  libet  ) demonftrare  . Sit  enim  e f «qualis  a b, 
qux  etiam  diuidatur  in  g fecundum  proportionem  habentem  medium  duo<p  extrema,  & iit 
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maior  porrio, eius  linea  fg.  Conitar  igiturex  prarmifla  quod  quemadmodum  a b cft  xqualis  e £ 
fica  c,eil  xqualis  e g,&  c b.xqualis  g f.  Cumlp  fuerit  b d adiunfla  ad  a b, latus  decagoni  illius  cir- 
culi cuius  a b cft  latus  hexagoni. erit  ( ficur  prius  dnfhim  eft)  ex  9 tredecimi  tota  a d,  diuifa  fecun- 
dum proportionem  habentem  mediu  duoqt  extrema , & maior  eius  portio  erit  linea  a b Iram  per 
prarmi  (Tam  a b ad  b d ,fuut  f g ad  g e , quare  per  primam  partem  is  fexti  quod  fit  ex  a b in  cte. 
quum  cft  ei  quod  fit  ex  b d m f g.  Cumip  a b fit  xqualis  e f,  & erit  quod  fit  ex  e f in  g e,  srquum  d 
quod  fit  ex  b d in  fg.Sed  quod  m ex  e f in  ge.xquum  cft  quadrato  f,ex  diffinitione  linet  diuilxfc 
eundum  proportionem  habftem  medium  duotp  extrema,  & ex  pnma  parte  nS  fexti  igitur  qudd 
fi  t c\  b p in  f g,  cft  xqualc  quadrato  fg.ideoqiex  prima  fexti  linea  b d,  xqualis  fg  Et  quia  f g eft 
xqualis  c b,cnt  quoqt  c b xqualis  bd,  delatus  decagoniiquod  oportebat  oftendere 


% zucua.cxLmp.  yropofitio  4. 

V adratum  lateris  pentagoni  intra  circulum  deferipti, 
quadratumcp  linex  qux  illius  pentagoni  angulo  fub- 
tenditur,  ambo  hxcquadrata  pariter  accepta,  quadra- 
ti medietatis  diametri  ciufdem  circuli quincuplum  efle 
pronuntio. 

CcsHAnvi.  Sit  in  circu.o  a bc,  culus  centrum  d,  inferiprusunus  pentagonus  xqultate- 
rus, cuius  unum  latus  iira  b.Si  probatur  diameter  cd  e,  diuidens  n 

lineam  a b,6c  eius  arcum  per  {qualia.Eftigiiurarcusa  e, medietas 
quin  tx  partis circun  ferennx  illius  circuli , quare  arcus  a c eftdux 

qumtx  totius  ctrcunfcrentix.Prorrahanruritaqj  dux  linexac  SC 

3 c.entqi  a e, latus  decagoni  xquilateri.eo  quod  eius  arcus  cft  me- 
dietas quinnr  partis  circunfcrcnnx.hnea  uerd  ac,  critquxfubten 

ditur  uni  ex  angulis  petagoni  prxdifii.eo  quod  arcus  a c,  eft  dux 

3uintx paries cittun ftrenrix  circuli.  Dicoitaqi  quod  quadrata 

uarumlinearumab&lac,paritcraccepta, quincuplum  funt  ad 

quadrarum  linex  d c.Eft  enim  ex  4 fecundi  quadratum  linex  c e, 
quadruplum  ad  quadratum  linexd  e.  Cum  autem  angulus  c a e, 

fit  reftus  ex  prima  parte  10  tertii, eruntip  ex  penultima  pnmi  quadrata  duarum  linearum  c b St  a 
c, quadruplum  aa  quadrarum  d c , igirurquacirara  trium  linearum  ca  &'a  cdCdc,  quincuplum 
funrad  quadrarum  linrcde.Er  quia  exio  tredecimi  quadrarum  a b, cft  arqualc  quadraris  duarti 
linearum  a c SC  de.fcquirur  ut  quadrata  duarum  linearum  a b&ea,fint quincuplum  ad  quadra 
cum  d cquod  cft  propofirum. 


Correi,  arivm. 


Manifcftum  cft  ergo  qudd  quadratum  duarum  lateris  cubi  ar quadratum  lateris  figuncduo- 
dccim  bafium, cum  cubum  SC  figuram  duodecim  bafium  eadem  fphara  circunfcribit, ambo  qua- 
drata pariter  accepta  quincuplum  funt  quadrari  medietatis  diametri  circuli,qui  circun feribit  pca 
ragonum  ciufdem  figurae  duodecim  bafium. 

Iftud I corrclarium  uere  manifcftum  eft,conftat  enim  ex  demonftratione  17  trededmi.quod  Ia 
tus  cubi  fubrenditur  angulo  pentagoni  dodecedri.cu  cubum  SC  dodeccdron  una  eadem®  fpfor- 
ra  circunfcribit, itacp  per  hanc  4 fine  obice  conftat  corrclarium. 

E uclilcx  Cmp.  ■ Propofitio  5. 

Hntagonus  figurx  duodcc/m  bafium , triangulus^  figu-  * 
rx  uiginti  bafium , quos  eadem  fphxra  circunfcribit  ,uno 
codcmqi  circulo  circunfcribuntur. 

s.Sir  fphxra  cuius  diameter  a b,  dreunferibens 
duas  (olidas  figuras.uidelicet  dodecedron  cuius  unus  ex  duode 
cim  pentagonis  fitc,8£  icofcdron  cuius  unus  ex  20  triangulis  fit 
d,  pentagono  autem  c,&  trigono  d.fuper  duo  centra  d SC  c,cir- 
cunfcnbanntr  duo  circuli, huic  quidem  f c ex  14  quarti,  illi  uero 
f d,ex  (Ciufdem . Dico  itaque  qudd  hi  duo  circuli  fphxrx  pro- 
pofitx,  quorum  alter  circunfcribit  pentagonum  c , alter  uerd 
trigonum  d,  funt  xquales.  Signentur  enim  duo  latera  pen- 
tagonic,  unum  exfuisangulis  continentia,  literis  e f&fg.K 
protrahantur  linea  eg.qux  fubtedatangulum  f.dffcmidume- 
terdrculiquxfitct  Vnum  quoque  ex  lateribus  trigonid.fi- 

gnctur 
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gnenirliteriskh.dtprotraharurfemidiametrrfui  circuli  qux  fitdk. Dehinc  fumatur  tinca  1 m, ad 
quam  fit  Unca  a b qux  eft  diameter  fphxrzafstgnaix, quincupla  in  potentia, qux  quidem  I m dt- 
uidatur  in  n fecundum  proportionem  habentem  medium  duoc;  extrema , litrp  maior  pomo  eius 
bnea  1 n.dc  fecundum  quannratem  totius  I m lineetur  circulus  p q . Itacp  femidtameier  circuli  p q, 
erit  zqualis  lineari  m,ci  itqj  ex  correlatio  ij  quarn.linca  1 m,  tanquam  latus  hexagoni  xqutlateri 
circulo  p qinfcriptqideoip  per  ternam  huius, linea  I n.ertt  tanquam  larus  decagom  xqutlaterf  eu 
demcircuioinfcnpn.  Igitur  ex  uquarn.tnfcribaiur  pentagonus  xquilaterus  circulo  pq,  cuius 
unum  latus  fu  p q.entip  ex  to  tredecimi  ubn  quadruum  line*  pq, xquale  quadratis  duarum  li- 
nearum I m dt  I n panter  acceptis. Conftal  autem  ex  demonftranone  1 8 tredccimi.quod  h k eft  x. 
qualis  p q.ergo  quadratum  h It, eft  xquale  quadratis  duarum  linearum  I m &1  n pariter  accepns. 
At  ucro  ex  demon  litatione  17  tredecimi,mantfeilum  eft  qudd  e g latus  cubi  ab  eadem  Iphxra  cif 
cuitfcriptibilts,  quare  per  corrcianum  14  tredecimi  a b qux  eft  diameter  fphaux , potennahter  eft 

tripla  a d e g qu*  eft  latus  cubi.  Stautemegdiuidaturfecundum  pro-  a b 

portionem  habentem  medium  duoqt  extrema,  paret  ex  demon  ftratid-  ^ n ^ 

ne  tredeami  quod  e feft  tanquam  maior  pomortus.igiiurcx  fecun- 
dahuius,egadlm,licut*fadln,namuttoiaadtoiam,lic  maior  por-  ' 
rioadmaiorem . Itacp  per  n fexti  quadratum  e g ad  quadratu  I m x 

ficut  quadratum  e f ad  quadraium  I n:  quare  per  u quinti, quadra 
ta  duarum  linearum  e gflf  e f pariter  accepta,  ad  quadrata  duaru 
linearum  1 m df  I n, panter  accepta, ficut  quadratum  e g ad  quadra 
tum  Im.  Ergo  per  is  quinti  Si  permutata  proportionalttatem , d C 
xquam , triplum  duorum  quadratorti duaru  linearum  tgdi  cf 
partrer acceptorum  ad  quadrata  duarum  linearum  I m Sil  n,  pa- 
nter accepta, ficut  triplum  quadrati  egad  quadratum  I m . Triplu 
autem  quadrancg.efttanquamquadratumab  ex  correlatio  14 
tredecimi,  at  quadratum  a b,  eft  per  hypotheiin  quincuplum  ad 
quadratum  Im.ergo  triplum  quadrati  e g.quincuplum  quoqj  eft 
quadrati  I m. Quare  etiam  mplum  quadratorum  duarum  li- 
nearunt eg  Si  e f pariter  acceptorum.eft  quincuplum  ad  qua- 
drata duarum  linearum  I m Si  1 n.pariter  accepra.Et  quia  pro 
barum  eft  quod  quadratum  h k eft  xquale  e quadratis  dua- 
rum linearum  I m di  I n.pariter  acceptis,  fequitur  ex  commu- 
ni fcientia  ut  triplum  quadratorum  e g Si  ef,  lir  quincuplum 
ad  quadratu  h k.  Conflat  autem  ex  8 tredecimi, quod  quincu 
plii  quadrati  h k eft  quindccuplu  ad  quadratu  d K,nam  iim- 
pl  ii  eft  mplum.  Et  ex  quarra  huius  coftat.quod  triplum  qua 
dratorumegS:  f, eftquindecuplum  quadrarief.nam  (im- 
pium eft  qutncuplum.Itaipqumdccuplumquadraricf  eft  x- 

qualequmdecuplo  quadrari  d k.ideoqt  per  i;quinti  quadratum  c f.eft  xquale  quadrato  d k .qua 
reenam  linea  cf, eft  xqualtslinexd  K.Ergo  ex  diffinitione  circulorum  xqualium.circulus  circuli 
feribens  pentagonum  c,  eft arqualiscirculocircunkribentitrigonum.nam  femidiameni  liorunt 
ctrculoru  funt  jquales.uidelicetcfdi  d Kiquod  eratexpriheipio  demonftrandum. 


EucM.or  Offltf).  Propcfitio  <f. 

Vadratumquocpquod  eft  triangulum  alias  trigincu» 

pium  tetragoni.quifub  perpendiculari  duifia  a centro 
circuli circunfcribentispetagonum  figurae  duodedm 
bafium  ad  latus  pentagoni.aiqsfub  latere  ipfius  penta- 
goni continetur,omnibusfue 
poris  duodecim  bafium  pari- 
ter acceptis  ede  acquale.ex  necefsitate  conuin. 
citur. 

Camp/»nvj.  Sir  penragonusaunaexizbafibus  figurae 
dodrcfcfri.ST  unii  ex  eius  lateribus  fitb  c,  fibiq?exi4  quarti  cir- 
cunfcribnrur  circulus  fupra  centrum  a,&  protrahantur  lineara b 
&3C&  bd,  perpedi  cularis  ad  bc.Dico  ergo  qudd  rrigincuplum 
cius  cuod  fit  ex  a d in  bc,efi  aequale  omnibus  fuperficiebus  do- 
dccedri  pariter  acceptis.  Confiat  enim  pentagonii  d,«fl«  diuifibilc  in  quinqp  triangulo»  «quairt 

triangula 
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triangulo  ab  ( n S primi.  Inqt  omnes  1 1 pentagoni  dodeccdri  (cum  omnes  fint  vquales  tC  (imi. 
les  pentagono  a )diuifibilesfuntin  do  mangulos, quorum  quiicp  per  8primi  cft  srqualis  trian- 
guloa  b t.  Quod  aut  fit  ex  a dtn  b c.eft  duplum  per  41  primi, ad  triangulum  a b e.  Ergo  rrigincu- 
plum  cius  quod  fit  exa  d in  b c.eft  fcxagincuplum  ad  triangulum  a b e,  nam  ut  ITmplu  ad  fimplii 
ficdupluad  duplum.  Cu  itaque  omnes  dodccedrirupcrfidcsparitcracccpnefinretia  fexagineu 
pium  ad  triagulum  a b c.fcquitur  ut  trigincuplumeius  quod  fitex  ad  in  bc,  fit  «equalc  omnibus 
fuperficiebus  dodeccdri  pariter  acceptis. Quod  cft  propoli tum. 

Euc/iex  Camp.  Vtopofitio  7. 

Vadratumquoqi  quod  cft  triangulum.aliastrigtncu-  7 
pium  tetragoni, qui  fub  perpendiculari  dutfla  a centro 
circuli  ad  latus  fibi  inferipti  trianguli  figurx  uiginti  ba- 
(ium.atquc  fub  ipfo  latere  trianguli  continetur.xquale 
eft  omnibusfupcrficiebus  figurx  uiginti  bafium  pari* 

Campa  nvs.  Efto  enim  hic  trigonus  e.una  ex  xo  bafibus  figu 
rxuofcdri.SC  unum  cx  etus  larcnbus  fir  f g.fibiip  cx  5 quarti  circun- 
fcnbarur  t i.culus  fu  per  ccnrrum  c,&  protrahantur  linexe  f.cg,  & e 
h perpendicularis  ad  f g.  Dico  igitur  qd’  rrigincuplu  cius,  qd’  fitex 
c h m f g.cft  xqualc  omnibus  fuper  ficicbus  icofcdt  1 pariter  acceptis. 

Ccftarenim  trigon  u clfedtuilibtlem  in  tres  trigonos, quorii  quili- 
bet per  otfauS  primi, cft  xqualis  trigono  e fg.ltaqucomncs  10  tri- 
goni tcofedn  panrer  accepn,(cu  cunlti  fmt  xquales  &C  fimiles  rrigo 
no  e;lunr  ranquam  fcxagtncuplum  trigoni  c fg.Et  quia  per  41  pti- 
mi,  quod  fitex  c h in  fg  cft  duplum  trigoni  cfg.ideotp  rrigincu- 
plum  huius  cft  xquale  lexagincuplo  illius  , {equitur ut  tngincuplu 
ch  in  e f fu  xquale  omnibus  fuper  ficicbus  icofedri  pariter  acceptisrquod  erat  demonftrandum. 

coRRELARivM.  Mani  fertum  igitur  cft,  quod  proportio  fupcrfkierum  figurx  duode- 

cim bafium  in  aliqua  fphxra  contenta-  ad  fuperficics  figurx  uiginti  bafium  in  eadem  fphxra  co- 
clulx,  cft  ranquam  proportio  terragoni  contenti  fub  latere  pentagoni  ipfius  figurx  duodecim 
bafium  & fub  perpendiculari  du&a  a centro  fuidrculiad  ipfum  latus  pentagoni, ad  tetragonum 
contentum  fub  latere  trianguli  ipfius  figurx  uiginti  bafium  & perpendiculari  du&a  a centro  fui 
circuli  ad  ipfum  larus  trianguli  corporis  uiginti  alchaidarum.  Quod  per  illud  corTelarium  con- 
cluditur uerum  efic.fi uc  figura  duodecim  bafium  & figura  uiginti  bafium  fmt  ab  eadem  fplixra 
circunfcripnbiles  ut  proponitur,  fiuc  etiam  fuctinrcircunfcripnbiles  adiuerfis  fphxris,  ptoponi- 
tur  aurem  prout  lix  figurx  funr  circunfcripnbiles  ab  eadem  fphxra, quoniam  hoc  modo  ualet  SC 
fuificit  ad  propofi tum. Eius  ergocois  ueritas  fic  patet . Curtat  enim  ex  6 huius,  quod  trigincupli 
a d in  bc.jquum  eft  omnibus  fuperficiebus  dodeccdri  pariter  acceptis  cuius,pcragonus,aeft  una 
cx  12  fuperficiebus . Et  ex  hac  7 conftar  fimilitcr,qudd  mgincuplum  ch  in  fg.xquum  efl  omni- 
bus fuperficiebus  icofedri  pariter  acceptis.cuius  rrigonus  e eft  una  ex  20  bafibus, fiueillud  dode- 
cedron  & iftud  icofedron  eadem  fphxra  circunfcnbar, fiuc diucrfc, iraque  proportio  mginaipli  a 
d in  b c ad  omnes  fuperficics  illius  dodeccdri  pariter  accepras.eft  ficut  trigincupli  e h in  f g ad  ora 
nes  ( uperficies  icofedri  pariter  acceptas , utrobiq;  enim  di  proportio  xqualitaris . Quare  permn- 
rarim  rrigincuplum  a d in  b c ad  mgincuplum  e hin  fg,  fi  cur  omnes  fupcrficicbusillius  dodece- 
dri  ad  omnesfuperficies  huius  icofedri,  & per  t$  quinti  trigincupli  ad  mgincuplum,  cft  ficut fira 
pltad  fimplu.  Conftat  igitur  per  u quinti  quod  proportio  omnium  fupcrfiacrum  illius  dodecc 
dri  ad  omnesfuperficies  huius  icofedri,cftciusquodfirexadinbc,adidquodfitcxchinfg.Ec 
hoc  cft  quodex  corrdario  proponitur. 

E uclid.  cx  Cmp.  Tropo fitio  8 • 

Roportiocuntflarum  fupcrficierum  corporis  duodecim  * 
bafium  pariter  acceptarum  ad  cuntftas  fuperficics  corporis 
uiginti  bafium  pariter  acceptas , qux  ab  una  fplixra  anv 
bocircunfcribuntur.efttanquam  proportio  lateris  cubi 
quem circunfcribit  eadem  fphxra,  ad  latus  trianguli  ipfius  corporis 
uiginti  bafium. 


tcra.ccp  is. 
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Camfamvs.  VtabhuiusoflauxdcmonftTationiSi+libriprocclTu  ambiguitas  omnis  ab- 
6edat,iftud prxfcire  oporret.Qudd  fi  aliqua  linea  fecundum  proportionem  habenremmedium 
duoip  extrema  fuerit  diuifa, & ex  medietate  eius  ran quam  dimidium  fuar  maioris  portionis  dc- 
trahatur, ipfa  quocp  medietas  fecundum  proportionem  habentem  medium  duoip extrema  diui- 
faenr.Sl  cius  maior  portio  eft  tanquam  dimidium  maioris  fux  duplat. Verbi  gratia,  Sita  b dimta 
fecundum  proportione  habentem  medium  duoip  extrema, 
inc,4£maioreiusportiofitac,& fitd  e Uquam dimidium  a c 

ab.&df  tanquam  dimidium  a c.Dico  ergo  quod  d e diuifa  1 ■ 1 - 1 ••• 

cft  in  f fecundum  proportionem  habentem  medium  duoip  d * f 

extrema , SC  maior  portio  cius  eft  d f , confiat  enim  ex  It 
quinti  ad’  .pportio  a b ad  a c, eft  ficut  d ead  d f.uidclicet  du- 
plum ad  duplu.tanqua  fimplu  ad  fimplu.Quare  permutarim  a b ad  d e, ficut  a cad  d f.igirur  pet 
ipquinticbadfc.ficUtabadde.Eftipcb.dnpIa  ad  fe,ficcnim  eft  abadde.Ciim  igitur  iota  a b 
fit  dupla  ad  totam  d c,Bi  fingulx  partes  a b ad  lingulas  partes  d c, erit  ex  it  quinti  SC  prima  ciuf- 
dem  SC  diffinitione  linex  diuifx  fecundum  proportionem  habentem  medium  duotj  cxrretna.li- 
nca  diuifa  in  f.quemadmodum  proponitur. 

Nunc  igitur  demonftrationi  eius  quod  propofitu  eft  tnfiftamus,  Ad  citius  exemplum  lita  bC 
circulus  cuius  centrum  d.circunfcnbcnspcmagonu  do 
decedri  SC  trigonum  icofedri , qux  ambo  patiter  eadem 
fphxta  circunfcribit  SC  condudit,nam  ex ; huius  mani- 
feftum  eft.quod  idem  circulus  huius  pentagonum  SC  ii 
lius  trigonii  circunfcnbit.Sitautem  linea  a b.latus  pen- 
tagoni, SC  lineaa  c, trigoni,  fitiy  linea  h , tanquam  latus 
cubi  ab  eadem  fphxta  cii  cufcripti.  Dico  itacp  quod  pro- 
portio omnium  fupcrficicrum  dodeccdri  pariter  acce- 
ptarum ad  omnes  fuperficics  icofedri  parim  acceptas, 
cft  ficut  Unca  h ad  luteam  a c,producatur  quidem  a cen 
iro  d, perpendicularis  ad  ab, qux  tranfeat  uftpadcircun 
fctcntiam.fecans  a b in  pundlo  e,SC  arcum  cius  in  pun- 
fto  f.ltanc  autem  perpendicularem  conftat  diutdcrc  per 
aequalia  tam  lineam  a b quam  cius  arcum, chordam  qui 
dem  a b per  fecundam  partem  i tertii,  arcum  ucro  cius  b 

per  4 primi  SC  17  terti], Eft  igirurarcus  fa  decima  pars  ► ' T ■ 1 1 

circunferentix.Subtendaturitaqi  fibi  chorda  a f.quxe-  , *- 

sit  latus  decagoni  xquilatert  eiufdctn  circuli , erit  igitur 
ex  9 trcdecimi  linea  conftans  ex  d f,  f a, diuifa  fecundum 

proportionem  habemem  medium  duoip  extrema,  SC  maior  portio  eius  erit  linea  d f.At  ueroe* 
prima  huius  d c.cft  (qualis  dimidio  f,dimidioi{|  f a in  longu  direftuip  coiunffis.Sit  igitur  d g per 
pedicularis  ad  a c.cntip  ex  correlario  8 trcdecimi  gd.tanquS  dimidium  d f.Itaqt  fi  .i  linea  d c que 
eft  tanquam  dimidium  d f a.cum  d f & f alit  linea  una, detrahatur  xqualis  d g qux  eft  tanquam 
dimidium  d ferit  per  illud  quod  ante  hoc  probatum  cft, linea  dediuifa  fecudum  proportionem 
habentem  medium  duoqj  extrema, SC  maior  portio  erit  tanquam  gd.Ex  dcmonftratione  autem 
«7  trcdecimi  conftat, quod  fi  linea  h.qux  eft  latus  cubi  diuidatur  fecundum  proportionem  haben 
lem  medium  duotp  extrema, maior  pordo  eius  erit  tanquam  a b,  qux  eft  latus  pentagoni  figunt 
ubafium.Itacp  per  a huius, proportio  h ada  b.cft  ficut  d e ad  gd, quare  per  primi  partem  1;  fex- 
ti.quod  prouenit  ex  h ingd.xquum  eft  ei  quod  fit  ex  a b in  d e.  Ex  correlario  autem  prxmiffx 
«nani  frftum  eft.quod  proportio  omnium  fuperficicrum  dodeccdri  cuius  latus  a b pariter  accepta 
sum  ad  omnes  fuperficics  icofedri,cuiuslatusac,paritcracceptas,eft  ficut  cius  quod  fit  ex  a b in 
d c,ad  illud  quod  fit  ex  a c in  g d.Igitur  ex  prima  pane  7 quinti  BC  ti  eiufdc,  proportio  eius  quod 
prouenit  ex  h in  gd.ad  illud  quod  prouenit  ex  a c in  g d,eft  ficut  omnium  fupctificicru  illius  do- 
decedri  ad  omnes  huius  icofedri.  At  uero  eius  qd' prouenit  ex  hin  gd, ad  illud  qd’prouenitcx  ac 
in  g d.eft  per  I fexti, ficut  h ad  a c.Itaqt  per  1 1 quinti  proportio  omnium  fuperficierum  illius  dode 
cedri  ad  omnes  huius  icofedri, eftficuth  ad  a ciquod  cftpropofitum.  Hoc  ipfum  aliter  probare 
poterimus, fi  ad  ipfum  huius  antecedens  nece  flari  um  prxmiferimus.quod  cft. 

Si  circulo  cuilibet  pentagonus  xquilaterus  infcribatur,reftangtl 
lum  quod  fub  dodrante  diametri  ipfius  circuli  8C  fub  dextate  iplius 
linea: angulum  ipfiuspentagoni  fubtendentis continetur,  eidem 
pentagono  aequum  efle  ex  ncccfsitate  oportet. 


Qa 
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Maioret  nofbri  unumquodque  integrum  in  duodecim  parteis  xquales  intclleflu  & rationi 
diuiferuu:  omncsqi  «as  (imul.lioccft  iplum  roium.Alfem  uoiaueruntundccim  utro  «arum.dl 

Xf.um  Dcuncem:d«cemauiem,Dextanrem:nou«m,Dodrantem:ofto  uno  BciTeirhar  fcpicm, 
Stptanicin  uri  Sepruncemifex  autem,Semiifcm:quinquc,QuiiKunccrn:quatuor,Trirntcni:treI 
aurem, Quadrantemtduas  uerd.Sextaniemtuiiamauicm.appellauerum  Vnciam.Easqi  per  or- 
nem talibus  dclignaueie  liguris, quxfxpifsime  inucniumur  in  antiquis  libris. 


t- 

Al, 

Deunx, 

s=- 

Dextjnr, 

S3 

Dot irttu. 

-s- 

Bes, 

IS 

Septunx, 

S 

Sartu, 

Quincunx, 

m»  — 

Trimi, 

Quadrent, 

Sexum, 

VncU. 

Vntiam  quocp,quam  duodecimam  partem  Afsis  fore  diximus, in  alias  duodecim  fraflio- 
nes, Icdalia uiadiurfcrunr.Nam  medietatem  Vncix,dixeiuiuSemuncianvterriamuerd,DueU 

Jam:quariam,SKilicum:rextam.Sexculam:oilauam,Draclimam:duodecimam,Soni(reclam:de» 
cimamo«flauam,TtemiiTem:  uigefimamquartam.ScrupuIumtquadrtigefimamoflauam.Obu- 

lum:l'rpruag«fimamfccundam,Bilsiliquam:nonage<imjmfexiam,Ccracem:uliiinamu«rdquj 
tlicen relimaquadragefimaquartaparsipfiusVncix, Siliquam  nomtnautrunt.His  autem  duo- 
decim tradiiombus  V ncix.poftetiores  adtunxerc  Chalcumcii  autem  Cltalcus.centtiima  nona- 
gelimafecunda  pars  Vnrix.Cuius  additionis caufa  fuit.utufquead  minimum  extremum dia- 
tetleron  &!  diapente  lympliontarum  tonorum  femiionorumcp  tnteruallis  diftmdlarum, harum 
frafbon  um  denominauo  confccndcrcl  uel  contenderet  : 8C  aptas  omnes  fecundum  ordinem  ta- 
libus annotauete  figuris. 
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Eius  ergo  quod  didrur.fen  fus  tfcQudd  (i  in  aliquo  circulo  pentagonus  aequilaterus  inferi, 
barur.illud  quod  fit  ex  tribus  quartis  diametri  circuli  in  quintp  Textas  lineas  fubtendcnris  unum 
ex  angulis  inferipri  pentagoni, xqualecft  pentagono. Verbi  gratia:Sir  circulus  a bc.ficutccn- 
krumd.eicp ex  undecima  quarti.infcribatur  pentagonus  x- 
quilarerus, cuius  duo  atera  unum  ex  Tuis  angulis  continen- 
tia lint  a b & b c,&  angulo  b fubrendat ur  linea  a c,&  pro- 
trahatur diameter  b d e iccans  li  neam  a c per  xqualia  in  pun 
£tog,fit'cp  d f medietas  d e,8C  gh  dupla  ad  hc.cntcpbf  do- 
drans diamerriteft  enim  rres  quart(  ipfius,&  a h erit  dex- 
tans uel  fextans  a c-.eft  enim  quinta  fexrj  eius, protrahatur 
aurem  linea  a d:dico  quod  illud  quod  prouenit  ex  b f in  a h, 
cft  (quale  pentagono  inferipto  circulo.  Cum  enim  a g fit 
perpendicularis  ad  bd,crircxquadragelimapnmaprimi,8T 
illud  quod  proucnir  ex  b d in  a g, duplum  ad  triangulum 
a b d.ideoq?  quod  prouenit  ex  b f mag.triplumeritadeun 
demmangulum,&  quod  prouenit  ex  b f inh  g duplum, SC 
cx  b f in  toram  a h quincuplum. Ciim  itaque  totus  penra- 
gpnus  quincuplus  fit  ad  eundem  tnangulum,conftat  quod 
iftud  quod  fit  ex  b f in  a h.eft  (quale  pentagono. Et  illud  # 

crardemonftrandum.  Quod  igitur  ex  principio  propofitum  eft.nunc  alia  utaCficut  promili- 

inus)  demonftremus.  Sint  iracp  circulo, cuius  centrum  hinfcripti.penragonus  figur(duoderint 
bafium.flc  trigonus  figurx  uiginri  bafium, quas  eadem  fphxra  ctrcunlcribit  .Confiat  enim  ex 
quinra  huius, quod  huius  dodecedri  pentagonus, & illius  icofedri  trigonus, ab  eodem  circu- 
lo drcunduccmur.fuip  pentagonus  a b c d e,$C  trigonus  a fg,&  angulo  a pentagoni  fubrenda- 
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nir  linea  be.qux  ex  demonftrarione  17  tredccimi  erit  larus  cubi  quem  eadem  fphxra  concludit, 
profTahaturitaqtdiameterahk,fecansorthogonalitcr&pcrxqualia  utrantp  duarum  linearum 
b e 8C  fg.hanc  quidem  in  punita  t,illam  ucto  in  punita  m.Dico  ergo  quod  proportio  omnium 
fiiperficicrum  dodecedri  ad  omnes  icofedri , quorum  pentagonus  & trigonus  propofiro  circulo 
fiincinfcripri.eftficurlinexbe.quxert  larus  cubi  ab  eade  fphxra  codufi.ad  linea  fg  quf  eft  latus 
trigoni  icofedri. Conftat  enim  ex  correlario  8 rrededmi.quod  linea  It  meft  dimidium  linex  a h, 
idcoq;  a n erit  dodrans  diametri  a k , eft  enim  eius  tres  quarrx. 

Sit  ergo  1 n dupla  ad  n c.eritqj  b n dextans  b e , eft  enim  quinq; 
eius  fextf .Ita  quod  per  pf  armillum  antecedens, quod  prouenit 
ex  a m in  b n.erit  xquate  pentagono  a b c d e,  quod  autem  pro 
uenir  ex  a m in  m f.eft  xquale  triangulo  a f g . Igitur  ex  1 fexti, 
proportio  pentagoni  ad  rrigonum  .eftficurbn  adm  f, quare 
dud  decupli  illius  pentagoni  ad  uigincuplum  iftius  trigoni,  fi- 
ctu duodecupti  linex  b n ad  uigincuplum  linex  m f,  quod  ex 
if  quinti  flC  xqua  proporrionalitate mamfcftum  eft . Duodecu 
p Ium  autem  b n.cft  tanquam  decuplum  b e, nam  ti  dextantes, 
coxquan  r io  aflcs.hoc  eft  10  tora:  uigincuplum  uerd  m f.eft  tan 
quam  decuplunrifg.namfg  eft  dupla  ad  m f.  Igitur  duodecu- 
pli  iftius  penragoni  ad  uigincuplum  iftius  trigoni,  eft  ficutde- 
cuplibeaddecuplumfg.Erquiaduotlecuplu  illius  pentago- 
ni eft  omnes  fuperficics  dodecedri,  uigincuplum  aurem  huius  '• 

trigoni  eft  omnes  fuperficirs  icofedri , & quia  per  quinti  decupli  b ead  decuplum  fg.ficittb  e 
fimplxad  f g fimplam.erit  per  11  quinti, proportio  omnium  fiiperficierum  dodecedri  pariter  ac- 
ceptarum ad  omnes  fuperficies  icofedri  pariter  accepras.ficut  b e ad  fg:  SC  hoc  eft  quod  oportuit 
nos  dcmonftrare.  . • 

Tjulid.ex  Cmp.  Trepofitio  p. 

Iuila  qualibet  linea  fecundum  proportionem  habetem 
medium  duoqj  extrema,  erit  proportio  linex  po  tentis 
fupra  totam  lineam, eiuscp  maiore  portionem  ad  linea 
_ potetem  lupra  totam  eiufdemq?  minorem  portionem, 

tanquam  proportio  lateris  cubi  ad  latus  trianguli  corporis  uiginti 
balium  una  cum  cubo  ipfo  in  eadem  fphxra  contenti. 

Campanv*.  Sit  linea  ab  diutia fecundum proportionem habentem  medium duoip curre- 
ma.dl  maior  portio  fit  linea  a c,&  fuper  centrum  a fecundum  quantitatem  linex  a b defcnbatuf 
circulus  d b e.eilp  infciibatur  ex  11  quarti  pentagonus  xquilaterus  cuitis  untim  laius  fit  d c , & cx 
fecunda  etufdem  triangulus  xquilaterus  cuius  unum  larus  fit  d f.flf  uni  ex  angulis  petagoni  qui 
fit  d.fubrcndarur  linea  e g.Conftat  igitur  ex  $ huius.quod  fphxra  circunfcnbens  dodecedi  on  cu 
ius  pentagoni  latus  eft  d e.drcunfcribir  fimul  icofedron  cuius  trianguli  latus  eft  d f,&  cx  demon 
ftrarione  17  tredeami  manifeftum  eft, quod  ead.m  fphxra  riixun 
feribir  cubum  cuius  larus  eft  e g.Sumarur  ergo  linea  h potes  fuper 
totam  a b & eius  maiorem  portionem  a c,&  fumatur  K potens  fu 
per  totam  ab & minorem  cius  portione  b c.Dicoiraip  quod  pro- 
portio egaddf.hoccftlateris  cubi  ad  larus  trianguli  icofedn  und 
cum  ipfo  cubo  ab  ipfa  fphxra  contemi.cft  ficuth  ad  k.Coftar  qui- 
dem quod  excorrclano  15  quarti, quod  a b eft  tanquam  latus  hexa 
goni  xquilarcri  circulo  b d e in feripti. Igitur  ex  j huius.a  c eft  tan- 
quam latus decagoni  eiufdcm  circuli. tau?  per  10  tredecimi.d  e po 
tens  eft  fuper  rotam  a b & eius  maiorem  pornonem  a c,  quare  d e 
eft  xquabsh.nam  quadratum  umufq;  carum, ranrum  eft  quarum 
quadrata  duarum  linearum  a b & a c pariter  accepra.Paret  autem 
ex8tredccimi,qudddfcftrriplaporcnualirerad  ab, at uero ex  f 1 ^ 1 

eiufdcm  paret,quod  K quocp  mpla  eft  porentialirer ad  a c . Ergo  — 4 

exfccundaparretifexti.proporriodfadab.eftficutkada  c,qua  ...  -a 

re  permutarim  df  ad  K.ficura  bada  c.  Et  quia  ex  demon  ftrationlt7  tredeami,  anmfdnmt  eft 
quod  fiegdiuidatur  fecundum  proportionem  habemem  medium  duolp  extrema, maior  portio 
«us  erit  tffquara  d e, erit  per  fecunda, huius  proportio  e g ad  d e.ficut  a b ad  a c.quare  per  t»  quin- 
ti erir  quoqj  e gad  d e.ficut  d f ad  k,&  permuranm  egad  d f.ficut  d ead  K.Et  quia  per  prima  Far 
fem  7 quinti, d e ad  K,ficur  h ad  K,  eo  quod  d c 6C  h fum  «quales, erit  per  u quinn^g  ad  d t.ucu 
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Maiore*  noftri  unumquodque  integrum  in  duodecim  parteis  aequales  *nrc!Ie«Tlu  & ratione 
diuiterunt  omnesq?  eas  fimul.hoc eft  ipium  totum, AlTcm  uocauerunt:undcdm  uero earum, dl 
xerunt  Dcuncem:d«cemauiem,Dextantemnouem,bodrantem:oCto  uero Bc Hem  at  feptem, 
Seprantcin  uel  Sepruncemdex  aurem, S«miiTem:quinque,Quincuncem:quatuor,Trienteni:tres 
aurem, Quadranrem:duas  ucro,Sextantem:unamauicm,appcllauerunt  Vnciam.  Easq;  per  or- 
nem talibus  dclignauere  figuris, quxfapifsime  lnucntuniur  in  antiquis  libris. 
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Vnciam  quo^quam  duodecimam  partem  Afsis  fore  diximus, in  alias  duodecim  fraltio- 
nes , fed  alia  uia  dtuifcrunr.Nam  medietatem  V no.r.dixei  unt  Semunciam:tertiam  uero,DueU 
lam:quartaro,Sialicum:rextam,Sexculam:ofbiuam,Drachmam:duodedmam,Scmi(reclam:de- 
cimamo^fauam,TiemnTem:  uige(imamquartam,Scrupulum:quadragcfimamoChuam,Obu- 
lum.-leprua&edmamfecundam.Bifsihquarmnonagefimamfcxtam.Ccracenv.uliiinamuerdqug 
cdccnrclimaquadragefimaquartaparsipfius  Vnciar.Siliquam  nominauerunt.His  autem  duo- 
decim fractionibus  V nax.pofteriores  adiunxerc  Chalcumreft  autem  Chaicus.cenrcfima  nona- 
gefimafecunda  pars  Vncix.Cuius  additionis  caufa  fuir.ut  ufqucad  minimum  extremum  dia- 
tefferon  diapente  lymphoniarum  tonorum  femironorumtp  interuallis  difttnClarum, harum 
fraCbonum  denominatio  contenderet  uel  contendet  et : 6c  ipfas  omnes  fecundum  ordinem  ta- 
libus annotauere  figuris, 
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Eius  ergo  quod  dicirur.renfus  eft:Quod  fi  in  aliquo  circulo  pcnragonus  xquilarerus  inferi- 
barur, illud  quod  fit  ex  tribus  quartis  diametri  circuli  in  quinq?  fextas  lineas  fubtendentis  unum 
ex  angulis  infcriptipenragoni.xqualeeft  pentagono. Verbi  gratia; Sit drculus  a bc.fuuuen- 
Irum  d.eitp ex  undecima  quarti, inferibarur  penragonus  x- 
quilarerus.cuius  duo  atera  unum  ex  fuis  angulis  continen- 
tia lini  a b&b  c,&  angulo  b fubrendatur linea  a c,8C pro- 
trahatur diameter  b d e iccans  lineam  a c per  xqualia  in  pun 
ttog.firqj  d f medietas  d e,8C  gh  dupla  ad  hc.eritcpbf  do- 
drans diametriteft  enim  tres  quart(  ipfius,&  a h erit  dex- 
tans uel  fexrans  ac : rd  enim  quinta  fext(  eius,  protrahatur 
aurem  linea  a d:dico  quod  illud  quod  prouenir  ex  b f in  a h, 
cft  pquale  pentagono  inferipto  circulo.  Cum  enim  a g fit 
perpendicularis  ad  bd,crircxquadragelimaprima  primi, 
illud  quod  proucnit  ex  b d in  a g, duplum  ad  triangulum 
a b d.ideoqt  quod  prouenir  ex  b f in  a g, triplum  erit  ad  eun 
dem  triangulum, & quod  prouenirexbf  inh  g duplum, 8C 
cx  b f in  totam  a h quincuplum. Ciim  itaque  torus  penra- 
gonus quincuplus  fit  ad  eundem  triangulum, condat  quod 
iftud  quod fit  ex  b f in  a h.eft  (quale  pentagono.Er  illud 
crardemondrandum.  Quod  igitur  ex  principio  propofirum  cd.nunc  alia  uiafficur  promi  fu 

tnus)  demondremus.  Sint  iracp  arcu lo, cuius  centrum  h inferipti, penragonus  figur(  duodecim 
ba(ium,&  trigonus  figurx  uiginti  bafium, quas  eadem  fphxra  ctrcunlcribit  .Condar  enim  ex 
quinta  huius, qudd  liuius  dodeccdri  penragonus, & illius  icofedri  tngonus.ab  eodem  circu- 
lo circunduccMur,fu<p  penragonus  a b c d e,&  trigonus  a f g,&  angulo  a pentagoni  fubtenda- 

tur  linea 
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tm  linea  b e, quae  ex  demonftnitione  17  trcdccimi  crir  latus  cubi  quem  eadem  fphxra  concludit, 
protrahatur  ita$  diameter  ah  k.fecansorthogonalitcr  8C  perxqualia  utranqt  duarum  linearum 
b c8t  fg.hanc  quidem  in  punita  l, illam  ucrd  in  punita  m.Dico  ergo  quod  proportio  omnium 
fuperficierum  dodccedri  ad  omnes  icofedri , quorum  pentagonus  & trigonus  propofiro  circulo 
funt  in  fcripri.eft  ficut  linex  b e.quor  eft  larus  cubi  ab  eadl  fphxra  codufi.ad  linei  f g qu(  eft  latus 
trigoniicofedri.Conftateninicxcorrelano8rrededmi,qu6dlinca  Ii  meft  dimidium  line* a h, 
ideoip  a n erit  dodrans  diametri  a k , eft  enim  eius  tres  quartx. 

Sit  ergo  I n dupla  ad  n e.critty  b n dextans  b e , eft  enim  quimp 
eius  fextp.Ira  quod  per  prxmiifum  an  recedens, quod  prouemc 
ex  a m in  b n,erir  xqualc  pentagono  a b c d e,  quod  aurem  pro 
uenir  ex  a m in  m f.eft  aequale  triangulo  a f g . Igitur  ex  1 fexti, 
proportio  pentagoni  ad  trigon  um,  eft  ficurbn  ad  m f, quare 
dud  decupli  illius  pentagoni  ad  uigincuplum  iftius  trigoni,  fi- 
cut  duodecupli  linex  bn  ad  uigincuplum  linex  m f,  quod  ex 
\f  quinti  & xqua  proportionalirare  mamfcftum  eft . Duodecu 
p tum  autem  b n .eft  ranqttain  decuplum  b e, nam  12  dextantes, 
coxquanr  10  affes.hoc  eft  10  tora:  uigincuplum  uero  m f,eft  ran 
quam  decuplum  fg.nam  fg  eft  dupla  ad  m f.  Igitur  duodecu- 
pli iftius  pentagoni  ad  uigiucupium  iftius  trigoni,  eft  ITcut de- 
cupli b ead  decuplum  f g.Er  quia  duodecuplii  illius  pentago- 
ni  eft  omnes  fuperficics  dodccedri , uigincuplum  aurem  huius 

trigoni  eft  omnes  ftiperficies  icofedri , & quia  per  1 s quinti  decupli  b ead  decuplum  fg.lTcutb  e 
fimplxad  fg  fimplam, erit  peru  quinti, proportio  omnium  fuperficierum  dodccedri  pariter  ac- 
cep tarum  ad  omnes  fuperfkics  icofedri  pariter  acceptas, ficut  b ead  fg:  & hoc  eft  quod  oportuit 
nos  dcmonftrare. 

H uclilaCMp.  Vnpoptm  j. 

Iuifa  qualibet  linea  fecundum  proportionem  habetem 
medium  duocp  extrema,  erit  proportio  linex  po  tentis 
fupra  totam  lineam, eiusqj  maiore  portionem  ad  linea 
potetem  fiipra  totam  eiufdemcp  minorem  portionem, 
tanquam  proportio  lateris  cubi  ad  latus  trianguli  corporis  uiginti 
battuimini  cum  cubo  iplb  in  eadem  fphxra  contenti. 

C a m p a n v Sit  linea  a b diutfa  fecundum  proportionem  habentem  medium  duotj!  exrre- 
ma.&T  maior  portio  fit  linea  a c,&  fuper  centrum  a fecundum  quantitatem  linex  a b delcnbatur 
circulus  d b e.eiip  inferibaturex  u quarti  penragonus xquilaterus  cuiUs  unum  laius  fit  d c , & cx 
fecunda  etufdem  triangulus  xquilarcruS  cuius  unum  latus  Iit  d unl  ex  angulis  petagoniqui 

fit  d.fubtcndatur  linea  c g.Conftat  igitur  ex  5 huius, quod  fphxra  circunfcnbe ns  dodecedron  cii 
ius  pentagoni  larus  eft  d e.rircunfcribit  ITmul  icofedron  cuius  trianguli  larus  eft  d f,&  cx  demoti 
ftratione  17 trederimi  manifeftum eft, quod end.m  fphxra  circun 
feribit  cubum  cuius  larus  eft  e g.Sumaturergo  linea  Ii  potes  fuper 
totam  a b <3i  eius  maiorem  portionem  a c,&  fumatur  K potens  fu 
per  totam  ab  ^minorem  eius  portione  b cDicoitacpquddpro- 
porno  egad  d f.hoc  eft  lateris  cubi  ad  latus  trianguli  icofedri  una 
cum  ipfocuboab  ipfa  fphxra  contenti.eft  ficut  h ad  k.Cdftat  qui- 
dem quod  excorrelario  1 j quarti.quod  a b eft  tanquam  latus  hexa 
goni  xquilarcri  circuSo  b d e in  feripti.  Igitur  ex  j huius.a  c eft  ran- 
quam  latus decagoni  eiufdcm  circuli. Iraqt  per  ‘O  rrcdecimi.d  e po 
lens  eft  fuper  rotam  a b & eius  maiorem  pornonem  a c,  quare  d e 
eft  xqua  lis  h, nam  ouadratum  urnufcp  carum.ran  tum  eft  quarum 
quadrara  duarum  linearum  a b & a c pariter  accepta. Paret  autem  ^ \» 

ex  8tredenmi,qudddfeftrripIaporcntialirerad  ab,  at  uero  ex  $ ’ ^ ^ 

eiufdem  patet, quod  Kquocpmpla  eft  potenrialirerad  a c.Ergo  - — — * 

exfccundaparre:ifextt,proporriodfadab,eftficutkada  c,qua  ...  A 

re  permutarim  df  ad  K,ficura  bada  c.  Etquiaexdemonftration^trfdeami.maniteftumeft 
quod  (1  egdiuidarur  fecundum  proportionem  habentem  medium  duoip  extrema, maior  portio 
aus  erit  rSquam  d e.erit  per  fecunda, huius  proportio  e g ad  d c, ficut  a b ad  a c, quare  per  u quin- 
ti erir  quocp  e gad  d c,  ficut  d f ad  k,&  perm  uranm  egad  d f.ficut  d ead  K.Et  quia  per  prim5  paf 
itm  7 quinri.d  e ad  K,ficur  h ad  K,  eo  quod  d c & h funt  xqualcs.erit  per  u quintU  g ad  d f.ucui 
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h ad  K;  quod  eft  propofitum.  Non  folum  aurem  eft  proportio  cg  lateris  cubi  ad  d f larus  triangtf 
li  icofcdn  ficut  I»  ad  k,immo  (impliciter  ficur  quarumlibet  duarum  linearum  unius  ad  alteram, 
quarum  altera  poteft  fu  per  rotam  quamliber  lineam  diuifam  fecundum  proportione  habentem 
medium  duo$  extrema  QC  fuper  eius  maiorem  portionem, altera  uero  fuper  totam  flC eius  mino 
rem  poftionem,uain  lingularum  linearum  talium  eft  proportio  una.  Verbi  gratia, maneant prio 
res  liyporhcfes  circa  lineas  a b.h  & k A fumatur  quocp  quxlibet 
alia Uneaquar  Iit lm,dtuifa  fecundum  proportionem  habentem  \ 91  m 

medium  duoip  extrema  in  n A porlio  maior  (it  1 n.fitip  linea  p 1 " * * 

potens  fuper  totam  I m & eius  maiorem  pornonem  1 n , 6C  linea  t * i 

q (it  potens  fuper  totam  Im  &cius  minorem  portionem  mn.DU  y - 

co  ergo  quod  proportio  p ad  q, eft  ficut  h ad  k.Conftar  enim  ex  s * 

huius, quod  b a ad  a c,dl  (icut  1 m ad  1 n.ergo  per  primam  partem 

ai  fexti, quadrati  b a ad  quadratum  ac, eft  ftcut  quadrati  m 1 ad  quadrarum  n 1, quare  coniunfUm 

Suadrati  h ad  quadratu  a c, ficut  quadrati  p ad  quadratum  1 n A permutanm  quadrati  h ad  qua- 
r arum  p.ficur  quadrari  a c ad  quadratu  1 n. Eodem  argumentationis  genere  fequitur  quod  pro 
porno  quadrati  k ad  quadrarum  q,eft  ficut  quadrati  c b ad  quadratum  n m.  Er  quia  ex  a huius  SC 
pruna  parte  21  (exti, quadratum  a c ad  quadratum  1 n, ficut  quadratum  c b ad  quadrarum  m n.erit 
cx  n quinti  quadrarum  !i  ad  quadratum  p,(icut  quadrarum  K ad  quadratum  q,quare  per  fecun- 
dam panem  xt  fexti  h ad  p, ficut  K ad  q.Er  pei  mutatim  h ad  K,(icut  p ad  qrquod  erat  dcmdftran- 
dum.  Et  ne  quifquam  dubitationis  locus  ea  que  demonftranda  reftant  obfufeet , prxrmttenda 
adhuc  duximus  quxdam, quibus  (equetia  hrrno  demoftrationis  robore  incocufTa  permaneant. 

Si  aliqua  plana  fuperficies  fph arram  quamlibet  fecet,  communis 
fcctio  planx  fupcrficici  fccantis  8 C curux  fupcrficici  Iphxrx  erit  cir. 
cunferentia  continens  circulum. 


Sit  igitur  aliqua  plana  fuperficies  fecans  fphxram  A fit  li- 
nea a b communis  fc&io  fuperficiei  fecantis  &.  luperficiei  fphx 
r»,dico  quod  linea  ab  eft  circunferenria circuli.  Aut  enim  ccn- 
frum  fphxrx  eft  (n  plana  fuperridefecanre.aur extra . Qjiddfi 
fuerit  m ea,  ponatur  ubtcunq?  contigerit,  & (Ttc.  Qyi  aci  go  to- 
ta linea  a b eft  in  fuperfidefphxrxA  quia  omnes  linea:  du&x 
i centro  fphxrx  ad  ipfiuscircunfcrenriam  funtrqual  »,  -;uem 
admodum  conftar  ex  diffinitione  fphxrx,  fequitur  ut  omnes  li 
nex  duftx  .i  puncto  c ad  lineam  a b (inr  xquales.  Eft  igitur  cx 
ditfininone  circuli  ruperficiesquam  continet  linea  a b circulus, 

& eius  centrum  cftc.uidelicetidcnfl  quod  cennum  fphxrx.  Si 
aurem  centrum  fphxrx  fuerit  extra  fuperficiem  fetantem , po- 
narur  ergo  ubilibet  quod  (Tt  d,a  qilo  fecundum  doiftrinS  n un 
detimi.ducarur  linea  dc  perpendicularis  ad  fuperficiem  fecan- 
tem  A protrahantur  ab  eodem  centro  d.duar  linexreftf  quo- 
modocuncp  contingat  ad  lineam  a b.quar  finr  d a & d b A iun 
garurccuma&cumb.erunt^duxlmex  da&db  xquales, 
co  quod  ipfx  funr  a'  centro  fphxrx  ad  fuperficiem  cius.Ex  diffi 
ninoneaurem  Iinex  perpendicularis  ad  (upctficiem  manifeftS  eft, quod  anguli  d c a ad  dc  b funi 
rcAMdeocp ex  penuthma  primi  A ifta  comuni  frienria(quf  (qualibus  funt  xqualia inter  fe fune 
xqualia)erunt  quadrata  duarum  linearum  c d SC  c a pariter  accepta,  xqualia  quadrans  duarum 
linearum  dc&cb  pariter  acceptis,  dempto  iraepurrinq?  quadrato  dc,erir  quadratum  c a xqualc 
uadrato  c b, quare  dC  linea  c a.linexc  b. Eodem  argumerarionis  genere  neceffe  eft  omnes  lineas 
uftas  a pundto  c ad  lineam  a b.erfc  aequales.  Ergo  ex  diffinitione  circuli,  fuperficies  quam  conti 
ner  linea  a b.eft  circulus  A eius  centrum  eft  c,quod  eft  propofitum.  Ex  hoc  itacp  manifeftu  eft, 
quddciim  fuperficiesfecatfpharramfupercenrrum  cius.feftorproueniensin  fuperficie  fphxrx 
eft  linea  connnens  circulum, cuius  centrum  eft  centrii  fphxrx.  Cii  m autem  fuperficies  fecar  fplix 
ram  non  fuper  centrum  eius,  feftor  quocp  proueniens  in  fuperficie  fphxrx , eft  linea  continens 
circulum  cuiuscentrum  eft  pun&us  ille  in  quo  fncidir  perpendicularis  dulh  i centro  fphxrx  ad 
fuperficiem  fecantem.  Amplius  autem  dico, 

■ Si  in  fphxra  aliqua  fuerint  circuli  gquales.pcrpcndi culares  duftg 

i centro  fphpre  ad  fupcrficics  illorum  circulorum  erunt  adinuiccm 
aquales. 

Sint  in  fphsra  <uiiu  centrum  a , fignaii  duo  circuli  b K c squala , quorum  fuperficies 

protra- 
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protrahantur  4 centro  fphxnr.uidclicct  a punito  a, perpendiculares, fecundu  quod  docet  it  un- 
decimi, ad  hunc  quidem  a b.ad  illum  aurem  a e. Dico  quod  dux  lineae  a b Si  a e funr  {quales.Pro- 
trahantur  enim  a punitis  b & e firtgUl{  lineae  ree' tar  ad  circunfieremias  illorum  circulorum  prout 
libuehr.in  hoc  quidem  b d.itl  illd aurem  e c,&iungatur  a 
cum  d Si  cum  e,crircp.ex  ditfirtmone  linea:  fupra  fuper  ti- 
ciem  perpendicularira  ftantis.uterq*  duorum  artguloru 
a b d,a  e e reltus.  Ar  Uero  ex  fecunda  parte  prxmifsi  corre 
lai  q manifeftum  cft, qUod  duo  puncta  b&f  e funt  cenrra  , 
circulorum  b c,idcoqj  dux  linex  b d Si  c e funi  femidia- 
merri  eorum, qUi  circuli  cum  ponanrur  {quales, fequitur 
ex  diffinitione  xqualium circulorum  has  femidiataetros 
effe  aequales. Er  quia  dux  linex  a d & a e funr  xquales,  quia  funr  d ultx  i cenrro  fphaerx  ad  eius 
fuperliciem.erunr  ex  penulr.pnmi  dux  perpendiculares  a b & a c xquales : quod  oportebat  dc- 
xronftr are. Nunc  igitur  ad  propofitum  redeamus. 

E ucliA.cx  Camp.  Vropofitio  to. 

Roportio  corporis  dodecedri  ad  corpus  icofedri,  qiig 
ambo  una  eademcp  (phxra  indu  dic,  cft  ficuc  omnium 
fuperficierum  eius  pariter  acceptarum  ad  omnes  fupetf 
fi  cies  illius  pariter  acceptas, 

Oampamv «.  Hoc cft quod fuperius poft demon  ftrationem » huius, aurorirare Ariftxi Si A- 
pollonq  commemorauimus, cuius  dcmonftratio ex  qs qux prxmiifa  funr.euidcnrer  elicitur.  Ex 
f quidem  huius  manifeftum  eft, quod  circuli  quorum  alter  circunfcnbir  petagonum  dodcccdri, 
reliquus  uero  trigonum  icofedri, qux  ambo  corpora  fphaera  una  coercet, funr  adi nuicc  xquales. 
Iracp  erunt  perpendiculares  a centro  fphaerx  ad  fupcrfiriesomniumcirculorfi  circunfcribentium 
pcnragonos  huius  dodccedri#  trigonos  illius  icofedri  in  eorum  cenrra  cadentes,  adinuicem  x- 
qualei.ii cur  ex  prxmiftis  manifeftum  eft, nam  omnes  htcirculi,tefteshuius  ficut  diltum  eft , x- 
qualcs  funt  fibi  adinuicem.  Pyramides  igitur  quarum  funt  bafes  pentagoni  dodccedri,  Si  coni  ca 
rum  fimitircr  centrum  fphxrx,ac  pyramides  quarum  bafes  funr  trigoni  icofedri  Si  coni  carum  n 
milirei  cenrrum  fphxnr.funtxque  altx. Cunelarum  quidem  pyramidum  altitudinem , rncnfu- 
* 1 rancuel  determinant  a conis  ad  bafes  perpcdiculares  cadentes.Pyramides  aurem  xque  altas, luis 
balibus  proporrionales effe oporrer, quemadmodum  in  6 duodecimi  probatum  eft.Iraq?  propor 
tio  pyramidis  cniiis  p en ra genus  dodccedri, ad  pyramidem cuius  bafis  trigonus  icofcdn,cft  ficuc 
iftius  pcnragom  ad  hunc  trigonum, ideo^ per  24. quinti, proportio  duodecupli  illius  pyramidis 
cuius  balis  pentagonus  dodccedri  ad  pyramidem  cuiiis  bafis  rngonus  icofedri,  ficut  duodecupli 
illius  pcnragom  ad  hunc  trigon um.hx aurem  12  pyramides  qttarum  funt  bafes  12  pentagoni  do- 
decedn.funr  tanquam  torum  corpus  ipfius  dodccedri, at  12  pentagoni  tanquam  omnes  fuperfi- 
cies  cius.itaqt  prdporiio  corporis  dodccedri  ad  pyramidem  cuius  bafis  eft  trigonus  icofedri,eft  fi- 
cut  proportio  omnium  fuperficierum  dodccedri  ad  trigonum  icofcdri.Quarcrurfuscx  24  quin 
ti.propof  no  corporis  dodecedriad  uigincuplu  illius  pyramidiscuiusbalTseft  trigonus  icofcdn, 
eft  ficur  omnium  foperficierum  dodccedri  ad  uigincuplum  trigoni  icofedri.  Cum  igitur  uigincu 
plurr^h‘ji^  pyramidis  fit  tanquam  totum  corpus  icofedri, ar  uigincuplum  iftius  trigoni  tanqul 
omnes  fupcrficies  ipfius  icofedri, erit  proportio  corporis  dodccedri  ad  corpus  icofedri, qux  ambo 
una  cidemtp  fphxra  concludit, ficut  proportio  omnium  fuperficierum  corporis  dodeccdri  pari- 
ter acceptarum  ad  omnes  fupcrficies  corporis  icofedri  pariter  acceptas.  Hoc  autem  eft  prxdilto- 
tum  philofophorum  de  proportione  horum  duorum  corporum  fcnrentia.fixa  folidaq;  demon- 
Aratione  roborata.  Cui  quotpadqciendum  eft  hoc.nam  cum  proponio  lateris  cubi  ad  latus  frian 
guli  corporis  icofedri  uni  cum  ipfo  cubo  ab  eadem  fphxra  conclufi.fit  ficut  proportio  omnium 
fuperficierum  corporis  dodccedri  pariter  acceptarum  ad  omnes  fupcrficies  ipfius  icofedri  ineq- 
dem  fphxra  conclufi.ficur  ex  8 huius  demonftratiim  eft.erit  cx  11  quinti  proportio  corporis  dode 
eedn  ad  corpui  icofedri  qux  ambo  fphxra  una  circumuoluir,  tanquam  proportio  lateris  cubi  ei- 
dcrrtqj  fphxrx  inferiptibilisad  larus  ipfius  trigoni  icofedri.Ampliusautemquia  diuifa  qualibet 
lmca  fecundum  proportionem  habentem  medium  duoq?  extrema  cft  proportio  line{  potentis  fU 
per  rotam  Si  eius  maiorem  porrione.ficur  lateris  cubi  alicui  fphxrxinfcriptiad  latus  trigoni  cor- 
pons  icofedri  ab  eadem  fphxra  riminduffi,  ficut  ex  9 huius  demonftraru  eft.crir  etiam  ex  u quin 
ri.dt  diuifa  qualibet  linea  fecundum  proportione  habentem  medium  duoip  extrema  fit  propor- 
tio linex  potentis  fuper  totam  Si  eius  maiorem  portionem  ad  lineam  potentem  fuper  totam  Si 
eius  minorem  porrionc.ueluri  proportio  corporis  dodcccdri  ad  corpus  icofedri  qux  ambo  uni 
ttqj  eadem  fphxra  circufcnbit.  Exdnfus  igitur  manifeftum  eft  quod  proportio  latens  cubi  alfettt- 
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fphtrrz  infcripn  ad  latus  trigoni  icofedri  ab  eadem  fphrra  nrcunfcripn,ucm  proportio  cun fhifi 
fuper  ficierum  dodecedri  ad  cunflas  fuperfictcs  icofedri, qu*  ambo  eadem  fplizra  circunfcribit.SC 
rurfus  proportio  linez  potentis  fuptr  quamlibet  lineam  diuifam  fecundum  proportionf  habcit 
rem  medium  duotp  extrema, St'  fuper  eius  maiorem  portionem  ad  lineam  potente  fuper  eandem 
& fuper  eius  minorem  portionem, itaqi  iteru  proportio  corporis  dodecedri  ad  corpus  icofcdron 
quxambo  una  eadem ip  fphaxa  coercet, eid  proportio  una.  Mirabilis  itaqfeft  pOremia  lineae  fe- 
cundum proportionem  habentem  medi  ii  duotp  extrema  dtuifsr.  Cui  cum  plurima  philofophan 
tium  admiratione  digna  con ueniant.lioc  principium  uel  prxeipuii  ex  fupcriorum  principiorum 
' inuatiabili  procedit  natura.ut  tam  diuerfa  folida  tum  magnitudine  tum  bafium  numero  tum  e- 
tiam  figura, irrationali  quadam  fymphonia  rationabiliter  conciliet.  Quippe  dcmonfhatum  eft 
quod  proportio  dodecedri  corporis  ad  icofcdron  corpus  quzambo  fphrra  una  coambit.cft  qua 
G proportio  linea-  potentis  fuper  quamlibet  lineam  fecundum  prjfatam  proportionem  diuiram 
& fuper  eius  maiorem  partem,  ad  quamlibet  linum  potentem  fuper  eandem  eius  minorem 
pirrem.  Qnoniam  uerd  de  tribus  exteris  corporibus  regularibus  nihil  adhuc  diximus  , ftudea- 
mus  de  iplis  aliquid  dicere.  EUclii. ex  Camp.  Pmpofilio  i i . 

N omni  triangulo  scquilatcro  fi  ab  uno  anguloru  cius  *« 
perpendicularis  ad  bafin  ducatur,  latus  eiufdcm  trian- 
guli ad  ipfam  perpendicularem  potcntialiter  iefqtuter 
tium  efle  conuenict, 

C a M **  a n v s,  Sit  enim  triangulus  xouilarcrus  a bc, ducatur^ 
ab  angulo  a.linca  a d.perpcdicularis  avi  bafin. Dico  quod  a b eft 
potcrulircr  fcfquirerrium  ad  a d. Sunt  quidem  ex  r primi, duo  an 
gult  b & c «quales. Er  quia  anguli  ad  d funr  relti,crit  per  16  pri- 
mi,Hnca  b c diuifa  per  xqualia  m punito  d.Itaqj  ex  4 lccudi  qui 
drarum  bc, quadruplum  ad  quadratu  b d.ideoq?  etiam  quadra- 
rum a b, quadruplum  eft  ad  quadrarum  b d,  efttnim  triangulus 
srquilaterus.Quarc  per  penult.primi, quadrata  duarii  linearum 
ad  & b d panter  accepta, quadruplfi  funt  ad  quadratu  b d.Itacp 
quadratu  a d,triplu  cft  ad  quadratu  bd:conftar  ergo  propofiru.  b 

Euclii.  tx  Camp.  P ropofitio  rx. 

Mnis  trigonus  tequilatcrus  cuius  eftlatus  rationale,  fu 
perficies  medialis  effe  probatur. 

CampxnvI.  Sit  ut  prius, triangulus  a b atqui 
Uterus, & fit  latus  eius  a b rationale  fiut  tnlon-  « 

girudine  fiuc  in  potentia  tantu.  Dico  itaqi  quod 

ipfc  tnagulus  eft  fuperfictes  medialis.Ducaturenim  perpcdicula- 
fis  ad  a b, angulo  aad  bafin  .eritqt  ex  pr£mi  ffa  SC  ex  6 decimi, 8C  dif 
finitione  fupcrficiei  rationalis, quadratu  Une;  a d ratioale.Sf  tinea 
a d rationalis  in  potcnha.Ipfa  autem  ex  ultima  partedecimz  me- 
dtanrc  pi  trrni  (fa.em  iticomcnTurabiUs  linez  a b.ideotp  8 C linea  b 
d.qitte  eft  ranquj  eius  dimidium. S unt ita q;  dutc  lineat  a d 8C  b d ra 
rionales.potctialiter  tantum  comunicantes.igiturex  19  decimi,  fu 
perficies  unius  earum  in  alteram  eR  medialis . Cumip  fuper  fides 
unius  earu  in  alteri  fit  «qualis  trigono  a b c.cofiat  ueru  tfle  qd"  di 
ximus.  Euclilex  Caip.  Propo/rfij  ij. 

Vntftgfuperficics  utriuslibetducSru  folidoru.quorum  *t 
alterum  cft:  pyramis  quatuor bafium  triangularium  8 C 
cqutlatcrarum.rcliquum  uerocft  corpus  octo  bafium 
w | triangulariu  8C  equilateraru  pariter  acceptf.fi  diameter 
fphfrg  ea  circufcribctis  ronalis  fiaerit,coponunt  fupcrficie  mediale; 

Campans/ s.  Nam  fi  diameter  fphxnr  alrcru  duorum  propofitoru  corporu  cirrtif  cribenris  fuc 
rit  ronalis  fi ue  in  logirudine  iiue  in  poteda  tantum,  erir  ex  corrclario  i j tredccimi.lat*  pyramidis 
rfinalc  in  poreria.er  cx  corrclario  emfdc  jj,  larus  quoqj  corporis  olto  bafiu  ronale  in  potcria,qua 
te  per  prxmitTam.triiguli  qui  funr  bafes  utri uslibrt  corporis,  erunt  fupcrticies  mcdulcs.  Etquia 
triiguli  umuslibct  eoru  fibiad  inuicc  funr  xquales, erunt  ex  u decimi, omnes  fuperfkies  utriuf. 
hbcr  eorum  pariter  acceptx  componentes  fupcrfictcm  mcdialem,qucmadmodum  proponitur. 

Euctilcx 
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E lulid-cxCimp.  Propo/itio  14. 

I tetrachcdron  & oAoedro  una  cademcp  fpha?rt  drcun 
fcribat,  erit  unacx  bafibus  tctrachedri  fcfquitertia  ad 
unam  ex  bafibus  ocftoedri . Omnes  autc  bafes  ocioedri 
pariter  acceptas.ad  omnes  bafes  tctrachedri  pariter  acce 


C a m p a 14  v s.  Sit  ab  qua  fphxra  cuius  diameter  a,circunfcribens  pyramidem  cuius  larus  b,& 
oftoedron  cuius  latus  c.Dico  iraq*  quod  triangulus  xquilarerus  cuius  larus  b , fefquirerrius  eft  ad 
triangulum  arquilaterum cuius  latus  c,dC  quod  fuperficics  quam  componiirotfo  trianguli  xqui- 
lareri  cuiufip  quoru  eft  latus  c.fefquialrcra  cftad  fuperficiem  quam  componunt  quaruor  triangu- 
li xquitareri  cuiufcp  quorum  eft  latus  b.Conftar  enim  ex  correlano  t*  nedecimi.quod  quadrarum 
a ad  quadratum  b.eft  ficut  6 ad  4,igirur  cconucrfo  quadrarum  b ad  quadratum  a,ficut  4 ad  6. Ex 
corrclario  uerd  ijciufdem  mamfcftum  eft, quod  quadratum  a ad  quadratu  c,fTcut  dad  j.Iraqt  per 
xquamptoporrionaliratem  quadratum  b ad  quadrarum  c.ficur  4 adj.  Quadratum  aurcin  bad 
quadrarum  c,eft  ficut  trigonus  xquilarcrus  cuius  latus  b,ad  trigonum  xquiiatcrum  cuius  larus c, 
urrobicp  enim  eft  ficut  b ad  c proportio  duplicata  ex  fecunda  parte  18  fexti, igitur  trigonus  xquila 
terus  cuius  larus  b,ad  trigonum  xquilarcrum  cuius  larus  c.ficur  4 

ad  j.Qudreconftar  prima  pars propofiti.  Ex  quo  euidenrer elici  , _ 4 H 

rur  fecunda.Erir  enim  per  conuerfam  propornonalitarem  trigo-  b 

nus  xquilaterus  cuius  latus  c.ad  trigonum  arquilaterum  cuius  Ia-  1 ■ * 

rus  b.ficut  tria  ad  quatuor.ideolp  otfuplum  trigoni  xquilateri  cu  - 


ius  larus  c, ad  quadruplum  trigoni  pquilarcri  cumslattisb.eft  ficut 

octuplum  ternarii  ad  quadruplum  quarernarq, hoc  aurem  ficut  14 ad  itf.Er  quia  ofhiplum  trigo 
ni  xquilateri  cuius  larus  c,eft  omnes  bafes  oftoedn  cuius  larus  c ,6C  quadruplum  trigoni  arquila- 
teri  cuius  latus  b.eft  omnes  bafes  pyramidis  cuius  latus  b,&  quia  proportio  24  ad  16  eft  fefquiaU 
tcra.fcquitur  ut  fuperficics  quam  componunt  omnes  bafes  ottoedri  cuius  larus  c,  ad  fuperficiem 
quam  componunt  omnes  bafes  pyramidis  cuius  latus  b,fcfquialrcra(ficut  diximus)  in  proportio 
nercfpiciar. 

E uclid.ex  Cmp.  Vrcpofitio  15. 

I Yramidequatuorbafium  triangularium  atque  ^quilate 
rarum  intra  (phacram  quamlibet  collocata,  fi  a quolibet 
angulorum,  eius  per  centrum  (pharracrafta  linea  ad  ba^ 
(in  ducatur,in  centrum  circuli  bafin  circunfo-ibetis  trani 
cadere,atque  eidem  bafin  perpedicularitcr  infidere  neceflario  comi 
probatur* 

C A M r A N V s.  Sit  pyramis  a b c d, quaruor  bafium  triangu 
larium  arq;  xquilarerarum , intra  fpharram  aliquam  cuiuscen- 
trum  fit  f.collocara , & cum  quilibet  quaruor  angulorum  iftius 
pyramidis  polfir  e (Te  conus  ci  us,&  quilibet  quaruor  triangulo 
rum  efiebafis.imaginemui  nunc  eius  folidum  angulum  a effe 
conum, & triangulum  bed imaginemur efTe  bafin, artp huic ba 
fi  inteliigamus  circunfcriprum  cfic  circulum  b c d, dehinc  a pun 
ilo  a, quem  imaginali  fumus  conu  pyramidis, ducamus  ad  ba- 
fTn  b c d, lineam  regiam  n-anfeuntem  per  punftum  f.qui  eft  cen 
trum  fph*neciTcunfcnbcnrispyT3midemdequa  difputamus, 

& occurrat  h(c  linea  fupcrficiei  b c d quam  imaginari  fumus  ba 
fin  pyramidis, fuper  punctum  e.  Dico  igitur  qudd  punflum  e 
eft  centrum  circuli  b c d , & quod  linea  afeeft  perpendicularis 
ad  fuperficiem  bcd.  Producam  enim  lineas  fb,fc,fd.  Et  quia 
quaruor  pun&a  a b c d.funr  in  fuperficic  fphxrg  cuius  centrum 
f, propter  hoc  quod  illam  fpharram  pofirum  eft  circunfinbere 
hanc  pyramidem , eruntomnes quaruor  Uncarfa, fb , f d.ad- 
inuicem  xquales,  funt  enim  dulfcr  4 centro  fphxra:  ad  eius 
fuperficiem.  Ergo  quia  duo  lateraaf,  6C  fb,  trianguli  afb, 
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(untxqualia  duobus  lattribusaf&fctriangulia  fc,  &bafisabba(Iac,nam  pyramis  pofitaeft 
xquil.itera.rrit  ex  g primi  angulus  a f b xqualis  angulo  a f c.idcoip  per  i j primi  .angulus  quocpb?  . , 
e.  erit  xqualis  angulo  e fe.Eodem  modo  probabis  angulum  d fcciicxqualem  angulo  e fe , n«tf 
fceft  enim  exg  primi,  ut  angulusa  f d fitxqualisangulo  a fc.  Quare  per  u primi  angulus  quoty 
e fe,crit  xqualis  angulo  d fe.SuntigitUr  tres  angulicfc.d  t e, adinuicem  (quales. Protraflis  igitur 
lineis  c b,ec,&  c d.fcquirur  ex  4 primi  bis  alfumpta  eas  efle  adinuicem  xquales.ideoip  per  9 teretf 
puri  <ftus  e. eft  centrum  circuli  b c d.Et  quia  perpendicularis  ducta  a centro  fphxrx  ad  fupcrficieiri 
cuiuslibet  circuli  eam  fecantis, cadit  fupercentrumeiufdcdrculi.ficut  ex  tisquxpnrmilfafunt.ui- 
delicet  ex  tjs  qux  10  huius  immediate  prarcedunt  didictfti.conuincitur  lineam  a f e efle  perpendicu 
larem  ad  fuperficicm  circuli  a b c.quemadmodum  proponitur.  Sin  aur,  erunt  eiufdcm  circuli  duo 
centra, quod  natura  tanquam  imporfibile  exhorruit. 

Eu clid.ex  Carnp.  Vropefitio  %6. 

Olidu  odio  bafiu  triangulari  ii  atq;  xquilateraru  quod  ■< 
ab  aliqua  fphxra  rircufcribitur,diuiGbile  eft  in  duas  py 
ramides  eque  altas  quarum  altitudo  aqualis  cft  femidia 

metro  fphcre,ba(is  autem  utriufqj  quadratum  quod  eft 

uplum  quadrato  diametri  fphxrx. 

Cimmkvi.  Elio  corpus  ocio  baiium  triangulatium  attp  xquilateraru  cuius  (exanguli  (int 
a b c d e f.circun  (cripta  .i  fpltxra  cuius  centrum  g.Conftat  itaqt  quod  fex  p uncia  a b c d e f,  funt  in 
fuperfictefphxrx  cuius  centrum  g.Si  igitur  ccn trum  giungatur  cum  quolibet  horum  |'ex  puueio 
rum,eruntduxlinexiungentesip(um  cis  adinuicem  xquales.cu  ipfxlint  i centro  fplixr;  ad  fu- 
perficiem. Cum  autem  ex  corrclario  1;  tredecimi, iit  diameter  fphirrxpotennaliter  dupla  ad  latus 
huius  corporis.erit  cx  4 fecundi  latus  huius  corpons  potentialitcr  dupli  ad  femidiametrum  fph  j 
rx. Qpadratum  ergo  c f, duplum  eft  ad  quadratu  ipfius  ce, tdcolp  (qua-  4 


le  duobus  quadrans  duarum  linearum  c g 8i  g f . Itatp  per  pcnultimam 
primi  angulus  cg  f.eft  rcclus,  eadem  ratione  quifep  angulorum  fgd  ,d 
g c,et  e g c, di  rectus, quare  per  14  primi,&  c gd.et  f g e eft  Unca  una.igi 


tur  ex  a undecimi  quinip  punfla  c f d c g,  funt  in  fupeificie  una . MamJc 
Ilum  eft  autem  ex  ; primi  Sf  )i  ciufdem  quod  quilibet  quatuor  angulo- 
rum c c,de, f.eft  rectus. igitur  ex  diffinitione  quadrati,  fuperficies  c e d f, 
eft  quadrata.  Et  quia  latus  ei  us  eft  latus  propoli ti  corporis, conflat  cxcor 
rclario  11  tredecimi, illud  quadratum  efle  fubduplum  quadrato  diame- 
tri fphxrx. Confimili  quoip  ratiocinatione  collat  utranqt  duarum  linea 
rum  ag&'  gb,cum  quahbet  quatuor  linearum  c g.f  g,d  g,eg,continere 
angulum  rcflum,idebqf  ex  4 undecimi  utramp  earum  elfe  perpendicu 
hrcnfad  fuperficicm  c e d f.ftt  ambas  falicet  a g & g b per  14  primi  com 
ponere  lineam  unam.Uiuifum  eft  igitur  propofitum  corpus  in  pyrami 
dem  a c f d e, cuius  balis  quadratum  c e d f.quod  eft  fubduplum  quadra 
to  diametri  fph(r(,8C  etiam  alntudo  linea  a gqU(  eft  femidiameter  fphf 
rx,&'  in  pyramidem  b c f d e, cuius  bafis  cft  pr(dtflum  quadratu,  & eius 
alntudo  linea  g b qux  cft  femidiameter  fph(rx.fcthoc  eft  quod  oporte- 
bat oftendcrc. 

EucUJ  ccCmp.  Pnpcfttio  vf. 

Yramidcm  quatuor  bafiumtriangulariuniatcp  fquilatc  *7 
rarum  fphxra  aliqua  circunfcribctc.erit  proportio  tetra 
goni  qui  fub  linea  potentialitcr  fubfefquitertia  ad  dodra 
tem  lateris  ipfius  pyramidis  St  fub  linea  fuperquincupar 
tiente  uigefimafTeptimas  eius  dodrantis  continetur,  ad  quadratufn 
diametri  fphxr^iicut  corporis  ipfius  pyraniidis  ad  corpus  oifto  ba» 
Gum  triangularium  atque  gqililatcrarum , qug  ambo  eadem  fphgra 
circumducantur. 

CsmpskvS.  Sit  fphxra  cuius  diameter  J b tC  centrum  H , circunfcribens  pyramide  quatuor 
bafium triangularium  attp  xquilirerarum  a cd,& corpus  oflobafium  triangularium  atqi  xquila 
Serarum  quod  fit  c.fitij  Unca  I in  potentialitcr  fubfefquitcrtu  ad  dodrantem  linee  a c qu(  eft  latu* 
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pyramides , 4£  linea  m n contineat  dodrantem  prxdiflum  & 
cius  quini;  uigcGnufTcpttmas , fitp  quadratum  diametri  ab. 

Dico  iracp  quod  proportio  pyramidis  a c d ad  oliocdron  c,  eft 
(icur  fuperfiriei  I m in  m n,  ad  quadratu  p . Imaginemur  enim 
folidum  angulum  a efle conum  pyrami  Ju, & balin  pyramidis 
cuius  unum  laius  cftdc.fecaic  diametrum  fplizrz  in  pun<fto 
f.entcpCqucmadmoddin  ex  ratiocinatione  u tredccimi  manifc 
Ilum  cit)a  f dupla  ad  f b.Cumqj  enam  a b fit  dupla  ad  b h,  erit 
cx  19  quinti  b i dupla  ad  h t.idcoq?  a (.quadrupla  ad  f h.  Imagi 
nemiir  igitur  fuperfidem  (euntem  pyramidem  a c d.fuper  ce- 
rrum fphxrxxquidiftanrcr bali  ipfius.firip  linea  g K commu- 
nis lefiuo  huius  Tupcrficiet  trianguli  a c d.eiitcp  ex  17  undcci 

miproportiocaadag.ficutfaada  h.igiturcaadag.ficur  4 

ad  j.ficcnim  eft  ex  cuerfa  proportionalitare  faad  a h. Condat «tlam  dx  fecfl 
da  parte  19  primi. &'  16  undecimi, 10  ciufdem,&'  pnma  parte  1 Texti,  SC  dif 
finitione  limilium  fuperheierum  & (imitium  corporum,  quod  pyramis  a g 
K eft  Timilis  pyramidi  a c d,idco<y  ex  8 duodecimi  proponio  pyramidis  a c d 
*d  pyramidem  a g k, eft  (icur  c aadagtriplicata,quareficut  4adj  triplica- 
ta. Conftar  autem  ex  x o<fla ui.quod  proportio  4 ad  j triplicata , eft  ficut  64 
ad  *7.Ita<p  proportio  pyramidis  a c d ad  pyramidca  g K,  eft  ficut  64  ad  17. 

Fiat  ergo  triangulus  xquilarerusqr  fex  linea  «quali  a g.quam  conftar  e(fc 

dodrantem  Itnexa  c,&  producatur  linea  qr  perpendicularis  ad  r f,  erit  ex  tt 
huius  linea  q t potentlalirer  fubfcfquirer na  ad  lineam  qr.ideoqr  pquaiis  l ro. 

Adnciaturquoq?  line*  r flinca  fx, ira  quod  prdportio  rxadrf;fu  ficut 54 
ad  xy.diuidaiurc^  r x per  «qualia  in  u,  ur  fit  r u ji  dc  par 
tibus  illis  dc  quibus  r feft  27.au!  r x 64,erit(g  r u xqua- 
lism  n.Erducanturlinexqu&qx.enr^exi  Texri.pro 
portio  trianguli  q r x ad  triangulum  q r f, ficut  64  ad  17 
Cumcp  per  eandem  triangulus  q r x fit  duplus  ad  man 
gulumqru,arex4i  primi  quod  fit  ex  qt  in  ru,  duplu 
quoqj  fit  ad  mangulu  q r u.crir  quod  fit  ex  q rin  r u (& 
ipfum  eft  «quale  iuperficiei  ln)*quale  triangulo  qrx, 
quare  proportio  fuperfiriei  1 n ad  triangulum  q r f.eft  fi 
cut  64  ad  »7:ideo<jt  ficut  pyramidisac  d ad  pyramidem 
a g K.Manifeftum  eft  aurem  ex  ij  huius, quod  linea  a f eft  perpen- 
dicularis ad  bafin  pyramidis  a c d,idcocp  per  19  undecimi  linea  a h 
eft  etiam  per  pedicularis  ad  bafi  n pyramidis  a g k.  Igirur  alntudo  a 
gK  pyramidis,  eft  Temidiamcrer  fpliar  f . Diuidatur  naqjoifloedro 
«.quemadmodum  proponit  pr*mi(Ta,ent  iraq;  urraqt  duai  um  py 
ramidum  in  quas  ipfum  e diuidirur.xque  alta  pyramidi  a g K,  ni 
f ngularumaltitudo.eftfemidiamererfphxrx.Quiaigirur  omnes 
latcratx  pyramides  «que  alrj.fuis  bafibus  funt  proportionales, ut 
in  <s duodecimi demonftratum  eft, erit  proportio  pyramidisagK 
id  utra  n qj  earum  in  quas  diuidriur  o&oedron  e.ficut  bafis  eiusad 
bales  carum . Quare  per  14  quinti  proportio  pyramidis  a g K ad 
totum  oflocdron  c,eft  ficut  Tux  bafis  quam  conftar  efle  «qualem 
triangulo  q r f, ad  bafes  ambarum  pyramidum, in  quas  diuiditur 
cpariteraccepras.quascoftarefiexqualesquadrarodia 
metri  fphxrx  per  prxmifiam.uidelicer  p. Quoniam  er- 
go proportio  pyramidis  a c d ad  pyramidem  a g K,  eft  fi 
cutipfius  tetragoni  In  ad  trigonii  qrf,  uidclicet  64 ad 
*7,&  pyramidis-a  g K ad  ofioedron  c.ficut  trigoni  qrf 
ad  quadratu  p.erit  per  «qui  propomonahtate  propor- 
tio pyramidis  a c d ad  oftoedron  e, ficut  renagoni  1 n ad  quadratu  p.Et  hoc  erat  demon  ftrandttth* 

CORRELARIVM. 

Ex  pnrmiffis  igitur  manifeftum  eft,quod  perpendicularis  uenie9 
a centro  fphan-p  ad  pyramidem  quatuorbafium  triangularium  atep 
p qmlarcrarum  circunfcribctis  ad  quamlibet  baCn  ipfius  pyramidis, 
fqualis  eft  fextf  parti  diametri  iphgrg. 

Cum 
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Cum  cn:m  cun fti triinguli  pyramide m ambientes  fint  fi 
miles  Si  uales, erunt  quocp  circuli  ipfos  circunfcribentes  x- 
qualcs.ideoip  perpendiculares  dcentrorphatrxad  eofdcmcir 
culos  in  eorum  centra, eriit  etiam  arquales.  pcrpcdtculares  aut 
cadentes  adcirculos  funtperpcndiculares  ad  bafes  pyramidis, 
itaip  perpendiculares  ad  bafes, funt  adinuicem  aquales. Linea 
autem  h f , eft  perpendicularis  ad  balin  pyramidis  a c d , quam 
hf  quia  condat  exptardtftis  clfe  fextam  partem  diametnab, 
relinquitur  ergo  elle  uerum  quod  per  correlarium  concludi- 
tur. ^[Idc  aliter  dcmon(trarccontingit,fi  prius  hoc  antecedens 
fuci  it  ilabili  ratione  bimatum. 

In  omni  triangulo  aequilatcrolinea  dclcc 
dens  ab  uno  anguloru  cius  orthogonaliter  fupra  bafin,  tripla  eftad 
perpendicularem  que  a centro  drculi  trigonum  iplum  tircunfcribe 
tis  ad  quodlibct  latus  cius  protrahitur. 

Sir  enim  triangulus  a bc,(quilarerus,f?r<;  d cenrru  circuli  ipfum  circufcribenris.i  quo  ducatur 
lincg  ad  lingulos  angulos, qua»  mamfcft um  eft  e fle  (quales, cum  fint  a centro  circuli  ad  circunfere 
tiam.Sint  enim  tria  punita  a b c,in  circun ferentia  circuli  ipfum  trigonum  drcunfcnbenns,  protra 
hatur  aurem  ad  in  continuum  &rdircltum,quouf($obuiet  lateri bcfupcrpiin&um  e.Conftatigi 
tur  ex  8 primi, quod  angulus  a d b efl  «qualis  angulo  a d c.ideoqjcx 
i;  primi  angulus  b d e,efl  arqualis  angulo  ede.  Quare  per  4 primi,  4 

b e eft  arqualis  e c,#  anguli  qui  funt  ad  e re&i.Itatp  d e perpendicu- 
laris cii  ad  b c.ueniens  a centro  circuli  circun  fcnbenris  trigonum  a b 
c ,6C  a e perpendicularis  eil  etiam  ad  b c.ucmcns  ab  uno  angulotum 
przdiwtitrigoni.Dicoergoquodacmplaefladed  . Conflat  enim 
quod  retragon  us  qui  fit  ex  d c in  e b, arqualis  eft  trigono  b d c.retra- 
gonus  quotp  qui  fit  ex  a e in  eb.xqualis  eft  trigono  a b c.  At  quia  tri 
gonus  a b c triplus  eft  ad  trigonum  d bc.entqj  tetragonus  qui  fit  ex 
acine  b.rriplus  ad  eum  qui  fit  ex  d e in  e b . Cum  igitur  ex  1 fexti  fit 
p roporrio  terra  go  n 1 a e in  e b ad  trigon  um  d c in  c b,  ftcur  a c ad  c d, 
erit  a e tripla  ad  c d.  Quemadmodum  proponitur. 

NecefTe  eft  ergo  utpcrpediculariscadcsab  aliquo  angulo  alicuJ 
ius  trigoni  acquilateri  fuper  latus  oppofitum,tranfcatpcr ccntrucir. 
culi  trigonum  ipfum  circunfcribentis. 

Nunc  iratp  quodpromifimusabfoluamus.  Ad  hoc  aurem  imaginemur  pyramidem  quaruor 
bafium  triangularium  arcp  «quilaterarum, cuius  una  ex  quaruor  bafibus  cius  fit  trigonus  a b c,dr 
cunfcripram  cfte  a fphsra  cuius  centrum  d & protrahatur  linea  d e pcrpcdicularis  ad  fuperfiriem 
trianguli  a bc.quam  conflat  cadere  in  centrum  circuli  ditium  trigonum  circunfcribentis.  Dico  igf 
tur  lineam  d e.cffe  fextam  panem  diametri  fphzrzpropoftram  pyramidem  circunfcribentis:  pro 
ducam  enim  lineam  d c,&  lineam  c f perpendicularem  ad  lineam  ab,  quam  c fex  proximo  corre 
lario  conflat  rranfire  per  punftum  e,& expnrmiffo  antecedente  tnplam  clfe  ad  ef.Coftar  aurem 
ex  4 fecundi  quod  fecundum  quadratum  diametri  fphznr  cuius  centrum  d , eft \6  6C  quadratum 
femidiamerri  d c,?  ex  correlatio  aurem  t j trtdecimi  efl  quadratum  b c,2+ & per  n huius  quadrari! 
c f,i  8 SC  per  prarmiflam  antecedens, quadra  tum  c e, 8.  Quia  igitur  ex  penultima  primi  quadratum 
d c eft  «quale  quadratis  duarum  linearum  d e & ec,  eft  autem  quadrarum  d c quadrarum  c e, 

8, prout  quadrarum  diametri  fpharnr  1 relinqui  tur  quadrarum  d e unum, prout  quadrarum  dia 
metri  fpharnr  eft  36 :iracp  linea  c d eft  unu,prout  diameter  fphame  eft  6,  quod 
oponebatprobare.  Eodem  demonftrationis  genere demonftrabitur  nobis 
quod  femidiameterfphzrarcircunfcribentiscorpus  8 bafium  triangularium 
atqi  «quila  terar  fi  tripla  eft  in  poteria  ad  pcrpcdicularc  a cerro  fph«rx  circun 
feribens  ipfum, ad  qualibet  fuaru  bafium  dcfcendente.Conftat  quidequead 
tnodu  dii iu  eft  prius, quod  cum  omnes  bafes  huius corpoi  is  fint  squales  & 
fimiles, erunt  circuli  ipfas  circun feribetes  «quales, ideolp  perpcdiculares  a c l 
tro  fpharnr  in  ipforum  circuloru  centra  cadentes,  erunt  adinuicem  «quales. 

^ . Cum  9 
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Cumij  perpendiculare»  a Jcirculos  bafium.fint  quoqj  perpendiculares  ad  bafcs.fcquitur  ut  pe» 
pendiculares  d centro  fphire  ad  lingulas  bafcs,adinuiccm  (Tnt  squales  .Si  ergo  quod  dicimus 
dt  perpendiculari  ad  unam  fuarum  balium  probetur.relinqueturuerum  clfequod  proponitur. 
Sit  ttaqi  ut  prius  triangulus  a b c,una  extalibus  oflocdrictrcunfctipti.a  fplirra  cuius  centiuttt 
d.SC  extera  quocj  fiant  ut  prius.  Ciim  igitur  ex  correlatio  dccimzquinix  tiedecimi, diameter 
fpherx  fit  potennalitei  dupla  ad  latus  oCioedri.fequitur  ut  latus  ottocdn  fitpoientialitel  du- 
plum  ad  femidiametrum  (phire.idcoip  cum  quadratum  linei  b c ell  duodecim, quadratum  Iu 
nexd  c.qux  cftfemidiameter  fphire  fexegt  undecima  autem  huius, ctlm  quadratum  b c elt  duo 
decim  quadratum  c f elt  nouem.Et  ex  premi (To  antecedente.quadratum  c c elt  quatuor.Itaqut 
etim  quadratum  d c,qu*  eft  lemidiameter  fphrri  elt  fex, quadratum  c e ell  quatuor.Et  quia  ee 
penultima  primi, quadratum  dc  elt xquale quadratis  duarum  linearum  c e &ed,fequiturul 
quadratum  e d fit  duo, prout  quadratum  d c ell  fex.Conltat  ergo  quod  diximus. 

BiulilcxCtmp.  Propofitic  iS. 

Vplum  quadrari  quod  ex  diametro  fpherne  cubum  cir.' 
cunfcribenris  dcfcribicur,  arquum  cft  omnibus  fupcrfi 
ciebus  ipfius  cubi  pariter  acceptis.PerpendicuIaris  quo 
que  qux  a centro  fpharrac  ad  quamlibet  cx  fuperftcic- 
bus  cubi  producitur,mcdictati  lateris  cubi  Ciufdem  a-qualxs  eiTe  etd 
neccfsitate  conuincitur. 

Cxmpahvs.  Manifelhim  elt  enim  ex  correlario  decimarquarre  tredecimi.qudti 
diameter  fphire  cubum  includentis.tripla  elt  inpotcntiaad  latus  cubi.Ctim  igitur  quadratum 
diametri  fphire  triplum  fit  ad  quadratu  lateris  cubi, duplum  quadrati  diametri  fpharx  iquum 
erit  fexcuplo  quadrati  laieriscubi.Suntautem  omnes  fuperficcs  cubi, fex  quadrata  qui  ex  late- 
(ccubitn  fe  producuntur, itaqt  duplum  quadrati  diametri  fphire.iquum  eit  omnibus  fuperfi- 
ciebus  cubi.Conitat  igitur  prima  pars.Secundam  autem  panem, ex  dectmaofiaua.decimationa 
SC  quadragefima  undecimi  libri  facile  probabis. 

CORXELAXtVM. 

Ex  his  ergo  euenirenecefic  e It,  ut  ex  medietate  lateris  cubi  in  beffe  quadrati  produfti,ex  dia- 
metro  fphire  ipfum  cubum  ambientis,  cubi  foliditas  producatur. 

EVCLIDIS  MEGARENSIS  GRAECI 

PHILOSOPHI  GEOMETRICORVM  ELEMENTORVM 
deputatus  liber  De  regularium  corporum  proportione, 
traditore  Hypficle  Alexandrino,  ac  Bartholomaro 
ZambcrtQ  Veneto  interprete,qui  in  or- 
dine ell  dcdmufquartus. 
p r o oE  M i v M. 

as  i li  d ES  Tyrius Protardie,cum  Alcxandria 
petijlTct,patricp  noftro  ob  Mathematicas  difri- 
plinas  familiaris  fubftitifict,cum  co,ipfo  pcftri 
lentiat  tempore  diu  uerfatus  eft.Et  quandoque 
difoltiendo,id  quod  ab  Apollonio  feriptum 
cft  dc  dodccahedri  & icofahcdrt  m eadem  fphe' 
ra  deferiptorum  comparatione,  5 i quam  inter' 
fc  figura  huiulmodi  habeant  ratidncmruidcbd 
tur  nanque  Apollonius  hate  rctfte  minime  con- 
fcripfiftc,ipfi  ucro  enudeantes  ( quemadmo- 
dum pater  meus  dicebat ) perfcripfcrant.  Ego  ucro  pofterius  alium  comperi 
librum  ab  Apollonio  confcriptum,quirc<ftccomplecftebattir  cius  quodobij 
ciebatur  dcmonftrationc:gauififunt,inquam,flli  ualdc,in  problematis  inda- 
gatione, Ab  Apollonio  nanq»  editum  uidetut  comunitcr  confidcrare,nam  fid 
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circumfertur. Quod  uero  a nobis  rudus  laboriofe  cofcriptum  uifum  efl, ea  qu* 
ex  commentatione  deprehendi,  tibit difeu  tienda  ede  ccnfui,proptcr  eam  quae 
V""»'"  in  omnibus  difdphnis,&:  in  Geometria  praedpue  promouoncm  adhibetur;  ut 
dedicare. . qUg  <jiccntur  poffis  iudi  care,  tum  propter  bcncuolcntiam  erga  patrem, tum  ob 
prompte  ea  amore  erga  nos. Benigne  igitur  audies  ea  quae  tibi  trademus  • Sed 
tepus  tam  efto  prooemio  ruperfcderc,&  conftrudtonem  exordiri. 

iuclid.ex  Zamb.  Theorme  i.  Tropo fitio  i. 

Camp.i.  Que  ex  cctro  alicuius  circuli  in  petagonilatus  in  code  circulo  de-  • 
feripti  perpendicularis  atfbt,dimidia  cflfimul  utriufcp  8£  cius  quxex 
centro, & cius  qux  dccagoni  in  eodem  circulo  deferipti. 

HrPSICLES  rx7.it>.  Sit  circulus  * t r.eyin  ipfo  •*>  circulo  Utut  pentagoni  equilaterifitty 
effumenturtyper  i tertif)ccntru  ipfiut  circuli  Jit  j;  «'.er  in  ipfem  f > (per  1 1 prmi)pcrpcndicuUru  tx 
citetur  * extenditur  j;  in  reflas  lineae  ipftus  * • redi  linee  * •/.  Diro  cp  ipfe  t > dimidie  efl  cr  bexagooi 
er  decagoni  Uterum  in  eodem  circulo  defcriptorum.Conneflantur  enim  <*>,>/.  c ponetur  ipft  * feque- 
ltf',cr  ab ipfo « in  > conne  flatur  • > ■ Quoniam quincupla eil totim circuli dnunferentie ipjim  (frcio 
cunferentie.cr  totius  quidem  circunfcrcntie  circuli  dimidie  cR  circunfcrcntie  *>f,ipfuu  tutem  tr/di* 
utili  j r/i  1 r, igitur  ej  circunfcrcntie  •>[ipftm'r  circi  ferenti*  quin 
cuple  eR.  Quadrupla  igitur  t jl»>  ipfius  Sicut  eufyed  (>,  fic  qui  f 

fubu/f  engulrn  ed  eum  qui  fub /e  > ungu'u:quudruplu<  igtur  eR  qui 
fub - e >,«m quifub !*> . D uplut tutem  quifub*  e } ,eius qui fub *! 

X,duplttt  igitur  eR  qui  fub  >/r,eius  quifub  e e*.  E fi  eutem  quifub  •/> 
ei  equi»  qui  fub  t » >,  dupli»  eil  igitur  is  qui  fub 'e  >,eiut  quifub  e * «, 
equulis  igitur  eil  * e,ipfi • >.  Sed  • > ipft  [>  eR  equilis : equulis  igitur 
t&eiipfift.EJl  tute  • • ipft  \ i equilis : equulis  igitur  eR  cr  ipft  * *, 
fimulutriq-  «/>.  Comunis  aut  epponetur  cr  ipfe  * >.  \tre<p  igitur  fl' 
mul  7! rjuple  eihpfh»  e ..  e9  eutem  ->f,e quelis  quidem  ipfius  hexe 
goni  luteri.  At/>  equulis  ei  quod  decegont . Igitur  * -dimidie  eil  cr 
riut  quod  hexugoni  creius  quol  deeugonr,  in  eodem  circulo  deferipto 
run.  Meni  felium  nempe  efl  ex  ijs  que  in  tcrtiodecimo  libro  tbcoremt 
ttbus,quod  ex  cetro  circuli  in  lutus  triunguli  e quiletcri  pcrpciicultrit 
4 flt, dimidie  eR  eius  que  ex  centro  circuli. 

Euclid.ex  Ztmb.  T beoremet.  Tropo  f lio  t. 

Idem  circulus  coprehendit  & dodecahcdri  quinquangulu,& ico  «i 
fahedri  triangulum  in  eadem  fphxra  deferiptorum, 

HYPSICLESnr  Z eb.  Hoc  inquem,eb  krifleo  deferibitur 
, ■ in  eo  libro  cuiuc  inlcxcR  quinq  figurarum  comporatio,eb  A potio 
. n’  nio  eutem  in  feciide  * traditione  comperetionis  dodccobedri  ed  ico 
editione  pjKjrumiquodc9fi/lU  dodecehedrifupcrficiet  ed  icofebedri  fu' 
perficicm.fic  cr  ipfum  dodecehedrum  ed ipfum  icofehedrum,  quo- 
niam ex  centro  [phere  in  dodccobedri  pentegonum  cr  inicofohe- 
dri  triugulu  perpendicularis  aflu  cede  eR.  Vefcribcdu  quoq;  e no 
bis  csl,q  f idc  circulus  coprcbciit  er  dodccebedri  petegonu  et  ico/i 
n/ryfufue,  bedri triengulu  infelcfrheredcfcriptoru.HcctdefcriptoJiincir 
ree.  culo  quinquengulum  equileterum  deferiptum  fiierit.quod  ex  leterc 

pentagoni  cr  quol  ab  ee  que  fub  binis  pentagoni  leteribusfubtenf* 
eR  refla  lineu.quincuplum  erit  eius  quod  fit  ex  ee  que  n centro  tit 
euli.  'it  cirsidus  • t >,cr  in  ipfo*L>  circulo  fit  latus  pentagoni  *t, 
effumaturiplprr  i tertij)ipfiu»  circuli  centrum  cr  fit  ',Crin  ipfum  * >(per  i»  primi)perpeniicuUrit  ex 
eietur  e[:y  extendetur  int  \er  connefletur  et.  Dico  quodque  ext*,*>  quadrate , quincuple  funt 
eius  quod  ex  * > quedreti.  Comic fletur»*, igitur**  iecegonieR.  htquoniemf*,  ipfiutd*  dupla  efl, 

quadruplum 
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q uidruplu  igitur  efl  quod  ex  fi  >,r im  quod  ex  a <.  Ei  aut  quod  ex  fi  * g 

>,equifunt  queexfi  *,*  1;  quidruph  igitur  funi  que  ex  It  *,eiiu  . * 
quod  cx  fi -.quincupli  igitur  fiunt  que  ex*  fi,*  ser**  ',fiw  quod 
ex  a rque  nui  cx  a *, equilii  ei  quod  ex  * >:  quincupli  igitur 
fuit  queexfi*,*  >,quod  ex  a •.  Hoc  oficnfo  demonftrm* 
dum  cji  quod  circulu»  idem  eoprehendit  c r dodccihcdri  pcntigo- 
num,cr  1 cofibcdri  trimgulum,  in  eidem  faheri  dcfcriptorum. 

Exponitur  ipftus  faber  e dumeter  * fi, c rin  eidem  faber  1 defcri 
batur  doJecibedru  cr  tco[ihedru,ej  fit  quidc  unum  dodccihcdri 
pcntigonum ,y  * < /*,icofiihedri  uerd  triigulum  ejio  ini.  Dico  $ 
que  ex  cetris  circulor  it  qui  circum  ipfii,fiunt  equilet,hoc  cjl  quod 
ide circulut  eoprehendit cr  quinquigulum >•  a >/»,cr  ipfum  *t> 
triigulum  ■ Connciiatur  * •.Cuf’i  igitur  litui  eft  fi*  (peri  7 deci- 
mitem i cr  eius  correhriu)Expomtur  lute  que  di  redi  linei  * e, 
ut  quincupli!  fit  quod  ex  * fieiut  quod  ex  w.Eftiutc  1 pfiut  fahe 

re  diimctcrypotctii  quincupli  elui  que  ex  centro  circuli ,i  quo  ico - 
fihedrum  deferibiturtefl  igitur  * r,ei  que  ex  citro  arculi,!  quo  ico 
fthedru  defcribitur.SeceturCpcr  jofexti)*  r extremi  cr  medii  rone 
in /,fitq;  mnusfiegmetum  * l.deccgoni  igitur  ipfiut  circuli  cjl  ipft  * 

/(per  9 decimitertij)Et  quonii  quod  ex  * fi, eius  quod  ex  u r quincu 
pium  efl, triplum  iuli  qd'ex  fi  *,eiut  qdiex  i ‘(per  corrclirii  1 ; de- 
cimitertii)  trii  igitur  que  ex  fi  • eque  fiunt  quinq;  que  ex  * r.  Sicut 
1 ut  trii  que  ex  et  ‘ id  quinq;  que  ex*  ‘Jic  trii  que  ex  > e, td  quinq ; 
que  ex  uf-.trii  igitur  que  ex  > ‘,quinq;  que  ex  *f fiunt  equilii.  Quinq;  lute  que  ex*  i,quinq;  que  e * 
* » ( yquinq;  que  ex  * /fiunt  equilii(per  todecumtertij)Quinq:  igitur  que  ex  * equi  fiunt  trib.  que 
txfi*,eytribm  que  ex  >*.  Sed  trii  quidi  que  ex  fi  *,crtrii  que  ex  > ‘fiunt  equilii  dece  crquinq;  e it 
que  ex  ei  que  ex  citro  circuli  ipfiy/'/*  petigono  circunfcripti:pituit  niq;  qd’  ex/  «.nui  cum  eo  qdt 
ex  > ‘, quincuplum  cjl  eius  quod  ex  ei  que  ex  citro  circufcripti  ipfiyfiifi  pitigono.  Quinq;  luti  que 
tx**,equilu  fiunt  deci  cr  quinq;  eis  queexei  que  ex  citro  circuli  ipfi  « •>  * tnigulo  circunferipnipe 
luit  equidi  (per  11  decimitertij)q,  quod  ex*  *, triplum  ejl  cius  quod  ex  ei  que  ex  centro  circuli  ipfi  * » * 
triigulo  circuficripti.  Quindecim  igitur  que  ex  ei  que  ex  centro, equi  fiunt  eis  1 { que  ex  ei  que  ex  ceti 
tro-.unum  igitur  qd'ex  et  que  ex  citro,equum  ejl  unieoru  qd'ex  e*  que  ex  cctro,dimetiens  igitur  ipfi 
diimetro  efl  equilis.  1 di  igitur  circulus  coprehedit  CT  ipfiut  dodccihcdri  quinquigulum,cr  ipfiut  ico* 
fihedri  triigulum  in  eidem  fiphert  deficriptorum.  Eucl.ex7.ib.  Tbeor.j.  Prop.s. 

* Si  fuerit  pcntagonuxquilatcruSf  {rquiangulu,8f  circu  ipfum  circu 
lus.&cx  centro  pcrpcdicularis  in  unu  latus  a<flafucritJqd' trigefies 
fub  uno  !atcru&  ppediculari.pquu  eft  ipfius  dodccahedri  fupheiei. 

HVPSICLESoc Zib.  Zfio pctigonum equihteru 
crequiigulum  *f>fi<,cr  circu  quinquigulum  fit(per  14 
quirti  circulupty  cipiitur(per  1 terti j centrum)  fitq;  /,cr 
ib  ipfo/in  > a perpediculiris  tgitur(per  1 1 primi)/ *.  Dico 
q,  quod  fub  r fi, * / trigefies,equum  eft  1 1 pentigonis  que  * fi 
r e ‘.Concditur p/Jfi.  Quonii  quod  fub  > fi,*  /, duplum  efl  ^ 

ipfiut  triiguli  y fi/tqd' igitur  quinquies  fub  > fi,/*, dece  trii • 
gjth  fiunt  equilii.  Deci  uero  triiguli  faini fiunt  quinquingu 
u.eyomnu  fexiestqi igitur  trigefies  fub  yfi,‘/,deccm  quin 
quigulis  equum  efl.  Duodecim  iit  quinquigult  fiunt  ipfius 
dodccihcdri  fuperficies.  Qtjod  igitur  trigefies  fub  r /,/‘,e* 
quum  *fl  ipfius  dodccihcdri [uperficiei-  Similiter  quo q;  de 
moflr ibimus  4 cr  fi  fuerit  triigulum  equihteru  ficut  *fiy, 
er  circum  ipfum  circulus, er  citrum  circuli  /,perpedicull 
r is  uero  ' >,quod  trigefies  fub  fi  r / <, equum  eft  ipfiut  icofihMfiuperficiei.  Quonii  enim  rurfiut  quod 
fub  / >,  fi  > .dup  lum  efl  ipfius  / fi  ’,  bini  igitur  triiguli  equi  fi>nt  ei  quod  fub  / <Jy,eromniitct.Sc * 
igitur  triiguli  a fi  >,equi  fiunt  tribui  eis  que  fub  * ',fi Sex  mti  triiguli  a fi  ),eqiu  fiunt  binis  • fi 
Tru  igitur  que  fub  d',  fi  equilii  fiunt  duobus*  fi  y.B  omnis  decies.  Q&od  igftwr  trigefies  fub  a yt 
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equum  eft  uiginti trianguli!  *fi>Jioeeft  ipfiut  icofabeiri  fuperfi- 
ciri.  Quare  erit  ficui  dodecahedn  fuperfictes  ai  icofabeiri  fu  per  fi* 
citm,fic  quod  fub  yfij * ,ai  ii  queifub 

Correlarium.  Ex  hoc  nempe  manifeftum  eft, quoi  ficui  ipfiut 
ioiecahedrifuperficies  ai  ipfiut  icofabeiri  fuperficie,fic  quoi  fub 
latere  pentagoni  e r fub  ea  qua  ex  centro  circa  quinquagulum  circu 
li,in  ipfam  perpendiculari  a fla, ai  ii  quoi  f itb  latere  icofabeiri, er 
. fub  ea  qua  ex  centro  circa  triangulum  circuh,in  ipfam  perpeniicu 
lari  a fla,  in  eade  ffibara  icf emptorum  icofabeiri  c r ioiecaheiri, 

. Etcl.exZamb.  Theorema 4.  Frcpofitio 4. 

camp.t.  Hoc  demonlirato  oftendendum  cft,cp  erit 
utdodccahcdrifupcrficics  ad  icofahcdri  fu 
pcrficicm.fic  cubi  latus  ad  icofahcdri  latus, 

HTPS.cc  Z amb.  Exponat ur(per  1 theorema) circuitu  eom 
prehendens  cr  ioiecaheiri  quinquagulum  er  icofabeiri  trian- 
gulum in  eadem jfhara iefcrtp torum, fitq; ' jS  >,cr in  ipfo  fifiy 
deferibatur  trianguli  aquilateri  Utut  r fi,quinquaguli  uero  * y, 
er  a/ fumatur( per  1 tertij)centrum  circuli,crftt eyabipfo  • in 
ipfat  fi  y,r  *,perpendicuLtres  excitentur  < *,&  extendatur  in 

reflat  lineaa  ipfi  • • refla  linea  • f,cr  conneflatur  fi  y.  panaturfc 
cuot  latut  * '■  Dico  quoi  e fi  ficut  ioiecaheiri  fuperfides  ai  ico- 
faheiri  fuperficicfic  efto  ai)  fi.  Quoma  enim  utraq ; fimut  > A r 
extrema  <y  media  ratione  diuifa,maiut  fegmetum  ejt  A 1 (per  9 

ieeimitertij)rj  t fi  quidc  utriujq-,  fimul  > >' y dimidia  • -(per  1 de-  __ 

cimiquartifpfiut  aute  fi  > dimidia  eft./.cr  ipfa  igitur  < • exire-  * 

ma  er  media  ratione  diuifa,maiut  fegmetum  eft  > /.  E fi  aute  <y  ipfiut  < extrema  cr  media  ratione  diuifa 
maiutfegmentum  y *,ficut  in  ioiecaheiro  oftefum  efl:  ficut  igitur  * ad  y a,fic  > » ai  >/:aquum  igitur  ejl 
quoi  fub  .»/',0  qd  fub  y *,' *.  Et  quonia  eft  ficut  0-  ai  y fi,fic  quoi  fub  fi  \f,aiii  quod  fub  y fif',ei  att- 
• tem  quoi  fub  fi  1 fiaquum  eft  quoi  fuby  * • <:ey ficut  igitur  (per  1 1 quinti )*  » aiy  fi,ftc  quoi  fuby  **< , 
C rai  ii  quod  fuby  fif<  Jhoc  eft  ficut  ioiecaheiri  fuperftcies  ai  icofabeiri  fuperficiemjic  fi  a aiy  i. 

Camp.8.  Aliter  oftcndcrc,qu6d  eft  ficut  dodecahcdri  fuperficies  ad  icofe 

hedri  fupcrfidcm.fic  eft  cubi  latus  ad  icolahedri  latus  ficdcfcripu, 
Efto  circulut  *Ay,o-in  ipfo  circulo  * fir,  deferibantur  quinquan- 
guli  aquilateri  latera  a fi, a y,&  conneflatur  fi  y.affumaturi  (,  peri 
tertifleentrum  ipfiut  circuli,  cr  fit  *,c rab  ipfo  a in  i conneflatur  re- 
fla linea  * 4 cr  extendatur  in  reflat  lineat  ipfi  a fi  refla  linea  fi  >,  po- 
naturj:  ipfiut  * a, re  fla  linea  dimidia  a !,cr  • y ipfiut  • fi,  efto  tripla,  pi 
Dico  quod  fub  a /,fi  fi,aquum  eft  ipfi  quinquangulo.  Ab  ipfo  enim  fi,  " 
in  •*  conneflatur  fi  fi.  QHonMra  dupla  eft  a fi  ipfiut  fi  PJyemolia  igitur 
eft  a f ipfiut  * fi.  Rurfut  quoniam  tripla  eft-y  ipfiut  y .'.dupla  tft*>ip 
fiut  > y,hemiolia  igitur  eft  * y ipfiut  fi  *.  Sicut  igitur 1 a ai  a fijky  * ai 
* fi,aquum  igitur  eft  quod  fub  a/,  fi  ,,ei  quod  fub  fi  *,  > ».  Ipfa  autem  r 
» ipfi  fi ‘eft  aqualit,quoi  igitur  fub  a fi,fi-,aquum  eft  ei  quoi  fub  • !, 
fi  *.  Qgoi  autem  fub  * fi,  fi  *, bina  funt  triangula  ficut*  A fi, cr  quoi  i- 
giturfub  «4»  l,btna  funt  * fi  fi.quinq;  igitur  qua  fub  *[,*  t, decem  funi  triangula.  Decem  ueri  triangu 
la.bina  funt  pentagona:quinq;  igitur  quafiub*/,*  r, binis  pentagonis  funt  aqualia . Et  quoniam  dupla 
eft*!  ipfiut  < y,quoi fub  * />  fi,  duplum  eft  eiut  quoi  fub  * {,!  y.  Duo igitur  qua  fub*  fo  f,  aqua  funt 
uni  quoi  fub  *!,»  *.  Et  omnia  quinquies, decem  igitur  qua  fub  * fly, aqualia  funt  quintfc  qua  fub  *!,*>, 
hoc  eft  binis  pentagonn.quare  qutnq-  qua  fub*  !,  <y,aqua  funt  uni  quinquagulo.  Qtjinquics  autem  qua 
fub  * 1,1 }, aqua  funt  ei  quod  fub  */,e  fi, quoniam  quincupla  efto  fi  ipfiut  fi  y,cr  commune  faibgium  eft* 
P,quoi  fub  *i,fi  fiftgitur  aquum  eft  uni  pentagono. 

Camp-s.  Hoc  demoftrato.nuc  exponat  circulus  coprchcdens  Sc  dodccago 
ni  pentagonu  & icolahedri  triagulum.in  cade  Iphxra  deferiptorii, 
Deferibatur  in  ipfo  circulo  ‘firpetagoni  aquilateri  laterafi*,*y,cr  conneflatur  A y,v  affumatur 

emeram 
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ttnlnm  circuli, cr.  fit  ',cr  ab  ipfo  * in  > eonneUitur  « ',c r extendi 
tur  * 'infra  fitt*' ‘pfiut > • dupla:  tripli nutem « > ipfius y A.  Et  ab 
ipfo  ’,‘pfi  ‘lui  ungulos  retlos  exatetur(per  1 1 primi)’ u,crtxtcn 
datur m redas lineus » A ipfi  • u.triangulicrgo  eqmlateri efl  A*,- 
Coane(laturipf**A,*K*quilaterutgiturcflipfum*Ap  tritngu  f 
lum.Etquoniamquod  fub  * f,  equum  efi  ipfi  quinqutngulo : 
quod  aurem  fub * * •'.equum  ejltpfi  * A * triangulo:  efi  igitur  fi* 
cut  quod  fub  * >,AA,ad  idquod  fub  A i *,fic  quinqutnguluM 
td  triangulum.  Sicut  autem  quod  fub  A A*  s,tdidquodfubA  ««, 
fiet  SadA  ».£t ficut igihtrlper  1 1 quinti  )duodecim  t >,aduiginli 
A ujic  1 1 quinquagula adeo  trianguli Jtoc efl dodecabedri  fupcrfi* 
fies  td  icojabedrifuperficicm.Et  , 1 quidem  A t-fimtxo  Ay.nem  ipfit 
A Ajpfiut  * > quincupli  efi,a^'  ipfiut  y ■'  fexeupli  efl.  Sex  igitur  A 
djuneequulcs  f fr0-duplicU,ioucr6S',tofuntA*:dupU  ntq;  cflA  *, ipfiut A *.  Sicut  igitur  ,oAy 
edtoA  *,boc  efl  ficut  A • udAuJic  dodcabcdrifiipcrficies  td  icofthedri  fuperficie, a *y  quidem  cu* 

HefiUtusA * ipfius  icofthedri:  a ficut  igiturCper  11  quinti)dodccabcdrifupcrficiet  td  icofabcdrifu* 
perficiem,fic  A y ad  * ujtoc  efi  cubi  Utut  ad  icofthedri  Utut. 

O (tendendum  iam,qu6d(reda  linea  fccfla.extrcma  & media  ra.  camp.?. 
tione)  qualem  rationem  habet  potens  quod  a tota  8C  quod  amaio 
ri  fcgmcnto.ad  potente  quod  a tota  &C  minori  fcgmento.talcm  ha 
bet  ratione  cubi  latus  ad  icofahedri  latus. 

E/Io  cire  utut  * A comprehedens  cr  dodecabedri  pent  agonum 
cr  icofthedrt triagulum  incudem  fabert  defcriptoru,ctpiaturq; 

( per  1 tertij)centrum  circuli, et  fit  y,a  extedatur  qued.i  ub  ipfo 
y utcuq-  refta  linet  A ?,frcelurj;(pcr  j o fexti)extremt  cr  medii 
rttione  in  A, a maius  fegmentum  fit  y A.Decugoni  igitur  efi  lutus 
ipfit  > Afin  eodem  circulo  deferipti.  Exponutur  icofahedri  latus  et 
fit  '.dodecabedri  uerb  cr  fit !,  cubi  tutem  cr  fit  Igitur  > triaguli 
lutut  efi  e quiit  teri,  cr  t penttgoni  in  eodem  circulo  deferipti,  <yl 
ipfius  r, extremi  crmedia  rttione  diuifejmtiut  efi  fegmentum.  Et 
quonii  > equulis  efi  ipfi  equiltteri  triuguli  latcri,triaguh  aut  equi  % cubi  lutut 

Icteri Ittuiiper  IX  decimitcrtiffaotetia  ipfiut  A r triplum eftitri-  dodecabedri 

pium  igitur  efl  quod  ex  ',eiut  quod  ex  A >■  Sunt  uutem  cr  que  ex  A — , , - 

y,(A,em  quod  ex  > A tripli.  Sicut  igitur  quod  ex  'M  id  quod  ex  y — ‘ 

Ajicfiwt  que  ex  y(,A  A, ad  id  quod  exyA,  cr  uicifiim(per . tf  quinti)ficut  igitur  quod  ex  • udet  que  ex 
y A,A  Aj ic  quodex  > A, ad  id  quod  ex  ' A.  Sicut  tute  quod  ex  A y,ud  id  quod  ex  r AJic  efi  quod  ex  ’,cd  1 i 
quodexfrmtiut  nantu  efi  fegmetumfripfiut  •.  Et  ficut  igitwriper  1 1 quinti)quodex  ',udeu  que  ex  >A, 
i A ; fic  quod  ex  >, ad  id  quod  ex  /,cr  uicifiim  (per,  6 quinti ) Ar  ccnucrfim.ficutigitur  quod  ex  >,adii 
quod  ex  'ific  quod  exfrtd  ei  que  ex  y f.fA.Ei  tutem  quod  ex  l.equt  funt  que  ex  f > A,qunquaguh  ntq, 

UtutCpcr  t o decimi  terti/  )poteft  cr  hexigemip-  de  ctgoni  litus.  Sicut  igitur  quod  ex  ’,tdtd  quod  ex  <: 
fic  que  ex  A >,>  A, td  et  que  exyA  A.  sicut  tute  que  ex  A y A,ad  et  qtte  ex  y A Ajic(rtcttltnea  extremi 
cr  medit  rttione  diuifit  quicunqfrpotcns  quod  ex  toti  cr  ex  mtiorifegmentijd  potente  quod  ex  toti 
C ex  minori  fegrnento-.ty  ficut  igiturCper  1 1 quinti)quod  ex  *,td  id  quodex  ',fic(re(lihncjquicunq; 
extremi  cr  medii  rttione  diuift  )potens  id  quod  ex  toti.cr  ex  maiori  fegmcnto,td  potitem  id  quodex 
toti  a minori  fegmento. Efi  tutem  » Ututcubi,cr'  icofthedri.  Si  redi  igitur  linei  extrema  cr  medii 

ratione  feflt  fuerit  ,er  it  ficut  potem  totam  cr  maius  fegmentum  ad  potente  totam  cr  minui  fegmentum, 

fic  cubi  Utut  ad  icofthedri  latut  in  eadem  fiber  a dcfcrtptorum.  r t.  J J 

Oftcndendum  iam  nunc  cft,  quod  ficut  cubi  latus  adicolahcdri  Ctmp.te, 
latus,(ic  dodccahedri  folidum  ad  icofahcdri  folidum. 

Quoniam  enim  tequales  circuli  comprehendunt  cr  dodecabedri  quinquangulutn cr  icofabedntrisn 
gulum  in  eadem  fiben  defcrip(orum,in  ffibins  autem  equales  circuli  t qualiter  difiant  t Centro, t cen 
tro  nanq;  fphmad  circulorum  plani  perpendiculares  dufle  xquales  funt, cr  in  centri  circulorum  d 
dunt)quare  i centro  faber*  in  centrum  circuli  comprehendentis  cr  icofthedri  triangulum  cr  dodect * '■■>\«rtdcfl 
bedri  pentagonum  aquales  fmt, perpendiculares  inquamt+equaltter  igitur  fafiigial*  funt  pyramides,  eque  alte . 
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bibenta  bafes  dodecahedri  ptnltgona.cr  bafes  bibente!  icofahedri  triangula.  Aequali!  autem  fiftigtf 
pyramides,adinuicemfuntlicutbjfis(perfduodecimi)SicutigiturquinquangulumadtriangulumJie 
pyramis, enim  bafis  quidem  ejl  dodecahedri  pentagonum.uertex  aut  em  centrum  fiber* , ad  pyramida 
bafm  quidem  habentem  triangulum.uerticem  autem  centrum  fphxr*.  Et  ficui  igitur(per  ■ i duodecimi) 
pentagona  ad  » o triangula  ftc  ■ i pyramides  pentagona  bafes  habente!, ad  i o pyramida  triangula  ba- 
fes habentes.  Et  1 1 pentagona, funt  dodecabcin  fuperficies, cr  i o triagula,icofahcdri  funt  fuperftciet. 
Ejl  igitur  ficut  dodecahedri  fuperficies  ad  icofahedri  [uptrficiem,fic  1 1 pyramida  pentagona  bafes  ba 
bentcs.ad  »o  pyramide!  triangula  bafa  habenta.  Suntq;  < i quidem  pyramida  pentagona  bafei  haben 
ttljotidum  ipfiusdodecahedri,io  autem  pyramida  triangula  bafa  habentes, folidum  funt  icofahedri. 
EI  ficut  igitur  (per  11  quinti)dodecahedn  fuperficies  ad  icofahedri  fupirfiatm,  fic  folidum  dodecahe- 
dri ^d  folidum  icofahedri.  Sicut  autem  fuperficia  dodecahedri  a-d  folidum  icofahedri,fic  patuit  ej Je  cu- 
ti' latus  ad  tcqfahedn  latui.  Et  ficut  igitur(per  1 1 quinti)cubt  latus  ad  icofahedri  latus  Jic  folidum  dodo- 
eahedri  ad  folidum  icofahedri,  cr  qu*  fequuntur. 

CMp.it.  Quod  fi  binxreifbclinex  extrema  & media  ratione  fc<ffce  fuerint, 
in  proportione  funt  fubieda,fic  oftendemus. 

Secctur  enim(per  j o facti)  » A, reda  extrema  cr  medii  ratione  in  >,  maius  autem  fegmenhm  eius  fit* 
yJhniliterquoq;iyi  '(per  jo  fexti)cxtrcma  cr  media  ratione fecetur  in  f,cr  maius fegmentu  eius  efio 
Af.Dicoquodeflficuttota  * !,admaiusfcgmentumipfius  a;,fic  m ^ 

tota  A ladmaiusfegmentumipfiuii/.Qgoniametenimquodfub  i * * 

•a>  aqsum  ejl  ei  quod  ex  * y.qucd  autem  [ubi  ’ fiaquum  eft  ei  ^ ■ * 

quod  ex  * f-.cfl  igitur  ficut  quod  fub  *A,A  y,adidquodex*  ,Jic 

quod  fub  At,,  f,ad  idquodexif.Etficut  quod  quater  igitur  fub  * A y,ai  id  quod  ns  * y.fic  quod  quater 
fub  t • fyxd  id  quod  exi/.  Et  componendo 'per  i g (juintl)ficut  quod  quater  fub  « A y.und  cum  eo  quod 
tX‘}Ad  idquoi  ex  « 'tfic  quod  quater  fub  * >f,una  cum  eo  quod  ex  A i, ad  id  quod  exi  f.  Quare  cr  fi' 
cut  quod  ex  utraque  ipfius  A, /fimul  ad  id  quod  ex  A f,ey  longitudine  ficut  utraq  fimul  a tyad-y.fic 
ut raq;  fimul  t'  [ad  A/.Componendo(per  i g quintificut  utraq; « /s  >,iui.(  cum  « e ad  « A ,fic  u traq;  A '/, 
Uni  cum  A /ad  ipfam  a/, hoc  efl  hin * a > ad  */,cy  antecedentium  dimidia,  hec  efl  ficut * A ad  * yjic  a • 
id  a!.  In  antiquifiimo  codicefir.  Quare  cr  ficut  quod  ex  utrjq;  fimul  * y y, ad  id  quod  ex  * y, fic 
quod  ex  utraq;  fimul  A i /,ai  id  quod  ex  A /,ey  longitudine  ficut  utraq.  fimul*  A y,und  cum * r,hoc  efl  bl 
na  • Aad*  y,fic  utraq;fimula  ' fiunt  cum  A/fioc  efl  btn*A,  ad  A /,sy  dimidia  ficui  *Aad*y,ficAi 
ai  i/.  Hoc  demonftrato,quod(re{1a  linea  qUacunq,  extrema  cr  media  ratione  diutfa)qualcm  ra- 

tionembabet  potens  quod  ex  tota  cr  ex  maiore  fegmento,ad  potentem  quod  ex  tota  cr  ex  minori  fig- 
mento, talem  habet  rationem  eubi  latus  ad  icofahedri  latuc.boc  rtuni  dcmonfirato.quod  ficut  cubi  latui 
ad  icofahedri  latus, fic  dodecahedri  fuperficies  ad.  ifoeahedri  fuperficiem  in  eadem  fihera  deferiptoru, 
crhocquoq  percepto, quid  ficut  dodecahedri  fuperficies  ad  icofahedri  fuperficiem,  fic  ipfum  dodeca- 
bedrum  ad  icofahedrum, eo  quia  ab  eodem  circulo  compreheduntur  cr  ipfius  dodecahedri  pentagonum 
cr  icofahedri  triangulum,  manifcflum  efl  quod  fi  in  eadem  ffhera  dodecabedrum  cr  icofahedrum  fue- 
rint deferipta  rationem  habebunt  ( reda  linea  quacunf  extrema  cr  media  ratione  diuifa)  ficut  potens » 
quod  cx  tota  ey  quod  ex  maiori  figmento, ad  potentem  quod  ex  tota  cr  minori  figmento.  His  omnibus 
nobis  notis, patet  quod  fi  in  eadem  jfhara  dodecabedrum  cr  icofahedrum  inferi pta  fuerint, rationem  ha 
hcbuntjicut(rc(la  linea  diuifa  extrema  cr  media  rationefpotens  totam  cr  maius  figmentum, ad  poten- 
tem totam  cr  minus  figmeXtum.  Qgoniam  enim  efl  ficut  dodecabedrum  ad  icofahedrum.  fic  dodecabe- 
drifuperficies ad  icofahedri  fuperficiem,hoc  efl  cubi  latus  ad  icofahedri  latusjicut  autem  eubi  latus  ai 
icofahedri  latus,fic(refla  linea  quaciiq ; extrema  ty  media  ratione  diuifa)potens  totam  cr  maius  figmen 
tum,ad  potentem  totam  ey  minus  fegmctumificut  igitur  dodecabedrum  ad  icofahedrum  in  eadem fyhx- 
ra  defiriptum, fic  (retia  linea  quacun  q-  extrema  cr  media  ratione  diuifa)  potem  totam  c T maius  figmen 

•"  tum  ad  potentem  totam  cr  minus  figmentum. 
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E VCLID.I S MEGARENSIS  CLARIS- 

SIMI  PHILOSOPHI  MATHBMATICORVMQVE  FACL 
le  principis,  ex  traditioncCampani,Gcometriconjm 
elementorum  Liber  decimus  quintus. 

Euclii.tx  Ctnp.  Propofuio  t. 

Ntra  propofitum  cubum, corpus  habens 
quatuor  bafes  triangulas  xqualium  late, 
rum  defignare. 

Campakvs.  Sit  cubus  cuius  bafis  eft  quadra- 
tum a bed,  fuprema  ueroeius  fuperficies  quadratum  efg 
h.Ipfum aurem  hac  arte fabricare  conucnict.Quadrato  ba- 
fis fecundum  quamlibet  lineam  ex  quadragefimaquinta  pri 
mi  defcnpto.fuper  fingulos  angulos  eius  ex  duodecima  un 
decimi  catheti, fecundum  men furam  lateris  ipfius  quadrati 
erigantur.quosexfexta  undecimi  confiat  effe  jquidiftan  tes. 
Quinque  ergo  eorum  bini  # bini.coraufio  eis  impofito  *- 
quidifianter  lateribus  quadrati  continuentur.Conftat  igi- 
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turcflecompofitum  cubum, nam  quatuor  eius  laterales  fuperficies  funt  quadrane.ex  tiigcfima 
tertia  primi ,&  ex  trigelimaquarta  eiufdem  # diffinitione  quadran:de  fuprema  autem  iupern- 
cie  manifefium  eft  quoqj  quod  ipfaefi  quadrata  ex  uigefima.immo  uigcfimaquarta  undecimi, 
# hac  communi  fcienria.qux  aequalibus  funt  xqualia  fibi  quocp  funt  xqualia,#  ex  diffinitione 
quadrari.  Si  iraq?  huic  cubo  libear  corpus  quatuor  bafium  triangula- 
rium # xquilareraru  infcnbcre.in  bafi  # cius  fuperficic  fuprema  pio- 
trahantur  dux  diametri.quarum  una  cottrinuet  duas  extremitates  in- 
fimas duorum  cathetorum,#  alia  continuet  fupremas  aliorum  duo- 
rum, quas  animo  intelligeselfe  ac  # h f.dehinc  a duobus  punchsh  # 
f terminantibus  diametrum  fuperficiei  fupremx, demitte  hypothenu 
faliter  binas  & binas  diamctros,qux  quatuor  laterales  fuperficies  di- 
uidanr.quas  imaginaberis  eifc  ab  h quidem  a h & h c,ar  uero  ab  fa  # 
f c.Has  aurem  diametros  in  hac  plana  figura  protrahere  contempfi.ne 
multitudo  linearum  confunderet  intellefhim. Si  igitur  figuram  hanc 
utoportet.aflu  uel  animo  compleueris,uidebis  ex  lex  diagonalibus  li 
neis  fex  fuperficies  ipfius  cubi  diuidenribus.pyramideni  quatuor  ba- 
fium triangularium  effe  perfe£iam,quam  cubo  propofito  ex  diffini- 
tione confiat  elTeinfcripram.huius  autem  pyramidis  bafes  *quilate- 

rasefie  confiat: eo  quod  ex  quarta  primi , omnes  iftx fex  diagonales  funt  adinutcem 

EucLcxCimp.  tropopHoi. 

Ntra  datum  corpus  habes  quatuor  bafes  trian 
q?  aequilateras.cojfpus  odo 
bafium  triangularium  xqua 
lium  laterum  diftinguere. 

Campanvi*  Si  intra  pyramidati  quatuor 
bafium  triangularium  & (quilaterarum.oiloedron  li. 
beat  inferibere,  prius conuenit  pyramidem  ipfam  fabri- 
care,qu(  ratione  cata  hoc  modo  componitur  .Statuatur 
fecundum  cuiuslibet  linei  quantitatem  trigonus  (quila- 
tcrus.qui  fit  a b c,cuicircunfcribatur  circulus  fupra cen- 
trum d,&  exeat  d e perpendicularis  ad  fupcrficiem  ipfius 
tngoni.ex  duodecima  undecimi, qu(  ponatur  dupla  eife 
inpoientiaadfcmidiamarum  circuli  circunfcribemis'" 
gonum  a b c,&  a punflo  cadam  tres  hypothcnuf(  fu[ 
tna  punita  a b c.Eft  itaque  completa  pyramis  quatuu 
bafium  trilaterarum  Si  (quiIaierariun.protrahJturenini 
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d a,d  b,d  c.  Ciim  igirur  anguli  quos  continet  Unea  e d.cum  lingulis  lineis  d a,d  b,d  c,ftnt  re£H  ex 
ditfinitionc  p«  pcndicularis  ad  fuperfiaetn.cuniq}  quadri:  um  linef  ed  fitex  hypothefi  duplum 
ad  quadratum  femidiamctri  circuli  a bc, erit  ex  penuliima  primi  quadrarum  uniufcuiufq?  trium 
hypothcnu  Tarum  linearum  ea,c  b,ec,  triplum  ad  quadratum  (emidiametn  circuli  a bc.  Sed  ex 
Otflaua  rredecimi, quadra  tum  quocp  cuiufqj  trium  laterum  rnanguli  a b c, triplum  eft  ad  quadra* 
tum  fcmidiainem  ctufdcm  circuli, igitur  omnia  latera  ftarurx  pyiamidis  funr  adinuiccm  xqua- 
lia, quare  ipfa eft xquiiarerarum  bah um.Ctim  itarp  fibi  oCtocdron  includere  uolucrimus.diuL. 
demus  unumquodqt  lex  larcrum  eius  in  duo  medio  (qualia,^  continuabimus  medium  pun- 
^tumcuiu.  ylarcrum  medqs  punfiiscun&orum  reliquorum  laterum ,cum  quibu>  ipfum  con- 
otier  6C  anguium  fupertnialem.ucrbi  graria.diuidam  Larcra  bafis  in  punitis  f,g  li,&  hypothemt 
<as  ca Jenrcs  ab e,in  pungis  k,l,m,&'  continuabo  punitum  f, cum  punito  g &cumh&cumk 
SC cum  l,punltumlpm,cumcifdeinh&I.Ecccira{pperfcllumcftcorpusowtobafium  triangu-  r 
larium  q*  duodecim  lineis  media  punita  laterum  fabricatf  pyramidis  iungentibus  contentum. 
Has  aurem  olto  bafes  ex  quarra  primi, quories  oportet  repetita  (quilareras  clfe  manifeftum  eft, 
ipiiim  quoqj  corpus  ftaturp  pyramidi  ex  diftininonemfaiptum, quemadmodum  iufsi  eramus. 

Ex clilex  Cmp.  Vropofitio  j. 

Ntra  cubum  afsignatu  figuram  odto  bafium  triangula-  » 
rium  arqualium  laterum  conftitucre. 

Campanvs.  Cubo  intendimus  infcubereoltoedion.Qualiterautcm 
cubum  componere  oporteat, in  prima  huius  futfirienrcrdiltunieft.Igirur  fabri 
caro  cubo  pyramis  quatuor  bafium  triangularium  &'  (qualium  laterum  in  eo 
J*Fr,™a  huius  dclignctur.ac  intra  ipfam  pyramfdem  ex  prjmilfa  oltocdron  diftinguarunquo 
facio, limul  etiam  faltum  cnr  quod  uoImmus.Conftar  cnun  ex  ratiocinatione  primj.latera  cuti 
cuipiTus  inlcrtptf  pyramidis  encdiagonosbafiumcubi.&ex  ratiocinatione prxmiffx liquet 
cun/los  angulos  oltoedri  in  hac  pyramide diftmlli  eflcin  lateribus  ipfius  pyramidisquare  ma 
niteftum  cit  .omnia  angularia  punita  huius  ollocdri  efle  in  bafibus  afsignan  cubi.Igiturex  dif- 
nnirionc  habemus  propofitum.  Aliter  idem. Centris  cunelarum  bafium  cubi.quemadmodft 
Jj*  nona  quarii  fir,repcrris,accnrro  fuprcmx  fuperficiei  eius  ad  centra  quatuor  lateralium  fuper 
ncicrum  quatuor  hypothenufas  demirte,&  i centro  infinita:, 6C  ad  earundem  lateralium  fuperfi 
«erum  cenrra  quatuor  alias  hypothenufas  clcua.cenrraquocp  quatuor  lareralium  quatuor  re- 
ctis lineis  conrinua.ita  uidelicet  quod  cenrra  earum  tantum  qux  inuicem  fecanr.continues.Ver 
bi  graria, iunges  centrum  antcriorumcum  centro  dcxrrx SC  cum  centro  fmiftrx,  centrum  quoqj 
ultimx  iunges  cum  eifdem.hoceftcum  centro  dcxtrx&  cum  cennolimftrx.  Habes  itaqueeor- 
pus  olto  bafium  mangularium,rjs  duodecim  lineis.quxcenrra  fuperficierum  cubi  continuant, 
complexum.  Si  igitur  has  bafes  arquiiateras  effe.probare  uolucris.a  centris  bafium  cubi  ad  cun- 
ela perpendiculares  prorrahe,quas  neceffarium  eft  omnia  latera  ipfius  cubi  per  xqualia  diuide- 
re,ex  fecunda  parre  terrix  terrtj.Qjiod  planum  erit.fi  umcuiq?  bafium  cubi  circulum  circunfai- 
pleris, arque  ideo  binas  fll  binas  fuper  idem  punitum  in  lateribus  bafium  cubi  conftar.concur- 
rereascp  ex  fecunda  parte  *9  primi, ideoip  eriam  fingulas  effe  xquales  dimidio  lateris  cubi. Igirur 
« io  undecimi, manifeftum  eft  binas  fle  binas  earum  fuper  idem  latus  cubi  in  medio  eius  pun- 
cto concurrentes  reltum  angulum  continere, eo  quod  omnes  fupcrfkics  cubi  funtquadrarx. 
Quia  igirur  illx  duodecim  linex  cenrra  fuperficierum  cubi  continuantes, qu(  &C angulis  auos  < 

tifc  linex  fuper  media  punita  laterum  cubi  concunrenres  binx  &binx  continent, fubtcndun- 
f ur.ipfx  erunt  ex  quarra  primi, uel  eriam(fi  mauis)ex  penulrima  primi, adinuiccm  xquales.  Er- 
goeftin  propofiro  cubo  ddignatum  corpus  olto  bafium  triangularium  & xquilateraru : quod 
oportebat  facere. 


Zuclid  ex  Cmp. 


Tropo  fu  io  4. 


Ntra  datum  corpus  ofto  bafium  triangularium  atej? 
arquilatcratum  cubum  fiourarc. 

Campanvs.  Non  dubires,  quin  corpus  o<flo  bafium  triangula- 
rium ar<p  xquilatcrarum  certo  dogmate  fabricabis  hoc  modo. Qualibet  rclta 

*,nca  fuper  aliquod  planum  furfum  orthogonalirercrclta.cani  pcrxqualia 

diuide.OC  a puncto  eius  medio  duas  lineas  hincinde  perpendiculares  exrrahe.qux componant  U‘ 
neam  unam.cruntq?  hxduxlmexfcinuicem  fecantes,  uidelicet  prima,  qux  fuper  pofTmm  pla- 
num eftorthogonalirer  crclta,&  alia  qux  ipfam  fuper  eius  mediii  punitum  ortliogonalirer  fe- 
cann  eadem  fuperneie  fine  funr, per  prima  partem  a undecimi.  Ad  fuperfiaem  igirur  in  qua  ipfa: 

* fitx 
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ffrxfunt  fiipercomunem  punelum  finftionis  carum  (ur  u docet  undcciini)pcrpendicularem  ni 
ge.quam  facias  eandem  fuperficiem  in  utranque  pariem  penetrare, pone cun^ias  fex  portio- 
nes  harum  trium  linearum  d punito  in  quo  fetnuicem  fecant  xquales:  Ite  enim  qux.ibci  quam- 
liber  per  xqualia  & orrirogonalircr  diuider.ita  quod  ciim  finr  tres  quxquedux  carum,  faiuitfc. 
ne  erucis  uencrandum  frgnumad  angulos  rectos  continebunt.  A fupreino  igitur  erefixlinex 
fuperpofitum  planum  punito  quatuor  hypothenufas  ad  extremitates  duarum  lincaru  ipiam 
fetantium  demtttetdeinde ab  infimo ciufdcm  crcflx punito, quatuor  anas  liypotlicnufas ad eaf 
dem  duarum  letantium  linearum  extremitates  eleuaipoftrem  J quo  Irarum  liypotlienularum 
extremitates  qua  tuor  redtis  lineis  quadratum  continentibuscontinua.Eruntemm  lix  duode- 
cim linex.uidelicer  quatuor  hypodicnufx  a fupremo  puniio  ereifcr  perpendicularis  deteenden 
tes.quatuotg!  poftiemxab  cius  infimo  punclo  furfum  clcuatx.at  rdiquj  quatuor  bnex  harum 
hypothcnufaium extremitates  continuantcs.cx  penultima  primi  finenugationis  peccaroplu- 
ries  repetita  adinuicem  xquales, quare  conftatcorpus  ab  eifdem  ternunatqpi.octobaiibus  rrian 
gulanbusxquilaterisSi!  contineri.Si  igitur  huic  corpori  cubum  infcribne  delefbl, centra  odio 
triangulorum  ipfum  ambientium  inuenire  ex  quinta  quarti  labora.catji  reperta  duodecim  li- 
neis refhs  hac  lege  continua,  ut  centrum  cuiufque  horum  triangulorum  cum  centro  cuiufque 
trium  ad  tpfius  latera  terminatorum, per  refiam  lineam  copuletur.Non  eft  autem  huius  rei  ido- 
neum figuram  in  planodepingereiideoiy  reftat, utquod  dicitur  menteconcipias.ipfumipifi  pia 
cet)afiu  & opere  compleas.  Videbis  enim  duodecim  lineas  horum  triangulorum  centra, polita 
lege  continuantes  cubum  continere,  quem  rcftat  utxquilaterisrefiangulisip  fuperficiebus  de- 
mon (ires  e fle  conclufum.non  enim  erit  cubus.nifi  omnes  eius  fupeTficics  fint  quadratx.Duci- 
to  ergo  i quolibet  angulo  trigonarum  fuperficierum  oifioedri, perpendicularem  ad  latus  illi  an. 
gulooppofitum , has  autem  perpendiculares  ex  prima  quartideami, conflat  adinuicem  xqua- 
les,& diuidere  latera  quibus  perpcndiculariterinliftunt.per  xqualia.ideotp  binas  St  binas  fuper 
idem  punfium  latens, cui  fuperftaniconuenire.Eafdcmtp  conflat  exhisquxindecimafeptima 
quattidecimi  demonftrata  funt.tranfireper  centra  triangulorum,  ideoip  per  extremitates  late- 
rum inclufi corporis  trifirc.ac  eorum  portiones  qux  intra  centra  trigonorum  Si  latera  ipforum 
intercipiuntur, ex  ps  etiam  qux  in  eadem  demonftrata  fuut.conftat  cflt  xquales, angulos  quoq) 

ab  ps  perpendicularibus  btnis  coeuntibus  contentos, exoflaua  primi  pateteflexquales.Et  quia 

hx  perpendiculares, fuxip  pornones  inter  centra  Si  latera  interceptx  eofdem  angulos  ambiuntt 
erunt  quoqj  anguli, quos  linexa  centris  trigonorum  ad  latera  perpendicularitci  cadentes  binae 
Si  binxcontinent  adinuicem  xquales. Cumty  latera  illius  corporis.de  quo  difputamus.hos  an- 
gulos fubtenduntifequitur  ex  quarta  primi  ficquenterfumpta, corpus  inclufum  efle  xquilate- 
• rumiatquocprefiangulum. Protrahantur  enim  diagoni  in  lingulis  fuperficiebusjios  diagonoi 
V ex  quarta  primi,  omnes  adinuicem  xquales  cfleconuinccs,  mediantibus  angulis  ,i  duabusper- 
pendicularibus  pet  ipfarum  diagonorum  extremitates tranfeuntibus  contentis,  fi  prius  hos  an- 
gulos,ex  ocfaua  primi, xquales  libi  inuicemefle  probaueris.Cum  igitur diameiertetragona- 
rum  bafium  corporis  huius  fint  adinuicem  arqualesdatera  quoqi  earundein  bafium  xqualia, ne. 
cclTccft  exoftaua  primi  multotiesrepetita.ipfastetragonas  bafes  efle  arquiangulas.  At  quia  en 
duodecima  primi.omnes  anguli  cuiufque  earum  funi  xquales  quatuor  refiis.fcquuur  eas  efle 
refhngulasutaque ex diifiniiionequadrati.ipfxfuntquadratx.Igiturinfcriptum corpus  mani 
fertum  efle  cubum, ficut  intendimus. 

EucW.ex  CMp.  Propo/itio  f. 


imi 


Yramidcm  quatuor  bafiilttl  triangularium  atqtiexqul 
latcrarum.afsignato  corpori  o<flo  bafium  triagularium 
quocp  atque  xquilatcrarum  inferibere. 

| CampanvS.  Afsignato  corpori  Otflo  bafium  infcribe.fccunduni 

prxeepta  prxmilfx  cubum, cuboip  infcriptoinfcribefutdocer  prima  huius)  pyramidem  qualtd 
proponirur.Cum  igitur  huius  pyramidis  anguli  finr  etiam  anguli  cubi, quemadmodum  ex  de- 
monrtrationeprimx.manifeftum  eft  cuncii  autem  anguli  cubi  fint  ex  prpmtfia  in  fuperficiebus 
afsignari  o<floedri:eruntquoq?cun<fti  anguli  pyramidis  huius  in  fuperficiebus  corporis  odio  ba 
fium, cincam  iubemur  infcribere:quarc  ex  diffinitione  manifefiu  eft.nos  fcciffe  quod  quzrimid 
Euclid.ex  Camp.  Vropojitio  6. 

Ntra  datum  corpus  uiginti  bafium  & xqualiu  laterum, 
corpus  duodecim  bafium  pen  tagonaliu  xquallum  late- 
rum atqj  xqualium  angulorum  figuraliter  componere. 

1 CampanvS.  Corpus  uiginri  bafium  non  docemus  hic  fabricare, quoniam  ex 
16  tredccimi.qua  coucnit  arte, hoc  fieri, fatu  euidenj  crt.Eo  igitur  at  ibi  docetur  copofito.ui  libi 
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corpus  duodecim  bafium  perna  ponar  um  atque  arquilaterarum  i ndudere  deleflat.hac  uia  pro- 

cedendum  etl.Manifellum  cft  enim  uiginti  triangulos, fexagmta  fupcrficiales  angulos  habere, 

&'  quia  ad  conilitutioncm  uniufcuiufque  folidi  anguli  corpons  icofedri  quinque  fupcrficiales 
conucmunt.iicut  ex  demon  firanonc  dccimafexta  trcdecimi  colligitur, confiat  illud  corpus  duo- 
decim loltdis  angulis  compleri.  Inuentis  igitur, ut  in  ante  prxmitla, centris  cunctorum  triangu- 
lorum totum  icofedron  teiminannum, ea  triginta  reflis  lineis  continua, iia  quod  cuiurquc  cen- 
trum centris  omnium  circumiacemium.cum  quibus  communicatin  latere  per  reflas  lineas  iun 
gas.Ciim  ergo  hoc  feceris.uidebis  ex  illis  triginta  in  cis  duodecim  pentagonos  conditui  duode- 
cim angulis  tolidis  daii  icofedri  oppofitosdios  itaque  pentagonos, quemadmodum  in  ante  pix 
milTatccifii, de  bafibus  cubi, zquilaieroscfrcptobabts.Neccfleeft  enim, utquorumlibeitriangu  - 
lorum  duorum  idem  latus  habentium, centra  eodem  fpatio  dident:  rcfiat  ergo, ut  eos  etiam  r- 
quiangulos  ede  lyllogizes.  Manifcdum  ed  autem  ex  ratiocinatione  dccimafexta  trcdecimi, da- 
tum corpus  uiginti  lilium  ab  eadem  fphxra, cuius  diameter  ed.tanquam  diameter  huius  corpo 
ris.uidelicet  hnra  qux  duos  eius  angulos  oppolitos  continuat, efle  circunfcriptibile.Si  igitur 
hxc  diameter  per  medium  fcccrur.punflus  fcflioniseTii  centrum  fphzrzcircunfcribcmis.Ab 
co  itaque  ad  fuperdeies  eundorum  pentagonorum  perpendiculares, ex  undecima  undecimi  du 
ato.de  a punflo  in  quo  fingults  pentagonis  obuiauerint.ad  fingulos  cotum  angulos  reflas  li- 
neas dirigito, deinde  centrum  fphzrxcum  fingulis  angulis  ipforum  pentagonorum  continua- 
to. Ageergo, eos  proba  ede  xquiangulos  hoc  modo. Ciim  enim  omnes  circuli  circumfcribcntes 
trigonos  icofedri  funtarquales, erunt  omnes  perpendiculares  a centro  fphzrxadipfos  ucnien- 
tes  df  in  eorum  centra  cadentes, xquales:omncs  ergo  lineae  a centro  fphierx  ad  angulos  cuiusli- 
bet pentagoni  uenicntes.funt  xqualesmam  anguli  pentagonorum  funi  centra  circulorum  tri- 
gonos iplos  icofedri  circunfcnbcntium  cx  hypotlicfi.Igitur  expcnultima  primi, eodem  argu- 
mentationis gcnete.quo  fuperius  in  dccimoquarto  fyllogixauimus.feflorem  prouenientem  in 
iiipcrficie  fphxrx.ciim  aliqua  plana  luperiicies  fpharam  fecat  non  fuper  centrum  eius.effc  cir- 
(unferentiam  continentem  circulum, necrfle  cft  quinque  lineas  ucnientes  a concurfu  perpendi- 
cularis dufl*  a centro  fphaT*  ad  fuperficies  omnium  pentagonorum  ad  quinque  angulos  cu- 
iufcunque  pentagoni. efte adinuicem xquales  itaqueomnibus  duodecim  pentagonis  cft circu- 
luscircunlcripnbilis.Ciim  igituripfi  fint  aequilateri,conuincitur  cos  edic  etiam  xquiangulos: 
quod  oportebat  oilcndere. 

Euclidcx  Ctmp.  Propo/iti0  7. 

Ntra  datum  corpus  duodecim  bafium  pentagona  - '7 
rum  arquilaterarum  atque  arquiangularum  , corpus 
uiginti  bafium  triangularium , atque  arquilaterarum 
fabricare. 

CaMPANvf.  Qualiter  corpus  duoderim  bafium  pentagonarum  rquilaterarum 
atque  xquiangularium  componere  oporteat, ex  decimafeptima  trcdecimi  rcquirc.Sed  qualiter 
corpus  uiginti  bafium  triangulanumirquilaterarum  fibi  conucniat  infcribi.hic  addifee.  Suo- 
rum pentagonorum  centrisfui  in  decimaquarta  quarti  fit)reptTtis,ea  adinuicem  triginta  lineis 
hac  lege  continua, ut  uniufcuiufque  pentagoni  ccnrro.cuiufquepentagoni  fecum  in  latere  com 
mumcanris  iungatur  ua  uidclicet  quod  uniufcuiufque  pentagoni  centrum, centris  quincp  pen- 
tagonorum terminantium  uel  circumiacentium  continuctur.Ciim  igitur  hoc  feceris, obuient  ti- 
bi uiginn  trianguli  ab  qs  triginta  lineis  centra  pentagonorum  connnuanribusconrenri.mintiy 
ij  uiginti  trianguli  uiginn  folidis  angulis  ipfius  dodeccdri  oppofiti.ampleflciites  corpus  uigin- 
ri  bafium  triangularium, quas  xquilateras  ededemondrabimus.de  erunt  duodecim  lolidi  angu 
Ii  huius  corporis  uiginnbalium  in  centris  duodecim  pentagonorum  corpus  dati  dodeccdri  ter- 
minantium. Hos  itaque  uiginti  triangulos  xquilatcros  ede.de  proba.  A centris  pentagonorum 
ducito  perpendiculares  ad  latera, eruntlp  omnes  perpendiculares  xquales.  Binas  ergo  & binas 
probabis  exoflaua  pnmi, aequos  angulos  continere.  Et  quia  linex  continuantes  centra  penta- 
gonorum his  angulis  a binis  Si  binis  perpendicularibus  contentis  fubtenduntur,  ciim  omnes 
. perpendiculares  fint  xquales, erunt  ex  quarta  primiomnes  line*  continuantes  centra  pentago- 
norum zquales.quodeftpropofitum.  y 

Perpendiculares  autem  binas  df  binas  xquales  angulos  continere, df  omnes  eas  adinuicem 
(dexquales.ficcollige.Exquintaprimidf  uigcfimafcptimaeiufdem.conftatfingulas  earum  di 
uidere  latera  pentagonorum  fuper  qux cadunt, per  aqualia, eascg  ede  adinuicem  xqualcsdu- 
flis  lineis  i centris  pentagonorum  ad  fingulos  angulos  corum.Quarebinxdf  binz  fuper  idem 
latus  cadentes  in  eodem  ipfius  lateris  punflo  coibunt,  co  quod  utraque  diuidit  illud  latus 
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duobus  pentaeonis.a  quorum  centris  ueniunt  comnftne  per  aequalia.  Has  ignur  petpendico- 
lares  binas  Si  binas  ufquc  ad  angulos, quibus  commune  larus  in  quo  cocunr.oppolitum  per 
centra  pentagonorum  producito,»  eifdem  angulis  duas  lineas  fubrcndito.quas  ex  dcmonftra- 
tione  decimafcptima  trededmi.mamfeftum  edelfe  tanquam  latus  cubi  ab  eadem  fphxra,  cura 
cropolito  dodecedro  circunfcripnbili : ideoip  patet  eas  ellcxquales.eo  quod  omnia  latera  cnM 
finrtrqualia.eafdemij!  liquet  ex  nona  undecimi, elTie  «quidiflantesipropter  hoc  quodambx  ae- 
huldiftam  communi  lateri.in  quo  binr&lbinx- perpendiculares  conueniunt.  At  utro  iplas  eaU 
dem  condat  ex  his  perpendicularibus  peratqualiadiuidi.Iiaque  pertrigefimlitrnam  primi, cun 
flxlinexconrinuantes  punfla.in  quibus  bmx  8ibinx  perpendiculares  fuper  has  hueas.quaJ 
tanquam  cubi  latera  fore  diximus, concurrunt, fuut  adinuiccm  xqualesmam  omnes  runt, tan- 
quam latuscubUgirurexoflaua  primi.anguh  contenti  a binis  & binis  perpendicularibus, futis 
xquales. Quare  per  quartam  eiufdem.lineac  quotpconnnuantes  centra  pentagonorum  Ium  h- 
biinuicemiequalestinfcriptum  ergo  ed  propofito  dodecedro  corpus  uigmnbafium  mangula- 
rium  & a-qu.iltum  laterum, licuttulTi  eramus. 

Elide*  Camp.  Propofitiot- 

Olido  duodecim  bafium  pentagonarum  atque  aequi- 
laterarum  propofito,intra  ipfum  cubum  diltinguere. 

Campanvs.  Cum  dodecedron  fu  per  cubi  latera  fabricetur, ut  con- 
dat ex  decimaleptim*  tredecimi, nimirum  eo  fabricaro  libi  conuenir  cubum 
PS  rspiitad  infcnbitnamcdm  duodecim  fintpentagoni.fi  unius  cuiufquc eorum  uman- 
(^ufcX  figuram  u.dcbis  exigere)  chordam  unam  fubtendens  ex  ns  duodecim  chojda 
fex  xquilatcras  refongulasip  fnperficies  cubi « corpus  ampleflentes  fuperfictes.  Aequilateras 
quidem  eas  effe.condat  ex  quarta  primiirciflangulas  autem, eodem  argumetatioms  genere, quo 
in  fexta  huius  bafes  dodece.fri,  datoicofedro  inferipti,  demondrauimus  efiexquiangulas,  con- 
dar quidem  ex  decimafeptima  trcdecitni, propofitum  dodecedron  fphxrxelTe  infcnptibtle.Er- 
co  deentro illius  fphamt, ad  omnes  has  quadnlareras  fuperfteies.perpendiculares.Or  docet  un- 
decima undecimi, protrahe  & i punflo  concurfus  ad  Cingulos  angulos  illarum  quadnlarera- 
rum  fuperficierum  reflas  lineas  dirige.aceofdem  angulos  quadnlaterarum  fuperfkirrum  cura 
centro  fphaar*iunge:cruntiji  Incline* centrum  fph«r* cum  angulis  quadnlaterirumluperfiao 
rum  continuantesffemidiamein  fphxrx.de  quarum  quadransfquia  dempto  quadrato  P«tP«>- 
di cularis, remanent  ex  penultima  primi  quadrata  linearum  conunuannum  punflum  con  - 
fus  perpendicularium  cum  angulis  quadrilaterarum  fuperficierum ) "eceite  ed  omnibus  his 
quadrilaicris  fuperficiebus  circulos  clTecircunlcripribiles,  ldtoqj  necelTe  ed  eas  efle  xquiangu- 
Ss.quum  finrxquilaterx.Et  quia  ex  rrigefimalecunda  pnmi, anguli  cuiulqueearumFamerac- 
cepii  funi  xquales  quaruor  reflis  angulis,  fequiiur  eas  e fle  reflangulasmilulergo  dccdinfau 
pto  corpori  dc  ratione  cubi.  _ 

F F Eud.ex  Ctmp.  Propo/Thop. 

1 Ato  dodecedro,  (ibi  demum  oftohedron  includere. 

Campanvs.  (impolito  dodecedro, ut  in  deciifiafcptimatertii-d 

I decimi, fex  latera  Tuarum  fuperficierum,ea  uidclicet  qux  cathetos  fuper  Tex  li- 
neas  oppofira  latera  fuperficierum  cubi  per  aequalia  fecantes  erettos,  tf qua  ni 
eorum  coraufti  iungunr,per  xqualia  diuide.eaqj  bina  & bina  adinuiccm  com 
i'  polita.conrinua  per  tres  lineas.qu*  Teinuicem  fuper  medium  punctum  dia- 

metri cubi,  ex  quadragelimaofoua  undecimi,  per  xqualia  fecabunr.er»ti$,ur  quxque  duxea- 
ruro  mum  fcinuicem  quocp  ad  angulos  reflos  diuidant.  Si  igitur  harum  mum 
mitares  per  duodecim  lineas  reflas  continuaueris.prouemet  nbi  corpus  oflo  bafium  triangula- 
rium &C  xquilaterarum , ex  quarta  primi,uel(fi  mauis)  ex  penultima  prunnquod  oportebat 
odendete.  . . . . 

EMclid-tx  Catip.  Propo/itio  10. 

c|  Ntra  afsignatum  dodecedron,  pyramidem  quatuof 
I bafium  triangularium  atque  acquilaterarum  adhucre- 
”,  ibat  diftinguere, 

Campanvs.  Afsignaro  dodecedro  inferibe  cubum, ex  octaua 

wt  1 huius, cubofa  pyramidem  ex  prima. Cdm  igitur  anguli  pyramidis  fintin  an- 

gulis  cubi, ut  patet  ex  ratiocinatione  primx.Sf  angubcubi  in  anguUfdodccednexranoana^ 

none  oflaux,  erunt  quoque  anguli  pyramidis  in  angulis  dodccedri,  itaque  condat  quod 
nolumus.  Ziidil 
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Eo cliltxCmp.  Propofitio  tt.' 

j Ropofita  icofedro,in  eodem  cubum  figurare. 

I Campanvs.  Icofedro  mfcribc  dodee  cdron  cx  icxta.ac  doderedroeu- 
I dum  cx  oflaiia.  Conflat  autem  cx  dcmbftranonc  fcxtx.qudd  omnes  anguli  do 
decedri  cadum  fuper  centrum  balium  icoiedn.dC  anguli  cubi  fum  in  angulis  do 
J decedrtuaque  anguli  cuoi  lunc  m ccums  bafium  icoicdri.  Habemus  ergo  pro* 
politum. 

Euclid.tx  Camp.  Propofitio  i». 

| Cofedron  datuni,pyramidcm  quatuor bafium  triangu 
1 larium  atque  arquilatcrarum  fibi  poftulat  inferibi. 

CkmuvI.  Si  in  dato  icofedro  cxprxmilfa  cubum  infcripfcris.cu- 
bofpexpnma  pyramidemincluferis.qumporiulationi  icoledri  fatisfcteris.hxfi 
■ fandum  non  em.  Sene  autem  oportet, quod  cum  ftnr  quinqi  regularia  cor. 

pora,dcquorum  mutua  abinutcem  inlcnptioitcin  hoc  ij  libro determtnctur.fi  unumquodtpeo 
rum cuilibet exteroi  um  elici  infcripnbtie,  10  eorundem  inlcnptiones  acciderent. Quippe  cuili- 
bet eorum  qumtp, Client  cartera  quatuor  infcripabilia.ldeoip  quater quine;  infcripnoncs.quod 
eft  ao.ncceiiarid  prouemrent.  At  uerd  pyramidi  foliim  oftoliedron  con  ucnicns  cft  in  fcribt.non 
enim  funtin  pyramide ba.es  autanguu  autiaiera.m  quibus  anguli  cubi  aut  icofcdri  aut  etiam 
dodcccdn  poisint  extrema  tplius  pyiamidis  contingere.  Cubus  quoip  folius  pyramidis  otfloe 
dri,&  oitoedron  folius  pyramidis  61  cubi.reccptiom  funt  apia. qualiter  enim  in  eorum  alterutro 
uangulosicofcdrt.autioangulos dodecedri, ita  ut  fingulj  in  corii  ftngulis  cadant  collocabis? 
Icoiedron  autem  cum  cartera  conuenicnti  ambi  none  poisit  compledti,  folius  oAocdri  nequit  ef* 
feiccepiacuium  nain  oflohedri  lex  anguli  femidtamcnalifcinuiccm  bini &binioppofitioncrc 
fp  ictuni.lmrxqi  eos  connnuantes  ICIC  per  aequalia  orthogonalitcr  dtuidum.ita  quod  illud  glo* 
nolum  lignum  ad  cuius  intuitum  conllernantur  dxmoncs,  fub  icens  angulis  triplicatum  red- 
dant.hos  ua.;  triangulos  nctp  bafes.net;  anguli, neqj  latera  icofcdri  polTunt  fub  fuo  litu  recipe* 
re.ncqi  enim  in  eo  repenes  lex  bafcs.aut  fex angulos.aut  fex  latera.liac diamctrali orrliogonaliip 
oppolinonefe contuentes.  Dodecedronauiem  nulli  exterorum  fuxambiiionisdcnegauit  ho* 
fpmum.immo  tundorum  receptorium exiftit.  Vndc  non  incon uenicnrer  dodecedri  figuram  an 
liqui  Platonisdtfcipuliafcriptcrecalo.quemadmodumpyramidis  formam  tribuerunt  igni, eo 
quod  furfum  fub  pyramidali  figura  euolct.  At  octoedri, aeri;  quippe  ficut  aer  ignem  morus  par- 
«utate  fequitur.fic  ofloedti  forma,pyramidis  formam  ad  morum  habilitate  comitatur.  Vigind 

imo  bafium  figuramaquxdiflauerunttnam  cum  ipfa  bafium  pluralitate  pluscfteris circuletur 

•n  fphxram.duenris  rei  motui  magis  quam  fcandcntisconuenire  uifa  eft.Cubum  ucro  figuram 
quidam  dedere  temeiquid  enim  in  figuris  maiori  ad  motum  uiolentia  indiget  quam  trifera  f ac 
inclementis  quid  fixius  con  ftantiust;  repentur  terrafSi  igitur  cx  rninfcriptionibus.tresquaspy 
ramis  non  lulhnet.binasqt  a quibus  natura  cubiSCcxftocdri  aliena  eft.rurfusc;  unam  cui  repu. 

gnai icoledri  figura, reieceris, erunt reliqux tantum  n inlcnptiones, pyramidis  quidem, fola.cu* 
i uerd  offocdttqt  binx, icofcdri  autem  tres, dodecedri  autem  quaruor.de  quibus  omntbusfutar 
bitrorj  lurfiuenter  alias  difputarum  cft. 

EucliJ.cxCamp.  Propofitioij. 

IAbricato  quouis  quinque  regularium  corporum.fibi  * 
fphacram  infcribere. 

Campamvs.  Ex  ii  libro  itat;  mani  felium  cft.unumquodp  quinqi  ho- 
rum corporum  elfe  fphxrxinfcriptibile.Nunc  itat;  coftabit  uiceuerfa  fphxram 
unicuitpipforum  elfcinfcnpnbilem . A circunfcnbcntis  enim  fphxrxcmtroad 
bafes  uniuerfas  cuiuslibet  eorum  perpendiculares  ex  eant, quas  intra  centra  circulorum  bafes  ip* 
fas  circunfcnbcntium  cadere, ncceireeft.Cumlpomnef  circuli  cascircunfcribentcs  fintxqualcs, 
CTuntcp  liare  perpendiculares  xqualcs.ltaqj  IV  fecundum  quantitatem  unius  earum  circulum  fu- 
per centrum  circunfcnbenns  fplixrx  dcfcripfens.ciuscp  fcmicirculum  quoufqucad  locum  unde 
moucri  ccrperit.redeat, circumduxeris:  quia  ipfum  per  extremitates  eundarum  perpendicularia, 
nccelfeefttranfirc.conuinces  excorrclario  ts  retti), fphxram illius  fcmicirculi motu deferiptam 
uniuerfas  bafes  afsignati  corporis  in  concurfibus  per  pedicularium  contingere.  Non  enim  plus 
potcft.fpltxra  de  balibus  corporis  contingere, quamdreundudus  fcmtcirculus  (dum  moucba- 
ruOconringit.Qparcaisignato  corpori  conflat  nos  fphxram, quemadmodum  propofitu  erat, 
infcripfilfe. 
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EVCLIDIS  MEGARENSIS  CLARIS- 


SIMI  PHILOSOPHI  MATHEMATICORVM-QVE  FACI- 

le  principis,  ex  Hypficlis  Alexadrini.Grccci  philofophi  traditione: 
Geometricorum  elementorum  Liber 
decimus  quintus. 

■tuclileXZamb.  Problema  i.  Propoptioi. 

N dato  cubo  pyramida  dcfcribere, 

HTPSICLESorZami.Hfloii,  . . 

tus  cubus « A , * i/  » t,tn  quo  oportet  py 
ramtda  inferibere:  conneftantur  « >,>  >,« 

r, i y.Mawfeftum  um.quod ipfa 

■ I y,*e  a y,'1  <JriJguU  aquilattra funt:quadratorua 

tnim  dimetri  funt  Utere.  Pyramis  igitur  eft ipfa  * i>  S,tx 
deferibitur  in  dato  cubo: quod  fecere  oportebat. 

Euclid.ex  Zemb.  Problema  i.  P ropofitioi.  ] 

In  data  pyramide  odaedru  deferibere. 

H Y P S.  ex  Zib.  E flo  data  pyramis  '*  > a,feceturq:  bi 
foria  ipfts  ■/*■>«  */igni!.cr coneftatur  ipfa  t •,» v /,/ e, 
et  relique.  Et  quonii  * f-  dupla  ejl  utriufq  ipfarum  * «,•/: 
ecqualis  igitur  ejl  0 « ipp « / crparaUelusjimilittra-.' « ip/i 
/*  c/l  aqualis  cr  parattelustaquilaterum  igitur  ejl  »•[•.  Dico  quoi 
C T re  Ungulum.  Si  enim  ab  ipfe  « » perpediculares  agitur  ai  plane  > / 

# v/*  »'/'  V 'frjimilttcr  ojlciemus  qua  in  ippus  > *{•, quadro 
ti  aquiUtera.quod  facere  oportebat. 

Eucl.ex  Xamb.  Problema).  Propoptio j. 

In  dato  cubo  otflahcdrum  deferibere. 

H Y P S.ex  Zemb.  E/io  iiij«  cubus*  AyZ'i’*,o-  eapiahtr  cetra 
* lupientium  quadratorum  ■‘Cnr.DieoqubduSnr  quadratum  eft. 

Excitentur  per  ipfe -a  paratteli(per  j i primi)/',* Quonia  igitur 
dupla  eft  ippus  '‘‘.v/ 'ippus' ’-pd  propterea  quoi  ex  e - -.igitur 
ti  eft  equum  quoi  ex  * >,ey  per  hoc  cr  < « ipp  > » eft  aqualis.  QUoi 
igitur  ex**  duplum  eft  eius  quoi  oc  <».  Ac  per  hoc  cr  quod  ex  u*, 
duplu  eft  eius  qi’cx  \f:qi  igitur  ex  « *,aqtiu  eft 
ti  quod  ex  * *:aquilateru  igitur  eft  bs*  r,mani 
ftftum  eft  quod  crreftangulum.  Affumjturipft 
d/ie  bina  quadrata,  cr  centra  t ".cr  cbneftan- 
tur/sjws  /y  “,manifejtum  e/l  quod 
triangula  efpcietia  oflaheirum  aqulalerafui 
talem  nanq  oftendemus  ratione. 

EucLexZab.  Problema 4. 

, In  dato  o<!bihcdro,cuDum 
deferibere. 

HYPS.nt  Z ab.  Capiaturfper  prima  tere 
tipeorum  qui  circum  • u y,*  y •*,«  4 / . trian 
gula,circulorum  centra  • >,*  *,tyconne(lantur 
» *,•  W J,  Dico  quod  ,o**eft  quadratum. 

Excitent ur( per  j 1 primi )per  ipfa  * 0 • » ipps  A 
y,ts  ',y paralleli  * •,*  v fj  Quoniam 
igitur  aquiaterum  eft  * f y triangulum , que  ex*  in*  centrun t , eius  qui  circum  * h y triangus 
' im  difpefcit  eum,  qui  ad  • ippus  *dy  trianguli : aqualis  igitur  cftey  * ' ipp  'J 


Ium  circuli,  bifariam  c _ 

is.  Ac  ptr  boc  iam  cr  f • > ipfi  ♦ *:  KT  • ‘ 


tft  aquatos.  Quoniam  autem  ipfa  * 'a  ipft 

t“>er 


Camp.i, 


Camp.i. 


Camp.).  ■ 
i tvdrllr. 

Dantium, 


Camp.  4. 


Cmp.6. 


w f*  Abt 
id c fi, pa- 
ralleli. 


u 

id  efi, repe- 
titus, 
bsrjat. 


•jiufXmvtJM* 

mt  Ati*  if/xr 

id  tjl,com-- 
prehendent 
eu  quo  que 
ftu  inclini 
lio  i duob. 
rtdisdeficit 
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i>  *,t r * 'M'  • / »/* 

equalts  : equalis  igi- 
tWrQ-rlipfueejy* 
b ipfi ' ',cr.“  »ip/i* 

•,qui  aut  fub  * b ‘c r 

• » i refli, ex  que  mi- 
ni fcflu  ej}  q,  » /*giu 
lis  efi  ipfi  'n.Eiidj)- 
pterei  ii  cr  relique. 

Qgonia  igitur  •!*  » 
paraBelogramii  cfi,in 

uno  efi p Uno. Et  quomi dimidii cfl utcrip  ipfori qui fub  *jedLreliquM igitur  qui  fub  >*  art- 

itus e/i.  Similiter  et  reliqui.  Quadratu  igitur  efi  -o*  *,pojUbilt  iit  efl  que  in  principiojjSipti  • t i <, 
cetra  cr  piriHeloi  coficietia  u rj  IJ‘,>  n,coneflere tpftt  *#,*»,»  «,A  «,er  dicere  ip tu  • / « » quadra 
tu.  Si  uero  effumamus  cr  reliquoru  truguloru  cetn,cone damus j;  eade,oftedemus  reliqui  quadratajt* 
bebimusq;  in  dato  odahedro  cubi!  defcriptu)fuodagcdu  fuerat.  Eucl.cxZib.  Tbeor.f.  Prop.j. 

In  dato  icofahcdro  dodccahcdrum  infcribcrc. 

HYPSICLES  exlib.  Exponitur qumquJgulu  M 

ipfius  icofthedri  * b r * i,rj  eetri  circulorit  qui  circii  *! 

!'J'  d,d[ * tniguU/mtq-  ‘t-\b,coneHiturcp 

• «,«  m,u  •.  Ef  rur  [ut  conexe  ! -J}J*,extcdatur 

in  i '•  bi foria, nepe  ipfic • [rabiitur  in  ipfis  Ire 

[ignis.  Et  ficut’ i ad > 1,1 ic  • t id  t m, equilis  igitur  efi  tu 
ipfi  * >.  Similiter  ii  cr  reliqui  ipfius  • t « » m petagoni  Ii 
teri,equilit  demofirabiUur.Dico  q,  cr  equiiguli.  Qgo 
nii enim  due r ’ *<td  bina  * V r, equos cbprebedunt 

ungulos, et  reliqui  mtmfefli  funt.lntcliigitur  ab  ipfo/. ad 
ip  fius « (r  * • petagoni  plani  perpedicularis  ada  que  a 
dit  in  cetru  eius  qui  circi  petagoni  circuli.  Si  uero  ab  ipfo 
r in  figni  in  qif  cocurrit  que  ex’ perpedicularis  coueiU  • 

ffi! U,ic  per  f paralleli  agemus  ad  ea.manifefiu  qd’cocurrit  ei  que  cxfperpcdiculari,et  que  ib  ipfo . p4 
r iHelus  redi  coprehendit  anguli, unici  ea  que  ex  'perjicdiculari.  Rurfus  fi  c onedamus  ab  ipfis  ftu 1 
eetri  eius  qui  circi  «#>«*.  petagoni  circuli, cr  in  figi 1«  in  qt  c oeurrit  que  ex  t, ei  que  ex  » conexi  rt 
di,quo  cu eide  coprehedet.Exquo  manifcfli  efi  q,  auinquaguli -}a*uinunocfi  plano.  N os  utri 

[cire  oportet, q fi  quis  nos  interroget  quot  latera  habet  ico[ahedri,fic  dicemus:  HamfiflS  q icofthedri 
fub  10  triagulis  coprebeditur,er  q,  unuquodq;  tridgulum  tribus  redit  lineis  cofiat.  Oportet  igitur  not 
multiplicare  1 0 triagula  in  ipfia  triiguli  laterafiunt  60.  quoru  medietas  [uni  1 0 Similiter  j cr  in  dode 
eahedro.  Rurfus  quonia  eu  quinquagula  dodecihcdri  coficiit,cr  unuquodcp  quinquaguli!  quincp  coti 
net  redae  lineas, efficiemus  duodecies  ouin^.er  fiunt  6o.rur[useori  medietas  [untso.Cur  iit  dimidii 
efficiamus!  CXBU  quodlibet  latus  etii  fi  fuerit  tnagulu  fitue  quinquaguli  fiue  quadratu  ut  in  eubo,*exfe 
eido  capitur.Uidreade  difciplina  in  cubo  cr  in  pyramide:  erw  odahedro  eide  efficies  latera  coperies. 
Si  uero  uelts  rurfus  uniufcuiufa ; figurari  angulori  numeri  inuenirejrurfus  eade  efficies  diude  per  pla- 
na coprcbcdcntia  uni  anguli  [olidi.  * Et  quonia  icofahedri  anguli  quin^  triagula  c oprehedunt  ,i  iuide 
per  qmnq;,fiit  11  icofahedri  anguli.ln  dodecahedro.tria  petagona  anguli  coprchcdit.diuide  per  tria 
cr  uigintijsdbebk  dodecchedri  angulos. Similiter  ait  fcr  in  reliquis  angulos  inuenies.  Qui  fili  ejl  quo- 
modo ab  unaquaq;  quinq;folidarifigurari  uno  plano  coprebedentii quomodocuq;  dato,inuenitura ’• 
inclinatio, in  qua  adusuicc  inclinatur  coprehedetia  plana  unaquaq ; figurari,  lnuctio  aitjfieut  I fident» 
nofler  magnus  magifier  enarrabat)hic  habet  modi.  Quod  quidc  in  cubo  per  redi  anguli  diffiefeit  ipfi 
eoprehcdenlia  plana  adinuice.manifefli.  In  pyramide  uero  expofito  «no  triagulo,  cetris  terminis  unius 
lateris  Jfiacia  uero  4 uertieeinbafin  perpediculari  ada,  ambitiones  deferipta  inuice [t  fecit, cr  ab  ipfis 
fedtone  ad  citra  conexe  reda  linee  coprehedent  inclinationi  planoru  pyramidem  e Spreh end entium. 
In  odahedro  uero  4 latere  trianguli  deferipto  quadrato, centris  terminis  diagonij.interuaBo  autem  no- 
dem trianguli  perpendiculari,de[cribantur  eircunferentie,cr  rurfus  a communi  fedione  ad  centra  eon 
nexere de  linee  *coprehendent  defmetem  in  binasredas  quefite  inclinationis.  In  icofahcdro  porro, i 
latere  trianguli  deferipto  pitagono  comedatur  fub  binis  lateribus  fubtenfa  reda  linea,crcentns  temni 
nis  ciuficmjnleruallo  aut  ipfius  triang/sli  perpendiculari  deferiptis  cireiifererUijs,queex  communi  [c- 

tiiont 
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tkonc  ad  centri  connexe.coprcbendent  definente  (militer  in  bina  refla  inclinationis  ieofahedri  pleno 
rem.  In  iodccabtiro  uero  expofito  uno  quinquangulo, connexa  fimilitcr fub  binis  lateribus  fubtenfa  re- 
fle  linea, centris  terminis  eiufdc, internatio  eutiefle  perpcdiculari  i biferie  feflione  ipfius  inparaSelum 
ei  Utut  penlagoni,def cribantur  arcunferentld  cr  que  dfigno  in  quod  muci  concurrunt  ed  centra  coti' 
nexe, funditer  coprcbcdent*  delinenti  in  bina  refla  inclmaioms  planoru  doiecahedri.  Sic  quidecla-  Utfuprl 
njiimus  iit  m de  prediflss  differuit , clere  putens  in  quouis  demon/lretioni.  Sed  ut  manifefiafiat  illorum 
iemonftratiosuifum  esi  uerbe  ip/ius  declarare, primumq-,  in  pyramide,  tnteBigatur  pyramis  fub  quetuor 
equileteris  triangulis  comprebenfe  • i y A,bafi  uAr.faftigio  uero  A,cy  f flo  ipfo  a a latere  (per  topri- 
nu  l bifariam  in  -, conneflatur  ( y > Ef  quonid  - A f*  u ^triangula  equiutcrafunt, C7  * A bifariam  fe- 
tetur jpfe  igitur  A y >,pcrpidiculares  jiuit  in  ipfem  *A.D ico  quod  angu 
Ius  qui  fub  A s y,eft  acutus.  Quonid  enim  dupla  eft  a y ipfius  * ‘.quadrupli 
tftquod  ex  • y cius  quod  ex  * ‘.Sed  quod  ex  * y, equi  eft  eis  que  ex  y, 

(per  47  primi )quoru  quod  ex-yad  id  quod  ex  > > rationi  habet  quam  4 
ed  i,o~ejl  aqualis , ' ipfl  ’ Atquod  igitur  ex  ( y, minus  eft  cis  que  ex  A >,t 
ytaesuus  igitur  efl  qui  fub  A 1 y.  Q»omi  igitur  binoru  planarii  .<  (*,e  A y, 
communis  feflio  efl  e /,c 7 comuni  feflioni  ed  angulos  reflas  funt  refla Ii 
net  in  ucroq;  ipforu  planoru  aflt  A y y,  cr  acutu  anguli  comprehidit: 

angulus  igitur  qui  fubA*yinchnatioejlplanoru,crcftdatus,datacm/nA 

y latus  exi/lcns  trianguli.O’  utraq;  tpfaru  f y y, perpendicularis, jubfijles  a » 

tqsuUtcri  trianguli, centris  nimirum  A,y,boc  efl  Icrmims  unius  htms,in' 

tcruaUo  uero  trianguli  perpendiculari  defcnptiyambitus.fefe  inuici  in  ‘fignodifpefcunt.  Ef  qua  ab  ip- 
fo  in  ipft  fi  > conncxr  reflx  lincrycomprehendunt  planoru  inclinationc:id  aut  e erat  diflu.  Et  quod  cetris 
quidem  A yjnttruatto  autem  trianguli  perpendiculari,  deferipti  circuli edinuiccm  fcfecenc.p.Tjbuuum 
cft,u traqf  enim  ipfarum  A y yjnaioreft  dimidia  ipfius  A y centris  autem  A >, inter uxtlo  autem  dimidie  ip- 
fius  A y deferipti  circuli,fefc  inuicem  tangunt.  Si  uero  minor  fiierit,  neojfc  tangur,ncq;  diffiefcunttfi  uero 
maior,  omni  no  fccanliey  fic  m pyramide  b ac  cofcqucns  aperte  apparet  ratio,  \ntcliigctur  ritrfus  m qua  _ 

irato  a A,  /, pyramis  uertieem  habens  >,cr  ipfam  eomprebedcntiarbtfcriam  bafts  triangula  equlatera,  *‘V>  * !«- 
eritautee  (yt* pyramis: dimidii! oflabcdrijecetur(pcr  10  primi)unum  « / na.pretcr 

latus  unius  trianguli  • > bifariam  in  /,cr  conneflatur  ff.A/.equalcS  igitur 
funt  A f,  A /,57  perpeti  diculares  in  a, .Dico  quod  angulus  qui  fub  A f A, ob- 
tufus  efl, conneflatur  enim  A A.  Et  quonid  quadrati  eft-  y,dimetics  autem 
A A, quod  ex ' A, duplum  r/l  eius  quod  ex  A a.  Quod  autcex  A *, ad  id  quod 
ex  A 'rationem  habct(  ficut  in  precedenti  diflu  efl)quam  4. ad  s.c 7 quod 
ex  A A igitur  ad  id  quod  A /.rationem  habet  quam  oflo  ad  trU,equalis  au' 
tem  eft  A/,ipfi /fi.Q/tod igitur  cxA  s.eisqueex  A U A.maiuscft.Obtu- 
fus  igitur  eft  qui  fub - A.Etquonidbinis  planis  fcinuiccm  fccantibus.boc 
tjl  * A i,*A  ..communis  feflioeft  • ‘,ejad  re  flos  angulos  ei  in  utroq:  ip - 
fori  planoru  aflee  funt.iofe  auteA  [,A  /.obtufum  c oprehen  dentes, qui  igitur  fub  A / /.angulus*  defint  zftMto  de- 
us binas  reflat  inclinattoesipfori  planoru.  Si  datus  fiierit  igitur  qui  fub  A//,daturquoq;  dtfla  fjcl!  ■ ^ 

inclinatio.  Qgonid  igitur  datur  trianguli  oflahcdri  crunu  latus  oflabedri  cjl « A.fyab  ipfa  quadratu  biinrrfln  m 
dcfcribltur  « r.dataa ; A -'.dimetiens  exi/lcns  ipfius  quadrati.  Sed  er  A fjA, ipfius  trianguli  perpendicula-  cjlna(l0_ 
res.  Quire  cr  qui  fub  A/i  angulus  datur.  Defcripto  igitur  quadrato  ex  latere  trianguli  ficut  ->,<y  con- 
nexa diametro  ficut  A A,fi  centris  * Afintcnallo  autem  trianguli  perpcdiculari  circulos  iefcribamus.fc- 
inuiccm  m /difcfccnt.  Et  que  cx/in  centra  connexe  refle  linee, comprehendunt  inclinatione  eam  que 
fub  d/A,*.q.AX  definit  in  binas  reflati  ficut  dtflum  1 fi)  ipforu  planarii  inclinationis.  Ethtcpcrjpicuii  eft  utfuprl 
quidem  ficut  utraq;  ipforu  ‘ [,{  A, efl  dimidia  ipfius  A A maior, ac  per  « 

bocin  organica  co/lruflione  circulos  fefe  inuici  difpcfccrc  ntctffc  cft. 

Ef  or  danonfirationc  mant/ijlum  fit  ficut  A A ad  A /.potentia  ratione 
babet  quam  oflo  ad  tria,dimidie  uero  ipfius  A A potentia  quadrupla 
tft.er  proinde  maior  eft  utraq;  ipfarum  < /J A, dimidia  ipfius  A A,  cr  * 
bec  quidem  de  oflahcdro.  In  icofahedro  autem  intelligatur  pentago 
num  equitat  erum  afyA  i.eyinco  pyramis  uertiei  habens  f.ut  trian- 
gula ipftm  comprehendentia  equilatera  fint,  erit  iam  ipfa  *(yA,py 
ramis  pars  icofahcdre  figure.  Sccctur  unum  latus  unius  trianguli  1 y 

St 
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Kftriim  in  ',cr  cernudatur  <%,.  '.aquale,  exiftentes  cr  per  pediculares  fadt  in  ipfum  /,.niro  Unii 
tjiulub  ( . ' anguim  obtufuseft,  crtbtdem  mimfrftum  eft, nam  connexa  reda  bnea  fi '.obtufum  ani  Jam 
explicat cumqulfubfi>'ip/iuspentagoniangulum,hoc autem nutor qmfub fi . 'Jpfc „2in- fi.  , j, 
- , . W’  * >*>  ym‘  mmortsiftmiluer  ii  ut  in  procedenti, quod  qutfub  fi.' angulusn  delinit  i,L’J 

ftbtendit.  tutionet  ip forum  fi  ! >,> ! '.triangfilonmjioc  dito,  diti  irit  cr  inclinatio  ipfm  iccfibtdri planorum. 

A latere  nan^  trianguli  tcofabed-t  defcnpto  quinquangulo  c onnexafub  binu  lateribus  fubtenfa  txnta- 
goni.fuut  ut  ipfa  dcfcriptionc  (' data.fimlucr  autem  cr  ipfll  fi.,.0  pnpendiculanbiu  triangulam, 
datur  cr  qmfub  fi  aA.Si  enim  centris  limitibus  eius  qutcfub  binis  lateribus  fubtenfa  pentagoni  licui  fiOL 
mteruado  autem, pfm  tnangult  perpendtculinarcul, defer, bantur .fecabuntfetnutcmlicutin.^ 
tjuxrx . adipfa fi 'connexa  rtdaliKa.eomprebmhnt  definaitmfub binit redit  ipforum  planam 
incluiationis,  crhic  quidem  ne  defer, ptione  maniftflum  eft, quod  utra % ipforum  fi  maiorefl  dnZ 

dia  ipfiutfi'.  injhumentall  quoq-  fabrica  ejl  odendere.  InteDigatur 
feparatim  aquilaterum  quidem  triangulum  *.\ab  ipfo  autem  « x quii 

quangulugidefcribatur  •nrf\creonnedalurMt‘,exciteturqi(perti 

primQperpendicularii  ipfiut  * 4 » trianguli,*  '.Dico quod tpja  * * ma- 
ior ef  dimidia  ipftuln  » fubtendentis  inclinationem  planorum.  Ada  ab 
ipfo « in ipfam * x.pcrpenduulin ipfa « ..quoniam qui fub.x. maior 
ejl teruorcdi.hoc efleoquifubu*  t.confhtuaiurctquifub * / ' equus 

r /ii  » X /Jpfa  igitur  . ^.perpendicularis  eft  rqudatcri  trianguli  eu- 
ed  latus/  x, quare quod edex  / *,adidquodex  x *, rationem  habet 
quam  a,  ai , .maior  autem  ed.x.ipfa  x r.  Quod  igitur  ex-  x.adidquod 
ex  x *.m  verem  rationem  habet  quam  4 ad,  .habet  autem  et  ad  id  quod 
ex  I sgu.rni  4 ai  j.  Ipfa  igitur  a x.aix  a maiorem  ratione  habet  emam 
*d  I major  igitur  e&  / # ipfx  \ *.  j n do  dee  thedro  f\c  in  te  (ligatur  unum 
quadratu  e ubi  a quo  dodccihtdru  defer ibitur.cr  fit  .f>',ty  bina  pla- 
na dodeeahedri.hoc  ed  .*  ...  *t  0 ^ /.Dico  iam  cr  hic  datam  ejle,  bi- 
norum quinquangulorum  inclinationem.  Se- 
eetur(per  10 primi)/  abi foriam  in  «,c r ab 
ipfo  « ip/ i / *(p  1 1 printi)ad  angulos  redos 
excitentur  in  utroqi  planoru  * »,*  cr  con 
ne  flatura*  x.  Aio  primum  quod  quifub  /* « » 
angulus  obtufus  ejl.  Odenfum  lute  ed  in  de- 
eimotertio  Elemetorum  uoluminejiuejlatu 
dodccahedri.quod  que  ex  . perpendicularis 
ada  in  * <">  '.quadratum  dimidia  eft  lateris 
pen  t agom.  quare  minor  ed  dimidia  ipfm  h x 


_ y ~ mawresiunc  «mu  ip/ius  u Kdato  igitur  angulo  fub  u x ..defini,  in 

buut  redas  intimatio  ent  planorumjudclicet  data.  Quoniam  igitur  latos  • A > '.quadrati  fubf, flens  ed 
i cr  pentagonum.datur  ergo  crnKDatur  autem  rrltra^.  .rflr*  . .. 

xjerpend, culares  etenim  funt  a btfana  fefltonc  a fi  fub  bmis  fubtenfa  lateribus  in  paraRclfl  eidem  latm 

Ce 


flioneiAi  perpcndtcuUr,  ,n  parallelum  eidem  pentagoni  latus  Jicut  in  dcfcriptionc  - \.L 
defcnpte  cimmfb-entie.cr  ab  ipfo  commijfure  circunferentiarum  fgno  ad  centra 
comedere reflaa lineat comprehendentei  delinentem  inbinatreflat  in- 
timationis ipforum  planorum  quod  enim  ipfa  « » .perpendicula 
ris  maior  ejl  dimidia  ipfm  e*  Kdiflum  efl.  ft- 
em  in  Elementi , fimi  etiam 
eft  ojlenfum. 
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(ano,  patritio  V cncto,  equiti  Iurato.gra» 

' uifTimocp  Senatori,  felici  ta» 
tem  perpetuam. 

ICET  Mathematicae  difeipiinae,  quxprf 
mum  certitudinis  faftigium  uno  omnium 
philofqphantiumiudicio  obtinent.  Paule 
Pifaneuirgraui(Timc,a  prifeis  illis  philofo 
phantibus  femper  cxcultx  fuerint,  tamen 
Aftrologia  caeteris  longe  prxflare  cenfue» 
rim,ethocfanebinisaddu<ftus  rationibus! 
nalongeclariora  et  excellentiora  funt.qux 
ab  aftrologis  inccrleftium  globorum  con 

uer(ione,aftrorumq?reuolutionc,traduntur:hacfiquidem  diiciplina 

cocleftia.qux  his  inferioribus  longe  funt  prarflantiora  homines  intu- 
entur, aftra  fixa  errantiacp  pariter,  diflantias,folisqs&  Iunx  defetfius 
coniectant.quxDeusopr.max.  mira  fapientiacoftruxit.  Illud  quoqt 
acceditquodhpcdifciplma  reliquas  tres  in  fefecontinet:nam  cum  in 
Aftrologicis  theorematibus  fpeclantur circuli , anguli  , quadrata, 
qux  ex  cccleflium  globorum  conuerfione  fiunt,  tunc  Geometria  cfl 
opus,cum  utro  numeri  adhibentur,utfupputationes  accommoda» 
tius  fieri  poflinr.tam  minutorum,  quam  fecundor  umet  reliquarum 
patticularum(ftcut  in  magna  conftruiftiope  Mathematica  Claudius 
tradit  Ptolomxus.quam  imperiti  Almageftu.nefcio  quo  biluolo  no 
mine  appellat ) tunc  auxiliatur  Arithmetica, fi  autem  globorum  mo 
tus  alios  celcriores,at  alios  tardiores  inucnis,  ubieos  finiul  compara» 

ucris,proportionalibusfcfcmutu6correfpoderccopcries,quas  Mu» 

fica  difciplinaoftcdit.  Pythagoreus  nanqi  Nicomachus  ingloborum 
cocleflium  reuolutionibus  Harmoniam  fbnosqt  gigni  in  Muflnstra 
dit.Cuiusdifciplinx  primordia  quxPhxnomena  funt,hoceft  appa 
rentia.cumEuclidcs  Mcgarenfis  dariffimus  mathematicus  mira  in- 
dagatione confcripferitjOpufculum  illud  rjs,  qui  Afirologixdifcipli- 
nam  fibi  lien  dicare  contcndunt,utilcet  fcituiucundum,  cum  fortafie 
hifcediebusad  nofiras  manus  perurniflet.ne  tanta  utilitate ftudetes 
carerent.illud  Latinum  fecimus.  Quod  opus  quonia  Latinis  hucufcp 
ignotum  cxticit,u.oluimus  utfub  tuo  nomine  e Grxcia  in  Italiam  mi- 
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graret.fefccp Latinis  praeberet  legendum(ut!icet  ex  fefe  auctoritatem 
uel  maximam  habeattnam  non  redle  fentiunt.qui  Euclidi  plurimum 
non  dribuunt)tua  audloritate.maiorexiftimatio  8i  audloritas  ciacce- 
deret.Tum  ut  licette  patcrmeus,noscp  omnes  femper  excoluerimus, 
tuacp uctuflidima  fuerimus  mancipia.hancobferuationemnoftram 
nullam  effe  cenfcre.nifi  ea  tibi  hoc  munere  certior  fieret. Quod  opus 
tibi  abs  te  comprobatum  fuifle  cognofcam,  communi  uulitati  confu 
lens, conabor  ut  aliorum  praedariUima mathematicorum  operain  Iu 
ccm  ueniant.T u uero  ualeinacternu,noftriscp  uotisda  facilem  cur- 
fum.  Ina:dibus  patrrjs  xij.Kal.  Odtobris.in  X I.IIVL  &xix.  Ele- 
mento a reconciliata  diuinitate. 

EVCLIDIS  MEGARENSIS  CLARISSIMI 
philofophi Platonici  mathematici^  pracftantiflimi 
Phaenomena,  ex  traditione  Thconis,Bar- 
ptolomaeo  Zambcrto  Vene- 
to interprete. 

VONIAH  afira  non  crrtntu  ex  roirm  oriri  loeo,  in  eundemfi  locum  occi- 
dere faedantur.queq;  fimul  oriuntur  fimul  femper  oriri.et  qua  fimul  occidunt 
femper  fimul  occidere.  A b ortui;  in  occajum  uergentia  cifdem  inuicem  interual - 
li<  difiare.ucluti  Orionis, id  quod  obtigit  i cingulo  ad  pedes  uftf  idem  femper  efl 
inter  uoUum  Ad, inquam,  fit  in  qi  fohs  qua  in  gyrum  feruntur, quoniam  uifus  om 
nino  i circunfrritu  eque  difiat.quemadmodu  in  Opticis  odenditur.  Rrcrpfuni 
fiquidem  effe  oportet  afira  circulo fc  ferrifin  unoq;  corpore  rtuinciri,uifumtfc  i 
circunferentqs  a que  dijlarefaedatur  fiquidem  fit  Ut  aliqua  inter  fublimes  locojocu  ex  loco  non  per - 
mutant  fc d inquaefi  regione  in  eadem  reuoluta.  Quandoquidem  ita  ad  circulorum  circunferentias  iit 
quibus  reliqua  afiraferuntur,ubiq;  eque  difiare  uidetur.  Admittendum  eft  fani  circulos  omnes  paral- 
lelos effe,<y  id  propter  ea  alha  non  errantia  per  parallelos  ferri  polum  habentes  iam  didi  jlellam.  Ho 
rum  aute  nonnulla  neq;  orientia  neq;  occidentia  faedantur.eo  quia  in  fublimioribus  circulas  feriatur, 
quos  femper  apparentes  appellant.  Hac  fiquidejunt  afira  qua  polii  apparenti  fequiitur  ufy  ad  circu- 
lum ardicit,  c r qua  polo  propinquiora  minimo  circulo  ferutur,maximo  uero  qua  longius  abfunt.  At 
qua  in  ardico  circulo  exidunt, horizonte  radere  uidetur.  Qua  uero  ad  meridie  omnia  ej  oriri  cr  oc- 
cidere  ff  edantur, eo  quia  eo ru  circuli  non  funt  toti  fupra  terrajed  eoru  pars  fupra,at  reliqua  fub  ter- 
ra Eoru  uero  fegmentoril  que  fupra  terra  unuquodq;  quo  proprius  ad  femper  apparentia  circuliimd 
ximn  acce/fent,magis  apparet, corii  uero  qua  fub  terra  quo  propius  ad  didit  circulum  accedit,  minus 
faedatur.  Eo  quia  afira  in  fegmento  orbts,quod  fub  terra  exifiunt  inuebuntur  lepore  minimo, qua  ue- 
ro in  eo  quod  fupra  terra  rariori  feruntur.  Q ua  uero  ab  ijs  longius  abfunt  femper  fupra  lori  tempus 
obtinent  minusiqua  uero  fub  terra  maius,minimu  uero  tepui  habebit  qua  fupra  terra  feritur  ea  qua 
in  meridie  uergunl, qua  uero  infra  terra  maius, qui  uero  inter  hos  medijfunt  aquale  tempus  habent  ei 
qua  fub  terra  ed  parti.  Qgarc  orbchuiufmodi  aquinodialem  appellamus-  Qi)i  uero  ab  aquinodiali 
circulo  aqualiter  dident,  aquali  tepore,  c rfegmentis  uicifiim  aqualibus  inuebuntur, ficut  qua  fupra 
terra  in  feptentrionc  uergunl  eis  qua  fub  terra  in  meridie  tendunt.  Qua  uero  fupra  terra  in  meridiem 
tendunt, eis  qua  infra  terra  ad  feptentrionc  comeat,utriufq;  enim  circuli  cr  eius  qui  fupra  terram , CT 
qui  fub  terra  in  continuis  tendit  ide  tepui,  apparet  pr  at  er  ea  ladeus  circulus  et  zodaicut  in  parallelos 
obliqui  exidentes  circulos, fefeifi  inuiccin  circuucdioiu  difaefcentrs  femper  hemicyclia  fuper  terram 
habere  uidetur.  laexhis  omnibus  qua  didafunt  mundus  fabarie  e faeeieieffe  fupponitur.  Si  enim  cy- 
lindroidcs  aut  conoidcs  effit.  Qge  in  obliquis  circulis  aquinodialeq;  biforia  ficantibus  ficUa  topre- 
. henfa  in  ambitu,neutiqua  femper  in  aqualibus  femicirculis  proucki  apparerct,fed  quidoq;  in  maiori 
femicirculi  figmento ,0-  quando in  minori.  Si  enim  conus  aut  cylindrus  plano  feeetur , non  aute  ad 
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bajimJUBe  fit oxygoni coni qt u clypeo  fimilit  tfi.  Ktnififium  igitur  quod bttiufnodi  figura  in  me - 
dium  [ede  c fi  longum  crin  Utum  difiimiliafegmeta  efficiet.  Manifi/lum  cutem  quod  er  fi  oblique 
per  mediis  fcflafucrit,ey  fic  difiimilia  efficiet  figmenta.  Quod  in  mundo  nequaquam  fieri  deprehen- 
ditur,hqs  igitur  omnibut mundas  c/i ffibericai,aquabter'qj  cirta  arem  uolu:tur.  C utut  unui  quidi  iji 
polus  fupra  terram  apparent, alter  u ero  infra  terram  occultut.  Horizon  uero  uocetur  per  planum  no 
/Irum  procident  in  mundo  circuitu  finiemq;  fupra  terram  jficftaru  bemijfibariu,fi  jfibara  nanq;  pU' 
no  fella  fuerit  felito  circuitu  efl.  Meridianus  porro  circulut  appelletur, qui  per /fiber*  polot  ty  rclle 
ad  horizontem  prouenit.  Tropici  ucro  funt  quot  per  medium  zodiacut  otbit  tangit, qui  cofdcm  cum 
jfibara  polot  habent, fed  qtu  per  medium  currit  zodiacut  circuitu  <y  aquinoHiaUs  maximi  funt, bifa- 
riam mim  tnutcem  fefc  diffiefeuntin  principio  arietis  er  hbra.funt  nanq;  in  diametro,  er  in  aquir.o- 
Hiali  exijlentct,coniugatc  oriuntur  er  occidunt,intcripfoi  habentes  n fignorii  fex  figna, equtncftia 
lis  utro  circuli  bino s femicirculos,qvandoquidc  utrunep  principii!  in  aquinoHiati  orbe  cxtftcnt  in  eo- 
dem firattur  tepore,  er  qua  fupraerque  infra  terra  ejl  part.  Si  enim  jfibara  circa  fui  equaliter.exem 
euoluta  juerit.omma  in  ipfuu  tjfihara  circunfirentia  cofiffentiafigna  in  aquali  tepore  jimiles  circun 
ferentus  ctrculoru  per  quot  feruntur  tranfibunt,fimiles  igitur  aquinoHialu  circuli  circun ferentiat 
tranfibunt,camfcilicet  qua  fupra  terram,  er  eam  qu*  in  fi-atrircunfcrmti*  igitur  funt  squalet  Jerni- 
crrculm  er  enim  utracp  c/i.  Nam  ab  oriente  in  ortum, flue  ab  occidente  in  oecafum  lotut  circuitu  ejl. 
Jd propterea  animalium  circulus  er  aquinoHialis  inutcefefe  bifariam  di/fiefeunt.  St  ucro  in/fihara  bi 
ni  circuli  fefe  inuicc  bifariam  ficuermt  ,utcrqi  fecantiu  maximus  efl  .Igitur  zodaicut  orbis, er  aqui- 
no  Hiali  i maximi  funt, er  horizon  quoq:  maximus  eH,zodaicu  er  enim  er  aquinodhale  orbem  maxi 
mos  exiftentes  femper  bifaria  dijfie/eit.  Duodecim  ucro  animaiiufex  femper  fupra  terra,  er  aquino- 
(balis  circuli  femper  fuperne  femicir  culti  habent:  quaq;  ineo  funt  a/bra/imul  c T orientia  er  occiden- 
tia in  eodem  tepore  aducniunt,altcru  fiquidc  ab  ortu  ir>  occafum,alterti  ucro  aboccafu  in  ortum.  Ex 
bis  igitur  oftcnfis  manifrjlu  efl  quod  aquinoHiaUs  circuli  finucircldus  in  borizotc  cft.  Si  ucro  in  /fiha 
ra  manens  circulus  bifariam  maximorum  aliquem  fccucrit  femper  delatum,  erfccans  quoq;  maximus 
. iftffsorizon  igitur  maximus  ejl  Theorema  '■  Apparens  t. 

T Erra  in  medio  mundoeft,centricp  ordinem  obtinet  ad  mudum. 
Sit  in  mundo  horizon  a b,tcrra  autem  fit  uifut  npftcr  qui  fit  ai  djintq;  orientales partes  c , 
occidua  ucro  fint  aJfieHeturq;  per  dioptram  iacentem  add,fignu  cancer  oriens  in  cfigno,Jfie- 

Habitur  igitur  eadem  dioptra  capricormu  oeci-  ^ — _ 

dmss,jfieHetur  per  a fignumer  quoniam  figna  a Cancer  * Aquarius 

i c,per  dioptram  jf  edantur , reda  igitur  efl  ti- 
nea qua  pera  de  eflo  a d c,mamfejlum  iam  efl 
quod  a d c dimetiens  efi  non  errantium  jfibara 
cr  zodiaci, quadoqutdc  zodiaci  fuper  horizon 
t em  fex  animalia  dijeindit.Rurfiu  tam  moto  zo- 
diaco er  dioptra jfiedctur  ico  oriens  in  b figno: 
ffitHabit  igitur  eadem  dioptra  aquarius  occidis.  Leo.  ,X_  V Capric. 

ffieHetur  in  e figno,ey  quoniam  c d b figna  per  * * 

dioptram ffitHantur  jreHa  ejl  tinea  qua  per  cd bjit  e i. Igitur  ipft  tdb  diametros esl,cr  non  erran- 
tium jfibara  ty  zodiaci  circuli, patuit  autem  quod  crude.  Igitur  d ftgnum  centru  efl.ncn  errantium 
jfibara, effq;  ad  terram,  fimtiter  iam  offendemus  quod  fi  illud  ftgnum , in  terra  ajfumatur  ccturum  ejl 
mundi, terraigitur  in  medio  mundo  ed,centriq:  ordinem  ad  mundum  oblinet. 

Theorema  ».  A p parens  i. 

IN  uno  mudi  ambitu,  qui  per  polos  fphaerx  circulus  bis  eritrccffus 
ad  horizontem.zodiacus  ucro  circulus  ad  meridianum  bis  critre- 
<fius,ad  horizontem  uero  minime  quando  polus  horizotis  fuerit  in- 
ter xftiuum  tropicum  circulum, fi  uero  in  aliquo  tropicoru  fuerit  po- 
lus horizon  tis.zodiacus  circulus  omnino  ad  horizontemretflus  erit, 
quando  autem  polus  horizontis  inter  tropicos  circulos  fucr it, zodia 
cus  circulus  ad  horizontem  bis  erit  retfius. 


St  t 
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E/Io  boriteit  cirrului  b e c,cr  maximus  fempcr  apparentium  circulorum  efio  • d, maximus  atri 
fempcr  non  apparentium  t8o  tfiofltaua  uero  tropicus  fit  g h K,hjbernus  nutem  tropicus  fit  l mn,zo 
ducus  porro  circulus  pofmonem  habent  fuut  k l,poli  nutem  Ipknr c fnt  x ofigna,  defcribaiur $ per 
x maximus  cuculus  axe  o.Dico  quod  in  uno  fphcrr  ambitu,  qui  per  pohi  fphnrn  circulus  bis  erit 
redhu  ad  borizontem,zodiacus  nutem  circuitu  ni  meridianum  bis  erit  redlus, ad  bonzontem  neri  mi 
nime  quinio  polue  horizontis  inter  g h k,er  » d,  furit,  qiod  quiic  qui  per  polos  ffrhara  ali  e c ,ho- 
rizoiitembueSredmoSedUur.Dicoidmqubdk  Lada  o, 
meridianum  bis  erit  rtHus.  Qjion inm  enim  in  fbhara  bini 
circuli,"  bc,g  h Kjefeinutcem  dijfefcunt,pcrqi  polos  eo' 
rum  defertbitur  circulus  maximus  n h o, aqualis  igitur  cfi 
cvrcunfirtniia  h h,ipfi  hK,crlp,ipfi  p n,cjlq;  aqualis  cir 
cunferentu gh  k,ipf ctrcunfcrcna  l p n, aqualis  igitur  ejl 
I p.circunferentia  tpfi  K h circunfercntia.  Iit  quo  igitur 
tempore  k fignum  ab  ipfo  exorjicns  K.ipfam  x h,percur- 
reni  circunferentiam  in  h,  peruenit  in  eo  c r I fignum  ambi- 
tum l p, percurrens  in  ipfum  Jlabit,  et  zodiacus  circulus  po 
j itionem  habebit  ficut  h b,p  c.Nam  quoniam  in  fphara  bi- 
ni orbe  agh  K,b  h p cjefe  inuicem  tangunt, ac  per  uniiu 
polwncy  contaHum maximus deferibitur circulus X hob. 
igitur  ipfcx  h o q, orbis  ueniet  c r per  ipfius  hbpc,  orbis 
polos  ,ad  eumq;  redlus  erit, quare  crhbp  c, orbis  ad  ipfum 
xho  p, orbem  redlus  ejl  Rurfus  quoniam  ad  circunferentii 
ipli  ra  n,cirunfcrtntie  ftmihs  ejl,in  quo  igitur  tempore  a ad 
d, peruenit  in  eodem  G~  n ad  in,£T  zodiacus  circulus  pofi- 
tionem  habebit  ficut  abmc.nam  quoniam  in  fphara  bini  orbes  ab  me,t  bfefe  inuicem  tangunt, per^ 
unius  polum  cr  contaHum  maximus  deferibitur  circulus  axo  b.reflus  igitur  eH, a xho  ad  ab  m e,t *- 
bcm.quare  ty  a b mc.orbis  ada  x h o, orbem  reflut  r/l  Rurfus  quoniam  a k circunfiretia  ipfi  I m,cir 
conferentia  limilis  eft.tn  quo  igitur  tempore  a,  peruenit  ad  k,  in  eodem  crmad  I uenit , zodiacus <p 
circulus  pofitionem  habebit  ficut  k hin  quo  igitur  tempore  k incipiens  a k,ipfamip  k h, percurrens  eir 
cun ferenti  am  ad  h peruenit, quod  temporis  inter  uaBum  efi  unius ffrbara  ambitus.ipfe  k l, orbis  aibl 
c,  orbem,  bu  erit  ad  angulos  rcHos.  Esfdcm  expofitis 
fit  potas ip  .iisbetk , inter  figna  d X.  Dico  quidk  I, 
circu  ite  zo  lucus  ad  b c c K.horizonttm  neutiquam 
ent  creditis  Si  enim  orbis  kl  redlus  ejl  al  orbem  bec 
k. ipfum  per  polos  difpefcit,tranfietjp  per  polum  exi 
flentem  inter  d x,  feeabit  quoq;  ipfum  g h k, tropi- 
cum quodefi  impojiibilejdq;  propterca  k I zodiacus 
n inerit  redlus  ad  b c ck  bonzontem.  Su  autem  ho- 
rizontis po/i«  in  Imn.inm  figno . Dico  quod  omni- 
no orba  K I,  ad  bcrizonlem  redlus  erit.  Nam  quo- 
niam k nt  circunfircntiajpfi  I n circunfercntia , eH 
aqualis.  In  quo  igitur  tempore  k,ipfamk  m, percur- 
rent circunferentiam  ad  m,peruenit,in  eodem  I in  n, 
ent  cr  Zodiacus  circulus  pofitionem  habebit  ficut  b 
k c Q gonii  igitur  b m, ipfum  n b c,borizotc  per  po 
los  fecat  i pfumq;  bifaria  fccat  er  ad  angulos  rcdlos. 

Redlus  igitur  ejl  zodiacus  circulus  ad  horizontem. 

Elio  aute  poliis  horizontis  inter  tropicos, fitey  o fi- 
gi u Dico  qkl  circulus  ai  horizonte  bis  erit  redlus , 
deferibitur  per  polum  o maximi  orbes  fo  t ,p  o r,tan  u 

gentes  ipfum  a gm  k,tange  t iam  cr  ipfum  t nr,cT 

quemii  orbis  p o r, ipfum  gc  k,per  polos  fecat  bifariam  c ad  angulos  redlos  ipfum  fetat, rtdhts  ergo 
ejl  circulus  p o r,adg  r k.  Ilo  propterca  ii  orbis  fo  t,adg  k e, redlus  efi.  E t quonii  qui  ex  k fmidrets- 
lus  ficut  ad  kl  partes  cbtaSus  no  admittit  ipfif  femrculojicut  adfi i, partes.  Similis  cr  kficireiferen 
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tU  ipfilt,circlinfiretie:m  quo  igitur  tepore  k in  i puenit,in  eode  tj  l b t,tyk  I,  circuitu  coharet  in 
ipfo  1 1, circulo  a M t, circulus  adgek rcOut  tfitcr  k l,igiturade  k,rtilus  efl.  Rurfuc  quoniam  smp, 
circunfircntia  ipfi  t n r,cft  fimilistin  quo  igitur  tempore  s in  p,m  eodem  quo  j,-  C rtmr  uenit,  cr  ar - 
culiu  zoducui  conucnit  in  circulo  p o r, cr  p r,ad  g c k, reflui  efl,  cr  zfiducw  circulut  reflui  efl  ad  g 
c kJ)orizontcm,bn  igitur  zodiac  Ui  circulut  ad  borizontcm  reflui  efl* 

Theorema  j . A ppartns  i . 

AStrorum non  errantium, ortus  oecafuscp  efficientium, unum* 
quodtp  iuxta  eadem  horizontis  figna  oritur  & occidit. 

Sit  in  mundo  horizon  i t c,  maximus  autem  femper  app 4 ' 

rentium  e flo  circulut  a d e, non  apparentium  uero  vuxmui  e* 
ftobg  s,af]'umanturq;  /ignum  b ortus  cr  occafus  facientium, 
fintep  orientales  pano  c, occiduo  uero  fint  k.Dico  quod  hfi 
gnum  femper  iuxtj  eodem  horizontis  figna  oritur , c T occidit 
tuo! ut  t fpbrrafit  orbis  per  quem  /ignum  k conuertitur.fitj, 
kbc.igitur  orbis  k b e,  ipfum  honzontem  fccat.eflq;  reflui 
ad  ipfius  f/bere  axem . Ipfi  autem  axi  ad  angulos  reflos  exi - 
{{entes  circuh.bonzontcmtf  diffefcentcs.ortus  et  occafut  per 
udem  horizotis  figna  efficiunt, orbis  igitur  k bc,  percfgnu 
oritur, cr  per  k occidit  Jertur  autem  h [ignum  in  circunferen 
tia  ipfius  kh  c circuli , c h igitur  /ignum  per  /ignum  c ori- 
tur,cr  per  K occidit. 


Theorema  4.  Apparens  4..  ^ 

AStrorum  in  maximi  circuli  ambitu  exiftentiu,maximumcp  (em- 
per  apparentium  non  tangentis,  neqs  fecantis,  quae  prius  oriun 
tur.prius  8C  occidunt : 8C  qui  prius  occidunt,  prius  oriuntur. 

Sit  in  mundo  horizon  a b c, maximus  autem  fem 
per  apparentium  fit,  ad  e alius  autem  maximus  or' 
biscfioefb,non  fecans  circulum  a de,  ne<p  ipfum 
tangens.  AfJumStwq ; in  ipfius  c fb.circuli  circun 
ferctia  bina  cotingentia  figna  finte^f g.Dico  quod 
ipforumf  g fignorum , quod  prius  oritur  prius  cr 
occidit,ey  prius  occidens, prius  oritur.  Sint  autem 
orientales  partes  c, occidue  utri  fint  b,  fintb;  pa- 
ralleli circuli  per  quos  figna  fgfnuebunlur  h K,l 
mer  per  f maximus  deferibatur  circulus  nf  e,  ip- 
fum ad  e, circulum  tangens,  ut  tamen  non  tangat  fe 
micirculum  qui  ex  cficut  ad  partes  efn,ei  qui  ex  a 
femicirculo  ad  a c : partes  fimilis  igitur  eft  K f,cir- 
cunfrrentia,ipfi  m n,circunfirentie,re liqua  igitur 
fb,circunjrrentia  cTOOntinua  eifub  terram  ufq;  ad 
Kfignum  fimilis  efl  ipfi  n l.circunjerentie  cr  ei  continue  fub  terram  uf^adm  /ignum.  I n equali  igt 
tur  tempore  fn  figna.ipfat  f h,n  L,cr  eis  continuas ufq;  ad  K m,fignacircunferentias  pertranfeunt. 
Jpfa  igitur  f n figna,  ftmul  oriutwr.crg  ipfo  n prius  oritur, erg  igitur  ipfof,  prius  oritur.  Dico  quod 
Cr  prius  occidit, deferibatur  per  ffignum  maximus  circulus  x fd, ipfum  a d e,circulum  tangens, ut  a b 
dfemicir  culus  ad  partes  dfx,ipfi  a, femicirculo  ad  partes  a h,non  concurrat,fimilis  igitur  efifb.cir 
eunfirentiaipfixl.  In  equali  igitur  tempore  ffignum,ipfamfh  circunfrrentiam  tranfit,  crxfignunt 
ipfam  n l circunfrrentiam.  Igiturffigno  inbduflo,cr  x,in  l,  ffabit.lpfa  igitur  fx,  figna  fimul  oeci- 
dunr.crg,  ipfo  x, prius  occidit,  erg  ipfo  igitur  f,  prius  occidit : fimiliteriam  demonfirabimus  quoi 
cr  prius  occidens  prius  er  oritur. 
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Tfcwr.iwj.  Appartntf. 

AStrorum  in  maximi  orbis  ambitu  qui  maximum  femper  appa- 
rentium fccat,cxiftentium,qu£  in  frptentrionefunt  prius  ortun 
tur.pofteriusuerooccidunt.  . 

E flo  in  mundo  horizon  ah  e,  maximus  aultm  femper  apparentium  fit  a de,  alirn  autem  maximut 
circulus  eftocfb, ipfum  a d c.circulum  diffefccns.  Affumanturcp  in  ipfim  e f b.oebrs  ambitu  binaion 
tingentia  figna.fitq-  f fignum  adfeptentrionem.  Di- 
co quo  d f,  fignum  ipfog  prius  quidem  oritur, poflt' 
riut  autem  occidit . Sint  orientale!  quidem  pariete, 
occidue  uero  fmt  bftntq;  circuli  paralleli  per  quot 
fg.figna  inuiinmtur  hk,lm,defcribatur  q- p erf fi !» 
gnum  maximut  cireulua  n fc, ipfum  a d c, circulum 
tangent, ut  non  tangat  eum  qui  ex  a.fimicirculii  ad 
p artet  fg,et  qui  ex  a [emicirculoficut  ad  a ck,  par 
tet.  Similis  ergo  eft  f k,circmfiretia  ipfi  n m circiut 
ferentia.  Rrliqua  igitur h f,  circunfirentia  cr  conti 
nua  ci  fub  terram  ufq;  adk  fignum  fimilit  erit  ipfi  n 
I,  circunfirentie  cr  ci  continue  fub  terram  ufq;  ai 
m Jignum.  In  aquali  igitur  tempore  ipfa  fn,figna  ip 
faafh,nl,circunfirential,  cr  cis  continuas  ufq; ai 
k m.figna  percurrent.  Igitur  ipfafnftgna  fimul  0' 
riuntur.  tpfum  autem  n ipfo  f prirn  oritur,crfipfo 
g igitur  priut  oritur.  Dico  quod  CT  pofterim  occidit, deferibatur  prrx  finium  maximut  circutm  fi, 
ipfum  a d e,circulum  tangent  Alt  non  tangat  eum  qui  exi,femicrreulum  ficu  ad  partes  i f,tt  qui  ex  a 
femicirculo.ficut  ad  ab  portet.  Similis  igitur  efifb, ambitus  ipfi  x I, ambitui.  In  aquali  igitur  timpo' 
re  f ipfum  fh,ambitum,c  x ipfum  x I, perficit.  Ipfo  igitur  ftn  b ftgno  exi/tente,cr  x tn  I Sabit,  ip /a 
igitur  x f.figna  fimul  occidunt.  Ipfum  autem  g pnucipfox  occidit.  Igitur  crgipfof prnr  oteiiu^ua 
rterx  ipfog  pofteriut  occidit, patuit  autem  quod  cr  prirn  oritur.  Igitur  ipfum  f ipfog  pnui  oritur, 
pofterim  autem  occidit. 


Theorema  g.  Apparens  g. 

IN  zodiaco  circulo aftra  con  fiftenria  in  diametro  coniugate  oriun- 
tur & occidunt,fimiliter  & qui  in  aequinoctiali. 

Sit  in  mundo  horizon  a b c.zodiacm  autem  circulus  pofi- 
tionem  habeat  a d b,aquino(lults auicm  cfto  efd,fmtq;  ipfo 
rum  quidem  figmenta  fuper  terram  agb,egf,in  diametro  igi 
tur  efl  a, fignum  ipfi  b figna.creipfi  f.  Dico  quod  ipfa  aber 

e f.figna  coniugate  oriuntur  croccidunt.Sintorientct  partes 

a,  occidua  uero  b.tyfint  paralleli  circu’ i per  quos  figna  a b 
inuchuntura  h.bc.fitqjegmentuma  h fuper  terram,  at  b c 
infia  terram.  Quoniam  a ipfi  b cr  e.ipfifeft  in  diametro, a* 
qualis  igitur  eft  arcunfirentia.e  b ipfi  a f.circmferetia.  Sed 
e b.ipfl  fc,  eft  aqualis,  cr  a figitur  ipfi  fc.eft  aqualis,  eftq; 
maximus  piraticiorum  e f d.aquus  igitur  eft  orbis  ah  ipfi  bc 
crbi.funtj;  ipforum  figmenta  qua  uiciftim  a h,bc,  aqualis 
igitur  eft  a h, circunfirentia  ipfi  b c circunfirtntia,in  aquali  igitur  tempore  a fignum  ipfum  a h,am' 
bitit  tranfiens  in  h ueniet,cr  b ipfam  b c.circunfirentia  perficient  uenict  in  c.  Sed  a ipfam  a h,  percur 
rem  in  h pr oueniens  occidit,atb  ipfam  b c,eurrens  in  c,quod proueniens  oritur.  Ipfo  igitur  a ccciden 
te, ipfum  b oritur,  fimiliter  demon/lrabimus  quodera  oriente  b occidit.  Rurfiu  quoniam  uterque 
ipforum  e gf,f  d e.fcmtctrculut  efl,  aqualis  efl  ambitus  f g e,  ipfi  f d c ambitui , in  aquali  igi - 

tur 
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I» tempore  f,pgnum  ipfam  fg  e,circunflrentiam  efficiens  in  e,uen'ut  cr  e ipfum  1 fficiens  tcntitnme 
dftnfucnict.Scd  f quidem  perfg e.circunfercntiam  duftus  in  e, quod proueniens  occidit.  At  e,  per t 
df, ambitum  inueftus  in  f, quod  perueniens  oritur.  I pfo  igitur  f occidente  e,oritur,pmiliter  iam  demon 
fi rabimus  quod  i ipfo  onente  ipfum  e occidit.  Similiter  aute  cr  omnia  in  xodiuco  et  aquincftiali  a fit  a 
conftflcntia  in  diametro  coniugate  oriuntur  cr  occidunt. 

q Aliter  ex  impofttbili. 

Sit  horizon  circuitu  abe  d.aftiuus  autem  tropicus  fit  a i, 
hybernus  utro  b c, zodiacus  porro  poptionem  habeat  ficut  d 
g bfjtntq:  indgb  f in  diametro  pgna  f g.  D ico  quid  ipfo  f 
oriente.ipfum  g occidit . Si  autem  ei)  popibile,  non  occidat, 
fcd  cjlo  h,occidens  crperf  h, paralleli  defcnbanturcirculi  n 
hyf  k.quare  f pgno  oriente  per  h,  ipfum  h occidet  pern,  cr 
Zodiacus  circulus poptione habebit peut  mnl k,cr  quoniam 
unufqutfqi  ip forum  abcd,mn,lk  ,maximus  eft : in  diametro 
igitur  efl  k tppn.fed  cr  h ipft  f/fl  idcm.cr  n ipp  hfgitur  f 
ipfi  h.eftin  diametro  fcd  c rg,  quod  eft  impofiibik.  Igitur  o- 
riente  ipfo  fipfumg  occidit. 

Theorema  7. 

ZOdiacus  circulus  per  omnem  horizontis  locum  inter  circulos 
tropicos  oritur  occidit  quando  maximus  fcmperapparentiu 
maior  fuerit  circulo  tropico,conueffionesqi  contrarias  fecerit  tranf. 
mutatus.quado  enim  ortus  ad  meridiem  cum  ipfoad  fepten trionem 
occafu  immutatus  fuerit,  tranfmutatus  apparet,  quando  uero  ortus 
leptentrionalis  cum  ortu  meridiano  immutatus  fucrititranfmutatus 
apparet, & quandocp  aliter  fupra  nos  flabit. 

Sit  in  mundo  horizon  abe  d,nfiiuus  quidem  tropicus  pt  a d,  hybernus  uero  tropicus  b c,  zodiacus 
circulus  poptionem  habeat  deb.ptq;  de  b.fegmemum  inpa  tcrram,at  d f b fupra  terram.  Dico  quod 
Zodiacus  circulusperomnem  horizotis  locum  inter ' 
tropicos  oritur  cr  occidit,conuerpones$  efficit  op 
popte  tranfmutatus : quando  enim  ortu  meridiano 
eo  qui  ad  feptentrionem  immutatus  fucrit,tranfmu - 
talus  apparet , cr  quandoq  aliter  fupra  nos  Rabit. 

Sint  quidem  partes  orientales  d c, occidua  ueri  a b, 
quod  igitur  zodiacus  quidem  circulus  per  omnem 
horizontis  inter  tropicos  locum  oritur  cr  occidit, 
manipp.um  eft, quandoquidem  maximos  tangit  or- 
bes, fuerit  autem  unus  eorum  quem  tangit  horizon. 

Dico  autem  quod  cr  conuerponcs  cppopta  immu' 
tatua  efficit,  affnmantur  aquales  cr  ex  oppopto  cir 
cunprentia.d  e,bf.  Dcfcribanturq,  paralleli  circuli 
per  quos  pgna  e finuehuntur  g eh,kfl.  Quoniam 
circunfirmtia  d e ipp  b f,  circunfercntia  eft  aqua' 
lis, communis  apponatur  c b,tota igitur  dc  b,totic 
bf,eft  aqualis  Jemicirculus  autem  eftdcb,  fcmicireulus  igitur  eflcrebf:  in  diametro  igitur  efl  per 
pracedentem  e pgnum  ipp  f pgno,  cr  quoniam  circunprcntia  e d,ipp  d m, crcunfrrer.ua  efl  aqualis, 
eyb  fippbn.Sed  d cipft  b f efl  aqualis, er  d m igitur  ipp  b n efl  aqualis.  Communis  apponatur 
m h , tota  igitur  d m btotim  b n efl  aqualis  .fcmicireulus  autem  eft  d m b,femicirculus  igitur  efl 
m b n,  igitur  per  pracedentem  in  diametro  efl  m pgnum  ipp  n pgno.cr  quoniam  per  muecedcntem 
zodiaci  circuli  in  diametro  pgna  exiflentia  coniugate  oriuntur  ej  occidunt.  Ipfo  igitur  dpgno  crien' 
te  per  pgnum  d ipfum  b.quodci  efl  in  diametro  pgnum  occidtt.cr  ipfo  iyror  e,  oriente  per  h pgnum 
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f.quod ci eft  in  diametro  occidit  ptrk  fignum,  cr  ipfo  n figno  oriente  peri  fignum,  ipfum  m,  quod ei 
C/i  in  dumetro  flgnum,pcrgfignum  occidit, cr  infuper  ipfo  b figno  per  e oriente, ip/um  d,  quod el  e jl 
in  dimetro  per  i occidit.  Qi undo  igitur  zoducui  circuluc  ortu  mmdiano  cum  occtju  fipieniricnali 
immutatus  fucritjranfmutatus  apparet . Dico  quod  cr  quando  ortu  qui  ad  feptentrionem,  occafu  eo 
qui  ad  meridiem  pcrmutatiu  juent,immutatitl  apparet.  Oriente  flquiicm  de  b femicirculo,  zodiacut 
circuluc  pofttionem  habebit  axe.  Similiter  j;  o/lcndemtlt  quod  in  diametro  eji  ipfum  quidem  X fgmm 
ipfl  oflgiocrripfip.  Et  quoniam  figno  c oriente  per  c,quod  in  diametro  ipft  c,eft  a, fignum  occidit 
pera.  Ipfo  autem  o, per  I fignum, onente  ipfum  x, quod  eft  a in  diametro  per  g fignum  occidit . Ipfo 
autem  p figno  per  h, oriente  ipfum  r,quod  ei  e/l  in  diametro  perk  occidit.  Et  infuper  ipfo  a figno,  per 
d oriente, ipfum  c,quod  ci  eft  in  dimetro  per  b occidit.  Quando  igitur  zodiacus  circuluc  ortu  fepten- 
trionali  eo  qui  ad  meridiem  immulatuc  fuerit,pcrmutatiu  apparet, patuit  autem  quod  c 7 quando  ortu 
meridiano  occafu  feptcntrionah  immutatu I fiicrit, permutante  apparet, cr  manif/lum  quod  quandoq; 
aliter  fupranos  liabit.  Qi fando  enim  zodiaci  circuli  contaflut  fuerit  in  bifaria  fcdione  figmenti, quod 
fupra  terram  tropici  x/liui  ad  nos  erit  rcihtltquando  uero  I n bifaria  fcdione  figmenti, quod  infra  ter - 
ram  x/tiui  tropici  humilior  ad  nos  eritfemperq i longius  fadus  a bifaria  fcdione  figmenti  circuli,quod 
fupra  terram  xjtiui  tropici  ualdc  erit  procUnatusJimiUter  autem  erit  inclinatus  xque  diflis  ab  utraq j 
bifaria  fcdione.  r 

Theorema  s.  Apparent  S. 

Signa  in  inaequalibus  horizontis  fegmentisoriuntur,&  occidunt, 
3^  in  maximisquxadxquinoifiialcjin  minoribus  autem  qux  hfc 
fequuntur.in  minimis  uero  quae  ad  tropicos,in  xqualib  us  qux  ab  x- 
quinoifciali  circulo  xque  diltant. 

Sit  horizon  circuluc  ab  c d, tropici  autem  ae,bd, 
maximul wrofimptr apparentium  fit  q u, zodiacut 
porro  circuluc  pofitionem  habeat  c b,  equino  dialis  cir 
culut  fit  cf.  Scccturq;  utraq;  ipfarum  cg.gb.in  tria  X- 
qualia  pcrnk  .p  t, tigna.  Dico  quod  ipfx  c n,n  k,kg,g 
p.pt,t  b,  ctrcufercttx  in  aqualibus  horizontis  .figme 
fu  onihur  ct  occidut.  In  maximic  ipfe  kg,g  p,in  mino 
nbas autem  kn,p  t,in  minimis  bito  c n,b  t,m  xqualib. 
kg,ip/igp,crh  gipfi  pt,crn  c,ipfitb.  Sint  per  quos 
inuehiinir  tpfa  nk.pt,  figna  para  Ocii  circuli  m x,hl,0 
r.i  y-  Quoniam  ipfxg  h,k  n,n  c,fsmt  adinuictm  equa 
kf.ipfx  igitur  fl,lx,x  c.adinuicem  funt  maiores  ,m«- 
pientes  d maxima  fl  ldj;  proptaca  ipfe  quidem  ch,b 
m,ma , inuicemfunt  maiores, incipientes  a maxima  e h, 

CT  infuper  ipfx  quidem  f r,r  y,y  d,ab  ipfa  f r, maxima 
incipientes  inuiccm  funt  maiores,  cr  infuper  ipfx  eo, 
o t,t  b ,ab  ipfa  e o, maxima  incipientes  inuicemfunt  maior  es,  CT  quoniam  ipfe  cn,nhjt  g,g  p,p  t,t  b, 
oriuntur  quidem  per  cx,x  l,lf,fr,r  y,ydcircunfcrentiM,occi,lunt  autem  pcram,mh,he,eo,os,s 
b, quare  in  inxqualibuc  horizontis  figmentis  oriuntur  c T occidunt . Et  quoniam  in  ffhxra,  paralleli 
circuli  h l,o  r, maximi ahcuiuc  circuli  circunfircntiac  ipfi uc  c b, hoc  eft  p g,gk  xquai  auferunt  ad 
maximum  paradelorum  e f,  xqualis  igitur  eft  circulus  h I , ipfi  o r circulo.  Quoniam  ‘&'ur  iit 
ffhxra  xquales  ty  paralleli  circuli  hl,o  rmiximiahcuiui  circuli  circunffrrr.tiic  ipfiuta  b c d,ipfas 
I F,f  r.aufirunt  ad  maximum  parallelorum  e f,  xqualis  eft  circunferrnha  I f ipfi  f r circunfiren " 
tix.  Similiter  autem  oftendemus.qudd  circunftrcntia  fx  ipfi  fy, ctrcunfircntix  cfl  xqualis . Reliqua 
igitur  x I, relique  r x,per  tertiam  communem  finiendam  eft  xqualis.  I am  id  propterea  crcx.ipfiyd. 
Signa  igitur  in  inxaualibus  horizontis  figmentis  oriuntur  cr  occidunt : in  maximis  qu  dem  qux  ad 
xquinodi&m.in  minori  qux  ea  fiquunturfin  minimis  uero  qux  ad  tropicos fin  xqualibut  porro  qux 
ab  xquinodiali  circulo  equaliter  diftcsnt. 

Theorema 
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Theorema  9.  Apparent  9. 

Signorum  circuli  fcmicirculi,qui  exordium  in  eodem  parallelo  non 
habuerint  inarquali  tempore  oriuntur  toti,&  in  pluri  qui  cum  can 
cro,in  minori  autem  qui  fubfequuntur.in  minimis  ucro  qui  cum  ea. 
pricorno.-quicuncp  autem  exordium  in  eodem  habuerint,  parallelo 
inaequalibus  temporibus  oriuntur. 

Sit  in  mundo  horizon  abe  d,ajlium  autem  tropicus  /it  bc, zodiacus  utro  circuitu  pe/itionem  ha- 
btJt,i  cbffintq;  orientales  pario  quidem  e d, occidua  ucro  abcrdcbift  qui  peji  cancrum  fimicir 
eulus,at  b f d fit,  qui  poft  capricornum.Dico  quod  tpfuu  zodiaci  circuli  femicircult  qui  exordium  in 
eodem  non  habent  par  iCclo, in  aquali  tempore  oriunlur,cin'pluri  quidem  qui  cum  ipfo  cancro  de  b, 
in  minore  qui  hunc  fubfcquuntur.in  minimo  autem  quitum  capriccmo  bfd,quiiunq;  ucro  exordium 
in  eodem  parallelo  habuerint  aquali  tempore  oriunlur,aufirantur  aquales  circunfcrcntiade,bf.  De 
feribanturq j paralleli  circuli  g e h m,kf  l n,per  quos  inuehunlur  ip(a,efftgna.  Sintq-  eorum  qua  fu - 
pra  terram  fegmentag  m h,k  fl.  Similiter  iam  ojlendemusficut  in  pracedcntibus  quod  in  diametro  e/l 
efignum  ipfi  ffigno,cym  ipfi  n.Et  quoniam  tpfa  a d circtmfirentidjpfa  mhcircunjircntia  ejl  maior 
autafhmlu.  Ipfa  autem  g m h,ipfa  k fl,  <3-  infuper  kfl,  ipfa  bc.ln  maiori  igitur  tempore  d ftgnum, 
incipient  a d,  tpfamda  ctrcunjcrcnliam  anbir.quam  e incipiens  ab  h,  ipfam  h mgcircunjrrentid am- 
bit. Et  e ab  ipfo  h incipiens  in  maiori  tempore  ipfam  h m ambit, quam  n incipiens  ab  I ipfam  lfk,am- 
blt  ctrcunferentiam,cy  n ab  ipfo  I incipiens  in  maiori  tempore  ipfam  fk  ambit  quam  b ab  ipfo  c inci- 
piens ipfam  c b ambit  circunjirentiam.  Sed  in  quo  quidem  tempore  dfignum  ipjam  da, ambit  circun- 
ferentium, in  eo  tyei  exiflens  in  diametro  b fignum, ipfam  b c ambit  ctriun ferendam , c r fcmicirculais 
deb  oritur.  In  quo  autem  tempore  e incipiens  ab  ipfo  b ipfam  hmg  ambit  circunjirentiam  in  co  j,  ei 
in  diametro  explens  incipiens  a k,ipfam  k n l,ambit  circunjcrcntiam,  cr  fcmctrculus  ebf oritur.  Ia 
quo  ucro  tempore  n incipiens  ab  ipfo  l, ipfam  l fk  ambit 
eircunferentia,in  eo  m c rin  diametro  exijlens  incipient 
ab ipfog, ipfam  geh ambit,  cr  femicirculus nbm ori- 
tur. In  quo  ucro  tempore  b incipiens  ab  ipfo  e,  ipfam  e 
b ambit , in  eo  ipfum  d ei  exijlens  in  diametro  incipient 
ab  a,ipfm  a d ambit:  cr  femicirculus  b fd, oritur  An  ma 
fori  igitur  tempore  femicirculus  qui  cum  cancro  oritur , 
hoc  e II  ipfedc  b, minore  uero  eo  quod  in  deb  ipfe  ebf, 

CT  infuper  ipfe  n b m,in  minori  ipfo  e bf,in  minimo  de- 
mum qui  capricorno . Dico  infuper  quod  quacunque, 
exordium  in  eodem  parallelo  humer  ini  aquali  tempore 
oriuntur,habcant  enim  ipfi  mdn.cb  ffemicirculi  exor 
dium  in  eodem  parallelo,  dico  quod  aquali  tempore  ipfi 
m d n,e  b ffemicirculo  oriunturtquonia  in  aquali  tem- 
pore m jignu  incipiens  ab  h,ipfam  h m g,ambit  circun- 
ferentiam,  er  c incipiens  ab  h, ipfam  hmg  ambit  circun 
ferendam,  fed  in  quo  tempore  m ftgnum  incipiens  ab  h 
ipfam  hmgambie,in  eodem  quod  ei  eft  in  diametro  n incipiens  a k,  ipfam  k n I ambit  cireunftretiasn, 
ty  femicirculus  mdn  oritur.  In  quo  autem  tempore  e ftgnum  incipiens  ab  h figno, ipfam  hmg  ambit 
circunfrrentiamjn  eodem  quod  ei  efl  in  diametro  f incipiens  ab  ipfo  k ipfam  k n I, ambit  circunfiret 1- 
tim,v  fcmicirculut  e b forttur.  |n  aquali  igitur  tempore  ipfi  m d n,e  b ffemicirculi  oriuntur. 

Theorema  1 o.  Apparens  1 o. 

SI  zodiaci  circuli  bini  femicirculi  communem  quandam  habentes 
circunferenriaminacquali  tempore  orti  fuerint,& ex  oppofitocir. 
cunferenris  inaequali  tempore  oriuntur.&f  caedem  erunt  differentiae 
_ tempore. 


* 
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tcporc.in  quibus  femicirculi  & circunfrrentia  quae  ex  oppofito  oriun 
tur,  &:  fi  zodiaci  circuli  bini  femicirculi  aequali  tempore  communem 
quandam  habentes  circunferentiam  orti  fuerint,  &C  quae  ex  oppofito 
circunferentiam  aequalibus  temporibus  orientur. 

Sit  horizon  circuitu  abe  d, tropicus  uero  sitium  ft  4 C,  hyber 
nus  autem  fit  h d.zodiacus  porro  fit  b e.  Afjumanturq-  squales  cir 
eunferenlis  cc,bf,ipfi  igitur  femicirculi  e e b,eh  f,inaquali  tempo 
te  oriuntur.  Dico  quod  er  ip/V  e c,b  fcircufcrentis  in  squali  tem 
poreoriuntur.Hamquoniamccbytpfoeb  f,in  maiori  oritur  tem- 
pere  communis  aujiratur  ipfus  c f , circunjrrcntis  ortus  tempus: 
tpfa  enim  a b,  circunfcrentia  cadi  fed  in  squali  oritur^  Reliqua  igi- 
tur c e.ipfabf  in  maiori  tempore  oritur, er  manife/iu  quod  eodem 
funt  differentis  tempore,  in  quibus  ipft  ceb,eb  f, femicirculi  oriun 
tur.crqus  ex  oppofito  circunferentts  c e,bf  . Kanifeflum  autem 
quod  fi  femicirculi  aliqui  squali  tempore  orti  fuerint,  cr  qus  cx 
oppofito  circunjrrcntis  squali  tempore  orientur . 

Tkeor,ma\t.  Apparentis. 

ZOdiaci  circuli  aequalium  8i  ex  oppofito  circu n feren tiaram, in 
quo  temporcaltera  oritur,Sf  altera  occidit,  &in  quo  altera  oeci 
dit,  altera  oritur. 

Sit  horizon  circulus  abed,  tropicus  autem  rOiuus  fi'  4 e, 
hybernus  autem  b d,  zodiacus  fit  c b,a/Tumdturq-  in  ipfo  sepsa 
les  cir  conferent  is  ex  oppofito  c e ,6  f.  Dico  quod  in  quo  tan - 
pore  ce  oritur, b f occidit.  Smt  per  quos  inuehuntur  e f,  figna 
paralleli  circuli  g hhl,cr  quoniam  a/lra  in  zodiaco  in  diame- 
tro exiflentia  per  6 theorema  eaningati  oriuntur  cr  occidunt. 

Ipfo  igitur  e oriente  f occidit.  In  quo  igitur  tempore  e, incipies 
4 b e,  ipfim  e h , ambiens  circunferentiam  uenit  in  h,  in  eodem 
cr  f ab  ipfo  f 111  cipiens  fh  ambiens  ad  h uenit.  Sed  quando  e ip 
fam  e b ambient  ad  h uenit,  circunfcrentia  e c,  oritur  -.quando 
ut ro  f ipfam  f h ambiens  ad  k uenit, occidit  bf  circunftretitia. 

In  quo  igitur  tempore  c e.arcunferentia  oritur  in  eodem  f b, 
circunfcrentia  occidit.  D ico  quod  cr  in  quo  tempore  b f ori- 
tur,occidit  ipfa  c e.lmmutetur  enim  in  b a.cafu  zodiacus  cir- 
culus.habe  atq.  pofitionem  ficut  c e b.  Dico  quod  in  quo  tem- 
poreb  f oruurypfa  c e occidit.  Quoniam  f ipfi  e fignoin 
diametro  efl,ipfo  igitur  fonete,ipfum  coccidtlln  quoigi 
tur  tempore  f ipfam  f I,  ambiens  circunfiretiam  ad  I uenit. 

In  eodem  c T e ipfam  e g,circunjirentiam  percurrens  ad  g,  * 

Menis.  Sed  quando  f ipfam  fl,circunferentiam  ambiens  per- 
uenit  ad  l,ipftb  f oritur.  Quado  uero  e ipfamegambieiS  f 
ad  g uenit, ipfa  ce  occidit. In  quo  igitur  tempore  b f,ambi-  i 
tus  oritur, in  eodem  cr  c e, ambitus  occidit.  r'~~ 

Theorema  ti.  Apparens  11. 

SEmicirculi  qui  cum  cancro  aequales 
circu nferentiae  inaequalibus  tempo' 
ribus  occidunt,  & in  maiori  quae  funt 

ad 
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ad  tropicorum  conta&us,  in  minori  autem  qua;  has  fubfcquutur.in 
minimis  uero  qua;  ad  arquincxftialc , aequalibus  porro  qui  aequaliter 
didant  ab  arquinotfliali  circulo  & occidunt  & oriuntur. 

E/io  horizon  circuitu  ah  e d,maximut  autem  femper  apparentium  fitef,  Ircpicu'  uero  efiiuusfit 
4 h,h ybernus  fit  t i, fit  porro  cum  cancro  femicirculut  qui  fiper  terram  b d^equinoHialis  circuitu  fit 
hg.  Seceturq;  utraq  ipfarum  b x,d x,in  tria equaha per  figna  k l,m  n.  Dico  quod  ipfa  b k,k  1,1  x,x 
m,mn,n  d,tn  ecqua  ibus  temporibtu  occidunt, er  in  maiori  quidem  ipfet  b k,n  d,in  minoribus  ipfe  k /* 
m n ,in  minimis  uero  ipfe  lx,xm,  in  te 
qualibus  porro  ipfa  quidem  l x , ipfi  X 
m,ipfa  kl,ipfimn,crb  k ipfi  n d.  Sint 
per  quos  inuehuntur  ipfa  kl,m  n,fign* 
paralleli  circuli  p o,f  r,y  l,z  t.Defcri- 
bantur  per  h I, maximi  orbes  4 a,»  b,ip 
fum  tangentes  circulum  e f.  Quoniam 
ipfabk,kl,l  x,adinuicc  funt  squales, 
ipfe  igitur g a,ab,b  x,  funi  adinuicem 
maiores  inciptetes  ab  ipfa  g a maxima. 

Quoniam  igitur  g a ipfa  ab  maior  efi, 
fcdg  a ipfi  o k ejlfmilis.cr  a b ipfi  u l 
C r o k, igitur  ipfa  u l maior  efi  uel  ei  fi- 
mihs.  Ipfa  autem  l r maior  fuerit  uel  fi' 
milis  o k . Sit  ipfi  o k fimilis  I c.  In  quo 
igitur  tempore  k , lignum  incipient  ab 
ipfo  k.ipfim  k o,  ambiens  circunfiren - 
tiam  ad  ipfum  ufq;  peruenit  0.  In  eodem 
C T ftncipies  ab  tpjo  t, ipfam  I e ambies 
peruenietad  c,o ’ zodiacus  circulus  pofitionem  habebit  peut  eoi.  QuoniVm  igitur  c k circunfiren' 
tia  ipfi  I e fimilis  efl,fed  o k ipfi  r u efi  fimUis,eyru  igitur  ipfi  l c efi  fimilis, funtq * eiufdcm  circuli.  Ae 
qualis  igitur  eftru  ipfi  c I, communis  auferatur  c u.  Reliqua  igitur  r c ipfi  U i efi  tqualis,& o k ipfa  u 
I efi  maior  aut  ei  fimilis,  cr  o k igitur  ipfa  r c maior  efi  aut  fimilis  ct.m  pluri  ergo  n mpere  kipfamko 
circunfirentiam  ambiens  peruenit  ad  o quam  c,  incipiens  a e ipfam  er  ambiens  eircunfirrniiam  ueniat 
adr.Sed  in  quo  quidem  tcmporekipfam  k o ambiens  circunfirentiam, uenit  ad  o, ipfa  bk  circunfiren 
tiam  oecidtttin  quo  autem  tempore  c ipfam cr  ambiens  circunfircntiam.pcruenit  adr  occidit  circun- 
fircntiakl.  In  maiori  igiiur  tempore  occidit  b k quam  k/.Rur fus  quoniam  minor  efi  a b ipfa  b x.feda 
bipfiul  efi  fimilis, & ipfa  igitur  u I ipfa  bx, maior  efi  uel  ei  fimilis, multo  igitur  maior  efi  r 1 ipfa  bx, 
uel  ei  fimilis.  Ipfa  autem  gx  minor, uel  ei  fimilis, fit  ipfi  r l fimilis  x e.  Inijuo  igitur  timperr  x ipfam  x 
e,circunfirentiam  ambiens  ad  e,uenit  in  eodem  ey  l ipfam  l r.circunfirentlam  ambiens  ad  r, uenit  ey 
zodiacus  circulus  pofitionem  habebit  ficut  erg.  Quoniam  igitur  circun ferentia  rl  ipfi  ex  fimilis  efi, 
fcd  r I ipfig  b efi  fimilis,0-g  b igitur  ipfi  ex  efi  fimilis,  cr  funt  eiufdem  circuli,equalis  igitur  efi  gb 
ipfi  e x circunfirentie,communis  auferatur  e bireliqua  igiiur  g e, relique  bxeft  squalis.  Et  quoniam 
u l ipfa  b x, maior  efi  aut  fimilis  ei,equahs  autem  efi  ipfa  quidem  ulipfirc,crbx  ipfi  g e,c r r c igi- 
tur ipfage,maior  efi  aut  ei  fimilis.  In  maiori  igitur  tempore  c ipfam  c r, circunfirentiam  ambiens  ad 
r uenit  quam  e, ipfam  eg  percurrens  ad  g ueniat.  Sed  in  quo  tempore  c ipfam  c r,circunfirentiam  am- 
biens ad  r uenit, ipfe  c o circunfirentia  occidit, hoc  efi  ipfa  k / circurfirctia  occidit.  In  quo  igitur  icm 
pore  e ipfam  c g.circunfcrcntum  ambiens  adg  peruenit, ipfa  e r,hoc  efi  t x circunfirentiam  occidit. 
In  pluri  ergo  tempore  k l occidit  quam  l x.  Rurfus  quoniam  tmipfan  x, maior  efi  aut  ei fimilis  fit  ipfi 
gx,  fimilis  mx.lnquo  igitur  tempore xfincipies  ab  ipfo  x ipfam  xg^mbiens  circunfirentia  adg  per- 
uenit. In  eodem  c T m ipfam  m x,ambiens  circunfirentiam  perueniet  adx,ty  zodiacuscirculus  pofitio 
nem  habcbitficut  xg  b.  Et  quoniam  in  fphara  paralleli  circuli  t y,r  I, maximi  cuiufdam  circuli  ambi- 
tus ipfiusb  dfipfos  I x,x  m,  equos  aufirunt  ad  maximum  paraBeloru  orbem  gh, equus  cfir  s ipfi  ty. 
Qgonia  igitur  in  faber  e squatis  cr  paralleli  circuli  r s,y  tjnaximi  cuiufda  circuli  ambitus  abe  d,ai 


4*4  EYCLID1S  MEGAREHSIS 

ruximum  ptrallc fora g b auferunt, squalis  efl  tg  ipfi  g r,eft  autem  e rxnipfigb squali! ■ Quoniam 
Ixipfixmejl  squalis : squalis  igitur  efl  e ~qus  ab  hin  rei  qus  ab  t in  f.  Eftq;  orbis  rs  ipfi  ty  orbi  s- 
qualis,  rquahs  igitur  efl  etreunfirentia  h r ipfi  t fcirciuifirentis.  Sed  ipfa  quidem  hripfig  e, ambitui 
tll  1'mulis,  ytpfige  igitur  ipfi  tfejl  fimilis.  In  quo  igitur  tempore  e,  incipiens  ab  ipfo  e ipfam  cg,cir 
cnnfnmtism  ambiens  alg  peruri iit.  In  eodem  y f, ipfam  fl  ambiens  ad  t perumit.Sed  in  quo  quidem 
tempore  e adg  peruenit, occidit  g r ambitua,hoc  ejl  l x circunfcrcntia.  In  quo  autem  tepore  f ad  t pera 
ucnit, occidit  fg  ambitus, hoc  eftxm.  Igitur  I x ambitui  ipfi  x m,circunjerentis  in  squali  tempore  oc- 
cidit- Similiter  iam  oflendemu  quod  ykxipfixn.m  squali  occidit  tempore, quarum  l x ipfi  x m,in 
squali  tempore  occidit.  Reliqua  igitur  k l ipfi  m n,in  squali  occidit  tempore.  Similiter  iam  ofenie- 
mut  quod  c rbk  i pii  n d,m  squali  occidit  tempore.  Et  quoniam  in  pluri  tempore  bk  occidit  quam  k 
l,ykl  quam  Ix.Sedmquo  tempore  bk  occidit  in  eodem  yd  n.  In  quo  igitur  tempore  k I in  eodem 
CT  mn.ln  quo  autem  Ixm  eodem  xm,y  ipfa  quidem  d n,igitur  ipfa  n m in  maiori  occidit  tempore, 
C rnm  ipfa  m x.  Dico  quod  c r ipfa  Ixipftx  m,in  squali  tempore  oritur, y k I ipfa  m n,y  b k ipfa 
n d,in/j>icianturq ; ea  qus  in  fecunda  defcnptione  di  fla  funt , fiti  cum  cancro  femicir  culus  quifub  a 
c,diuidaturq ; utraqi  tpfarumag,gc,in  tria  squaliaperb  k I mjigna  paralleli  autem  circuli fint  n x , 
o p,  i r,t  y,  quoniam  fg  ipfa  k p,  maior 
efluel  ei  fimilis  Sit  ipfi  kp  fimilis  gq. 

In  quo  igitur  tempore  k,  incipiens  ab 
ipfo  k ipfam  k p, ambiens  ad  p, perue- 
nit in  eodem  y g,  incipiens  ab  ipfo  g, 
ambiens  ipfam  g q,ctrcunfrrctiam  erit 
in  q.  Et  zodiacus  circulus  pofitionm 
habebit,  ficutqpZ-  Rurfus  quoniam  I 
s ipfag  f, maior  i/i  aut  cl  fimilis.  Sit  ip 
jigf  fimtlislu.  In  quo  igitur  tempore 
g ipfam  gf,  ambiens  pe  ruenitadf.  In 
eodem  y I ipfam  l u,ambicns  peruenit 
adf.ln  eodem  yl  ipfam  I u,  ambient 
peruenit  ad  u,y  Zodiacus  circulus  po 
fitionem  habebit, ficut uf».Et  quonii 
in  fphsrj  paralleli  circuli  o p,r  s, ma- 
ximi cuiufi Iam  orbis  circunjrrentias  ip 
fius,ac  ipfts  I n,g  h, equis  auferunt  ad 

maximum  par  athlorum  e f squalis  eflop  ipfir  l.  Quoniam  igitur  in  frksra  squales  y paralleli  ctt 
cult  o p,r  s, maximi  cuiufdam  orbis  circunferentiu  ipfius  ab  c i,aufirunt  ipfas  sf.fp.ad  maximum 
parallelorum  t f, squalis  eftsfipfifp,efl  autem  yu  f ipfi  f • squalis, squalis  igitur  ejl  y qusexp 
m -,ei  qus  ex  u in  s.efij;  orbis  o p ipfir  s orbi  squalis  .squalis  igitur  ejl  ipfa  p . ipfius  circmfcrm- 
tis.  Quoniam  autem  femicireulus  z.non  coincidit  ficut  ad  par- 
tes zp  ipfi  * femieirculo,  ficut  ad  partes  ‘f,  fimilis  efl  circun fe- 
rentia p-  ipfi  q f circumferentis.  Sed  p - ipfius, efl  squalis  ip- 
fi s circulis  squalibus  exijlentibus.  Similis  e/lyq  f,  ipfi  igitur  u 
s.ln  quo  igitur  trmpore  q Ipfam  q f,  ambiens  cire  unfer etiam  ad 
fiperuenitin  eodem,y  u ipfam  u s percurrens, ad  s perueniet. 

Sed  quando  u 1 f ‘perusnit.oritxr  p q clrcunfrrcnlu,hoc  efl  kg 
circunjirentia,quando  uero  u ad  s uenit, oritur  u f circunferm- 
tia.hoe  eftlgyh  gfigjtur  ipfi  lg,m  squali  tempore  oritur, y 
ah  ipfi  m r,in  squali  tempore  oritur,  cum  cancro  igitur  femicir 
culi  squales  circunfirenlis  in  squali  tempore  occidunt , y in 
pluri  quidem  qus  ad  tropicoru  conia  flus,  in  minori  autem  qus 
fubfequuntur.in  minimis  porri  qus  ad squinoflialem.in  squa 
libita  qus  squaliter  ab  squinoflialt  circulo  dtftanl  y occidunt 
y oriuntur. 

ALITER  lio*.  Eadem  manente  deferiptione . Dies 

quod 
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quod  ipfa  ab  ipfl  a ejus  aquali  occidit  tempore, nam  quoniam  e d ipfa  b e maior  efl , uel  ei  fimilis  po- 
natur  ipfi  b e, fimilis  cf,cr  zodiacus  circulus  pofitionem  habeat  feg.Et  quoniam  aqualis  efl  ab  ipfl 
b c , aquatu  efl  circulus  a b ipfl  cd  circulo  aqualis  igitur  efl  ae  ipfi  e d, efl  autem  (jf  e ipfl  e g aqua- 
lis. Et  quoniam  c b ipfi  baefl  aqualis afl  autem  c r qua  exg  in  a,d  qua  ex  d in  fi  aqualis  igitur  efl  c r 
ag.circunfirentia  ipfl  df circunftrentia.  Sed  ipfaagipfi  e b efl  fimi  lis, <y  c b igitur  ipfl  dfieft  fimtlis. 
In  quo  igitur  tempore  b, incipiens  ab  ipfo  bjpfambe  ambiens  circSflrentiam  peruenit  ad  c in  eodem , 
CT  fi,  incipiens  ab  fiapfamq;  fi  d ambiens  circunferentiam,peruenit  aid.  Sed  quando  ipfum  b ad  e per- 
uenit,occidit  b a, quando  autem  f peruenit  ad  d,  occidit  fi e, hoc  efl  cb.  Igitur  ipfiaab  ipfi  c b, in  aqua- 
li occidit  tempore. 

^ Aliter  xij.eadem  ey  manifieflior1. 

Semicirculi  qui  cum  cancro  aquales  circunflr  entia  in  aquali  tempore  occidunt,  c r in  pluri  qui - 
4em  qua  ad  tropicorum  contathisfln  minori  autem  qua  fubfiequuntur  has, in  minimis  uerb  qua  ad  a- 
qiunMalem.in  aqualibus  porro  qua  aqualiter  ab  aquinoiUali  circulo  diflant  er  occidunt  tj  oriun 
tur.  Sit  in  mundo  horizon  abe  d,aftiuus 
uero  tropicus  fit  a djtybenius  autem  tro 
picus  fit  b c.zodiaci  porrd  femicir  culus 
qui  cum  ciero  fit  fupra  terram  a c,fint<k 
partes  orientales  ic,  occidua  uero  a b, 
aquinofliaUs  circulus  autem  fit  e fi.  Secc 
turei;  a c fcnticirculus  in  ea  qua  in  ipfi > p 
gnaperg  h k l m,figna,defcribanturq; 
paralleli  circuli  ngx,oh  p,rl  s.crt  m 
y.per  quos  inuebileur  ipfag  h l m figna. 

Dico  quod  in  pluri  tempore  ipfa  a g,m 
c.circunfirentia  occidunt,in  minori  au- 
tem ipfag  h,l  m,in  minimo  porro  ipfa  h 
kjk  in  aquali autequaab  aquinoifiaU 
aeque  diflant.  Sit  maximus  femper  appa- 
rentium t y q.  Defcnbiturq ; per  gh,m* 
ximi  circuli  y d,qgu  ipfum  orbem  t y q 
tangentes,  utnoncoincidant  femicirculi 
qui  ab  ipfls  y q,ficut  ad  partes  u er  t d, 
ei  qui  exta  fcmicirculo,ficut  ad  partes  ta.  Similis  igitur  eflg  n,eireufirentia  ulriq;  ipfarli » o,u  e, a r1, 
h “flpfi  uz-ln  aquali  igitur  tepore  gipfamg  n,  ambit  circuftrtntiam.crn  ipfam  • o.Sedtepusinquo 
g ipfam  n g,circufirentiam  ambit, id  efl  in  quo  circiiflrcntia  g a occidit, C lepus  igitur  in  quo  r ipfam 
* o, ambit, id  efl  tempori  in  quo  ipfag  a,circufirentia  occidit.  Rurfus  quoniam  tempus  in  quo  h ipfam 
h o ambit, id  efl  in  quo  ipfa  ha  occidit.  A quibus  aufertur  lepus Jn  quo  * ipfam  * o ambit,  idem  exiflet 
tempori  in  quo  ipfa  h a occidit  circiiflrcntia.  Reliquum  igitur  tempus  in  quo  h ipfam  h » ambit,  idem 
efl  tempori  in  quo  ipfag  h occidit  circunflr  entia.  Similis  autem  efl  ipfa  quidem  o - ipflu  r.er  * h ipfi 
iif.cr  tempus  igitur  in  quo  u ipfam  u e ambit,ideflin  quo  ipfaga  occidit  circunfircntia,  tempus  au- 
tem in  quo  r ipfam  f u ambit, id  efl  in  quo  ipfa  bg  circuflrcntia  occidit.  Atq,  id  proptarea  tam  cr  tem 
pus  in  quo  ipfum  k ipfam  k r tranfit,idcfl  in  quo  ipfa  k h circunfircntia  occidit.  Et  quoniam  ittfl  hrr  a 
maximus  orbis  a b c,quendam  tangit  circulum  parallelum  tyq,cr  ipfum  a b c maximi  orbes  fec ante 
f,a  e, quorum  e f maximus  efl  parallelorum, cr  a c obliquus  ad  parallelos  ,ey  afjumpea:  funt  drciftren 
tiae  a g,ghji  k,in  obliqui  circuli  circunfircntia, aquales  confequenter  ad  cafdem  partes  maximi  parat 
telorum, cr  per gh  figna  deferipti  funi  maximi  orbes  y e,q  g u, ipfum  orbem  r y q tangetes, maior  efl 
ipfa  quidem  e u circunfircntia,tpfa  u r circunfirentia.ey  u r ipfa  e kfln  pluri  igitur  tempore  u, ipfam 
u e tranfit,q  r ipfam  tu.crut  ipfam  tu,  pluri  tempore  ambit  qk  ipfam  kt.S  ed  tempus  inquo  u ip- 
fam u e tranfit,id  efl  in  quo  g ipfam  gn,circunfirentid  perficit, hoc  efl  in  quo  ipfa  agocciditcinunfi 
rentia,tempus  autem  autem  in  quo  t ipfam  ru  ambit, id  efl  in  quo  b ipfam  b « perficit, hoc  efl  id  in  quo 
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figno  in  t, zodiacus  orbis  pofitionem  habent  ‘it, er  quonu  aqualis  ejl  » e,eircvnfrrentla  ipfietcir. 
cunfrrentia.parallclorum  autem  maximwi  efief:  aqurn  igitur  ejl  h p, orbis  ipfir  I s,orbi:aqualis  igfr 
tur  eji  o e.arcunfrrentia  ipfi e r,ctrcunfrrentta:ejl  autem  cr  * eipflet,  aqualis  igitur  ejl  cr  qua  ex 
• in  o,n  qua  exrin  l,funt<y  aquales  circuli  ipfi  ‘hp,rl  sjimihs  igitur  ejl  a o.tircunfrrentia  tpfi  r r 
drcunfrrentia.ln  aquali  ergo  tempore  rfignu,ipfam  r r pcrficu.er  o ipfum  o •.  Sed  tempus  quidem 
itiquo  r ipfam  rr  perficit, id  ejl  in  quo  ipfa  r e circunfrrcntia  occidit, tempus  ueri  in  quo  o ipjam  o • 
perficit, ei  ejl  aquum  tempori  in  quo  e-  circunfrrcntia  occidit.  In  aquali  ergo  tempore  ipfat  ejt  *,cjr 
cunferenua  occidunt.aqualu  autem  efl  re  ipfi  lk,crt‘  ipfi  kh.lpfa  igitur  lk,kh,tn  aquali  tempo- 
re occidunt.  Similiter  autem  demonftrabmus  quid  tyipfamk,h  g,in  aquali  tempore  occtdunt,qua- 
rum  ipfa  lkjsh,in  aquali  tempore  occidunt.  Reliqua  igitur  ml,bk  in  aquali  tempore  occidunt . Si - 
militer  tam  ojiendemtis  quid  er  ipfa  m c,ag,circunferentia  tempori  aquali  occidunt.  Et  quoniam  in 
pluri  tempore  ag, circunfrrcntia  occidit  quamg  h,crg  h quam  hk,tn  pluri  ergo  tempore  occidit  c m, 
circunfrrcntia  quam  ml,c rm  l,quam  Ik.ln  pluri  igitur  tepore  ipfa  agon  c, circunfrrcntia  occidunt, 
in  minori  autem  ipfag  h,l  m ,in  minimo  ueri  hk,k  l,in  aquali  autem  qua  aqualiterab  aqiunoHiali 
diflant  occidunt  cr  oriuntur, eadem  enim  manente  defcriptioeuji  conuertamus  zodiacum, efftetamut 
a c [emictrculum  zodiaci  infra  terram,  eadem  dcmonfbatio  eucnict,dcmonflrabiturtp  aque  reflantes 
ab  aquinoHiali  aquali  tempore  oriri  er  occidere.  _ ^ 

Theorema  i».  Apparens  u. 

S Emicirculi  qui  cum  capricorno  xquales  circunferentix tempori- 
bus inaequalibus  oriunrur.in  maiori  quidem  quae  ad  tropicorum 
contactus,in  minori  autem  quae  has  fubfcquuntur,  in  minimis  uero 
quae  ad  aequinoctialem,  in  xquali  porro  qux  ab  xquinoctiali  circu- 
lo diflant.oriuntur  &C  occidunt. 

Sit  horizon  circulus  a b c d.afliuus  uero  tropicus  fila 
b,  bybcrnits  autem  tropicus  fit  c d,  fiiin  cum  capricorno 
femicirculus  qui  fub  terra  d g.aqutnodiahs  ueri  circulus 
fit  ehfg.  Duii dantur  utraq;  ipfarum  bg,g  d,in  tria  aqua 
ha  per  h L,  m n.figna.  D ico  quid  ipfa  bk,kl,lg,gm,mn, 
n d, temporibus  inaqualibus  oriuntur, cr  in  pluri  quidem 
ipfa bk,n  d,tn  minori  autem  ipfa  kl,mn,in  minimis  aute 
ipfa  lg,gm,in  aquali  porri  ipfa  b k Jpft  nd,cr  k I,  ipfi 
enn,crl  g,ipfi  n m oritur.  Sit  enim  cum  cancro  femicircu 
Ius  fuper  terram  b h djeceturq;  utraq ; ipfarum  bh,h  d,in 
tria  aqualia  in  p rs.Qyonum  in  pluri  tempore  b o occi- 
dit,quam  o p,fed  in  quo  tepore  b ooccidit,ipfa  dg  oritur. 

In  quo  autem  tempore  o p occidit jt  m oritur.  In  pluri  er- 
go tempore  ipfa  n d oritur  quam  n m.  R urfiu  quoniam  o p 
in  maiori  tempore  occidit  quam  p h.  Sed  m quo  tempore 
o p occidit, oritur  ipfa  n m.  I n quo  autem  tempore  p h occidit, oritur  n m.  In  pluri  igitur  tempore  nm 
oritur  quam  mglamid  propterea  cr  ipfa  quidem  b k,ipfa  k t,in  maiori  tempore  oritur, cr  kl  ipfa  l 
g,cr  quoniam  in  quo  tempore  p h occidit, in  eodem  cr  h r.  Sed  in  quo  p h occidit, ipfa  m g oritur.  I n 
quo  autem  tempore  h r occidit.cr  gl  oritur.cr  mgigitur  ipfa  gljn  aquali  tempore  oritur,  lamq  id 
propterea  cr  ipfa  quidem  k l,tpft  m g,inaquali  tempore  oritur,  crbkipfidn.  Rurfus  quonia  in  quo 
tempore  p h oritur, in  eodem  h r.  Sed  in  quo  tempore  p h oritur, occidit  mg,in  quo  autem  tempore  h r 
oritur,ipfagloccidit.  Igitur  Ig  ipfi  gm, aquali  tempore  occidit,  lam  id  propterea,  cr  ipfa  quidem  k 
l,ipfl  mn.tn  aquali  tempore  occidit,  crbk  ipfig  d.  Theorema  14.  Apparens  14. 

ZOdiaci  circuli  xquales  circunferentip  inxqualibus  temporibus 
permutant  apparens  hemifphxrium.fed  in  pluri  tempore  quae 
prope  contactum  xftiui  tropici  ea  qux  longius  diftat,quando  polus 
horizontis  inter  arcticum  circulum  & xftiuum  tropicum  fuerit. 


sit 
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Ut  horizon  circulus  dbc  d, maximus  autem  femper  apparentium  fit  e fafiiuus  Utri  tropicus  fit  b 
i,fitq;  ipfiusa  b c d, polus  inter  ef,b  aqzodiacus  autem  cir  , 


partes  t r,ti  qui  ex  f JemlccrcuIoJicut  di  pdrtrs  f n.  Sun  t' 

lueflrn  circunftrcntiajpfi  c t eircunfirentia.  Igitur  nrjpfacp  mdicr  efi  uti  fimilis  ei.  In  pluri  ergo 
tempore  njncipirns  db  n.ipfam  n r perficiens  eircunfiritum,peruenit  ad  r qudm  p, incipiens  ab  ipfo 
p,ip[am  p c ambiens  circunfirentiam,peruenit  ad  c.  Sed  in  quo  tempore  n ipfa  m n r,  circunfirenttam 
ambiens,  adruenit.  Ipfa  n x.permutat  hemiffibarium  appetent.  In  quo  autem  tempore  p incipies  a p, 
ipfamn-  p c ambit  circunfirentiam.cr  peruenit  ad  c.  I pfa  p d permutat  apparens  hemifrhanS.  I nplts 
ri  ergo  tempore  ipfa  x n,permutat  apparens  bemifpbanum  quam  d p.  Dico  quod  cr  propior  c fi  ipfa 
x n,conta(hu  aflius  tropici  auampd.  Defcribatur  per  x parallelus  x y, aqualis  igitur  efi  x m,circunji 
retia  ipfidk, maior  igitur  eft  dg  ipfa  mx,c rxn  igitur  propior  eflcotaiiui  tropici  efiiui  q ipfa  p d. 

Theorema  s).  Apparens  ij. 

Similiter  aurem  & in  altero  femicirculo.xqualescircunfcrentix  in 
inxqualibus  temporibus  permutant  apparens  hemifphfrium,& 
in  pluri  quidem  qux  propioresfunteontartui  aeftiui  tropiri.ea  qux 
longius  diftat.in  xqualiuero  qux  xqualiterdiftantab  aefiiuo  tropi* 
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incipient  ab  ipfo  djpfam  i b ambient  circunftrcntu,ad  ipftm  uenit  b,  aquale  eft  tempori  in  quo  Iftn- 
cipient  ab  ipfo  l,ip[am  l b ambient  circunftrentia,ad  b uemt  eum  tempore  in  quo  h , incipient  ab  ipfo 
i,tp\am  d k b, ambient  eircunftrentia  in  h uenit.  Sed  temput  quidem  ut  quo  g incipient  abatpfam  ag 
ambient  eireunftrentia  adg  uenit, cum  tepore  in  quo  d, incipient  ab  ipfo  d,ipftm  d h, ambient  arcun- 
ferentia  ad  b uenit.  Idem  eft  in  quogd,eircunftrentta  apparet  hcmifj  hanum  permutat.  Temput  ueri 
in  quo  I. incipient  ab  ipfo  I, ipfum  I b, eircunftrentia  ambient  ad ipfum  uenit  b,cum  tepore  in  quo  b in- 
cipiet ab  ipfo  dppfam  d r h, ambiet  eircunftrendi  ad  h uenit, id  eft  m quo  ipfa  I b apparent  In  mlfpbs 
rium  permutat,hoc  eft  tpfa  Kg.  In  quo  igitur  tempore  k g,cireunfrrentia  apparem  bcmiffhariu  per- 
mutat,m eodi  erg  d.  Ajfumatur  iam  quodda  fignum  m,utg  d ipji  dmpt  aquatu.  Sitep  per  quem  inut 
hatur  m, lignum  par  altclut  circuitum  xn  o.  Aequatu  igitur  eft  d m ipft  Kp.Et  ipfa  dm,KpJ  eonta- 
fiuxftiut  tropici  a que  dtftant.ln  quo  igitur  tempore  d m eircunftrentia  oritur  jn  eodem  ipfa  p k ocei 
dit, hoc  eft  ipfa  b o occidit. Sed  temput  quidem  quodm  oritur, idem  eftmquom  incip.cn  t ab  tpfo  m ip 
fam  m x,  ambient  eircunftrentia  ad  x uemt.  Temput  aut  e in  quo  h o occidit,  idejl  m quo  o,  incipiet  ai 
B,ipfam  n o, ambient  eircunftrentia  ad  o uenit.  Temput  igitur  in  quo  m incipiet  abipfomppfammx, 
ambient  eircunftrentia'  ad  x uenit, idem  eft  tempori  in  quo  ipfum  n, incipient  ab  n tpfamn  o ambient 
eircunftrentia  ad  ipfum  pervenit  o.  Conrnnr  apponatur  temput  in  quo  x incipient  ab  x ipfum  x n,cir- 
cunftrentia  ambient  ad  ipfum  n pervenit.  Temput  igitur  m quo  m,incipicnt  ab  ipfo  m ip  fam  m n,cir- 
eunftrentia  ambient  ad  ipfum  n uenit,  aquie  eft  tempori  in  quo  o incipient  ab  ipfo  x, ipfum  x o ambient 
eircunftrentia  ad  ipfum  puenit  o.Sed  temput  quidem  in  quo  mpneipiens  ab  ipfo  m ipfum  mn,  ambiet 
eircunftrentia  ad  n uenit, id  eft  in  quo  ipfa  d m.circunftretia  pmutat  apparent  bemiftbariu.  At  icput 
in  quo  ipfum  o incipiet  ab  ipfo  x.tpfam  x o ambiet  eircunftrentia  ad  o uenit, id  eft  in  quo  ipfa  oh.boe 
eft  ipfa  kp, pmutat  apparent  bemijphariu.  In  quo  igitur  tepore  d m, permutat  apparet  bemifthartu, 
in  eodi  crkp.zr  in  maiori  tepore  ipfa  g d,  pmutat  apparet  htmifphenu  quam  d m.  Sed  in  quo  quidi 
tempore  g d.permutat  apparent  bemifphariii.  In  eodem  erg  K,p  ermutat  apparent  hemifj-hanu  In 
quo  jute  d m,in  eodem  cr  Kp.  In  pluri  ergo  tempore  g K, permutat  apparent  hcmtffhenu  quam  k p, 
ALITE  RiYrm.  Eifdcexpofitisaftumaturef.nonma 
iorexift  ent  quarta  parte, eftoa;  per  que  ftrtur  ffignii, ipft  f 
k b orbtt, aqualis  igitur  eft  c f.ipft  e k ponatur  ipft  e h,a- 
qualis  h l,tota  igitur  f r h toti  eleft  e qualis.  Dico  qfiquar 
ta  pari  eft  t fjpfafe  k,ek  I, aquali  tepore pmutant  appa- 
rent hemiffhariu.  St  aut  e minor  eft  quarta  parte  ipfa  ef.ln 
pluri  tepore  f e k, pmutat  apparet  hemtfphartu.qumn  tpfa 
e l Eflo  priut  quarta  pars  efcTeh,ipfa  quarta  paneft.aq- 
nodiabs  igitur  eft  gfb.crquonia  ipfa  e K,  K l,aquahtcr 
diftat  ab  aqno3iali,in  quo  igitur  tepore  ipfa  e k occidit,  in 
eodi  et  K /.  In  quo  autem  tepore  ipfa  e K occidit, in  eodi  e f 
oritur, crin  quo  igitur  tipore  e f oritur, ipft  K / occidit, eo- 
mune  apponatur  tepui  i n quo  ipfa  e k , pmutat  appares  bemi 
Ifbariiitemput  igitur  in  quo  k I occidit, eu  tempore  in  quo 
ipfa  e k,pmutat  apparent  hcmifthariu.aquucft  tiporiin  qoo  e f oritur,  cripfaeh  pmutat  apparent 
bcmi/fbxriu, aquu  eft  tepori  in  quoeforitur,<yipfaek  pmutat  apparens  bemiffbanu.  Sed  tep  ut  q- 
de  in  quo  kl  occiditqo-  ipfa  k e pmutat  apparens  bemiff  hartu,tepus.efl  in  quo  ipft  e l,  p<  mutat  ap- 
parens hemiffbariu.  T ipus  uero  in  quo  e f oritur, eu  tepore 
in  quo  e k, permutat  ap/pares  hemiff  bariu, tepui  eft  ia  quo  f 
e k permutat  appares  hrmtffhmu.  Igitur  ipfa  fecrk  l,in  ^ 
aquali  tepore  appares  hemiffbariu  pmutat.  Sed  eftoefcir 
cuftretta  minor  quarta  partc,cripfa  e k igitur  quarta  parte 
min  oreft  .ponatur  quarta  pars  e m, ponatur  f ipftmk  aqua  b 
Uskn.  Keliqua  igitur  e n reliqua  m I eft  aqualis, <y  e n ipfius 
aftiui  tropici  cotaflu  ,ppior  quam  m I,  in  pluri  ergo  tepore , 
ipfa  en  occidit,quim  m I.  Idq;,pptereaetnk,in  pluri  tepore 
occidit  quamk  m,et  ipfa  igitur  e k.ipfakl  pluri  tepore  ocei 
dit.ln  quo  aut  tipore  e k occidit,ipfa  e forituhin  pluri  ergo 
tpe  ipfa  e f oritur, quam  k I occidit.Comune  apponatur  tps 
in  quo  e k.pmulat  apparens  bemiff?  barii,  in  pluri  ago  tepore  f e k, permittat  appares  hemiffhariu  § 
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ipfttl.  tifdem fuppofitis effumatur ef,non maior 4 partc,affmutir^ c otingemfignuM  n,ftq-  per 
qucinuebatwr  njignu  parallelus  eirculus  bk,n  fponatur q;  ipfi  fn,equahs  h m,cqi talis  igitur  efl  et  R 
t n ipfi  mcf.  D ico  q,  in  pluri  teporeipfa  ken  tircunferetia  permutat  appares  hem  iffhariii,qui  ipftm 
tf.  Sit  per  cptem  fertur  jignu  p er  attritu  circulus  g m x puelis  igitur  eflkm  tpji  0 n.c rquonii  0 n coti 
ttttui  cftiui  tropici  propinquior  ejl  qudmnfjn  pluri  igitur  tempore  0 n occidit  quamnf.  In  quo  ente 
tempore  0 n occidit, ipfi  m Horitur.  In  pluri  igitur  tepore  mg 
oritur  quamnfoccidit.  Comunc  apponatur tepus  inquoipft 
cn, permutat  apparens  bemiffharium.  In  pluri  ergo  tempore 
ipfi  ken  permutat  apparens  hemifpharium  quam  ipfa  mef. 

E ifdcm  expofitis  affumantur  *quales,CT  ex  oppofito  ut' 
cunflrcntue  f g,b  h./ltq-  fg  propior  contatiui ipfimePiui 
tropici  quam  hk.  Dico  quod  iri  pluri  tempore  fg  permutat  ap 
parens  hemiffk  anum, quam  b k.  Quoniam  enim  f g, propior 
efl  conia  flui  ipfluss/liuitropici.quamb  k, maior  tjlbe  ipfa 
e f, ponatur  ipfi  quidem  f e,tquahs  e l,ipp  autem  f g aqualis  I 
ns.  Quoniam  igitur  ipfal  m,fg  aque  diflant  a contaUu  ailiui 
tropici , in  quo  tepore  Im  perrauMl  apparens  bemiffharium 
in  eodem  cr  fg, in  pluri  autem  tempore  l m, permutat  appa- 
rens bemiffhanu,quam  h K J n pluri  ergo  tempore  Crfgper 

mutat  apparens  hcmt)f  harmm,quam  b k.  Altera  traditio  fuper  14  propofltionem. 

ZOdiaci  circuli  aequales  circun  ferent  ix  tempore  in  aequali  per» 
mutant  apparens  hcmifphxriunvn  pluri  quae  propius  conta- 
tftui xftiui  tropici,ca  qua:  longius  diftat,  quando  polus  horizonu* 
inter  arcticum  circulum  & xftiuum  tropicum  fuerit. 

Sit  in  mundo  horizon  a b c,c r maximus  femper  ap- 
parentium fit  a d e.maximus  autem  femper  non  appa- 
rentium fg  h.tropicus  autem  adhuus  fit  h l,hybernut 
uno  tre  picus  fit  b c.  Sitj;  ippusabe  circuli  polus  inter 
tde,etk  I circulos.  Sintq;  partes  orientales  foetidum 
Itero  b,zodiaci  uero  pofitionesfint  fcmicirculi  qui  cum 
cancro  n x,o  p.  Affumaturq;  0 p circunferentianon 
minor  exiflens  fcmiciratlo,  deferibaturq;  per  p maxi- 
mus circulus  tangens  ipfum  a d e,tangct  igitur  cr  ip- 
fum fg  h.  lam  aut  per  ofignum, flue  fupra  oftgnum  ca- 
dit,drfmbaiur:fitq-  e b p,ut  non  coincidat  qui  ex  bfe- 
micircuhis.  ficui  ad  partes  ex  p,e:  qui  exafemicirculo 
ficu!  ad  partes  akr.  Compleatur  j ipfi  xnh.po  r, cir- 
culi. Quonii  in  fphara  maximus  circulus  efl  ab  c,  et  bi 
ni  maximi  eirculifcfc  inuicc  diffefeunt  ipfibnfrotp 
cr  ipfhis  a b c, circuli  polus  efl  inter  a decrk  I tircun 
firentitumaior  igitur  eSfn  y,circunfrrctia  y t tircun 
ferentia.  Ipfa  igitur  t y,cireunferentia  ipfa  y nf minor 
tft.Etquoniu  in  ffhera  tini  maximi  circuli  abc.ebp , v 

rude  ctreulu  ade  ta'giit,cripf  a d r, ipfum  k I paralie 

Vi  exi  flente  fecant.cr  ipfius  a b e,polus  efl  inter  ipfos  a d e,crklcirculos,cr  ippusebp,igitur  polus 
tff  inter  ipfos  a i e,cr  k l orbes.  Alter  igitur  eius  polus  rft  inter  ipfos  fg  h et  b c circulos.  Q gonii  igi 
hir  in  ffh.era  maximus  orbis  eflehpcr  ipfum  e bpfecdt  bini  maximi  circuli  rop,bn  x,et  ipfius  e h 
p,po!u<  efl  inter  ipfos  b c cr  fg  h,orbes,maior  efl  p y,circupretia  ipfa  y n x,circiiferct:a.  Quaruyt, 
ipfa  ynf, minor  efl, reliqua  igitur  tp, ipfa  f x maior  efl  ponaturipfi  f x, circii  fercti  c aqualis  circii  feri 
tiatu  Deferibaturip  paralleli  circuli  p quos  inuebuntur  ipfa  u xjigpa,i[flx  s :,q  f.  Similis  igitur  efl 
x n.eircurfcreiia  ipfi  q C.cirainfrrcnllrlpf.i  igitur  x z, ipfa  u e, maior  efl  uel  ei  f nulli. In  pluri  ergo 
tepore  x,fignuflpfam  x z.cireunferentiam  tranfit,qudm  u.ipfam  u e. Sed  tempus  in  quo  x fignum,ip • 
fm  x z,tircunferentiamambit,ideflinquofx.eircunfercntia  permutat  apparens  bcmiffbcriumi 
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Tempus  eutem  in  quo  u fignum  ipfem  u r eircunferentiem  perficit,ideftin  quo  ipfe  t u permutet  ep' 
p irent  hcmiffhertumln  pluri  ergo  tempore  ipfe  f x, permutet  i pperens  hemifpherium  quem  t u,cr 
ejl  ipft  fx, propior  ipfi  efiiuo  tropico  quem  iu.ln  pluri  ergo  tempore  permutet  epperetu  hemtifbe- 
rium  propuiqutor  efiiuo  tropico,ee  que  longius  difiet. 

Alie  tr editio  iit  15.  Theoreme. 

Imiliter  autc& in  coqui  cum  Capricorno  femicirculo  xqualescir- 
cunferentix  inpqualibus  temporibus  permutantapparens  hcmif. 
phxriu,&  in  pluri  qux  tropico  xftiuo  propinquior  ca  qux  longius 
diftat.in  xquali autem  qux  xque  didant  ab  utrocp contactu. 

Sit  in  mundo  horizon  ebc  d,tropicui  uero  efiiuut  fit  e 
d,  zodiecus  circulus eutem  pofitionem  hebeat  b e c.  Sltq; 
ipfe  quidem  b e circunfcrentie  in  femicirculo, qui  cum  ce - 
pricorno,crs  c fit  in  eo  qui  cum  cencro.  Sinta  orienteles 
pertcs  d, occidue  uero  b.  Afiumenturq;  equelcs  circunfc- 
rcntie  fg, gb.  Dico  quod  fg  in  pluri  tepore  permutet  ep. 
perem  hemiffiberiu  quem  gh.Defcribentur  perelleli  cir- 
culi  kl,mnjto, per  quos  inuehxntur  ipfe  fg  h figne,equ* 

Itt  igitur  efi  fg,circunferentie  ipfi  p r,circunferentie , c r 
g b ipfi  r f.Sed  f g ipfi  gb  efi  equilis, tj-p  r igitur  ipfi  rf 
tfi  equulis.  Et  quoniem  in  quo  tempore  p r occidit,  ipfe  f 
g oritur  Commune  ep  ponetur  tempus  in  quo  p fignum  ip - 
femK  l, eircunferentiem  perficit, equum  exiftens  tempori.  In  quo  f fignu  ipfem  K l circun ferentium 
trenfit.  Tempus  igitur  in  quo  p fignum  ipfem  K l,embit  circunferentu.v  p r occidit, equum  efi  tem 
pori  in  quo  fg  circun  ferentia  oritur, tyj  fignum  ipfem  k ficirciui ferentium  perficit.  Sed  tempus  qui' 
dem  tn  quo  p fignum  ipfem  K l.circunferentiem  embir.cr  p r occidit, id  efi  in  quo  ipfe  p r, permutet 
epperens  henu/pherium.  Tempus  eutem  in  quof  g oritur , crf  fignumipfemh  l,embitcireunferen' 
tiem, id  efi  in  quo  fg, permutet  epperens  hemifpherium. Ipfe  igitur  f g.pr,in  equeli  tempore  uppu' 
rens  hemifpherium  permutent.  Similiter  iem  ofiendemus  quod  ipfe  g b,rfin  equeli  tempore  permu- 
tent epperens  hcmffiberiUM.cr  p r ipfe  r f, pluri  tempore  permutet  epperens  hemilfheriu,v  often 
[e  fiunt  ipfefg,p  r, equeli  tempore  epperens  hemifpherium  permutere^  fg  igitur  in  pluri  tempo - 
re  permutet  epperens  hemifpherium  quem  g h-.zodieci  ergo  circuli  equeles  circunferentiefinequeli 
tempore  permutet  epperens  hemifpherium.  Sed  in  pluri  que  propinquior  efiiuo  tropico  ce  que  lon- 
gius difiet, crfimul  ofienfum  efi  quod  eque  difientes  equeli  tempore  permutet. 

Aduerte.  Vniucrfelitcrfcire  oportet.quodprecedetibusfigmsfuper  horizonte  extentibus  cir 
cunfercntie  neep  oritur  ncq;  occidit, fubfequentibus  eutem  fignisfuper  horizonte  exificnbus,  tote  ori 
turcr  tote  occidit, pr ecedentie  nunq^  fignu  prius  oriuntur  cr  prius  occidunt  per  j theoreme  Ipfius 
igitur  p r circunfcrentie  fignum  precedcns  eilp, ipfius  eutem  g fprecedens  eS  gteccipiens  igitur  ip 
fem  p r oceidentem.ipfem  uerogf  orientem, necejferii  permutetiones  eurum  querens , est  infemper 
epperent  1 henufpheno  eccepit.  Ipfius  eutem  p r oceefum.ipfius  uerog  f ortum, quendo  enim  p edip. 
fiunt  luemt, ipfe  p r nequequem  occidit, fed  edhucfuper  terrem  efi,quure  eccepit  eius  oeeefum.ipfum 
enim  pr, per  Kin  onente  exijlite.tote  prfub  terre  efi, moteq;  fibere  tote  fuper fertur.  Querem  quo 
p eb  ipfo  K edfuemt  ci!  oece fu  ipfius  p r,id  efi  tempus  in  quo  pr  permutet  epperens  hemifpherium. 
Rurfil  ipfo  fperRJn  oricnteexi(lcntc,ipfs  g f tote  prius  oritur.  Quere  eccepit  eius  ortu.  Tefio  eu- 
tem fper  l,tote  gf  occidit  Qgere  in  quo  feb  ipfo  K in  l,uenit  cum  ortu  ipfius gfi tempus  efi  in  quogf 
permutet  epperens  hemifpherium.  Si  eutem  ficut  bebetur  in  elietreditione  ipfiusquidemp  r ortum 
spfiusgoccefum.nequequsm  eccipient  ipfe  pffignejid  ipferg,ey  tempus  m quo  ipfumr  ipfem  r g, 
CT  n ipfem  n m, perficit.  ‘ n 

' Theoreme  t i.  Apperens  s6. 

ZOdiaci  circuli  gqualium  &exoppofito  circun  ferentfaru,fn  quo 
tempore  permutat  altcraapparcnshemifphxriu,altcra non ap* 
parens^  in  quo  tempore  altera  non  apparcns,altcra  apparens. 
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Sil  in  munio  horizon  abc  i,aftiuiu  quidem  tropie  ut 
ptad,hybermuuerd  tropicus  fit  h c, zodiacus  porro  cir - 
culus  poptioncm  habeat  d ebfjil^  d t bfemicirculus  qui 
cum  cancro  fub  terra,at  bfdjit  qui  cum  capricorno  fuper 
terram- Sinti  orientales  partes  d,octtlua  utro  fint  b,af 
fumantur $ bina  aquales  e 7 ex  oppo fito  circunfcrenti* 
de,b  f.  Dico  quod  in  quo  tempore  d e permutat  apparem 
bcmiffrbxrium,in  eodem  fb  non  apparens, cr  in  quo  tem- 
pore d e non  apparens, b f apparens.  Defcribantur  paral- 
leli circuli ge  b.Kf  I, per  quot  inuehuntur  ipfa  e fpgna. 

Et  quoniam  in  zpdiaeo  circulo  aftra  in  diametro  exijlen- 
tia  coniugate  oriuntur  cr  occidunt. ipfo  igiturepgno  oc- 
cidente per  g /ignit, ipfum  fquod  ei  eft  in  diametro  oritur 
perlfignum  Sed  ipfum  quidem  e.ipfam  e h perficiens  occidit,ipfutn  autem  fiipfamf  K l ambiens  ori- 
tur. In  quo  igitur  tempore  ejpfam  e b g ambit  circ  un  ferentium, cr  f ipfamf  K l.  Sed  tempus  quidem 
in  quo  e ipfam  ebg  tranfit,id  r/i  in  quo  de  permutat  apparens  htmijfharium.  At  tempus  inquo  e ip- 
famf kl  tranfit,ideftin  quo  ipfa  fb, permutat  non  apparens  hcmijfibxrium.  In  aquali  igitur  tempo- 
re d e permutat  apparens  hemifthxrium.cr  fb  non  apparens  Jimiliter  oftendemusquoderinquo 
tempore  ipfa  d e permutat  non  apparens  bemijfbanum  ipfafb  apparent. 

ALITER  idem.  Sit  horizon  circulutabc  d,alliuus  autem  tropicus  fit  b atbybcrnusuerbfitc 
d,zoditcus  circulus  pofitionem  habeat  ficut  a e,c  f.Affumanturq;  aquales  cr  ex  oppofito  t ire  un  fe- 
rentia cg.fb.Dico  quod  in  quo  tempore  fb, permutat  apparent  hemijfbarium  ipfa  egnon  apparet. 
Sint  per  quot  inuehuntur  ipfa  fb,c  g,figna  paralleli  eirculikhl.mnxf,copr,fg  t permutetur  g;  ZO 
diacut  circulus, cr  hic  habeat  pofitionem  ylq,at  alitet  ipfam  ufz,  EI  quoniam  ipfaf  h,e  g,e  ircunft- 
retia  aquales  funt,cr  ex  oppofito  aquales  funt  cr  ipfi 
m nx,o  p r, circuli, aqualium  autem  cr  parallelorum 
circulorum  [ciliones, qua  per  uices  adinuicefunt  aqua- 
les.ipfius igitur  m n x f, circuli  fegmntumm  n xfu- 
pra  terram, aquum  eft  ei  quod  fub  terra  ipfius  o c p r, 
circuli  opr.  Rurfut  quoniam  ipfa  fb,eg,aqualcs  funt 
C cx  oppofito  in  quo  tempore  f b oritur,incodcmt 
g occidit.  Sed  tempus  m quo  h f oritur, hoc  eft  ipfa  yl,  o 
tempus  cft  in  quo  y figmini  incipiens  ab  ipfo  y ipfam  y 
x, ambies  circunfcrentia  ai  ipfum  x,uenit  tepui  autc  m 
quocg  occidit, boc  cfttpfau  fitiput  eft  in  quo  u incipi-  f 
ens  ab  ipfo  u ipfam  u o, ambiens  tireuftmtii  ad  o uc- 
nitttepM  ante  in  quo  y incipies  ab  ipfo  y, ipfam  y x, am- 
bies circunfcrentia  ad  x uanit.aqui!  eft  tepori  in  quo  u z 
incipies  ab  ipfo  u, ipfam  u o ambies  circunfcrentia  ad  o 

uenit.Comune  apponatur  teput  in  quo  y incipies  ab  ip-  

Io  x, ipfam  x n m.circuftrentii ambies  ad  ipfum  m,uenit  aquu  exiftes  tepori, m quou  meipict  ab  ipfo 
u, ipfam  u o, circii ferentiam  ambiens  ad  r unit.  Tempus  igitur  in  quo  y incipiet  ab  ipfo  y.ipfamyxn 
m.circufrrctttia  ambies  ad  m ucmt.equu  cfttepori  in  quo  ujnciptis  ab  ipfo  u ipfam  uop  r, ambiens 
circunfcrentia  ad  r unit.  Sed  tepui  quide  in  quo  y, incipiens  ab  ipfo  y, ipfam  yxn  m,ambicns  circis fie- 
r entium  ai  ipfum  m unit.id  eft  inquoyl  permutat  apparens  hcmifphartu.boccftbf.Tipui  autem  in 
quo  u,incipiens  ab  ipfo  u,ipfam  uo,p  r.arcunfcrtntii  ambiens  ad  r unit, lepus  eft  in  quo  u [permu- 
tat non  apparns  bcmiffibarium,  boc  eft  ipfa  cg.  In  quo  igitur  tempore  b f, permutat  apparens  bemif- 
pbarium,in  eodem  ipfa  eg  non  apparns. 

Theorema  sy.  Apparens  17. 


J 


ZOdiaci  circuli  aequales  circun ferendae  aequali  tempore  non  per. 

mutant  non  appares  hemifphaerium,(cd  in  pluri  tempore  qua: 
propinquior  eft  tropico  ea  quae  longius  diftat,in  squali  ueroquxab 
utrotjcontaflu  aeque  diftant.  ^ 
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Sit  in  munio  horizon  i b c.efliuiu  quidem  tropicus 
fit  1 b.hybernus  uero  fit  e t,zodaicm  uero  circulat  po - 
fittonem  habeat  a e e, effumantur ij;  aquales  circufircn- 
tixi  e, e f.  Dico  quod  ip fici  e,c  faquali  tempore  non 
permutent  non  apparens  hamtfpherium.  Sei  in  pluri 
tempore  ipfa  i e quum  e fA/fumantur  ipps  i e,e  f,dr - 
eunprentqt  aequales, er  ex  oppopto  circunferentUg  h, 
h k. I pfe  igitur gh,h  k.arcuiiferentu  aquali  tempore 
non  permutant  apparens  hemtfphanum.  Sei  in  pluri  g 
hquam  h K.  Sei  in  quo  tempore  g h permutat  apparens 
hemifpharium,prrmutat  ipfa  fenon  apparenslpfe  igi 
turi  e.ef.circunferentir, aquali  tempore  non  permu- 
tant non  apparens  hemtjpbarium.  Sei  in  pluri  i e, ipfa 
t f.  Dico  qubieyin  aquali  tipore  qua  aque  iijlant  ab 
ut™  contatiu  tropicorum  Jint  nper  quos  inuehantur  ipfa  i e fgb  ujigna  circuli  paralleli  do,ex,f 
r,lg,hm,n  KApjah  K,1  m,tgiiur  circunfrrentia  in  aquali  tempore  permutant  apparens  hemtjfha- 
nu.  Sed  in  quo  tepore  hK  uppirens  hmifrhtriu  permutat ,ipfa  d e non  apparens  permutat.  In  quo  au 
tcmlm  apparens, hemijpbariu  permutat, ipfa  x o non  apparens  permutat  Ipfa  igitur  e i,  o x,circufe 
rentia  aquali  tepore  non  permutant,non  apparens  hemijphariu.  Theorema  1 3.  Apparenttg. 

L’ r'1  um  qua:  in  utracp parte aequinoctialis  rircunlcrcntiaru  xqua- 
JZ^IiuiTi , SC  ab  acquinoiftiali  aequaliter  diftantiu,  in  quo  tempbre  al- 
tera permuta  t apparens  hcmiiphxriu,  altera  non  apparens, & in  quo 
tempore  altera  permutat  non  apparens  hemifphacnu,altera  appares. 

Stt  in  mitio  horizon  a b c,aquinodiaUs  autem  circulm  fit 
k i e,zoiiacus  autem  circulm  pofttitmembabeatficuta  e h. 

O ’ ipfiut  t c i,aquinofltalis  ex  utra $ pane  aquales  cr  aque 
Udantes  circunfir  entia  fint  h kJn  Dico  quod  in  quo  tempo- 
re hk  permutat  apparent  bemifphorium,ipfafnon  appares, 
ponatur  enim  ipfifn,aqualucr  ex  oppo/itom  leircmferen 
tia.  Ipfaigtturm  l,b  K.eircunfitrcntta  permutant  apparent 
bmtjpbarium.  Sei  in  quo  tempore  I m apparens  hemiffha- 
num  permutat,i p fa  f n non  apparens  permutat.crin  quo  igi 
tur  tempore  h k.circmfcrentia  permutat  apparens  hemfpba 
riumypfa  n fcireun ferentia  non  apparens  permutat.  Ida  pro 
picrea  iam  cr  in  quo  tepore  b k.circunferentia  permutat  non 
apparens  hrmifrhariumypfa  fnnon  apparens  permutat.  Theorema  .9.  Apparens  19. 

tN  fcmicirculo  alfumpto  iub  arquino&iali  ad  aeftiuum  tropicum 
Xaequaliu  circunferentiaru  exiftetium,inpluritempore  altera  earum 
permutat  apparens  hemilphamum  quam  reliqua  non  apparens,& 
contingens  contingente. 

E/?o  in  munio  horizon  a b e,tjHum  quiiem  tro- 
picus edo  a x,hybenm  uero  fit  d 0,  aquinoflialis 
autem  circulus  fit  b e c.zodaiemporro  circulus  po- 
fitionem  habeat  a e o,cr  in  ipfo  a o, fcmicirculo  a- 
quales  circunfirentia  fint  f g,h  h.Si  autem  propin- 
quior adiuo  tropico  f g.  Dico  quod  in  pluri  tempo- 
re gf, permutat  apparens  hemifpharum  quam  h K, 
non  apparens  cr  contingens  ipfo  contingente  pona- 
tur nip/ib  k,  circunfrrentia  aqualis,  tyrexoppofi- 
to  ehxun fa entia  m n,  propinquior  igitur  edfg, 
adiuo  tropico  quam  m n.in  pluri  igitur  tempore  fg. 


PHAENOMENA.  $<* 

contingens  ecitingaitejn  pluri  tempore  permutat  apparens  hemifabtrim  tpumrelltpunon  spp* 
rem.himilitcr  autem  cr  earum  que  ut  altero  femicirculo  ajjumptojub  equtnofliali  ad  bybernum  tro 
picum  equilium  circun ferendarum  in  pluri  tempore  altera  permutat , non  apparens  bemif£b*rium 
quam  rcltqua  apparens, & contingens  contingente. 

PHAENOMENA  FINIVNT. 

BARTHOLOMAEVS 

ZAMBERTVS  VENETVS 

LODOVICO  MOCBNICO  PATRITIO 
Veneto  equiti  iurato.Senatorrj  ordinis.ac  Ora- 
torifacundiirimo,gaudere& 
bene  rem  gerere. 

I R T V S , dofirina,  morum  j,-  fingularium  tuorum  etariiuJd 
1 Loio uice  uir  integerrime, quibut  in  homine  ffiledidim  aut  ru- 
tiUntiM  nihil  effefapietifiimi  Gratorum  dieire  confueucrut, 

I!  ei  femper  tn  te  cxttlit,  ut  omnes  de  te  nil  mfi  cluru  aliquid.nil 
|j  niji  percie  uum,nil  nifi  omni  ex  parte  gloriofum  femper  con- 
ciperet,aut  /perurent.  I d$  propter  eu  ego  que^  quem  tibi  de* 
/Unitum  tu  tefeii  femper  kabuijfe  miti  pium  prt  clarat  tnimi 
tui  dotet, probit  item  q,  pngularem  eonit  Hi  ni  animo  j, ; perperi 
ient,nil  de  tetn quam  aliud  mihi  perfuadtre  /olebam, ntft  epici 
tibi  tutjifamilt*  preelanfiimx  immortalim  gloriam  qylau- 
dem  afferre  pojjet.  Quod, inquam, ut  afTcquaut  iam  tibi  uirt» 

te.qux  fola  ex  omnibut  pofjefiiomtut,  ifocraticofentctiawor 

tihtiti  minime  obnoxia  efl  adytu!  eo mparafti.  Fufium  eff  enim  ut  huiufce  inclyte  Rf  rpufc.  Senatcret 
ingenij  tui  peracuti  uiret,facundiama;  fingutar,m(habei  enim  ut  ingrati  mancipi/  lufficione  fnoiam 
in  orando  nefcio  quid  uiux uotis,ac  latentu  ener g e nfri  nature  benignitate  eor.eefje)  u<  I magni  a/il 
mantet,  te  oratore  Haximlmo  Cxfari,  Gcrmamxq,  priuciptbia  de/lir.auennt.  Quam  legati  One  ita 
egi/ti,ita  trafiafti,  ut  Senatorem  optimum  par  eft  facere,  ey  adeo  ut  Regigratutjcdhuic  grauifiimo 
Seiutui gratif  MU extiterie.  I Bud,  inquam,  munera  equej.ria  tibi  i regedom-a,  koe  uerb  Senato-iuc 
ordo  quem  tibi  comitia  contulerunt  exafiifitme  comprobant.  Heep  i d mirum,  qttippe  quoniam  omnia 
adfun:  bona,qu  em  ponet  eft  uirtut(uteo  utar  Plauti  familiam  no/irl/ hac  etenm  dufince  tih  ncclc- 
gationet,  nec  pratura  nee  ceteri  magiftratut  deerunt.modo  Dei  opt  max. munire  tibi  tuta  fuperftet. 
Verum  quid  i Bud  fuerit  quod  eam  fidem  , eam  obfcruanttam  quam  erga  te  < licet  exitu  feruut  )fe:r  per 
maximam  habui,  idq;  gaudij , quod  ex  dignitatibua  tibi  collatu  concepi  hucufqu  e : fijcvre  cupit  ,ubl 
non  aperuerim,  illud , inquam , fuit  quod  boc  a me  fieri  oportere  cenfebam  aliquo  argumen  to,  cr  eo 
fani  quo  tibi  hec  fieri  pofjint  explicatiora.  Cumeg  idpropterea  fapientium  Grecoru  uolumnc  reuol- 
ueremjefe  Catoptnca  Euclidi!  Megarenfit  prefiantifiimi  mathematici  obtulerunt  opufculum  certe 
arduum, rarifiimu,cy  Latinit  hucufep  aut  ex  toto,  aut  magna  ex  parte  ignotum, fpeculannanq;  cr  m 
ditrarc  uoluit  fapientifiimut  philofophiu  que  in  f fiecullt  magma, quit  mirabili  quadi  difciplma  pa- 
tefacit,dum  humanum  ui fum,cr  oculi  potentiam  accommodat.  Quod  oput  fic  reliqua  W opus- 
cula excellit, fi eut  cetero  t humano!  fenfut  uifut , qui  rationi  ey  inteBefiul  in  eo  quodfub  [en  fu  cadit 
obfeqmtur,cxuperare  cognofcitur. Taceo  de  Elementis , ni  ex  opere  tHo  quod  non  minoributuipiliit 
quam  laboribut,quot  per  multot  diet  ei  aceomodauimm , «ni  eu  Tbeonil  acuti fiimi  mathematici  tradi 
tione  Latinum  feeimut, nec  minui  Euclidi  qui  tHa  compegit,  quem  admodum  Proclut  (inquit)  Duiio- 
cbut,i quam  eorum  inuentonbita  tribuojieet  uetut  fit  adagium, Irruenti!  addere  facillimum  rfie.  Sed  qui 
but  aut  inuentoribue , aut  ipfi  Euclidi , fiue  etiam  interpretibm  magu  tribuendum  fit,  bonam  borri' 
num  partem  ignorare  crediderim.  I d igitur  opufculi  quod  Catoptnea  nuncupatur  , a me  La- 
tinum faciendum  effe  ccnfui  , tuoq;  nomini  deflinandum  , ut  ex  eo  linquam  et  plani! , corrue- 
xn, camter  fbeeulu  Bartbolomei  Zambcrti  Mi , cr  quidem  ueterrimi  mancipij , fidem  tnfhiei at, 
' 11  obferuan 
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obfnuar.tiam  ffeAct  , amoris  erga  Ic  fui  magnitudinem  uideas,  er  demum  benevolentiam  in  It  Mort- 
uum intuearis.  Af  fictajje  diceres  quid  fic  id  uls  mathematicis  huiufmcdi  difciphnis  aperire/  Nf  id 
proptnea  mirerii  uelim,cb  id  fcias  Ledouic  e uir  grauifiime,a  me  id  confutlofadum  fuifie.  Nam  cum 
mthifit  eempertum  te  difciplinasfemptr  amafie  c r colutfJe,earumq;  amatori  m extitifje, facile  prepte 
reamihtpnfuafnim  te  eas  in  primis  diligere, er  coterequaprmum  ccrtituJirii  omnium  phlofo- 
phantium  decreto  gradum  obtineant.  H« , inquam  ,/nnt  mathematice  difiipluia.qu e uno  co  demit 

modo  femper  fefe  babcnt,qucmadmoduni  Ammonius  intnpres  Arifiotclicus,philcfophic  diffinitioni 

Arifiotehcam  interpretans  not  docuit.  H ai  certi  dlfcipltnat  naturales  fcquunturjicut  Aucrrois  Pe- 
ripatcticus  Anflotelcm  nobis  aperiens  fenftfjc  uidetur.  Quas  qui  ignorant  (ficut  Euclidis  interpres, 
Proclus  Lycius, inqiut)ieiunas  uoluptates  capiunt.  Hoc  igitur  argumento  amorem  erga  te  meum  libi 
efjtexplicadumfum  arbitratus.  In  qua  interpretatione  licet  Flaccus  noiler  Horatius  dixerit , Nrc  UCT' 
bum  uerbo  curabis  reddere  fidus  interpres:  nihil  tamtn  ex  noftra  officina  adiunximus , ac  etiam  nihil 
fubfecuimus.fed  ficut  te  Hio  fefe  habet  Qreeajic  unitatem  colentes, nuda, pura. fyne  na,  cy  fideli  fu- 
mus intapretationeinterpretari.  Noluimus  enim  eos  imitari,  qui  ex  au/foribus  aliqua  decerpunt, 
aliqui  omittunt  ty  aliqua  permutant , erfie  hinc  crindefumpta  conglutinant , ut  nec  pes  nec  caput 
unt  redditur  for  me,  cr  perinde  citmfic  auflorum  illorum  ueterum,quos  uetufias  unitatis  indagatrix 
mira  quadam  religione  coluit,  fame  (r  fidei  plurimum  detraxnint.falfam  ty  furto  comparatam  jibi 
gloriam  uendicarc/hideant.  Sed  hij  tandem  funt  quos  unufquifa  pofht  dnidne.  Nam  fi  firtefuus  rc- 
petitum  uentrit  olim  Grex  autum  plumas , moucat  cornicula  rifum,  Furtiuis  nudata  coloribus.  Stulti 
fune  qui  aliena  pluma  fefe  obttgne  querunt.  Accipias  igitur  uir  clarifiime  opufculum  buiufioodi  iam 
in  nulla  federcceptum, ut  tuo  nomi  nem  lucem  prodeat-.quodobfccro  legere  uelrs, ubi  quid  tibi  ocij  fu- 
perfuerittuidebis  etenim  qiunto  fuerit  ingenio  preditusis  philofopbwt,  cuimfi  idopufiuli  ttbspla- 
cuilp  cognofcm,funt  in  manibut  iUitu  cr  ali*  operi t:  Phaenomena  quidem , Optica  c r D ata,qu*  qtuit 
io*  meintnpreic  e Greciain  Italiam  uenient,  cr  fic  fc  Latinis  legenda  tradent, er  is  audior  pnfcam 
auhoritatem  pene  amiffim.philofephatium  fcholas  petens  fibi  comparabit.  Verum  ne  pluribus  quam 
par  ejl.ucrbis  tccum  agne  uidear.fupertU  iam  ut  ipfumaudias  Euclidem  De  fficculorum  imaginibus, 
fic  per  nos  Latine  loqucntcm  Vale  tternum  nofiri  memor, equeftris  ordinis  rari  fimum  ornamntum, 
crbijs  audacibus  annue  coeptis.  Vcnetijs  X I Calendas  OHobns.in  lXII.IIIVJI.crXlX.Eic 
mentoyeeoncihaU  divinitatis. 
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philofoph i Platonici  mathcmaticiqi  pracftantiffi- 
mi  Specularia,  Barptolomxo  Zam- 
berto  Veneto  interprete. 


i s v m lineam  redam  efle,  qua  media  eunda  extremis 
corrcfpondet,quarq)  indentur  per  redam  fpedari  lineam, 
planum  ac  receptum  efle  oportet.  Speculo  in  plano  collo- 
cato, inipcdocp  aliquoiublimi , quod  fliipfi plano  ad  an- 
giilos  redos cxiftat , fiant  proportionalia,ut  inter  fpecu- 
lum  fpedantem  reda  linea  ad  eam  quar  inter  fpcculum 
...  . . , ld  ^uod  ad  angulos  redos  faftigium , fic  afpech  faftien 

ad  id I quod  ad  angulos  redos  in  plano  feftigium  obicdum  cft.ln  planis  nan- 
que  fpeculis  loco  a(lumpto,in  quem  ab  inlpedo  perpendicularis  cadit,  non 
amplius  (pedatur  uifibile.In  couexis  uero  fpccul.s  afliimpto  loco  per  quem 
ab  inlpedo  mcentrumfpharracdudtur,uifibile  non  amplius  fpedatur  id 
quoque  in  cauis  cuenit.Si  in  uas  enim  quidoiam  proiedum  fit , acceperit® 
intcru alium  ut  minime  uidcatur, eodem  exiftente  intcruallo  fi  aqua  infiinda 
tUr.uuedum  fpedabitur. 


Theorema 
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■.  » 1 Theorema  primum. 

APIanis.conuexiSjCaui scp  fpeculis  uifus  inaequalibus  angulis  re- 
fringuntur. . 

Sit  oculm  of^eculum  autem  planum  fit  a e, uifus  utro  feratur  b 
K cr  rtfringulur in d.  Dicoq  anguluseipfiangulofeRaqiulis. 

Excitentur  per  i»  primi  elementorum  perpendiculares  in  [petulum 
bcdutefl  igitur  jkutbeaicXjiccfldaaiakJboc inquamjn duf 
■finitionibus  putuit.  Simile  igitur  ejl  triangulum  b c K triungulo  d 4 
X.per  diffinitionem  primam  « elementorum-  Igitur  ungulus  e an~ 
fulsit  e ungulofeft  equuhs.num  quefmdlu  equisngulafunt. 
tv\'  v<  ’ »\w . ’ in  conums. 

• Sifion  connexum  /petulum  u K ejufus  ueript  b K.refiaUm 

in  d.  D ico  quod  ungulus  e h^quahs  eflungulo  f l,uppofui  plenum 
/petulum  n m, equulis  efl  ungulus  e ungulo  f per  procedentem. 

Uti  er  b ipfi  IfCwmflitur  nan$  m K,totusigiturehjotilfeft 
equulis. 

In  cuuis. 

* » Sit  rurfus  cuuumfpetulum  uKc.ui 

7~^\b  fusuutem  b K rcfruflutind-Xbico 
' ' quod  ungulus  coquus  r/i  ungulo  f, 

coBeto  enim  pleno /petulo  m ne' 
qualis  efl  per  primum  ungulus  b e 
ungulo  f I.  Aequalis  auteeji  h ipfi 
I : reliquus  igitur  e reliquo  feS  e- 
quulis. 

■ b * Theoremu  fecundum. 

IN  quatiacdncp  fpecula inciderit  uifus  aequos  efficiens  angulos,ipfe 
per  fefe  refringetur. 

SitpUnumffeculumaXc,oculusautemfitbpiifmuerifitbk,ea- 
iatq;  equos  efficiens  ungulos  fb.Dico  quod  b k refrutius  in  feipfum.^L. 
hoc  ejl  in  b mertetur.  Non  emmfedfipoflibile  efi  agetur  in  d.tyquo 
num  per  primum  uifus  in  equulibus  angulis  refringuntur,  angulus  t 
equus  efl  ipfi  ungulo  h,o/ten[um  quoq;  ejl  quod  e f angulus  ipfi  b efi  e ■ 
quilis,  cr  angulusigitur  e f,  ipfi  e ungulo  erit  equus  maior  minori, 
quodeR  impofiibslc.  Igitur  b k in  fe  ipfum  refringetur , eadem  quoque 
demonjhutio  ineonuexis,^  in  euuis  fpeculis  conuen iet. 

* Theorema  tertium.  V 

IN  qualecuncp  fpeculum  proddens  uifus  f quales  effidens  angulos, 
in  fe  ipfum  non  refringetur, necp  in  minori  etiam  angulo. 

5.  sit  planum  fpeculum  a k c,  u-fus  autem  b k procidat  maiorem 
efficiens  angulum  fipfo  h I.  Dico  quod  b k,refradtus,non  refringe-  * * 

tminfefesieq;  in  angulo  ht,fi  enim  uenier  in  b k angulus  f,  ipfi  b l 
efl  equulis, quod  efl  tmpof!ibile,miior  enimfupponitur.  Igitur  b k 
in  maiori  refringetur  angulo  f :a  maiori  nanq  minori  equule  ab- 
fcindi  efl  pofiibile  per  1 primi  e!ementorum,eademqi  demonSratie 
' efi  & i”  conums.cr  in  catus. 

Theorema  quartum. 

Vlfus  inplanis  fpeculis,8£  conuexis  refra<fri,neep  concurrunt  ad- 
inuicem.necp  funt  paralleli. 


vs 
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Sit  planum  fcteuhmt  c, oculus  /it  b.uifus  ucro  rr^-cfli  /int.  & e 
d, b i»  e.  Dico  quoic  ii,cr4  e, neque paralleli  funt  ,nequecon- 
currunt  mit.N»  quorum  angulus  [aqualis  efi  angulo  hcrk 
ipfi m,maior  autem  efi  per  1 6 primi  elemen.  fipfo  k, quoniam  efr 
extra  ipfum  triangulum  b k c,  maior  autem  fuerit  b quam  ».l git» 
e d ipfi  a c, parallelus  non  efi^cij;  in  e d.concurunt. 

In conuexk. 

Sit rurfut connexum fpeculumagfc,occultut uero fit b^fpe/btt autem rrfra/lus fini S fdbgl. 
Dico  quod  ipfi  fd,g  e,net j.  in  e i concurrunt.net*  fient  parMi.ey  conncflatur  enim  g fscfla  linea, 
extendatur  q;  ex  utraq ; parte.quoniam  aqualis  efr  k hjpfi i,co  quia  in  aquis  angulis  refringitur,  ma' 
ior  fuerit  quoq^  l m ipfo  k crk  ipfo  n x eft  maior, [ed  n x ipfo  p 0 maior  efr.  Rurfut  x, aqualis  ejl  ipfi 
o p, maior  igitur  efr  l m ipfo  o pjnulto  igitur  maior  ejl  l m ipfo  oinonconcurrunt  igitur  ipfaf  dg  e, 
retia  linea.neque  fuit  paralleli. 


Theorema  quintum. 

INcauisfpecuIisfi  ad  centrum  , fiue  ad  circunferenriain,(iucexta 
circunferetiam  oculus  extiterit.hoc  eft 
intcrccntrum&circuferentiam.uifus  re-  ' ' 

Fratfti  concurrent. 

Sit  cauum fpeculum  a c d, centrum  aute  fphara  fit  b.pona - 
turc/i  oculus  in  b er  procidat  ex  b uifut  in  cire  ufirrnna  ba.b 
e ,b  d, aquales  igitur  funt  qui  ad  figna  a c d,funt  anguli, fimi' 
circuli  enim  funt  per  17  terti/  elemen.Uifut  igitur  refratli  per 
feipfos  refringentur  b a,b  c,b  d,hoc  aute  patet  quod  m bcon- 
currunt. 

O culus  in  cireunfircntia. 

Sil  rurfut  cauum  fpeculum  a b c.oculwi  autem  efto  b.po' 

« nature];  1 n eius  cireunfrretia, 

CT  ab  ipfo  b.lncidant  uifus  b 
c,  b a, refratli  in  d e fignia. 

QgonuiB  mjiut  eUacbfeg- 
1 a mentum  ipfo  b c,fcgrnento, 
maior  efi  angulus  f angulo  b 
pertetertij  elementorum  cr 
gpera  igitur  ipfo  k, maior,  ipfi  igitur  fKipfis  h k,funt  ma' 
ior  es.  Reliquus  igitur  l reliquo  m minor,  multo  magis  igitur: 
que  enim  concurrunt  igitur  ipfecd  a e,in  f fimiliter  oflende' 
tur.cr  fi  extra  circunfrrentiam  ceciderit  oculus,  ficut  infre- 
quenti theoremate. 

Theorema  fextum. 

IN  cauis  fpeculis.fi  ad  medium  centri  & circunferentiar  poiTtus  fue 
ritoculus,quandcxp  uifus  refracfh' concurrent,  &f  quandoque  non 


ocncurrenr. 


Sit  fpeculum  cauum  a c,centrvm  autem  fit  d.oculut  utro  ponitur  b, intra  centri  medium  cr  tirem 
frrentie, uifut  autem  b a,b  c,refrnfgantur  in  g f, extendantur  q;  uifut  ufip  ad  fpeculum  a h.c  k.  Ipfa  a 
b.iam  ipfa  c K.aut  maior  cfl, aut  ei  aqualis, aut  ea  minor.  Siquidem  uifus, a h aqualis  efi  ipfi  c k,aqu4 
Iit  eS  CT  ac  b,circunfrrentia  ipfi  c h K.circufrrentie  Quare  cr  m angulus  ipfi  x angule, aqualium 
circunfcrentiarum  anguli  inuicem  funt  aquales  per  tertij elementorum, cr  anguli  m l.igiiur  ipfis 
n x.funt  aquales  per  rcfradioncm  per  prunum  theorema,  cr  rtliquut  igitur  angulus  0 angulo  p efi  a- 
qualis  tmaior  igitur  efr  angui  ut  r ipfo  angulo  0.  Qjjonia  enim  per  1 6 primi  cicBcntori  angulus  r.ipfo 

p maior 
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p maior  efl,quia  exterior  efi.  V angulus  p ip/i  sagulum  efi  aqualis.  Igitur  angulus  'trfipfoing uloj 
maior  tft.ctmrmumt  apponatur  quifub  a r figitur  ipfe  c f, 
a g, concurrunt  fici it  aigf.  ldm  quoq;  erit  c r /i  maior  fit  ui 
futa  h,ipfo  c k,maiores  enim  erunt  ip/i  f m anguli  ipfisnx,  ^ 

cr  angulus  p angulo  o maior  efi,  crripfoo.  Siucroahre' 
da  linea  minor  fuerit  ip/i  c K,id  propterea  maior  erit  angu 
lue  o angulo  p : efi  autem  cr  angulue  r ipfo  p maior.  Niiil 
enim prohibctangulumripfioeffcaqualcmudipfoo mino  t) 
rem,  cr  non  concurrere  a g ipfi  f.  Kaniftfium  efi  auti  quid 
efi  maior  fuerit  a h,circunfcrentia  ipfa  c K.Sitq;  aqualis 
coincidentia  rcfra!honum,ntq-  in  circuli circunfcrcntia,nt 
que  extra  u ti$  fietjed  inlm  tantum. 

theorema  feptimum. 

CEliitudincs  & craffitudincs  apianis 
fpcculis  conucrfae  uidentur. 

Sit  faftigium  quidem  a ejfeculum  autem  planum  fit  at, 
oculus  uero  fit  b, utfitt porro  fmtbcyb  d,refra(li,in  e K.lgi- 
tur  oportet  dedudis  mfibus  in  redam  lineam  e.quide  fuprt 
efpyipfo  h infra  exificnte,cr  K infra  exifiens  in  f, quod  fu* 
pra  efi,ac  perinde  cenuerfa  funt  in  pbantafi*. 

Incrafiitudimbus- 

Sitntrfuscrafiitu-  \ 
do  quidem  e ajfiecu 
lum  autem  plani  fit 
aCyOculumerofitd,  •> 

ut  fui  porro  fint  d c,d  h refiaSi  in  e f,fimiliter  cludis  ulfibus 
ad  h K apparet  quidc  e infra  exifiens  fuper  h fuperim  exifien' 
t*,tyf,fupra  exifiens  fuper  K infra  exifiente. 

Theorema  odauum. 


■f^Aftigia 
JT  tudines 


Sf  crafft- 


tudinrsa  conuc-  ^ 
xis  fpcculis  conucrfa 
uidentur. 

Sii  celfitudo  a e,fi>eculum  autem  tonuexum  fit  ad  c,uifut  uero  fint 
hdyb  CytefraOt  in  e h.patet  quid  non  cicutrunt, reliqua  ueri  ficu t e 
in  planis. 

U crafiitudinibui. 

Sit  rurfiu  craflitudo  a e,fj>eculum  uero  comtorum  fit  ad  c/xulut  autem  fit  h UfuSOUtemrefidfii 
in  e hyfint  bce,bd  h, reliqua  ueri  ficui  cr  in  planis. 

Theorema  nonum. 


! b ’ 


OBIiqua-  logitudines  a planis  fpcculis  Ocut  fc  Ha 
bentjfic  & uidentur. 

Sit  oculus  b longitudo  autem  obliqua  fit  i e,ffeculum  uero  fit  a e, igitur 
re  fi  adis  uifibus  uidentur  quidem  dinacr  e, fuper  c ficcp  fe  habet  in  p bantOe 
fia.ficut  uero  fe  habet, pro  pius  propius, cr  remotius  remotius. 

Theorema  decimum. 

/^vBliquzlongttudincsa  conucxis  fpcculis  ficut 
V»y  funt  ucre.lic  fpedlantur. 


r*  * 
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Sit  longitudo  t d, Oculus  autem  b, faeculam  utro  conucxum  i c,  afat* 

Hui  porro  refiafli  in  r djtnt  b a,b  e, reliqua  utri  eadem. 

Theorema  undecimum. 

✓^Elfiiudines  & crailrtudines  a cauis  fpeculis 
V_yqugcun<|  funt intra  coincidenciam  uifuum, 
conuerlauidentur:  quemadmodum  in  planis  & 
conuexisfpcculis.quxcuncpautc  extra  coincidcn 
tiam  ficut  funt.fic  6c  fpedantur. 

Sit  eauum  faeculumac.ocu 
hu  aut  Jit  b,iujuf  uero  re  f adi 
jintba.be  eorum  coincidentia: 
porro  /ir  f celfuudo  fit  d e ,ej  k 
n.crkn  quidem  intra  f coincidentiam  fit  at  4 1 pt  extra 
Incidentiamiigitur  proludis  uiftbtu  fient  in  planis  cr  conw 
i texit  faecutu  apparet  K fuper  m.crn  fuper  liquare  couer- 
fa  uidentur,  rurfui  piper  exteriorem  coincidentiam  celptu- 
dinis  apparet  qtudem  dfuper  g.tyefuper  h Jient  febabet, 
fiefaettatur. 

lnerafiitndimtm. 

Rurfui  crafitudo  qui 
dcmfitde.rrh  h, eauum 
autem  faeculum  Jit  a c, 
oculm  uero  pt  b , uifut 
aut  e refraflt  fint  eycon 
eurrentet  infb  a,  b c.igi 
tur  produdil  uijibul  p- 
militer  K h.conuerfa  ap 

^ pa  et.Kquidemperccr 
hprr  a.  Sieut  cft  in  plank  & conuexit /peculii  ad  d ejicutipfm 
quidem  t, infra  peracri  fuper  t. 

Theorema  du-iteimum. 

OBIiqux  longitudines  a cauis  fpeculis, 
quxcuncy intra  coincidentiam  uifuum 
taceri  t,  ut  funt,  (icfpctftamtur.quxcuncp  uero  extra.conuerfce. 


Sint  inquam, longitudine!  oblique  e d, h k.cauum  utri  fae- 
culum fit  a c.oculuiauiem  fit  b.utfuirefadicr  concurrentes 
ingfintb  a d.b  c e.cripfa quidem  h K, obliqua  longitudo 
pt  intra.  Igiturb  K luzta  naturam  apparet, ficut  ty  in  p lanie 
O-conucxisfaccuht.Srd  e d.conucrfa,  nam  ipfum  quidem  d, 
fuper  a ap paret, cr  e fupere. 

Theorema  decimumtertium. 

IDem  fpcclare  pluribus  planis  fpeculis, 
eft  poflibile. 

Sit  quod  uiiendu  cfi  a, oculm  uero  fit  b,  faecula  autem  tria  fint  e i, d e:e  f,  excitetur  per  ii  primi 
elementorum  perpendicularia  ab  ipfobin  c d faeculum  b c,equalis  autem  fit  b e,ipftcf,cr  rurfut 

per 


$p  bcvlaria;  m. 

ptr  tonde  dt  ipfo  dinc  fiperpedicularis  excitetur  afcripfi  a f aqualis  tftofb.crptr  tade  ab  ipfo  h/ 
in  Jfeculum  i e,perpendtcularis  excitetur  b K/kq  ipfih  k, aqualis  kLcrab  ipf°  I M [comedantur 
Imx  f,ab  ipfo  autemm  ih  h connedaiurm  r b.Connt'  / 
damur  nutem  crarcrbx.  Quantum  igitur  aqualis  ejl  b 
c ipft  c [et  qui  ii  c unguli  redi  funt:  bine  igitur  bc,c  q,ip  ■ 
jit  bimi  fc, e q,funt  abero  alteri  aquales,cr  angulus  qui 
fisbbcq.redus  cxifteni,  angulo  quifubfc  qjrcflo  exiften 
Ii  eft  equulis  per  4 poflulutum,  c r reliqui  anguli  reliquit  fc 
angulis  erunt  equites  [A  quibus  equuliu  latera  fi obten- 
duntur per  quartam  primi  elementorum.  Angulus  quidem 
qui  ii  b angulo  qui  ii  fer  angulus  x angulo  t ■ Sed  t ipft  n 
ejl  equulis  per  ij  primi  elementorum  al  uerticemenim. 

Quare  c r angulus  n angulo  x.  Igitur  uifus  b x in  m rtjfist 
gitur.Kurfus  quoniam  equulis  eft  b kjpft  K l,crquiaik 
redi  funt, angulus  0 equalis  eft  ipft  p.  Refingitur  ergo 

iiem  uifus  bx  minr,cr  ii  propterea  lamcrma.quia  e' 

qualis  eft  qui  f Afra , angulus  ei  qui  f uber  mjimiluer  c r in  reliquis  icmoftrationibut.  mjpice  igitur 
ab  ipfo  fc  oculo  uifus  a.per  tria/fecula  plana  exibentia  c i, i e,ef. 

Theoremaiecimumquartum. 

EStautem  & in  quibuslibet  fiquis  conftituat  fpeculis  idemjnfp  ice 
re3oportct autem  iuxta  fpcculorum  numerum  polygonu  arqui- 
laterum  SC  aequiangulu  conflitucre  binis  lateribus  excedens  fpecula. 

ESo  enim  quoi Ifedari  iebeat  a,oculu  autem  fit  bcr  d 

comedatur  a b er  ab  ipfo  a b,defcribatur  polygonum  e' 
quilatcrum.cr  equiangulum  binis  lateribus  excedens  ipft 
fftcula,  e?*  fit  a b d polygonum, cr  fumatur  perprimam 
terti/ elementorum  centrum  circuli  ipft  polygono  circun- 
fcripti.crftt  h,crabipfoconnedantur,bc,he,h  i,bb,b 
a,  in  angulis, cr  proponantur /fecula  plana  ai  angulos  re- 
dos  ipfts  conuexis -Quoniam  igitur  per  quartum  poilula' 
tum  equalis  eft  [Longulus  ipft  n K angulo:  utrrj,  enim  re' 
dt is  ejl, quorum  n ipft  l eft  equalis, reliquus  igitur  ftipfiK 
ejl  aqualis.  Qgare  refradio  ipftus  b uifus  erit  in  i,  pera' 
quos  enim  angulos  rejradioncs  fiut  per  primum  theorema. 

Similiter  iam  oftenietur  quod  qui  ad  d efrgna  ad  omnia  /fecula  uenient  in  i. 

Theorema  deeimumquintum. 


ILlud  idem  quoq  & in  con 
uexis  & in  cauis  fpeculis  ui 
deripoteft. 

Si  nant};  [fodare  oporfrf  d.oculut  uero 
fit  b,cr  /militer  dejeribatur  polygonum 
aquilaterumv  aquiangulum  abcde.cr 
ai  frgnac  i eft nt  /fecula  plana  d quibus 
Jf edatur  a,  ficui  o/lenfum  eft  , adijeian' 
tur  bis  /fecula  autcaua  aut  conuexa  ad  ui- 
fuum  contadus.  Igitur  aqualis  eft  f ipft  fc, 
et  k ipfi  I,  totus  igitur  k f aqualis  cb  ipft  I h 
refringetur  ergo  ufusajfeculo  conuexoe 
Vn  t 


fio 
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• c in  d,crabipfo  i in  e.zral  ipfo  e in  £ nunijeftum  igitur  tjl  quod  conuexk  aut  cauk  exiflcntUM 
ommbut  c r mixtis, iBudidem  uideri potejl. 

Tbtorau  decimumfextum. 

TN  planis  fpeculis  unuquodcp  eoruquac 
JLfub  3 fpecium  caduqpcr  illius  quod  fub 
afpecTi  um  cadit  perpendiculare  uidetur. 

Sit  fpeculum  piat tum  c d.xulut  tutem pt  b, resuero  uift 
fit  a.f  iq-  perpendiculari!  h,reuifa  in  fpeeulu  a c:igitur  quo 
ma  fuppomtur  m Phanomenu  quod  ajfumpto  loco  c,ipiu 
a non  uidetur , ergo  a uidebitur  in  linea  reba  a e.  Sed  er  in 
reflat  Uncia  ipfib  d,uipu  per  e igitur:  pof  tum  nantp  eflno 
bn  reflum,  tui*  medium extremia  correffondct.  Qs arta 
t crb  e refla  linea  ent. 

Theorema  decbmtmfeptimnm. 

TNfprculis  conuexis.unumquodqp  eorum 
JLquaefubafpecflurncadunt.per  eam  quae  a 
re  uiia  in  Iphaera:  centru  deducitur.reflam  li 
r eam  fpetflatur. 

tfto  conucxumfpeculutn  c d.xulut  autem  pt  b.uipu  utri  fit 
b d.rtjraflai  m a,ajpiciaturc£  a,  centrum  autem ffhera  ptf,  er 
connt flatur  a f ex  tendatur  qi  b i in  e:  igitur  quoniam  fupponttur 
in.phanomenii  quod  ajfumpto  c ipfum  a non  uidetur ,u:debttur 
igitur  in  reflam  lineam  a c,  per  id  quod  euemt  ex  b i utfu.exab 
ipfo  ac  in  c.fcut  e r in  planis. 

Theorema  dccimumoflauum. 

IN  cauis  fpeculis  unuquodcp  eorum  quae 
fub  afpecflum  cadunt,per  eam  quae  i re  ui^ 
fa  in  centrum  fphaer?  ducuur,rc<ftam  lineam 
fpecSatur. 

Sit  cauum  freculum  c djfp  eflua  autem  repa flui  pt  b cjn  a ui- 
fum, centrum  autem  frherapt  e, cone  flatur  refla  linea,  c r exten 
datur  igitur,  quoniam  in  Phanomems  deprehenditur  quid  ajfum 
pto  lxod,ipfum  a non uidetur.quare agetur  in  reflamlineama 
e, afficiet  ut  ergo  per  congreffum  ipftm  a d refla  linea  cr  b cui- 
futperf.  , 

T bcorma  decimumnonum. 

IN  planis  fpeculis  qua: dextra  funqfiniftra 
apparent,&  qua:  finiftra  dextra,  & (imula 
erum  aequum  cft  rei  ui(ac,&  diftantiai  fpecu 
lo  aequalis  cfh 
Sif  planum  ffeculum  a c.ocului  autc  b.uipu  i uri pntb  a,b  c , 
refraflun  d e : quod  autefbeflaturfutd  e.crabipfil  e d, perit 
pruni  elementoru  in  fbcculu  perpendiculare t excitetur  e f,db  er 

extedantur.  £xtcdantur$  eybcjt  a.wfut  cr  coemant  par aBflil  inkl,cr  cone  flatur  li.  Igitur  e ap 

parte 


SPEC  VL  ARIA. 
prret  fuper  k,c r i fuper  i.hoc  enim  prius 
cjlenfum  eft.ergo  fmtfire  dextre  epperet, 
cr  dextrt  fini&e:  cr  quoniem  equilis  e/i 
■pifubkcf,  engulus  ei  quifub  fce  engu' 
lo,cr  redi  funtquied  f.equj  igitur  e liem 
fiscrit  fkipfife.  ld!j;  propterce  crdh.ip' 

/ibi,  equum  efi  igitur  interueUum  quod 
ebefte fpeculoed.ipfi  a ebefl  fimulecrum 
k I cr  equum  e/i  uifum  e d fimulecro  k l, 
quoniem  equulis  efief  ipp  fk,crdh  ipfi 
b l,  communis  eutem  cr  id  redos  ungulos 
ipftbf. 

Theoreme  uigejimum. 

IN  conuexis  fpeculis  finiftra  dextra,  & 
dextra  finiftra  fpe<flantur,etinteruallum 
a fpeculo  (imulacro  minus  abefr. 

Sit  fpeculum  conuexis  uc, centrum  nutem  fpberefit  b,eeu' 
Ius  porro  fit  b, uifus  nutem  fint  b ijb  e,re/redi  in  d e, quod  /pe' 
detur  fitde,cr  tb  ipfo  b centro  excitentur  in  d e ipfe  hd.hc, 
er  extendentur  uifus  edfg,cr  comedetur  f g fimulecrum 
Igitur  ipfumquidem  d nppnret  fuper  g,  crefuper  f, dextri 
igitur  finij'trn,cr  finiftn  dextri  /pedentur . Dico  quod  maior 
ejici  ipfe  l f, excitetur  per  e ipfem  tingens  circunfrrcntiem  r i 
k.quomem  igitur  b e,e  e,ed  ipfem  circunfirentiem  equos  rj fi' 
ciiuit  enguloi  ,propter  refredionem  tingit  ipfe  k e r,bifenem 
furit  /edus  qui  fubee  fengulus,cr  obtufm  ejl  enoului  k,  mi' , 
ior  igitur  efi  e k,ipfe  kfjnulto  maior  igitur  e l ipfe  l f .minui  igi 
tur  ebeft  fimule'rum  fg  i jpeculoimegts  eutem  quod /pedetur 
t djicut  in  fequenti  petet. 


»•« 


Tbeortme  uige  fimum  primum. 

IN  conuexis  fpeculis  fimulacrum  fpeiSatis  minus  efh 

Sit  fpeculum  conuexum  i o c, oculus  eutem  fit  b.uifus  uero  refiedifint  b e,b  e,in  d r, igitur  2 
conuexo  fpeculo  efpicitur  e d in  engulo  quifub  tc  b,epponetur  ii /peculii  pleni  i c Ungens, uipm 
ime.  Igitur  uifus  rnfurus  t 


i pleno /peculo  non  efi  b e 
e,non  enim  equos  e/ficit  en 
gulos  ed  plenum  fpeculum,  K 
nra-  refringetur  intre  e c, 
refingetur  fipofiibile  efi, 
cr  efio  b f, uifus: equelis  igi 
tur  efi  ungulus  g engulo  b 
propter  refredionem,  c T b 
meior  efi  ipfo  netmipfor. 
quere  et  m ipfo  n meior  efi, 
quod  efi  impofiibile  . ipfe 
nian ipfo  mmeior efi.  Ac 
quelis  enim  efi  totus  ei  q ed 
evrcufirctie:  exire  igitur  ip 
fumme  refringetur, refiin- 
getur  cfiobke.  Similiter  eut 


,,,  EVCLIDIS  MEGARENSIS 

(ybe  d, extra  adit.  Igitur  e d in  maiori  angulo  fpedatur  i ffeculo  plano  eomprAenfo  fub  k l l,qut 
i eonuexo.aquum  autem  patuit  apparens  in  plano,  mamfrjtum  igitur  quodae  onuexojjiee uloftmuU 
erum  minus  apparet  re  utfa. 

Theorema  uigefimum  fecundum. 

IN  conuexis  (peculis,a  minoribus  fpeculis  minora  Gmulacra  fpe* 
(flamur. 

Sit  ffhera  maior  a c, minor  uero  e feirea  idem  centrum  h,oculut  ueropt  h cr  comedatur  hab, o* 
ahipfa jphjcra  refringatur  uifus  b c d.dieoq-uifus refradus 
i minori  jpbrra  in  d.neq-  p c,ne<fr  extra  ipfum  c cadit.  Ca- 
dat emm  prius  fi  pofiibile  e/l  per  c ej  refringatur  d minori 
fpbara  in  i,ej  fit  b e i,&  cone  datur  ab  h inc  cr  refringa 
tur  in  k.  Igitur  b e k, bifariam  fecat  e ii  qui  fubbe  d,angulu: 
quoniam  ipfos  bed  angulos  equos  ad  circur.frrcntiam  pro 
p ter  refradionem  effreu . 1 1 lq;  propterea  iam  que  ab  h in  e 
connexa  reda  linea  cr  extenja  angulum  fub  bed  bifariam 
fecat. Secet  fitf  hef  Quonam  angulus  comprehenfus  fub 
b c d, angulo  comprehenfo  fub  bed , maior  ejt,  cr  dimidius 
dimidio  maior  e/l  qui  fub  b c k,eo  qui  fub  b e f.eft  autem  CT 
rmn  >r,quod  cjl  impofiibileiuifus  ergo  d minori  ffhera  refra 
dus  per  ipfum  c minime  ucniet.  Supponatur  rur fu  eadem, 

Cr  ammonjbbera  refraSius  uljui  b e d,  extra  ipfum  c ea-  J 1 ^ 

dat,  cr  b e fecet  maiorem  ff  heram  in  f.  Vifus  iam  ab  ipfo  f, 
refradus  in  bfk,non  coincidet  i piis  c d,hoc, inquam  .patet. 

ipfiigiture  d.coincidal  in  k.  Igitur  b f k,  uifus  refradus  d 1 

maiori  /peculo  ipfum  africit  k cr  ipfe  b e h -.refradus  o ma  - 
iorifpecuto  ipfum  afficit  k,hoc,inquam,fuperius  impcfiibi 

k patuit.  Intra  igitur  c a, cadit  uifus  refradus  a maiori  frct^lo  in  d.  Similiter  quo$  offendetur, & que 
ab  altera  parte  idem  efficiens  .Sub  minori  igitur  angulo  fpe 
datur  eo  qui  adb  fado  d minori  /peculo  quam  i malon.mi 
ni is  igitur  apparet  fimul  aerum  d minori /peculo. 

Theorema  uigepmum  tertium- 

IN  curuis  fpeculis  fimulacra  conucxa 
fpcftantur. 

Sit  curuum  fpeeulum  a c,o:ulus  autem  fite.uifus  uero 
refradt  e a.cc.in  d b.at  f e,  pt  in  feipf i m refradus,  hoc  e/l 
in  e.  Igitur  uifus  iam  maiores  funt  qui  lonfforesiminimiue 
roqut  circa  medium, hoc  efl  f e: foedatur  igitur  propius  a 
fpeculo  magis  e,longius  uero  b,cr  d,  quare  totum  curuum 
foedatur. 


i; 


Theorema  uigefimum  quartum. 

N cauis  fpeculis  H in  centro  oculus  pod 
tus  fuerit,ipfe  tantum  oculus  fpc<ftatur. 


E/?o  cauum  Ipeeulum  a e d, centrum  autem  ippus  ptb,ui - 
fut  uero  fmtba.bc.bd.  Igitur  angulus  e aqualis  efl  i pft  f,  igi' 
tur  uifus  b c refradus  ucniet  in  bipmiliter  quoqf  tyretiqm.ip  j 
fum  igitur  tantum  b, /pedatur. 

Thtorcm 


specvlaria; 

Theorema  utgefmum  quintum. 

INcauis  fpe  culis  (i  in  circunferentia  aut 
extra circunferentia  oculus  potitus  fue- 
ritjOrulus  non  fpefratur. 

E/J»  e tuum  faeculum  i e b, er  oculus  ponatur  in  circunfi - 
tentu  rp/im.cr/rf  b.tjbcRus  tutf  procidant  ba,bc,cr  refrm 
gmtur  .Igitur  angulus  m b angulo  k maior  eji, et  et  tpfof.  Qui 
n non  refringuntur  ba,bcuijusinb  oculum.  Si  in  oculum  re - 
/r.nguntur,anguli equi ad ipfta  c.figna.  Ojlcdctur  autem  er 
quo  i fiextr 4 circunjtrentum  pe  oculu4,idcm  eucnue : p dicet 
quod  non  fac flabitur  oculus,  quippe  quoniam  m ipfumnon 
punt  rcfrtlhonct. 

T bcorema  uige fimum  f xtum. 

IN  catus  fpeculis  ti  extendatur  dimetiens  fphrrnr,  ex  ccntrocp  ad  an 
gulos  retftos  ducatur,  &C  inaltera  parte  politus  fuerit  oculus,nihil 
eorum  quae  infuntpartein  aqua  oculus  fpediabitur:  hoc  e fi  neqj  eo- 
rum quae  ad  diametrum,  neq» eorum  qua:  extra  diamctrum,ncq!  eo- 
rum quae  in  diametro. 

Sit  cauufaccu'u  4 e d,Jimctics  autceflo  ipfius  faber*  a icripfi a i 
ai  an  gulo  i excitetur  rcRos  ab  ipfofipfafc  circulas, aut  e mejlo  b ex- 
tralpjum  Uametrum.uijut  autem  jit  b e.  Igitur  uifus  b esefraflus  non  . - 

uenict in  b.ncq;  in  f.  In  equilibus  nanque  angulis  refringitur.  Veniet  f 
iguar  ficut  e h . Similiter  quoev  er  fi  inlrorfum  cadat  oculus  ficut  hji-  ( 
ue  iu  dumetro  ficut  m,nfraRl  autem  uifus  ficut  b h,m  n, uenict  enim  / 1 

ficut  kl,nx  igitur  eorum  que  in  ta  jur.t  parte  in  qua  o,  ulus  facRalur 
nihU,neq;  eorum  que  in  dumetro, ne^  eorum  que  extra  diametrum, 
neq;  eorum  que  tntrerfum. 

Theorema  uigefmumfrp  tinum. 

IN  cauis  fpeculis  (i  m dimetiente  po nan tur  oculi  aequaliter  ditia n- 
cesacentro.nullusipforum  oculorum  fpectabitur. 

Sil  cauum  faeculum  a e d, dimetiens  uerofie  t d,  centrum  autem  fit  f, ad  rcRos  angulos  fit  fc.  oeuU 
porro  fintb  e i centro  equaliter  difiites, uifus  autem  b e, igitur  refriRus  uemet  m etui  equilibus  enim 
angulu  refringitur,  alius  autem  nullus  ibit  utbb.  ConneRantur  h e,h  frigitur  angulus  qmlubbbe  btfa 
riam  fccabitur  ab  ipfia  fh,cr  proportionale  erit  ficut  bb  ad  he.ficbf  ‘ 

adfc,quolcflimpofiibileMimbb,ipfi>be,miiorefi,tyb  frtpfi  fc 
efi  equilis, nudius  igtsur  refriRus  m nictex  b in  e, unus  igitur  ufus  re- 
fringetur inutroq -•  oculorum.tyipfcnon  fatRib  tur.  Uam  b c.exten 
fiipfib  d.non  concurrit  ad  partes  c d apparebat  autem  wtumquodo- 
propter faeRitorm congrcjJum,neq;ec,ipfieaadpartesca,coi,cur  | 
rit.ln  cauis  neq;  faeculis  unumquo4q;fa<Ratorum  per  cx  faeRato  m 
centrum  fahere  duRamreRam  lineam  faeRatur. 

_ Theorema  uigefimumoRauum. 

IN  cauis  fpeculis  ti  eam  qua-  ex  centro  bifariam  fecas,&T  ad  angufos 

retftos  educens quisponatoculosaequediliantes  in  ea  quae  ex  cen 

tro.ponaturautcm  ud  per  medium  diametri  & eius  que  ad  reiftosan 
gulos,uelinipfaquaead  retftos  angulos,  ipforum  oculorum  nullus 
Ipectabitur. 

• tfio 
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E/lo  cauum  /fi  cadum  t c i, dimetiens  autem  fit  a i centrum  fu  k,er  qluadreOot  angulos  k edi- 
cetur per  i o prini  dement  orum  bifariam  in  p,  fupar 
c a uero  ad  angulo s redos  ejloepfcr  oculi  intra  dia 
metrum  adcrcfjintbbftn  parallelis  efb  h,equc  di 
Sates  ipft  k cjufus  utro  cjlob  c refradus  inb:  equos 
igitur  efficit  angulos  ad  circunjcrenuam, quippe  quo 
niam  f e, ipft  b h parallelus  eft.crb  n ipfi  nb,ejl  equa 
fcs.CT  connexe  kb,k  h, extendantur,  extendatur  au' 
temercb  in  q,cr  quoniam  b c maior  eft  ipfa  bkma 
I or  ell  angulus  r angulo  i.  Qj-rrr  c r quifub  cbh,ma 
ior  eft  eo  quifub  b b k,hoe  ejl  eo  quifub  b b k,igiturb  * 
e,  ipfi  k h,  non  concurrit.  Igitur  ipfe  b non  /pedabitur.  propter  congrejfum  nanq,  ipforum  b cfti  b. 

Alitet. 

Sint  rurfus  eadem  qui  fupra.fed  b b oculi  pnt  in  bifaria,  er  ad  ais 
gulos  redos  fella  ea  que  ex  centro  a d. quoniam  igitur  equalss  quidi 
eft  b c,ipfi  bfcreh  ipft  fh,  parallelus  igitur  eft  b cftpft  f h -Igitur  b 
c,uifus  non  cocurrit  ei  que  ex  centro  in  ftsedatum,boc  eft  ipfi  fbad  , 
partes, b ctquare  oculus  b non fpedatur,  /pedabitur  r.anque  propter  I 
ipforum  b cfh.congrejfum.  1 

Aliter. 

Sunto  rurfus  eadem,  in  fuptriori  u eri  ipfius  bifarie  ft- 
dionis  ponatur  oculi  b c.equc  dift antes  ab  ea  que  ex  cen- 
tro hoc  eft  f a.  Dico  iam  b c.ipfos / pedari , c r ea  que  funt 
dextra  flmftra.cr  que  funt  ftniftra  dextra,  cr  fi mulacbri 
maius  ore  cr  interuaUum  a fpr culo  maius  habens  fimula- 
crumsefto  enim  b a,uifus  refradus  cr  comedantur  a cen- 
tro f ad  bc  ipfejb,  fc,cr  extendatur  b a.  Quoniam  igitur 
bifaria  felho  eftg  maior  eft  bfipfa  ba,cr  angulus  k angu- 
lo e:  equalss  autem  eft  u ipfi  d : maior  igitur  eftcrd  ipjo  e: 
coincidunt  igitur  ipfef  b,  c a,  extenfe  eoincidant  inp  ,<d 
propterea  iam  b a,  fc  concurrunt  in  ballabitur  igitur  ip 
fe  quidem  c,in  b,<yb  in  per  dextra  quidem  ftniftra,  cr 
ftniftra  dextra  apparent.  Sed  maior  efto  h p ipfa  b c, paral- 
leli enim  funt : ftmula  erum  igitur  maius  apparet , cr  magis 
i jj-eculo  ii  flans,  maior  eft  enim  m a ipfa  a L 

Theorema  uige fimum  nonum. 

SI  uero  extra  diametrum  ponantur  ocu- 
li,ea  qua:  dextra  funt  dextra.  Si  quae  (i- 
niftra  funt.finiflra  fpe<flatur,&  fimulacru 
minus  fpc(flato,&  in  eo  quod  mediu  inter 
Ipedlatum  Si  fpcculum. 

Efloftnquam,oculi  b c, centrum  autem  pt  fipfius fpeculi.cr 
ipft  diametro  ad  angulos  redos  efto  a f i,  cr  iiur  ad  angulos 
redos  k r cr  ipft  b a,equalis  efto  a e, cr  uifus  pt  b d,  refradus 
in  c,c r per  centrum  ipfe  bfk.cf  e,c rab  ipfis  e k.connedatur 
e K, igitur  b in  K apparet  cr  c in  e.  Igitur  que  dextra  funt  dex 
tra.crque  ftniftra  funt  ftniftra  ffedantur.cr  fmutacrum  ek,  b 
minus  ejl  ipfo  b c,ft>edato,parJlclus  nanque  ejl  e k ipfi  b c, 
cr  circa  medium  fpcculi,  cr  ffedate  apparet  fmtdacrum. 

Dtdudo  autem  fpedato , c r eo  minus  apparet  ftmula- 
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SPECVtARIA. 


Sif 


(TUmfepoptuni  ab  ipfo  b c,pofitum,pmUiter  igitur  ab  ipfo  m in  f,f  fllfwa  ceimexd  CTtXlenfa  fupe- 
ritu  um in  k ficut  l,qua  utro  abnin  ffuperiut  in  tjtfo  b.  Igitur  m n fr  e fatur  ficut  b I cr  minus  tji 
bl.ipfoek  crfrtculo  propinquius. 


Q Pfculum  conftruere  e ft  pofsibile,  ut  /n  ipfo 
jjfpofletur  plures  facies^  maiores3&  mino, 
res  ,8C  aliquae  propius,&  aliquae  Iogius,&  alip 
. dmerae.&C  aliae  finiflrac. 

Sit  enim  pUnum  a m,  igitur  in  boc  fieri  poffunt  conuexafrecula 
ficuub  cj>  k l.Caua  autem  qualia  funt  c i r,fgb, plana  pono  qualia 
funtefj  m,pofita  uero  facie  ficut  gfre  fantur  apianis  aqualia  fimu- 
lacra  a que  difi  antia,a  conuexis  u eri  minota  crminus  dqtantia.a  ca- 
uti porro  omnino  ficut  manififlum  ejl. 

Theorema  trigefimum  primum. 

EX  cauis  fpcculis  ad  iolctn  politis  ignis  ac- 
cenditur. 

Efto  cauumfreculum  a b c,fol  autem  fit  tf, centrum  autem  freculi 
fit  h.ty  a quodam  fignod  connexa  quidem  in  b centrum  d h, extenda- 
tur in  b.l  ncidat  autem  dcafacr  refrafa  in  k, refringetur  autem  fu 
per  b centrum.  Angulus  enim  qui  ad  p,  ciremfrrentiam  minor  eil  eo 
qui  ad  drcunfrrentiam  fubbcd,crfita  b circunfrrentia  aqualii  ipfi 
bc.eyab  ipfo  daliaafa  cadat  d a,mjmjejlum  igitur  quod  refrafa  a 
i afa  cadit  in  k, quippe  quoniam  circunfrrentia  a b aqualii  ejl  ipp  b 
tfmiliter  autem  ojlcndetur  quod  omnei  ab  ipfo  d incidentes  in  fretu 
Ium  cr  equos  fufcipientei  in  idem  coincidunt  ipft  b k fuper  ipfo  h. 
Aliter. 

E/Io  rurfui  cauumfreculuab  c.fol  autem  fitdefera  ftgno  quod- 
dam e per  b centrum  pt  ebbcrabdfpntd  bc,fba.  Igitur  demon- 
ttraui  quidem  quod  qua  ex  e afa  concurrunt  in  fe  ipfat  per  p r.angu 
I os  aquos  exifientes-diametri  enim  furit.  Qg  a uero  abftnh  a, perkt 
ungulos.  Qua  uero  a b d in  b c.quonia  n x anguli putt  aquales,  quod 
autem  omnes  infe  ipfat  rcfringuntur,manififtum  ex  centro  nota-  exi- 
Sentes  fcmicirculos  faciunt, qui  uero  in  femicirculis  anguli  funtaqua 
lis, per  17  tertii  elementorum, per  aquos  enim  angulos  fiunt  refrafa 

lies  jn  fcipfos  igiturrefringuntiir,omnes  igitur  coinciduntqua  ab  om 

' -llibmpgnis  in  eat  qua  per  centrum  cr  in  centro  aguntur , bijs  igitur 
udis,  calefaSisq}  circa  centrum  ignis  colligitur,  quare  ibi  ftupa  appo 
fila  accendetur. 


Catoprrices,hoc  eftde  imaginitius  qua;  in  fpcculis 

finis. 
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perpetuam. 

■ i , v v M me iam pluribus  annis hifce  mathematicis  difcipfinis 

mirum  in  modum  deleturi  tibi  cxploratiisimum  efietjoan- 
nes  frater  chariisime,cumcp  farpius,me  quali  ad  pugna  pro- 
jq  uocans  aliqua  abs  te  mechanico  artifido  (fanda  offenderes, 

quae  oprices,hoc  cft  perfpcdiuar  fpeculationibus  compada 

pluribus  lindsfefcinuiccmdifpcfccnubus^nuluplidbusip 
aiSKsTmriandam  ingenijnii  folerriam  altamcp  indaginem  prae  fc  ferrent: 
efficere  non  poteram  quin  etiam  theoremata  maxime  non  comprobarem: 
quandoquidem  niteris  linds  8C angulis  efficere,  ut  ea  quarplana  funt  quan» 
docp  conuexa,at  quandocf  fefe  in  intima  penetralia  extendere, aliquido  ue» 
ro (olida  SC tribui dimenfionibus conftareuideantur. Cuius  quidem  difcipH 
narrationem  quanddcR  cum  apud  Socraticum  Eudidcm  in  uetuliilsimisK 
tincisaccariccotriris  Cirarris  codicibus  legerem, quodam  fiuporc  perfulus, 
hominis  ingenium  arduum  & fublime  inde  dijudica  ns,opus  illud  mira  folcr 
tia,fcd  maximo  ftudio  non  legi,fed  relegi  tranfcripficp  pariter,ut  tau  dodri- 
na  quoffi  tnter  noftros  codices  fiimma  ucnerationc  lentata  reperen  pollet. 
Quod  quideniopulculum  cum  quandom  tibi  demonftraflem,  auidilsime, 
ut  qlii  hiantibus  faucibus  fitibundi  fontis  frigidam  aquam  xfiiuis  ardoribqa 
ingurgitant,  pctijljr,  ut  illud  tibi  Larinum  efficerem, exiftimans  cite  aliqujd 
carftros homines  quos  diuerfa  inutilia  obledamenta  iuuant  difdplinis  exqp 
lereiQuod  (une  tuis  uotis  frater  charifsime  fatisfedum  effcuquafi  odo  de- 
diruscxEudrfca  interpretarione  illa  laboris  p!ena,fedulo  curaui  opusfp  ip- 
fum  fublimi,&:  mirando  iudido  ab  Euclide  ipfo  cxquifitumLatinum  fed,rit 
tibi  iatisfaciedo,communi  quod)  ftudcnriuutilitati  confiderem.  Quod  farie 
opufailum  tibi  idproptcrcadcffino,uttibi  necefsitudinis  noftnr  amoris^ 
& beneuolenti*  fit  cxplorarifsimu  pignus, tum  quia  hifce  ftudijs  & fpccula- 
tionibus  dclcdaris:idcp  propicreaiurc  quodam  ribi  id  opus  deftinari  debet, 
quandoquide  ea  illis  funt  dededa,qui  eorum  peritiam  tenent.Sub  tuo  igi  tur 
nomine  Perfpediua  Euclidis  in  luce  ueniet,ex  GrarcorS  illis  difdphnarii  iffi 
genioru  SC  dodrinx  mfldar  6C  caffigatat  plenis  ferinijs  emu.  Cartcrum  tu  fra- 
ter charifsime  heclcges.uidebisq}  quantu  fficrit  Euclidis  iudicium,quantmn 
ingenifi,quanta  dodrina,ut  hacc  optica  theoremata  eo  examine  ftruxcrit,-jit 
eorum  nullu  rede  fentientes  negare  pofsimus,in  quibus  fi  quid  fortafie  com 
penes  minus  obuium  SC  tibi  notum, teftarim  ad  dementoru  fpccularia  8C  ap 
parentium  Euclidis  dodrinam  conferes,inde  nanque  omnia  ribi  plana 
fient,&  luce  meridiana  clariora,uerum  nemecrifpinifcri-  \ 
nia  lippi  compilafTc  putes,  uerbum  non  amplius 
addam.  Vale  x u v.X  I x.elcmcnto 
conciliate  diuinitatis.  V enctijs 
vP  h T .4  * ..  v l.Calend.Odobr. 


/ < EVCUDtS  M E <3  A RENSIS  CLARISSIMI 

philofophi  Platonici.tnfigniscp  mathematicijinci- 
piunt  optica.ex  traditione  Theonis:  Bar- 
tholomxo  Zamberto  V e ne- 
to interprete. 

STENDENS  ea  qua  per  uifum  ccnfolationis  gratia  nosb 
n ullos  induxerunt,  ratiocinatus  eft,  quod  omne  lumen  m rrdat 
lineM  protenditur,reijj  buiufnwdi  argumentum  uti  maximunl 
effe  ex  corporibus  umbrae  edudas,deq;  firamtnibue  c r ‘freti i 
bus  lucem delatam.  Herum  ey  enim  unumquodq;  neutiqudfie- 
ret  fteut  ey  nune  fadum  frcdatur.mfi  d [ole  delati  radi f in  re - 
das  lineae  extenderentur.  Itidem  quot];  r* ignita  noflns  cmtf- 
fam,  in  quit,  lucem  c tufam  effe, qua  corporum  adiacetium  aliqua 
lilu/hantur,  indeq  umbra  educuntur,  aliqua  quidem  fubietiit 
aquales  corporibus.  Alia  uero  maiores : alia  porro  fuppofitis 
corporibus  minores.  Aequales  quidc  mittit  umbras  quatunqt 
lucentibus  iBujbtnlibusq;  ignibus  funt  aqUaha.eXirem  iunq; 
radij in hijs in  paraBdit  eonueniunt , fitqj  utumbraneq;  concurrentes  imminuant, neque  hi/sum- 
bra  crefcantjed  ficutfebabet  offenfio  corpons.talem  quoq  umbra  commefurationem  obtineat.  Mi- 
noro uerd  corporibus  umbra  funt , quando  iBuftrantes  ignes  maiores  fuerim : extremi  nanque  ra- 
dii in  ipfis  concurrunt , id  que  propiora  umbrat  imminuunt . Maiores  porro  corporibus  umbra 
funt , quando  illuminantes  ignes  minores  fberint : extremos  nanque  radios  m bis  rotundi  contin- 
git, inumbratam  que  maiorem  partem  perficere.  Id  minime  fieret,  ni  fi  abignedelati  radq  In  ndaa 
lineat  protenderentur . Clarius  quoque  boctyalifs  efjcdibus  deprehendi  contingit.  Lucerna  cr  enim 
utcunque  iacentc  fi  appofita  fuerit  portula  fubtilem  habens  rimulam  ut  fcrdy  proueniatq-  rimula  ex 
oppofito  lucerna.  I pfiautem  portulain  alteram  partem  propior  apponatur  portula, irquam  ,pe  r 
rimulam  lux  delata  procidat , omnino  procidentem  lucem  in  tpfam  portulam  redis  contentam  lineis 
inueniemus,  connedentmqi  intcruallum  medium  inter  rimulam  portulamq;  in  eandem  retiam  lineam 
cXiflete.  Ciuit  igitur  manijrflum  fit  quod  omne  lumen  in  reflant  lineam  protendtturycy  omnibus  con ^ 
Sat  in  redii  afreilum  euenire  ab  ipfo  erumpentes  radios, eiufdeut  effe  r*ionisjtoe  t fi  per  redas  proten 
dt  lineas  Jiosq;  in  interuaBs.idq;  propttrea  ea  qua /pedantur ,fimuleota  africi  nonpofjc^aaceptio- 
nem  attulit  buiufmodi.  Acu  fiqaidcm  flue  alio  buiufmodi  corpufcuto  fafuis  i n pauimentu  dtlapfo  ali 
quibus*  accuratius  inquirenlibus.tocumq;  ipfumfapius  nullo  corpufculum  quafnum  prohibente  tau 
lentibus  deinde  rurfus  uifum  proifcientibiis  ad  locum  in  quo  erat  corpufculum,  acum  pcrfrncrmt. 
Maniflftum  nempe  quod  id  quod  inmtum  tfl,neq;  etiam  locus  in  quo  erat  uidtbatur, proinde  quafi-  # 
tofub  afredum  expoflto,  loci  partes  omnes  non /pedantur.  Si  enim  luderetur, cr  quaftlu  quoq:  afri- 
ceretur,non  africitur  autcm.Jtidem  quoq ; eos  qui  libris  accurate  aflifluni  neq - omnes  literas  in  maroi 
ne cxillcntcs intueri pofji dixit. Sapius nanque coadosoflcndeterarb  defcriptasliteras,  minime ipfa 
oftendere  po(ji,co  quia  ad  omnes  Uteros  uifus  non  efferuntur, fed  per  internatia  ipfos  exifiere,ac  perin 
de  ordine  expofltarum  Uterorum  plures  percipi  non  poffunt : proinde  manijrflum  efl  quod  ntq;  totus 
marginis  locus  africitur, itidem  quoq;  in  alqs  fredaculis  euenit,quarequacunq  fredaniurfmul  tota 
non  fredantur,uidentur  tamen  africi ob  nimiam  uifuum  celeritatem,  mbilq;  relinquentium,  hoc  eftm 
continuum  delatorum,minimeq;  falientium.  Sub  utfum  nanq;  cadit  fredata  rei  imago.ut  inde  motus. 

• uifui  rem  uifum  pcipiatycaufMq;  h.u  attulit.  In  quxfito  na<£  c orpore ,c r in  eo  q accurate  libro  studet , 
dubium  fumitur  ut  dicatur.  St  imaginibus  procidentibus  pafiio  uifiuagignitur,  crfiab  omm  corpore 
continue  imagines  profluunt  qua  noflrosfenfuscomouent,qua  de  caufafit  ut  quarens  acum,ttidemq. 
librum  accurate  legens  omnes  Hieras  non  perfrisit.  Eo  quia  quandoq,  intcBedueletuntur  nihil  minus 
ratiocinantes  qu*runtyfcd  omnino  non  inucniunt:frpw  autem  cum  alijs  ratiocinantes , inteUcfluj;  at 
trahentes , celerius  inuen:unt.  Sed  non  omnes  imagines  per  afreflum  iudicantur,cr  qui  nam  c au f a tudi 
cata  permanent,dixnunt;inquam  naturam  effe  iuxta  animalid.Eorum  uero  qudfenfui  habent  ahcjud 
ad  receptaculum  refla  linea Junt  coftrufld,aliqua  uero  non^auditum  c T enim  c V gu/lum  cr  olfaflum 
connexa  conjlruxu  intnnfccus,ut  extrinfecut  procidentia  corpora  eifdemfenfut  buiufmodi  mcuerct, 
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Mditui  fiquidm  uox  procidens  locum  aptum  imunire  debet  ut  permaneet.ac  ne  ut  obtigerit  e uc&gV 
trenfilietjtdfenfum  immobilem  feruet.ee  deletum  uecem  confindet.  Similiter  quoq;  crotfudkm,  et 
de  gu/lu  aliquid  dicere  oportet, cr  maxime  quomodo  ipfi  fenfut  conuexicrin  fpeluncefimilitudinrm 
fine  conftrudi,ed  hoc  ut  procidentie  corpore  plurimo  tempore  permeneent,cr  in  uifu  quoq;  ioitur  fi 
ertrinfecm  eidem  ceciderint  ipfum  corpore  mouentie,cr  non  eb  ipfi  in  eedem  aliquid  fit  emtffum,  il* 
In»  conflrudionem  conuexem  beneq;  campo fitam,  ad  recepte  culum  corporum  pr  erodentium  efle  o- 
portuit:nunc  eutem /pedetur  hoc  non  fiefefe  hebent  Jed  potius  fibxricus  uifus  epperet,  fidemq  hue 
iufmodi  efficiunt  in  prefentie  redij  effufi  pefionem uifjuem  monentes.  At  de  buiufmodi  fetis  Udum 
uidetur.  C ur  entem  ut[ui  in  eodem  explenti  pleno  fuperficies  iecetes  in  redem  lineem  eppereent,  hiet 
e/feruttiquippc  quoniam  in  eodem  pleno  exiflens  uifus  rei  uife  idem  cfl.ncq;  fublimicr^cq,  humilior, 
toquiem  eodem  I itus  e/l  pleno, Ii  igitur  nef  fubltmior,neq;  humilior  eft  uifus  in  eodem  exi/lentt  ple - 
no  ctrcunfrrentie.  In  penes  eliquii  futUmiorcs,cr  in  pertes  eliquet  humiliores  redios  minime  trenf- 
findtt.  Sed  omnibus  ctrcunftrcntie  pertibus  equos  per  plenum  deletos  redios  trenfmittit.  Q gere  hoc 
deceufi  fit  ut  plenum  redes  per  phentefiem  lineet  relinquet,  et  in  pleno  defiri pt  em  etreun fer  entium: 
plenum  etenim  i n redes  ni fui  linees  tecens.inuifibilc  fiqmdm  e fleo  quie  in  lUudnuBm  eb  ulfu  emiffb- 
rum  re  horum  cedit.et  ilhus  finis  /pedetur, que  linee  cfl  Inquit  enim  quod  eo  quie  in  uifu  linee  menet. 
que  reliquit  pleni  pertibus  ediede  muifibile  plenum  efficit.  Eedem  quoq;  aufe  effiritur  de  pleno  in 
redes  linees  pofito  ei  oculum,efficitnunq;  redu  lineee  relinquere  phentefiem,  circunfimtiaruuA 
in  eo  Ion  pleno  ed  oculum  expofiteru  epperere.ut  meior  pers  eppereet  q nendo  plures  uifus  emittunt 
tur,  equilis  utro  queudo  equile t,  minor  eutem  quando  minores,  fiunt  utfibut  ficui  anguli  quidem  di 
oculum. 


uui*.irjr 


Suppo  fit  io  prime. 

Supponetur  eb  ocu’o  uifus  emiffos  in  redes  lineis  fini,  interualluMf  quoddem  inuicem  efficieti' 
tes,cr  jub  utfibut  figurem  com  prehenfem  effi  conum  uertieembibentem  ii  oculum,  bufim  uai  edfi 
nes  rerum  utftrum. 

Suppofitio  fecundi' 

te  uidcntured  que  uifus  perueniunt. 

Suppofitiotertu. 

A i i que  uifus  non  perueniun!,ee  non  /pedantur. 

Suppo/itio  quarte. 

Sub  meiori  ungulo  fpedete,meiora  apparent. 

• Suppo  filo  quinte. 

Sub  minori  angulo,minore  uidentur. 

Suppofitio  fexte. 

Atqueliu  uero  uidentur, que  equaltbut  angulis  /pedentur. 

Suppofitio  feptime. 

Qse  fub  fiblimioribut  redijs  fpedentur.fublimioru  epperent. 

Suppofitio  odeue. 

Qse  uerbfub  humilioribus  redsjs  uidentur, humiliore  epperent. 

Suppofitio  none. 

Ef  fimiliter  quefub  dexterioribus  /pedentur  radijs,dexteriore  epperent 
Suppofitio  decime. 

Qjte  uero  fub  finiflerioribus  redqs  /pedantur, finifieriore  uidentur. 

Suppofitio  undecime. 

. Quefub  pluribus  enguUs  /pedaiitur,cxpcditius  uidentur. 

Theoreme  primum.  ■ 

EOrum  quae  fub  afpetfum  cadunt,quicquam 
fimul  torum  afpicimirmnepotefl'. 
sitnanq;  u ple  quoduis  e d,  oculus  uero  pt  b,e  quo  procident  uifu  b 
e,b  c,b  k.b  d.  Igitur  quoniem  in  interuallo  feruntur  procidentes  uifus  »5 
prociderent  t otinui  ed  e d, quare  fient  quoqi  £7*  ed  a djnterue0e,ed  que 
uifus  iq  Ueniunt.re  no  /pedetur  per  j /uppofitionettotu  igitur  ad.  fimul 
m.nimejpedebuur,uietureutemfimutjpe(leri  uifibus  celerrimi  ddetit. 

Thtersmi 
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• Theorema  [(eundum. 

a Equalibus  magnitudinibus  intcruallo  pofi- 
jf\jjs,propiuspofitaceuidentiusfpe<ftantur. 

Sit  oadm  b.quod  autem/pedaturfit  cd,crk  Ito  feriet,  inquam,  ipfa 
aqualia  c r parallela  cffc,propius  uero  fit  c d, procidunt  A;  uifus  b e ,b  d,b 
k,a-bl,non  Ui0  dixerimus  quod  ab  ipfo  b, oculo  ad  ipfam  k l prociden 
tes  ui/ III  uniant  per  c dfigna,fiierit  nanf  trianguli,b  kl,vbc  d,ippm 
k l,maius  quam  ipfurnc  d/itqui  poptum  ejl  tpiod  et  aquate,  igitur  fub  plu 
ribm  uiftbus  jpettatur  c d,quam  k l.euidentius  igitur  apparebit  cd,qkL 
Theorema  tertium. 

Tri  Orum  quae  fpeftanturunumquodque  longi 
r^tudinem  interualli  habet  aliquam,  qua  aduen 
tante,non  amplius  fpedatur. 

Sit,  inquam,  ocu tui  nfpedatum  uero  c d,fitq;  in  aliqua  diftantia, non 
amplius (pedabitur  fiat  nanq;  c d, ititer  utfuum  interuallu  in  quo  k , igitur 
ad  k nullus  ab  ipfob  uifus  procidet, id  uero  ad  quod  uifut  no  addunt  non 
/pedatur.  Eorum  igitur  qua /pedantur, unumquodq;  longitudinem  di/ian 
tia habet  non  aliquam,  qua  aducntante,omplius /pedatur. 

Theorema  quartum. 

A Equalibus  interuallis,in  eadem  retfta  li 
ncacxiftcntibus.qupex  pluri  diftantia 
fpetfiantur,  minora  apparent. 

Sint, inquam, aqualia  bc,c  d,d  foculus  uerofitk,ex  quo  pro * 
eidant  uifut  k b,k  c,k  d.tykficrk  b,  ad  redos  fubfi/lat  angulos 
ipfi  bftquoniam  igitur  in  rtdangulo  k bf, aquales ptnt  b c,cd,  i 
fjmaior  efl  quidem  angulus  e angulo g,  ter g angulus  ipfo  angulo  h: 
maius  igitur  apparet  bcipfocd,crc  d,ipfo  d f. 

Theorema  quintum. 

AEquales  magnitudines  inpqualiterexpoiitp,  c 
inxqualps  apparent, & maior  (emper  ea  qug  *" 
propius  oculum  adiacet. 

Sit  aqualis  c d ipp  K I, oculus  uero pt  b a, quo  procidant  uifut  be,bk, 
b l, er  bd, igitur  d e, fub  maiori /pedatur  angulo  quam  ipfa  k Lmoior  igi - 
tur apparet cpipfa  kl. 

Theorema  fertum. 

PArallela  iftleruallo  in  diftantia  (pedata  inequa 
lis  latitudinis  apparent. 

Sitjnquam  % c ippdf  parallelum  interuallum, oculus  uero  d 
pt  K.  Dicoaquod b c,cr  dfinaquali  latitudine  apparet,erma 
jus,  inquam,  propius  interuallum  remotiore,  procidant  nempe 
radijkx,kp,kbJt  'd,kn,crk  l,  cr  connedantur  reda  linea  j 
xl,pn,erpd.  Quoniam  igitur  angulus  quifubxk  Ijnaior  efl 
eo  angulo  quifubpK  n, maius  igitur  apparet  ipfum  x l ipfo  p 
n,atq;  id  propterea  n p ,reda  linea  maior  apparet  ipfa  b d,  rt' 
da  linea  non  amplius  /pedabuntur  parallela  intcnulla.fcd  mi 
nora,cr  inaquatis  latitudinis : parallela  igitur  intcruaHori!  ex 
diftantia  fi  /pedetur,  inaquatis  latitudinis  apparent.  Sic  nempe 
in  eodem  plano ) pedato  fuerit  oculus  pe.e/io  enim  k,  C7  excite 
turper  undecimam  undecimi  elementorum, ab  ipfo  K ad  fubic' 

Xx  » 
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(lum  plenum  perpendicultrii  k i:A  ipfo  nutem  t in  fl,ipft  e a, per  duodecima»  primi elementerS: 
tyrrtendilur  per  fecundum  pojluUtum  in  o,procidmlq-  ndq  h bjlg,kf,h  d,k  n,eykl,crconnc- 
dinlur  per  primum  pojluhtum  h m,k  x,c rho.  Quoniam  igitur  tb  ipfo  k,fub'imi  in  ipfum  m tnne- 
ditu  r k m, perpendiculum  igitur  cfl  in  ipftm  m l,per  duodcimim  primi  elementorum : [militer  iim 
cr  k Xyin  ipft  gn,cr  ‘ pf>  k o,in  ipfi  b 4.  Igitur  tritnguli  km  l,kxn:ko  d,reding uli  [unt,  c r tqut 
la  e/iipfi  quidem  x n ip[  m I ,piriUAogrimmum,inquim,ejl  ^ 0 

ipfum  m eiyurriep  ipfirum  xk,k  n,miior  ejl  utri $ ipfirum  m 
k,k  [metor  igttur  efi  cr  tngulut  qui  fub  m k I, eo  qui  fubxk  n. 

Quire  cr  ro ttfljoti  g n miior  ippiret,  :Jj,  propterei  cr  i 
tyipfi  b d.intepuUt igitur ktitudinriipfemjgnitudineiap' 
furent. 

Tbecrem* fepebntm. 

IN  eadem  refla  linea  aequales  magnitu. 

dines  remotius  inuicem  potitae,  inaequa 
les  apparent 

tqu 
dfot 

t 


Sint  eque  mignitudinet 
j 1 e,et  i f oculuc  uerifitk. 


CT  tb  ipfo  k. oculo  proci - 
dintmfuc  k b,k  e,k  4,  kf, 

reduc  uero  fit  inguluc  qui  fubk  fbjgittir  tngulut  t ngulo  q nt* 
ior  c[, quire  cr  dfipficb, miior  ippiret.  Igitur  ipfe  4 f <yb  e 
mignitudinet  inequiles  ippirent. 

Theoremt  odium. 

AEquales  magnitudines  inxqualiternr- 
potitae  interuallis,proportionaiitcr  ml 
niinefpcflantur. 

tfloenimbcipfid  f, equilis.  CT  ei  per.Ucluc  apponitur, r oculuc.cr  tb  ipfo procident  redii,  K / 
c,Xhb,Kf,cr  Ked.  Quorum  K e.ipfi  b c,eflo  id  mgulot  rcdos.Dico  iim  qufdipfebe.crd  [at 
gntudlnes tpfitc  k,iy  k f,  interuiHn  proportiomliter  mi - 
rume  ippirent.  Quonum  enim  anguluc  qui  fub  df  K .rediit 
eftytcutut  igitur  efi  ingului  qui  fubfk  b, quire  cripft  h k ip 
fi  k f miior  efi, citro  igitur  k,  intermllo  uero  k h, per  tertii 
p o/tuhtum  ctreuliu  defcriptul  extn  ipftm  k fcidit,  deferir 
bitur  o r e jio  ehgter  quonitm  hdk,  tr  Ungulum  mtiorem 
bibet  r itionem  idhk  r, fedorem, quim  fbk , trimgulum  id 
g h k,fedorem:uictf!im  igitur  b d k,tritngulum  adfh  k,tri - 
tngulum  mucrem  bibet  ntionem,quim  t b k,fedor,tdg  h 
h fedorem  ■ Componido  igitur  per  decimtmodiuam  quinti 
elementorum  trimgulum  fd  k,  trimgulum  fh  k , mtiorem 
bebet  r itionem, quim  e g k fedor.tdg  h K. fedorem,  fedfi' 
cutfdk  triingulum.id  fh  k tritngulum,fie  d fid  f k.ficut 
tutem  gek,fcdortdgh  k,fedore,[cquifub  dUfingulut, 
td  cum  qui  fubhhf  ingulum.  In  maiori  ergo  rttione  efi  d f 
tdfb.quim  i r ingulut  idr  tngulum-  Sicut  tutem  dfidf  h , 
fic  c k,ed  K f, cr  k c, igitur  td  k f,in  maiori  eil  rttione  quim  X 

t r tnguluc  td  r tngulum,  at  exmgulo  i r,  /peditur  d f:  ex 

r uero  tngulo  jpedmtur  b e.  Igitur  mignitudinet  uiteruiUi!  proportiomliter  minime  ffedin- 
tur. 

. Tbteremt 


perspectiva. 


* Theorema  nonum. 

RlE&angulp  magnitudines  ex  interuallo  fpedht 
.tx,circundu<f}g  apparent. 

Sit  redangula  magnitudo  b c ex  inleruallo  /pedata,  igitur  torum  qua 
/pedantur  unumquodq;  longitudinem  habet  aliquam  mtcrualh.qiu  aduen 
tante  non  amplius  fbcdatur,ficut  per  j theorema  apparet,igitur  angnlui  e 
non  /pedatur.  At  figna  dfifolum  apparet.  Similiter  etiam  V in  unoquo $ 
reliquorum  angulorum  hoc  eueniet,  quare  totum  circundudu  apparebit. 
Theorema  decimum. 

SVb  oculo  pofitorum  pIanorum,qux  re. 
motiora.fublimiora  apparent. 

Sit, inquam, oculus  b fuperipfo  e k plano,  i quo  oculo  proci - 
dant  radi/,  bc,b  d,b  f,cr  b k : perpendiculari  autem  e/io  per  i ■ 
undecimi  elementorum  b k ad  fubiedum  planum.Dico  quid  c d 
ipfo  dffublimius  apparet.  Igitur  ipfo  quidem  c d,ipfo  d f,fubli - 
miut  apparet, rrf  d ipfo  fk, qua  uerofub  fublimtoribt»  radijs/pe 
dant  ur,  fublimior  a ui  dentur, ficut  per  fuppofitionem  feptimam  per/pe 
diua  apparet. 

Theorema  undecimum. 

PLanorum  fuper oculo  pofitorum, qux  re. 
motiora.humiliora  apparent. 

Sit  ocului  b fub  ipfo  df plano  po fi  tui,  a quo  exeuntes  radij  procidat 
ut  b c,b  d: cr  b fhumilima  omnium  qua  ex  b ad  ipfum  df produnt, pia- 
nhm  eji  ipfa  bd,eybc  etiam  ipfob  /humilior  e/i.  Sed  per  b d.cr  b c,ra 
dios  /pedatur  ipfum  d c,ey  per  bea-  bffpedatur  ipfum  cfipfum  igi 
turde  humilius  ipfo  c f /pedatur.  . 

Theorema  duodecimum.  d 

rvVs  obijeiuntur  longitudinem  habentium 
W ^jquac  funt  in  dcxtris,in  (iniftra  procedere  ui  % 
denturrqux  uero  in  finiftris.in  dextra.  , 

Sint  enim  /pedata  bc,d  foculus  uerofilk:4quo  procidant  uifui  K ' 
c,kajibjifkg,crkd.lgitur  ipfum  d in  finifiram  magis  quim  g.fimi 
liter  quoq;b  dextrorfum  magis  quam  a uidetur  procedere.  Quare  qua 
obijeiuntur  longitudinem  habentium  qua  in  dextri  finiftrorfum  cr  qua 
in  fini/hris  dextrorfum  ui  dentur  procedere. 

Theorema  dee  imum  tertium. 

AEqualium  magnitudinum  fub  oculum  po. 

fitorum,qux  longe  pofitar  funt.fublimiorcs 
apparent. 

Sint  enim  aqua  magnitudines  bc,d  f,Kl,  fub  oculum  n pofita,er  ab 
ipfo  n oculo  procident  radij  nb.n  i,  n K,  igitur  fublimior  efinb,r  eliquii 
radijs, quare  cr  b fignum.  Igitur  b c ipfa  d f, fublimior  apparet , eyd  f ipfa 
K l:  aqualium  igitur  magnitudinum  fub  oculum  pofitorum, qua  longe  po- 
fitafunt,fublimiores  apparent. 

Theorema  decimumquartum. 

AEqualium  magnitudinum fupra  oculum  po 
fitorum,qux  longe  politx  funt,humiliores 
apparent. 

Sint  equa  magnitudines  k n,lf,  c d,  fuper  oculum  pofita.qui  fit  c rab  i 
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Sit  enim  ffibara  euiuicctrum  fit h, oculus  nutem  fit b,cr 
connedatur  per  primum  pc fiuUtum  b k,cr  per  1 1 primi 
elementorum  ei  ad  ungulos  excitetur  redos  p.rk  ipfa  c k d 
V extendatur  per  b,  h, planum  c k d,cfficict,inqua,tn  ffiba 
rt  eirtultm, efficiat  iam  ipfum  c dln  f, circum  uero  h b di - 
metientem  circuitu  dcfcnbatur,cr  per  primum  pofiulatum 
comedantur  k f,fb,b  l,lk,cT  I f,igitur  quoniam  per  } 1 ter 
tit  elemcntorum,anguh  quifub  kfb,bl  K.re/li  funi, quoni- 
am in  ftmicir  culis  funt,  er  ex  centro  k fer  hlw  uno  figno 
tangunt  b l,b fiupfam/fibaram.lgitur  abipfob  oculo  pro- 
cidentes radi 1 1 n ipfai  b f,b  l,procidunt.  Et  quoniam  uterq; 
qui  ad  b, fiunt  angulorum  redut  rjl  eo  quia  c d,ipfi  ffiparal 
lelus  r/l,o~  f h.ipfi  h l,e/l  aqualis  per  tertium  terti/  el emen- 
torum, fit  iam  man  ente  ipfiabb  ipfum  h f b, triangulum  cir- 
cunducatur  in  idemjrurfius  reuoluctur  unde  coeperat  circun 
duci.  At  bfi,t  ircum  adain  uno  figno  fifih  ara  ambitum  tan- 
git per  concinnum  i6tenij  elementorum,  boc  e/lin  fi, cr  circulus  erit  dcficriptus  per  fi  l fi gna, quare 
jub  circulo  I d ifibara  quod /pedatur  contentum,uidctur  ty  minus  bcmi/fibcrtoiipfum  nana  f in  l,mi 
nus  ei}  bemtlfhc no. Quare  tyab  oculo jficdatum  minus  ed  hemiffihario. 

Theorema  uigefimumquartum. 

/ x Culo  ad  fphacram  propius  accedence,fpe<ftatum  minus eft,pu. 
V_/ tabitur  autem  maius  uideri. 

Elio  enim  Ifibara  cuius  centrum  fit  k,ty  ab  oculo  iin  centrum  connedatur  dk.cr  per  k, per  it 
pnmi  elementorum  excitetur  b c, circum  uero  d K circulus  de- 
ficnbatur,per  s pofiulatum, cr  per  fecundum  pofiulatum  con- 
nedatur  dn,nk,dl,t  K, igitur  re  At  funt  qui  ad  I n,anguli:quo - 
niam  l nfiemicirculus  fiunt  per  i ■ terti/  elementorum.  In  unum 
igitur  contadum  tangunt  ipfje  d l,d  n, ipfiam  ffiharam  per  cor- 
rclarium  1 6 tertij  elemetorum.  Ipfi  igitur  ab  ipfio  d, oculo  pro- 
cidentes radij  per  dlcrdn  cadant.  Huafius  remoneatur  oculus, 
crfit  in  r cr  circum  ipfum  r,p er  j poflulatu  circulus  deficnba 
tur,v  per  fecundi!  po/lulatilconneddtur  r fi,fik,rfisk  -.igitur 
ipfio  r f,r  fi, in  uno  figno  ipfiam  tangunt  ffiharam  per  correla - 
rium  1 6 tcttif  elementorum, cr  ab  ipfior  oculo  procidentes  ra- 
dij ut  r f,rf cadunt.  Quarefub  angulo  r ipfum  fficrfiub  angu- 
lo d ipfum  n ffiljfiedatur,fiedfn  fi  l, ipfio  f fi, maius  ejiapparet 
autem  minus, angulus  enim  qui  ad  r motor  efiteo  qui  ad  d efi  an- 
gulo per  io  tertij  elementorum, qua  uero  fiub  maiori  ffiedatur 
angulo  per  4 fuppofitionem  optices  maiora  uidentur , maius 
ergo  apparet  ffiipfo  n f fi  l,ed  autem  minus. 

Theorema  uigefimumquintum. 

SPhaera  binis  (pedata  oculis,  fi  dimetiens  fphatrac  aequus fuerit  re- 
dae lineae  diltanti ab oculis,ipfius  he- 
mifppftrrium  fpedabitur. 

Sit  ffihara  cuius  dimettes  fit  bc,ey  ab  ipfio  bc  perit 
primi  elementorum  excitentur  ad  angulos  redosb  f,c 
l,  cr  ab  ipfio  fi  ad  ipfamb  c,per  > i primi  elementorum 
excitetur  fl,ty  ponatur  oculus  unus  in  fi,  alti  ruero 
in  I,  ab  ipfio  uero  centro  d per  j i primi  elementorum 
ad  ipfiam  bf parallelus  d K,igi  tur /i  manente  d K ipfum 
b k parallelcgrammum,  circumagatur  in  idem  rur- 

fius 


PERSPECTIVA.  , J>S 

fiHundec<rpitdffieonfiftet,ercireunfcriptaabipfa  b d, figura  circulus  erit, <fu!  per  centrum  erit  ip- 
fiusfohecrx.  Qgare  banifrhsrium  tantum  ipfius  fohxrx  foedabitur  fub  fl  ocula. 

' ‘ Tbcorcnu  uigemumfextum. 

^Vm  oculorum  diftantia  fpharrx  diametro  maior  fuerit  hemi- 
V^rphacrio.maius  id  quod  ipfius  fphxrx  fpe 
«flabitur  apparebit. 

E/io  enim  fohxra  cuius  centrum  fit  K, oculorum  tuto  interulum 
indita  efio  ipfiut  fphxrx  diametro,ty  per  K cfb  c,extcndatur  ple-* 
num.efficiatq;  infol taba  drtulidfn  proci  danti;  redit  b d,cf,i n uno 
figito  tangentes, igitur  produdi  inuicem  congrediuntur.  Quoniam  b 
c ipfius  fohxrx  diametro  maior  ed, congrediantur  iam  in  h.f-gniim. 

Igitur  quoniamab  tpfo  flgno  I)  tpfx  h fib  d,pcr  unum  figmitn  tangen-  / 

io  cadunt,  minor  ejl  ipfefn  d.ambiius  fimiarculo  p, r wgifimumten  [_ 
tium  theorema, tngult  enm  hfk.hd  k,funt  reda  fofius  uerofobxrx  ^ e 

reliquum  fohxrx  kcmtfobxno  matus  foedatur  fubb  dcf. 

Theorema  uigcfimUmfeprimum. 

SI  oculorum  interuallum  minus  fuerit  Iphxrx  diametro, id  fphxe 
rx quod  fpeiftatur.hcmifphxrio  minus  fpcvtabitur. 

Efoo,'nquam,fobxra  cuius  centrum  fit  k 
oculorum  itUeruaUum  fitbemnus  ext/lens 
ipfius  fo  'xrx  diametro  cr  ptr  tc  cr  b c, 
extendatur  planum, efficiatq;  infohxracir 

culum  fgn,cxcitentur  autem  per  decimam- 
feptimam  tertij  elementarii  ab  ipfis  beo  cu 
I is  in  unofig  io  tangentes  b f,Vc  g.qux  in 
b inuicem  < ongrediantur.  Quoniam  bc.ct" 

ipfius  fohxrx  diameter  funt  inxquales.lgi-  , ...  „ r. 

turabipfo  h fignoprocidctcs  in  t piam  fohxram  minerem  hemifohxrio  ambitum  capient , pi  r uige) 
mumtertium  theorema.  Igitur  ambitus  f g n, hemifohxrio  minor  efo.Quarefub  b c ocuitt  jpitiatum, 
hemifohxrio  minus  erit. 

Theorema  uigefirnumodauum. 


CYIindro  utcunque  infpetfto  ab  oculo 
uno,  minus  hcmicylindro  fpetflabic. 
E/io  nana;  cylindri  circa  bafim  circuli  centrum  K ,ab  ipfo 
n, oculo  excitetur  adkipfank.pcr  primum  podulatum.ctper 
k: per  fecundam  primi  elementorum  excitetur  bc,cr  circum  k 

n,defcribaturcirculus,connedanturq;  n f,f  K,n  d,d  K.  lgi'ur 
quiadfd,redi  fiunt  In  uno  igitur  fignof  n,n  d, tangunt  per  cor 
tetanum  decimamfeXtam  tertii  clementorum.lpfi  igtur  ab  ip- 
fo  n oculo  edudi  radij  pern  f,n  d procidunt, quare  ipfi  ambi' 
tiufl  d.tantum foedabiturtfed f l d, minor r/lip foci b.femi- 
cireulo.  Igitur  fl  d,fimicirculo  minor  uidebitur,hoc  cfl  cylin- 
drus. Similiter  enim  baft  per  omnem  fuperficirm  cylindri  de- 
mojrabimus.quarc  totius  cylindri  dimidio  minus  foedabitur. 


Theorema  uigefimumnonum. 


OCuIo  propius  ad  cylindru  potito , minus  quiderh  erit  a fiunt» 
ptum  cylindri  fub  ipfis  afpc«ftibus,uidcbituraute  maius  afpici. 
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Eflo  cauum  ffeculum  i e 3, dimetiens  autem  fit  ad  ceriirm  fu  k,  cr  que  di  reflot  angulos  k eji' 
tetur  per  i o primi  timent  orum  bifariam  in  p,  fuper 
t d nero  di  anguloi  reflos  eftoepfcr  oculi  intra  dia 
metrum  adty  efifint  b h ,in  parallelis  e f,b  h,eqi u di 
Sites  ipfi  k c,uifusuer6  ejlo  b c refraflua  in  btequos 
igitur  efficit  angulos  di circunftremiam.quippe  quo 
niamf e, ipfi  b h parallelus  eft,crbnipfinb,ejl  aqua 
lu.cr  connexe  h b,k  h, extendantur,  extendatur  au' 
tem  crebinq.cr  quoniam  b c maior  eft  ipfa bk  md 
ior  eft  angulus  r angulo  i.  Qgare  crquifubcbh,ma 
ior  eft  eo  auifub  h b k,boc  e/l  eo  qui  fubbb  k,igitur  b 1 
e,  ipfi  k h,  non  concurrit.  Igitur  ipfe  b non  ffeflabitur:  propter  cengrefjumnan^ipfommb  cjib, 

Alitet. 

Sint  rurfus  taim  qui  fuprafed  b b oculi  fintin  bifaria,  craidn 
gulos  reflos  fcfla  ea  que  ex  centro  a i:quoniam  igitur  equahs  qutde 
eft  b c,ipfi  bfcrehtpfifh,  parallelus  igitur  eft  b c, ipfi  f h -Igitur  b 
e,uifus  non  cocurrit  ei  que  ex  centro  in  foeflatum,hoc  e/t  ipfi  fhai 
partes, b c: quare  oculus  b non ffeflatar,  ff e flabitur  r.anque  propttr  / 

ipforumbcfb,congrtffum.  1 

Aliter. 

Sunto  rurfus  eadem,  in  fuperiori  i tero  ipfius  bifarie  fe - 
flionis  ponatur  oculi  bc,eque  dift antes  ab  ea  que  ex  cett-~ 
tro  hoc  eft  f a.  Dico  iambcfipfos  ff  e flari,  cr  ea  que  funt 
dextra  fmi/}ra,cr  que  fiunt  finiSra  dextra,  cr  fimulachru 
maius  ore  cr  interuaHum  affectio  maius  babens  /imula - 
crumtefto  enim  b a,uifus  refraflus  cr  conneflantur  a cen - 
trqfadbc  ipfefb,  fc,cr  extendatur  b a.  Quoniam  igitur 
bifaria  feflio  eftg  maior  eft  bfipfa  ba,cr  angulus  k angu- 
lo e: equahs  autem  eft  u ipfi  d : maior  igitur  eftcrd  ipfi  c 
coincidunt  igitur  ipfe  fb,c  a,  extenfe  coincidant  in  p.  id 
propterea  iamba,fc  concurrunt  in  hfyeftabitur  igitur  ip 
fe  quidem  c, in  b, a"  b in  p cr  dextra  quidem  fini/lra,  cr 
fm/ira  dextra  apparent.  Sed  maior  ejlo  hp  ipfa  b c, paral- 
leli enim  funt : fimulacrum  igitur  maius  apparet,  cr  magis 
i ffcculo  diftansjnaior  eft  enim  m a ipfa  a L 

Theorema  uigefimum  nonum. 

SI  uero  extra  diametrum  ponantur  ocu. 

Ii,ea  quse  dextra  funt  dextra,  SC  quae  fi. 
niftra  funt.finiftra  fpe<flatur,&  fimulacru 
minus  fpediato,&  in  eo  quod  mediu  inter 
fpetfatum  & fpcculum. 

Efto,inquam,ociili  b c, centrum  autem  fit  f, ipfius  ffeculi.cr 
ipfi  diametro  ad  angulos  reflos  ejlo  a f d,ty  huic  ad  angulos 
reflos  beer  ipfi  b a, aqualis  eftoac,  cr  uifus  fit  b d,  rtfraflm 
in  c,cr  per  centrum  ipfe  bfk,c  f e.crab  ipfiseh,conneflatur 
e K, igitur  b in  K apparet  cr  c in  e.  Igitur  que  dextra  funt  dex 
tra,cr  que  fini/lra  funtfinifira  fieflantur.cr  fimulacrum  ek,b 
minus  eft  ipfi  b c,ftieflato, parallelus  nanque  eft  e k ipfi  b c, 

Cr  circa  medium  frcculi , cr  ffeflate  apparet  fimulacrum. 

Deduflo  autem  foedato , cr  eo  minus  apparet  fimula  - 

erum 
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crumfepofitum  ab  ipfo  b c, peplum, limiliter  igitur  ab  ipfom  in  f, centrum  connexa  crtxtenfafupc- 
tim c adit inkficut l,qua uero ab n in  ffuperius m e,uf<£ h. Igitur mn /pedatur /icut  bl  ©-min Mtft 
bl,ipfoek  v /pe  culo  propinquius. 

Theorema  trigefimum. 


rrauum  conitrucre  eitpc 
Ofpeiftcturpluresfacies.&ii 


poisibiie,  ut 

./mr»  , ....  I maiores^ 

res  ,&  aliqux  propius,& aliquae  logius^  alif 
. dextera?,  & alia:  (imftra:. 

Sit  enim  planum  a m,  igitur  in  hoc fieri  peffuntconuexa/peeula 
ficui  ab  c,b  k /.  Cam  autem  qualtafunt  c d e,fg  h, plana  porro  qualia 
funt  cfil  m, polita  uero facie  ficu  g /pedantur  a ptanis  aqualia  Simu- 
lacra eque  Jijlantia.a  conuexis  itero  minofa  crminus  difiantia,s  ea- 
tis porro  omnino  ficut  mantfiflum  t jl. 

Theorema  trigefimum  primum. 

EX  cauis  fpcculis  ad  folcm  politis  ignis  ac- 
cendirur. 

E /lo  catum /peculum  a b c,fol  autem /it  c f, centrum  autem /pcculi 
fit  b, era  quojam  ftgno  d connexa  quidem  in  b centrum  d b,extenda- 
tur  in  b.  Incidat  autem  deadaer  refrada  in  k,refiingetur  autem  fu 
per  h centrum.  Angulus  enim  qui  ad  p,  circunfcrentian  minor  eit  eo 

rii  ad  circunfirentiam  fub  bed,crfita  b circunfirentia  aqualis  ipfi 
c,ty  ab  ipfo  d alia  a(la  cadat  d a.msnijc/lum  igitur  quod  refiada  a 
i ada  cadit  in  k, quippe  quoniam  circunfirentia  a b aqualis  eji  ipfi  b 
cjimiltter  autem  ojlendetur  quod  omnes  ab  ipfo  d incidentes  in  /pecu 
Ium  cr  equos  fufeipientes  in  idem  comcidunt  ipfibk  fuptr  ipfo  h. 

Aliter. 

Tflo  rurfus  cauumjpeculu  a b c.fol  autem  fitdefera  ftgno  quod- 
iam  e per  h centrum  fit  eb  b cr  ab  df.fmtdbc.f ha.  Igitur  demon - 
Braui  quidem  quod  qua  ex  e ada  concurrunt  in  feipfas  per  p r, angis 
los  aquos  exiji  entes,  diametri  enim  funt.  Qjja  uer6abftnba,perkl 
angulos.  Qua  uero  ab  d in  b c,quonia  n x anguli  funt  aquales,  quod 
autem  omnes  infcipfu  re/hnguntur,manififtum  ex  centro  nanq-  exi ■ 

. Sentes  fcmicirculos  faciunt, qui  uero  in  fcmicirculis  anguli  funt  aqua 
lis, per  17  tertij  elementorum.per  aquos  enim  angulos  fiunt  refiadio 
ttes.in  fe  ipfos  igiturrefiinguntur, omnes  igitur  coincidunt  qua  ab  om 
' Mbmfignis  in  eas  qua  per  centrum  cr  in  centro  aguntur , bijs  igitur 
adis,  calefadisq;  circa  centrum  ignis  colligitur,  quare  ibi  ihpa  appo 
fita  accendetur. 

Catoptrices.hoc  eftde  imaginibusquxinfpeculis 

finis. 
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ZAMBERTVS  VENETVS 

IOANNI  ZAMBERTO  VENETO 
Fratri  humanifsimo  falutem 
perpetuam. 

V v M me  iam  pluribus  annis  hifcc  matbcmaticis  difcipfinis 
mirum  in  modum  deletflari  tibi  explora  tifsimum  effet  loan- 
nes  frater  charifsime,  cumcp  fkpius,me  quafi  ad  pugna  pro- 
uocans  aliqua  abs  te  mechanico  artificio  fl  rudia  offenderes, 
quar  optices,hoc  cflpcrfpcdliuar  fpeculationibus  compadta 
. , ^ pluribus  linris  fefcinuiccm  difpciccnubus^nulriplicibus^p 
angulis,  mirandam  ingcnijtui  folertiam  altamcp  indaginem  ptatfe  ferrent, 
emeer 

|U3nQUf]UlUUllipi«.li>>Ulua  “* ~~  1 ■ J 

doq?  conti  exa, at  quandocjj  fefc  in  intima  penetralia  extendere, aiiquaao  ne* 
d ioltda  SC  tribus  dimenfiombus  conflare  uideantur. Cuius  quidem  dilcrj^i 


Mivuua,  iMiiaituuiM  * T , • « 

efficere  non  poteram  quin  etiam  theoremata  maxime  non  comprobarem, 
quandoquidem  niteris  lineis  fld  angulis  efficere , ut  ea  quae  plana  funt  quan» 
iucxa,at  quandoqj  fefc  in  intima  penetralia  extendere, aliquado  uc- 
SC  tribus  dimenfionibus  conflare  uideantur. Cuius  quidem  difripli 
rem  quandefi®  cum  apud  Socratipjm  Euclidem  in  uetuftifsimis  8 C 
tincis  ac  carie  eotritis  Graecis  codicibus  legerem, quodam  Piuporc  perfufus, 
hominis  ingenium  arduum  8d  fublime  inde  dijudicans, opus  illud  mirafolcr 
mo  itudi 
ter  noflri 
lem-qpuf 
ibusrauc 
’■>  petijip. 


tia,fcd  maximo  (ludio  non  legi,(ed  relegi  tranfcripfiq;  pariter,ut  tara  dodbv 
na  quotp  inter  noflros  codices  fiimma  ucnerationc  (eruata  repereri  ponet. 
Quod  quidcirt-qpufculum  cumquandom  tibidcmonflraflcm,  auidifsime, 
ut  qUi  hiantibus  nucibus  fitibundi  fontis  frigidam  aquam  atfliuis  ardoribqs 
ingurgitant,  pctijifi,  ut  illud  ribi  Larinum  efficerem, cxiflimans  ede  aliqujd 
exteros,  homines  quos  diuerla  inutilia  oblectamenta  iuuant  difriplinis  exqel 
lcre/Quod  Cane  vrftuis  uotis  frater  diarifsime  fatisfadlum  efTcttquafi  ocio  dc- 
ditus^fiueWea  interpretatione  dia  laboris  plena,fcdulo  curaui  opusfp  ip- 
fum  fubliini, Admirando  iudido  ab  Euclide  ipfo  cxquifitumLatinum  feri,tit 
ribi  fatisfaciedo, communi quocR  (hidentiu  utilitati  confulcrcm.  Quod  farie 
opufculum  tibi  id  propterea  deftino,ut  tibi  necefsimdinis  noflrae  amorfsip 
8d  beneuolenti*  fit  cxploratifsimu  pignus, tum  quia  hifce  fludijs  & fpecula- 
tionibus  delcdlaris:idcp  propterea  iurc  quodam  obi  id  opus  deflinari  debet, 
quandoquide  ea  illis  funt  dededa, qui  eorum  peritiam  tencnt.Sub  tuo  igitur 
nomine  Perfpedliua  Euclidis  in  luce  ueniet,cx  Gnecoru  illis  difdplinaru  iti- 
genioruSd  docflrinatmOdatfld  cafligatac  plenis  fcrintjs  eruta.  Carterum  tu  fra- 
ter charifsime  hcclcges,uidebisq;  quantufucritEudidis  iudidum,quantufn 
ingeniii,quanta  dodWina,ut  harc  optica  theoremata  eo  examine  (truxcrir,Tit 
eorum  nullu  recle  fentientes  negare  pofsimus.in  quibus  fi  quid  fortaffe  ccijn 
peries  minus  obtrium  fld  tibi  notum, teflatim  ad  elementorufpccularia  & ap 
parentium  Euclidis  dodlrinam  confcres,inde  nanque  omnia  ribi  piam 
fient, & luce  meridiana  dariora,ucrum  ncmecrifpinifcri-  \ 
nia  lippi  compilaffe  putes,  uerbum  non  amplius 
addam.  ValeXM  v.XIX.elemento 
conciliate  diuinitatis.  V enctijs 
vCH7.4A..  vi.Calend-Odlobr. 
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philofophi  Platonici.infigniscp  mathematici.inci- 
piuntoptica,ex  traditione  Theonis:  13 ar> 
tholomxo  Zambeno  V e ne- 
to interprete* 

STENDENSm  qu^  per  uifum  confoUtionis  gretic  noit- 
nullos  induxtrunl,  ratioeiiutm  efl,  quod  omne  lumen  in  redtt 
line M proteniit&jreii  huiufmodi  argumentum  ucl  Mtximm* 
effe  ex  corporibus  umbras  edudss,deq;  foraminibus  cr  cfpcdi 
bus  lucet»  delatam.  Horam  er  enim  unumquo da  neuttqud  fie- 
ret  fieut  ernune  fidum  ffedstur,nifi  a [ole  deUti  rtdif  in  re - 
Has  lineas  extenderentur,  itidem  i juoj,-  nr ignibus  nolim  emi fi- 
fm, induit, lucem  e tufam  effe, qua  corporum  adiacetium  aliqua 
lOujhantur,  indeq  umbra  educuntur , aliqua  quidem  fubieChs 
aquales  corporibus.  Alia  ueri  maiores : aha  porro  fuppofilis 
corporibus  minores.  AequateS  quide  emittit  umbras  quacuncp 
lucentibus  iBuftrantibusq ■ ignibus  funt  a qualia, ciit  emi  nam g 
tadij in bijs in  paratelit  conueniunt , fiteg  utumbraneq;  concurrentes  imminuant, neque  hqsum- 
bra  crefcantjedficutfe  habet  ojjinfio  corporis, talem  quoeg  umbra  comme fucationem  obtineat.  Mi- 
noro ueri  corporibus  umbra  funt , quando  lUuftrantes  ignes  maiores  fuerint : extremi  r.anque  ra- 
di/ in  ipfis  concurrunt , id  que  prepterea  umbrae  imminuunt . Maiores  porri  corporibus  umbra 
funt, quando  illuminantes  ignes  minores  fisetint : extremos  ntnqut  radios  m bis  rotundi  contine 
git,  inumbratam  que  maiorem  partem  perficere * Id  minime  fieret,  nifi  ab  igne  delati  radif  in  redas 
lineas  protenderentur . Clarius  quoque  hoc  cr  «ty»  effidibus  deprehendi  contingit.  Lucerna  ty  enim 
utcunque  iacente  fi  appofita  fuerit  portula  fubtilem  habens  rimulam  ut  /era,  proueniatq;  rimulae  x 
oppofito  lucerna.  Ipfiautem  portula  in  alteram  partem  propior  apponatur  portula, inquam  ,p  er 
rimulam  lux  delata  procidat , omnino  procidentem  lucem  in  ipfam  portulam  retiis  contentam  lineis 
inueniemus.eonnetlentemq;  interuallum  medium  inter  rimulam  portulam  j in  eandem  retiam  lineam 
exiflere.  Cum  igitur  manifillum  fit  quod  omne  lumen  in  retiam  lineam  protenditur,ey  omnibus  con- 
flat in  redi  afpetlum  euenirc  ab  ipfo  erumpentes  radios,  eiufdem  effe  r*loms,hoc  efl  per  reti  at  prole» 
di  lineas  Jjosq;  in  intrruaUis,idq;  probterea  ea  qua  /pedantur .[lacui  tota  affui  nonpoffe,practptio- 
nem  attulit  huiufmodi.  Acu  fiquidcmpue  alio  huiufmodi  corpufculo  fapius  in  paumentu  delapfo  ali 
quibuset  accuratius  inquirentibusjocumh;  ipfum  fapius  nullo  corpufculum  qua  filum  prohibente  ta» 
gentibus , deinde  rurfus  uifum  proifcientibus  ad  loc  um  in  quo  erat  corpufculum,  ac  u m per  fi rexerunt. 
Manifillum  nempe  quod  id  quod  inluntum  tfl,neq;  etiam  locus  in  quo  erat  ludebatur, proinde  quafi-  , 
tofub  afpetlum  expofito,  loci  partes  omnes  non  f pedantur . Si  enim  uideretur.ey  quafitu  quo  q;  affi- 
ceretur,non  afficitur  autem.ltidem  quoq;  eos  qui  libris  accurati  afitfiunt  neq;  omnes  litet  ia  in  maroi 
nt  exift entes  intueri  poffi  dixit. Saptus  nanque  coattos  offendere  raro  deferiptas  Uteros,  minimi  ipfat 
ofltndcre  poffi,  eo  quia  ad  omnes  Uteros  uifus  non  efferuntur,  fed  per  internatia  ipfos  exiftere,ac  peri» 
de  ordine  expofitarum  Uterorum  plures  percipi  non  poffimt  : proinde  manifillum  efl  quod  ncq:  totus 
marginis  locus  afficitur, itidem  quoq,  in  alijs  jfcdaculis  cuenit, quare  quacunq,-  ffetlaniurfimul  tota 
non  /pedantur  ^sidentur  tamen  affici  ob  nimiam  uifuum  celeritatem,  nihilq;  relinquentium,  hoc  efl  in 
continuum  ddatorum.mnmcq.  falientium.  Sub  uifum  nanq:  cadit /pedata  rei  imago,ulinde  motu*. 

• uifus  rem  uifim  pciptatyCaufasc^  hxf  attulit.  In  qi kefito  nd<£  c orpore,cr  in  eo  q accurate  libro  ftudet, 
dubium  fumitur  ut  dicatur.  Si  imaginibus  procidentibus  paflio  ui/iua gignitur,  c rfl  ab  omni  corpore 
continue  imagines  profluunt  qua  noftros  fenfutcomouent,qua  de  eaufafit  ut  quarens  acum,itidcm(p 
librum  accurate  legens  omnes  literM  non  pcrjptcit.  Eo  quia  quando q;  inteUeflueleuantur  nihil  minus 
ratiocinantes  qurrunt, fed  omnino  non  in  ueniunt: fapius  autem  cum  alijs  ratioc  inanies,  mteUcfiuq;  at 
trahentes , celerius  inucn  unt.  Sed  non  omnes  imagines  per  afreflum  indicantur, cr  qui  nam  caufa  tudi 
cata  pcrmanent,dixerunt , inquam  naturam  efjciuxta  animdu.Eorum  uero  quafenfus  habent  aliqua 
ad  receptaculum  refla  linea  funt  coflrufld,aliqua  uero  non,auditum  c r enim  cr  gujium  cr  olfaflum 
connexa  conjlruxit  intrinfeeus^U  extrinfecut  procidentia  corpora  cifdemfenfus  huiufmodi  m oucrct, 


l>«  EVCLIDIS  MEGARENSIS 


auditui  fiquidcm  uox  procidens  locum  aptum  inuenirt  debet  ut  permaneat, ae  ne  ut  obtigerit  e uc&gli 
trenfiliarjedfenfum  immobilem  [eruet, u delutem  uoctm  confundet.  Similiter  quoq;  cr  olftdkm,  et 
de  guftn  aliquid  dicere  oportet, cr  m«i«f  quomodo  ipfi fenfus  connexi  cy  in  foeluneafimilitudinem 
I intconftrudi,ad  hoc  ut  p rocidentie  corpore  plurimo  tempore  permaneant, & in  uifu  quoq;  igitur  fl 
extrinfecm  eidem  ceciderint  ipfum  corpore  mouentie,cr  non  ebipfo  in  eedem  aliquid  fu  emtjjiim,  iU 
litu  conftrudionem  conuexem  beneq-  compofitam.ai  receptaculum  corporum  procedentium  efle  o. 
portuit.nunc  autem  foedatur  hoc  non  pc  fefc  habent  ,fed  potiui  fobeerie  tu  uifut  apparet,  fidemq;  bue 
tufmo.lt  efficiunt  in  prefemia  radi j effiip  paftonemq ; ut fiuem  mouentei.  At  de  huiufmodi  fatis  didunt 
utdetur.C urentem  utfui  in  eodem  ex tjlenti  plenofuperficies  iaeetes  in  redam  lineem  appareant,  bue 
afferuittquippe  quoniam  in  eodem  pleno  exiftens  uifus  rei  u afa  idem  e/l.neq  fublimior,neq,  humilior, 
eo  quia  tn  eodem  filus  ejl  planoft  igitur  nef  [ublimior,neq;  humilior  eft  uifut  in  eodem  exijlente  pla- 
no etreunferen lia.  In  pariet  ahquu  fublimtorct.o-  in  partes  eliquat  humiliores  radios  minime  tranf- 
fimdit.  Sed  omnibus  circunprenrie  partibus  equot  per  planum  delatos  radios  tranfmittit.  Qtptre  hae 
decaufa  fit  ut  planum  redas  per  phantafiam  lineis  relinquat,  et  in  plano  defcriplemctrcunfcrentiaM: 
planum  etenim  tn  redas  uifut  lineas  iacent,inmfibile  fiquidcm  efieoquia  in  illud  nullus  ab  utfu  emiffb - 
rum  ra  horum  csdil.at  ilhuifinis  foedatur, que  linea  eft  inquit  enim  quod  eo  quia  in  uifu  linea  manet, 
que  reliqui  plani  partibus  adieda  muifibile  planum  efficit.  Eadem  quoq,  cauft  afferitur  de  plano  in 
redu  lineat  pofito  ad  oculumsfficitnantfr  redas  lineat  relinquere  phantafiam,  circunfirentierumqg 
in  eo  lem  plano  ad  oculum  expoficari  apparere,  ut  maior  pars  appareat  quando flures  uifiu  emittunt 
tur.equalu  utro  quando  aquales,  minor  autem  quando  minoret,  fimu  ui fibut  fitut  anguli  quidem  ad 
oculum. 


Suppofiiio  prima. 

Supponatur  ab  neu'o  uifut  emsffos  in  redas  lineat  ferri,  interuallumq  quoddam  inuicem  efficien- 
tes.y  /ub  whbui  figmam  comprehcnfam  rfje  conum  uertt  cem  habentem  ad  oculum,  baftm  neri  ad  fi 
net  rerum  ufarum. 

Suppofiiio  fecunda, 

E a uidentur  ad  qua  uifut  perueniunt. 

Suppofitio  tertia. 

Ad  qua  uifiu  non  perueniunt, ra  non  foedantur,  ‘,i. 

Suppofiiio  quarta. 

Sub  maiori  angulo  foedatt,maiora  apparent.  - “ - . 

• Suppojito  quinta. 

Sub  minori  angulo, minora  uidentur. 

Suppofiiio  fexta. 

Aequalia  uero  uidentur, qua  aqualibus  angulis  foedantur. 

Suppofiiio  feptima. 

Qgafubfublimioribus  radijs  foedantur, fublimiora  apparent. 

Suppofiiio  odaua. 

Qjsa  ucrofub  humilioribus  radijs  uidentur, humiliora  apparent. 

Suppofiiio  nona. 

Et  Similiter  quafub  dexteriorihus  foedantur  radijs, dateriora  apparent, 

Suppo fitio  dcciuta. 

Oua  uero  [ub  finiflerioribut  radijs  foedantur  fmifieriora  uidentur. 

Suppofiiio  undecima. 

, Cjia  fub  pluribus  angulis  foedantur, expeditius  uidentur. 

Theorema  primum.  ■ ¥ 

EOrum  qua-  fub  afpetfium  cadunt, quicquam 
(intui  totum  afpici  rrrinitnepotrft’. 

Sit  nanq;  u file  quoduis  a d,oeulus  uero  fit  b,a  quo  procidant  uifiu  b 
a,b  c,b  k.b  d.  Igitur  quoniam  tn  interuallo  feruntur  procidentes  uifus  »3 
prociderent  lotinui  ei  a d, quare  fient  quoq;  cr  ad  a d,interuada,adqua 
tufiu  -0  urmunt.ra  no  foedatur  per  , fuppofiiionettotuigiturad.limul 
UMme foedabitur, udetur  autem  fimul  foedari  uifibus  celerrime  delatis. 

Theorema 
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• Theorema  fecundum. 

AEqualibus  magnitudinibus  interuallo  poli- 
ris, propius  politae cuidcn tius  fpedlantu r. 

Sit  oculus  b,qu  od  autem  /pe  flatur  fit  c d,<r  k Uoportet,  inquam,  ipfa 

aqualia  parallela  e/p,propius  uero  fit  cd.procidantqi  uifui  bc,b  d,b 

k,crb  l,non  utiq;  dixerimus  quod  ab  ipfo  b, oculo  ad  ipfam  k 1 prociden 
tes  uifus  uniam  per  c dfigru,fucrit  nantfc  trianguli, b kl,crbc  d,ipfum 
k l, motui  quam  ipfam  c d, atqui  poplum  ejlquddet  aquale,  igitur  fub  plu 
ribm  uipbus  /pe  flatur  c i i, quam  k l,cuidentiut  igitur  apparebit  cd,qkL 
Tbtorcma  tertium. 

EOrum  quae  fpriftanturunumquodquelongi 
tudinem  interualli  habet  aliquam,  qua  aduen 
tante,non  amplius  fpedatur. 

Sit,  inquam,  oculus  njpe flatum  uero  c d,ptq;  in  aliqua  diflantia,non 
ampliut /pedabitur  fiat  nanq;  e d, inter  uifuum  interuallu  in  quo  k, igitur 
adknulhuab  ipfo  b uifui  procidet,id  uero  ad  quod  uifui  no  addunt  non 
/pe flatur.  Eorum  igitur  qua /pe flantur, unumquod^  longitudinem  dijlan 
tia habet  non  aliquam,  qua  aduentante, amplius fteflatur. 

Theorema  quartum. 

A Equalibus  in teruallis,m eadem  redia li 
^\.nea  cxiftentibus.qug  ex  pluri  diftantia 
fpediantur,  minora  apparent. 

Sint.inqu am, aqualia  be, e d,df,oculut  uerbpt  k,ex  quo  pro- 
cidant uifui  k b,k  c,k  d,cr  kf,cr  k b,  ad  re  flos  fubfiftat  angulos 
ipfi  b f quoniam  igitur  in  rcflangulo  k bf,  aquales  funt  b e,c  d,  i 
f, maior  eft  quidem  angulus  e angulo g,crg  angulus  ipfo  angulo  b: 
maius  igitur  apparet  b c ipfo  c d,cr  c d,ipfo  dfi 
Theorema  quintum. 

AEquales  magnitudines  inpqualiter  expofitf, 
inxqualf s apparent,  & maior  femper  ea  qup 
propius  oculum  adiacet. 

Sit  aqualis  c d ipfi  K I, oculus  uero  pt  b a, quo  procidant  uifui  b e,  b k, 
bl,crb  d,igiturdc,fub  maiori  /pe flatur  angulo  quam  ipfa  k I:  maior  igi- 
tur apparet cpipft  kL 

Theorema  ferctum. 

PArallela  iitkeruallo  in  diftantia  fpecflata  ing qua 
lis  latitudinis  apparent. 

Sit, inquam  % c ipfi  df  parallelum  intcruallum,oculus  uero 
fit  K.  D icoaptbd  bc,crdf  intquali  latitudine  apparet,  ©•  ma 
ius,  inquam,  propius  intervallum  remotiore,  procidant  nempe 
radijkx,kp,kl),k'd,kn,o-k  /,  er  conneflantur  refla  linea 
xl,p  n,crpd.  Quoniam  igitur  angulus  qui  fiubxk  l,maior  ejl 
eo  angulo  qui  fub  pK  n,maius  igitur  apparet  ipfum  x l ipfo  p 
n, atq;  id  proptcreanp,re  fla  linea  maior  apparet  ipfa  b d,  re - 
fla  linea  non  ampliut  jpe flabuntur  parallela  interualla,fed  mi - 
nor'a,er  inaquatis  latitudinis : parallela  igitur  intcruaUoru  ex 
diftantia  fi /pedetur,  inaquatis  latitudinis  apparent.  Sic  nempe 
in  eodem  piato  /pe flato  fuerit  oculus  pc,eft  o enim  k,  c r excite 
turper  undecimam  undecimi  elementorum, ab  ipfo  Kadfubic- 
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(lum  pUnum  perpendicularis  k a:ab ipfo  autem  a in  fl,ipfaam,per  duodecimam primi elementoru: 
er  extendatur  per  fecundum  poftulatum  in  o, procidant!];  radi/  k bji  g,k  f,k  d,k  n,<y  hl,cconnc-‘ 
dantur  per  primum  poftulatum  k m,k  x,c rko. Quoniam  iguwrab  ipfo  k,fub!imi in  ipfum  m anne ' 
(bturkm.pi  rpendicularn  igitur  cfi  in  ipfxm  m [per  duodi  cimam  pnmi  elementorum : fimiliter  iam 
c T k x,in  Ipfagn,cr  ipfa  k o,in  ipfa  b d.  Igitur  triangula  kmljix  n:ko  d.redangult  funt,  cr  equa 
Ut  eft  ipfa  quidem  x n ipft  m [paraUclogrammum, inquam, eft  ^ „ j 

ipfum  m n,utratjf  ipfarum  xk,k  n, maior  eft  utrai j;  ipfarum  m 
k,k  l, maior  igitur  eft  cr  angulm  qui  fub  m h l,eo  qui  fubxkn. 

Quare  cr  tota  fl, tota  g n maior  apparet,  idf  propterea  cr  l 
t,tp fa  b d, inaquatis  igitur  latitudinis  ipfa  magnitudines  ap' 
parent. 

Theoremafptimum. 

IN  eadem  refla  linea  aequales  magnitu- 
dmes  remotius  inuiccm  pofita^inxqua 
les  apparent. 

Sinf  a que  magnitudines 
^ b ctct  d f orului  uno  fitk, 
tyabipfok.oculo  proci' 
dant  ut  fu  k b,k  e,k  d,  k f, 

redi u ueroftt  angulut  qui  fub  k fb, igitur  anguhu  s angulo  q ma- 
ior eft, quare  cr  dfip/acb, maior  apparet.  Igitur  ipfa  d f crb  t 
magnitudinet  tnaqualet  apparent. 

Theorema  edauunt. 

AEquales  magnitudines  inaequaliter  at- 
pofitx  interuallis,proportionalitcr  mi 
niinefpcdtantur. 

tflo  enim  beipfid  f, aqualis, cr  ei paraftqluiapponatur.x  oculiu.crab  ipfo  procidant  radi/,  K f 
c,Khb,Kf,erKcd.  Quorum  K c,ipfi  b c,efto  ad  angutot  redos.Dieo  iam  qufd ipfa bc.yd  fma 
giitudmei  ipft  ck,crk  f,  intcrualhi  proportionaliter  mi' 
tlime  apparent.  Quoniam  enim  angulut  qui  fub  df  K,redut 
eft, acutus  igitur  eft  angulut  qui  fub  f k h, quare  cnpfa  h k ip 
fakf  maior  eft,citro  igitur  h,  intervallo  uerok  h,per  tertii 
poftulatum  ctrculiu  deferiptut  extra  ipfam  k f cadit,  deferi' 
batur  CT  efto  ehgtcr  quoniam  bd  k,  triangulum  maiorem 
habet  rationem  ad  bk  e,[edorem,quam  fh  k,  triangulum  ad 
g h k,fedorem:uiciftim  igitur  h d k,triangulum  adfh  k,tri' 
angulum  maiorem  habet  rationem,quam  e b k, [edor, ad  g h 
k fedorem  ■ Componcdo  igitur  per  decimamoflauam  quinti 

elementorum  triangulum  fdk,  triangulum  fhk,  maiorem  t 

habet  rationem, quam  cgkfcdor.adg h K.fedorem,  fedft' 
eutfd  k triangulum,  ad  fh  k triangulum, fic  df ad  f kifieut 
autem gek,fedoradghk,fcdore,ficquifub  d Kf angulut, 
ad  eum  qui  fub  h k f angulum.  In  maiori  ergo  ratione  eftd  f 
ad  fh.qutm  s r angulut  ad  r angulum  Sicut  autem  Jfadfh, 
ficck,adKf,ryh  c, igitur  ad  k f,in  maiori  eft  ratione  quam 
< r angulut  ad  r angulum,at  ex  angulo  i r,  /pedatur  d f:  ex 
r uero  angulo  /pedantur  b e.  Igitur  magnitudines  interuaHis  proportionaliter  minime  fpedan •» 
tur. 

. . Theorema 
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" Theorema  nonum. 

(flangulf  magnitudines  ex  interuallo  fpedbt 
.tac.circundudtf  apparent. 

Sit  rcdangula  magnitudo  b c ex  interualio  /pedata,  igitur  eorum  qua 
/pedantur  unumquojq ; longitudinem  habet  aliquam  interuaBi,qua  aduen 
tante  non  amplius  /pedatur, licut  per  j theorema  apparet, igitur  angulus  c 
non  /pedatur.  At  pgna  df, folum  apparet.  Similiter  etiam  c r in  unoquof 
reliquorum  angulorum  hoc  eueniet, quare  totum  circundudii  apparebit. 
Theorema  decimum. 

SVb  oculo  politorum  planorum,quae  re* 
motiora.fublimiora  apparent. 

Sit,inquam,oculus  b fuper  ipfo  e k plano,  i quo  oculo  proci' 
dant  radi/,  b c,b  d,bf,cr  bk:  perpendicularis  autem  e/loper  1 1 
undecimi  elementorum  b k ad  fubtedum  planum. Dico  quid  c d 
ipfo  dffublimius  apparet.  Igitur  ipfo  quidem  c d,ipfo  d ffubli - 
miiK  apparet,tyfd  ipfo  fk, qua  uero  fub  fublimioribus  radijs/pe 
dantur,fublimiora  uidcntur,pcut  per  fuppo/itionem  feptimam  per/pe 
{tina  apparet. 

Theorema  undecimum. 

PLanorum  fuper  oculo  politorum,  qux  re» 
moriora, humiliora  apparent. 

Sit  oculus  b fub  ipfo  df  plano  poptus,a  quo  exeuntes  radi/  procidat 
ut  b c,b  dtcrbfhumilima  omnium  qua  ex  b ad  ipfum  d f produnt, pia- 
nltm  c/l  ipfa  bd.eybc  etiam  ipfo  b f humilior  e/t.  Sed  per  bd,  er  fc  c,ra 
dios  /pedatur  ipfum  d c,crper  b c ejbfjpedatur  ipfum  cf,ipfum  igi 
turde  humilius  ipfo  cf /pedatur.  . 

Theorema  duodecimum.  d 

Vae  obrjciuntur  longitudinem  habentium 
V ^_quac  fu nt  in  dextris.i n fi niftra  procedere  ui  l 
denturrquae  uero  in  finiftris.in  dextra.  , 

Sint  enim  /pedata  bc,d  foculus  uero  fit  k:a  quo  procidant  uifus  K 
c,k  ajtbjtfkg.crkd.  Igitur  ipfum  din  finiftram  magis  quam  g,fmi 
Uter  quoq-  b dextrorfum  magis  quam  a uidetur  procedere.  Qijare  qua 
obi/ciuntur  longitudinem  habentium  qua  in  dextris  fini/trorfum  crqua 
in  jiniflrit  dextrorfum  uidentur  procedere. 

Theorema  de:  imum  tertium. 

AEqualium  magnitudinum  fub  oculum  po» 
fi  torum,qu  ae  lo  nge  po  fi  tar  fu  nt,  fublimio  res 
apparent. 

Sint  enim  aqua  magnitudines  b c,  d f,Kl,  fub  oculum  n popta,cr  ab 
ipfo  n oculo  procident  radij  nb,nd,nK,  igitur  fublimior  eftnb,  reliquis 
radi/s, quare  ©■  b penum.  Igitur  bc  ipfa  d f, fublimior  apparet,  crd  f ipfa 
K I: aqualium  igitur  magnitudinum  fub  oculum  poplorum, qua  longe  po» 
ptafunt,  fublimiores  apparent. 

Theorema  dccimumquartum. 

AEqualium  magnitudinum  fupra  oculum  po 
fitorum,quac  longe  pofitae  funt, humiliores 
apparent. 

Sint  aqua  magnitudines  k n,lf,  c d,  fuper  oculum  popta.qui  pt  c rab  6 
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ipfo  b oculo  procident  raBjbnJtfcrbi.  Igitur  bumilima  efl  b d,quart  crdftgnum,  AcpoboccL 
bumkor  apparet  ipfa  lf,crl  [,ipfa  k n. 

Thtorcms  decimum  quintum. 

EOrum  quas  fub  oculum  politafunt,  quar  Ce- 
fcinuicem  excedunt  adhaerente  oculo  malo 
refupra  fpetftatum  maius  apparet,recedenteue- 
ro  minore  minus. 

Sit  nempe  maiucbc  ipfo  b f, ponatur  q-t  ut  oculuc  fit  k,  fuperipfa  b . 
r,vh  f,  proci  Jdtji  reditu  per  h,ftt^  k d.igitur  bcipfohf  maiuc  ap- 
paret ipfo  b i, equum  enim  apparebath  fipfi  d c, quoniam  iamfub  eo- 
dem  oculo  k a"  radio  k d afficiebatur . Rurfuc  iam  permutetur  oculuc 
kjilj  oculiu  inlcrp  b, procidat  ruditu  l n.igilur  rurftu  bc  ipfo  bf 
maiiu  apparet  ipfo  b n mmore,igitur  ipfum  b c,ipfum  b f,  rudetur  net  c 
dere  abeunte  oculoq;  adherente. 

Theorema  decimum  fextum. 

QV x fefe  in  uicem  excedunt  inferius  ocu  <* 

[ppofito.adhxrente  oculo  minore  mi- 
nus luper  fpcctatum  apparet,  recedente  ue* 
ro  maius  maiore. 

EfloJnquam,maiuc  bftpfo  h k,c r oculo  I injtrim  pofito  ca- 
det radiut  Ic.per  h, igitur  bftpfohbmam  apparet  ipfo  c b.  Im- 
mutetur iam  I oculuc  fit^  oculuc  n,cadat< j taduu  n d.pcr  h igitur 
trurfuc  bftpfo  b k maiuc  ipfo  b d apparet.  Adherente  igitur  oculo  r 
minore  manu, cr  recedente  maiore  ipfum  b f,  ipfum  b k cudetur  ' 
excedere. 

Theorema  decimum  feptimutt. 

QV  xcuncp  fele  inuice  rxceduntJocu> 

_ fo  polito  in  retfla  linea  minori  ma 
gmtudine  exiftente,  adhxrente  &C  rece- 
dite oculi  xquali  femperfuperius  Ipecfla-  - 
tumminusuidebiturexcedere.  * 

Excedat,inquam,b  d ipfum  hg  ipfo  beer  connexa  c b 
per  > pofiulatum  extendatur, ftq , oculuc  in  f.  Igitur  ab  ipfo 

fradtuc  procidens  per  fc,anncactur.Rurfutiam  permute- 
tur oculuc  in  k, igitur  per  hoc  ab  ipfo  k oculo  radiut  proci- 
dens  perii  c anne  lietur, eodem  igitur  n cedet  b d,  ipfum  h t 
ey  adherente  er  reccdcntCoculo. 

Theorema  decimum  oHauum. 

DAtam  altitudinem  cognofccre  quanta  fit. 

Sit,  inquam,  quam  oportet  cognofccre,  quanta  fit  data 
altitudo  b c,cadatq;  radiut  folii  ab  ipfo  butb  d, igitur  um- 
bra erit  ut  c d,eape  magnitudinem  quampiam  notam,  fitq-  h fanne 
Satq;  per  trigefimam  primam  primi elemmtorufub  angulo  d pa- 
rallelum b c.  Igitur  eflfuut  deade  bjie  df,  adfK,ey  nota efira- 
"o  tpfiuc  df.ad  ipfamfK,nota  igitur  efl  ipjim  deadeb  ratio.  Sei 
i c umbra  non  cfi  ipfa,igitur  c b altitudo  nota  efl.  tc  j 

Theorcmadeamum  nonum. 

g °Ie  non  app»entc  datam  alutudinem , quanta  Gt  cognofce- 
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Sit  quam  cogjsofcertcmueiut  quanta  fit  data  altitudo  b c^ponalurq  faeculum k a,oculut utri 
flt  der  ab  ipfo  procidat  radius  d b,re/ringaturq;  ut  b b,fi'  k S\  b 

niens, cr  ab  ipfo  d oculo  perpendicularis  d f agatur  per  duo  4 ^ ' 

decimam  primi  elementorum.  Igitur  anguli  qui  ad  h junt  t' 
quales  adinuiccm.hoc  enim  oftenfum  eft  per  primum  tbeo' 
rema  faecula  ritfedangulus  od  c,  eo  qui  ad  f,  efl  aqualis  per  t 
4 podulatum,redus  enim  efl  eorum  uterq.  Reliquus  igitur 
angulus  qui  ad  b,reliquo  qui  ad  d eft  aqualis.  Qgaretrian' 
gulum  b c h.ipfi  d hf, triangulo  fimile  efl  per  primam  diffi- 
nitionem  it  elementorum.  Eft  igitur  ficut  h cad  c bficb  f 
ad  fd.Jp/ius  autem  fb,adfd  ratio  nota  eft, e?  ipfius  igitur  h 
cade  b Satio  nota  eftiat  nota  eft  ch,  nota  igitur  creb  altitudo. 

Theorema  uige fimum. 

DAcam  profunditatem  quanta  fiteognofeere. 

ESo, inquam,  profunditas  quam  oportet  quanta  fit  co-  . 
gnofeert  b k . ponatur  q oculus d.procidatq  radius dlkin  * 
deiedumexciteturq  perst  primi  elementorum  ab  ipfo  dadipfam 
b K ipfa  df, quoniam  parallelus  eftbK  ipft  d f.prociditq  d k.angu 
los  igitur  per  uigefhnamnonam  primi  elementorum  b K Ueyldf, 
inuicc  efficit  aquales:  funt  autem  qui  ad  I ad  ucrtice  inuicem  aqua 
les  per  decimamquintam  primi  elcmcntorum,rehquu<  igitur  angu- 
lus reliquo  angulo  eft  aqualis,  aquiangulum  igitur  eft  b k I triangu 
Ium  ipft  l df, triangulo, eft  igitur  ficui  Ifadfdftc  I badb  k.  Data 
autem  eft  ratio  ipfius  I f ad  fd.Data  igitur  eft  ratio  cr  ipfius  l b ad 
b k.  Data  autem  eftlb.Dataquoqeft  ipfa  b K. 

Theorema  uigefimumprimum. 

DAtam  longitudinem  quanta  fiteognofeere. 

E ftoenim  quam  quanta  fiteognofeere  oportet  data  longitudo 
b c, ponatur  oculus  d,i  quo  procidant  radi j d b,d  c,er  ab  ipfo  f, 
excitetur  per  trigefimamprimam  primi  elementorum  ad  ipfam  b c.ipfaf 
k:  igitur  eft  fi  t ut  f K,adh  d,fic  beade  d,nota  autem  eft  ratio  ipfius  fit  ad 
k d:nota  igitur  c T ipfim  beade  d ratio, cr  nota  eft  c d,nota  igitur  eft 
C rcb.  * 

Theorema  uigefimumfecundum. 


SI  in  eodem  plano,in  quo  & oculus.circuli  ambitus  pofitus  fuerit, 
reiflalinea  ipfius  circuli  ambitus  apparebit. 

Efto,inquam,ambitus  b c, oculus  uero  fit  d.  In  eode  exi- 
flens  plano  ipfi  bcaquo  procidant  radi/  d b,dfcr  d c.  Igi- 
tur quoniam  per  primum  theorema  eorum  fub  profaedum 
cadunt  nihil  fimul  faedatwr.nequaquam  apparebit  fb.am' 
bitus  ipfa  igitur  f b.ftgna  in  redam  effe  lineam  uidebutur , 
pmiliter  quoq  crfcjota  igitur  b c cirem  ferenda  reda  li- 
nea uidebitur. 

Theorema  uigefimumtertium. 

SPhaera  utcuntp  infpecta  ab  uno  oculo  minus  fempcrbemifphx- 
rio  cernetur,ipfum  uero  fpetfiatum  fub  fpharrac  circulo  compre- 
henfum  apparet. 
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Sit  enim  faber  i cuius  cctrum  fttk,  oc  ulus  autem  fit  b,& 
eonneflatur  per  primum  po/lulatum  b k, er  per  1 1 primi 
elementorum  ei  ad  angulos  excitetur  re  flos  p,rk  ip/a  cki 
C exundatur  per  b k,(Unum  c k d,efficiet,mqua,tn  fahe 
ra  circulum,cfaciat  iam  ipfumcdln  fartum  uero  k b di- 
metientem circulus  defertbatur,cr  per  primum  po/lulatum 
comit  flantur  hffb.b  1,1  k,cr  l figitur  quoniam  per  j i ter 
til  elemrntorum.anguh  quifubkfb.b  I K,refli  / uni, quoni- 
am in  femicir  culis  [unt,tyex  centro  k fer  kl  in  uno  /igno 
tingunt  b l,bf, ipfam  fa heram.  Igitur  ab  ipfob  oculo  pro- 
cidentes radi j in  ipfas  b f,b  l, procidunt.  Et  quoniam  utcrtp 
qui  ad  h,funt  angulorum  reflus  e fl  eo  quii  c d,ipli  ffparal 


ielus  efl,er  f h.ipfi  b l,efl  equalts  per  tertium  terti/  elemen- 
»,/i  um  manente  ipft  b b tp/um  b fbjts' 


[-j r, .... . ..  , b, triangulum  cir- 

cundueatur  in  idtm,rurfus  reuoluetur  unde  coeperat  circun 
duci.  At  b [circum  a fla  m uno  / igno  faber  c ambitum  tan-  — 

git  per  torrelanum  1 6 tertlj  elementorum,  boc  efl  in  f,  er  circulus  erit  deferiptm  per  f I figna,  quare 
/ub  circulo  idlpberequod  faeflatur  contentum, uidetur  CTminushemifaherto:  ipfum  nana:  finiisti 
nuseli  bemtfaheno.  Quare  er  ab  oculo  fac  flatum  minus  efl  hemi  fabario. 

Theorema  uigefimumquartum. 

kCuIoadfphxram  propius  acccdente/peiftatum minus efypu. 
'tabiturautem  maius  uideri. 


O! 


Eilocnim  fahera  cuius  centrum  ft  k,ty  ab  oculo  din  centrum  cotme  flatur  d k,cr  per  k.ptr  ii 
primi  elementorum  excitetur  b c, arcum  uero  d K circulus  de- 
fcnbatur,per  j pod  ulatum.er  per  fecundum  populatum  con- 
neflatur dn,nk,dl,l K igitur remfuntqui ad I n, anguli: quo- 
niam Infemicirtulusfunt  per  j i terti/  elementorum.  In  unum 
igitur  conta  flum  tangunt  i 'pfe  d l,d  n,ipfam  faberam  per  cor- 
relarium  1 6 terti/  c lentet  orum.  I pft  igitur  ab  ipfod,oculo  pro- 
cidentes radi/ per  dlcrdn  cadunt.  R uafus  remoneatur  oculus, 
crfit  inrcr  circum  ipfum  r,per  j po/lulatii circulus  defcnba 
tur,v  per  fecundi!  po/lulaiuconneflaturr  f,fk,rf,sk:igitur 
ipfo  r fr  fjm  Uno  ftgno  ipfam  tangunt  faber am  per  carrcla- 
num  1 6 terti j clcmentorum,cr  ab  ipfo  r oculo  procidentes  ra- 


dij  ut  r f,r  f cadunt.  Quare fub  angulo  r ipfum  ffsyfub  angu 

’ 'ipfm  " 


Io  d ipfum  n ffljpe  flatur, fed  fn  f l,ipfo  ff, maius  e/ltapparet 
autem  minus, angulus  enim  qui  ad  r maior  cfl:eo  qui  ad  d efl  an- 
gulo per  lo  terii/  elementorum, que  uero  fub  maiori  fac  flatur 
angulo  per  4 fuppofitionem  optices  maiora  uidentur,  maius 
ergo  apparet  ffipfo  n ff  I,  efl  autem  minus. 

Theorema  uigefimumquintum. 


oPhxra  binis  fpeifiata  oculis,  fi  dimetiens  (pharrac  aequus  fuerit 
O^acbnca;  di(tantiabocu!is,ipfius  he- 


re- 


mifplftrrium  (pedabitur. 

Sit  faber  a cuius  dtmettes  fit  b c,ty  ab  ipfo  b c per  11 
primi  elementorum  excitentur  ad  angulos  reflosb  f,c 
f,  cr  ab  ipfo  f ad  ipfam  b c,per  iipnmi  elementorum 
excitetur  fl,  cj  ponatur  oculus  unus  in  f,alur  utri 
in  I,  ab  ipfo  uero  centro  d per  j 1 primi  elementorum 
ad  ipfam  b [parallelus  1 i K^gttwr  Ii  manente  d Kip/um 
b k paralhlogrammum, circumagatur  in  idem  rur- 

fus 
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fm  unde  capit  agi  eonfifiet,eycircunfi  ripf  j ab  ipfa  b d figura  eireutus  erit,  qui  pfr  centrum  erit  ip- 
fmfibacra.  QS^rt  bcrai fabarium  tantum  ipfius  faberefaaSaUturfubfl  ocula. 

' Tbcorciru  wgemumjextum. 

^Vm  oculorum  diftantia  Iphxrx  diametro  maior  fuerit  hemi- 
V^/  !pharrio,maius  id  quod  ipfius  fphaerx  fpe 
«Ttabitur  apparebit. 

E Jio  enim  fakara  cuius  centrum  fit  K, oculorum  uerd  intcruallum 
maius  ejlo  ipfius  fahara  diametro,ey  ptr  K cr  b c, extendatur  pia' 
muu, effit  ut  it  in  fabtU  circuli  i fn  procidunt $ radif  6 <(,c  f.in  uno 
figno tangentes, igitur produUi inuicem congrediuntur.  Quoniam  b 
t ipfius  fakara  diametro  maior  eS,c  ong  altantur  iam  in  hf-gnum. 

Igitur  quoniam  ab  ipfo  figno  b ipf t h f.b  d,pcr  unum  fignum  tangent  / 

in  cadunt,  minor  ejl  ipfefn  d.ambitus  fimictrculo  p.r  uigefimumter>  [_ 

(ium  theoremdyinguh  enimh  fk>b  d k,funt  refl*  Ipfiiti  ucrojbbxrx  ^ c 

reliquum  (bbxrx  hamfrbxrio  mmjbt^iur  fubb  dcf. 

1 Tbeoretru  u igcfim Umfcpnmim. 

SI  oculorum  intcruallum  minus  fuerit  fphxrx  diamctro,id  fphav 
rx quod  fpwftatur.hemifphxrio  minus  fpoflabitur. 

Edo,:nc]uam,fahcra  cuiut  centrum  fit  k 
oculorum  intcruallum  fit  b c ninus  exiflent 
ipfius  fabar*  diametro:  er  per  K cr  b c, 
extendatur  planum,  efficiat ^ infahara  cir 
culum  fg n,cxcitentnr  autem  per  decimam - 
feptimam  terti/  elementoru  ab  ipfis  b c ocu 
Iit  in  uno  fig  io  tangentes  b fiyc  g.qua  in 
b inuicem ‘ongrediantur.  Quoniam  bc,cr 

ipfius  libera  diameter  fiunt  inaqua!  et  \gl.  ■ e 

tur  ab  Ipfo  h figno  procidetei  in  ipCam  fabaram  minerem  hemifabario  ambitum  capient , p erutgfl 
mumtertium theorema. tgitur ambitus  f g n.hemtfabario  minor  cfi.Quarefubb  c oculis  factlatum, 
hemifabario  minm  erit. 

theorema  ugefmumodlauum. 

CYlindro  utcunque  infpetfto  ab  oculo  * 

uno,  minus  hemicylindro  fpcftabic. 

Efio  nanq;  cylindri  circa  bafim  circuli  centrum  K ,ab  ipfo 
n.oculo excitetur ad  k ipfa  nk, per primum  poilulatum.et per 
k:per  fecundam  primi  elementorum  excitetur  bc,c r circum  b 
n,defcribaturcirculut,eonneilanturqi  n f,f  K,n  d,d  K.  Igitur 
. quiadfd,reAifunt  In  uno  igitur  figno  f n,n  d, tangunt  per  cor 
Yelarium  decimam feX tam  tertii  elementorum.  1 pfi  igitur  ab  ip' 
fo  n oculo  eduiti  radi/ per  n f,n  d procidunt, auareipfi  ambi' 
tusfl  d, tantum  fa  cflabiturifcd  f l d,minor  ejl  ipfo  c I b fiemi- 
circulo.  igitur  f I d,fcmicirculo  minor  uidebitur,boc  efl  cylin' 
drm.  similiter  enim  bafi  per  omnem  fuperficirm  cylindri  dc' 
m3  !rabimut,quarc  totius  cylindri  dimidio  minus  facilabitur. 

theorema  uigefimumnonum. 

Culo  propius  ad  cylindru  polito , minus  quidem  erit  afTu ni. 
ptumcylindrifubipfis  afpetflibus.Vjidebituraute maius afpW. 


O 
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Eflo  tnim  cylindri  firci  baftm  circuli  centrum  k,cr  ab  ipfo  k oculo  in  k centri  per  i podulat um 
mneflatur  b k.cr  per  k, per  1 1 primi  elementorum  ad  angu 
j exciteturredos  e d,et  circum  kb  circulus  deferebatur, per  A 


comedatur  b 

loi  excitetur  redos  e d,et  etreumkb  circulus  dcflrtbatur,pcr 
l pojiulatum  er  comedantur  b n,n  k,b  l,lk:tamperea  que 
prxdida  funt  l f njmimu  eflflmicirculo,cr  firmiter  bafi  cy- 
lindri minue  efl,c  dimidium  /pedabitur.  Sed  propriue  excite- 
tur oeulusfitj;  <j  er  circum  fk  ,per  j poflulatum  circulus  de- 
flribatur, conncdanturq;  qr,r  K,A  fer  frigitur  qui  ab  ipfo 
q radit  procidente!  per  q r,erq  f, cadunt,  qui  uero  ab  ipfo  b 
flatent, cadunt  peri  l,bn, maior  igitur  ambi  tue  n fl, ambitur 
fluidetur  aut  minor  r /f,ipfo  n fljnaior  enim  efl  anguhu  q,an 
gulo  b,perio  tertij  elementorum,  quare  cylindri  minor  pars 
jj>edabiiur,uidctur  autem  maiora/pici. 

Theorema  trigeftmum. 

COnocirculum  balim  habete  fub  uno 
oculo  pcrfpedo,  minus  hcmiconio 
fpectabitur. 

E/I o enim  coni bafts  circulm  cuim centrum  fuk,erab  ip- 
fo b oculo  excitetur  in  centrum  per  primum  po/hlatum  b K, 
C r per  K,pern  primi  elemcntorrm.ad  angulos  redos  ipp  k 
b excitetur  n I, circum  uero  k b,per  i pojiulatum  drfcnbatur 
circulm. CtnnedaMura  per  i po/lulatum  bflfkbd,dk  Igitur 
anguli  quiadfd,redifunt  per  j i terti/  elementorum.  Igitur tp 
facb  d,b  f in  uno/igno  tangunt  per  eorrelarii  6 tertij  elemen 
tori,cr  radij  qui  ex  b per  b d,b jf,  procidunt,  igitur  ambitui  f 
r d.perfpedm  minor  rxiflens  ipfo  n r l.  At  nr  ffemidrcutm 
efl.  Igitur  ambttmf  rd  femicirculo  minor  efl.  Quare  creotu 
quod  [ pedatur  minrn  efl  hemiconio : ftmilitcr.cnim  cr  in  re- 
liquorum circulorum  ipfim  coni  fupcrficie  ojlcndemut. 
Theorema  trigefimumprimum. 

OCuIo  propius  potito  in  eodem  pla- 
no minor.inqua.erit  uifibus  aflum- 
pta  pars.at  maior  perfpicrj  uidebitur. 

Efto  coni  bafts  circulm  cuim  centrum  fit  K,oculus  uero  fit 
aer  ab  ipfo  aper  primum  poflulatum  in  Kconnedaturak. 
Et  per  undecimam  primi  elementorum, ad  angulos  redos  ex- 
citetur per  kipfa  h b.  De  flribatur  q;  per  tertium  poflulatum 
circum  a k circulm,  cr  per  primum  poflulatum  comedantur 
a f,fk,ad  d k .permulctura;  ocuhu  a in  n,cr  circum  K n,  per 
tertium  poflulatum  circulm  dcfcribatur, conncdanturq;  n r,r 
K,nffk.  Igitur  qui  ex  a oculo  radij  flatent, per  ad, a f, cadit. 
Quare  ambitus  fqdapparet.  I dq;  propterea  cr  qui  ab  ipfo 
n, oculo  radij  flatent  pern  r,n  f cadunt  Jfedabitur  igitur  am- 
bitu rqf.Sed  maior  f qdipfor  qf.At  minor  apparet,  maior 
emm  efl  angulus  neo  qui  ad  a efl  angulo. 

Theorema  trigefimumfccundum. 


COno  circulu  balim  habente,  (i  a contadibus  qui  ab  oculo  inconi 
balim  procide  tibus  radrjs  reda:  linea:  deducacurpcr  fuperficie 


I 


mcviARiA.  $*r 

Cdniad  ucrticc cius  pcrcp  dedudas.&f  eis  qua?  ab  oculo  in  bafin  coni 
procidentibus  plana  eduda  fuerint.in  communiqi  planoru  fedio' 
ne  oculus  politus  fuerit,  id  quod  fpctftatur  coni,omnifariam  aequum 
(pedabitur  uifu  in  plano  propolito  cxiltcnii. 

Sit  conut  cuius  bafis  quii  em  fit  circulat  c d,uertex  autem 
fitb  fignum, oculat  ucro  fit  K 4 quo  procidant  radij  k d,  1C 
clangentes  in  c d,conneflaturq;  ab  ipfis  d ejignis  in  uerti' 
cem  coni  d b, cr  cb,crperc  b,cr  c K, quidem  planum  ex - 
tedatur  quod  ex  ipforum  d b,d  K.  Similiter  fi  alterum  pro' 
tenditur  planum,  igitur  ipfi  plani  uemunt  in  congrejjitm , 
nam  1 pfe  c d b,concurrunt,cr  c K ,J  k coneurrunt,ueniant 
in  congrejjitm  igitur  ipfa  plana,  cr  fit  eorum  communis  fit' 

Aio  b K.  Dico  qu6d  ubi  tn  b k,pofitus  fuerit  oculus,quo  fpe 
flatur  coni,  equum  ejl,  ponatur  in  b K oculus,fitfi  f, excite* 
tu rfi  per  j 1 primi  elementorum  per  f ad  ipfam  quidem  K d , 
ipfaf  n ,a  i ipfam  autem  ckipfaf figitur  ipfie  fn,f  ficoni  fu 
perfic.cm  tn  fi gnii  f fit  angunt.  In  ipfa  enim  coni  fuper  equi 
dijtamium  c irculorum  fegmenta  funt  fimilta.  Igitur  in  ipfit 
b d c,coni fuper  fi  cie  interuaQa  fpeflata  equalia  apparent.  Quoniam  e qualis  ejl  que  ipfie  ffiftl  eem» 
prehendunt, angulus  ei  qui  fub  k e,c  d, comprehenditur  angulo,  equum  apparuerit  igitur ,1  n,interual 
lum  ipfi  d cintiruaUo.Q^are  quando  oculus  in  K bjefla  linea  pofitus  fuerit , equum  femptr ft>c  flas 
tum  apparet. 

Theorema  trigefimmlertiuiH. 

AEqualiter aute  femp  oculoa cono  dtftatf,  fublimius  quideocu 
Io  polito  minus  apparet  conifpedatum,humihus  ueto  maius» 

E«ro  coni  uertex  quidem  ad  d fignum, bafis  autem  circu - 
Ius, ex  citetur  (fi  per  j 1 primi  elementorum  k h,ipfi  b d.po * 
natur fi  oculus  in  h.  Dico  iam  quod  id  quod  fpeflalur  coni 
oculo  pofito  in  h minus  fpe  flabitur  quam  in  f.  C onneflan' 
tur, inquam, per  primum  pojlulatum  ab  ipfo  d figno  in  bf 
figna  ipfe  h d,df,cr  per  fecundum  poflulatum  ex  1 edantur 
in  n figitur  in  ner  l, figno  pofito  oculo  Jf>e  flata  coni  e' 
qualia  apparebunt, cr  minus  quidem  apparebit  quod  adn , 
maius  autem  id  quod  ad  I, equu  ucro  id  quod  ad  n,ei  quod 
ad  h.  Id  autem  quod  ad  l ei  quod  ad  fificut  in  precedenti  pa 
tuit: oculo  ig  tur  in  h, figno  exiflente  freflatum  coni  minut 
apparet  quam  in  figno. 

Theorema  trigefimumquartum. 

IN  circulo  fi  a centro  ad  angulos 
recftos  quaedam  agatur  reda  li- 
nea iplius  circuli  plano,&  in  ipfa 
apponatur  oculus  circuli  dimetien 
tes  aequales  apparen  t. 

H/fo  tum  circuitu  cuiui  centrum  fit  K,c r ut  ip 
fo  K,pcr  1 1' undecimi  ele.  ad  angulos  rtdos  excite . 
tur  ipfi  plano  circuli  ipfa  K b.ocuhu  ucro  fit  in  t: 
txcitenturin  diametri  c a,cr  d f.  Dico  ia  m ipfum 
i c I pfid  r,  aqualem  apparerc:conne(lantur enim 
ipfr  b a.b  f.b  c .bd.per  primum  po/lulatum. 

Igitur  buutbk.k  frbuus  b Kji  c,  funt  altera  ob- 

teri 
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teri  equeles,eB  autem  cr  angfdus  r angulo / aqualis, equalss  igitur  rjl  per  4 primi elementorum  te- 
lis b f .bu/i  b c.  lu/j,  proptrr»  »m  c rbdipfiba  eft  aqualis  ,bine  iam  i b,bf,  binis  c b,t  a./ii/ii  -.pi* 
let.eft  auttmcrdftplica,equaUs:angulM  igitur  qui  jub  dbf, angulo  qui  fui  c b a,eft  aquatu  Stdta 
qua  fub  aqualibus [pedantur  angulis  aqualia  apparent:  aquatu  igitur  ptr  [uppofttumem  latam  e' «, 
ipftdf apparet. 

Theorema  trgefmumquintuM. 

T71  Tii  qua:  ex  centro  excitatur  non  fuerit  ad  angulos  retflos  ipfipla- 
J_u-no,a:qualis  autem  fuerit  ei  quae  ex  centro,dimetientcs  ipfi  aequa- 
les apparent. 

Sit etreuhu  cuiutcrntrum  K,eyabipfo  K,excitetur  non 
*i  angulos  ullos  ipfi  plano  ip[a  K b,  aqualis  autem  cfto  ei 
qua  a centro  circuli, er  per  primum  podulatum  connedan 
turab  ipfo  b ftgno  ea, qua  pnusiquoniam  igitur  ipfa  i k, K 
b,k  finutcemfunt  aquales, udus  eft  angulus  contentus  fub  f 
b i.  \dq.  propterea  iam  cr  qui  fub  a b c, angulus  redus  eft, 
aquales  igiturfunt  ipli  admuicem  per  quartum  poflulatum. 

Sei  qua!  b equilibus  fyedatuur  angulis  aqualia  apparent 
ptr  luppofitionem  6.  aqualis  igitur  apparet  d f ipfi  a c.Sei 
iam  a /,  neque  fit  aqualis  ei  qua  ex  centro, neque  fit  ad  angu- 
I sudos  ipfi  circuli  plano,aqua!es  utro  efficiat  angulos  fub 
d a ff  a c,gy  e a f vf  ab.  Dico  quid  cr  fic  dimetienti 
ipfi  aquales  apparent.  Quoniam  enim  aqualis  eft  d a, ipfi 
a c,  per  deciinamquintam  diffinitionem  primi  elementorum: 
communis  autem  a f, cr  equos  comprehendunt  angulos.  Ba- 
fis  igitur  d f,per  quartam  primi  elementoribafe  f,rft  aqua - 
lis.cr  angulus  df  a angulo  af  c,ejl  aqualis,  imiitter  ia  oden 
demas  quod  a-  angulus  e f a,angulo  a fb  eft  aqualis, totus 
angulus  igitur  qui  fub  d f b,  toti  angulo  fub  e f e, eft  aqualis 
quare  fh-r  fuppof itionem  6 perfpedlue  ipfa  diametri  aqua- 
ies  aparebunt. 

Theorema  trigepmum/ext  tm. 

SI  uero  qup  ab  ocuload  centrum  procidens  circuli,  nccp  ad  angulos 
fuerit  retfkts  ipfius  circulo  plano.necp  etiam  eicp  ex  centro  fu  erit  Se- 
qualis,  neqt  aequos  cum  hijs  quae  ex  centro  comprehendet  angulos, 
led  aut  maior  aut  minor  ea  quae  ex  centro  fucrit,diametri  ipfa:  inae- 
quales apparebunt. 

Sit  enim  circuluscuiua  centri!  fit  a,crab  ipfo  b oculo  in 
centrum  circuli  excitetur  reda  linea  b a, fit  autem  neep  ai 
angu  'os  redos  ipfi  plano, ne  f ei  que  ex  circuli  citro  equa • 
hs,neq;  etiam  eum  his  que  ex  centro  equos  comprehendat 
angulos.  D ico  quod  ipfe  diametri  circuli  inequalcs  appa- 
nbunt,  excitetur , inquam,  c f,  dimetiens  ad  angulos  fubp- 
ftens  redos  ipfi  a b.Btd  k inequalcs  efficiens  angulos  ipfi 
a b,  er  per  primum  poflulatum  eonnedantur  be,bd,bf,<y 
b k.Sit , inquam, prius  b a ipfa  a k maior:  igitur  maior  eft  an 
gulus  comprehenfus  fub  c b f,eo  qui  comprehcnfus  eft  fub  k 
b d,  ficui  in  theorematibus  oflenfum  ed.  Que  uero  jub  ma- 
iori af  gulo  [pedantur  maiora  apparent.  Igiturcfipfadk  maior  apparet. 

Theorema  trigefmumfeptimum. 

I autem  b a,ip(a  a K,minor  fuerit, maior  apparet  d K/pfa  c £ 
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tjfe  circulus  cuius  centrum  pt  d,oculm  ucropt  M q uoin 
circulum  perpendicularis  dda  non  cadat  in  a,fcd  exterius, 
fitq-  b c,conncdaturq;  per  primum  poftulatum  ne  in  a,ip- 
p e a,infupcr  ab  a inb.ipfaa  b per  tdem  poftulatum.  Dico  j 
omruum  per  a adorum  redarum  linearum, ad  ipfamq;  baan 
gulos  efficientium  minimus  eft  qui  fub  e a b, excitetur  enim 
reda  linea  da, er  ab  ipfocperxi. xi.clcmcnin  d e perpendi 
culans  agatur  ipp  plano  e feonnedatura  b f, per  primum 
poftulatutigtiur  ipfa  bffuper  d e perpendicularis  eft.  Q jjo- 
niam  igitur  angulus  cfa  redus  eft, qui  fub  a e figitur  minor 

eftrcdojnaiMigiturePpcriaprimicltmcndatuiacJatC'  • r Lif 

rea  figitur  ba,adipfam  a f,  maiorem  habet  rationem, quam  adae,ftd  angulus  a e b,CT  quifubb  f a 
redi  funt.cr  e a ,©■  a ffunt  iiuqualcs.a'  reliquus  igitur  qmfubfab,eoquifubcabmaiorejt,limi- 
liter  autem  oflendetur  quod  er  omnium  per  a,adarum  redarum  linearum  ad  ipfam  a bjtedam  UneM 
angulum  efficientium  minimus  ePquifubeab. 

Theorema  trigepmumodauum. 

SEd  quod  fb  ipfidead  angulos  re<3os«xiftat,ficoftendemus. 
Qgonum  b c,ipfi  circuli  plano  ad  angulos  eft  redos, 
cr  omnia  igitur  per  b c, plana  produda  ipp  circuli  plano 
per  i diffinitione  1 1 elemen.ad  angulos  redos  niflunt.  Vnum 
autem  eorum  que  per  bc  extenduntur  planorum  eft  ipfum  b e 
f, triangulum-  Igitur  trianguli i b c f ippus  circuli  plano  ad  ane 
gulos  redos  rxiflit.  Quonam  igitur  bina  plana,  hocejl  ex  id 
quod  ipfius  e d, circuli,  c r id  quod  ippus  b c f, trianguli  adin - 
uiccmjcfe  diffiefeunt,  cripp  e f,  que  ipforum  communis  eft 
fedio  ad  angulos  redos  eft  ipfa  fd,  in  ippus  circuli  planotper- 
penJicularis  nanq;  agitur  c fine  d,tyf  digiturtpliusbcf 
trianguli  plano  ad  angulos  redos  eft.  Quare  peri  diffinitione  ■ 
ti  elemenr.  ad  omnei  ipfum  tangentes  redas  lineas,  cr  inipfo  e f a i 

trianguli  e fb, plano  exiftentes  ad  angulos  redos  fubliftit  ■ Igitur  d f,ipp  b fad  angulos  redos  eft. 
Theorema  trigefunumnonum. 

RV rfus  igitur  b fipfi  e f d.dimetienti  ad  angulos  reiftos  rft. 

Eflo  bina  triangula  bca,crbf  a, redos  habentia  eos  qui  ad  e f angulos, ey  b a,adfa,ma* 
iorem  habeat  rationem  quam  ad  e a-  Dico  quod  angulus  f a bjoquifubcab  eft, angulo  motor 
eft . Quoniam  enim  b a, ad  a f maiorem  habet  ratione  quam  ad  e ater  rurfus  igitur  f a ai  a bjninorem 
habet  rationem  qudmca,ada  b, quare ca,adab , maiorem  ha- 
bet rationem  quam  f a,ai  a b.Tiat  igitur  peute  a,adab,ftcf 
a,ad  maiorem  ipfa  a b,hoc  e ft  ad  ipftm  a d,<equiangula  igitur 
funt  triangula  b c a,  cr  d f a,quare  angulus  c a b, angulo  f 
u d,  eft  aqualis,  igitur  angulus  f a b, angulo  c ab,  maior  eft. 

E/?o  circulus  a b,  c d.excitenturit  bine  diametri  a b,c  d,fefc 
inuicem  ad  angulos  redos  diftcjcentes,  oculus  uero  eftoe,a 
quo  in  centrum  connexa  e fad  angulos  quidem  redos  efto  ip 
p e d,ad  ipfam  a ut  em  ab,  contingentem  angulum  comprehen- 
datsftocpe  ftutraq  ipfirum  que  ex  centro  maior.Quoniamigiturc  d,utri<^  ipfarum  a bty  e fad 
angulos  eft  redos, O'  omnia  igitur  plana  per  e d, proieda  ei  quod  per  e a b, plano  ad  angulos  re» 

dos  fubfiflunt.  Excitetur  perpendicularis  igitur  ab  ipfo  e,pgno  ad  fubiedum  planum  per  i ■ undecimi 
clemenlorumim  communem  igitur  planorum  fedionem  a b cadit -Cadat  igitur  eypte  k, extendatur^ ^ 
dimetiens  g b.ponaturq)  ipp  dimetienti  circuli  equalts  I mjecesun £ per  t o primi  rlancnt. bifariam 
in  n,cr  ab  tpfo  n,ipfi  l m,pcr  1 1 eiuflem  excitetur  ad  angulos  redos  in  fubtimi  reda  linea  n x,pte£  ip 
fa  n xftpp  e fxqualis. Segmentum  igitur  circum  I m,defcriptum,tranfiensq:  per  i o p marculo  manu 
erit.  Quonu  n x,ntator eft  utraq;  ipfarum In.nmjit ipfum I x m.  Conncdannirq  ipfex  l,eyx  m, 
angulus  igitur  qui  ad  x coprcbcnfusfub  I x m,ei  eft  xquus  qui  ad  e,fignum,comprehcnfo  fub  cerumen 
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tibi* ipfum e, are J,/tgiu.lnf»ptr pon atur  ri qui fub efa fg.aquus quifubln,H  e,au/er4hVf  !p* 
fa  e [aquatis ip/i n o.connedanturq;  ipfe lo,m  o,defcnbatur q;  circum  l o m, triangulum  figmentum 
Circuit lomprchenfum fub 1 0,0 mjroc efl ipfum lo  m.Erit  iam  qui 
ad  o/tgnum  angulus  comprchenftu  fub  l o m equus  et  qui  fub  ge 
b.lnfupcr  ponatur  ti  qui  fub  e f g, aqualis  qui  fub  l p n,aufira' 
turjj  e [aqualis  ip/i  n p.conr&mtur  j ipfelp,p  m,defcrtbaturq;  * 
tinum  ipfum  triangulum  fcgmtntum  ctrcuh.ent  iam  angulus  qui  ‘ 
ad  p,fignum  ungulo  coprehenfo  fub  1 1 ,cr  e b, aqualis.  Quoniam 
igitur  angulus  x, angulo  o, unior  efl.fcd  angulus  x, angulo  [efl  a- 
qualis,cyquiad  [perii  primi  clemcnt.maxr  efl  eo  qui  od  o,cX' 
tra  enim  trianguli  efllfo,cr  qui  ad  x igitur  eo  qui  ad  o maior  eji, 
er  qui  ad  x, ei  eji  aqualis  quifubc  ed.crqui  ad  o ,ei  qui  fub  g e b,  e 
igitur  per  4 fuppojitionem  perffvdiua  cd,ipfag  h, maior  app 4- 
rebit-  Rurftu  angulm  f angulo  gtb,efi  aqualis,  ty  qui  adp.et  qui 
fub  a e b:nuior  autem  eji  angului  0, angulo  p,maior  igitur  appare  b 

bit  perfuppofitioncm  4 perjpediue  g h.ipft  a b reda  linea. 

Theorema  quadrageftmum. 

NOn  fitautem  maior  quae  ab  oculo  in  cetrum  annexa  cfl  ea  quae 
rxccntro.lcd  minor.erit  iam  drea  diametros  contrariumrnam 
ipforum dimetientium  maior, minor,& minor,maior,apparcbit. 

E/fo  eirculut  abe  d, extendatur^  bini  dimetietes  a b,c  d.fife 
inuicem  adredos  angulos  fee  antes, ah  era  utro  quapiam  exten- 
datur n b,oculus uero  fit  e,i  quo  in  centrum  [connexa  eftocf, 
minor  extjiem  u-raq-  earum  qua  ex  centro, ad  angulos  uero  re - 
dos  cfloef.ipli  c d, ponatur  j;  circuli  diametro  aqualis  l m,qua 
per  to  primi  element.  fecetur  bifariam  in  n,  exciteturcy  per  1 1 
tiufdc  ad  angulos  redos  ipftlm,ipfan  x.  Hefcribaturip  circum 
I x m,fegmentum  eirculiffitcp  Ixm . Erit  iam  minus  femicirculo, 
quoniam  nx,  minor  eji  ea  qua  ex  centro,efto,inquam,l  x m,con 

nedanturq;  per  primum  poftulatum  ipfa  x l,x  m.igitur  angu*  \ « *• 

Ius  qui  ad  x.comprehenfus  fublx.x  m,aquus  eji  ei  qui  ad  e.com- 

p rthcnfo  fub  c e.cred.  tnfuper  ponatur  ei  qui  fub  cf,fg,aqualis  qui  fub  l n,l  0, angulus,  aufiraturqs 
tf.ipft  n o.aquahs  connedantur cp  I o,m  0.  Dcfcribaturq ; circa  1 0 m, triangulum  figmentum  circiis 
lom.lam  angulus  qui  ad  0 ,/ignum  comprehenfus  fub  1 0,0  npcdts  lineiraqualk  erit  ei  qui  ad  e,  coma 
pnbtnfo  fub  ben.  Infuper  ponatur  ei  qui  fub  a [f e, equus  quifublp,p  n, auferatur q;  n p,ipft  e f^ta 
qualis  cottncdtnturq;  I p,p  m,defmbaturq;  circum  1 p m, triangulum  figmentum  circuli,fitqi  I p m, 
erit  iam  angulus  qut  ad  p,fignum  comprebcnfusfubl  p,p  m, aqualis  ei  qui  ad  e,angulo  comprehenfb 
fub  a e cre  t.  Quoniam  igitur  angulus  qui  ad  x,eo  qui  ad  0, minor  efl,a qualis  autem  efl  angulm  qui 
ado.eiqmad  e.comprchenfo  fub  h e,e  n,ey  qui  adx,ei  qui  ad  e,comprehenfo  fub  c e d, minor  igitur 
apparebit  e d.ipfa  n h.  Rurfits  quoniam  angulus  qui  ad  e,coprthtnfus  fub  h e n,minor  eji  eo  qui  com* 
prebenfus  efl  fub  l e b.minor  igitur  perfuppofttionem  j ffeeularia  apparebit  cr  n b, ipfa  ab. 

Theorema  quadragtfimumprimum. 

CVruu  rotae  quandoqt  drcularcs,&  quadotpcotraifbt  apparent. 

E flo  enim  rota  cuius  dimetientes  fintdfcybc.  Igitur  quando  <p  p 

a b oculo  in  centrum  agitur,  ad  angulos  fuerit  redos  fipfi  plano  uel 
aqua  fuerit  ei  que  ex  centro,  equales  diametri  apparet  Jicut  in  precedcn 
ti  theoremate  oflcnfum  efl.  Quire  rota  curru»  hijs  exiftentibus  circulares 
appant, proludo  uero  curru  cr  ro  qui  ab  oculo  in  centrum  adus  efl, ad 
redos  angulos  non  fubfiflente  radio  ipfius  rota  plano, neq;  aquali  ei  qua 
ex  ipfius  centro.dimeticntes  in  equales  apparent,  quod  [militer  in  prece 
denti  ojlenfum  efl, quare  rota  contrade  apparebit. 

Theorema 


perspectiva;  ii* 

Theorema  qiuJragcfimumfccunium. 

SI  magnitudo  quaepiam  fublimisad  fubiedtum  planum  adangu» 
los  redlos  exticerit,  pofituscp  fuerit  oculus  in  aliquo  figno  ipfius 
plani.  Si  permutatum  fuerit  uifile  in  circuli  circunferentia.uifile  fem- 

per  xqualiter  fpeclabitur. 

Ejlo.inquiJpefijta  aliqua  magnitudo  a hjublimior  plano,  oeu- 
lui  nui  (jio  c,conc(laturj:bc,cr  centro  cjfacio  utro  cb,  fer  ypo 
ftulatum  circuitu  dcfcnbatur  b d.  Dico  quod  fi  in  circuli  circunfe' 
rtntia  permutabitur  ipfa  a b,ab  ipfo  c, oculo  aqualiter ^eSabititr. 

Qgoniam  enim  a b,re(la  eftetadipfamb  c, angulum  efficit  reClum: 
omnes  igitur  qua:  ex  centro  c,ai  ipfam  a bjugnitudinem  procidas 
tes  inuiccm  equos  efficiunt  angulos, per  fecundam  diffinitionem  1 1 
elemen.  aqaxtiler  igitw  uifile  ffedlabitstrJmOttr  quOQcrfiacen 
tro  c,fublimu  excitetur  retia  linea,cr  in  ipfa  pofmu  fuerit  oculus  in  parallelum  exiUcns  fpetlaU  md 
gsitudinifommotacL  fuerit  magmtudojpedatum  aqualiterfemper  apparet. 

Theorema  quadragefimumtertium. 

S lucro  uifile  ad  fubietfum  planum  ad  angulos  fuerit  rcflos.permu 
tatus  autem  fuerit  oculus  in  drculi  circunfcrcntia.centrum  haben 

te  fignum  circum  quod  conuertitur  magnitudo  ipGplano.uifilefem 

per  aequaliter  apparebit. 

Sit, inquam, (pedata  magnitudo  4 b fublimis  c T *d  angulos  rt - 
flos  exifivxs  adfubiedum  pUnum,ocului  uerd  fit  r,cr  centro  qui 
dem  b,ft>acio  uerd  b Cyper  * pofiuhtum  circulus  deferibatur  c d. 

Dico  quod  fi  c,pcrmutetur,in  circuli  circunfirentia  ipfa  a b,ma - 

gnitudo  tequaliter  firmper  appjrcbityhoCfinquamje/i  manififtum , 

omnes  emm  ab  ipfo  c figno  ad  a btcadentes  radij  ad  aquos  angulos 
procidunt. Quoniam  angulus  qui  ad  b refuse  fi.  Aequaliter  igitur 
/pedata  magnitudo  apparebit. 

Theorema  quadragefimumquartum, 

SI  autem  fpe&ata,  a magnitudo  ad  fubiedhim  planum  neutiquam 
ad  angulos  rertos  fuerit.mutatumcp  fuerit  uifile  in  circuli  circunfe 

rentia.inarqualitcr  femper  fpeiflabitur. 

E/lo  circulus  a h,cr  [ufeipiatur  in  ipfius  circii  ferentia 
fignum,  /ili  iHud  d,cr  conUituatur  non  ad  retlos  angu- 
los ipfi  circulo  ipfa  d foculus  uero  fit  e.  D ico  quid  ipfa 
d fili  in  ipfius  circuli  circunfirentia  permutabitur  quan* 
dop;  maior y cr  quandoq}  minor  apparebit.  Jam  ipfa  d f, 
ueleft  maior  ea  qur  ex  ccntro,uel  ei  *qualis,ucl  minor: 
fit  in  primis  maioryexciteturq;  per  j » primi  element  per 
CyCentrum  ipfi  d fyparallelus  e c ,fit q*  aqualis  d fyipfi  c e. 

Excitcturq;  per  u undecimi  element.  ab  ipfo  cy  fignum 
ad  fubiedum  planum  perpendicularis  c ntcrcadatjpfi 
plano yinn. fignum yCT  connexa  e n9per  i pofiulatu  ex" 
tendatur  cr  procidat  in  circuli  circunfirentia  in  a, eT 
pera,per  ji  primi  element.  ipfi  c e , parallelus  excitetur  d 
byipfi  dfytequahs:dico  quod  a b,omnibus  in  circuli  cir~ 
eunfir entia  flantibus  redis  lineis  minor  apparebit.  Con* 
nedantur  enim  per  primum  poftulatumc  fte  ftb  c,cre 
b.babuimus  autem  in  praeterito  f6  theoremateyquodom 

iiium  per  e,  fignum  lutiteum  retiarum  Unearum.cffieicntism^  a i*t*ngulum,  mmms  cf  quifub 
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* f <•  Qttonii  igitur  c e,ipfiab,poraUelus  efljed  & ululis,  cr  eu  igitur  ipfi  c b,equalh  efi  crpcrd 
UmiparalleloffemmS  igitur  ei)  b e.tdq,  prcpterea  ii  cr  fe,parallelcgrammieft.Etquonia (portet 
oflendere  quod  minor  apparet  a b,ipfe  d f,mamfiftum  eft  quod prm  oflendere oportet  quod angulus 
quifub  bea,minored  angulo  qui  fub  f c i.  Qgonui*  igitur  oftenfum  eji  quod  omnium  per  e.fignuM 
adorum  redarum  linearum  ad  c e,angulosq  efficientium  minimus  e 3 quifub  c e a, minor  igitur  eft  cr 
ipfo  c e d,u  quifub  e ea.  Exponatur  circuli  femieirculo , equum  fegmentum  k t L,acctputurq:  1B1UI 
centrum  cr  Jit  n.poiumrj-  ei  angulo  qui  fubc  e a,equa-  0 A 

hs  angulus  qui  jub  k n m,ci  aut  em  qui  fubc  e d,equalu 
quifub  k n o, ponatur q-  ipfi  d f, utraque  ipfarum  o n,m  t 

n, equula  per  i primi  elemcntorum,crpermipli  k n,e- 
qualis  cr  parailtlus  excitetur  m p.perji  primi  elemmt. 

Connedaturip  per  primum  po/tulatum  p k,paralleto' 
gr amnium  igitur  cd  n p,  c equum  c rfimileipfib  e. 

Rurfus  per  o ipfi  k n,per  trigefimam  primam  primi  ele. 
excitetur  or,cr<onedaturrk. Igitur  r n.pariBclogram 
mum  equum  eft  (yfimtlc  ipfi  f e.Connedantum  diago' 
ni/  r n,p  n.  Quare  angulus  qutfubkn  pteoquifubk  n r.minor  eft.  Eft  j quifub  k n p.eiequatii  qui 
fub  a c b,c  qui  fub  k n r,ei  eft  equalit  qui  fub  d e f, minor  igitur  eft  qui  jub  a e b,anguluseoqutfubi 
ef.  Quare  cr  magnitudo  a b, magnitudine  d f, minor  apparebit. Similiter  iam  oftendemut  quod  b a.ip 
fa  fd, minor  eftipjaj d, minore  exiftente  cr  equali  ei  queexeenlro.  iediieftod  e,  a que  ex  centro 
equalitycZftruiturq;  omnia  eadem  que  fuper, ponat,  r anuli  femieirculo  equalufemicirculm  bdl, 
accipiatur^  iliius  centrum,  vfitn-.cr  quoniam  do,equaIitfup 
ponitur  ei  que  ex  centro,equalu  igitur  eft  d o,ipfi  hn:  ponatur, 
inquam, et  qui  fubc  e a,angulo,eqiallS  anguluf  qui  fub  h n k, exci 
teturip  ipfi  h n,paraBelogrammum  n x,cr  ipfi  h n, auferatur  e- 
quahl  k x,connedaturq;  x h,e  i autem  quifub  c e d.equalu  pone 
tur  qui  fub  h n d,crtpfib  n, parallelus  perit  primi  elcment.ex- 
citetur  d oqpiij;  h n, aqualis  auferatur  d o,eonnedaturq;  0 b:pa 
rallclogrimmum  igitur  eft  utrur.q;  ipforum  b d,h  K.cr  funt  e - 
qualia  cr  fimiliaipfnef.eb.quarecrquifubm  d, angulus  cltft 
equalts  quifub  c ed,crquifubb  n k,eft  aqualis  ei  qui  fubc  ea, 
miner  autem  eft  quifub  ce  a, eo  quifub  c e d, minor  igitur  eft  C T 

quifub  b n k,eoquifubh  n d.connedanturq  diagonif  x n,on,  minor  igitur  eft  cr  qui  fub  b n X,et 
quifub  b no,  aqualu  autem  eft  qui  fub  b n * , ri  qui  fub 
a e b,ipfo  d e f.minor  igitur  cr  quifub  a e b,eo  quifub  d efjni' 
nor  igitur  ffiedabitur  a b,  magnitudo, ipfad  f, magnitudine, 
quod  oflendere  oportebat.  Sed  iam  efio  d f, minor  ea  que  ex 
centro circ uh,conftruanturq;  e adi  que  fupra,ponaturq;  circii 
li  femieirculo  aqualis  fcmicirculw,fit<k  b m.accipiaturq  een- 
erumillmfitq;  n, aufer  aturq;  ab  tpfab  n, ipfi  d f equali;  nx, 
ponaturbi  et  angulo  quifub  c e a.equalis  angulus  qui  fubbnk, 
ei  autem  qui  fubc  e d,equalis  qui  fub  bnl.  Sit  autem  utraq  ip- 
fari  nK,n  l,equalis  et  ipfi  d f,exdteturq;  p K,ipfi  n x,per  j t 
primi  ele.  equalts  parallelus  K o,coneddturqj  o x,  cr  per  l,ipfi 
X n,per  cande  parallelus  excitetur  l p.conneflxturq  p x,paral 
lelogrammu  igitur  ed  utrunq,  ipfori  kx,xl,c reft  quide  ipfum  k 
x.ipfi  e bjimllc  cr  equale  cr  X Iftpfi  e f.  Quare  cr  angulus  qui 
fub  h n k, equus  eft  ei  quifub  cca,crquifubhn  l,ei  quifub  c e d, 
maior  autem  eft  angulus  qui  fub  ced,ec  quifub  ce  a, maior  igitur 
eflangulusquifub  h n l, eo  qui  fub  h n h,conedaturno,np.  Angu 
Ius  igitur  qui  fub  xno.eoq fub  x n p, minor  eft,equalis  aut  eft  q^__ 
fubxno,eiqfubaeb,crq  lubxnp,eiquifiib  de  f, minor  igitur  £ 
tft  quifub  a c b,agu!us  eo  quifub  d efpjpicitur  aut  e fub  a e b,ma 
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gnitudo  it, it  fui  angulo  d e [.magnitudo  d [minor  igitur  /pedabitur  nugnitulo  i b,mtgnitudine  i 
f,quod  oportebit  ojlendcre. 

Theorema  quadragepaumquintum. 

ESt  aliquis  locus  in  quo  oculo  manente  uifile.qua:  permutato  ae. 
quum  femper  uifile  apparet. 

Sitpnquam  , [pedata  magnitudo  b c.oculus  tutem  fit  f,i 
quo  procidant  radij  fb.fc.ftfctpiaturip  triangulum  j b c,in 
arculo  ibf.  Dico  quod  b cpnagnitudo  permutata  in  deferi- 
pti  circuli  circunfirentia  a qualiter  femper  apparebit, permts 
ttturenimbt,inc  d.connedaturq;  d figitur  circunferenti* 
bc,  aqua  circun/frentitcd, igitur  per  iy  tertij  clemetorum, 
tqual ii  ejl  Angui  ut  r,tngulo  fqut  utro  fub  aqualibus  /pedi 
twr  tngulu  per  6 fuppoflnonem  optices , xquahipppircnt , 
aquales  igitur  tpptret  b c,ipp  c d. 

Theorema  quadragcpmumfextu  coniterfum  praeedenlis. 

ESt  aliquis  locus  in  quo  oculo  pcrmutatOjUifile  uero  mancntc.x-' 
qualiter  fem  per  uifile  apparet. 

Eftopnquam,quod/pcflaturbc,oculutautcmfitfiquopro-  , b 

eiiant  radij  fh,fc,cr  accipiaturh  fc, triangulum  in  ipftm  circu- 
li bfcjcgmento, permutetur j;  oculus  fptq;  in  d,procidatct  rt- 
dij d b,dc.  Igitur  perii  tertij  angulus  r, angulo  f,  eft  aqualis : in 
eodem  enim  funt  circuli  fegmento,qu t u ero  /pallantur  fub  ecqua- 
libus angulis  aqualia  apparent, -equahter  igitur  femper  b c,ap- 
parct.pemutato  oculo  in  bd  c.eircunjerentia. 

Theorema  quadrtgefmumfeptimum. 

ESt  aliquis  locus  in  quo  oculo  permutato  Sti  uifile  permancte.in. 
aequaliter  uifile  apparet. 

Sit, inquam, uifile  h d, reda  aute  linea  b e,inipftm 
k d,procidens,accipiaturq;  per  i»  fexti  elemen  ippus  • 
i c,crcK,medta  proportionalis  e f,cr  eonnedaturf 
k.crfd  Superautemk  d, figmentum defcnbatur-ccu 
Wm  habens  angulum  q,  tangit  autem  redam  lineam  b 
c.  Quonum  ejl/kutd  c,adc  fpc  c f,ad  c K,ponttur 
igitur  oculus  in  b,fguo,protendaturq;  db,b  k,conne- 
flttur  f d, igitur  angulus  q, aqualis  est  perii  tertij  ele  4 
mentorum,tngulo  f,in  eodem  ntnq;  eji  fegmento , c r 
angulus  f angulo  b,  maior  cfl.cr  angulus  q,iguur  angulo  bpnaioreft,ocule  igitur  in  fcxijl ente  putior 
apparet  K d,qudm  fi  oculus  ui  b po/itus  fuerit. 

Theorema  quadragepmumodauum. 

TDem  continget  & fi  parallelus  fuerit  linea  ipfi  fpedhtae  magnitudo 
Xni.in  qua  oculus  permutatur. 

tfto  enim  parallelus  h c,ip/ i j pedato  dffeceturq;  per  „ 

> o primi  elenient.  d f,  bifariam  in  K,cxcitcturq-  per  1 1 c 

eiufdem  ad  angulos  redos  h n, ponatur  igitur  oculus  in  n, 
ednnedaturq  nd,nf,crctrcumd  f,dc ferebatur  figmen- 
tum quod  fufeipiet  angulum  q l.  Quonid  igitur  dimetib 
ejlk  n,  crati  redos  angulo  rab  extremitate  excitatur  k n, 
ipfi  b c.lgttur  per  correlarium  iS.j.  elcment.b  c,ipfum 
d n ffegmctum  tangit, permutetur  autem  oculus  in  c,ex- 
tendarurqi  c f,c  d.ebntdaturc^  r f.  Igitur  angulus  q fi pfi 
angulo  r,cfi  aqualis.  Sed  angulus  r, angulo  c,maior  ejl : igitur  cr  angulus  q fangulofaaier  ejUit 
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qua  fub  maiori  jpedan tur  angulo  maiora  apparent.  Igitur  magnitudo  i f,  maior  apparet  oculo  b 
nexijlentequam  in  c,  oculo  igitur  inbr  permutato  parallelo  txiflinti  ipfl  i foedatum  inaquall 
apparet.  1 

Theorema  quairagtfmumnonua. 

E St  aliquis  locus  in  quo  aquales  magni 
tudincsinxqu  alcsapparent. 

Sit  n a n<j  at qualis  b c ipfi  c d,  er  cireum  quidem  h ejemieir 
culus  defer, baiurb  f c,etreumuer6d,de[enbatur  fegmmtum 
maius  ftmicirculo.  Co/medatur  f b,f  e,f  d,igitter  angulut  qui 
infemieiretilo  per  jt  terti/ eliment  maior  efleo  quitflinma' 
iorifegm  ento.asquefub  maiori  /pedantur  angulo  per  +fup 
pofltionc  optica  maioraapparrnt, oculo  uero pofttoin  feta- 
tor igitur  apparet  b c,ipft  c d,  erat  auteej  equaliiteft  igitur  communit  loetu  In  quo  * quale  i inaqua 
Ut  apparent  magnitudtnet.  Theorema qmnquageftmum  conuerfum  pracedentis- 

ESt  aliquis  locus  comunis  a quo  inxqua 

les  ma  gnitudines  xquales  apparent.  > 

Eflo.inquam.maio  rb  e,ipfa  e d,tyfuper  b c,  maius  femicir  f 'v 

cubfegmcntumJefcrtbatur.crfupcTcd.limUeciquod  fuperbj ’ ^ 

c,bocejl(e(iprem  angulum  aqualem  ei quiinbf  e,eonnedan'’^~ ^ ' — — ^»1 

turauiemfbf  c,fd:igiturquonii p aj  tertt/  element.tn  fimili-  i ‘ V 

bm/egm  aeit  anguli con/Ututi  inmemfunt  aquales , aquales  quof  funt&in  bfe,c  fd,fegmentk 
anguli  fibi  inuieem.  Qjfa  ueri  fub  aquis  /pedantur  angulis  aqualia  apparent , per  ifuppo/itionem 
opeica.oeulo  igitur  pofttoin  ffigno.aqualis  apparet  fi  e ipfi  e d,efl  autem  maior. ES  igitur  Iceus  qui 
datu  communii  ex  qua  inaquales  magnitudines  aquales  apparent. 

Theorema  quinquagefimum  primum. 

AL;quifunt  loci  in  quibus  binx  magnitudines  /n  xquales  in  id? 
compofitx,utricpinxqualiunixqua(es3pparcnt. 

Ejlo  nempe  maior  b e,ipfa  c d.eyfuper  ipfls  bccred, 
femicirculi  defcribaturJiipcrq;  tota  b d.  Igitur  per  n ter if 
dement,  angulus  qui  in  femieirculo  b a d,  aqualis  ejl  ei  qui  iit 
b K c, utera:  enim  ipforit  redite  efl.  Igitur  b c ipfii  b d,aqux- 
Us  apparet, itide  quoq:  et  b d Ipfi  cd, oculis  in  b a d,bKc,cf 
d,femicircuUs  pojitis.  Sunt  igitur  aliqui  loci  in  quibus  bina 
inaquales  magnitudines  in  idem  compofita  aquales  utrique 
inaqualium  apparent. 

Problema  primum.  Vropofltio  i *. 

LOcos  inuenire  a quibus xqualis  ma  » 4 

gnitudo  dimidiu  apparct,(iuc  quar 
ta  pars,&  uniuerfaliterin  data  ratione.in  * ^ 

qua  & angulus  fecatur.  t f b « 

Sit  enim  reda  linea  I f.crfuper  l fjefcribatur  fegmc  j l 

tum  contingens, crinfcnbatur  in  eo  angulus  K.  Ipfi  au' 
te m If, aqualis  e/io  b c,crfuper  b c.dejcribaturfcgmen - 
tum  quodfufcipiet  angulum  ipjius  K .anguli  dlmidlu, igi- 
tur angulus  hyipfm  d, anguli  duplus  efl,  dupla  igitur  ap. 
paret  l f.ipflus  b c, oculis  inlKf,crbd  e, eircun  jerenlijs 
iacentibus.  Theoremasa.  Propofltio  st. 

ABquali  celeritate  delatorum, 
in  cademcp  reda  linea  exiften- 
tiu,propinquu  oculo poftrcmum 
praeire 


Perspectiva.  ni 

prjire ptitabitur,permu tatis  aute procedens  fubfequ i,  & fubfequens 
praecedere  putabitur. 

Deferetur  aquiceleriter  bc,df,kl,creb  oculo  m, procidunt  rudij  mc,mf  crm  I, igitur  piblimiot 
C r daterior  omnium  ub  m, oculo  rudiorum  erumpendis  t jl  ipfcmc.  Igitur  b c, procedere  putebitur , 
permutetis  uutem  b c,df,rr  k IJu  n x,p  r,s  t,que  pofms  procidunt  rudij  m n,m  p,cr  m s, omnium  i' 
gilur  ub  m, oculo  rudiorum  erumpentium  dexterior  ejl  ipfems.  Siniflerior  nero  m n, quare  crtt  pro 
cedere  putebitur, fubfequs  uero  n x.  Igitur  b c prccedens  in  n x,po/itum  fubfcqm  c r l k, fubfequens  iit 
t tfojitum  procedere  putebitur. 

Tbeoremuft.  Propo/ltiof^ 

SI  aliquibus  dclatis,&  pluribus  celeritate  inaequa  b 
li,conferatur  uero  ad  eadem  8 C o culus, oculoqui 
dem  arquiceleriter  delata  ftaretquar  uero  tardius,  n 
contrarium  ferrirquaeautem  celerius,  praecedere  exi 
(limabuntur. 

Teruntur  inxquuli  celeritate  b c d, tardius  uero  feretur  b,fed  c oquiceleri 
ter  oculo  k cr  d, celerius  ipfo  :cub  oculo  ueri  k, procidunt  rudij  k b,k  c,k  d, 
igitur  oculo  ipfosbc  d.infequente . Semper  c per  c deletum  Sure  putebitur,  u 

At  b derchtium  in  contrarium  ferri, CT  d celerius  ipfo  c utdebitur  procede' 
re, plus  nunq^ub  ipfo  c iijlat. 

^ Theorema  s+.  Propofitio  n. 

SI  aliquibus  delatis  differat , quippiam  aliquid 
non  delatum , non  delatum  in  contrarium  ferri 
putabitur. 

Teruntur  nanq;  b d,meneut  uutem  c ,er  ab  aculo  f„ procidunt  rudil  fb,f 
c,f  d.  Igitur  b quidem  deletum  propius, rntfy  c.At  d difccdere  longius, pro' 
inde  c in  contrarium  ferri  putebitur. 

Theorcmuff.  Propoptio  Jtf. 

* Culo  prope  fpedtatum  accedente,  fpetdatum 
/ augeri  putabitur.  * * f 

Spedeturjnquu.b  c, oculo  inf.po- 
fitofub  fb,f  c,rudijS,pcrmutcturq;  ocu 
lus  ut  propius  fu  ipp  b c,ptq;  in  a.fft' 
tieturq;  idem  fubdb,  trdc  rudijs.  Igi- 
tur ungulus  d,  ungulof,  maior  ejl . Sed 
quo  /ub  maioribus  angulis  ffetiantur 
per  fuppoptionem  4 optico  maiora  ap 
parent.  Igitur  b c,  oculo  exiftente  in  d,  augeri  putabitur  potim 
quam  in  f. 

Theorema  Ss.  Propoptio  Sj. 

AEquali  celeritate  delatorum , qua:  lon. 
gius  didant,  tardius  ferri  uidentur. 

Terantur  enim  oquiceleriter  bK,pcut  ad  paries  f,  c r ub  oculo 
ejredij  excitetur  u c,u  d,uf.  igitur  k minores  hebet  ubipfo  oculo  ra 
dios  produtios,  q b, minus  igitur  tranpbit  inter  uallii,<y  prius  per' 
autuns  u f.uifum  celerius  ferri  putebitur.  Aliter. 

Teritur  binupgnu  u b,in  perullelos  retias  lineus  ud  b c,oqueliter 
aque  cito  cr  oquuli  tempore procedent, lint  igitur  oquules  u d,b  e, 
procidunto;  rudij  ub  foculo  f u,fd,fe.  Quonii  ungulus  qui  fubdf 
b, minor  ejl  eo  qui  fub  bf  etminus  igitur  u d,interuuBum,uidebitur 
quem  b e.  Qgere  u turdius  qu-im  bforri  putebitur. 
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BARTHOLOMAEVS 

ZAMBERTVS  VENETVS 

DOCTISSIMO  PHYSIOLOGO  ANTO» 
nio  Abiofio  Raucnnati, artium  ac  Medici» 
nx  dcxflori  eximio  focero  patri  cp 
hurnanifsirno.fcrliciia» 
tem  perpetuam. 

M 1 L O S O P H A N T E S illi  ueteres  Arttoni  uir  cIarifsime,eorfl 
opera, aut  magnis,  autdotftifsimisuiris  deftinare  confucue 
runt,aut  quia  inde  eorum  operibus  maximam  inuehi  polle 
autoritatem  cenfebant,aur  quoniam  eis  eorum  obferuan» 
tiam  explicatiorem  fieri  pofTe  arbitrabantur,  aut  quod  abii» 
Jis  aliquid  aflequi  polle  expeditius  exiftimabant . Idqj  pro» 
pterca  nos  qui  cum  aliquid  ocq  fupercft,  illud  omne  Graecorum  operibus  ia 
pientium  ftudendis  accommodauimus , Si  maxime  lujs  mathematicis,  qua: 
tutclcis  qualem  nam  gradum  certitudinis  obtincant,cxhijscp  ftudijs  pingui 
bus& multiplici  difdplina fca tentibus, noftris  laboribus  (ut  fcis)  eduximus 
illius  Megarcnfis  Euclidis  mathematici  prfftantiffimi  eIcmcnta,optica,phe- 
nomcna,catoptrica,&  data. Quae  opera  eo  funt  iudicio  Si  arte  ab  infigni  illo 
Socratico phflofophoftnKfh&compacfh, ut  (hidcntcs  eis  miro  quodam 
(hipore  detiqptnt.Scalam  enim  quandam  uencradus  ille  uir  compcgit,qua 
ad  omnes  mathematicas  difdphnaspcrripicndasafccderc  pofsimus,qua  fi- 
ne ad  eas  non  fit  accefiustquac  opera  cum  a me  nonullis  emanripata  fuerint, 
ueterem,fincenim aepuram  illam bencuolentia  ruam,qua panem  mcu  no-' 
fhamcp  familiam  iam  pluribus  annis  complexus  es,8i  quam  poftea  inuicem 
(anximus  conciliauimuscp  cum  Ludam  filiam  tuam  mihi  dicaueris.traudcm 
facillime  perpeti  polle  ccnfcrem,nifi  aliquo  noftroru  fhidioru  munere  amo- 
ris noftri  mu  tui  ac  beneuolcntiae  defccatae  frudum  reportaret.  Quam  aim  ti 
biuellem  fieri  explicatiorem, cumcp  nollem  Euclidis  opera  in  lucem  ucnire, 
nifi  tuum  quocp  nomen  aliquam  eius  partem  fibi  ucndicaret,  cumcn  ad  ma- 
nus noftrasfortafle  ex  bibliotheca  fenatoria  Marini  philofophi  aedialedid 

ptteftantifsimi  Prothcoria  in  data  Euclidis  confhutfta  pcrucnifTct,  eam  a me 
Latinam  efTc  cehfui  feriendam, tibiqs  dedendam:  non  ut  abs  te  aliquid  mihi 
id  propterca  dari  uelim  ( nam  tute  fds  ce  & nos  iam  unii  efTc)  fcd  ut  eam  tua 
autoritate  (hidcntcs  cumulatius  cxiftimcnt,&  tu  obferuantia  amoremep  no 
ftrum  fingulare  pcrpcndas.ac ut  bcneuolentij  tu*  erga  nos  pari  lance  corre 
fpondeam.Futurum  etenim  fdas,quod  fi  hos  labores  noftros  tibi  placuiflTe, 
gratoscp  fuiffe  perfpexcrimus,  conabimur  efficere , ut  noftris  uigilijs  aliqua 
in  intimis  Gnccorum  penetralibus  rccSdita.fdtu  iucunda  Si  utilia  Latinam 
aeftem  induere  no  afpemcnturnam  quid  poflum  agere  melius,  cum  odum 
(iipercft,quam  illudomncad  lingua  Latinam  ilIuftrandaconuerterc,&:  inde 
curare  ut  uiuipoft  morte  noftratpofsimusintcrcflcpqfteritaticScd  ia  ipfiu* 
Marini  Pro  theoriam  dodifsimc  infpidto.  Philofophc*temumcpualeas,in 
Xi.  i V.  X l x.elemcnto  falutis,nonis  Odobribus. 
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IN  LIBRVM  DATORVM  EVCLIDIS  PHI< 
lofoph  i Plato  nic/.a  c pracftantifsimi  mathematic^protheo. 
rixex  uoce  Marini  philofophi.BarthoIomaro 
Zamberto  Veneto  interprete. 

Caput  primum. 


N primis  quid  fit  Dutum, ponere  oportet, poffmodu  que'num 
huius  ex  tra  flatu  utilitas  dicendi eji,tertium  ucro  ud  quum  di - 
(ciplinum  deducitur.  Diffiniunt  nempe  ditum  multipliciter  di 
ter  quidem  antiquiores, v diter  tumor cstldq,  propterca  obti- 
git, ut  eius  ueru  affignatio  difficilis  fit.  N onnulli  pquidem  nui - 
lam  ipfius  diffinitionem  trudunt, proprium  nunq;  < Uti  inucmio 
nem  tcntaucrunt.  Alij  uero  que abiUis  iamdiu  diflufunt  com- 
plicuntet,  ipfum  diffinire  uuft  funt , ne  q;  hi/  cum  illis  c ongrue. 
Videntur  pquidem  omnes  ex  unt  cademq  fententiu  uc  perct' 
ptione  exci  tuti, de  eo  uliquid  dicere : uffi nuptum  enim  quid  de- 
tum  effe  perct  periit, uc  per  hoc  fmpliciori,  uc  unu  quudum  dif- 

ferentis  dutum  deferiber  e proponentibus  iths,hij  quidem  ordi- 

nulum  ut  Apollonius  in  libro  Inclinationum, v in  uniuerftli  truflatu.  Notum  ficut  Diodorus, fic  ete- 
nim refl.ts  lineus  cr  ungulos  duri  inquit,  er  quicquid,v  P rutiotsde  minime  fuerit, in  cognitionem  a- 
liquum  uenit.  N onnulli  uero  ipfum  rutionule  effe  dixerunt, qucmudmodum  uidetur  rtolemrus,  dutu  il 
lu  appellans, quorum  menfuru  notueflud  certitudinem  uel  prope.  Infuppofitione  uutem  •<  proponente 
propofitum, dutum  nonnulli  effe  contenderunt,  inquiunt  uutem, vulto  modo  in  primis  elcmcturijs  du 
fum.cr  dutum  reflam  lineum,  hoc  efl  quulem  quis  diffiniat, detq;  rodum  lineum.  Omniu  ucro  huiufmo 
di  perceptionem  quundumfignipeure  uolunt.unde  maxime  ille  diffinitiones  comprobuntur.qur  d nen- 
tis uffumptum  manipffc  offendunt.  In  prefentiu uero  ipfius  duti  nuturum  nonfolum  tenui,  V uno  udi - 
quo  uffignunttum,quulem  uero  diffinitionem  efficientium, differentius  exponemus  id  capitulatim,cunt 
horum  modi  bene  enumeruti  pnt.  Alij  nunq;  ordinutum  cr  porimon  dutum  effe  diffiniunt .Alij  uero  or 
dinutum  ftmul  v notum.  Nonnulli  porro  ordinutum  ffmulv  porimon . Hq  pquidem  omnes  uppre- 
henponem,pue  perceptionem  v inuentionem  ippns  duti refpicere  uidentur,uc  perinde  pre  dt  Aorno 
do  diffinire.  Vt  uutem  eorum  huiufmodifententium  offendamus,infuperq;  ut  uerum  propofite  diffini- 
tionis ex  multis  propofitis  comprehendemus  inquirendum  prius  efffmplicis  uniufcuiu[q;,v  ei  oppo 
ptum  pgnipcatu,inordinuti  quidem  dico,ignoti,v  upori,v  irrutionuhs.  Extenduntur  pquidem  huc 
ud prefentaneam  geometricam  muterium,necnon  cr  ud  res  netur ules.uc  ud  ulius  m cthemettcus  dfei- 
phn.it.  Defcribunt  pquidem  ordinutum,quod  idem  obferuut,per  quod  ordinuri  disitur,uut  per  magni 
tudinem,uel  ffeciemjiue  aliud  quidpiam  huiufmodi.Veluliter, quod  aliter  peri  noncomprehenditur, 
fedtunt  ummodo  in  diffinito  eliquo  efl  loco, ut  p dicetur, per  bine  pgnu  exiffentiu  defcnptu  re  cie  linee 
ordinuri  dicitur, eo  quia  aliter  v inordinate  minime pt.  inordinutus  eff  qui  per  bine  ungulus,  multipli 
citer  pquidem  v inordinate  defcnbitur  muions,fcihcet,v  minoris  circuli  inpnities  dcfcnptoru  per 
bine  pgnu.  Rurpu  ordinutus  eff  qui  per  triu  pgnu  ungulus.  Sunt  uutem  v hec  ordinutu,  pcutfuper  de 
te refla  linee triungulum equiluterum conftituere ,fed ex  utruq;  re  fle linee  perte  tuntummodo , cr 
preter coincidentia. Et  dutum  reflem  lineum  in  dutum  rutionem  diffefcere,tuntummodo pquidem  hoc 
peretpn  utruq ; biferis  feflione.  lnordinutu  funt  quehijs  contrario  fefe  hubentficut  fculenum  confli - 
tuere, V reflem  lineum  inpnities  fecuretudiucet  uutem  diffinitioni  id  ex  quo  ordinetur  .quddoquiden 
unum  quidcr  idem  exiftens  quendoc^  ordinetum,uliter  uutem  inordinutum  effe  potejl.fcut  equilute- 
rum  tr ungulum, pquidem  equilateru  eft,ordinutur:mugnitudine  uero  non  omnino  diffinitur.  Notum 
uutem  eff  quod  cognitum  eft,pcut  nobis  munipflumcr  perceptum, ignetum  uero  quod  ncutiquum  no. 
tum,neq;u nobis  perceptum  eff,pcut  quadrati  longitudo  notaeffc  dicitur, queptreipitur  quetnampt 
fludiorum,ty  quod  trianguli  tres  unguli  binis  funt  reflis  equulei,  cr  quod  que  ex  binis  nominibus  ir 
rationalis  eff,infuperq;  cr  tulie  notu  dicuntur, ut  unam  lutum  effe  ab  exterius  dato  pgnocuruam  tuis 
gentem  ud  utrsfq-  purtestp  enim  v alia  fuerit,binercfle  linee  areolam  comprehendent,  quod  abfwr 
dum  eff.lgnotu  uero  irrationalia  non  funt, fed  que  non  funt  nota^ea  a nobis  perceptu.  Porimon  uu- 
tem eff 
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ttm  efi  quointieffictre,ntq;  conftruere,boc  efl  in  opiniemrmdueere  non  pojjumui.  Aliter  turi  nor - 
fus  porimon  diffiniunt, uel  qobd per  dcmonllrationm  exhibetur, uel  quando  quidpiam  abftj;  demon- 
/iratione  mamfijhcm  fierit, ficut  centro  cr  inleruallo  circulum  deficnbere,cr  triangulum  eonfiitue- 
rt  non  folum  aquiUterum,fied  cr  fcclemm.cr  eum  que  ex  binis  nominibus  inutmre.cr  redas  linent 
rationales  potenti*  tantum  commcnfurabiles  indagare,  c T alia  qua  infinitus  fiunt  per, mata  fiunt,  fi' 
eut  per  bina  figna  circulum  deficribere.Aporon  uero  efi  quodporimo  ipfifiefie  contrario  habet , fient 
circuli  tetragonifimmrnondum  enim  in  uia  efi,c r fi  iHum  exhiberi  pofife  putent :at  febre  fi*  poffiumue, 
M fiquidem  eji  difciplina, nondum  tamen  percepta.  In  prafientia  uero  iamde  eo  quod  in  uia  efl  ratio 
afiignatur.qiure  <y  proprie  porimon  id  appellant, quod  nondum  in  difciplina  uia  eftajuo d autem  per 
cepium  exhiberi  pote/},poriflon  proprie  appellant.  Apcron  cutem, ut  didis  efl,  quod  ipfi  porimo  con 
trarium  efl, hoc  eji  cuius  inquifitio  dijudicata  non  eji.  Rationale  efi,  de  quo  dicendum  efl,  magnitudo, 
uelffiecies,fiue  po/ilio.fed  diffinitio  huiufmodi  quidem  communior  efi, proprie  uero  cr  ex  feipfio  ra- 
tionale  efi,  quod  per  aliquam  dimenfionem  pofinone  eognofeimiu,  aut  palafia  fime  cubito,  aut  digito. 
Hijsfic  diffinitis, quod  reliquum  fiupereft  facile  efi.  eorum  qua  dida  fiunt  communicantium,  ey  diffi- 
rtntiam  coniedare.  Inprimisq:  quomodo  ordinatum  ad  nctum,cr  bijs  eppofitafiefe  muicembabent. 
Eorum  qua  connedmtur  eadem  non  fiunt, neq;  eorum  in  quibus  alterum  altero  plus  efi.  Et  fi  eis  plura 
communia  exifiant.fieut  per  bina  figna  redam  lineam  fsnbere,ac  per  tres  circulos  triangulum  aqui- 
laterum  eonfirvere.Sed  circulum  quadrare  ordinatum  quidem, ignotum  ueri  cfijy  quod  una  tantum 
reda  linea  curvaturam  ab  uno  figno  tangit.  Ordinatorum  cr  minime  pcrccptoru  aliter  (t  habere  efi, 
fiquidem  cr  illius  demonfiratio  cr  confirudio  cognofcitur.  Rurfius  qua  in  infinitum  fit fidio,cr  fica - 
kni  confirudio  cognofcitur  quidem, fied nondum  ordinatur.  Qyare  manififium  efi,quod  ipfius  ordi- 
nati,aliuj  quidem  notum,aliud  uero  ignotum, cr  rurfius  ipfius  noti: aliud  ordinatum,at  aliud  in  ordint 
tum  tfl,cr  fiefie  bac  habent  adiiiuiccm  ficut  rationale,cr  quod  incedit  neo-  huiufmodi  coaquant  fefie, 
Itecf  alterum  alterum  excedit.  Similiter  ordinatum.cr  inordinati  fiefie  habet,  ac  porimon  cr  aporen. 
Communicant  fiquidem  hac  plurimum,diffrruntq;  utdidum  efi . Curuatura  fiquidem  ordinatur  ,fei 
biji  qui  Archimedem  praeejjerunt  in  uia  erat,cr  alia  qua  infinilies  fiunt, cr  inordinate,  pormaqul 
dem  fiunt  Ji  quis  eorum  confirudioncm.ac  ccnjiuulioncm  intclligat.iwn  tamen  etiam  ordinata,ut  fca- 
lenum  triangulum  inteOigerefin  ipfiusq ; confirudionem  inlcUigentiam  ducere  ab  aquilatcro, nec  diffi - 
cile  id  efi, fied  in  promptu  cr  quiequid  inordinatum  cr  infinitum.  Sie  autem  ad  rationale  cr  irrationi 
le, ordinatum  cr  inordinatum [tfc habet: communicant  fiiquidsm  inuictm  admodum,diffiruntq;  modo 
pradiUothac  autem  inuicem  minime  fiunt  aqualia, ne<L  alterum  altero  percipitur , nam  qua  tx  binis 
nominibus, ty  fic  aJ]umptairrationalcs,ordinata  quidem  fiunt, fied  neutiquam  rationales, crque  dimt 
tientis  ad  cofiam  quadrati  efi  ratio.  Rationalium  quidem  plura  inordinata  fiunt,  ficut  qua  multiplici - 
ter,indcterminatcq;fiunt:poffiimm  enim  crfcalenum  triangulum  menfiura  diffinita  rationali  propofi 
ta  metiri, ty  fiquidem  inordinatum  fuerit, noti  autem  ad  porimon  fimihtudintm  omnino  irffiicerc  faci 
le  efl,  differentiam  ueri  elicere  difficile : natura  n*nq;  prope  fiunt  adinuiecm,quare  fefie  inuicem  eoa - 
quare  udentur, tamen  hac  certe  intuentibut  quadam  uitjje  uidcbllur  differentia . Quod  quidem  una 
fit  inflexionem  ab  uno  figno  tangens.manififlum  ac  notum  efl.  Non  tamen  id  proptercaiam  id  problt 
ma  porimon  eft,nondum  enim  perceptum,quare  omne  notum  non  omnino  porimon  efl: porimon  fiqui- 
dem omne  notum  efi.  Maius  igitur  efi  notum  i (fio  porimo.  Rurfius  notum  porimon  cr  rationale  quan- 
doc;  communicant, at  quandocr  inuirem  differuntmodo  iam  dido.  Nam  qua  irrationales  dicuntur  no 
te  fiunt, nen  tamen  rationales,  numerus  enim  omnis  rationalis  quidem  efi,  nen  tamen  cmnis  notus  efi. 
Ef  rationale  ex  fiuifpfius  more  fimilittr  rationale  efi, nec  fic  rationalis  erit  longitudo.in  idem  fiquidem 
deducunt  dimenfione.nota  fiquidem  efl  longiludo^tquandcq,  minime, cr  fi  in  eadem  fuerint  confice - 
tudine.  Tortaffie  autem  cr  inuenire  difficile  efi.  Rationali  quidem, at  ignotum,uiditur  fiquidem  cr  ra* 
tionah  notum  effie  aliquid  plus.  Quod  autem  porimon  cr  aporonj  rationali  cr  irrationali  differunt, 
txhifs  efi  manififium:  porima  enim  effi  pofjunt  cr  irrationaliu  aliqua.  At  rationalium  irrationale  nul- 
lum,a ffinitat  autem  horum  ficut  cr  aliorum  omnino  manififia,bac  adinuicem  fiefie  habent,  quare  po 
rimon  rationali  plus  effie  uidttur, opera  etiam  precium  efl  ty  pradidori  differentiam  coniedare.  Ra- 
tionale quidem  cr  irrationale  per  dimenfionis  relationem, dic  untwr  ad  ccgnit  ione  nofl ram  minime  ue- 
nientis,  poteft  enim  quidpiam  rationale  exiflens  nobis  minime  no tum  effe,  quatenus  rationale  efl,  neep 
percipi  quod  rationale  fit.  Ordinatum  uero  cr  inordinatum.non  per  idem,cr  iuxta  prcprianeficcu- 
lati  naturam  efl,  ty  fi  a nobis  minime  percipiatur,  plura  igitur  ordinata  natura  pofterius  Archimedes 
ex  Serini  fermonibus,quod ordinantur  demonfirauit.  Notum  autem  crignotum,quo  adnoflram  rela- 
tionem 
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lienem  dicitur, quare  predida  inuicm  diffirut.Siquidem  hoc  ad  nos  habet  relationem, illud  urro  que 
ad  naturam,  hac  autem  ii  dimcn/ioncm  ■ Cum  item  prepofttorum  focictas  c r diffirentia  diffintta  fit, 
reliquum  fupcrjucrit,quid  'nam  fit  datum  indagare.  Qjticunq;  in  prefentia  i proponente  quid  per  hf 
pothefim  datum,id  datum  efjc  putant, i queftto  aberrant, dementa  nanq ; datorum  omnia  fimul  ordi- 
nantur,& non  de  eo  quod  per  hypothefimjicuti  ex  hijt  qua  in  torum  tra  flatu  funt  licet  intueri.  Qua 
re  perceptionem  huiufmodi  nos  negligentes, aliter  diffinientium  rationes  ordinare  oportet.  Erit  autem 
quod  per  kypotbefim  datum,ii  quod  poft  principia  peculatur, diffiniunt  tam  nominattuis  diffinitioni 
bws  utentes, uno  aliquo  di  florum  illud  charadere  pingetes.  Sicut  in  principio  didunt  efl, omnes  autem 
firme  ut  communem  fentetiam  de  dato  retinere  utdeantur,perceptu  enim  quid  iSud  efjc  afjiimp ferunt, 
quemadmodum  cr  ipfius  dati  nomen  offendit, ty  in  primis  illi  qui  per  hypotbcfim  datum  defcnbunt. 
Honnulb  uero  coceffionem  reflexerunt.  Noi  autem  quoq;  utentes  pradida  tanquam  canone  cr  foro, 
ipfiiu  dati  perfidam  diffinitionem  inuenire  poterimus.  Manififtum  autem  quod  coaquatione  aut  con- 
uerfione  ipfum  indiget  ad  diffinitum, cr  hoc  fubfifterc  oportet  eis  qua  rede  datafunt  diffinitiombut, 
eff  cr  propofiti  hac  in  illis  diffinitionibus  qua  fimplicius  dide  funt,qua  porimon  diffiniet, in  compti 
catis  autem  notum  fimul  cr  porimon:  reliqua  uero  omnes  imperfida  funt, neq  enim  ordinatum  diffi- 
niens eucSigio  ad  dati  comprebcnfioncm  extenditur,  eo  quia  neq  in  totum, neq  folum  ordinatum  per 
cepium  eff.fed  inordinatorum  nonnulla  ficut  offenfum  eff.  Nr  q illa  idonea  eff  qua  notum  ipfum  diffi- 
nit, neq;  enim  hoc  totum  perceptum  eff,  e?  fi  tamum  ignotum  enim  nequaquam  fuerit  perceptum, 
neque  ipfum  rationale  diffiniens  diffinitio,  perfida  erit,  nam  hoc  folum  perceptum  non  eff,  quoniam 
Cr  irrationalium  aliqua  fbrfitan  autem  neque  omne  rationale  perceptum  eff,  ficut  & hoc  diffinitum 
eff  prius -Deficit  iam  in  nominatme afiignatis  porimon,quare  uidetur  maxime  perceptionem  offende- 
re,nam  omne  porimon  percipi  poteff  crfolum,huiufmodt  autem  diffinitione  ufuseff  Euclides  ffieciet 
omnes  dati  defcnbens.  Compofitarumdiffiiutionumperfidaeff  qua  notum  fimul  cr  porimon  datum 
tffe  diffinit, genere  quidem  proportionale  habens  ipfum  notum. differentia  uero  porimon.  Ordinatum 
amem  fimul  er  porimon  dicent  imperfida  ejl,  nam  non  folum  hutufmodi  datafunt  cr  qui  datum,  cr 
rationale  fimiliter  defidiue  datum  comprehendit.  Qua  uero  notum  fimul  es  ordinatum,eo  quia  pro - 
pofitum  excedit, neq  fana  eff, neq  enim  omne  huiufmodi  datum  eff.  Soli  iam  reliquum  dati  finientia 
attingere  udentur,  qui  iHum  notum  effe  dixerunt,  nam  tale  omne  percipi  poteff  cr  folum,  bina  autem 
hacfubfifferc  oportet  in  difciplinaribus  diffinitionibus  datis.  Hlfs  autem  prope  funt  compofita  c r fic. 
Datum  eff  cui  exhibere  pojfumus  equum  per  ea  qua  a nobis  in  primis  pricr.busij;  fuppojittombtu  di- 
di funt,  pradidis autem  Euclides  ubiq  in  exhibendo  utens,  notum  pratermittu , tanquam  porimon 
iuxta  fequens.  \ccufaret  autem  qui/piam  ipfum  rationabiliter, tanquam  prius  communiter  datum  mi- 
nime diffinientm.fcd  immediate  usumquanf  ipfius  ffieciem.  Atqui  in  geometria  demet  ari  prius  fm- 
plicem  lineam  quam  linea  fpecies,cr  alia  huiufmodi  diffiniuifjc  uidetur. 

qofienm  uti  Iu  at  ex  datorum  tradatis,  Caput  fecundum. 

Cum  fbrfitan  quoad  prafentaneum  ufum  ipfum  datum  dijudicatum  fit,  fubfequcns  fuerit  ipfius  tra 
datus  utilitatem  prabcrccft  fiquidem  hoc  ad  aliud  habentium  redudionem,  ad  locum  enim  qui  refolu 
tus  dicitur,  necejfaria  eff  admodum  huius  cognitio.  Quantam  nanq ■ potentiam  habeant  in  m.:  themati- 
cis  difciplims.cr  altis  ciufdem  genens  Jicut  pcrfiiediua  cr  canonica  locus  refolutusin  altjs  diffinitum 
eft,C r quod  demonftrationis  eff  inuentio  ipfa  refolutio,cr  quod  ad  inuentionem  demonftrationts  fimi - 
Itum  nobis  confert.  Et  quid  maius  eff  rcfclutiuam  potentiam  obtinere,  quam  plures  particulares  de- 
monfirationes  habere. 

«(Ai  quam  difciplinam  reducatur  datorum  tradatur,  Caput  tertium. 

Ad  omnes  fiquidem  huiufmodi  difciplinas.cum  datorum  fpeculatio  utilis  fit,quandoquidcm  ad  re - 
folutioncm  plurimum  confert,  opportunum  neutiquam  fuerit  ipfam  reduci  ad  aliquam  unam  difcipli- 
ttam  dicere.  Sed  adeam  qua  in  uniucrfali  mathematica  dicitur, ea  fiquidem  eff  que  fefe  habet  circa  mul 
titudines,tcmpora,cr celeritates, kuiufmodicj;  omnia, inquantum  iam  circarationes  proportiones, cr 
ubiq  medietates  negotiatur.  Huiufmodi  ergo  datorum  dtfciplinari perceptione  utilima  exiftente,dato 
rum  uolumen  Euclides  elaborauit,  quem  proprie  cr  dementarem  appellauerunt . Totius  enim  firme 
mathematice  difcipline  elementa,  cr  tanquam  introdudoria  ordinauit,  ficut  geometrie  quidem  lotius 
in  tredecim  uotumtnibM,cr  aftronomie  in  phanomemsanuficesq  cr  perfpediue  fimiliter  elementa 
pr ebuit.  At  dati  tradatur  in  propofito  libro  dementarem  refolutiud  ficil.  Geometricus  enim  exiffent 
ipfe  uir  diuifim  communes  ipfius  dati  rationes  proprie  eoglutinauit.  Sicut  in  uniuerfilibus  rationibus 
ficil, ut  in  magnitudinibus  tM  proprie  operatus  in  quinto  de  plano  uo lumine.  Comuniter  quidem  quid 

fit  datum 
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. , « muuiMemdUciBlinirtdutttur.uequodeiuiHieculutiouliliflimutflfltljnumqut 

f • 'unfiqZfia.pcKtia  pr<fdifli<  cfl  mumfle 

«u»t  <b^pJu«  ^ dt**Ht*  <optebendcns,bub,bit  y- 
pofuo  ^ wtaiium  «<  ipfM  dutum.  Dmdttur  .utem.pfum 

tem  c r ipf*  confcquenttr  uitut  ®T  . r ^urrt  w CU(f  rurioisr  datj  funt  c cm  prehendit,  fer 

72^:5536^ 

Urihuiiticommenutiombufdimonjhruuit. 
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ZAMBERT VS  VENETVS 

CLARISSIMO  VIRO  MARINO  GEOR- 
gio , patritio  Veneto,  ardum  ac  ia  er® 

Theologi®  doflori  eximio,l3rL 
xien  fiumqi  pracfwflo  de- 
fignato,  S.D. 

L V RE  S hominum  nuximu  tenet ulmhatio  Murine  Geor' 
oi  philofophe  doditfimcjuid  in  humum  i tteflteompurutum  ho 

tifcw  qu|i  umere  nefeiunt.  Ac /i  eorum  mfere  eondutofiret/t 
umore  puera  mutuufM inuietm  eorref}  oderetu.ldp  mugts  m 
rum  utden  IbUt.eum  bij  qui  uh  humumtulenomen  /tbt  uendtct' 
runt,non  ni/i  inbumentter  uium  ugnt  ruret.  Quod  quidem  une 
eUnflune  nobU  ameleutifUme  conflet t n.-mfl  uc Imm  uturum 
memoria  ultiu,  reren fere, quum  «eicm  beUorum  uecu.m  cem- 
periemut'nuUum.  Sed  ne  i memotie  noflru  longe  dtjluntu  repe* 

l^-fiasagg S£± 
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S.  loqmpoffit.eam  adfunefium  deplorabilemq  flatum  peru*#  inteBigetemu,  Sedhtt 

f?  uuffa  factamustquandoquidem  in  prtfenha  htjloriamnonea^eriUlitm^rquei  apud  p» 

ftpos,nonparuam,fed  nullam  fidem ob  ramagnieudtnemfi, habitatura. Qnr  omnta I mouiw 

mr‘r‘  oporteat:  namfiicaufit  exordm  atque  ai 

irtmuou^Tb7[01 ‘&T”" incipiente,  caufacalZ  re* 
pr,m  uoluenm,ts,beUa  bumfmods  ex  contrarq,  jryu  «otaiMfl»*  <ompertemts,quae  ab  appetttu  di 
lurfo  ortuntur  quem  dtunfa  hominumfomta  efl  quah,M,q»am ,»  hunor],  efficilLu  cml 

rl“ ^'dKfixteant  juxta  temporum qualitatem,  ftcllarumq;  in humanltkuiuf' 
moitucnsfuM  tramffindmtum  motum  cr  uifluxu,,aKgentur,atlolluntur,  imminuuntur  ac  Jepnmi 

mep^tuftidfUeMjiata  dementis  praflanrifiimo,  tfr  mathematicus  noi  docm  tuet,d„  ?, 
ta«»«  ««/«utri  «m  .muro»  conuemant,[ed  mira  quadam  difcrepantia  difiideantfupet' 

r/1  tgttur  ut  contracta  remaneant.  Quidciim  ttafefe  babea,  fifrifeu  ,oJ  temporibus  facrcrtuLm 

't*™,  ^Si^arum  na 


;M.irra/a«4/w,yr  commcmount:  i / 

tiojmh^dottumultu,  Dionyfiu,  Haltcarnaffaus,  Diodorusct  Siculae 

T Liuiui  Romanorum  Itta  denitf  miranfa  facinora  erro  fine  magna  tota 
fangumii.a-non  nt/t  ty,m  mundi  trementibus.quafi carL,bus,expUt,an,:f,  qj,,„,ui  crt.us  L- 
Xandn  Muc  edonis  Ut  Perferum  Denum  delicatiFimum  reoem  e*n*Ait l ■ 
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T"1" T7  munai  tT7*nn*"+4i ctrdimbuitexpUrutnrn  Qnintut  Cun.us  Ale* 
xandn  Macedonii  m P crfarum  Darium  delirat, fimum  regem  expeditionem  terribilem,  expugnatio 
nem$  ac m(h„mfubafa  Perfis  explicat: fi  ,Hc  quoq:  dicat  quodfiaterno  primi  maduerunt  [angui, 
ne  murl.fi  demum  epco^nofiratempefialc  prifeu  t Jbs  temponbul  exorta  bdla,ac  no  extinHa.fcjlfq. 

£ZaVnlPrZtfrZ" cadibm.ardentibusq,  occle oiqs 
fleant. non  efi  ,d propterea , lar, fime  phtlofophe.quodmirari  debramui.  Dolendum  peius  efl  inge 

^lorifr^nt Chrilhgloriofiucx,Luiuun,,tam 
TbZZtrtu "pettordi/i.ininteftinii.cin  intimi,  corda  penetra 

Mt  umbral Ztt^  T T™  Cum!fih^  fi™  Babylon  ffiolunda  tropbaUA» 

raLultZ^Z^t11  P,,CU"  mSo'  *■“■«  ‘"'"P1""-  JU-S  ter. 

/P  peagupparan  Hoc  quem  ciuilet  auxerunt  f. anguine  dextra,  Vndeuenit  titanrr  nox  ubi  fi 
der  a condit, Qgiq.  diei  mednalflagrantibm  afluat  hora,  fit  quia  bruma  ngem  ae  nefeta  ucre  remit* 
h,  nfblngitfir.hicumgUetaltfiigore  pontum.  Sublugatam  Srrei.ia, n Barbaria  ifet  Araxes  Et  oeni 

lVnZ7ra,^oZf^tt,TUmf  JC!'i,,yu6i h‘l' hdUi  n0M  nna.ncui  moret: 

nam  nunc  pratextatos  refirunt  Artaxata  mores,  ty  fi  qutdujftam  eft  bonarum liter  arum  illud  interit 

f** f “ llJu'a‘f«W‘"ayandalorum  Gothorum j;  ueftigla,qui  poftea  quam  It  altam 

fimm*Mp‘*‘ir,rapinii,crali/ibuiufinodif*uientiumbeluariwi.prrurr/nn:or,bit<Ldariintmd 

ximac  bona  hier, s tenebra,  obtecrunt.cr  adeo  ut  tpfacontremifeentes  pluribut  anna  LJfa  f 

nno  ument, buc  deLtefcerentQjfibuc  beliusm  untuerfumfxuicnttbu,  multa  prifiomm  illorum  uet C' 

^«prac^aoperawteTttru,,multaobcacatae7[ubua[a,multafadifMab^ 

• . J /"'x?*  tmcIC[”tuM  plana  cr  facillima  ac  in  promptu  erant,  in  prafintia  ue  lut  alta  eali 

gme  dmcrfa  difficillima  mmtstfi  recondita, rulitifUmis  uiris  etiam  effit  ui  Icantur, neq.  id  mirum  Eu 
elides  Tunq;  Megare(is  mathematicus  prdCtlarifitmus.  ani  nmrium  m j.r.  .vr,  . - 
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efl  qui  nobu  fvrci  rc ferat, tnpnmts  ntrnu  peruerfe  tntcrprctatusfludentim  animos  plurih,  annis  an 
bivuoi tenuit. Namcum tQud auodiUius efTetfJtTihirtjnUinfn - 


r-*>  nim»  peruerje  interpretatus  Jtudentim  animos  pluribus  annis  m 
ttguo,  tenuit.  Nam  eum  ,0ud  quodmttueffiaffiritur  uolumen  fiudetes  legerent, miri,  lartt,,  fomr.il, 
^ P^^h^t^t^^abL^ ,^,,"trrPres  borbarifiimu, illud refrifit:Dffinft,neq  autertfide  adhibebat 
neq>  ,11,  detrahere  audebant  Opareeum  no,  hi,s  dtfeipltni,  operam  per  pluri  annoLeomZaue. 
r,m»,uo!cnicp,  noflmlabortbu<ftudcntiu  communi  utilitati cemfulere,  ipfim  Euclidi , elementorum 
uolumin  c tredeam  ex  Theonis  traditione  non  minor, bm  uigilijs  quam  laboribus  quibu , perfrpten ' 
mum  tnfudautmu,,ex  Grue, a In  altam  deduximustquibus  laborL  tandem  uo,o  fuperX2Z- 
ramus, ut  qui  erflu  fluantt  proeeUofoq ■ mariyportum  quietum  cupit, nos  alicui amceno  (ludio  emanci * 
parean, mumq:  h,,s  fhdijsfiffitm  adhuntaniora  conuertrre.  Cupiebamus  etenim  illam  fublimis  Home 
r,  poefim  utdere.uim  Demoflhcnis  fufrtcrrejuamatem  l/i serati,  mira  quadam  fandiLditte  mixtam 

Silare, 


guflart,Pyndari<os  finiti  libare.Tum  illa  ruilieana  Theocriti  ia  prsfentia  in  atiqus  grata  umbra  t' 
/liunti  corpori  relegere.  Q uandoqudem  ut  optime  ttofli  in  prsfentia  fol  domum  ejl  {«mnam  ingref ■ 
fus,radlfq;  adrtllos  angplos  proctdunt,idqs  prepttrea  inferiore  hsc  uehementiui  incendunt . Tamen 
habitas  qui  eu:  nunquam, aut  difficulter  .i  Jubicfio  conuclu  peteji,  difpofitionem  huitefmodi  dtff  atut, 
fidium  nanq j ejl  ut  cum  me  accingerem, ut  tpfius  E uclidif  opere  feponere,ecce  ut  euemrefolet,ad  ma- 
nui ipfius  Euclidis  det  e peruenerunt,  opus  [ane  prster  id  quod  iucundum.ftudentliiii  etlem  necejfe- 
rium, quandoquidem  ex  eo  facillime  datur  inteBtgi.qudd toties  Euclides  ipfe  in  elementis  datum  appel 
lat.  Cuod  opus  quoniam  pulchrum, utile,necejjarium,feuu  iucundum,cr  quia  tx  hijs  laqueis  matbi' 
maticis  me  cximere^tefcio,tum quoniam  bucufq;  Latinis  ignotum  extittt, Latinum  td  a me  propterea 
faciendum  efje  cenfui.tuo,^  nomini bumaniflime  phdcfcpke  deftinandum.  Eo  [ane  argumeto  uf  meant 
erga  te  obferuantiam.amoremqj  fingularem  inde  cognofcereS .Tum  quoniam  cum  bi/ce  diebus  trium- 
utrarum  Reipublies  patrocinatorium  ageres , megt/lratum  fune  in  duitate grauiflmum,  d quoficut 
uirtutes  benignifiime  jbuenturjic  uitia  er  [celera  [euerifiime  uindteatur,qucm  cum  per  pauculos  diei 
mira  integritate,  fed  miranda  te  adeuntium  fatisfailione  exercueris, cr  adeo  ut  Brixitnfium  preftdus 
omnium  pene  comitiorum  fuffragi/s  dc fi  gnatus  extiteris , tu  te  meo  patri  nefeio  qua  liberahtate  te  me 
uel  libenter  cognofctrc  uelle  itxtBi.  Cognofces  igitur  me, cr  quid  tui  uetujhfimum  mancipium,  quale 
uero  quis  nefcit,ineruditum,indoflum,incultum,philofopbum  tamen,  c reum  qui  dtuini  Platonis  de- 
c reta  auidifiime  [equi  cupiat,ita  tome  ut  quandea;  uelut  transfuga  cr  explorator  caflra  phtlofopban 
dum petat.Sed  quoniam  fi  uc  lis  binas  longe  inaquales  magnitudines  componcre:id,inquam,baud  fa' 
eilc  fadu  tibi  fucrit.mfi  medius  quidam  fit  propofitus  limes  quo  analogico  medio  extrema  eonueniant, 
ebalcfcit.fii  mutuo  pulfent.  Nam  fi  fexdeam  ad  quaternarium  comparare  uolueris,quippe  quoniam 
longe  difiant, medio  indigent  todonario  fancM  quem  eam  fexdecim  babent , quam  ipfe  aoquatuor  ha. 
bitudinem.duplam  quidcm.Sed  quoniam  bini  dupli  quaternarium  conficiunt,  exta  tgttur  jnaicgu  tp* 
[Orum  fex  leam, ad  odo.erodo  ad  qustucr,ea  fcatct  ratio  quadrupla  qua  cr  [txdectm  ,crquatuet 
retunduntur.  Quod  citm  ita [efe  habeat, cum  mea  punitas  tus  magnitudini  nulla  i * parte  coksr,  at, 
fiut  igitur  medium  adhibendum,quo  tibi  i tir  clarifiime  futfjet  fatis faflum,  er  id  [ane  quod  tusi  III  ra- 
riftime  doflrin*  correffonderent . Data  igitur  ipfius  Euclidis  ea  erunt  quibus  meccgnofcts . quibus 
meam  erga  te  fidem.ty  obferuantis  magnitudinem  intueberis.  Qus  eum  in  prsfentia  Crsca  uefit  re 
pofita,Lanna  induta  fint.tc petunt,te  adeunt,  te  utr  dodtfiime  utdere  geBiunt,  tuca;  fublimi  tudicto 
comprobata,  fub  tuo  nomine  in  manus  fiudetium  uenire  cupiunt.  Tantum  igitur  bofpitem  pbilofopbt 
prsfiantifiime,bilari  fronte  ferenoe^  uultu  aceipiet,eyeo  [ane  quo  utros  doilos  afficere  ,c r tibi  bene - 
uolentia  deum  cire  [oles . Vrnim  quoniam  prifeorum  fint  confuetudo,ut  maximos  uiros  abf^  munert 
adire nuBi  liceret,id proptereajttbi  non  orientabi gemmas, non  Arabum  munera  uulgc  precio fa,nois 
id  quod  pluris  hominum  prsdarifiimum  bonum  exiffimdt, aurum  fcihcet,  non  id  demum  quod  par  uo 
temporis  intervallo  exiguo  nutu  firtunseuanefcitafjfrimus.  Id  quoniam  tibi  tradere  conamur  quod 
rartfitmum  fit,tdq;  propterea  omni  thefauro  fixlictsq:  Arabis  ditifiimis  muneribus  longe  preeiofiut, 
longecL  prsclaniis.hsc  igitur  nofira  tibi  erunt  tradita  munera, qus  fi  talia  fuerint,  qus  tua  excellent 
dodrina  amplexetur, tuum  illud  firax  ingenium  benigne  fbueat.  Curabimus  noftris  labonbus,prsela' 
ris  illorum  ueterii  operibus, cr  huic  nofirs  stati  ignotis  nome  tuum  illufirare,ut  tu  multis  annis  etiattt 
po fi  mortem  Umete  pofiss.  Sed  hoc  iam  fatis  efi,boc  libeBo.iam  peruenimwt  ufque  ad  umbilicum, 
longacp  nimis  ac  inculta  oratione,  qus  ne  quam  par  efi, prolixior  ruadat,umte  adfub- 
limem  datorum  dodrinam,philofopbe  dod tfitme  tranfimittam.  Xalcat 
sternum  pbtlofophantium  exemplar  rarifiimum. 

Venetijs.  M.  D.  V.  VIII. 
ldtb.  Sextilis. 
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PHILOSOPHI  PLATONICI  MATHEMA* 
ticiqi  prxflantifsimi  incipit  liber  Datorutn,ex 
traditione  Pappi,BarthoIomaeo  Zam- 
berto  Veneto  interprete. 

Diffinitio  primi. 

A T A magnitudine  dicuntur  aree  linet , cr  unguli  quibat 
equalia  peffimus  exhibere. 

Diffinitio  fecundi. 

Ratio  diti  dicitur,  cui  eundem  poffumut  exhibere. 
Diffinitio  tertii. 

Redilinee  figurefficcie  duri  dicuntur, quarum  unguli  di' 
ti  funtad  unum, e luterum  rutiones  udinuicemdutt. 
Diffinitio  quurtu. 

Pofitione  duri  dicutur  figna,lmce,cr  anguli,  qut  eundem 
fempir  locum  obtinent. 

Diffinitio  quinti. 

Circulat  magnitudine  duri  dicitur, cuiut  qut  ex  centro  nu 

gnitudine  datur. 

Diffinitio  fexti. 

Tofnone  magnitudine^  circulut  dari  dicitur, cuiut  centrum  pojitione  datur,  ea  qutque  ex  centro 
magnitudine. 

Diffinitio  frpthna. 

Segmenta  circuli  magnitudine  dari  dicuntur, in  quibut  anguli  dati  funt,cr  [cgmentorum  bafet  mi- 
gnituiine. 

Diffinitio  odaua. 

Pofnio  c magnitudine  fegmenta  duri  dicuntur,in  quibut  ey  anguli  dati  funi  magnitudine,cr  bt* 
fes  fegmentorum  pofitione  cr  magnitudine. 

Diffinitio  nona. 

Magnitudo  magnitudine  dato  maior  efi, quando  f ablato  dato, reliquum  eidem  equum  fuerit.  ' 

Diffinitio  decima. 

Magnitudo  magnitudine  dato  minor  e fl, quando  adiedlo  dato  dotum  eidem  equum  fuerit. 
Diffinitio  undecima. 

Magnitudo  magnitudine  dato  maior  efi  quam  in  ratione, quando  ablato  dato  reliquum  ad  idem  ra' 
tionem  datam  habuerit. 

Diffinitio  duodecima- 

Magnitu  Io  m ignitudine  dato  minor  ejl  quam  in  ratione,  quando  appoftlo  dato  reliquum  ad  idem 
rationem  habuerit  datam. 

Diffinitio  decimatertia. 

Vroduda  efi  que  a datofigno  in  pofitione  redam  lineam  ada  reda  linea  in  datum  angulum  pul  in 
datum  fignum. 

Diffinitio  decimaquarta. 

Red  uda  que  d datofigno  ad  pofilionem  redam  lineam, reda  linea  in  angulo  dato  ada  e!i 
Diffinitio  decimaquinta. 

Appofitione  efl  que  per  datum  fignum  pofitione  rede  linee  paraUelut  ada  efi. 

Interpm. 

^ Quoniam  in  eo  uolumine  ex  quo  Data  huiufmodi  tranfcripfimite , in  Latinum q;  conucrtimue, 
quod  fune  uera  hflimum  efl, nonnulla  adiediones  comperimm,que  licet  breuet  cr  concife  finr.quo-’ 
niam  ai  datorum  intdligcntiam  plurimum  conferunt, ut  fefe  habent  fic  eat  fumiu  interpretati fiuden- 
tes  ucro  indicabunt.  Apud  Grecoi  id  obferuatum,  inquam.iniienimus,  ut  non  omnes  interpretationer 

tutorum 


DATA.  ^ 14i 

tutorum  feribant  aut  conficiant, fed  hi/  tantum  qui  inter  tutores  nominari  pcfiint,ut  fiierunt  Home' 
ricicr  Pyndtna  inter  pretes.ty  ahf  plura  uiri  fanc  grautfiimi  indifciplmis  humanioribus . Itidem 
quof,  in  phyfiologicis  utfunt  uuerpretes  Arifioulici,  Ammomui,  Alex  under, \otnnes  grammaticus, 
Thcmiftiiit.cr  Platonici,ficctia  inmathematicis.ut  Tbeon,Hypficlcs,Pappiii,HcronAlcxandrinus, 
Proetus  Lycius  qui  in  Euclidem  [cripfcrunt  ,faflumq-  efi  id  prepteret  ut  apud  Grecos  non  uidemut 
ifia  inwcft  nugarum  uolihmnt,quorum  nos  Lttini  pleni  fumus.  Videmus  enim  unumqucnq;  tutorem 
tribus  (yquttuor  commentttiombus  ej]e  non  intcrprctatum.fcd  laceratum, cr  adeo  ut  crebro  Jluden 
tes  nefiunt  ubi  ntm  fit  incipiendum,  quippe quonitm  funt  tdeo  nugis  ej  Itruis  tufiio  quibus  obfiti, 
ut  c/ecutientes  in  tenebris  ambulenttiUud, inquam,  Horttitnum  fi  unqutm  nunc  mirum  m modum  ut' 
rum  iji,  ntm  feribimus  indoili  dodiip  poemata  ptfiim:noltm  ttmen  detrahere  fama  crautoniati  Ser 
ui/,  A cromt,Porphyrq,  Donati, Laclanti/grautfiimorumautorum.qui  lingutm  Latinum  iHufirarut, 
de  illis  u ab  alijs  quid  dicendum  fuperfitffgnoromus.  Ecce  etiam  plurima  ui  deas  opufcula  in  grammati 
cis  compofita  que  in  eum  arcuerunt  numerum  ut  findentes  fuperauerint.  Miramur  plurimum  quod  in 
bac  nofira  eta te  tanta  fit  audacia,ut  quafi  Prif cianus,  Diomedes, Agretius,  Phocas,  Donatus,  er  ali) 
tutores  grautfiimi  non  fatis  exqtufite  ea  que  in  grammaticis  erant  dicenda  confcripfcrint,  ntfcio  qui 
infurrcxcrint  tonantes  utfue  nuge  neglefhs  tutoribus  bonis  legantur , er  hijs  .tfjuefiant  cdolcfietcs, 
qui  hijs  nugis  cura  preceptorum  indicio  carentium  findentes  fi  holis  tgnordtifiimi  exeunt, fid  hos  iam 
mtffos  faciamus  cum  cuilibet  audedi  fimpnequa  fuerit  potefias/edeamusq-  ad  remno/lra.  Vbitunq; 
igitur  in  datori  theorematibus  leftor  humanifiime,uidebts  aliqua  dida  p Scholiifiea  o ia  ex  Grecis  ad 
icdioibus  fumpta  effc  cefeto.  Ea  enim  tGratis  Scbolia  nucupdtur,que  a nobis  Latine  pofiiBa  diculur. 

Scbolium. 

Datorum  aliqua  pofitionc.atalia  magnitudine  data  funt.  Datum  fiquidem  quadruplieiter  dicetur, 
aut  enim  magnitudine, aut  ff  ecie.au  ratione,aul  pofitione  dari  dicitur : quid  utri  horu  unumquodf 
fignificctfipfi  Euclides  docet-Comuniter  autem  dicitur  datum, cui  idem  muenire  er  exhbcreefi  pofi 
fibile.  Datorum  uero  traditionem  in  plano  uno  pofitamaccipimus,ficiU  in  fex  priortbm  libris  elemen 
torum.  Data  funt  definita, hoc  efi  quorum  finis  datur  autinteUcdu  aut  /rufii,  hijs  enim  equa  pojfumm 
exhibere,  fimililcr  autem  fine  inteUtgentU,fiue  fenfu.potejl  autem  rationale  er  irrationale  datum  effe, 
ut  inquit  Pappas  in  principio  eorum  que  in  Euclidem  firipfit, rationale  nttif  datum  ejltfcd  non  om' 
nino  datum  rationale  efi,  fid  has  tres  diffinitiones  ultimas  de  magnitudinibus  aiunt  effe  Apollonij. 

Theorema  t.  Propofitio  i. 

r"\  Atarom  magnirudinu  rauo  adinuiccm  datur. 

'J  Sint  date  magnitudines  a b.dico  quod  ipfius  a ad  b, ratio  data  efi. 

Quoniam  enim  datura,  pofitbilt  efi  per  primam  diffinitionem  ei  equam  ex 
bibcrc.cxbibeatur  tyefioc  Kurfus  quoniam  data  efi  b.pofiibile  efi  per  etn' 
drm  eidem  equam, exkibtrctexhibeatur  er  efio  dtquoniam  igitur  a efi  equa 
lis  ipfi  c.crbipfi  dtefi  igitur  ficu»  aadb.ficcadd.  Ipfius  igitur  a ad  b ratio 
data  efi, eadem  nanq,  eidem  exhibetur  ipfius  c ad  ipfmd. 

Theorema  t.  Propofitio  >. 

SI  magnitudo  data  ad  aliam  aliquam  magnitudinem  rationem  da* 
tam  nabuerit,8i  eadem  magnitudine  datur. 

Data,  inquam,  magnitudo  a ad  quampiam  aliam  magnitudinem  b ratio'  <_ 

nem  habeat  datam.  Dico  quod  ipfa  b magnitudine  datur.  Qgqniam  enim  da'  b 

tnr  a.pofiibile  efi  eidem  per  primam  diffinitionem  eandem  exhtbrretcxhtbea-  ~ • 

tur  atcfloc.  Et  quoniam  ratio  ipfius  a ad  b datur, fic  enim  fupponitur.a-ci e-  • . — . 

qualem  per  t diffinitionem  exhibere  efi  pofitbilt : exhibeatur  .eflocp  ipfius  c t 

udipfamd  ratio,iy  quonid  efi  fieut  a ai  bficeficad  dtuicifitm  igitur  per  i * 
quinti  dement,  efi  fieut  a ad  c,fic  b ad  d.tqualis  autem  efi  a ipfi  ctaquahs  igitur  cfity  b,  ipfi  d.Dt- 
tur  igitur  per  primam  diffinitionem  ipfa  b magnitudo.aquahs  fiquidem  ei  exhibetur  d. 

Scholium. 

Hoc  praecedentis  conuerfum  efi  quodammodo,  fcd  non  uniucrfalitcr  id  effe  ccnuerfum  dicendi  efi: 
effit  enim  uniucrfalitcr  ii  procedentis  conuerfum,  fi  magnitudines  imiicemrationem  haberent  datam, 
dantur  magnitudmc.nonnulli  autem  aggrediuntur  ut  offendant  effe  conuerfum  pracedeiis.inquiur.tf 
quod  fi  magnitudines  aliqua  rationem  adinuiccm  datam  habuerint, dantur  magnitudine. 
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Thffrmi. 


Propofitiet. 


Q I datx  magnitudines  quccuncp  compofitx  fuerint,&  ex  ipGs  com 
j^pofitum  datum  erit.  a b 

Componantur  enim  qualibet  lite  mjgnituiints  a b,b  — 

t.  Dico  quod  cr  quod  exab.be  boc  eft  ipjum  a c conflatu  It  f 

latum  ejt.  Quoniam  enim  datur  a b,pofiibile  eji  per  pri-  ' ~ 

mam  diffinitionem  aqualem  cilcm  exhibere : exhibeatur 

per  eandem,  fit*  d e.  Rurfut  quoniam  datur  bcpofiibiieb  efteidem  eandem  exhiberr.exhibeaturp et 

tandemcrfitejQuonlam,gi,uraquali,quidemeftab,pf,deCrbe,lf,fiej.Tota,gUuraetotid 

f,etl  equal,S,per  i communem  fententta.  Datur  Igitur  ipfa  a c:cidem  pqj^  cjJi  Jhlbtltur  d f 
Theorema  4.  fropojmoq. 

SIadatamagnitudine.data  magnitudo  auferatur,  reliqua  data  erit. 

A datar^demmagnitudineabMaaufatur  magnitudo  a C.D ico  quodreliquac  b.dataeft. 
Quoniam  enim  datur  a b.pofiibile  eft  eidem  aqualem  exhiberetex 

bibeatur  per  primam  diffinitionem  crfiu  d f.  Rurfut  quoniam  datur  „ j 

a e,pofiibile  eji  ei  equam  exhibereiexhibeatur  per  eandem  a- fit  d * 

e.  Quoniam  equaht  ejlab  ipfi  dficrac  ipfi  d e, reliqua  igitur  b c,  ~j  t 

relique  e fi  e/l  equaht  pe r tertiam  communem  [ementum . Datur  ‘ 

igitur  b c, equulit  enim  eidem  exhibetur  ef.  Scholium. 

Et  id  theorema  pr  accientis  quod  minime  cfl  eonuerfiim,  proprie  fiqutdcm  effit  conutrfum,/!  date 
magnitudoin  quafcunq;  diuifa  fuerit.eyunaquaq ; earum  in  quae  diuiditur  data  e fi,  que  eidem  eadem 
cr  aiinuicc  funt  eadem, boc,inqua,patct  in  11  quinti  elcmentoru.  Theorema  j.  Propofitio/, 

SI  magnitudo  ad  fui  partem  aliquam  rationem  habuerit  datam , 5 C 
ad  reliquam  rationem  habebit  datam. 

Magnitudo  fiquidem  ab  ad  aliqua  [ai  partem  a elationem  habeat  datamjico  quod  c rad  reliquam 
b c, talionem  habet  datam, ponatur  fiquidem  data  magnitudo  d[,cr  quoniam  per  primam  propofitio 
nem  ipfiut  b a ad  a c, ratio  data  eji,  eadem  eidem  per  1 dif 

finitionem  exhibeatur, ut  tpfitu  deaddf,  pofilb.le  enim  eji  * _ 

tribui  datu  magnitudinibul  quartam  proportionalem  inue-  d e S 

nireper  ,i[exti  elcmentoru.  ipfim  igitur  fi,ralio  data  ejt,  * 

data  igitur  eficrfd.  Igitur  er  d e, data  eft,cr  reliqua  igitur  t f,  data  eft.  Eft  autem  cr  d jdafa . V atio 
igitur  ipfim  d f, ad  f e, data  eji  E t quoniam  eft  fieut  dfad  de  fie  a b adae.  Conuertendo  igitur  per  cor- 
rei. 8.  quinti  clement.  eft  fieut  dfadf e, fie  ab  ad  bc.  Ratio  autem  ipfiut  d [ad  [1 e, data  eft  ut  patuit.  R4 
tio  igitur  cr  ipfim  d f ai  f e, data  eji  ut  patuit.  Ratio  igitur  cr  ipfiut  abadb  c,data  eft. 

Theorema  S.  Propofitio  S. 

SI  binae  magnitudines  compofitx  fuerint  adinuicem  rationem  ha- 
betes  datam,& tota  ad  ipfarum  utrancp  rationem  habebit  datam. 
Componantur  enim  bina  magnitudines  a c,c  b adinuicem  datam  rationem  habentes.  Dico  quid  to 
ta  ab  ad  utranq;  ipjarum  a c,e  b rationem  datam  habet, exponatur  enim  data  magnitudo  de,  cr  quo- 
niam perprimam  propofitionem  ipfiut  a c,ad  c b data  eft, eadem  fiat  qua  ipfiut  icade  fratio-.data  eft 
autem  utraq;  ipjarum  d e, e f data.  Ratio  igitur  ipfiut  de  ai  uhranq;  ipftrii  de, e f,data  eft.  Et  quoniam 
eft  fieut  acalc  bficeftdeade  f.  Componendo  igitur  per  t et 

»8  quinti  elementorum  fieut  ab  ai  bc,fied  fiadfe,creon  • ■ ■ - , — • 

uertendo  igitur  per  correlarium.decimaefiaue  quinti  ele-  J i 

mentoru  fieut  b a ad  ac,  fie  i f,addc,cr  quoniam  fieut  dfiai  utranq ; ipjaru  d e, e f, fie  a b,ai  utranq; 
ipjaru  ac,cb  Ratio  igitur  cr  ipfiut  ab  ad  utranq;  ipjaru  ac, e b data  eft.  Scholium. 

Datarii  fiquidem  magnitudini  ratio  inuicem  datur, aqua  enim  ipfiut  d f,adf  e, exhibemus  rationi. 
Theorema  y.  Propofitio  7. 

SI  data  magnitudo  i data  rone  diuifa  fuerit.utrucj  fegmetu  datu  eft 

D*m  enim  magnitudo  a b,in  datam  rationem  ipfiut 
acadcb,diuidatur.bicoqurrunq;jegmentiicrac<yc  * e h 

b datum  ejhquorua  enim  ratio  ipfiut  a c ad  cb  data  eft,  ta  ——————— 

tio 
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DATA. 

abigit»ippmab4dnir3tipP<rmac,cbdau^.Datdefiat,dat^^nrutbaq;lpferuMde,cb. 

4 Tfccormuu.  Vropofmo  s. 

-r-rAndem  ad  idem  rationem  datam  habentia^  adinuicemratio- 

r -nem  datam  habebunt.  . ..  . . . . ... 

Habeat  pquidem utra* ipfarum a.cadbrationemdatam.Dieo quod cr < f ‘Sf0*™ 
datam.SitJnquam  .data magnitudo  d,v  quoniam  ratio  ipfius  a b data  'ft, eadem  eidem  fiat  qua  ip- 

fiusdadc.Data.inquam.eftd.dataigiiurcre.Rurfitiquo'  j A 

niam  ratio  ipfius  b ad  c data  efi.tadem  eidem  fiat  que  ipfius 

* ad  (.data  efi  e.data  igitur  cScr  f-  Efi  autem  c T djata.  R*  • 

tbi^ipfiMdadf,cfidata.&quoniamefi[iuidde,fie  jr 

aadb,crficutbade,ficelieadf,fedraUoipfiusdadf,data  , £ f_ 

eft, ratio  igitur  cr  ipfius  a ad  c data  efi. 

Seholium. 

Aequa  eft  ratio  peut  in  n diffinitione  cr»  propofitione  f elementorum, patet. 

1 Prcpofitio  f.  Theorema  9. 

Slbin*  aut  plurcs  magnitudines  inuicem  rationem  habuerint  da- 

tam,habucrint  autem  exdem  magnitudines  inuice  ad  alias  quat 
dam  magnitudines  rationes  datas,necp  eafdcm,& ipfe  magnitudi- 
nes inuicem  rationes  datam  habebunt. 

Bine,  inquam,  pue  plurct  magnitudines  a,  b,  e adiiutieem  rationem  ha - 
beant  datam, habeant  aiit  ipft  a,b,e  magnitudines  ad  alias quafdamma- 
emitudines  d, e,  f, datas  rationes, non  autem  eafdem.pieo  quodeyipffd,  c, 
f magnitudines  ad  inuicem  rationem  datam  habebunt.  Quoniam  ip/tusa 
ad  b.ratio  e&  data,  cr  ipfius  a addjratio  eB  data.cr  ippus  igitur  d ad  b rO' 
tio  ea  Idata.  Sed  ipfius  b ad  e ratio  efi  data,  cr  ippus  igitur  d ad  e, ratio  <S 
data.  Kurfus  quoniam  ippus  b ad  c ratio  efi  data,  ippus  autem  b ad  e.ratio 

ell  data, cr  ‘&‘,wr  e“^c  ™°  i,H  r^'  *utm f. 

w>cr  ipfius  igitur  e ad  f ratio  efi  data,ipfir  igiturd,e,f,adinuicem  rationem 

dat  ffl  habent.  Scholium. 

Si  enim  defubfiantiafc  habet  oflenpo  quando  hocfiiit  eadem , uel  ratio 
tiropof  tarum  ad  aliquas  contingentes  magnitudines  eadem , uel  quod  con' 
tingentes  rationem  habebunt  datam, in  hoc  exercetur  problema 

” Theoremaao.  Propofinoio.  , 

SI maonitudo  magnitudine  dato  maiorfucritquamm  ratione  S£ 
utram  eadem  dato  maiorcrit  quam  in  ratione,&:  fi  u traqi  eade  da- 
to maior  fuerit  quam  in ratione,&:  reliqua  eadem  uel  dato  maior  clt 
quiim  in  ratione.ucl  reliqua  cumconfequemi  ad  qua  altera  rationem 

b, magnitudine  b c dato  maior  efio  quam  in  ratione, duo  quod  ©■  utri je  e, 

aufrratur  data  magnitate  a d.  Keliquaigllur  d b,ad  b c.per*  t b d 

Spoptionemratioel}  data.cr  componendo  per  ,3  qumtiele.  — 

tur  ipfada  tpjac  d dato  m 1 q < ^ malor  „lt  qut ,,,  ratione.ucl  1 pfa  a b cum  «n- 
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igUur  rchqur ecaicb  dita  ejl. Quare c r tcontr*  ipfiut  b c,ad e curatio  daU  cffifj  eonuertendo per 
correUrium  1 6 quinti  elementorum  ipfius  b c ad  b curatio  data  r/?,cr  ejl  c b,cum  tpfa  b a,data.Tota 
enim  a e,d*U  ejl.  Igitur  b a,eum  confequenti  ad  quam  b, rationem  datam  babct.dat a cjt. 

Scbolium. 

Hoc  efl  componendo  maior  ejl  quim  in  rationerfeut  magnitudo  10  cr  altera  magnitudo  13  data 
autem  /if  j cr  Kfr aq^  jj,cr  ipfa  1 o in  ipfa  e d,efl  data  quam  in  ratione.  A u ferantur  jicut  d data  eap. 
1 o ii  x o data  jicut  nunc  infecunda  ratione  cr  /icut  in  diffinitionibm  diflum  eftffiau  magnitudo  a b, 
per  hypotbejim  13  magnitudine  b c,exijlente  per  bypothefm  10  dato  maior  eflo  quam  in  ratione . 
zitj;  data  ad  33J1  igitur  ab  ipfa  a b,abfcindii  datum  a d,boe  ejl  3 reliqua  dcicadbc  10  rationem  ha 
bet  datam, patuit  autem  in  $/pnitionibus,dato  enim  maior  efl  quam  in  ratione  hoc  patet , cr  mamje 
jlum  quod  cr  reliqua  efl,crtot.ia  c, maior  ejl  dato  quam  in  ratione.  Si  enim  aquatis  extiterit  data  a 
b re liqua  b cad  eandem  b c,rurfus  datam  habet  rationemipoffim  fiquidem  eandem  eidem  exhibere,  fi' 
cut  in  diffinitionibus.  Datur  fiquidem  e c,per  4 theorema,cr  quoniam  datur  utraq;  ipfarum  c a, a e, 
Cr  ipfarum  adinuicem  ratio  datur ,per  primum  theorema  cr  ipfius  a c ad  c e.  Sed  ipjius  a e, ad  c b,fic 
ipfius  b cadc  e.  Quoniam  enim  efl  jicut  a d ad  d e,fic  c d ad  db,cr  uicifiim,ptr  « 6 quinti  elemento - 
rum  ficut  a d add  c,fic  edaddb.Et  componendo  igitur,  1 s quinti  elementorum,ficut  a cadc  djic  e b , 
add  b,cr  utcifiim  per  1 6 quinti  elcmentorumfficut  a cade  b,fic,c  d add  b:  datur  autem  ipfm  a d,*d 
d b, ratio.  Datur  igitur  cr  ipfiut  a cad  e b,ratio.  Sed  potius  conctfius  dicendum  ejl, ficut  unum  anttcc' 
dentium  ai  unum  fequcntium,hoc  ejl  ficut  cd  add  b,fic  omnia  antecedentia,ad  omnia  Jequcntia,  hoc 

Theorema  1 1.  Propofitio  \ 1. 

SI  magnitudo  magnitudinedato  maior  fuerit  quam  in  ratione  ea- 
dem,8C  utracp  dato  maiorem  quam  in  ratione,&:  fi  cade  & utra, 
que  dato  maior  fuerit  quam  in  ratione  eadem,  & reliqua  dato  maior 
igitur  erit  quam  in  ratione. 

Magnitudo  enim  a b ipfa  b c dato  maior  fit  quam  in  ratione.  Dico  quode  ipfa  a c,dalo  maior  eft 
qium  in  ratione.  Qjjoniam  enim  a b ipfa  b c,daxo  motor  eft  qi tam  inrattone^svfiratur  data  magnitu- 
do ad.  Reliqua  igitur  db  adde, ratio  eft  data.cr  econtra,  cr  componendo  per  1 8 quinti  elementorum 
cr  4 datorum  .Eadem  eidem  fiat  ipfiut  ad  ad  de.  Ratio  igitur  ipfius  a d add  e data  eft.  Data  eft  a d , 
datatgitureyd  e.  Qgare  per  quartam  propofitionea  reli 

qua  e a data  efL  Eft  autem  totius  a c ad  totam  ratio,  eptare  c 'u  d e a 

cr  ipfiut  e b ad  a c, ratio  eft  data  tyae.dala  eft.  Igitur  b a - — ■ 

ipfa  a c,dato  maior  eft  quam  in  ratione.  Dico  quod  eadem 

a b reliqua  b e, dato  maior  efl  igtturqu-im  in  ralione  Quoniam  enim  ab  ipfa  a c dato  maior  eft  quam 
ratione, auferatur  data  magnitudo  a r, reliqua  igitur  ebada  c, ratio  data  eft.  Quare  cr  ipfiut  a e hoe 
eft  econtra  a d,e  b,ratio  eft  data.  Eadem  eidem  fiat, ipfiut  a i ad  e d, er  ipfiut  d a igitur  ad  e d,ratioeS 
data.  Et  conuertendo  per  eorrelarium  1 8 quinti  elemtntorum,ipfnu  da  ad  a erano  edi  data,er  icon- 
tra  ipfiut  eaadadratioeftdatacrdataett  a e, data  igitur  cr  tota  a d.  Et  quoniam  tota  a eadtotame 
b,ratio  data  eft, quarum  ipfius  ad  add  ejatiodata  eft,erit  ty  per  tp  quinti  elementorum  reliquae  4 
ad  reliquam  db  ratio  data.  Et  diftribuendo  per  7 propofitionem  ipfiut  c b ad  b d, ratio  eft  data.  Quare 
er  ipfiut  d b,ad  b c/ otio  eft  data.  Ipja  enim  da  data  eft, igitur  a b ipfa  b c maior  efl  dato, quam  minor. 

Scbolium. 

Quoniam  enim  eft  ficut  ac  ad  e b,fic  ablata  ab  ad  ablatam  de,c  reliqua  igitur  e d ad  ad  reliquam 
d b,  eftfieu,  ac  ad  c b,pcr  ■ 5?  quinti  elementorum: data  autem  eft  ipfiut  a cad  e b, ratio  data  igitur  et  ip 

Theorema  u.  Propofitio  11. 

SI  luerint  tres  magnitudines,& prima  cum  fecunda  data  fu erir, fue- 
rit autem  & fecunda  cum  tertia  data,prima  tertia:  aut  eft  aequalis 
uel  altera  dato  maior  efh 

Sint  tres  magnitudines  ab,bc,c  d,et  ab  cum  bc,datafit  ut  ac.  At  bcumc  d,dataftutdb.Dieoq, 

i b ipfi 


DATA.  »** 

4 b ipficd.aut  e fi  equulis, uri  altera  altera  dato  nudor  efi.  Quoniam  enim  data  eft  utraq;  ipfarum  a e, 
b d.  Data  idnt  aut  funt  eqiuita  aut  in  e qualia  Sint  primum  aqualia, equulis  igitur  r flue  ‘fjl  b d,  som 

munis  auferatur  e b,reltqua  igitur  ab  relique  c d efie- 

qualll.Honfint  autem  equalla,fed  ejio  maior  a c,ipfab  r 4 

d er  tpflbd, exhibeatur  aqualis  e e, per  1 primi  elemen.  de* 

lpfab  d.dataefl,  data  igitur  eftere  e,eft  autem  cr ‘ota 

a c, data, a reliqua  a e, data  efi. Et  quoniam  aqualis  eH  e e tpfib  d.eommums  auferatur  b e -.reliqua  tgl 
tut  b e, reliqua  c d eS  aqualis.  E/l  autem  data  a e.  Igitur  abtpfie  d.dato  maior  esi. 

Scbolium. 

Si  autem  maior  Sierit  b d ipfaa  e dato  a c,aquiim  autem  quod  exb  cr  eadem  efficientes  demo nflrd 
bimus, quid  e dipfa  a b dato  maior  efi.hoe  enim  patuit  in  pnma.ud  altera, ait  era  dato  motor  ejt. 


Theorema  ij. 


Propofitio  t). 


SI  fuerint  tres  magnitudines,8£  prima  ad  fecundam  ratione  babutf* 
rit  datam.fecunda  uero  tertia  dato  maior  fuerit  quam  in  ratione* 

6C  prima  tertia  dato  maior  erit  quae  in  ratione. 

Sint  tres  magnitudines  ab.cd  e.cripfa  quidem  a b,ad  c b, rationem  habeat  da- 
tam,at  cd  ip fa  e dato  maior  fit  quim  in  ratione.  Dico  quod  crabipfa  e dato  ma- 
ior efi  quam  tn  ratione.  Nam  quoniam  c d ipfaedatomatorejl  quam  in  ratione; 
auferatur  data  magnitudo  e f.  Reliqua:  igitur  df, ad  e ratio  data  efi,cr  quoniam  tp 
fluta  b ad  c d, ratio  data  ejl,  eadem  eidem  fiat  que  ipfius  agad  e f, data  Data  efi  c 
(data  igitur, cr  ager  relique  g b ad  reliquam  fd,ratio  data  ejt, et  ipjiusdfaie, 
ratio  data,  cr  ipfius  gb  ad  e igitur  ratio  data  cfl.  ES  autem  data  a g.  igitur  tp [a  c da 
to  nuior  ejt  quam  m ratione. 

Scbolium.  . , 

Si  enim  Sierit  ficui  totum  adtotum.fic  ablatum  ad  ablatum,  cr  reliquum  ad  rei, quum  ertl  feutto- 

tumaltotUfieutpatetpcrioquinttelemen.a-indiffinttionibus.tomponiturcnimdaioquodma- 

ior  fit  quam  in  ratione.  „ . 

Theorema  14..  Vropofitio . 4.  _ 

SI  binp  magnitudines  adinuicem rationem  datam  habuerint,appo 
fica®  fuerit  earum  utriep  data  magnitudo,  totae  adinuiccmaut  ra» 
tionem  datam  habeburit.aut  altera  altera  maioreft  quam  in  ratione. 

Bine  fiquidem magnitudines  a b,c  d, adinuicem  rationem  habeant  datane.cr apponatur earuut 
«Jn.  iaL  laonitudohoe  ,S  a e.cref.  Dicoqubdtot*'bfd:ad,nu,e,m  aut  rationem  habent  datant 
uri  Itera  alter a,dato  maior  cfl  quam  ,11  ratione.  N«  quoniam  - 

data  eft  unaq;  ip  far  ume  a,  t f Kalio  igitur  ipfius  e a ad  e f,  » a _S - 

data  eS.cr /iquidcm  eadem  que  ipfius  a b adcd,tgiturcrto-  i e S 

tiuscbadtotam  f d,ratio  efi  data.  Non  aute  fit  eadem-  Vutp 

llcut  abade  d,ficg  a ad  efi  Ratio  igitur  cr  ipfius  gaadc  f.data  efi.  Data  autem  e S f e, data  igitur  CT 
o a cr  ipfius  fc  adg  a, ratio  data  efi.  Et  reliqua  igitur  eg.data  eft.  rflq,  ficul  a b,ad  e dffieg  a adfc  t>4 
?,„  igitur  ip/L  9 aadfc  efi  data.  Dataaulccrfc.  Data  igitur  eft  erga.  Efi  autem  CTcadata.cr  reU 
quatitur  c g,data  eft.  Et  quoniam  ficut  a b ad  c d.fic  g a ad  f curatio  igitur  ipftutg  b adfd,dataeft. 
tft  autem  dati  c T eg.  Iguur  c b ipfa  fd, maior  eft  dato  quam  in  ratione. 

' Scbolium. 

Si  uero  efficiemus  ficut  abade  djlc  a e, ad  id  quod  ex  c, ficut  in  7 inuenietur  f d ipfa  e b.dato  ma- 
ior  quam  in  ratione. 

1 Theorema,!.  Vropofitio,  f.  _ 

Slbinx  magnitudines  adinuicem  rationem  datam  habuerint, oc 
auferatur  ab  earuutraq»  datamagnitudo.rcliqux  adinuiccmaut 

rationem 
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rationem  datum  habebunt, uel  alter»  altera  dato  maior  erit  quam  in 
ratione. 

Bine  nanq-  magnitudines  a b,c  d, adinuicem  rationem 

habeant  datam , auferatur $ ab  earum  utraq;  data  magni-  jj * i. 

tudo:abipfa,inquam,abtpfaa  e,abipfaucrbc  dipfacf.  « f t 

Dito  quod  er  reliqui  e b,f  d, adinuicem  aut  rationem  ha-  

bebunt  datam,uel  altera, altera  dato  maior  edi  quam  in  ratione.  Nam  quoniam  ulraql  a e,c  f,data  eft, 
ratio  igitur  ipfiut  at  ad  c f,data  eft, per  primam  propo/ltionem.  Et  fiquidem  eadem  eft  ei  que  ipfiut  a 
bade  d.trit  cr  reliqui  e b,ad  reliquam  f dsatio  data.  Non  fit  autem  eadem  fiat  'at  ficui  a bad  c d,fic  a 
g ad  cf.  Ratio  aute  ipfiut  a b,ad  c d,data  eft.Ratio  ipfiut  igttur  a g,ad  cf  datarii.  Data  igitur  e fi  <y 
a g.  Eft  autem  era  e, data.  Et  reliqua  igitur  e g data  eft.  Et  quoniam  eft  ficut  a bad  e d.fic  edagjdef. 
Reliqui  igitur  g b,ad  reliquam  [d,ratio  data  eft.  Eft  autem  data  eg.  Igitur  c b,ipfaf  c, dato  maior  eft 
qum  in  ratione • T 

Scholium. 

Hoc  conuerfium  eft  quodammodo  precedctis.oftendens,  quod  fi  appofiti  fuerint  dati  magnitudi- 
nes,eu  datam  habent  rattonempmnc  uero  aufiratur  eadem  ab  eifdem  idem  oftendit. 

Theorema  i f.  Vropofitio  i g. 

Sibina: magnitudines  inuicem  rationem  habuerint  daram.&fub 
unaearum  data  magnitudo auferatur,altcri  ueroearum  datama- 
gnitudo  appofita  fuerit,  tota  dato  maior  eft  quam  in  ratione. 

Bint  fiquidem  magnitudines  ab,c  d.ration em  habeant  datam, er  ab  ipfaed.data  au- 
feratur magnitulo,ipfi  uero  a b data  apponatur  magnitudo  fa.  Dico  quod  tota  f btotae  f 

d,dato  maior  tfl  qudrn  in  ratione.  Nam  quoniam  ipfiut  a bad  e dsarto  data  eft, eadem  ei.  r 
dem  fiat  hoc  eft  ipfiut  a g ad  e e.  Igiluripfiut  a bad  ce  ratio  data  eft.  Data  autem  eft  c e, da 
‘a  igttur  er  a g.  Eft  autem  er  a fdata.  Tota  igitur  fg.data  eft  per  , propofitione.  F.tquo. 
niameft  ficut  abaded, ficeftagadce.tr  relique  g b,adreliquamed,ratioeftdataper  * 

ip  quinti  tlemen.E  tg  fdata  eft -Igitur  f b ipft  c d dato  maior  eft  quam  in  ratione. 

f 

T bcormd  1 7.  Vropofitio  t 7. 

SI  fuerint  tres  magnitudincs,&:  prima  fecunda  dato  maior 
fuerint  quam  in  ratione,fueritautcm  &C  tertia  eadem  dato 

raaiorquam  in  ratione.prima  ad  tertia  aut  datam  rationem  * 'o 

habcbit.uel  altera  altera  dato  maior  erit  quam  in  ratione. 

Sint  tres  magnitudines  a b,c  d e, er  utraq-  ipfanim  a b,d  efipfacdato 
maior  efto  quam  in  ratione.  Dico  quod ipfeab.de, aut  adinuicem  datam 
babentrationem,uel  altera  altera  dato  maior  eil  quam  in  ratione.  Aufe-  * 
fatur  data  magnitudo  d g.Relique  igitur  g ead  c. ratio  eft  data.  Id  pro-  ^ 

pterea  iam  er  ipfiut  fb  ad  c, ratio  eft  data.tr  ipfiut  fb  ad  g e figitur  ratio 
eft  data,er  eis  apponuntur  data  magnitudines  a f,d  g.Tota  igitur  a b,d 

c,  adinuicem  uel  rationem  habent  datam,  uel  altera  altera  dato  maior  eft  t r 

quam  in  ratione.  * 

Theorema  i g.  Vropofitio  i g. 

SI  fuerint  tres  magnitudincs,una  autem  earum  c 
utracp  reliquarum  dato  maior  fuerit  quam  in 
rationc.binx  reliquae  adinuicem  autrationem  da  d 4 

tam  habebunt, uel  altera  altera  dato  maior  erit  quam  in  ratione. 

Sint  tres  magnitudines  a b,e  d,c  fi  earum  uero  unae  djitraq;  reliquarum  t b,  e f,dato  maior  fit 

quam 


b 

4 

V 

d 

t k 

c 

t ^ 
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DATA.  )fi 

quam  in  Utient.  Dicoquodipfaab.ade  f,aut  rationem  hi 
ha  datam, uel  altera  altera  itio  mai or  efi  quam  in  ratione. 

Nmi  quoniam  cdipft  d b ,dato  maior  efi.quam  in  ratione, 
auferatur  data  magnitudo  cg.  Relique  igitur  gdad  d bfa- 
lio  efi  data, eadem  eidem  jidt  que  ipfim  cgdddh.  Ratio  igi 
lur  ipfiiu  cgudd  h ddtd  efi  Data  autem  ejlcgidata  igitur, 
cr  d b cr  tottiu  e d dd  totam  h b, ratio  eji  data.  Rurfui  quo- 
niam c dipfae  fjato  maior  r/i  quam  in  rationr^auferatur 
idta  magnitudo  c k ■ Relique  igitur  K d dd  e f ratio  data  efi, 
eadem  eidem  exhibeatur  que  ipfiut  c Radie.  Ratio  igitur  cr  ipfitKC  k,ad  l e.date  efi.  Data  autem  e 
K ,data  igitur  cr  l r,cr  totiui  edad  totum  If  ratio  eji  d/ata.  ipfiut  autem  cd  ad  b b, ratio  ei!  data.Bt  ip 
fiut  b b,igjtur  ad  Ifjatio  eji  data  Etabipftt  date  auferuntur  magnitudines  ha.le.  ipfe  igitur  a b,e  f, 
aut  admutcem  rationem  habebunt  datam, aut  altera  altera  dato  maior  erit  quam  iu  ratione. 

Theorema  19.  Propofino  ip. 

SI  fuerint  tres  magnitudines,  & prima  fecunda  dato  maior  fuerit 
quam  in  ratione,fucrit  autem  & fecunda  tmia  dato  maior  quam 
in  ratione,&  prima  tertia  dato  maior  igitur  eritquam  in  ratione. 

Si  tres  magnitudines  a b,ed  e.crabipfae  d.dato  maior  cfioquim  in  ratione, 
cr  c d,ipfa  e dato  maior  rSo  quam  in  ratione.  Dico  quod  cr  a b ipfa  e dato  maior 
eji  quam  inrationetnam  quoniam  c i.tpfa  e, dato  maicrejl  quam  inratione,auJe' 
ntur  data  magnitudo  c f.  Relique  igitur  f d ad  e, ratio  eji  data-Rurfus  quoniam 
a b ipfa  c d.dato  maior  r/i  quam  in  ratione  fufiratur  data  magnitudo  a g.  Relique 
igitur  g b,ad  c d, ratio  eji  data, eadem  eidem  fiat  que  ipfimg  badej.  Ratio  igitur 
jpfius  gb  ode  fdata  efi,  Data  autem  efi  e f, data  igitur  tjlcrg  h.eflaunm  ergh  6 f 
data,  <y  tota  igitur  b a,data  ejl.pt  quoniam  efificut  gb  ad  c d,ftc  eji  g h,ad  cf,cr 
relique  hbad  reliquam  f d ratio  data  eji.  Ipfiut  autem  fd,ade,ratioejfidata,crip 
fat  b b.igitur  ad  e,ratioe{ldata,cr  data  eji  h a.  Igitur  b a ipfa  e,  dato  maior  tfi 
quamin  ratione. 

Alitet.  * 

Sint  tret  magnitudines  a b.ed.cr  a b ipfa  c dato  maiot  fit  quam  in  ratione,  ry 
e ipfa  d,  dato  maior  fit  quam  1 in  ratione.  Dico  quod  cr  ab  ipfa  d,dato  maior  eji 
quam  in  ratione.  Qgoniam  ab  ipfa  c dato  maior  <)!l  quamin  ratione, au  feratur  da-  e 
ta  magnitudo  a e.  Relique  igitur  e bade  ratto  efl  data  per  4 propofitionem.Atc 
ipfa  d.dato  maior  efi  quem  tn  ratione,  cr  e b igitur  ipfad.dato  maior  efl  quam  in 
Tatione.  Auferetur  iguur  data  magnitudo  ef.  Relique  igitur  f b ad  d, ratto  efi  data  j 
per  eandem.  A t a f.data  eft.cr  a b igitur  ipfa  d.dato  motor  eji  quam  in  ra.  ior.e. 

TtirorniMio.  Vropofitioib.  t 

SI  fuerint  binae  magnitudines  datae, ab  eifdemcf  ablatae  fuerint  m^ 
gnitudines  adinuiccm  ratiortem  datam  habentes, reliqua:  admuf- 
ccm  aut  datam  rationem  habebunt,ucl  altera  altera  dato  maior  erit 
quamin  ratione. 

Sint  bine  magnitudines  date  ah,  e i,crab  ipfis  a b,c  d aufi-  — 

tatur  magnitudines  a c, effationem  tdmuicem  habentes  datam, 
dico  quod  Ipfe  e bfdjdtnuiccm  rationem  datam  babcnt.uel  al- 
tera altera  dolo  maior  efi  quam  in  ratione.  Nem  quoniam  niraj 
ipfjram  a h,c  d.dato  efi. Ratio  igitur  ipfius  abadcd,dataefi,cr 


6 

7 


Sirum  dt>,ca,<Utrac/i.  nano  iguur  ip/iw  a e aai 

t idem  udem  rflaqu*  itfm  a t t f,mt  cr  rt  luju £ ebad  rrtiijud  f d, ratio  Sito  Moti  fit  iattf  td > 
dem,fialq;fieut e a.adc  f,fic ag,ad  c d.  KaUo  autem  ipfim  a e^cf.ejl  data. RatlO  iguuriffiutegad 
* d,  data  efl  D»U  autem  e d.dato  igitur  c r a g.Eft  autem  Cra  bnfla  tinea  data,  & M qua  tgt' 


/ 
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tur  gbdata  efl,<?  quoniam  tftflcutaeadc  fflc  eflagaicd.e?  reliqua  g e, ad  reliquam  fd  ratio  efl 
data.  Data  tutem  ejlg  b, igitur  t bjpfa  f d,iato  nutor  e) I quam  ut  ratione. 

Scbolium. 

Qjjonitm  enim  efl  fleut  i e ade  f fle  efl  a g,tic  d,maniflflum  quod  c r reliqua  tg  ad  reliquam,  f 
d,rttto  dtu  per  19  quinti  elementori,e?  in  ah/i  eiufmodt  perfebobum  maxime  decimi  theorematii. 
Theorema  xt.  Prope fltio  xt. 

SI  fuerint  bini  magnitudines  dator,  cifdcmcp  appofitx  fuerint  ma- 
gnitudines adinuicem  rationem  datam  habentes, tota:  adinuicem 
aut  rationem  datam  hab$bunt,aut  altera  dato  maior  erit  quam  in 
ratione. 

Sint  bine  magnitudines  dite  tb,c  d,app<manturq;  eifdcm  magnitudines, 1 1, e f, rationem  habentes 
ditam  adinuicem.  Dico  quod  c r tote  e b,fd,tdinuiiem  rationem  habebunt  datam-.uel  altera  dato  mu 
ior  efl  quam  m ratione.  Quoniam  enim  data  efl  utraq ■ ipfarum  a b,c  d.  Kalio  igitur  ippm  a b ad  cd, 
per  primam  propoptionem  data  ett,cr  pquidem  eadem  efl  ei  que  ip flui  acide  ferit,  er  totius  c b ad 
totam  fdratto  data  cli.Siaulc  non  fiat  fleut  a e,adc  flfic  e a e b 

gaadcd.Hatloigiluripfiutg  a,adc  d,data  efl.  Data  tu-  — . — ...  — ... 

1 em  efl  c d.data  igitur  efl  i?ga.pflautrm<?ab  data,  e?  ' c * 

reliqua  igitur  g b data  efl.  Et  quoniam  eflflcute  a,adcf, 

pc  eflag.adcd,?  totius  eg.ad  totam  fdpritio  efl  data,!?  data  efl  g b, igitur  e b.ipft  fd.dato  maior 
efl  quam  in  ratione. 


Theorema  1 


Tropofltioix. 


Ql  binae  magnitudinesad  aliquam  magnitudinem  t 
Ohabuerint,&  utraqtad  eandem  rationem  habebit 


1 rationem  datam 

- - , — - »....1  habebit  datum. 

Bine  pquidem  magnitudines  a bjt  c,ad  aliquam  magnitudinem  d rationem  habeant  datam.  Dico 
quod  CT  MM*  a e ad  eandem  d rationem  btbet  datam.  . 

Qsmuib  utraq;  ipfarum  a b,b  c, ad  d.  rationem  habet  -* ! 1. 

datam  tralio  tgtlur  cr  ipflutab  ad  b edita  cd.  ttcom  4 

ponntdo  per  17  quinti  elementorum  ipfiui  a c ade  b,  ' 

ratio  efl  dataiipfim  autem  bcadd  ratio  efl  data.cr  ip~ 
flui  a c, igitur  ad  d ratio  data  efl. 

Theorema  st.  Propofltioxu 

SI  totum  ad  totum  rationem  habuerit datam.habuerint  autem  par 
tes  ad  partes  rationes  datas,non  autem  cafdem,&  omnia  ad  om- 
nia rationes  datas  habebunt. 

Habeat  enim  totum  a b ad  totum  c d, datam  ratione, habeat  dulcer  a ejt  b.partet  adcf.fd, portet 
datat  rationei,non  autemeafdem.  Dico  quid  e?  omnia  ad  omnia  rationes  habebunt  datas.  Quoniam 
enim  ipfiut,<x  c,ad  effatio  data  eft,eadem  eidem  fiat  ipfiui  u 

abadeg.  Katio  igiiur  cr  ipfms  redi*  linea  ab, ade  g,rt'  i, L. 

diam  lineam  data  efl,E rit  e?  reliquo  e b,ad  reliquam  f g,  . 

ratio  data.  Ipflut  autem  e b ad  f djratio  data  efl.  Ef  ipflut  f i d & i * 

adfg,ratia  data  efl  per  ig  quinti  elementorum,!?  conuer 

tendo  per  correLnu  m eiufdem  ipflusf d^td  d g,ratio  data  efl.  E t quoniam  ratio  ipflut  b a edutnna 
Ipforu  d c,e  g.data  efl,<?  i p flui  d c.igitur  ade  gpratio  efl  data,( 7 convertendo  p,r  idem  cone  larium 
crippuie  d,ad  ig,ratio  efl  data.  Sed  ipflut  d ead  df, ratio  rjt  data,<?  ipflut  e d,  igitur  ad  dfjralio 
ef»  data,  quare  er  ipflut  c f,ad  f d, ratio  cil  data.  Sed  ipflut  quidem  e f,ad  a e, ratio  efl  data, ipflut  autem 
fdrtdb  erat  io  efl  data.  Quare  omnium  ad  omnia  ratio  data  efl. 

Scbolium. 

Receptum  flquidem  efl,  quid  ipfint  e f ad  f d, ratio  data  efl,  ponitur  autem  cr  ipflut  e b ad 


DATA.  M* 

iifJ/Aio liti,  C r ipfius  igitur  cf, die  b, Tttio  eft  liti  per  g propofmonem.  R itrfut  quoniam  ipftus 

i e, sie  bjdtia  liti  demonftratur.ponirmr  iutm  cr  ipfius  e b,tif  l,ratio  dats.cr ' pfius  igitur  e d, 

ii  fi,  Titio  e/i  liti,  per  g propofitionem,cr  quoniam  i e,e  bsdimactm  rationem  habent  datam, & 

I dium  a b.diutrunn;  ipforuma  e, e b, rationem  habet  datam.  Quare  <y  fimOiter  ty  c ,ad  Utranq,  ip' 
farum  e f,f d, rationem  habet  datem.  Et  quonim  ab  ,td<  d, rationem  habet  datam:  habet  autem  tycd, 
id  utranq;  ip/irum  c f,f  d, rationem  datam  cr  a b.igitur  ad  utranq  ipfarum  c f,c  d, rationem  habet 
datam.  Quare  omnii  adhmnia  r itiones  bibent  datat. 

Theorema  14.  Propofitio  14. 

SI  tresreftx  linea:  proportionales  fuerint, prima  uero  ad  tertiani  ra 
t io  nem  habuerit  data  m ad  fecunda  rationem  habebit  datam. 

Sint  tres  rede  linee  proportionales  i b ejkut  eadh.ficbade.  At  a ai 
e, rationem  datam  habeat.  D ico  quod  cr  ad  b sationem  habebit  da  am,ex' 
tendatur  enim  dati  redi  linea  d,cr  quoniam  ratio  ipftus  t ad  e, data  eft. E a- 
dem  eidem  fiat  ipftus  d ad  figitur  ipfimdad  fratio  data  eji.  Vataautcefl 
i, data  igitur  e/i  cr  f,  accipiatur  per  ij  fexti  elementorum  ip  forum  df,me - 
dia  proportionalis  e.  Igitur  per  1 -j.etufdem  quod  fubdf, equum  eft  eiquod 
,x  e.  Sed  quod  fub  d f, datum  tfiutrsq  enim  earu  data  tfl.  Datum  igitur  cr 
e/uoiex  e.  Ejl  autem  cr  i data.  Ratio  igitur  ipftus  i ad  e,dita  eft. Et  quo' 
mi  eft  ficutaai  cjic  rft  d ai  f.  Sed  ficui  aaJc,jicquodex  a adidquodfub 
a ejicufiutem  i ai  f.fic  quod  ex  i ad  id  quod  fub  d f.  Sicut  igitur  quod  ex  a, 
ad  idquolfub  a c,fe  quo  d ex  d,ai  id  quod  fubd  f.Sed ei  quidem  quod  fub  i 
e, equum  eft  id  quod  ex  b per  17  fexti  elcmcnt.ipfe i b cjiuit  proportiona- 
les. Ei  autem  quod  fubd  f, equum  eft  id  quod  ex  e fer  eadem-  Sicut  igitur  id 
quod  exa,adidquodexb,ftc  quod  ex  d,ad  id  quod  ex  e,v  fteut  igitur  a ad 
Ijie  d ii  e.  Ratio  autem  ipftus  d ad  e data  eft.  Ratio  igitur  ipfm  a ad  b data  eft. 

Aliter  idem. 

Quoniam  ratio  ipfius  i id  e daticftftcut  autemi  id  cjic  4 

quod  ex  i id  id  quod  fub  i e.  Ratio  igitur  ipftus  i ad  idqd’fub 

ec  data  eft.  Ei  autem  quod  fub  a e equum  e/i  id  quod ex  b.Rd'  , - , 

fio  igitur  ciut  quod  ex  a, ad  ii  quod  rxh  dati  eft.  Quare  cr  ip-  t 

fias  a ad  b satio  data  cft.utriq ; fiquidem  ipfarum  i b,equat  ex- 
htbuimus  in  proprio  cuilibet  quadrato. 

Scholiunt. 

Qjjonum  didicimus  in  diffinitionibus,  redii  ineas  figuris  facete  diri, quarum  unguli  dati  funt, cr 
laterum  rationes  adinuieem  funt  date,  fi  efficimus  parallelogrammum 
i b c dsedangulum  equum  habens  djpfis  a IJabcmus  fiqiudrm  angu  J 
lorum  unumquenq  datum, quoniam  rcAifitnt, omnis  enim  rcflus  angu 
tus  datur ,redus  fifuidem  i reflo  non  M/firt, ficui  patet  per  quarti  po- 
ftulatum.cr  manififtum  quod  rationes  Uterum  funt  date.  Ratio  liqui - 
dem  ipftus  a b,id  b c, datur.  Quonim  cr  ‘pfim  1 sl  fratio  ditur.ac 
per  hoe  quod fubdf,  datur.  , 

Tbeortmif.  Propofitio  if. 

Sibinae  reiftx  Iinex  pofitionc  datx  fefe  inuicem  fecuerin^fignum 
in  quo  fefe  inuicem  difpefcunt  pofitione  datur. 

Bine,inquem,tinee  pofitiont  date  ab, e d.fefe  inuicem  fetent  in  e, dico  quod 
datum  ede, jignum.  Si  autem  non  intercidet  efignum: intercedet  igitur  cr  unius  ip 
farum  ab, e d,pofitio,non  intercidit  aut  em.  Datum  igitur  eft  fignum  e. 

Thtoremaxd.  Propofitio  16. 

SI retftx  linex  fines  fuerintdati  pofitione.datur  ipfa 
rc<fla  linea  pofitione  & magnitudine. 

Redefiquidemlineea  bfinesa  biatifiHtpofilione.Dicoquodipfad  b po' 
fitune  %r  magnitudine  datur.  Si enim  monente  a intercidet  ipfius  tb  ride  linee  aut  pofnio,aut  mt' 
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ggitudo. Intercidet  er  b pgnum , non  intercidit  411(0».  Dttur  igitur  _4 t 

4 b sedit  linet  poptione  cr  mignitudinc.  ~ ' J‘  ' 

Theorema  »7.  Vropoplio  17. 

SI  rectx  linea.'  politione  & magnitudine  datae  unum  extremum da 
tum  fucrit,&  alterum  dabitur. 

Redi  e pquidem  linea  1 b poptione  ty  magnitudine  dite,  unum  extre 
mum t ditum  pt.Dicoqubd cr b Jutum cft.Si enim mtnentea  pgnointer 
cidirfignum  b, incidit  igitur  cr  ipput  a bredte  linet  tui  pefitio  tui  mi - 
gnitudo^non  intercidit  tutem.  Ditum  igitur  eff  b pgnum.cr  centro  t,in'  \ • 

terutio  uero  t b,per tertium  po/luLuum  circuprcntia  defcribtturcbd:  t I | 

pofnieme  igitur  eji  ipft  c b d,poptione  tutat  cr  ipft  a b, redit  linet.  Di' 
tum  igitur  cil  cr  b pgnum. 

Scbeliiu «. 

Siquidem  enim  b pgnum  tu  introrfum  tut  exteriut  intercidit, igitur  re 
Ut  linet  mignitulme  dtU  noneft,p  tutem  mtcrcidu,tu  fupniutinpt, 
nec  poptione  dtit  ep  igitur. 

Theorema  1 g.  Propoptioi  3. 

SI  per  datum  lignum  ad  pofition?  datam  rctftamlineam,lineaalhi 
fiicrit.daturqutcatfiaeft  politione. 

Per  pquidem  dtturn  pgnum  4 td  poptione  dtttm  redUm  U 
nttm  b c. redit  bnet  tgttur  die.  Dico  quod  ipft  di  r,po p' 
tione  iitur.li tulem  non  minente pgtiot  intercidit  ippmdi 
e, poptio  permanete  b c pintlclo. Intercidat, cr  rflo  f a g, 
ptrillelut  igitur  eji  c b.ipftt  fg,fed  bc  ipft  di  e.eppt- 
r litet  uf.crJ  1 e igitur  ippft  g ptraHeluf  eji.  SedePcoinci - 
dem, quod  eft  tbfurdum.  Ipput  igitur  d i e,poptio  non  interci 
dlt, poptione  igitur  eP ipft  di  e. 

Tbeoremt  19.  Vropoptio  19. 


Q I additione  data  rctfalinea  fuerit.ad  ftgnumqp  in 
nea  atfla  fucrit,datum  efficiens  angulum, 

acfla  pofttione  datur. 

Additione  pquidem  redla  linei  tb,ettd pgnum tdetm ditum 
e, redit  excitetur  bnet  c d tngulum  ditum  ejpcicni  eum  qui  fubb 
e d.  Dico  quod  ipft  c d,  eP  poptione  diti.  Si  tutem  non  minente 
pgna  c intercidit  ipput  c d poptio.ferutns  ipput  b c d, unguli  ma- 
gnitudinem Intercidit  eypee  e,tqum  igitur  eff  inguini  quifub 
d c b,ei  qui ptbccb, minor  mtiori, quod  epabfurdum.  Non  inter' 
eidit  ergo  ipput  d e, poptio, poptione  igitur  eft  ipft  ei 


ea  datum  rcftali 


Tbeoremt }». 


Propoptiojo, 


Sia  dato  (igno  in  pofitionedatam  retfiam  Irnca,linea  afla fuerit.d*. 
tum  efficiens  angulum,acftapofitionedatur, 

A dito  cnimpgno  t in  poptione  dtttm  redltm  linetm  b e, 
redit  igitur  linet  1 d, ditum  efficient  tngulum  fub  t dc.Dico 
quod  poptione  eihpft  td.Si  tutem  non, minente  tpgno  in' 
tercidit  ipput  t d, poptio, fenum  ipput  tdc  anguli  nugnitu 
dinempntere  idit  crepotfAequui  igitur  eff  qui  fub  tdc,tn 
gulut  e i quifub  t fc,mtior  minori, quod  ep  alienum.  Non  in» 
tercidit  igitur  ipput  4 d, poptio, poptione  igitur  eff  ipft  td.  * 

Exc iit» 


4 


data.  Hi 

Alita  idem. 

tXrltetur  per  1 1 primi  dement.  al  afigno  ipfi  b i e,rede  linee  par aildus  1 4 f. QjjOnUm  igitur 
per  datum  fignum  a ad  pofitione  datam  rt(Um  Unem  b i * 

cprcda line* ada e/lea  f agitur perit propofitionem ip-  , i 

fe  e a f, pofttione  dat  ur,<y  cjuom-im  paraCdus  die  a f,po-  / 

fitione  datur, cr  quoniam  paraBebu  efl  e afjpfi  b de, et  in  b 
tji( incidit  i aequalis  igitur  efipcrap  primi  elementorum  angulus 
e ai  ingulo  i de.  Djtit  igitur  ejl  cr  mi  fub  e id.  Qgo  num  igitur 
iiditione  diti  redi  linea  e af,(r  ii  fignum  in  ti  ditum  i redi  ex 
cititurlinei  i d,datum  efficiens  angulum, igitur  per  uigefimamno- 
nam  propofitionem  pofttione  ejl  ipfi  i d.Affumatur  in  tpfib  c,da- 
tum  fignum  c cr  per  e fignum  ipfi  i d,  per  st  primi elementorum 
parallelus  excitetur  cf,<juoniim  piraUclus  eftf  e,ipfi  t d,cr  in  eu 
incidit  b c d.  Aequus  igitur  eflpcr  ap  primi  elementorum  qui  fubf 
ed,anguluseiquifuba  i c.Ditusigiturcflcrquifubfc  c.Qtjo-' 
nUm  igitur  iiditione  diti  redi  linei  b ctyad  ditum  in  ei  fignum  * 
t linei  excitui  ejl  e f, ditum  efficiens  angulum  f e c, igitur  per  19 
propofitionem  pofuonc  diti  ejl  ipfi  cf.  Quoniam  per  ditum' fignum  i ii  pofttione  datam  redam  liA 
neam  i c linea  excitatura  d:igitur  peris  propofitionem  pofttione  tfl  ipfi  * d. 

Aliter. 

A ffumiturin  b c, contingens  fgnum  c,eonnedaturqica,quo- 
niam  1 [gnumtdatum  ejl  igitur  per  a 6 propofitionem  ipfi  a e po' 
fitione  diiiefl,po[itionciutcm  cr  bc.  Quoniam  enim  utraq;  ip' 
forum  1 e,b  c, redarum  linearum  pofttione  datur.  Datur  qui  fub  i 
e d.angulus  mignituiine,ficut  in  diffinitionibus, poffumus  enim  ei - 

dem  equum  exhibere.  Datus  igitur  efl  qui  fub  aed  angulus, efl  tu - 

»tra  ty  qui  fub  a de  angulus  datus,  cr  reliquus  igitur  qui  e 1 d,di-  ce  4 * 

tus  ejl.  Quo  mi  igitur  additione  dati  reda  linei  e leytd  fignu  in 

ea  iStdi  excitatur  linea  a d datam  efficiens  angulum  eum  qui  fub  a e d,pof itione  igitur  eflpcr  i?  pro 
pof itionem  ipfiad.  1 

Theorema  j 1.  Propofitio  j 1. 

St  a dato  figno  in  pofitione  datam  re&am  lineam, retfta  linea  proie> 
da  fuerit  data  magnitudinc,datur  etiam  pofitione. 

A dato  enim  fi gno  a in  pofitione  datam  redam  lineam  b c reda 
excitetur  linei  d a,dita  magnitudine.  Dico  quod  etiam  pofttione  da 
tur.  Centro  f quidem  a inttruaUo  uerb  ad, per  3 poftulatum  circu- 
lus deferibatur  c df, pofttione  igitur  efl, per  6 diffinitione  ipfe  cir- 
culus df.  Datur  fiquidem  a centrum  po  fitione, cr  quae  ex  centro  1 d 
magnitudine, pofitione  autem  cr  b c,reda  linea.  Si  uerb  bina  linet 
pofitione  data  fefc  inuicem  fecuerint , datur  per  1 s propofitionem 
ftgnum,inquofe  difrefeunt  pofitione.  E fl  autem  et  a datum, igitur 
per  16  propofitionem  pofitione  datur  ipfa  a d. 

Theorema  si.  Propofitio  s i. 

St  in  parallelas  politione  datas  redas  lineas 

reda  linea  ada  fuerit,  datos  efficiens  angulos,  ada  magnitudine 
datur. 

In  paratldas  enim  pofitione  datat  redat  lineas  ab  e d,reda  % ' V * 

agatur  lineae  f, datos  efficiens  angulos  fubb  e /Iere  f d.Dieo— 
quod  ipfi  ef,  magnitudine  datur.  Affumatur  enim  in  c d, datum 
fignum  g,ty  perg  ipfi  e f.per  j 1 primi  dement,  parallelus  ex- 
citetur g h.  Quonia  igitur  par  aildus  efl  g h ipfi  f e,c r in  eas  re-. 


4 

A 


da  cecidit  linea  c d, equus  efl  igitur  per  apprimi  elementorum  q 

AA  » 


f 


1 


t 
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angulus  ef d,sngu'o  hg  d.  Datus autem  eft qui fubef ‘d, datus  igitur eficr  qtufubhgi. Quoniam Igf 
tur  a. Ultione  iota  refla  linea  ed.cradmea  datum  fignumg  refla  linea  excitatur  g h datum  efficiam 
angulum  hgf.  Igitur  fer  19  pro  pofitionem, ipfa  gh  pofmone datur.pofitione autem  cr  u b. Datum 
igitur  e/l  h/ignum,e/l  autem  cr  g.Dataigiturcfig  b, magnitudine  per  1 6 propofitioncm,v  ipfi  e f 
eji  aqualis.  Data  igitur  eft  e [magnitudine. 

Theorema  sj.  Propofitw  JJ. 

Slin  parallelos  pofitioedatas  reflas  lineas  recta  lineata  fucrit,ma 
gmtudine  data, angulos  efficiet  datos. 

Si  in  parallelos  enim  pofitionc  datat  reflat  lineat  a b,  c d,refla  U 
tlea  excitetur  e f magnitudine  data.  Dico  quod  angulos  datos  effi- 
ciet  jub  b e f,e  f d,affumatur  enim  inipfa  a b datum  fignumg  cr 
perg  ipli  e (.per  1 2 primi  element.  parallelus  ex  citetur  g h,aqua' 
lis  igitur  c/t  e f ipfig  h.  Data  autem  efi  e [magnitudine.  Data  igitur 
•Ii  er  s h-Eftji  g datum  .Centro  igitur  g, intervallo  uero  g b,eircu- 
lus  deferiptut  tnt  pofitione.  Defcribatur,fitqj  K b l,po/:liar:e  igi- 
tur  e/l  circulus  k h [pofitionc  autem  cre  d,datu  igitur  et  h fignum, 
ejl autem  cr gdaium pofitionc,  igitur eihpfig  h,per  is  propofi- 
tionem,  pofitionc  autem  c rcd.  Datut  igitur  e/l  qui  fub  gb  d angu- 
lus v et  eil  xquua  qui  [ub  e f d.  Datut  igitur  eft  gy  qui  fubef d,cr 
reitquuAgitur  qui  fub  fc  b. dat  ut  efi. 

Aliter. 

Affumatur  in  c d datum  fignu  g.ponaturj;  per  2 primi  element. 
ipfi  t [aqualis  gd,cr  centro  quidem  g /pacto  uerogd.per  1 pofiu- 
latum  circulus  defcribatur  d b, pofitione  igitur  eft  ipfi  b d circulus. 

Datur  fiqndem  et  ut  centrum  pofitione  cr  qua  ex  centro  magnitu- 
dine.po/monc  autem  cr  a b.  Datum  igitur  ejl  b fignum,  eft  autem 
CT  g datum:  pofitione  igitur  efi  ip[a  b g.perif  propofitidnem  po- 
fitione autem  cred.  Datut  igitur  efi  qui  [ub  bg  d angulus.  Etfiqui - 
dem  parallelm  efie [.ipfi gb  erit, cr  qui  [ub  efg,angulut  daluaqua 
re  cr  reliquus  qui  [ub  jeb  angulus  datut  eft.  Si  autem  non  concura 
runtipfr  efibginb.  Qgoniam  ecqualis  efi  ef  ipfi  dg.boe  efi  ipfig 
b,cr  parallelm  efi  e b ipfi  f g.xqualii  igitur  eft  fh  ipfi  h g.  Quare 
cr  angulus  qui  fub  h g f,ei  qui  [ub  b fgeft  xqualit.  Datusautequi 
fub  h g [ Datus  igitur  cr  qui  [ub  gfh, quare  cr  confequens  qui  [ub 
gf c,datM  efi,cr  reliquus  qui  fub  f e b[datus  efi. 

Theorema  14.  Propofitio  14, 

SI  in  parallelos  pofitione  datas  reflas  lineas  a dato  figno  refla  linea 
afla  fuerit.in  datam  rationem  fecabitur. 

In  parallelos  enim  pofitione  datas  reflat  lineas  ab, cd.i 
dato  figno  e refla  excitetur  linea  e f g.  Dico  quod  ratio  ip- 
fi.it  e fadf  g.iata  efi,excitctur  enim  per  1 1 primi  element. 
nbipfo  efigno  in  c d perpendicularis  e K h.  Quoniam  i da 
to  figno  e m pofitione  datam  reflam  lineam  c d, re  fla  linea 
excitata  eft  e h, datum  efficies  angulum  fub  e hg.  Igitur  pe r_ 

}oprep  optionem  ipfa  c h pofitione  datur  .pofitione  autem 
crutraqfipfaruma  b,c  d.  Datum  igitur  efi  utrunque  ip fo- 
rum K h.  Efi  autem  cr  e datum.  Data  igitur  efi  utraq;  ipfs-  • 
rumck.Kh.  Katio  igitur  ipfius  ekadkb.per  primam  pro- 
polutoncm  data  ejl. Eitfi  fieut  cKad k bficcfai  jg. Ratio 
Iguur  Ipfius  efaifg  data  efi. 

1 .... 


In  parafit- 


DATJL  11f 

Aliter. 

In  paraHelot  fi quidem  pofitione  dites  a b,cd, a dito  /igne  c,rtfli  linet  igitur  reg.Dico  quid  ip 
flue  g e ad  e f ratio  data  e]l '.excitetur  pqudem  tb  e figno  per  duodecimum  primi  cli  m.  morum  in  i pjam 


c d,perpcndicularii  e h,cr  extenditur  in  k . Qu onum  it  dato  . 
figno  e, in  poptione  datam  retiam  lineam  c d,retia  linea  exci 
titier  e h, datum  efficient  angulum  qui  [ub  e hg,pofttione  igi- 
tur cftipfe  h e a, poptione  autem  <y  utraq.  tpf.trum  a b,cd. 

Datum  igitur  ejl  utcunque ipforumh  k.pgnorum,  eft  autem 
er  c datum . Data  igitur  eft  utraq;  ipfarum  h e,ek.  Ratio  igi ' 
turipfiuthcadcKdata:ficutiuicmbe,adcK,ficge,idef.  c b i b 

Ratioigiturcripftutgcadefditacft. 

Theoremati.  Propoptio  jf. 

SI  a dato  figno  in  pofitione  datam  redam  lineam.reda  linea  ada 
fuerit  Si  feda  fuerit  in  datam  rationem,&  per  fcdionem  ad  pofirio 
nem  datam  redam  lineam  reda  linea  ada  fiierit.datur  ada  pofitione. 

A dato  fiquidem  pgnoa  in  poptione  datam  rttiam  lineam  c b,  di.  linea  agatur  a d,  fccetur^  per 
procedentem  in  datam  rationem  tpfiue  d e, e a.  Excitetur  j-  per  tri - 
gepmamprimam  primi  dement,  per  c fignum  ipfibc  paraUelut  f t 
g.  Dico  quod  pofitione  eft  ipfa  f c g.Excitetur  enim  per  duodeci- 
mam  primi  dement. ab  ipfoain  tpfam  b c.perpendiculant  a h,quo  t K 
num  a dato  figno  a in  poptione  datam  redam  lineam  b c, retia  ex-~ 
citatur  linea  a h.datum  efficient  angulum  qui  fub  a h d, poptione 
igitur  eft  per  trigepmam  primam  propoptionem  ipfa  a b, poptione 
autem  erbe.  Datum  igitur  h pgnum.  E/i  autem  ©■  a datum.  Data “ 
igitur  eS  per  uigefimamfextam  propoptionem  crab.Et  quoniam 
ratio  ipput  de  ad  e a, dat  a ejltpcut  autem  de  ad  e ajic  hkadka.  Ratio  igitur  er  ipptu  hkadk  a, da- 
ta eft.  Componendo  igitur  per  decimamotiaud  quinti  elementorumtratio  ipput  b a ad  a K,daea  efttda- 
ta  autem  ipfa  h a,data  igitur  cr  a K.  Seder  pofittone,cftq;  a datum  alatum  igitur  cr  K.  Qiiomam  igi 
tur  per  datum  pgnum  K ,ad  pofitione  datam  redam  lineam  b c, retia  linea  excitatur  f g,pofitione  igi. 

turcftcfg. 

Theorema  tt.  Propoptio  3 e. 

SI  a dato  figno  in  pofitione  datam  redam  linea  reda  linea  ada  fu  ei 
1 it, proiedacp  fuerit  eidem  aliqua  reda  linea  ratione  habens  ad  ean- 
dem datam,ac  per  proiedx  finem  ad  pofitione  datam  redam  lineam 
linea  ada  fuerit,daturada  pofitione. 

A dato  enim  figno  a in  pofitione  datam  retiam  lineam  b c, retia  agatur  linea  di,rj  apponatur  ipfl 
t d ipfa  a e,ratione  habent  ad  a d datam.ac  per  e,perji  primi  demen. 
ipfibc  paraUelut  excitetur  f k.Dieo  quod  poptione  eft  ipfa  fk,excite- 
tur  per  duodecimam  primi  elementorum  ab  ipfo  ain  b e, perpendicula' 
risa  b,extendatnrij;  ing.  Quoniam  a dato  figno  a in  pofitione  datam 
retiam  lineam  b c, retia  excitata  eft  linea  a h,datum  efficient  angulum  a 
b c, pofitione  igitur  datur  per  j 1 propoptionem  h a g,pofmone  autem 
er  bc.  Datum  igitur  eft  h fignum, eft  autem  cr  a datum.  Data  igitur  eft 
ipfa  ab  peri  6 propoptionem.  B quoniam  ratio  ipput  d a ada  e.daU 
eft.pcut  autem  d a e,fic  h a,ad  a g.  Rallo  igitur  cr  ipfuu  h a adgjatl 
eft, data  autem  b a.  Data  igitur  cr  agjitd  cr  pofitione rftq,  a datum, da 
tum  igitur  c rg.  Quonid  igitur  perditum  fignum  g ad  poptione  datam 
retiam  lineam  b e, retia  excitatur  linta  fg  k, poptione  igitur  eft  per  a)  propoptionem  ipfafg 

AA  f 
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Tbtortmn.  Propoptio  j?. 

SI  in  parallelos  politione  datas  redas  lineas  reda  linea  ada fuerit,(e 
dacp  fuerit  in  ratione  data.acper  iedionem  ad  poGtione  datas  re- 
das lineas  reda  linea  ada  fuerit, datur  ada  politione. 

In  ptriUtlot  enim  poptione  ditu  reflju  linea  i b,c  d,rtdi  excitetur  linei  c f,cr  fcceturper  14 
propoptione  in  di tnm  rationi  ipptu  f g idge.  Excitetur  par 
si  primi element  per gutriq;ipfiriti  fr,c  ipirJklutbK.  b I 

Dico  qpopdone  esi  ipfi  h K.  Affumitur  enim  in  ipfn  b, " 
duum  pgnu  l cr  perit  primi  tlanen.tb  ipfo  l excitetur  m c 
i perpendicuUrts  l n.  Qjfonii  i icto pgno  1 1 n poptione  di-  j 
ttm  rrdim  linei  c d.rcfli  linei  excimur  l n, ictum  efficiens 
ungulum  I n d, poptione  igitur  per  1 8 propoptione  eft  ipfi  l 
n.poptione  tute  et  c d Ditum  igitur  n fignum.  F.ft  tutem  cr 
I ditum.  Diti  igitur  eli  ipfi  I n,per  1 6 propoptione.  Et  quo 

tiiim ruio ippuefgidg  e diUeftipcut  cutem  fg udg  e,pcn  midm  I. Ritio igitur ipptu nmiiml 
ditiejl- Quire  o-ippusnhJml  componendo  per  ilquintirie.ntioditieft.Diliiutem  n l,dilt 
igitur  crl  m,fed  cr  poptione.eftcfcl  ditum.  Ditum  igitur  cr  m.Qgoniimigiturperdi  umpgnum 
m ii  poptione  ditim  redim  linei  m c dpredi  lina  tdi  eft  b K,poptione  igitur  efl  b k,pcr  1 s propo 
ptionem.  Tbeoremne.  Propoptio  st. 

SI  in  parallelos  poiitione  datas  redas  lineas  reda  linea  ada  fuerit, 
proieda!p  fuerit  aliqua  eidem  reda  linea  rationem  habens  ad  ean- 
dem da  am.Ac  per  extremum  ad  politione  datas  parallelus  reda  li- 
nea ada  fuerit.ada  poGtione  datur. 

I»  p trillelos  poptione  ditu,inqium,'ineMtb,ciredi  rx 
titelur  linet  e f,ippomturq;  eidem  iliqiu  redi  linet  egrttio - 
ne»  bibent  id  e f,  dttim  t c per  g per  1 1 primi  demeti,  utriq- 
ipftrum  t b,c  d,redtrum  line  irum  redi  igitur  linet  h K.  Dl-  - 
co  quod  poptione  c/i  b k.iffumitur  enim  in  i b ditu  pgnum  n, 
exciteturq:  peru  primi  elemen.  tb  ipfo  n,in  c d perpendiculi 
rii  n m e xtenditurip  in  I Quoniim  i dito  pgno  n in  poptione 
ditim  redi  lineim  c d, redi  linei  c d,rednditftn  m, ditum 
efficient  ungulum  nmd.  Igitur  per  j o propo/ittonon  poptione 
diti  ejhpfil  m.poptioneiutcmcrc  d.  Ditum  igitur  eft  m pgnum, eff  tutem  cr  n ditum.  Igitur  per 
1 6 propoptionan  poptione  ditur  n m.  E t quoniim  ritio  ipptu  feide  g,diti  eft.  Sicut  tutem  fe  idt 
g.ftcmmdnl.  Ritio  igitur  cr  ipput  mntdnl  diti  rS-Dift  tutem  cr  n m,dtti  igitur  a n l.  Seder 
poptione  ditum  eft  n.ditum  igitur  eft  cr  l.  Quoniim  igitur  per  ditum pgnu  l id  popiione  ditim  r«- 
dim  lincim  tb  redi  linendi  eft  bk  poptione  cdipfthK.  j • 

Tbeoremi /p.  Propoptio  19. 

St  trianguli  unumquodqj  latus  datum  ma 
gnituduicfucrit.datur  triangulum  fpccie. 

T f unguli  enim  1 b c unumquodq;  htuse/lo  mignitudine  di - 
tum  Dico  quod  cr  tr ungulum  1 b c,frccie  ditur,  exponitur  re' 
di  linei  poptione  dati  d m.termimti  quidem  in  d,inpniti  uero  in 
reliquum  pontturq;  per  fecundim  primi  elementorum , ipfi  qui' 
dem  i b equilis  d r.  Diti  tutem  1 b,dtti  igitur  eft  cr  d e.  Sed  cr 
poptione, eilcp  ditum  ipfum  d, ditum  igitur  cr  e.  Ipfi  tutem  bce - 
quilis  e f ditt  eft  b cjitt  igitur  tye  fftdcr  poftione, ditum  eft 
e.ditu  igitur  eft  crfjpft  tute  t e equilis  fg.Ditiefti  c.  Dttiigi 
tur  crfgM  cr  poptione.  Eft  tute  ditu  fdituigiturcrg  cr  cen 
tro  qui  de  e, i nteruillo  tutem  ed,prr  j po  Sutarum  circulus  deferi- 
biturd  k h, poptione  igitur  eft  ipfe  d k h^irculus  per  6 dtfpnino' 
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mm  jutorum.  Rurfus  centro  quidem  f homullo  uni  fg,  prr  idm  pofiuUlum  circulus  defcribatur  g 
K l politione  igitur  eft  ipfeg  K I eirculm  ptr  tandem  dtfftnmonem.pofitione  autem  cr  cinulut  dkh. 
rutum  igitur  eft  et  K-fignum  eft  autem  cr  uirutij  tp/orum  ef  Jutum.  Data  igitur  eft  unaqueatpfa 
rum  K e.effKpofiiione  c magnitudine.  Datur  igitur  Kef  triangulum  ffecu,  cr  equum  acfinstle 
tjl  ipfi  abc.  Datur  igitur  ab  e triangulum  fpeeie. 

Sebalium. 

Quoniam  igitur  datefunt  ipfe  Ke.ef  earum  adinuicem  ratio  data  eft  per  primum  theorema  dato 
rumjimihtn  autem  c r ipfarum  e f,fk  ratio  data  eft,  eftiy,  ipfarum  fk,h  e ratio  data.  Rurfus  quantam 
ipfehe.efMe  funt  pcjhone.eunJem  igitur  femper  locum  obtinent, ac  per  hoc  quifub  hei  magni- 
tudine datur,jimiUter  autem  cr  quifubef  k.datur  magnitudine,  cr  infupn  quifub  fh  r,  datur  ma- 
gnitudine.  # 


Thtorenu  40.  Tropofltio  46.  , 

SI  trianguli  unufquifciueangulusdanisfuentmagnitudin^aatur 

triangulum  fpccie. 

Tridnguh  enim  dbe  unufquifq;  angului  datui  fit  magnitudine . Dico  quod 
a i>  e triangulum  ffiecie  datur , exponatur  enim  pofitioac  cr  magnitudine  data 
reda  linea  de.cn ofbruatur  ad d e, ad  figna$  in  ea  de,  per  uigeftmamtertiam 
primi element.ei  quifub  c b a, angulo  equus  redilineu» angulus  quifub  t d f, 
ei  autem  qm  fub  bea, equus  qtu  fubdef.  Reliquus  igitur  qui  fubbac,reliquo 
ei  quifub  d fr.eft  equulis.  Datus  autem  unufqutfque  eorum  qui  ad  a b efigpa. 

Datua  igitur  cr  unufquifq ; eorum  qutaddef.  Q uoniam  igitur  additione  data  . 
reda  linea  de,  cr  ad  fignum  in  ea  datum  d reda  excitatur  linea  d f, datum  efficient 
angulum  d.lgitur  per  19  propofuionem  dfpofitione  cfl,idq;  propterea  iamere, 
f politione  efl.  Datum  igitur  efl  ffignum.efl  autem  cr  utrur.q;  ipforum  d e datum. 

Data  igitur  rfl  unaqueep,  ipfarum  d f, i e,e  fipeptione  cr  magnitudine, datum  ig 1- 
turdfe  triangulum  ffieae.crfimtle  efl  ipfi  a b c triangulo.  Datur  igitur  cr  abc 
triangulum  fbeeie. 

ScboliuM. 

Quoniam  igitur  datur  utraq;  ipfarum  d e, e f.dalur  cr  earum  adinuicem  ratio 
per  primum  theorema.  Similiter  iam  cr  ipfarum  ef,fd,ratio  datur,  crmfuprr 
ipforum  fd,.l  e, datur.  Infuper  cr  unufquifq;  ipforum  d e f angulorum  datus  eft 
magnitudine.  Datur  igitur  d e f triangulum  /feeie.ficut  in  diffinitionibus. 


Theoremati. 


Propo/if/041. 


SI  triangulum  unum  angulum  datum  habuerit.cir 

cum  ucro  datum  angulum  latera  adinuicem  rationem  habuerint 
datam,datur  triangulum  fpede. 

H abeat  enim  triangulum  abc,  unum  angulum  datum  eum  qui  \ < 

fubba  c, circum  uerob  a c.latera  b a,a  c,adinuiccm  rationem  ha- 
beant datam.  Dico  quid  a b c, triangulum  fpecies  datur.  Expona- 
tur enim  in  pofuionc  data  reda  linea  df.conflitualurq;  per  uigcfi- 
mamtertiam  primi element.  ad  ipfamd  f,reda  lineam.ad  fignumq; 
in  ea  f.ei  qui  fubbae  angulo  aqualis  angulus  qui  fubdfc.  Datus 
autem  qui  fubba  c, datus  igitur  cr  quifubd  fe.  Quonum  igitur 
additione  data  reda  linea  df.cr  ad  fignum  datum  in  eaf,  reda  Ii- 
■neaada  eft  f e, datum  efficiens  angulum  dfe.  Igitur  per  19  propo/i 
lionrm  ipfa  f e.pofitione  eft.  Et  quoniam  ratio  ipfius  b a ad  ac  da- 
ta  eft , eadem  eidem  fiat , que  ipfius  df ad  f f,cr  comedantur  d e.  Ratio  igitur  cr  ipfius  V™f' 
ta  eft.  Data  autem  d f.data  igitur  crfe.Sed  cr  pofitione.cr  f datum  eft,  datum  igitur  cr  e,  efl  autem 
cr  utrunque  ipforum  d f,  datum . Data  tgttur  efl  unaquaque  ipfarum  i f,  fe.de,  po/ittone  c T 
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magnitudine.iatur  igitur  i fe triangulum foccie. Et  quoniam  bina  triangula abtd e f, unum angulum 
unt  angulo  equum  bibent  tum  fcilicetqui  fub  b a c,ei  qui  fub  df  e,ea  utro  que  circum  tot  qui  fub  bd 
e,df  e, angulos  latera  proportionalia  ftmile  igitur  efi  er  equate  perprimam  diffinitionem  tj  6 pro - 
pojitionemfexti  elementorum  triangulum  abcipfid  tf triangulo.  Datur  autem  dft$ecic,iatur  igji 
tura-  ab  c triangulum  foede. 


Theorema  41. 


Propcfitio  4.1. 


SI  trianguli  latera  adinuicem  rationem  habuerint  datam,datur  trU 
angulum  (pede. 

Trianguli  enim  a b c, latera  adinuicem  rationem  habeant  datam.  Dico 
quod  ipfum  a b c, triangulum  datur  foccie:  exponatur  enim  data  magnitu 
dinc  reda  linea  d.crquonia  ratio  ipfiut  ab,adbc  data  ejl.  Eadem  eidem 
fiat  ipfiut  d ad  e.Data  autem  d.  Data  igitur  er  c.  Rurfut  quoniam  ratio 
ipfiut  b c,ai  a b data  efi,  eadem  eidem  fiat  ipfiut  e adf.  Data  autem  e da- 
ta igitur  crf,  CT  ex  tribui  redis  Uncis  qua  aquales  funt  tribus  datis  det 
f, quarum  bina  reliqua  quomodocunq;  affumpta  funt  maiores, per  x x pri 
mi  elementorum  triangulum  confhtuaticr  ghk.  Qgoniam  aqualis  ejl  d 
ipfigb.creipfihkcr  fipjig  k.  Data  autem  unaqueq;  ipfaru  de  f.Da 
la  igitur  a- unaquaq;  ip forum  gb,hh,kg  magnitudine.  Datur  igitur  tri 
angulum  g h k,foecie,cr  quoniam  eft  ficui  ab  adb  e,fic  ejl  d ad  e.  Aequa 
lis  autem  efi  d ipfi  gh, cre  ipfi  h ktefl  igitur  jient  ab  adb  c,pe  gh  adb  k 
h.  Kurfus  quoniam  ejl  ficut  beade  a, fu  e adf.  Aequalis  autem  efieipfi  h 
liter  fiptigk.  Ejl  igitur  ficutb  cade  a,  fuhk  ad  kg.  oftenfumautem  - 
eflpcut  ab  adb  c,ficg  h ad  hk, ex  aquali  igjtur  per  1 1 quinti  elemento • 
rum,ftcut  b a ad  a c,fic  ghadgk.  Simile  igitur  piper  primam  diffinitio 
nem  6 elementorum  ab  c triangulum  ipfi  ghk  triangulo . Datur  autem 
ghk  triangulum  foede.  Datur  igitur  crabe  triangulum  foede. 


Tbcorrau4j. 


Propofitio  4 j. 


SI  trianguli  reflanguli,  circa  unum  acutorum  angulorum  latera 
adinuicem  rationem  habuerint  datam , datur  triangulum  fpc- 
de. 

Trianguli  enim  redanguli  a J eredum  habentis  eum  qui  fub  4 
b c,angulum, circa  unum  acutorum  ciufdcm  angulorum  qui fub  ab 
e latera  cb,h  a, adinuicem  rationem  habeant  datam.  Dico  quod  ip - 
fum  ab  c, triangulum  datur  foccie.  Exponatur  enim  pofitioncer 
magnitudine  data  reda  Unca  d c.Defcribaturq;  fuperde  femicirc» 
lus  d g c.pofirione  igitur  cfldgc  femicirculut.cr  quoniam  ratio  ip 
ftutcb  adb  a, data  eff, eadem  eidem  fiat  ipfiut  de  adf.  Ratio  igitur 
ipfiut  de  adf  data  efi. Data  autem  d e, data  igitur  crf, er  quoniam 
maior  eficb  ipfa  b a,maior  igitur  efi  cre  d,ipfa  f.  Congruat  ipfi  f 
per  primam  quarti  elementorum, dg.conncdoturq-  g c c r centro 
quidem  djnteruallo  autem  dg, per  tertium  poftulatum  circulus  de- 
feribatur  hg  k,pofitione igitur  efi  circulttt  hgk.  Datur  enim  ipfm 

centrum  pofitione,  crque  ex  centro  magnitudine, pofitionc  autem  1 b 

cr  dg  e fcmicirculus, datum  igitur  efi  crgfignum.cfi  autem  utrunep  ipforum  d e, datum.  Data  igitur 
tjhpct  nigefimamfextam  propofitionem  unaquaq;  ipfarumgd,de,eg,pofitioneey  magnitudine. Do 
tur  igitur  triangulum  g d t foccie.  Qjpniam  igitur  bina  triangula  funt  abc.de  g unum  angulum  uni 
angulo  equum  habentia.eum  f cilic  et  qui  fub  b a c.eiqui  fub  dg  e.  Circum  uero  alios  angulos  qui 
jube  b a,  e dg,  latera  proportionalia . Reliquorum  autem  qui  fub  b c a,  d e g.utrunque  jimul 
minorem  redo . Simile  igitur  efi  perfeptimamfexti  elementorum  triangulum  ab  c ipfi  de  g.triangu- 
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io.  Oitur  autem  d e g, triangulum  fpecic,datur  igitur  ey  ab  e, triangulum  /perit. 

Scholam. 

Quoniam  enim  ponitur  i e,  p optione  ey  magnitudine  liti,  manifrftum  quod/ i cireulut  bifariam 
fecetur,efl  centrum  circuli  pofuione.  Dimidii  ucrojboc  eft  qua  ex  centro  detur  pofuione  cr  mtgni* 
tudineficutey  cireulut, per  diffinitionem. 


Theorema  44.  Propoftio  44. 

Q I triangulum  unum  habuerit  angulii  datum,circum  autem  alium 
j3angulum  latera  adinuicem  rationem  habuerint  datam,  datur  iri* 
angulum  (pecie. 

Stt  triangulum  j bc.unum  hebens  angulum  letum  eum  qui  fubb  a e,  m 

circum  autem  alium  dngulis  eum  qtii  fub  tb  c lateri  i b,bc,rjtionem 
habeant  adinuicem  datam.  Dico  quod  triangulum  a b c.jpccie  datur.  No 
fit  autem  quifubbac,  angulus  redus . Sed  fit  prius  acutus.  Excitetur,/; 
per  1 1 primi  elementorum  ab  ipfo  b figno  in  i p famae  perpendicularis  b 
d.  Qgoniam  angulus  b d a, datus  eft, eft autem  cr  qui  fubb  ad,  datus, ry 
reliquus  igitur  qui  fub  a b d , datu * eft.  Datur  igitur  triangulum  a bd.fpc 
cie.  Ratio  igitur  ipftus  baadbd data eft.fed  ipftus  ab  ad  bc,  ratio  data 
eft , cr  ipftus  bd  igitur  ad  b c, ratio  data  eft.  Redus  autc  eft  qui  fubbdc. 

Datur  igitur  triangulum  b d c, /pecie.  Datus  igitur  eft  qui  fub  bed  angi 1 
Ius.  E/t  autem  CT  qui  fub  b a c, datus, ey  reliquus  igiturquifubab  c,da - 
tus  eft.  Datur  igitur  ey  ab  c, triangulum  /pecie.  Sed  iam  eft  0 qui  fub  b a 
c angulus  obtufus, extendatur/;  crine.  Excitetur/;  per  1 1 primi  elemen 
torum  ab  ipfo  b figno  in  ipfam  a e pcrpenlicularish  e.  Quoniam  angulus 
b ac  datus  eft,ey  confequens  igitur  qui fubb  a e,datus  eft.  Datur  igitur' 
triangulum  e b J, /pecie.  Ratio  igitur  ipftus  eft  ad  b a, lata  eft, ipftus  aio- 
fon  aftadb  c, ratio  data  eft,ej  ipftus  igitur  e b ad  bc  ratio  eft  data.  Et  qui  fubb  e c, reilus  eft  angulus. 
Datur  igitur  triangulum  e b cfpecie.  Datus  igitur  eft  qui  fub  b c e,ell  autem  ey  qui  fub  b ac,  ar.gulut 
datus,eyrcliquus  igitur  qui  fub  ab  c angulus  datus  eft.  Datur  igitur  triangulum  a b c, /pecie. 

Theorema  4S-  Propofttio  45. 

SI  triangulum  unum  habuerint  angulum  datum,  circum  uero  da- 
tum  angulum  latera  utra<p,(icutunumadTcliquum  rationem  ha- 
buerintdatam,daturtriangulumfpecie. 

Efto  triangulum  a b c,unum  habens  angulum  datum  qui  fubb  a ■ 
c,at  qua  cir  cumba  c, angulum  latera  utraq;  hoc  eft  b ac  tanquant 
urium  adeb  rationem  habeant  datam.  Dico  quod  a b c, triangulum 
/pecie  datur.  Seeetur  p tertiam  primi  elemen  tori!  angulus  b a cftifa 
ri-im  a reda  linea  a d.  Datus  igitur  eft  qui  fub  b a d,angulus,cyquo 
niam  eft  ficutb  a ad  a c,ftc  bd  adde,  uiciftim  etiam  per  1 6 quinti 
clementer  um.ftcut  a badb  d,ftca  caded.  Ratio  utriufq;  bacadb 
c,data  eft.  Ratio  igitur  ipftus  b a adb  d,data  ed.  Eftq;  datus  qui  fub 
b ad  angulus.  Datur  igitur  ab  d triangulum  /pecie.  Datus  igitur  eft 
qui  fub  a b d, angulus, ed  autem  sy  qui  fubb  a c, angulus  datus, et 
reliquus  igitur  qui  fub  ac  b datus  ed.  Datur  igitur  triangulum  a 
bc  /pecie.  Scholium. 

Sicut  enim  unum  antecedentium  ad  unum  fequentiumjic  om- 
nia antecedentia  ad  omnia  fequentia,  per  1 1 quinti  elementorum. 

ALITER.  Extendatur  b a in  redas  Uncas  in  d,<yipft  a 
e, ponatur  aqualis  ad~ey  connedatur  d c.  Etenim  ipftus  b d ad 
bc, ratio  data  eft.  Et  qui  fub  a d c,  datus  eft,  dimidius  ftquidem 
tim  qui  fubb  ac.  Datur  igitur  triangulum  bc  i /pecie . Da' 
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( i,)ata  efl.  Q$onll  igitur  angulut  qui  fub  c a b,datm  cfl.cfl  autem  cr  qui  fub  e a bjulut . Reliquus 
igitur  qutfub  e i c,iatut  cfl,datwr  igitur  triangulum  a e c fpecie.  Ratio  igitur  ipfiut  e a ai  a e, data  cjt, 
ipfiut  autem  catti  a b, ratio  ejl  data,cr  ipfiut  e a ad  ac  igitur  ratio  data  ejl.ldq,  proptcrea  cr  tpfiusf 
a, ad  ab  ratio  ejl  dita,  eftq;  ficutae,adaf,fic  bgadbb.  Qjtart  O"  ipfiut  btadbb  ratio  r/l  data.  E /i 
qua ipliut  quidem  ag,dtmidum  triangulum  a b c,per 4 1 primi dement, lp/tut  autem  a h, per  undant 
dimidium  ejl  triangulum  ah  d,cr  ipfius  igitur  abeadad  b, ratio  eji  data. 

Theorema  49.  Tropofitio  4 9. 

SI  ab  eadem  reda  linea,bina  redilinea  utcuncp  data  fpecie  deferipta 
fucrmt.adinuiccm  rationem  datam  habebunt. 

Ab  eadem  enim  reda  linea  a b,bina  redilinea  utcunq;  fpecie  data  deferibontur  aecfbcradb.Di 
co  quod  ratio  ipfiut  aecfb.al  a d b.efi  data.  Conncdantur  af,f  e. 

Datur  igitur  mumquolq;  ipforum  <cf,ef  a,fab .triangulorum  fpe 
cie.  Et  quoniam  ab  eadem  reda  linea  e f, bina  triangula  fpecie  data  e f 
c,crefa,iefcribuntur.  Ratio  igitur  ipfiut  c f e ad  f e a,data  r/l  per 
precedentem.ST  componendo  igi  ur  ptr  1 6 quinti  elementarii  ratio  c 
tpftut  ceaf  data  ejl.  Ipfiut  autem  fea  ad  f ab, ratio  ejl  data  Q no' 
niamab  eadem  reda  linea  af,defcribitur.  E 1 ipfiut  fe  e,e  a f agitur  et 
4 f b,ratio  eji  data, CT  componendo  igitur  per  1 s quinti  elemenrap' 
ftm  ceabfadbf  a,ratio  ejl  data.  Ipfiut  autem  fb  a, ad  a d b, ratio  ejl 
data, a-  ipfiut  igitur  ce  a bf,ad  a d b, ratio  eji  dat*. 

Theorema  fo.  tropofitio  fo. 

SI  binaeredae  lineae adinuicem  rationem  habu.r.nt  datam.&ab 
ipfis  redilinea  fimilia,  fimiliter^  deferipta  adinuicem  rationem  da 
tam  habebunt. 

Binefiqui  lem  rede  linee  a b,  e d,  adinuicem  rationem  habtanl 
datam, defcrtbanturq;  ab  ipfis  a b,c  d, fimilia  fimtlitcrq;  pofita  redi 
linea  e f.  Dico  quod  earum  ratio  data  ejl.  A (Jumatur  enim  ipfis  a b,c 
d,per  1 1 fextl  dement,  tertia  proportionalis  g.  E/i  igitur  ficui  ab  ai 
c d,fic  c d adg.  Ratio  autem  ipfiut  abaded  data, ratio  igitur  eyip 
ftm  cd  adg  data  Quare  cr  ipfiut  ab  adg  ratio  efl  data.  Sicut  aute 
4 b aigjic  eadf.  Ratio  igitur  ipfiut  e ad  f data  efl. 

. Scholtum- 

Quoniam  enim  ipfiut  a b ad  c d, ratio  efl  data,efl  autem  cripfiut 
e d adg, ratio  data,maniflflum  efl  quod  cr  compoflta  ex  binis  datis 
rationibus  ratio  data  efl,uel  cr  per  odauum  theorema, quod  cr  mt- 
Itus  ejl. 

Theorema  ji.  Tropofitio  5«. 

SI  binae  redae  lineae  adinuicem  rationem  ha. 

buerintdatam.etab  ipfis  redilinea  utcunqj 
deferipta, fpecie  data  rationem  adinuicem  da. 
tam  habebunt. 

Bine  enim  rede  linee  a b,e  d, adinuicem  rationem  habeant  data,  ^ 
defcnbanturq  ab  ipfis  ab  b c,redilinea  utcunq;  fpecie  data  ef  Di' 
eoq;,cr  ipfiut  eadf  rat 10  efl  data.  Defcnbatur  enim  per  uigefmam 
quinta  fexti  dement,  ab  ipfaabipfl  ffimilefimiliterq.  pofitit  redtli' 
neitagb.  Datur  aiit  ffpecie, datur  igitur  cragb  fpecie.  Sed  CT‘>IP‘ 
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tit  datur  CT  ab  eadem  defcribitur  refla  linea  ab -Ratio  igitur  ipfiutead  agb,  liti  rJI.Tt  quoniam 
ratto  ipfiut  abdic  d,data  efi.  Defcribunturq;  ab  ipftt  a b,c  d, [milia  fi 'militer £ pofita  abf y,  ratio  ia 
gituripfiutagb,aif  data  tjl.  Ipfiut  aut  i agb, ad  t, ratio  tjl  data.lt  ipfiut  igitur  e ad  [ratio  tji  data. 
Theoremasi.  Propo/iti  o j j. 

SI  a data  redta  linea  magnitudine  data  fpecie  fpeciesdefcripta  fuerit, 
datur  quae  deferipta  cft  magnitudine. 

A data  enim  refla  linea  magnitudine  a b data  /pecie  fpecies  deferibatur  acie  b,dico  quod  ac.deb, 
datur  magnitudine.  Deferibatur  enim  ab  ipfa  a b,per  4 6 primi  element.  quadratum  a f.  Datur  igitur  * 
f, /pecie  cr  magnitudine,  cr  quoniam  ab  eadem  refla  linea  ab, bina 
reflilinea  deferibuntur  /pecie  data  ac  d e b,ey  a [igitur  per  0,9  pro 
pofitionem  ipfiut  aedebad  a [ratio  data  efi. Datur  igitur  c T ipfum 
acie  b,magnitudine. 

Sebalium- 

Omne  enim  quadratum  datum  ejl  /pecie  quandoquidem  ipfiut  an 
guh  dantur,  omnei  enim  funi  refli.cr  rationet  quoq;  loterum,cmnia 
enim  funt  aqualia,  cr  enim  non  foluminaquahum  ejl  ratio,  [ed  cr 
ecqualium.  Et  quoniam  exponitur  quadratumidefertbitur  enim  pof- 
fum  cr  eidem  exhibere  idem, ac  per  hoc  datur  cr  magnitudine  idem 
quadratum  cr  cius  unumquod^  latu  t. 

. Theorema /t.  Propo/itio  st. 

Slbinxfpecies  fpeciedatac  fuerint, & unum  latus  unius  ad  unum 
latus  alterius  rationem  datam  habuerit,&  reliqua  latera  ad  reliqua 
latera  rationem  datam  habebunt. 

Sint  bina/peeies  /pecie  datant  d,eh, ratio  autem  ipfiut  b d ad  f 
b.efto  data. Dico  quod  cr  reliquorum  laterum  ad  reliqua  laterara* 
tio  ejl  data.  Nam  quoniam  ipfiut  db  ad  fh, ratio  ejl  datafipfiufauti 
dbadb  a,ratio  ejl  data, et  ipfiut  Igitur  d b ad  fh, ratio  data  ejl, ipfiut 
autem  fh, ad  f e, ratio  ejl  data,  cr  ipfiut  a b figitur  ad  t fjrati»  efi  da- 
ta. ] df  propterea  iam  cr  reliquorum  laterum  ed  reliqua  latera  r ar- 
tio ejl  data. 

Scholam. 

Ojlenfum  efi  in  fcholio  1 o propofitionis  quod  fi  a ad  b,  rationem 
habet  datam:  fiicrit  autem  crc,datu,cr  fiat  ficui  a ad  b, fice  ad  aliud 
quid, ut  puta  d fiunt  tamen  cr  uicifiim  ratione  habebunt  datam,quo - 
niam  cr  hic  non  per  uicei  efi  eorum  rationem  datam  inuenire,[ed  ali 

ter  Jient  nunc.  a j 

Tfcf0rmt4j4.  propo/itio  s+.  . j 

SI  binxfpeciesfpecic  datae  adinuicem  rationem  datam  habuerint, 
3C  eorum  latera  adinuicem  rationem  habe  t 

bunt  datam. 

Bincfinquafpeciei /pecie  date  a b, adinuicem  rationem  habeant 
datam.  Dico  quod  creorum  latera  adinuicem  rationem  habent  data. 

Ipfum  enim  a ipfib  aut  efi  fimile,aut  non, fit  prmfimile.  Accipit' 
turq-  per  1 1 quinti  element.  ipforumc  d,  ef,  tertia  proportionali! g: 
efi  igtturficut  c d adg,fic  ejl  a ad  b.  Ipfiut  aute  a ad  b ratio  data  efi. 

Ratio  quoq;  igitur  cd  ad  g data  efl,et  funt  c d,efq>  proportionales, 

Cr  ipfiut  c d igitur  ad  e f, ratio  ejl  data.  Simile  j-  ejl  a ipfi  b,  cr  reli - 
qua  igitur  latera  ad  reliqua  latera  per  precedetem  rationem  datam 
habebunt.  Non  fit  autem  fimile  aipfib,cr  deferibatur  a b,e[per  1 ( 
fexti  clemeru.ip/i  ajimile  jimlita  j pofitu  t h, datur  igitur  creh, 

/Pecie. 


f 


Jhtcit.  Datur  autem  cr  b Kalio  igitur  ipfiut  bideb.dell  t/f.ip/im  lutem  b ad  l.ralio eft  dati  cr  tp— 
' fiuiiadeh.  Igiturratio  efl  data.cr /imitr  eft  i ip/i  e b.IUlio igitur  ipfiut  citi  efjiu tjl. ld$  pro- 
pterea  um  <y  reliquorum  Uterum  di  reliqui  Uteri, per  preeeientem  ritio  ejl  iiti. 

Aliter. 

Exponitur  redi  linei  g h Um  dipfi  b,auteft  fimile,aut  non . Sit 
prini limile,pitq; ficut e didcf,ficg  hidk  I.Defcribinturq- per 
XS  fexti  element.  ib  ipfii  g h,h  l ipfii  i b,  limites  failiterq;  polit* 
m nfyecies-El quoniam eft  ficut  cdid  e Uicejlgh  td  h i.  Defieri' 
bunturq;  ib  ipfi  sed, e f,g  b,k  fifimtlii  fimilitcrq;  pofiti  redtlinei 
ibm  n.eft  igitur  ficut  aadbjicmad  n.  Ritio  lutem  ipfiut  adbdi 
ti  efl.  Ritio  igitur  ipfiut  midn  diti.  Ditum  lutem  m per  i;  propo 
fitionem,i  diti  fiqiuje  magnitudine  redtlinei  defcribitur  ffieeiet. 

Ditum  igitur  ejl  cr  n.  Dejcrtbitur  Um  per  46  primi  eliment,  ex 
ipfii  k l quadratu  x.  Ditur  igitur  ipfium  x /pecte.  Ritio  igitur  ipfiut 
mdx  diti,ditum  ititem  ipfium  n, ditum  igitur  cr*  D-ita  igitur  eft 

bl,efilautemcrghdita.Ratioigituripfiutgbadkldataeft,e/lq; 

ficut ghidhlJiccdidef.Ritio igitur  ipfiut c dide fiditi eft  Si- 
mile etiij;  1 ipfii  b cr  luteri  quoep  reliqui  ad  reliqui  lateri  per  prtcedetem  rititmem  bibebunt  iitim, 
no»  fit  autem  fmilcfonfcquenieriim  priori  oftenduur  demonllritionc. 

Tbeoremi  1 f.  P ropofitio  j » . 

SI  arcohfpcoeS;  magnitudine  data  fue.  t ,&C  cius  latera  magnirudi 
nt-data  erunt. 

Sit  meo  h Iprcie  cr  magnitudine  diti  1.  D ico  quod  er  ipfiut  U 
teri  magniru  ime  diti  redi  fiunt , exponitur  fiquidem  pofiutone  ty 
magnitudine  diti  reda  linea  b c defertbiturq;  per  if  fexti  element. 
ex  ipfii  b c ipfi  1 fimile  fhwltterq;  pofitu  d.  Cutur  ia  ipfium  dfipccie, 
ditur  ignur  cr  d magnitudine.  D nurautem  cr 1,  ritio  igitur  ip  - 
fuit  a ad  d.daia.  Simile  f eft  1 ipfii  djriti»  igitur  ipfiut  e f ad  bc  da' 
ta.Ditiautcm  cy  b c data, igitur  cr  e f. Et  ipfiut  f eide  g ditaeft 
ntio,dati  eft  ritio, diti  igitur  e g . Id  j propterei  iim  cr  unum- 
quodqi  ipfiorum  magnitudine  datur. 

Aliter. 

Elio  areola  k!  m n x.fjrcie  data  cr  mignitudine,dieo  quid  er  lateri  eiui 
diti  fiunt  Ifiecie.  Deficnbnur  per  4.6  prtmt  element  orum, ex  m n, quadratum 
m o.  Datur  igitur  lieeie.  Sed  c rl  n.  Ratio  igitur  ipfiut  Inadm  odita  efl.  D* 

»4  autem  I n magnitudine.  Data  igitur  cr  m o.magmtu  hne.eftq  quadratum 
txmn.  D Itum  igitur  eft  quod  ex  m n.  Data  igitur  eftmn  magnitudine . idq; 
propterei  um  cr  nr.wnquodq,  i p forum  m 1,1  h,k  x,x  n, dati  efl  magnitu' 
diae. 


Theorema  s 6-  Propof tio  s tf. 

SI  bina,rquiangula  parallclogramma,  adin 
uicem  rationem  habuerint  datam,crit  ficut 
primi  latus  ad  fecundi  latus,  ficreliquumle^ 
eundi  latus  ad  quod  alterum  primi  rationem 
habet  datam,  quam  parallelogrammum  ad 
paralMogrammum. 

Bi»4  enim  aquimguli  pinVelogrlmi  1 b.ldinuicem  rationem 
babeit  datam.  Dico  quod  eft  ficut  cdid  cf,fic  eft  e g ad  id  quod  ip 
fichrationebibel datam,qua  piriUelogrammu  1 ad  pinOelogri 
mu  b,cxteiiluT  in  redi*  lineat  ipfi  e b,  ip[tek,fiit^  ficut  c dide 
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f,fic  egadc  k.Copleatuff  clperaEdogrammu.  Quonia  igitur  efi  ficut  cdad  effic  tg,ade  k,aquo 
Ik  autem  efi  c dipjik  I.  E/t  igitur  ficut  kl  ad  e f, fiet  gad  c k , circii  equalet  anguloi  qui  funi  fubck  Ig 
( f, latera  fu nt  reciproca, equum  igitur  tfi  per  14  fexti  dement,  k 4 ipfig  f.  Et  quoniam  ratio  ipfiut  i 
ad  b efi  data,eji  autem  equule  b ipfi  c l.  Ratio  igitur  ipfiut  b d ad  cl  data  efi.  At  ficut  h i ad  c ijic  b e 
ad  ck.  Et  ipfiut  igu  ur  b c ad  c k ratio  efi  dataiej  quoniam  efi  ficut  c d ad  e f,fic  cgadckuttipfachad 
e k rationi  babet  datam, quam  area  a ai  tpfam  bjdl  igitur  ficut  c i ad  e fific  tfiegadquod  bc,  ratio- 
nem babet  quam  areola  a ad  areolam  b. 


Theorema  1 7.  Propofitio  f 7. 

SI  datumad  datam  comparatum  fuerit  in  angulo  dato.datur  iatitu 
do  cxceiTus. 

Datum  enim  a g ad  datam  b a,  pro iedum  fit  in  angulo  dato  qui 
fubcab  . Dico  quod  ipfit  c a data  efi.  D eferibatur  per  4«  primi  de- 
ment. ex  ab  quadratum  e b Datum  igitur  efi  e b, excitentur  e a,fb,e 
g ad  ipfa  d b:  cr  quoniam  utrunq;  ip forum  eb.agdatumeft.  Ratio 
igitur  ipfiut  e b ada  gdata  c/l,equum  autem  efi  c bipfia  b.  Ratio 
igitur  cr  ipfiut  ebada  b,4ata  fit.  Quare  cr  ipfiut  ea  ad  ad  ratio 
efi  data.equaht  autem  efi  e a ipfi  a b.  Ratio  igllur  ipfiut  b aada  d, 
data  efi,gr  quoniam  qui  fubcab  datut  eft,<y  quifubdab  datut  efi. 

Rcliqutu  igitur  qiufub  ac  d datut  efi.  Datur  igitur  triangulum  aed 
fpecie.  Ratio  igitur  ipfiut  c a ad  ad  data  efi  ipfiut  autem  d a ad  ab 
. ratio  efi  data.cr  ipfiut  caada  b, igitur  ratio  efi  data,  rfii^  data  ipfa 
b a.  Data  igitur  ejae.gr  latitudo  ipfiut  com paralion». 

Sebolium. 

Quoniam  binefpeciei  e t,a  d fpecie  datefunt,  adinuicem  rationem  habent  datam  cr  ipfarum  U* 
ter  a adinuicem  rationem  datam  habebunt. 

Sebolium. 

1pfiiu,inquam,a  g b latitudo  paralletiu  eft.eja  b ad  redam  exiflens  ipfi  ab, ipfiut  autem  a c g b 
comparationi!, ut  in  quatuor  redu  lineH  a b bg,gc,c  ajongitudine  exiftente  ipfa  a b latitudo  erit  1 p 
fa  a c:in  quatuor  fiquidem  propofitH  redit  lineit  latitudinem  quaerit,  no  autem  ucra  arta  latitudo  alta 
efi  preter  quatuor,  ficut  a e. 


t t 


T hcorema  f |.  tropofitiogS. 

SI  datumad  datam  proictflum  fuerit fpecie deficiens  a dato  fperie, 
dantur  latitudines  defectus. 

Datum  enim  ac  ad  datam  a dproiedum  fit  fpecie  deficienti  dato  de.  Dico  quid  utrab  ipfarum  b 
e, b d data  efi.  Secetur  enim  per  decanam  primi  dement,  ipfa  a 
d bifariam  in  e fignoidata  igitur  efi  e d.  Dcfcribatur  ab  ipfa  e d 
per  1 s fexti  dement  ipfi cdfimile,  fimililercL  po filum  redili- 
neum  e f.  Dcfcnbaturcp  e f.  Datur  igitur  e f fpecie-  Et  quonia 
a data  reda  linea  e d data  fpecie  fpccin  deferibitur  e f,  datur 
igitur  ipfum  e k magnitudme.cr  equum  cfiipfit  ackh.  D an 
twr  igitur, ipfa  ackh  magnitudine,eft  autem  a c datum  magni- 
tudine.fupponilur  enim.  Reliquum  igitur  k h,  datum  ejl  magni 
tuiine.efl  autem  gj  fpecie  daiumfimile,  fiquidem  efi  ipfi  c d. 

Jpfitu  hk.ergo  latera  data  funt,  datum  igitur  k c.gjefi  equum 
ipfieb.lpfatgiturebdataefi.Efiautem  (jed,data,  cr  reli' 
qua  igitur  b d data  eft.tj  ratio  ipfiut  b d ad  b e data  tfi.  Data  igitur  efi  gjbc. 

Theorema  sp.  Propofitio /9. 

SI  datum  ad  datam  proietflum  fuerit  excedens  fpecie  dato  fpecie, 
dantur  latitudines  exceifus. 

Datum 


l h f 


©AT/. 

Datumpquidcmabaddatama  cproictimpt  excedens /pt' 
citdsucb,dico  quodutrafy  ipfarum  h e, e e dat  a eft.Sccctur 
tnim per  io  primi clcmcnt.ipfa  de  bifarii in  fftgno.Dcfcri- 
Juturi- per  isfexti element.exe  f ipflc  bfimiie pmilitera- 
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rxj/cx II  cicfRcn*.**  t.  I —"3 

pofitum  fg.  Orca  igitur  eundem  dimetientem  cftf  g ip/i  c fc, 
excitentur  per  iS fcxtulementeoru dimetiens  hem,  defert- 
baturqipgura.Etquoniicbippfgejl  pi nile.  Detur  autem 
t b /lecte.  Detur  igitur  c rf  g/pecie,  c r deferibitur  i detere 

re  t: C.  fnrrinfih.l  Cunt  .flUUllll. 
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* 
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e 

\ 

COJpctie.LJaiuri£u*,  , 

fti  linea  fc -Data  igitur  ft  nt  a b,fg  c r ipfik  a.funt  aqualia. 

Det  um  igitur  cftb  c.tppMcrgoka  letere  pmt  dite,  dete  igt 
turcftkb.crkcdatacft.cr ipp e f aqualis, reliqua ig itur  e 

b,iatacft,cradbbrationcmbabetdatam.Datatgiturcft o ■-». 

Theoreme  So.  Propof  lio  io. 

SI  parallelogrammum  fpccie  & magnitudine  datum  dato  gnomo- 
ne autflum  aut  imminutu  fucrit.dantur  latitudines  gnomonis. 

Parallelogrammum  enimeb  detum  fpeeie  cr  magnitudine  augeatur  prius  dato  gnomone  e c b dfg. 
Dico  quod  datafunt  utreefi  ipfaru  ce,df.Nam  quoniam  ab  datum  eft,  ejl  autem  dfg  gnomon  datus, 
Cf  totum  igitur  ag  datum  ejl.  Sed  er  jpccic,  pmile  enim  efl  ip 

c . l e n !.p,r , Aet.i  Cunt  TSdtd  ioitur  ell  utruor  e * 


errori*"* *!>»**♦»  t*5‘****,•", */*•»***  /f / t 

fi  ab.  Igitur  ippus  agletcra  data  pmt . Data  igitur  e ft  utra$ 
ipfarum  a ept  f, efl  autem  utra en  ipfarum  ca^td  deta,reliqua 
igitur  utra#  ipfarum  c ejif  data  cft . Kurfus  iam  parallelo' 
gremtnum  e g , datum  /pecte  cr  magnitudine  minuetur  dato 
gnomone  ecbd  fg.Dico  quodutraq;  ipfarum  c ctdf,data  cft. 
Quoniam  igitur  datum  eft  a g cum  gnomon  ecb  dfg,  datui 
«It,  -1.^ aUA  thiin  c eA  rr  Ibecie.  ToflUS  ioitUf 


i 

Propoptio  6 1. 


f 


Q uomam  l guur  sy*  **£  — -ry — 

efL  Reliquum  igitur  a b datum  e/i.  Sci  cr  fpeeie.  Ippus  igitur 
a b latera  data  funt.  Data  igitur  eft  utraq;  ipfarum  c a,ad,eft 
autem  er  utra j , pfar  ume  a, a f.detc  ,o,tur 

ipfarum  ec,d  fdata  eft. 

Theoremati.  _ 

SI  data  fpeeie fpecic,ad  unum  latus  parallclogramma  arcaproietta 
fuerit  in  dato  angulo,  habeat  autem  fpcciesad  parallelogrammu 

rationem  datam , datur  parallelogrammum  fpeeie; 

Data  enim  ffeeieffecie  afe  b,ad  unum  latus  tlparMogrtnm  areola  proietiaftt  c d m dato  an 
tulolc  b.  Ratio  autem  pt  ippus  a c jpccici  ad  c d parallelogrammu  « 

<U<  Dico  quod  datur  c d feecic.exdtetur  enimpqutde  per  |i  pri- 
mi  element.ipp  fc  parallelus  bg,<r  per  fipfi  b c.parallelu,  fg.ex 

tendantur*Jcgh,mhkPgna.Q™iamdatueflquiPtbfcb*. 

oulus.  E t ipftut  fc  ad  cb  ratio  data  eft.  Datum  eft  igitur  tpfumfp 
parallelogrammum jpccte. Detur autem fpeeie  ajcb  /pectet, cr 
deferibitur  eadem  retia  linea  c b.tpput  igitur  a b /pectet  ad  f b,pa - 
rallelogrammu  per  49  propoptionem  ratio  data  eft.  Ippus  autem 
fbade  d, ratio  eft  data, quoniam  iam  ippus  ab, a dfuppomtur.Ae 
quum  aurem  eft  c d ipft  k b.per , s primi  element.  ratio  igitur  ipftut 
kbaic  g,eft  data.  Quare  cr  ippus  f c ad  e k,  ratio  eft  data,ip/tus 
autem  fg  ad  c b, ratio  eft  data, ippus  igitur  b c ratio  data  e/ 1.  Et  quo 
ni.m  angulus  quifub  bck  datus  efl  cr  qui  fub  b cl  datus  cft,  cr  re 
liquiss  igitur  quifub  Ick  datus  eft. Eft  autem  crqutfublk  c,  datui 

angulus,aquuseiquifubkcb.  Reliquus  igitur  quifub  c I k datus  _ _ - . 

eft.  Daiur  igitur  l c k tnangulum/peeie.  Ratio  ipftut  igitur  l cad c ^ leb 

kdataeft.tpftusautemckad  b cratio  cft  data.Et  ipftut  igitur  l cad  cb  ratio  cft  data,crqut  Juti  ico 
angulus  datus  eft.  Datur  igitur  c d,paraHclogrammumfpccie. 

* Scbolium.  . . * 

Datur  fb,  parallelogrammum  mani ftfte , quoniam  angulus  f cb  datur.  Datur  igitur  crefg 
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angulus.in  parallelos  enim  fg,c  b re  Iit  cecidit  linea  c f, efficiens  interiores  er  ai  eafdent  partes  ttnk 
redis  aquales.  Quorum  qui fub  fc  b.daturicrreliquus  qui  fub  c fg  datur.  Quare  orcltqui  dati  fun  C 
cr  quoniam  datur  ratio  cfade  b, aqualu  autem  ipfa  gbipficfcrcb  ipfi  fg,  quare  ej  laterum  ra- 
tio  dicatur. 

Scbolium. 

qjj  oniam  enim  ipftus  fb  parallelogrammi  adafc  b,fptcicm  ratio  eft  data, ipftus  autem  afc  b,ffit 
cici  ad  c d,  ratio  ejl  dat  a, a-  ex  aquali  perii  quinti  element.  ipfm  bfad  c i, ratio  eft  data. 

Theorema  61.  Vropofitio  tfi. 

SI  binxmftxiinexadinuicem  rationem  habuerint  datam,  defert 
ptacp  fuerit  ab  una  quidem  data  fpecie  fpecies,  altera  uero  area  pa» 
rallclogramma  in  angulo  dato, habuerit  autem  fpecies  ad  parallelo» 
grammum  rationem  datam , datur  parallelogrammum  fpecie. 

Bina  enim  reda  linea  a bjc  d,  adinuicem  rationem  habeant 
datam,cr  defcnbatttr  ab  ipfa  quidem  a b.data /pede  fpecies  a 
ebcrabipfac  d, parallelogrammum  f d in  dato  angulo  fc  i. 

Ratio  autem  Iit  ipftus  a e bfpeciei  adfd  paraMogrammii  da- 
ta. Diro  quod  datur  d f, parallelogrammum  fpecie.  Defcriba- 
tu r enim  ab  ipfa  a b ipfi  d f,per  ij  ferti  element  ftmilefmiti- 
tercj;  pofttum  ag.  Qjtaniam  ratio  ibftus  ab  ad  cd  data  eft.  De 
fenbtnturq- ab ipfn  abed  ftmilia  ftmiliterq; pofita redilinea 
ag.fd.  Ratio  igitur  iplhis  agadf  d.data  eft.  ipftus  autem  fi 
ad  e b ratio  eft  data.cr  tpfnu  e b igitur  ad  a g, ratio  data  eft.cr 
angulus  qui  fub  b ah, datus  eft,  aquales  enim  ei  qui  fub  f c d. 

Cumam  tguur  data  fpecieifpecie  ebad  unum  latus  a b proitdum  eflagin  dato  angulo  h ab,  erra- 
ti"'p tus  e b Ipeciei  ai  a g.paraUclogrammum  data  eft.  Datur  igitur  a g fpecie,  eflyfimilis  tpji  fd,l4 
tungiturfdfpicie. 

Theorema  ij.  Vropofitio  St. 

SI  triangulu  fpecie  datum  fuerit,  quod  exunoquocp  latere  ipftuf, 
quadratum  ad  triangulum  rationem  datam  habebit. 

Eifo  triangulum  fpecie  datum  abc.  Defanbalurq; 
ex  nnoquoq;  ipftus  latere  quadratum  e b,c  d,c  f.DicO 
quod Itnumquodq;  ipforum  e b,c d,cf,ad  ab  c, trian- 
gulum rationem  datam  habebit.  Nam  quoniam  ab  ea- 
dem reda  linea  b e,  redilinea  data  fpecie  deferibuntur 
wcunq-  ab  cd.  Igitur  per  49  propofitionem,  ratio  ip 
fius  abeaded  daideft.  llq  propterea  iam,<yutriufcg 
ipforum  e b <y  cf  ad  ab  c, triangulum  ratio  eft  data. 

Theorema  <4.  Propofttio  64. 

SI  triangulu  obtufum  habuerit  an- 
gulum datum  i qua  maius  quod 
obtufum  angulum  fubtendit latus, area  lateri- 
bus obtufum  angulum  comprchendctibus  ad 
triangulum, rationem  datam  habebir. 

Sit  triangulu  obtufum  habens  anguli t eum  qui  fub  abc  datu.ext  en- 
datur q;  in  reda  lineas  ipftus  b c.reda  linea  b d, excitetur j.  pupri  mi 
element.  ab  tpfo  atne  d.ppendtcularis  a d.  Dito  q,  quo  matus  eft  quod 
ex  a ceu  que  ex  ab.be, hoc  eft  qdbisfubdb.be, area  ad  ab  cjrian  - 
gu >u  data  rattonehabebit.  Quontdnanq;  angulus  q fub  ab c,phypo- 
thefm  datus  c/i,  cr  q fub  ab  d,datus  eft, eft  aut  vqfubad.d  b, datui. 

Reliquus  4 


s 


) 


) 


i 


DATA. 

Reliquus  igitur  qui  fub  d t b.daliu  eft.  Datur  igitur  i a b triangulis /freiie.  Ratio  igitur  ippusadadd 
bMti  eft, elici;  fieutadaddbjie  quod  fui  a ijb  c,ad  idquoddb,b  c, quare  ey  ipfius  da.be,  ad  id  qd' 
fub  db.b  c,  ratio  data  eji.Et  eius  quod  bis  fub  d b,bc\igitur  adidquodfub  i d,b  c,ratiodataeft. 
Sed  eius  quod  fub  du,b  c,ad  a e b triangulum  ratio  cjl  data.o ' tiut  igitur  quod  bis  fub  db.be  ad  a b c, 
triangulum  ratio  eft  datasftj;  quo d bis  fub  d b ,b  c,quo  maius  cjl  quod  ac.essqua  exab,b  e,ipfa  igi- 
tur area  ad  ab  c, triangulum  rationem  datam  habet. 

Scbclium. 

Excitetur  ad  angulos  re Hos  ab  ipfo  b /igno  ipfi  ad  per  st 
primi  element.  equa  c r parallelus  b f,cr  ab  ipfo  a ftgnoipfi  d 
e, per  eandem  equa  c T parallelus  excitetur  dc.cr  comedatur 
ec,cy  quoniam  per  st  primi  element.  parallclogrammum  b e 
ipfius  b a c trianguli  duplum  eft, fuper  nanq;cadembaft,cr  in 
ei [dem  eft  para!lehs,comprehenditurj;  parallclogrammum  fub 
f e, e c,equalts  autem  eft  e c,ippa  deyfe ipfibc.  Quoniam  pa 
rallelogrammum  ad  triangulum  rationem  habet,  quare  er  pa- 
rallclogrammum ad  triangulum  ratio  eft  etiam  dupla.  Quod  ue 
ro  bis  fub  a d,  c b,  rationem  habet  datam, ad  triangulum  quadruplam.eft  enim  fub  i e.ebpelU  in  * cie 
mentorum. 


Theorema  es. 


Tropoptio  6f . 


SI  triangulum  acutum  habuerit  angulum  datum,  qua  minus  po 
tcft  angulum  acutum  fubrendens  latus  comprchcdcimbus  la- 
teribus acutum  angulum , illa  areola  ad  triangulum  rationem  ha- 
bebit datam. 

E/Io  triangulum  acutum  habens  angulum  abc.  Exciteturj;  ab 
ipfo  a per  II  primi  element.  per  pedicularis  a d.  Dico  quod  qua  mi 
nui  eft  quod  ex  d c,eis  qua:  ex  ab.be,  hoc  eft  quod  btsfubc  b,b  d 
ad  abc  triangulum  rationem  habet  datam.  Nam  quoniam  angulus 
ab  d datus  eft.p-  quifubadb  datus  eft.  Reliquus  igitur  qui  fub  b a 
d datus  eft.  Datur  igitur  a b d, triangulum  (pecte . Ratio  igitur  ip- 
pus  bd  ad  da  data  eft.  Quare  ©•  eius  qui  fub  cb  d,ad  id  quod  fub  c 
b satio  data  eft.ey  eius  quod  bis  fub  cb.bd  igitur . Sed  eius  quod 
, fubc  b,b  d ad  ea  qua  ex  a b,b  c,quo  igitur  minus  eft  quod  ex  a c 
eis  qua  ex  a b,b  e, ea  area  ad  ab  cfriangulis  ratione  habet  datam. 


Theorema  66. 


P ropoptio  66. 


SI  triangulum  datum  habuerit  angulum,redangulu  fub  datum 
angulum  comprehendentibus  redis  lineis  ad  triangulu  ratio* 
nem  habebit  datam. 

E/Io  triangulum  abc,  datum  habens  angulum  eum  qui  ad  a.  Dico 
quod  quod  fub  b ac  ad  ab  c, triangulum  rationem  habet  datam,excite 
tur  enim  perii  primi  element.  ab  ipfo  b in  ipfam  a c perpendicularis 
b d.  Quoniam  igitur  angulus  b a e, datus  eft . Eft  autem  ey  qui  fub  ad 
b, angulus  datus-  Ef  reliquus  igitur  qui  fub  a bd  angulus  datur . Datur 
igitur  a b d, triangulum  Ibecie.  Ratio  igitur  ipfius  a b ad  b d dataeft. 

Sicut  autem  abadbd.pe  quod  fub  b ac  ad  id  quod  fub  bdae.  Quare 
ey  eius  qui  fub  b a c, adidquodfub  b dac  ratioeftdata.Eius  autem 
quodfubac,bd,adabc  triangulum  ratio  eft  data . Et  cius  qui  fub  b a 
e, igitur  ad  ab  cjrianguli  ratio  eft  data. 

BB  3 
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theorema  ty.  Propofitio  fy. 

SI  triangulum  datum  habuerit  angulum , qua  maius  polsint  da- 
tum angulum  comprehendentia  latera  ut  unum,  ea  quae  ex  reli 
quo.areaad  triangulum  rationem  habebi  t datam. 

E/io  triangulum  a bc, datum  habent  angulum  b a e.  Dico  quod  quo  maiut  ejl  quod  ex  utra  bae, 
to  quod  b c,ca  area  ai  ab  c,  triangulum  rationem  habet  datam.  Extendatur  enim  redae  lineae  tppm  a 
b ipfa  a d.ponaturq-  ipfaa  c aqualis  ipfi  a d peri  primi  elementorum  & connexa  reda  linea  d c ex- 
tendatur  tn  e.cxciteturq-  per , i prtmi  elementorum  ab  ipfo  bipftat  parattelm  be.Et  quonii  aqua- 
lis ejl  4 i ipfi  ac  aqualis  igitur  eft  cr  i b ipfi  b e.extenditurcp  quadam  b c.  Quod  igitur  fub  dc  e, uni 
cumeoquodex  b c,  aquum  efteiquodexb  d,  aqualis  autem  ejli  etpfiae.Qgodigiturexiuroqi  b 
a c, aquum  eft  ei  quod  fub  d c e , una  cum  eo  quod  ex  b c.  Qua 
te  quod  ex  utroq;  b ac, eo  quod  exbc  maius  eft  eo  quod  fub  d t 
t.  Dico  tam  quod  eius  quod  fubd  c e ad  a bc  triangulum  ratio 
eft  data.  Qgoniam  enim  eius  angulus  b a c, datus  eft,  ty  confit- 
quens  igitur  qui  fubd  a c, datus  cfl,  ejl  autem  c nKcrj-  ipfo- 
r um  abc.de  a datus.  Dimidia  nanqi  funt  eius  qui  fub  bac.Da 
tu  r enim  qui  fub  b a e, datur  igitur  triagulum  dac  fficcie.  Kalio 
igitur  ipfius  daadd  c.data  ejl.  Quare  cr  eius  quod  ex  ad  ad  id 
quod  exdc  ratio  data  eft.  Et  quomam  eftficut  baada  d.fic  eft 
ec  ade  d.fed  ficui  quidem  baada  d.fic  quod  fub  b a ad  id  quod 
ex  ad.  Sicut  autem  e c ad  c d.fic  quod  fub  e c.c  d ad  id  quod  ex 
c d.erficut  igitur  per  undecimam  quinti  elemetorum, quodfub 
baadtd  quod  ex  d ajic  quod  fubec  d*ad  id  quod  excd.Et  uicifiim  igitur  per  decimam fextam  quinti 
elemetorum  quodfub  b a d ad  id  quod  fubec  d.fic  quod  ex  a d td  quod  ex  d c.  Ratio  aut  em  euii  quod 
ex  ad  ad  id  quod  ex  de  data  eft.  Ratio  igitur  cretus  quodfubbad  ad  id  quod  fub  e c d data  eft.  Aequa 
lis  autem  eft  da  ipfi  ac.  Ratio  igitur  eius  quod  fubb  ac, ad  id  quod  fubecd,  data  eft.  cius  autem  quod 
fubba  c. trianguli  ratio  eft  data.co  quia  angulus  qui  fub  bae  datus  eft.  Et  eius  qui  fubd  e e, igitur  ad  * 
b c ratio  eft  data.  Eftq;  quodfub  d c e, eo  maius  quod  eft  ex  utraq;  b a c.eo  quod  exbc.  Q«o  liero  ma- 
ius eft  quod  ex  utroq;  b ac, eo  quod  exbc  ea  area  ad  triangulum  rationem  datam  habebit. 

Aliter. 

Conflruantur  enim  eadem  que  prius, exciteturq;  per  duodecimam  primi  elementorum  ab  ipfo  a In 
ec  perpendicularis  a f.cor.ncftarurq-  a d.ey  quoniam  datus  eft  angulus  b a c cr  eius  dimidium  eft  an- 
gulus ac  f.eft  autem  cr  angulus  a fc.  datus.  Datur  igitur  triangulum  afe  ffecie.Ratio  igitur  ipfim  4 
f ad  f c.data  eft,  ipfius  autem  f c ad  c e, ratio  data  eft.  Du- 
pla fiquidem  eius  eft.tyipfius  igitur  e c, ad  a f ratio  data  eft. 

Quare  cr  rii«  quifubecd  ad  eum  qui  fub  afed  ratio  da-  1 

ta  eft.  Ojjare  cr  ciiM  qui  fubec  d,td  cum  qui  fubafc  d,ra- 
tio  data  eft.  Duplum  fiquidem  illius  eft  cr  eius  quifubecd, 
igitur  ad  eum  qui  fub  a c d,ratio  data  eft,  aquum  autem  eft  \ 

acd.triangulumipfia  b c triangulo  per  trigefimamfepti- 
mam  primi  elementorum, in  eadem  fiquidem  bafi  a c.cr  in  * 
eifdetr.  funt  parallelis  ac,b  d, cr  eius  qui  fubecd,  igitur  ad  i 

a b c .triagulum  ratio  eft  data.eftq.  qua  fubecd,  qua  mauis 
eft  quod  ex  utroq;  b a c,ea  qua  exbc, qua  maius  eft  quod  ex 
utroq;  b a, ac, ea  qua  cx  cb  arca  ad  triangulum  rationem  habet  datam. 


0 


Aliter. 

Angulusaauteft  reUus.aut  acutus.aut  obtufus/n prius  reaus.quod igitur  ab  utroq,  b a cid quod 
exbc  excedit, eo  quod  bis  fub  b acer  eius  quod  bufubb  ac  ad  ab  c triangulum  ratio  data.  Ejio  au- 
tem acutus  qui  fubba  c, exciteturq;  per  duodecimam  primi  elementorum  ab  ipfo  c in  ipfam  a b per- 
pendicularis c d, quoniam  triangulum  a bc.oxygonium  cft.ey  excitatur  perpendicularis  c d.  Qum 
igftur  ex  b a c.aqua  funt  cr  ei  quod  ex  b c.cr  eis  quod  bis  fub  b a d.  Commune  adiungatur  quod  blt 
fub  b 4 c.  Qge  igitur  exbt  r,jwi4  cieo  quod  bis  fub  b a ecquod  eft  ex  utroq;  b a c.aqua  funt  ei  quod 

'exbc 
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txb  cerei  quod  lis  fullai,crinfuparesquodbisfubbac,hocefl  ei  q ttol  bis  fui  utrolf;  edet  ab. 
Qum  quodcxutroq;,b  i c maius  eft  eo  quod  ex  b e,  eo  quod  bufub  ulroq;  cad,crab.  Quxrequod 
tb  utroque  bac  maius  eft  eo  quod  ex  b c,eo  quod  bufub  utroque  dac.eyb  a,c T quoniam  angulus  bu 
t dttM  eS.ej quifub  i de  quoque  Ait*  eft.  Et  reliquus  igitur  quifub  dctdttm  eft.Eatur  igftur  mi 
gu!um  i d cjjaecie.  Rufio  cgif«r  ipfius  i d,ad  ac  data  eS, quare  er 
Utnufqued  d eidi  cjratio  eft  data.  Et  tius  igitur  quod  fub  utroq; 
daccja  b,ad  id  quodfub  b i c, ratio  eft  eUtd.it  eius  quod  bufub 
utroque  d acer  ab  ad  id  quodfub  bac  ratio  ejl  data.  Eo  quia  qui 
fubba  c, angui  ut  datui  eft.c T eius  quod  bufub  utroque  d ac,  cra 
b igitur  ada  b c, trianguli!  ratio  data  efl.  Sed  iam  e jio  ar.guhu  qui 
fubbac  obtufus.cr  produUa  b a in  eam  per  duodecima  primi  ele > 
mentorum  perpendicularis  agatur  ce,  cr  ponatur  per  fecundam 
primi  elementorum  ipft  a e aquatu  af.  Quoniam  igitur  angutui  b 
a c.e/l  obtufus  excitaturq;  pcrpedicularis  c e,aue  igitur  ex  ba,a 
c,unacumeoquodbufubbae,boctH  bufub baf,  equafuntei 
quod  ex  b c.commme  pro/rSum  fit  quod  bis  fubbac.  Qua  igitur  n 
b a Cyhoc  eft, ex  utro$  b a c.una  cu  eo  quod  bis  fub  b afaquafunt 
ei  quod  ex  bc, una  cumeoquodbU  fubbac.  Commune  auferatur 
quod  bis  fub  baf.  quod  igitur  ab  utroque  bac,  equum  efl  ei  quod 
exbc,et  eiquodbis  fubbac  f.  Quare  qua  ex  utroq-,  b a c,id  quod 
ex  b c, excedit  eo  quod  bisfubbaefer  quoniam  angutui  bac, da 
meS,etquifubea  c figitur  datui  ejl.  Sedet  qui  fub  ce  a,  datui  ejl: 

Cr  reliquus  igitur  qui  fub  ac  e, datui  ejl.  datur  igitur  a e c trianga 
lum  ffeeie.  Ratio  igitur  ipfius  caada  e, data  eji,koc  eftadaf.Qat 
rter  ipfius  a cade  f,  ratio  eil  data.  Ipfius  autem  ac  ad  ce  ratio  eft 
data.cr  ipfius  e c ad  c figitur  ratio  eil  data . Qyarecr  eius  quod 
fub  e c,a  b,ad  id  quodfub  cfabratio  ejl  data.  Ipfius  auteqd’ 
exab.ceadabc,  triangulum  ratio  eft  data : quare  cr  eiut  * 
quodfubcf.baadbc,  triangulum  ratio  eft  data , ejl  f quod 
bu  fubfcb  a, quo  maiui  eil  quod  ex  b c:eo  igitur  maius  eft 
quod  ex  utroq;  bac  eo  quod  ex  bc, ea  area  ad  triangulum  ra  , 

ttonem  habet  datam. 

Aliter.  t 

Excitetur  baetipfiac  aqualis  ponatur  d a.conneftaturq;  'i  t. 

Quoniam  igitur  angulus  abe  datus  eft.c T eius  uterq ; qui  fub  ad 
c ,a  c d, dimidium  eft.  Detur  ergo  uterq;  eorum  qui  fub  ad  c,a  c d, 
cr  reliquus  igitur  qui  fub  da  c, datus  eft.  Detur  ergo  triangulum 
aed  fpecic.  Ratio  igitur  ipfius  a e ad  c d,data  eft.  Et  quoniam  qui 
fub  a dc,  datus  efl, excitetur  eidem  equus  uterq;  eorum  qui  fub  d t 
c,u  f c.per  uigefimam  fecundam  primi  elementorum.  Et  quoniam 
angulus  b d cfipfi  de  c equus  efl  Communis  autem  quifub  a b cfip 
fius  d b e trianguli  exifl  ens, ey  ipfius  dbc.  Reliquus  igitur  angU' 
lus  db  e, reliquo  angulo  bcdefl  e qualis,  equi  angulum  igitur  eft  i 
d e, triangulum  ipfi  dbc  triangulo . Efl  igitur  ficut  e b adbd.ftC 
eSdbadcb.  Quod  igitur  fub  cb.bc,  hoc  eft  quodfub  e e b,  una 

eumeoquodexcbeiequueftquodexbd.bocefteiquodexutroq;  

^axyequalis  enim  eft  da  ipfi  a cQuodigittstfiib  e e b, unicum  eo  quod  *** 

Utroque  bac  . Quod  igitur  cx  utroque  bac,  id  quod  ex  bc  excedit.eo  quod  fubb  . 8 

tur quod  ratio  ipfius  quifubbccada  bc,  triangulum  data  eft.  Quoniam  equa  i 8 

Tc  anetulobclquoruLquifubadc,  eiquifubacd,c<l  equatis  . RcUqUUS  ergoquifub cie, 
rei, fiuol  fub  acbcB  aqualis.  Efl  auteJ  cr  qui  fub  de  e,  e,  qui  fubafc , equahs  trellepius 
,rl  qj  fubcaf , reliquo  quifub  dee,  efl  aqualis , equiongulum  igitur  efl 
f.triangJo  iecEfl  igitur  ficut  caada  fjk  dc  aic  e:<r  uictfiim  tguur  per  itttmam  fixum  qurnU 
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elementorum  ftcut  cai  i cjic  af  adce.Ratio  autem  ipfiut  ac  ai  c ijati  eft.  Katic  igitur  ipftus  a f 
adc  e,iata.  Excitetur  per  duodecimam  primi  elementcrum,abipfo  a inb  c perpendicularis  a g,(r 
quoniam  angulutafcdatuseft,eftautemcr  qui  fub  a g l,datus,erreliquutergoquifubgaf,dutin 
eft.  Datur  ergo  agf  triangulum  frecie.  Ratio  igitur  ipfiut  faaia  g,data  eft, ipftus  autem  f a. ac, erra 
lio  data  ed.  Quare  er  quod  fub  a g b c a i ii  quod fubb  c,  c e, ratio  data  eft.  Eiut  autem  quod  fub  a g,b 
c.aliiquoifuba  c b.trungulu  ratio  eft  dau,eyem  quod  fubbc,ce,ad  a b cratio  eft  data.  E llautc 
quod  fubb  c,ce,qua  nurui  eft  quod  ex  utroq;  b a c,eo  quod  ex  b c.  Qua  igitur  maiut  eft  quod  ex  wro- 
queba  c,eo  quod  ex  d c,ea  area  ad  triangulum  rationem  habet  datam. 


Scholium  fuper  prima  demonflratione  6 j prepofitionit. 

Si  in  triangulo  ifofcctc  ada  fuerit  aliqua  reda  linea  utcunque  in  baftm , quod  ex  ada  una  eum  eo 
quod  fub  bafu  figmentis, equum  eft  ei  quod  ex  uno  laterum  aqualium  gignitur.  Sit  nempe  ifofedet 
trianguli  a b c, equum  habent  la tus  ab  lateri ac,  er  ab  ipfo  ainbc  agatur  quadam  reda  linea  uteuq- 
a i.  Dico  quod  quod  ex  ad  una  cum  eo  quod  fubb  d c, equum  eft  ei  quod  exac.l  pfaad  in  b c,aut  per- 
pendiculum eft, aut  non.  Sit  priut  perpcndicularis,<yquoniam  reda  linea  aliqua  bcfccaturbt f arum 
in  d.  Quod  igitur  fub  c d b,equumjft  ei  quod  ex  b d, commune  apponatur  quod  ex  a d,quod  igitur  fub 
c d b, una  cum  eo  quod  ex  a d,  equit  ei  eft  quod  ex  a d,db.  At  eu  qua 
exad,db  equit  eft  quod  exab.Qgod  uero  fub  db  una  eum  eo  quod 
ex  a d, equum  eft  ei  quod  ex  a b.  Scium  non  fit  perpendicularis  ad,  4 

excitetur qi  ab  ipfo  a,in  b c perpendicularis  ae.Et  quonia  redaque - 
dam  hqfa  fccatur  in  equalia  in  e, er  in  inequalu  in  d.  Igitur  per  no- 
nam fecundi  elementorum  quod  fubc  ib.unicumeoquodexd  c,ci 
eft  equum  quod  ex  b e commune  apponatur  quod  ex  a e,  igitur  quod 
fubcdb  una  cum  eo  quod  fub  a e, e d,  equum  eft  ei  quod  ex  a e,  e b, 
equum  eft  auiem  eis  que  ex  a e, c d,id  quod  ex  ad.  Quod  igitur  fub  c 
d b, una  cum  co  quod  ex  a d,eis  eft  equum  quod  ex  a d b,  cr  eis  qua 
ex  ad  b,id  quod  ex  a b, eft  equum, quod  autem  fub  c d b,uni  cum  eo 
quod  ex  a d,ei  quod  ex  a b. 

Scholium  in  fecundam  demonftrationem. 

Quoniam  autem  quod  fub  afe  d,  trianguli  duplum  fttjic  de- 
monftrabimus, excitetur  peraipft  e i, parallelus  per  trigtftmam 
primi  elementorum, ipfa  a g,cr  per  eandem  ipft  a ftpcrg  paralie 
Ius  excitetur gh. Bina  igitur  fttnt parailclogramma  ipfia  h,ai, 
fupponiturautemac  ipft  d g parallelus  fuper  eadem  bafi  a g exi- 
i lentes  c rin  eifdem  parallelis  a g, e h,parallelogrammum  igitur  i 
h per  trigefmamquintam  primi  dementor um,ipft  a d parallelo- 
grammo  equum  eft  ,er  quonia  quod  fub  af,ag,eft  ipfum  a h,  t. 
qualis  autem  eftag  ipft  e d,cr  quod  igitur  fub  af,  ef  d, eft  quod 
ah.  Duplum  autem  ejiah  ipftus  aed  trianguli  per  4.1  primi  e- 
lementorumiquoniam  er  ad.  Quod  igitur  fub  a f,cd,  duplum 
eft  i pjhlt  a c d trianguli. 

Item  fcholium. 

Si  enim  efficiemus  in  redas  lineas  daipfia  c,ficut  i a c,tr 
per  d ipft  d c.pcr  imdecimm  primi  elementorum  ai  angulos  re 
dos  excitemus  tbb.hUmfcftum  quod  manente  quidem  equuli  i 
a ipft  d c,ipfa  autem  de  ipft  a c,ipfa  uero  b a ipft  d a,manifeftu 
erit  quod didum  eft,  Quoniam  enim  fteut  fe habent  bafesjic er 
parailclogramma  fub  eodem  fadigio  exiftentia. 

Super  tertia  demonftrationc  fcholium. 

E/io  reda  linea  d e , er  ipft  quidem  d e, ponatur  d 
a,  ipft  autem  a c,  ipfa  ac, er  ab  ipfo  a ipft  de  per  npri- 
mi  element.  ad  angulos  excitetur  redos  a b,eripft  ab  e- 

qualu 
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aiulit  tflo  i c.  Quoniam  igitur  ipfius  i ac  ad  e a f otio  isti  eflfieut  autemiic,al  e a,ficquod[ubd 
ac, ab, ad  id  quod fubc a,a b,cr clui quod fub d ac,ab,adid  quod  fub  c a,ib  ugilur  ratio r)i dataiefl 
autem  c r eius  quod  fubc  a,abadab  c, triangulum  ritio  dat  a per  6 6 theorema , V quodjub  d 4 e, a b: 
igitur  id  id  quod  exabe  triangulum  ratio  ejl  data  per  8 theorema. 

Super  eidem  ubi  igitur  de  tngulo  obtufo. 

Si  enim  per  c ipfi  t b.pcr  ji  primi  elrmrntorum  agamus  paraBshi,sy  per  eandem  per  t bipft* 
c,agamus  parallelos, mansji/lum  enim  quod  quod  fub  e e,t  b ejl  ipfunt  aberag  Ipfius  a b e, trianguli 
duplum  efl, ac  per  hociyab  c, triangulum  rationem  datam  babef.ft  enmt  per  ctpft  e b,et  pera  b tpft 
e c,per  eandem  parallelas  agamus, muntfejium  igitur,que  enim  ex  a ipfi  e e, t fla  qualis  Jtcut  mjupe' 
rtvrifchoho  habetur. 

Super  quarti  demonfbalione  6y. 

Quoniam  autem  ipfam  de  cppfi  i d e, aqualem  conflit uere  p fiimustfeorfum  tb  Apollonio  pe  dea 
mon/trabimus,  quoniam  enim  angulus  a c d aquas 
tft  angulo  a dc,mtiorcJl  qui  fub  b cd,eoquifuba 
d c:ponaturanquam,tpfi  b c d, equus  angulus  qui 
fubb  d e, <y  extendatur  b c,e/l  autem  angulus  qui 
a d b, communis  cr  ipjius  dbc.cr  ipftus  d b e,tri' 
anguli.  Reliquus  ergo  qui  fub  b d c, reliquo  qui  fub 
dee  eftequahs.  Quoniam  autem  umuerfaliler  fit 
pcfibilc  idatoftgnoficut  a, in  datam  retiam  Ii' 
neam  b e, deducere  redam  lineam  equunl  efficien' 
t em  angulum  dato  angulo  d e j,fie  o)lendemul.  An* 
gelus  enim  d e f,aut  ejt  reduSfUt  acutus,  aut  citu- 
fus.  Siquidem  igitur  re dus  ell,manififlum,ago  enim 
ab  ipfo  a perpendicularem  ag,equus  igitur  ejl  an- 
gulus e ipfig.  Sed  iam  edo  angulus  d e f, acutus  fx- 
citetur  (p  per  duodecimam  primi  elementorum  ab 
ipfo  dine  f, perpendicularis  d b,  ab  ipfo  autem  a in 
b c ipfa  a g,con  jlituaturq;  ad  ipfam  a g redam  Ii' 
neam  ,ad  fignumq,  in  ea  a ipfi  e d h.per  a,  primi  elementorum,  equus  singulutg  t K.  Reliquus  igitur 
qui  fub  dcfeicfl  equus  qui  fub  ah  g.  Sed  iam  ejlo  obtufus  angulus  quifubd  e pxtenfa  igitur  d e, in  I: 
acutus  igitur  qui  fubf  e I, perpendicularis  excitetur  per  duodecimam  primi  elementorum  d l,ty  ipftl 
d e f qualis  ponatur  ga  K Sic  igitur  qui  fub  dcl,ctcd  equus  qui  fub  ahg  Quare  c T ex  eonftquenti 
qui  fubdefeiqutfubak  b,  cd  eqiyhs. 

Theorema  it.  Vropofitio  ct. 

SI  binaxquiangula  parallclogramma  adinuicemrationcm  da.' 

tam  habuerint,  unum  latus  ad  unum  latus  rationem  habuerit 
datam,&  reliquum  lacus  ad  reliquum  latus  rationem  habebie  da- 
tam. 

Bina  ftquidem  paraUclogramtns  ab,cd  adinuicetn  rationem  habeant  datam , habeat  autem  ©* 
unum  latus  ad  unum  latus  rationem  datam, fit  autem  ipftus  beadf  S,ratio  data.  Dico  quod  cr  ipftUt 
et  ai  fc,  ratio  efl  datateomparetur enim  ad  ipfame  b , paraBelogrammum  equum  ipfi  ed,fitqq 
per  u igefimamquintam  fexti  elementorum  e g , ponatur cp  ut  a e ipfi  e h,fit  in  redas  lineas , in  redas 
igitur  lineat  efthb  ipfi  b g.  QBOmi  igitur  ipfius  ab  ad  c d, ratio  e /i  data,  equi  efl  autem  c d ipfi  e g. 
Ratio  igitur  ipfius  ab  ad  eg.efl  dataiqsure  cr  ipftus  a cadi  b, ratio  efl  data.  E(  quoma  equi  efl  e g. 

Ipfi 
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‘pfi  e i, efl  autem  er  equiangulum.  Igitur  per  14  fcxti elemen- 


torum Utera  que  cireum  equos  angulos  funt  reciproca, efl  igi 
tur  ficui  e b ad  fi,fic  efl  cfai  e h.  Ratio  autem  ipfiut  e b ai)  i 
iata,cr  ipfiut  igitur  c fai  e h, ratio  efl  iata/pfiut  autem  e h ad 
a e,ratio  efl  data,  er  ipfiut  igitur  a e adcfratto  efl  data. 

Aliter. 

Exponatur  iata  reda  linea  k,  <y  quoniam  ratio  ipfiut  a ai 
b iata  efl.eaiem  eidem  fiat  que  ipfiut  kaiL  Ratio  autem  ip - 
fiutaadb  iata,  er  ipfiut  igitur  h ai  l ratio  efl  iata.  Data  au- 
tem efl  k,iata  igitur  er  I per  conuerfionem  prime  diffinitionis. 

Rurfus  quoniam  ipfiut  c i ai  e f, ratio  efl  data,eaiem  eidem  fiat 
que  ipfiut  K ai  m ■ igitur  ratio  ipfiut  k ai  m iata  efl.  Data  aute 
er  k,iata  igitur  er  m, efl  autem  er  I data.  Ratio  igitur  er  ip- 
fiut 1 ai  m iata  efl,  er  quoniam  equiangulum  efl  a ipfi  b, igitur 
a ai  b rationem  habet  ex  lateribus  compofitam ,pcr  as  fcxti 
element.  hoc  eH  ex  ea  ratione  quam  habet  c d aief.crh  cade 
g.  Sei  er  K ai  I rationem  habet  compofitam  ex  ea  quam  habet 
k a i m,  er  m ai  i Ratio  igitur  compofita  ex  ea  quam  habet  c i 
ai  cf,cr  headge  eadem  efl  compofita  rationi  ex  e a quamba- 
bet  k ai  m, er  m ai  I.  Quartum  ipfiut  c ai  e f, ratio  eadem  efl  ei 
qua  efl  ipfiut  k ai.m  rationi, reliqua  ergo  qua  ipfiut  headge, 
ratio  eadem  efl  ei  qua  efl  ipfiut  m ai  l,ipfiut  autem  m ai  l ratio 

efliata.lgitur  cr  ipfiut  h c ai  e g,  ratio  efl  iata.  , 

Scholium. 

Si  fuerint  bina  reda  linea,afjmatur  j quadam  una  reda  lineajtna  priorum  ad  alteram  ratione M 
habet  compofitam  ex  ea  quam  habet  prima  ad  extrinfeem  utcunq ; fumptam,crquamaffumptaafl 
altam. 

Theorema  69.  Vropofitio  69. 

olbina parallelogramma  datos  angulos  habuerint.habuerintau^ 
8c  ad  iiiuicem  rationem  da  tam  jUnumcp  latus  uni  lateri  ratio- 
nem  habucritdatam,&  reliquum  latus  ad  reliquum  latus  rationem 

datam  habebit. 

Bina  fi  quidem  paraUelogramma  ab,ge,  datos  habentia  an 
gulos,eos  qui  ad  I faiinuicem  rationem  datam  habeant,  tpfm 
autemibaifg,  ratio  fit  iata.  Dico  quod  cr  ipfiut  a i ad  e f, 
ratio  data  efl.  Siquidem  igitur  aquiangulum  efl  ab  parallelo-  f, 
grammum  ipfi  ig  paralielogrammo.manifeflum  efl.  Si  autem 
non.  Confluuntur  peris  primi  element.  ai  ip  fani 
gnumcp  in  ea  i ei  quifub  c fg, aqualis  angulut  bdk.C 
turig  i l,parallelogrammum . Qgoniam  utcrq:  ipfs 
a k i, angulorum  datui  eft.crreliquut  igitur  quifub 
tus  efi.Datur  igitur  triangulum  a dkfpecie.  igitur  ipfiusai 
ad  d h, ratio  iata  efl.  Et  quoniam  ipfiut  i c ad  fh  ratio  efl  ia- 
ta,fupponitur  enim  cr  efl  equum  d c ipfi  dl, peris  primi  elementorum ■ Ratio  igitur  ipfiut  iladfb 
iata  efl. Et  equiangulum  efl  i l ipfi  fh,ey  ratio  ipfiut  ilaifh,  data  efl.  E flq;  ipfiut  iladeg,  ratio 
dati,cr  infuper  ipfiut  dbaifgiienimeft  receptu.  Ratio  igitur  cr  ipfiut  ikadef  data  efl,c r ipfiut 
dkaiiaratiocfliata,cr  ipfiut  igitur  a i ad  e f, ratio  efl  data. 

Scholium. 

In  uniurrfum  enim  fi  paralidogrammi  unut  angulut  datus  fuerit,  cr  reliqui  dati  erunt,  uno  enim 
dato  necefiario  cr  eonfequentes  dabuntur, quare  cr  cconucrfo. 

S Theorema  70.  Propofitioyo. 

I binorum  parallclogrammorumqux  circum  sequales angulos 

ud 


i 


DATA.  Iff 

uclimrquaks  datos, tamen  latera  adinuicem  rationem  datam  habue- 
rinc,&  ipfa  parallelogramma  adinuicem  rationem  datam  habebunt*. 

Binorum  fiquidem  parahelogrammorum  a h,eg,que  circum  angulos  qui  ad  [c, aut  equos  aut  me 
quales,  datos  tamen  latera  admulcens  rationem  habeat  datam,hoc  eji  fit  ratio  ipfiut  quidem  a c ad  e f 
data  tttdemq  ipfiut  be  ad  fg.  Dico  quod  (y  ipfiut  c dadf  h, ratio  eft  data, tfto  enim  equiangulum  e 
dspfifb.  Comparetur q;  per  utgefmam  quintam  feuti  eleme n.  ad  c b, retiam  lineam  ipfif  b.  parallelo* 
grammo  equum  parallelogrammum  c m, ponatur q ut  a 
c ipfi  en,  fit  in  retiam  lineam,  igitur  cr  d b ipfi  bm,erit 
in  retiam  lineam.  Et  equum  ejlb  n ipfi  / h,eji  autem  c r 
equiangulum.  igitur  per  Jecimamquurtam /orti  e lemen 
torum  ip/orumb  n,b  f,lateta  que  circum  equos  angu* 
losfunt  reciproca.  E/I  igitur  c b adfg,fic  f e ad  cn.  Ra- 
llo autem  ipfiut  cb  ad  fg  data  eft  Ratio  igitur  & ipfiut 
efad  c n data  e/}, ipfiut  autem  e fad  a c ratio  e/1  dataity 
ipfiut  igitur  acadcn  ratio  efl  data  Quare  cr  ipfiut c d 
ad  c msatioeftdata:cftautcmcmipJifb,equale.  R a* 
lio  igitur  cr  ipfiut  ct 1 ad  e g.data.  Non  fit  iam  equian - 

gulumabipfifb  ConUruaturqjperti  primi  elemento  M ( 

rum  ad  ipfam  b c, retiam  lineam, a i fignum  in  ea  c ei  qui 
fub  e f g angulo  equulis  angulus  b c k, compleatur  q:  parallelogrammum  cl.Et  quoniam  angulus  ac  b 
datui  efl.cr  reliquus  igitur  qui  fub  a k c,datut  eS.cjl  autem  cr  qui  jube  a k datui,  cr  reliquus  igitur 
quifubakc  datui  eft.  Datur  ergo  triangulum  aek  ffecie.  Ratio  igitur  tpfius  ac  ad ck  eft  data,ip * 
/tus  autem  ac  ad  e f, ratio  eft  data, ipfiut  autem  a cade  f, ratio  eft  data,cr  ipfiut  c K,igiturade  f,ra * 
tio  eft  data,cft  autem  cr  ipfiut  c b ad  f g.ratio  data, equum  autem  e/tc  lipftc  d Ratio  ipfi  e d.  Ratio 
igitur  ipfiut  ciadf  h,data  efl. 

Sebalium. 

Nam  quoniam  equiangulum  efl  ab  ipfi  eg,equalu  cftquifubacbeiquiadgcr  qui  ad  f exterior 
interiori, cr  alius  igitur  ad  gei  qui  adfeftequaliifimilitcrquoq,  cr  ah/  ac  b,m  retium  iguureftdb 
ipfi  b m.  Quoniam  enim  parallelus  efl  ag  ipfi  d m anguli  qui  jub  db  c,b  cnftnuuifuntequalcs.Rur* 
fui  quoniam  parallelut  eft  m b ipfi  a c, qui  fub  m bc,a  cbfunt  inuicem  equales,qui  fubacb.b  c n,eis 
qui  fub  db  c,cblfunt  equales.  Redi  enim  duo,qui  fub  ac  b,b  cn,ty  qui  /ubdb  c,c  b m.  Si  autem  ad 
retiam  lineam  cr  ad  fignum, c que  fiquuntur,ut  in  ij  primi  elementorum.  a 


Theorema  7 1. 


Propofitio  7«, 


SI  binorum  trianguloru  quae  circum atquosangulos,  uel  inaequa- 
les, datos  tamen  .latera  rationem  habuerint  datam,  & eadem  trian 
gula  adinuicem  rationem  datam  habebunt. 

Duorum,inquam,trianguloru  abc,crdc  h,que 
circum  equos  angulosa  ut  inequales  datos  tamen, Ia-  t g 

tera  adinuicem  rationem  habeant  datam.  Sitq;  ipfiut 
b a ad  d e, ratio  data,  eripfiusacaddb.  Dico  quod 
cr  ipfiut  ab  c trianguli  addeh  triangulum  ratio  efl 
iata.Compleantur  enimag,df,paratlelograma:quO'  ^ 
niam igitur  binorum  parallclogr amniorum  ag,df, 
que  circum  equot  angulos , uel  inequales  datos  ta * 
m en,  eos  qui  ad  ad  latera  adinuicem  rationem  habent 
datam,  cr  parallelogramma  per  precedentem  ratio* 
non  datam  habebunt.  Ratio  igitur  ipfiut  agaddfda 
ta  eft, ipfiut  autem  ag  dimidium  efl  per  conuerfionem 
quadragefimam primam  primi  elementorum, triangulum  a b c, ipfiut  autcdf.pcr  tandem  ipfam  deh. 
Ratio  igitur  a b c trianguli  addeh  triangul  um  data  efl. 

Theorema 
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Theorem<i7i.  Vropofitio  7t. 

SI  anorum  triangulorum  bafes  in  data  ratione  fuerfnt,8f  qux  in 
pias  ductx ab  angulis  autxquos  aut  inxquales  angulos  efficien- 
tes, datos  tamcn.cos  qui  ad  ba(im,adinuice  rationem  habuerint  da* 
tam,8£ eadem  triangula  adinuiccm  rationem  habebunt. 

Sint  bina  triangulaabc,  i e f, excit  entur  q;ag,dhjtut  ecquos  angulos  efficientes  age,  dhfucline- 
qualcudatos  tamen.  Eflocp  ratio  ipfius  quidem  bcadef dita  ipfius  autem  a e, ad  d b,mdem  data.  Db- 
eo  quod  cr  ipfius  ab  e tnmguli  adde  f,tntmgulum  re- 
tia data  efl.Cople.tntur  enim  ipfa  K cjfparallelogram 
rna.o-  quoniam  anguli  agc,db  f,aut  aquales, aut  ime - 
quales  funt, dati  tam:n, aqualis  autem  c]t  angulus  a ge, 
angulo  K b c,crquidh  f.eiquifublef.Etquiadbe, 
igitur  anguli  aut  aquales  aut  inaqualet  funt,tame  dat 
Et  quonia  ratio  ipfius  a g add  h data  rft, aqualis  autem 
e&ag ipfi  Kbcrd b,ipfj l e.  Ratioigiturip/ius  K bad 
l e,  dat  a efttefl  autem  <y  ipfius  b e ad  e fratio  data  , cr 
qui  adb  e/igna  anguli  aut  aquaki,autinaqiulet  funt, dati  tamen.  Et  ipfius  igitur  c K.paraBelorram 
™ ' 1‘purMograamum  ratio  ejl  data.  Quare  cr  ipfius  a b c trianguli  add  e f, triangulum  ratio 

Theorema  7, . _ Vropofitio  7,. 

SI  binorum  parallclogrammoru  qufcircum  xquos  aut  inxquales 
angulos, datos  tamcnjatcraficfe habuerint  ficutlatusadaliquid 
aliud  .habuerit  autem  Sc  reliquum  primi  latusadidcm  rationem  da- 
tam,&  ipfa  parallclogramma  adinuicem  rationem  datam  habebunt. 

Emorum, inquam, parallelogrammorum  a b,eg,qua  circum  aquales  aut  inaqualet  angulos, datos 
tamen,eos  qui  ad  e fjatera  fte  adinuicem  fe  habeant, ut  fu  /init  c b adfg.fic  e f ad  c k.  Ipfius  autem  ac 
adeK  ratio  efto  data.  Dico  quod  cr  ipfius  c d.parallctogrammi  a e gparaUelogrammum  ratio  ejt  da 
t4.SU  enim  prius  a b ipfi  cgyfcjuungulu,  coparcturq;  1 * 

per  1 5 fexti  elementorum  ad  ipfam  c bjrcflam  lineam 
ipfi  e g parallelogrammo  equum  c h,ponaturq:  ut  a c 
Ipfi  e h.flt  in  r etiam  lineam.  I n redam  igitur  r/t  lineam 
cr  d blipfi  b h,c r quoniam  c h,ipft  egefi  aquale, efl au 
tem  cr  aquiangulum  c hipft  eg.  Ipforum  igitur  cheg, 
latera  qua  circii  aquales  angulos  per  14  fexti  elemen- 
torum funt  reciprceatef}  igitur  ficut  bead  fgficeftfe 
udek.  Sicut  autem  cbadf  g,fic  e f,ad  quam  a c, ratio' 
nemhabet  datam.Mac  uerbi  gratia  ad  d aut  quapiam 
aliam  rationem  habet  datam.  Ratioigituripfiusa  e ad 
ckcft  data.  Quare  cr  ipfius  ab  ad  c b,hoc  ejl  e g, ratio 
data  efl.  Non  fit  autem  aquiangulum.  Conflituaturq;  , 

peris  primi  elementorum  adipfamc  b redam  lineam, ad  fignaq;  adipfamc  eiquifub  e fg,  an  culo, 
*quus  angulus  qui  fub  b c l,compleaturq;cm  paralltlogrammum.  Quoniam  uter  que  quifub  a e b,l  c 
b angulorum  datus  efl.cr  reliquus  igitur  quifubac  l eft  datus.  Datur  autem  cr  qui  fub  cafcrreti* 
quus  ergo  quifub  cla  datur.  Qgare  triangulum  a e ifpecie  datur.  Ratio  igitur  ipfius  a e ad  e l data  ejl. 
Et  quoniam  eflficM  b c adfg.fic  efl  ef,ad  quam  ipfa  a e,rationem  habet  datam.  Ipfius  au!e  a c adcl] 
ratio  ejl  data:cjt  igitur  Jicut  c b ad  fgjic  fe  ad  c i E ftq;  Aqualis  angulus  l c m,  an  gulo  e fg.  Ratio  igi - 
tur  ipfius  cm  porallelogrammi  qd  eg,  paratlelogrammum  data  efl.  Aequum  autem  efl  c m ipfic  d. 
Ratio  igitur  ipfius  c d ad  hg  data  efl. 

, Theorema  74.  Vropofitio  74. 

SI  bina  parallclogramma  rationem  adinuicem  datam  habuerint, 
aut  in  angulis  aqualibus,  aut  inxqualibus  datis.tamcn  erit  ficut 

primi 


r 
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primi  latus  ad  fecundi  latus,fic  alterum  fecundi  latus  ad  quod  reli 
quum  primi  rationem  habet  datam. 

Bina  pquidem  p araHelogramma  a b, e g,adinuicc  ratione  habeant 
data,autinequalibus,autininequahbus  angulis  datis  tame,  eis  qui 
ai  cf.Dicoqcilficutcb  adfgftie  eft  efad  quod  a e, rationem  habet 
data.  Ipfum  inquam, a b,ipp  eg,aut  ejl  xquiangulii,aut  non.  Sit  prius 
oquiangulum.compareturq;  ad  retiam  lineam  cbippeg,  parallelo' 
grammo  perisfexti elemitorum  equum  paraltelogrammum ch,po 
naturq;  ut  a cippe  k,pt  in  retiam  lineam.  I n retiam  igitur  ed  lineam 
i b ipji  bh,cr  quoniam  ippusab  adeg,ratio  ed  data,equum  autem 
eflcg  ipfi c b, ratio  igitur  ipfius  abade  b,data  eft , quare  c ippua  a 
tadckratiocll  data.  Et  quoniam  equum  eft  cb,ipfic  g,eft  autem  et 
equiangulum.tpforum  igitur  c h,eg,per  14/nli  elementorum.late 
ra  que  circum  equos  angulos  funt  reciproca.  E/i  igitur  pc  ut  c badf 
gjic  efad  quod  a c, rationem  datam  habet.  Non  pt  autem  equiangu 
lum.conftituaturq-,  peras  primi  element  ad  ipfam  c b retiam  lineam 
ed pgnumqi  in  ea  c ei  qui  fub  e fg.angulo  ecqualia  angulus  lcb.Com 
pleaturq 5 c m parallelogrammii.  Qgoniam  igitur  ippus  cm  ad  eg,ra 
tioeHdata,equum  eft  autem  edippe  m.  Ratio  igitur  ippus  cm  ad  e 
gjata  eft,eP  autem  angulus  l c b, angulo  e fg,equahs  e[l  igitur  peut 

bcadfg.pc  efad  quod  c l rationem  habet  datamppftus  autem  eaadc  l,ratio  r/i  data,  eft  igitur peut  e 
b ad  fgjic  efad  quod  a e, rationem  habet  datam. 

Theorema  7}.  Vropoptio  75. 

SI  bina  triangula  adinuicem  ratione  habuerint  data,autin  equa 
libus  angulis  aut  in  inxqual  ibus,  datis  tamen,  erit  licut  primi 
latus  ad  fccudi  latus,  lic  alterum  fecudi  latus  ad  quod  reliquu  pri- 
mi rationem  habet  daqtm. 

Sint  bina  triangula  abc,d  e f, adinuicem  ratio 
nem  datam  habentia,  pntq;  anguli  qui  ad  ad, aut  g e 

equales  aut  inequales  ,dati  tamen.  Dico  q,  ed  Ii' 
ruta  b ad  d e, pc  eft  ifad  quod  a e ratio  ne  habet 
data.  Compleantur  enim  agdh,paraRelogrdma,‘ 
er  quoma  trianguli  abeadd  ef,  triangulum  ra 
tio  eft  data.  Ratio  igitur  cr  ippus  a g,  paratlelo^ 
grami  a d,d  h paraOclogramil  data  ejl.  Qgonia 
igitur  bina  paralletogrdma  agd  k.adinuice  ratio 
ni  habet  data  aut  in  equalibus,aut  in  inequalib- 
engulis, datis  tamen.  Eft  igitur  per  precedenteft 
aut  a b ad  d e,fic  dfad  quod  a e rone  habet  dati. 

Theorema  76.  Vropoptio  jt. 

SI  aucrticc  trianguli  (pccie  dati  in  baiin  perpendicularis  a<fta  fue 
rit,adla  ad  bafim  rationem  habet  datam. 

Sit  ftecie  datum  triangulu  a b c, excitetur  q;  ab  ipp>  a in  b c.pcrpc 
dicul  aris  a d.  Dico  quod  ratio  ippus  ad  ad  bc  data  eft.  Qj uonia  enim 
Irian gulum  a b c datum  eftfte cie, datus  igitur  eft  cr  qui  fub  a b d,an 
gulus  eft  autem  er  qui  fub  b d a, datus : c T reliquus  igitur  qui  fub  b a 
d.datus  efttdalur  ergo  triangulum  a b d /pecte.  Ratio  igitur  ippus  ab 
ad  b c data  cft.w  ippus  igitur  ad  ad  cb  ratio  eft  data. 


f Theorema  77.  Vropoptio  77. 

>1-  binx  Ipecies  Ipccie  datx  adinuicem  ra- 

cc 


w EVCUDIS  MEGARENSIS 

tionem  datam  habuerint, & unumquoduis  unius  latus  fpecieiad 
quoduis  alterius  rationem  data  habebit. 

Bin*,inqutm,frecies  abc.de f.freae  dat*  admuiccm  re-  * 

tionembabeant  datam.  Dico  quod  c r unumquoduis  Utm  ip- 
fim tb  i,  ad  unumquoduis  Utm  ipfim  de  factionem  bibet  dt- 
tsm.Defcribantur per 4 « primi  elementorum  exbc.ef, qua- 
drati bn,eh.  Quonum  ab  eide  retii  linei  b c.binx  frecies  de- 
feribuntur,  qu * utcunq-  freciefunt  icte  .fcilicet  abc.crbn. 

Igitur  per  49  propoffttontm  ratio  ipfm  ibcudbn,  dati  efl.  f 
ldq;  propteret ium rurfui cr ipfimdef, ideg, rttio efl di'  * 
ti.  Qjjomam  igitur  ipfmt  ibe  id  de  faitio  efl  diti  ,fed  ipfim 
quidem  abadb  n,ratio  efl  dataiqutre  cr  ipfim  b e id  e f,  rt- 
tio efl  diti. 


A 


Thccremt  it.  Propofitio  71.  * * 

SI  data  fpecies  ad  redangulum  aliquod  rationem  habuerit  data, 
& unum  latus  ad  unum  latus  rationem  habuerit  datam,  datur 

re  «fhngulum  fpecie. 

Deu  enim  fremet  t fb  id  rctiangulum  e d,ntionem  hibeit  datam, fit*  ipfim  fb  id  e d,  rttio  da- 
Lt  Dico  quod  c d frecie  detur.  Defcri!>itur  ptr  46  primi  demet. ex  fb,  quadratum  fgCompareturbf 
peris  fextt  clement.  id  ipfim  e d.ipfi  f g,*quum  paraUclogrammum  e k,  ponitur  i ut  ce  ipfi  e bjit  ut 
retiam  hnetm,m  retiam  igitur  Unem  eficrmd,  " 

ipftdk.  E(  quoniam  tb  eidem  retia  linet  fb  bina 
retiilinei  qu*  utciicp  freeie  dati  funt  defcnbutur 


tfb,  fg.  Ratio  igitur  ipfim  afb  .idfgptr+g 
tfbi 


propofttionem  data  efl.  ipfim  tutem  tfbtdcdrt 
tio  efl  dati,  cr  ipftwi  ergo  fg  id  c d, ratio  efl  diti. 

Sedfbipfi  eh  efl  aquile, cr  ipfim  edergo  id  ek 
rttio  efl  dati.  Quare  cr  ipfim  cetdeb  ratio  efl 
diti.  E t quoniam  fg  ipfi  e k, equum  cr  equitngu 
lum  efl,  efl  autem  cr  retiinguium . Igitur  per  1 4 
fercti  elent-ipforu  Utera  reciproca  funt,  efiq;  fieut 
fb  id  e d,fic  ebtdfl.  Ratio  autem  ipfim  fb  ad  e d 
fuppomtur  dita.  Ratio  igitur  cripfimehtdjl  dati  efl  ipfim  iutemeh  id  e e, rttio  efl  dati.rr  ipfim 
ergo  et  id  fl  ratioefl  data.aquaUs  autem  eflfl  ipftfb.quadrati  enim.  Ipfim  ergo  l f.d  e d,  ratio  didi 

“'"dffaT  ‘ eidei‘r‘t'°  * -“*»«  9“  tetim  4-  Ditjer- 

Tbeoremi-gp.  Propofitio  7i. 

SI  bina  triangula  unum  angulum  uniangulo  aquale  habuerint; 

5C  ab  aqualibus  angulis  in  bafes  per. 
pediculares  retfla  linea  ada  fuerint.fue 
rit  aute  ficut  primi  trianguli  bafis  ad  per 
pendicularem.fic alterius  trianguli  ba. 
fes  ad  perpendiculare,  aquiangula  erut 
ip(a  triangula. 

Sint  bina  trianguli  i b c.bfg, equos  habentia  tngulos  qui 
id  fb, excitetur*  per  11  prinu  dement,  tb  ipfis  fb, perpendi - 
culares  b d,fk,fit  autem  ficut  aadbdficghtdfk.  Dico  % 
equi  angulum  ejlbc  triingulm  ipfi  b fg  triangulo.  Dcfcrib* 
hir  per ; quarti  dement,  circum  triangulum  fg  h circuitu,  cu 
imfegmetumfit  bfg.  Conftituttur^  peri,  pruni  dement,  ad 

ipfam 


DATA. 


J7* 


ipfarnh  greflam lineam ad pgnumqs  ineahciquifubbacangtilosquitsangulusquifubghl.  Comte 
llanturq;  ipfsfljg,  rxciteturq  per  1 1 primi  dement.  perpendicularis  l m.  Et  quoniam  angulus  bad 
ungulo Ihgep  squalis, cr qm Jub hlgei  qui  fub  a b c,cr  reliquus  Igitur qutfubbca reliquo  quifub 
hgl,ejl  squalis.  Simile igitur eP  triangulum  bcaipphlgtriangulocr  perpendiculares  duflsfunt b 
d,l m,ejl igitur peut acadb  d,pc  hgadlm,pcrj6 propo/inonem. Erat  aurem  peut acadbd,pc  hg 
adf  K,fuppt>mtur  enim.  Et  peut  igitur  per  1 1 quinti  eleinent.bg  admltpcbg  adf  K , squalis  igitur 
eftfh  ipp  I m,ep autem  cr  paraBclus  crfl  ipp  b g,ejl  squalis  c r parallelus.  Aequalis  igitur  eft  angu- 
lusflhipplhgangulo.Sed qui  fub  Ihgipfi  bacep squalis, qui uero pub  fl b ipp  fg  h ep squalis . Et 
qui  ptbb  a f igitur  etquifubfgbeil  squalis, e/t  autem  cr  quifub  a bcei  qui  fub  fhg^qualis . Reli - 
quus  igitur  qui  fub  b c a, reliquo  quifubfhg,cfl  squahl^equi angulum  igitur  efta  bc  triangulum  ipp 
f h gtnangulo. 

Theorema  go.  Pro!1  optio  80. 

SI  triangulum  unum  habuerit  angulum  datum,8£  quod  fub  da- 
tum angulum  c5prchcndentibus  retflis  lineis.ad  id  quod  ex  re- 
liquo latere  quadratum  rationem  habuerit  datam,  datur  triangu-; 
Ium  lpecie. 

E /io  triangulum  abe  datum  habens  angulumqui  ad  a.crquod  fub  b ac  ad  id  quod  exbc  rationem 
habeat  datam.  Dieo  quod  ipfum  ab  c triangulum  ffccic  datur, excitentur  enim  per  1 1 primi  elemento' 
rum,ab  ipps  a b in  ipfas  b c, ea, perpendicularis  b d,a  e.  Quoniam  igitur  angulus  b a d, datus  rfl,  ep  au 
tem  cr  qui  fub  a d b datus- Datur  ergo  triagulum  adb  ffccic,  ratio  igitur  ipprn  abadb  d,d'ata  eft,qua 
re  CT  eius  quod  fub  a ei  d,ratio  ejtdata.Ei  autem  quod  fub  a e,b  d,squu  ep  id  quod  fub  bea  e,utritq; 
enim  eorum  tppus  abe  trianguli  duplum  ep.  Ratio  igitur  cr  eius  quod  fub  b a c ,ad  id  quod  fub  b c ac 
data  ejl.  Eius  autem  q uodfub  b a c ad  id  quod  ex  b c ratio  e/i  data, et 
eius  quod  fubbc,a  e,igitur  ad  id  quod  exbc  ratio  e/i  data,cr  ippus 
bc  ad  a e, ratio  ep  data,cxponatur  poptione , cr  magnitudine  data 
reiialineafg.  Dcfcrtbaturq;  fisper  Ipfafg  fegmentumfhg  per  1% 
tertij,clement  datum  habens  angulis  aquum  ipp  hac.  D.ifut  autem 
ePqui  fub  b ac  angulus, datus  igitur  cr  quiinfbg.fegmcnto  an gu- 
lus, poptione  igitur  ejl  fegmentum  fh  g .excitetur  per  1 1 primi  elcm. 
ab ipfog ipfijgad angulos  reftos gkipoptioc igitur epgk,pat<k 
peut  bcada  e,pcf  gadgk . Ratio  autem  ippus  b codae  data  ep. 

Ratio  igitur  CT  ippus  f gadgk  data  ejl  Data  autem  e/i  f g,data  igi- 
tur cr  g k,fed  cr  poptioi&,cPq:  datum  ipfum  g.datum  igitur  cr  k 
excitetur  per  j i primi clemet.per  ipfum  k ipflfg.par  allatus  k h,po 
fitionc  igitur  ep  K h, poptione  autem  ipfumfhg.  Datum  igitur  e/l 
pgnum  h.Connetiaturfh,hg,exciteturq;  per  11  primi  elemcnt.per 
pcndieulofis  h I.  Data  igitur  e/i  h /,e/i  autem  cr  h pgnum  datum.  Ei 
utrunq-  ipforum  fg.  Datur  igitur  unaqusq;  ipfarum  hf,fg,g  h, poptione  cr  magnitudinedatur  ergo 

fhg,iriangulumfpecie.Etquoniameppcutbcadae,pcfg,adgk,squahsauteej}gk,ipphlsPigi' 

tur  pcutbc  ad  a e,pcfg  ad  h l.epek  squalis  angulus  bac  angulo  fh  g,squiangulum  igitur  eP  per  prs 
cedentem  a b c, triangulum  ipp  h fg  triangulo.  Datur  autem  h fg  triangulum  fpecie, datur  igitur  cr« 
bc  triangulum  fpccie. 

Aliter. 

Sit  triangulum  a b c, datum  habens  angulum  qui  ad  a,  pt  autem 
eiusquod[ubba,ac,adidquodexcbratioeP  data.  Dicoquod 
triangulum  abe  fpecie  datur.  Nam  quoniam  angulus  b a c, datus 
eP.qua  igitur  maius  cP  quod  ex  utroq;  ippus  b a c , eo  quod  ex  b 
e, ea  area  ad  bac  triangulum  rationem  habet  datam,qua  aute  ep 
maius  quod  ex  utroqi  ippus  b a c,co  quod  exbc  pt  area  d.  Ratio 
igitur  ippus  d ares  ad  ab  c, triangulum  data  e]L  Ippus  autemab 

c ad  id  quod  fub  bac  ratio  ep  data, eo  quia  angulus  qui  fub  b a c,  datus  eft.Etippiu  igitur  d,sres  ad  id 
quodfubbacad  id  quod  ex  b c, ratio  efidata,cr  ippus  igitur  dadidquodexbc  ratio  eR  data,  cr  c ora 
ponendo  igitur  per  i s quinti  element.  ippus  d ares  una  cum  ea  quod  cx  b cjd  id  quod  ex  b c, ratio  t/i 
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data  Sci  mi  d una  cum  ea  que  ex  bceft  id  quod  ex  iitnt$  bic.  Rtlio  enim  aut  quod  ex  utroque t t 
e id  id  quod  ex  bc  dita  eft,qi ure  ej  ueriufque  b ac  id  b cratio  dati  eji,ejl j angulus  quifubba  c,di - 
tue:  datur  igitur  triangulum  a b cjfiecle. 

Theorema  g i.  Propofitio  g t.' 

Sltresrcflxlincarproportionalcs.exiftcntes  tribus reflis  lineis 
proportionalibus  exiftcntibus,cxtremas  in  ratione  data  habue 
rint.mcdias  in  data  ratione  habcbunt,&T  (i  extrema  ad  extrema  ra- 
tionem datam  habucrit,&  media  ad  mcdiam,reliquaad  reliquam 
extremam  rationem  datam  habebit. 

Tresqnquam.refle  linei  proportionales  exiftentes  a b e,tribiureSis  li 
neis  proportionalibus  cxillrnttbus  def,  extremas  in  dita  ratione  habeant, 
fitj;  ipfius  quidem  aaid  ratio  data, ipfius  autem  c adfiratio  quoq;  data.  Di 
co  quod  ip/ius  b ad  e, ratio  eil  datarum  quoniam  ipfius  aadd  ratio  quidem 


ex  e, ratio  igitur  eius  quod  ex  b ad  id  quod  ex  e data  e fi, quare  er  ip/ius  b ad 
e,rati o data  ejl.  E/io  iam  rurfiis  ipfius  quidem  aadd  ratio  datafipfiuscp  b ai 
elatio  ejl  data.  Dico  quod  er  ipfius  c ad  f ratio  efl  data.  Nam  quoniam  ra- 
tio ipfius  aadd  r/i  data, ipfius  autem  b ad  e .ratio  eft  data:ratio  quoque  eius 
quod  ex  b ad  id  quod  ex  e data.  Sed  ei  quidem  quod  ex  b equ  u ejl  id  quod  ex 
ac  per  1 7 fixu  elem.Eiautem  quod  ex  e,per  eandem  equum  ejl  id  quod  ex 
dfiratio  igitur  eius  quod  fubacad  id  quod  fubdfeft  data.cr  umus  lateris  a 
ad  unum  latus  d ratio  r/i  data,cr  reliqui  igitur  e ad  reliqui  f ratio  ejl  data. 

Theorema  St.  Propofitio  gi. 

SI  quatuorre<flf  linef  proportionales  fuerint, erit  (Tcurprimaad 
quaip  fecunda  rationem  habet  datam,  fic  tertia  ad  quam  quar- 
ta rationem  habet  datam. 

Sint  quatuor  redde  linee  proportionales  ab, cd,  ficut  a 
ad  b,  fic  eadd.  Dico  quod  ejl  ficut  a ad  quam  b rationem  ha  - r 

bet  datam.  Sic  cad  quam  d rationem  habet  datam  :efto  enim  f 

ad  quam  b rationem  habet  data  e,  fiatq:  ficut  b ad  e,  fic  d ad  ^ 1 

f.  Ratio  autem  ipfius  bade  data, ratio  igitur  ipfius  d adfda 
ta.  Et  quoniam  ejl  ficut  a ad  b,fic  c ad  d.  E/1  autem  CT  ficut 

b ad  e,  fic  d a d f,ex  equali  igitur  per  uigefimdfecunda  quin-  * 

ti  dement,  ficut  a ad  e.ficead  f.  Ejlq;  e ad  quam  b rationem  t , 

habet  datam, crfad  quam  d:e)l  igitur  ficut  a ad  quam  b ra-  . 

tionem  habet  datam,jic  c ad  quam  d rationem  habet  datam.  ( 

Theoremati.  Propofitio  gj. 

SI  quatuor  reflx  lineae  fic  fe  adinuicemhabuerint,ficuttribus  af 
fumptisexipfis  quomodocuncp,& quarta eiufdem  proportio 

naliaffumptaadquam  reliqua  earu  qug  < 

in  principio  quatuor  linearum  reflarum  b 

rationem  habet  datam , proportionales  ' 1 

gigni  ipias  quatuor  reflas  lineas , erit  fi.  . 

cutquartaadterriam,ficfccudaadquam  1 

prima  rationem  habet  datam.  • 

Sint  quatuor  redde  linee  a b,c  d.ficfe  habentes  adinuicem, 
ut  tribus  ex  ipfis  quomodocuq  ajjumptis.et  quarta  eifidc  hoc  ejl 

e ad  quam  d rationem  habet  data  proportionales  fieri  ipfaa  ab  ce,  reSas  lineas.Dico  f eft  ficut  d ad  c, 

fiebai 
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pcbad  quan ta  rationem  habet  datam ■ Nam  quoniam  eft  ficula  ad  b,fie  cade.  Quod  igitur  fub  ae,d 
eft  equum  quod  fub  bc.per  isfexti  clment.  Et  quoniam  ratio  ipfius  eadd,datac(i.  Ratio  igitur  ip' 

' /iui  quod  fub  ad  ad  id  quod  fub  acdatdcfl.  Quod  autem  fub  a e,ci  eft  aquum  quod  fub  b c.  Ratio  igi' 
tur  cirn  quodfubadadid  quod  fub  bc  data  eji, igitur  ficui  dadc,pcbad  quam  aratione  habet  datam. 

Theoremati.  Propofitio  »+. 

Qt  I bing  reftp  lineae  datam  areolam  comprehenderint  in  dato  an. 
j3gul°>&  altera  altera  data  maior  fuerit,8i  iplarum  utraque  data 
erit. 

B in*  inquam,rc(tx  lineaab.b  cereolam  comprehendant  a e in  angulo  fub  ab  e.  A teb  ipfa  b a 
dato  maior  fit.  Dico  quod  utraq;  ipfarum  ab,b  c,data  eS.Nd  quoniam  e b ipfa  b a dato  maior  cjl.  Sit 
data  d e.  Reliqua  igitur  dbipfi  a b,cft  aqualis.  Cbpleatur  a e.  Et  quo 
niam  aquali s cjlabipfibd,  ratio  igitur  ipfius  abadbd  data  cfl.Da 
tus  autem  tfl  angulus  abd.  Datur  igitur  a d ffecie . Quoniam  igitur 
ac  data  efl, ad  dtlam  d c adiungitur  excedens  ffecie  dato  a d . Datur 
igitur  exeefftu  per  19  datoru.  Data  igitur  eflbd.Sedcrdc.  Igitur  to 
tabe  data  autem  c rab  data:  utraq;  igitur  ab,  be  data  tfl. 

Theorema  Sf.  Propofitio  tf.  4 * * 

SI  binxretflf  linep  data  areolam  comprehenderint  in  dato  angu 
lo,fuerit  autem  Si  utraq}  fimul  data, Si  iplarum  utraq}  data  erit. 

Bina, inquam, retia  linea  a b,b  e, datam  areolam  comprehendant  a e in  dato  angulo  a b e, data.  Di 
eo  quod  cr  utraq,  ipfarum  ab,b  e, data  erit.  Extendatur  cb  in  d,ponaturqi  per  2 primi  element.  ipft  a 
b aqualis  bd,crpcrn  primi  element.  per  d ipft  b a parallelus  excitetur  d e.  Compleatur^  ad, er  quo 
memaqualiseftdbippda.Etangulusabcdatuseft,quoniam  crqui  t a 

ex  utraq ; parte  datus  ei), datur  igitur  t b ftecie.  Ef  quonia  a b c, fimul  

data  ef), aqualis  aiileftcr  abipfi  db.Data  igitur  efl  d e.  Qgonia  igi 
tura  c data  eft,ad  datam  d e coparatur  deficiens  frecie  datos  b, igitur 
per  st  datorum  dantur  latitudines  defeflus.  Data  igitur  funt  ipfa  a b 
bdSedo-  uira<£  pmul  a b c,data  eft.  Data  igitur  efl  utroque  ipfarum  ab,be. 

Theoremate.  Propofitio  te. 

/^tI  binxredhe  lineae  datam  areolam  comprehenderintin  dato  ari 
Oaulo,  potuerit  aute  utraq}  utraq?  dato  maius, quam  in  ratione. 
Si  ipfarunvutracj  data  erit. 

Biiu  inquam, retia  l ineaab.be  datam  aream  comprehidant  a cjn  dato  angulo  ab  e,  quod  autem 
ex  bc  eo  quod  ex  ab  dato  maius  pt  quam  in  ratione.  Dico  quod  er  Utraque  ipfarum  ab.be,  data  rft. 
mam  quoniam  quod  ex  c beo  quod  ex  ba  dato  maius  ef)  quam  in  ratione.  Auferatur  datum,  fitq  quod 
fubcb.bd.  Reliqui  igitur  quodfubcd.cb.adid  quod  ex  ab  ratio  data  e&.  Et  quoniam  qucdfiib  a b,  b 
e, datum  eft, efl  autem  quod  fubcb.bd  datum.  Ratio  igitur  eius  quod  fub  ab.bc^tdid  quod  fubcb.bd 
data  (A.Sicut  autem  quod  fub  ab,b  c,ad  id  quod  fub  e b.bd.Sic  abadbd.  Qgare  cripfiut  abadbd, 
ratio  efi  data.  Qijare  cr  eius  quod  ex  ab^tdid  quod  exbd  ratio  eft  data.  Eius  autem  quod  ex  ab , td  id 
quod  fub  b c,e  d ratio  eft  data.ey  eius  quod  fub  b e, e d, igitur  ad  id  quod  ex  db  ratio  eft  data.  Qijurr  et 
eius  quod  quater  fub  bc.cdjd  id  quod  exbd  ratio  eft  data.  Et  eius  igftur  quod  quater  fubbe,cd,uni 
eu  eo  quod  exbd  ad  id  quod  exbd  ratio  eft  data . Sed  id  quod  quater 
fubbc.cd.undcumeo  quod  exbd,  id  eft  quod  ex  utroq;  pmul  eft  ip 
pusbe.cd.  Ratio  igitur  utriufq;  fimul  quod  ex  b c,c  d,ad  id  quod  ex 
bddata  efl.  Quare  c T utriufq b e, e d,ad  b d, ratio  eft  data.Et  com' 
ponendo  igitur  per  1 1 quinti  dement. binarum  bcadb  d,ratio  eft  da 
ta.  Qgare  unius  cb  ad  bd  ratio  eft  data  Sicut  aut  c b adbd,pcquod 
fub  cb,b  d.adid  quod  ex  b d.  Et  eius  quodfubeb.b  d.igiturad  id  qd" 
rxbd  ratio  eft  data.  Datum  aute  quod  fub  e bd,  datu  igitur  cr  quod 
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ex  b d.  Dita  ‘gitur  eft  b d, quare  cjrb  c,iiti  eft, ipfiut  enim  cbidbd  ratio  eft  diti: et  datur  t i Dita 
igitur  vbc.rft  lutem  cr  i c,datum,cr  ingului  i bcditiu.  Diti  igitur  eft  a b,utraq,  igitur  ipfarum 
ab,bc,dataeft.  Theoremi  87.  Propofitto  87. 

SI  binx  rccftf  lincx  areolam  comprehenderint  datam  in  dato  an 
gulo.quod  a maiori  ucro  minore  dato  maius  Tucrit,&  iplarum 
utracp  data  erit. 

Bini,inquam,redie  linet  i b,b  e iitm  tereim  eo  prehendant  i e in  dito  angulo  1 b e, quod  lutem 
txib  dito  miiut  efto,eoqubdtxbc,dico  quid  ulraq;  ipfiru  ub,bc  diu  eft.  Nam  quoniam  quod  ex 
ib, eo  quod  exb,datomam  eft.  Auferatur  datum  fitq;  quodfubib.bd.  Reliquum  igitur  quod  fub  b 
i,i  d,xquum  rft  ei  quod  exbc.Et  quoniim  quod  fubab.b  e, ditum  eft, eft  autem  cr  quod  fub  1 b,b  d , 
ditum.  R itio  igitur  eiut  quod  fub  I b,b  d,id  li  quod  fub  1 b,b  c diu  eft . E/i  j;  fteut  qucdfub  1 b,  b j 
id  id  quod  fubib,b  c,ftc  dbedbc.  Ratio  igitur  ipfius  dbadb  c,diti  eft.  Rino  igitur  cr  eiut  quod  ex 
d b,id  id  quod  exbc  diti  eft.  Ei  autem  quoricx  b c,iquun  eft  id  quod  fub  b i,a  d.  Ritioigtiureiut 
quod  fub  b 1,1  d,adid  quod  ex  d b,dita  eft.  E t eiut  iguur  quod  qua  er  fub  b 1,4  d,iuu  eum  eo  quod  ex 
d b,id  id  quod  ex  db  ritio  eft  dati.-Sed  quod  quater  fub  b 1,1  d,uni  cum  eo  quod  ex  b djd  eft  quod  ex 
utrae j;  fimul  ipfirum  b 1,1  d.  Ratio  igitur  cr  eiut  quod  ex  utn^fimul  b 
1,1  d,id  id  quod  ex  db  diti  eft.  Ritio  igitur  crutrtufq;  fimul  buddb  da' 
ti  eft.  Ei  componendo  igitur  per  1 s quinti  element.utriufq ; fimul  b 1,1  d,  I 
mi  eum  ipfid  b,boc  eft  binarum  ibidb  d, ritio  eft  dita,  c runiut  igitur  I 
a b ad  d b, ratio  eft  data  Ipfiilt  autem  db  ad  bc, ritio  efl  data.  Et  ipfiut  igi  1 
turabiib  c, ritio  eftJiti.Et  quonii  ipfiutabad  b dntio  eft  dita, eftq-  a i b 
ficu!  abadb  d,fic  quod  ex  ab  ad  id  quod  fubab,bd.  Ratio  igitur  e?  eiut 
quod  ex  t b,ad  id  quod  fub  ab,bd  dita  eft.  Dai  autem  eft  quod  fublb,b  d.  Sic  enim  datum  aufirltir. 
Datu  igitur  efttyqfexib.  Dati  igitur  eft  ab, eftq;  ratio  ipfiut  abadbd  data.  Dati  igitur  eft  et  b e. 
Theorema  88.  Propofitio  88. 

SI  in  circulo  magnitudine  dato,  reda  linea  ada  fueritaflumens 
Tegmentum  capicnsangulumdatum,daturada  magnitudine. 

In  circulo  enim  abe  magnitudine  dato, excitetur  a c jffumens  feg 
mentum  a e cyaccipiens  angulum  datum.  Dito  quid  a c datur  ma - 
gnitudine.  Aflumatur enim  per  t tertijelemeht.centru  circuli  Jtcp 
illud  d,  cr  connexa  a der  extendatur  in  e <y  connc  flatur  c e.  D d' 
tui  igitur  eft  qui  fub  a c cyreflui  enim  eftycjl  autem  cr  qui  fubaec 
datuiycrrcliquiu  igitur  qui  fub  c a e,  da  tui  eftydatur  igitur  trian 
gulum  a e c fpecie.  Ratio  igitur  eft  ipfiut  a e ad  ac  datay  data  attte 
eft  ea  magnitudine,  quoniam  cr  circuitu  datur  magnitudine.  Data 
igitur  eft  ac  magnitudine. 

Theorema  $9.  Propofitio  89. 

SI  in  circulo  magnitudine  dato,  reda  lincaada  fuerit  datama* 
gnitudine, relinquetur  Tegmentum  capiens  angulum  datum. 

Ia  circulo  enim  mignitudine  dato  a b c, redii  linea  excitetur  a e 
dati  mignitudine. Dico  quodrelinquetur  fegmentum  capiens  an- 
guium ditum.  Accipiatur  enim  peri  terti)  element.  centrum  circu- 
Ififitq;  illud  d,cr  connexi  a d extenditur  in  r,cr  quoniam  iitriq: 
ipfiru  e 1,1  c eft  dati.  Ratio  igitur  ipfiut  e a adi  c,diti  eft.  Et  in- 
gu lus  qui  fub  a c e, re  flue  eft,  Ditur  igitur  ace  triangulum  ffecie. 

Datits  igitur  eft  angulus  1 e e.  Theor.fo.  Propgo. 

Slin  circuli  pofitionedati  circuniercmia 
afliimptum  fiierit  figmini  datu , ab  hoc 
autem  ad  circuli  circunlcrcntiam  infringaf 
aliqua  reda  linea  datu  angulu  cfficiens.datur  alter  finis  refradx. 

Circuli  enim  pofitionedati  abein  circunferentii  accipiatur  ditumfignum  b,  abipfoauum 
b,  refringatur  redi  lineaba  c,  datum  efficiens  angulumb  ae.Dieoqubic  fignum  datur.  Afiuma- 
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tlir  per  i terti/  elementorum, ipftus  circuli  centrum  3 creomteflun 
turb3.Jc.Et  quonim  utrunq;  ipforii  b i rictuai  ejl, pofmone  igi- 
tur r/f  ipfs  b 3.  Et  quonim  ungulus  b u c, Jutus  r/l.  Defnt  igitur  e jl 
ungulus  b 3 c.  Quorum  igitur  cd  pofmone  reflem  lineum  b J,idl i 
gr.umfj;  d redii  linee  excitetur  Jc,  Jutum  efficiens  ungulum  bdc. 

Dutu  igitur  ipfu  d c poftiione,  Jutus  r/l  uutem  cr  circulus  ubc.Du 
tum  igitur  ejt  c fignum. 

Tbeonmupt.  Propoftiops. 

Sia  dato  ligno,  pofirionc  datum  drculu  «•'  ^ t> 

caocs  rctfhi  linea  acfta  fucrit.dat  atfta  pofitione  & magnitudine. 

A Juto  enim  figno  c pofmone  Jutum  circulum  u b tungens  re 
du  linee  excitetur  c e.  Dico  quod  c ircfll  linee  detur  pofmone 
CT  megnitudine.  Accipietur  enim  per  i tertij  eliment  ip  fi  ut  cir- 
culi centrum  ci.tr  conneflitur  d i.cr  quonu  dutum  efl utrun  q; 
ipforum  d e, iule  c/l  igitur  i i c.cflq-  ungulus  J u c, Jutus  igitur  ju  ■ 
per  c d.defiriptiu  femicirculus  ucniet  per  e.  ucmet  ffitq,  d u c ,po 
/itione  igitur  ejld  e c,  pofitione  eutim  fu  b circulus.  Igitur  e 
dutum  rjl.Scd  cr  c Jutum  rjl.  Dutu  igitur  cjluc  pofition  e cr  mu 
gmtuline.  Tkeoreme  91.  Propofitio  91.  _ 

SI  extra  circulum  politione  datum  alTiimptu  fueritaliquod  da. 

tumfignum.ab  ipfo  autem  figno  in  circulum  aifiafiicrit  aliqua 
rc>fla linea,  quod  fub  atfra&Tca  qua- inter  ipfum 
fignum  Se  curuam  cirnmfercntiam  comprchen 
fum  retftailgulum  datum. 

E xtra  enim  circulum  pofirione  datum  d b c affumatur  fignum  aliquo  J 
d,ab  ipfo  autem  d figno  extendatur  reda  linea  d b ftcans  circulum . Dico 
quod  quod  fub  b d,d  c datum  ejl, excitetur  enim  ab  ipfo  d figno  ipfum  ab  c 
circulum  tangens  yreda  linea  d a per  »7  tertij  element.  Data  igitur  efl  dat 
pofitione  cr  magnitudine.  Quoniam  igitur  data  ejl  a dtdatum  igitur  ejl  cr 
quod  ex  a d,et  ejt  x quale  et  quod  fub  b d,d  c,per  j 6 tertij  element.  Datum 
igitur  efl  quod  fub  b d,d  c.  Aliter. 

A/Jumatur  per  1 tertij  element.  ipfim  circuli  centrum  r,cr  connettatur 
i e,extedatunn  a,  cr  quoniam  datum  efl  utrunq ; ipforum  ed.Data  igitur 
ejl  e d pofitione.  Datur  autem  c rab  f circuhuydatum  igitur  efl  utrunq;  ip 
forum  a f,rjl  autem  ipfum  d datum.  Data  igitur  efl  utraq • ipfarm  afjd. 

D-tfMm  igitur  ejl  quod  fub  a dtdf,&ei  ejl  xquum  quod  fub  b d,dctci  quod 
fub  a dydf-  Datum  igitur  efl  quod  fub  b d,d  c. 

Theorema  93.  . Propofitio  93. 

Sl  in  circulo  pofitione  dato,  amimptum  fuerit 
aliquod  datum , ac  per  fignum  illud  atfta  fue. 
rit  aliqua  rcfta  linea  in  ipfo  circulo,  quod  fub  a» 
cfx  fctflionibus  compiehcnfumrctftangu. 

Ium  datum  eft. 

In  circulo  enim  dato  p ofitiontb  etccipiiturfgnuutiquodJitu 
t,ac  pu  excitetur  qutdi  reflj  lineu  b c.  Dico  q,  quod  fubbi,acdu 
tu  ejl.  Alfumturenim  p i tertij  rlement.ip/iut  circuli  centruffitq; 
d.W conexu  i J extendatur  idfc.  Quoniu  igitur  utrunq;  ipforii  d 
u, d ilii  ejl, pofitione  igitur  efl  i d, politione  uute  cr  c b f circulus. 

Det  i!  igitur  eli  utrunq;  ipforii  f c.efl  cutem  eruditu.  Dutu  igitur 
e/i  utruqt  ipftrum  fu,uc.Dutumtgitur  quod  fub  fu,u  e,  erctefi 
eequum  quod  fub  b u,u  c.  Jutum  igitur  ejt  quod  fub  bu.be. 

CC  + 
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Theoremati..  Tropofitio  p4_ 

SI  in  drculo  magnitudine  dato  resfla  linea  a<fta  fuerit , afTumens 
fegmentum  capiens  angulum  datum,8£  qui  in  fegmento  angu 
lus  bifariam  fccffus  fuerit,utracp  fimul  angulum  datum  cdprehen 
dens  ad  fecantemangulum  bifariam  rationem  habebit  datam,  &C 
quod  fub  utracp  fimul  angulum  datum  comprehendente  rediali- 
nca,S£  infra  aflumpta  ab  ea  qup  angulum  bifariam  ad  circunferen 
tiam  difpefcit,datum  erit 


)n  circulo  enim  magnitudine  dito  tb  credit  excitetur  linet  b c sflumens  fegmentum.capiens  sngu 
tum  ditum  am  fub  btcjcceturq  tpfe  b ac  per,  primielment.bifiriim  redi  linet  t i.  Dico  quid 
rotto  utriufq;  fimul  b ucdiu  d}duUcjt:^j-  etum  quod  ditum  cfl  id  fub  utruq;  fimul  b & ctcrcd.  Coit 
nedttur  bder  ijuonitm  in  circulo  mtgnitudinc  dttodt  c, excitetur  b c affumens  fegmentum  b t c,ca- 
piens  ungulum  ditum  btc.DtU  igitur  ejt  b cmognitudine. Id* proptereu  umerbd,  dutt  tfl  mtgni 
tudine.Ritioigitur  ipfius  bcodbddotaeft.Et  quo  nitm  angulus  buc,  bifariam  fetatur  i Unet  redi 
td,e{l  iguur  ftcut  ba  adaefiebead  ecjucifiun  igitur  per . <s  quinti  dement. ficut  tbadbejicacad 
c e,0  ficut utraq  fimul btctdb cjic 4 cude  e.Etquonitm 
angulus  bae  ungulo  e uc, cfl  equulis,  eft  autem  0 qui  fub  a c 

c, et  qui  fub  b de  equahs.  Reliquus  igitur  qui  fub  te  e,  reliquo 
qui  fub  ab  d,efl  equalis, equiangulum  igitur  efltee  triangU' 
lum  ip fi  n b d triagulo.  E/l  igitur  ficut  a c ude  e.  Sic  ad  ad  bd. 

Sed  ficut  a ctdce,fic  utruq;  fimul  btctdb  c,  0 ficut  igitur 
per  1 1 quinti  element.  utraq  fimul  b acadbcjicadadd  b,ui 
cifiim  igitur  perii  quinti  element.  ficut  utrtq;  fimul  b uc  ad  t 

d, ftc  bc  ad  bd.  Ratio  autem  ipfiut  b c ad  bd  dutt  eft.  Ratio  igi 

tur  cr  utriufq;  fimulbacadaddataeft.Dicoquid0quod 
fub  utrtq;  fimul  b ac,0dedatumeft:nom  quoniam  equiungylum  eft  triangulu  tecipfi  d e b, trian- 
gulo,eft  igiturftcut  bdtdde.ficactdce.  Sicut  autem  acadce,ficeft  utruq;  fimul  b ac  ad  bc.cr  fi' 
cut  igitur  per  11  quinti  element.  utruq;  fimul  btcadbcjiceftbdtdbe.  Igitur  quodfub  utraqfimul 
b acer  de  equum  cfl  ei  quod  fub  cbeybd  Datum  eft  quodfub  cb,0bd,datum  igitur  c r quodfub 
utruq;  fimul  b ac, 0 e d.  _ Aliter  idem. 

Extendatur  ac  in  e,ponaturq;  ipfi  c b equulis  c e,  cotine  dantur * eb.bd.Et  quoniam  qui  fub  tc  b 
duplus  eftutriufq;  ipforum  t e d,  c e b, equahs  igitur  eft  quifubc 
b e angulus  ei  qui  fub  ted, hoc  eft  ei  qui  fub  ab  d.  Communis  po- 
nitur qui  fub  abc.  Totus  igitur  qui  fub  d b c,toti  qui  fub  f be.eft 
equulis, eft  autem  0 qui  fub  c ab, ei  qui  fub  cd  b,  equulis . Reti' 
quus  igitur  angulus  quifubc  e b reliquo  angulo  qui  fub  debefte- 

rths  .equiangulum  igitur  tfl  ea  b triangulum  ipfi  cd  b triangU' 

Eft  igitur  ficut  eaadab.fic  c dadd  b.  Ipfa  autem  utra*  de  eft 
ipft  a cb,cr  ftcut  igitur  utrtq;  ipforum  fimul  ac  b ad  t b.ficcd 
ad  b d.  Et  uicifiim  igitur  perii  quinti  element.  ficut  utruq;  fimul 
tcbadcd,fic  abadb  d.Ratio  autem  eft  ipfiut  ab  ad  d b data: 
utrtq;  enim  ipforum  data  eft.  Ratio  igitur  cr  utriufq ; fimul  acb 
ad  cd  dota  eft.  Et  quoniam  equiangulum  eft  triangulum  e ab  trian 
gulo  fbdteft  igitur  ficut eaadabjkbdtdd  ftpfa  autem  eajS' 
trtq;  eftacb,0  ficut  igitur  utroq  acb  ad  a bjic  b d ad  d figitur  quod  fub  utraq  fimul  a cb  c ~fd 
equum  eft  ei  quodfub  a b,b  d.  Datum  eft  autem  quod  fub  a b,b  d.  Data  igitur  ipforum  utraq.  Datum 
igitur  eft  er  quodfub  utra$  fimulacb  tyfd.  A literidem. 

Extendatur  a c ,in  f.ponaturq  ipfi  b a equalis  c f.  Conncdlanturq;  b d,d  c,d  f,  er  quoniam  equi' 
lis  eflb  aipfi  c f,0  db  ipfi  d c.  Bine  iam  t bft  d binis  fc,c  d, fiunt  equales  altera  alteri, 0 angulus  qui 
. fubabd.anguloquifub  dc  f,  eft  equalis,  quandoquidem  a b c d,  quadratum  eft,bafis  igitur  ad  per 
4 primi  elementorum  bafi  df,  cfl  equahs,  0 triangulum  a b d,  triangulo  c df,cftequalt,  0 re' 

b* 
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liqui  anguli  reliquis  angulis  aquales  enuit,  quos  aqua- 
lia latera  fubtendunt.  Igitur  ungulus  b u d,  ungulo  dfe 
e/i  aquahttdatut  uutem  ungulus  b u d,datus  igitur  ejl  CT 
quifub  dfcangulustefi  autem  V qui  fubiuf,  angulus 
datus.  Datur  igitur  triangulum  ad  fjpecie.  Ratio  igi- 
tur ipfiusfaad  a d,datu  ejl.  At  af,utraq;ejlfmul  b i 
e, eo  quia  aqualis  ejlcfiipfiba.  Ratio  igitur  utriufque 
fimul  baeada djataelfyfnnihterfieut  prius  demo- 
flrabimus  quod  id  quod  fub  utraq.  bac,yed  datu  ejl. 

Theorema  9$.  Prope  fit  10  jj. 

SI  in  circuli  pofitione  dati  diametro  datum  fignum  aflumptum 
fuerit,  ab  ipfo autem  fignoad  ipfum  circulum  proicdla  fuerit 
aliqua  recta  linea , & a Tectione  ad  rctftos  angulos  aefra  fuerit  ipfi 
cxcitatg,  a figno  autem  in  quod  concurrit  que  adrecftos  angulos 
ipfi  circuli  circunferentia  parallelus  acia  fuerit  excitate.Datum  cft 
fignum  quod  concurrit  parallelus  diamctro,&  quodfub  paralie, 
lis  comprchcnfum  recftangulum  datum  erit. 

In  cireuli  enim  a b c,pofitione  dati  diametro  b e ajjumptum  fit 
datum  ftgnumd  ac  per  ipfum  d ad  circulum  producatur  quadam 
litcunq  refla  linea  da,abipfo  autem  a ipfi  d * angulus  excitetur 
reflui  a e, ac  per  e ipfi  ad, per  ;t  primi  element.  parallelus  excite- 
tur e f.  Dico  quod  f datum  ejl,y  quod  ea  qua  fub  ad, e f,arca  da- 
ta  ejl  ex  tendatur  e f in  h,c r conne  flatur  a b.  Quoniam  angulus  b 
e a.reflus  ejl, y ha  dimetiens  ejl  circuli  ab  c,e)t  autem  crb  edi' 
metiens.  Igitur g ectrum  ejl  circuli  abc.  Datum  igitur  eil  fignum 
g,eji  autem  y d datum.  Data  igitur  efi  dg,magnitudine:y  quo- 
niam ad  ipfi  cb,  parallelus  ejt.Et  aqualis  ejl  h g ipfi  g a,  per  15 


f f 

/ 

/g  d 1 

_ _ _ _ __  _ n igitur  ejl  per  5 

rS, q/ fub  e f,fh, aqualis  aiiteflhfipfiia.  Datu  igitur  e/i  qd’  fubad,ef.  finii  Datorum. 

EVCLIDIS  DE  LEVI  ET  PONDEROSO  FRAGMENTVM- 

1 Aqua  magnitudine  corpora  funt.qux  loca  replent  xqua. 

2 Diuerfa  magnitudine  corpora  funt, que  loca  replent  no  g qua* 
j Grandioramagnitudine  dicunt  corpora,  quae  loco  funt  am. 
pliorc.  4 Aqua  potentia  corpora  funt, quorum  & tempore  8C 
acre  aqua  ue  media  aequalibus  8£  perxqualia  interuallaxquales 
funt  motus.  5 Diuerfa  potetia  corpora  funt.quorum  tempore 
diuerfo  motus  funt  f quales.  6 Diuerforum  potentia  corporu, 
maius  id  potentia  dicitur,quod  mouendo  temporis  infumpfit mi 
nus : minus  autem  potetia.quod  temporis  amplius,  y Genens 
eiufdem  corpora  funt.qug  cum  f qua  magnitudine  fint,ctiam  funt 
potentia.  8 Diuerfa  genere  corpora  funt,quc  cum  equa  magni 
tudine  fint,  potentia  no  funt,  per  idem  licet  medium  moueantur. 

9 Diuerforu  genere  corporu,  potetius  id  dicit, quod  cft  folidius»  _ 

^ Theorema  primum.  __ 

Diuerforum  potetia  corporu,quod  fpatiu  amplius  mouct,ha. 
bet  amplius  potentix,  bint 


ft«  EVCUD1S  MEGARENSIS 

Sint  ivi  corpori  duo.fimtg  d cr  c f,  fadtti 
duo,  gdnuiusptr  quod  u,c  f minus  per  quod  b t g 
moudur.refecsbo  i fijtiog  d,gr  fritiu/ic  ut  fit 

cflpa:io/pMum  g r tqutlc.  Cttcrjjfonicpi'  b c 

tcnt. 

Thcorcni  fecundum. 

EOrundemociicrecorporum  fi  ipfa  in  ter  fe  erunt  multiplicia, 
erunt  aeque  iplorum  potentia:  multiplices. 

Sit  corpus  ig.eodem  genere  corpori  d dupli,dico  ctum  po- 

tentiiduplumelfe.  Sit  cmm  i g, quidem  corporis potentia  c h,  * 

d^ucricr ag arta multiplicis excejfiun Mibvbg  dmidulur,  . t b 

ficut  utnufq,  potcntu,ipfiui  d corporis  potentiae  quxerat  c <c-  d 

qujlis.fiut  rurfus  ut ig  corpus  in  partes u b,bg  corpori  dxquxs  ~c 

diuifimusfic  c h.potentim  in  portes  ereyr  b,tquas  c potentia  

diuidmuf.  Liquidum  efieh  potentium  duplum  potentie  c cuudcrc 
T beor, mu  ' 

E Urundcm  genere  corporum  , proportio  &C  magnitudine  & 
potentia  clt  eadem. 

Sit  4 corput  corporis  eodem  ge'  d , 

nere  b duplum, dico  ut  u corpus  ud  b ~S~  , 

corpus ,i  fic corporis  i potentii  g 1 Eofpmpoten tiZ"^ 


tia  corporis  b 
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ad  c orporis  b po tentum  d ejje . P Met  4 

fi  ut  corpora  fic  potentias  equcu^ 

'trinq.  multipliciter  diuidamus. 

Theorema  quartum. 

QVa-  corpora.aequa  potentia  eiufdem  genens  corpori  fimt, 
eiufdem  funt  inter  fe  generis,  ablatis  enim  aequalibus  illi  ter- 
tio, erunt  ipforum  uirtutes  aequales, quia  potentix tertij  xqua- 
les. 

Qjjorum  corporum  cr  magnitudo  ty  potentia  proportio  una  efi,ipfa generis  eiufdem  erunt.  Sit 
ut  a corpus  ad  corpus  bjic  corporis  i potentia  ad  corpow  b potentiam  d.dico  a b,  corpora  generis 
eiufdem  ejfi.  statuamus  enim  a corpus,  squale  corpori  cuius  potentia  fic  r.  Erunt  igitur  ut  b ad  ajic  r 
ad  potentiam  ipfius  a que  eft  g.  Reliqua  patent. 

Ad  finem  quarti  libri  haec  a Campano  adictfta  fimt. 

DAtum  triangulum  in  tria  aequalia  diuiderc. 

Sit  angulus  datutc,uolo  ipfum  diuiderc 
in  tres  equales  angulos  yquod  fic  facio . Pono  primo  ^ 

c, centrum  circuli  defertbendo  circulum  ufq;  quo  fe - 

cent  circunjrrentiam  in  punfiis  a crb,tum  a pun  fio  / ' 

c quod  cfl  centrum  circuli,duco  lineam  c d perpendi - 
culariter  ad  lineam  c b c rin  linea  c daftignabo  pun  * 
fium  c,  4 quo  duco  lineam  ad  squalitatem  c b ufque 
quo  fecet  circunjrrentiam  circuli  in  pun  fio  fi  er  pro 
duco  ufq;  ad  a,deinde  protraho  lineam  g h equidi - 
flantem  fa,quefcilicetg  h tranfeat  per  ccntrum,cr 
duco  lineam  fg  equidiftantem  lincte  c c ^protraho 

lineam  c b in  continuum  cr  direfium  ufq;  ad  l que  fe  t 

cat  lineam  fg  orthogonaliter  in  pun  fio  0 cr  per  t' 
qualUydico  ergo  quod  arcus  Ig  eft  equulis  arcui  h b> 
propter  hoc  quod  angulus  l c gfft  equalis  angulo  h b- 

c b 


LIBRI  QJTARTI  ADDIT  AMENTVM.  »sr 

1 1 em  fini  eontru  fepofiti.citm  igitur  urent  fg  fit  duplus  acui  l gerit  duplus  urcuib  b.fed  urens  f 
g e fi  equula  acui bucmfint  inter  duut  equidi/luntcs  luttM  quejunt  fucyg  b,ergo  erem  b « qfl  da 
plui  zrcui  h b.ergo  cr  ungulus  tcbefl  duplus  ungulo  b c b,dtuidum  ergo  unguli i cb  per  equuliu  per 
lineum  e,  ut  putet  propofitum.  e 

INtra  datum  circulum  n5  angu 
lum  xquilaterum  atqj  xquian- 
gulum  dcfionarc. 

Quod fic  fieri  potefi , itate doSrinum  fecunde 
buiut,  infcribo  circulo  ufiignuto  trungulum  equila 
tcrum  itq:  equiungulu  qui  fitubc,ey  unumqucnqs 
«i£k  ium  eius  dmidam  per  triu  equuliu,  cr  protru- 
bun  lineus  dimdentes  ungulos  ufq  ud  circunfnen  - 
t ium : cr  tunc  quiu  nourm  unguli  locuti  in  circulo 
ftnt  equulei, de  nccefiitete  urcut  fuppofiti  ipfis  an- 
gulis funt  equulei, protrubu  enim  corda  fubtruUet 
finguhs  acubus, a-  bubebo  intentum. 


KEdtSTVM. 
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